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Incipit  liber  Abaci  Compositus  a leonardo  filio  Bonacij  Pisano 
In  Anno.  M°  cc°  ij.a 

SCRIPSISTis  mihi  domine  mi  magister  Michael  Scolte,  summe  philosophe,  vt  libium  de 
numero,  quem  dudum  composui,  uobis  transcriberem:  vnde  ucstrae  obsecundans  po- 
stulationi, ipsum  subtiliori  perscrutans  Indagine  ad  ucstrum  honorem  et  aliorum  mul- 
torum utilitatem  correxi.  In  cuius  correctione  qucdani  necessaria  addidj,  et  qucdain  su- 
perflua resecaui.  In  quo  plenam  numerorum  doctrinam  edidj,  iuxta  modum  indorum, 
(jucm  modum  in  ipsa  scientia  p res  tantiorem  elegi.  Et  que  arismetrica  et  geometria  [sic) 
scientia  sunt  connexe , et  suffragatorie  sibi  ad  iouicem,  non  potest  de  numero  plena 
tradi  doctrina,  nisi  intersecantur  geometrica  qucdani,  uel  ad  geometriam  spectantia,  que 
hic  tantum  iuxta  modum  nuincrj  operantur;  qui  modus  est  sumptus  ex  multis  proba- 
tionibus ct  demonstrationibus  , que  figuris  geometricis  fiunt.  Verum  in  alio  libro,  quem 
de  practica  Gcomctrie  composui,  ea  que  ad  Geometriam  pcrtincut  ct  alia  plura  copiosis 
explicaui,  singula  subieclis  approbationibus  geometricis  demonstrando.  Sane  hic  liber  ma- 
gis ad  thcoricam  spectat  quam  ad  pralimm.  Vnde  qui  per  eum  huius  scientie  prac- 
ticam  bene  scire  uoluerint,  oportet  cos  continue  usu  ct  exercitio  diuturno  in  cius  pra- 
ticis  perstudere:  quod  scientia  per  praclicain  uersa  In  habitum,  memoria  et  intellectus 
adeo  concordent  cum  manibus  ct  figuris  , quod  quasi  uno  impulsu  et  anelitu  in  uno 
ct  eodem  instanti  circa  idem  per  omnia  naturaliter  consonent:  et  tunc  cum  fuerit  di- 
scipulus habitudinem  consecutus,  grndatim  poterit  ad  perfectionem  huius  facile  perue- 
nirc.  Et  ut  facilior  |>atcrct  doctrina,  hunc  librum  per  .xv  distinxi  capitula  : ut  quicquid 
de  bis  lector  noluerit,  possit  leuius  inuenirc.  l'orro  si  iti  hoc  opere  reperitur  insuflicicntia 
uel  defectus,  illud  emendationi  ueslrc  subicio. 

Cvm  genitor  incus  a patria  publicus  scriba  in  duana  bugee  pro  pisanis  mercatoribus 
ad  eam  confluentibus  constitutus  preesset  , me  iu  pueritia  mea  ad  se  uenire  faciens, 
inspecta  utilitate  et  commoditate  futura,  ibi  me  studio  ahhaci  per  ali<piot  dies  stare 
uoluit  et  doceri.  Vbi  ex  mirabili  magisterio  iu  arte  per  nouem  figuras  indorum  intro- 
ductus , scientia  artis  in  tantum  milii  pre  ceteris  placuit,  et  intellexi  ad  illam,  quod 
quicquid  studebatur  cx  ea  apud  egvptum,  syri  ani,  grcciain,  siciliam  et  prouinciam  cum 
suis  uarils  modis,  ad  que  loca  negotiationis  tam  postea  peragraui  per  multum  studium 
ct  disputationis  didici  conflictum.  Sed  hoc  totum  etiam  et  algorismum  atque  arcus  pictn- 
gorc  quasi  errorem  computaui  respectu  modi  indorum.  Quare  amplectens  strictius  ipsum 
modum  indorum,  ct  attentius  studens  in  co,  cx  proprio  sensu  qucdani  addens,  et  quedam 
etiam  ex  subtilitatibus  cuclidis  geometrice  artis  apponens,  summam  huius  libri,  quam  in- 
tclligibilius  potui,  iu  .xv.  capitulis  distinctam  componere  laboraui,  fere  omnia  que  in- 
serui, certa  probatione  ostendens,  ut  extra,  perfecto  pre  ceteris  modo,  hanc  scientiam  ap- 
petentes instruantur,  et  gens  latina  de  cetero,  sicut  hactenus,  alxsque  illa  minime  inue- 
niatur.  Si  quid  forte  mitius  aut  plus  iusto  uel  necessario  intermisi  , milii  deprecor 
indulgcatur;  cum  nemo  sit  qui  uitio  careat,  et  in  omnibus  undique  sit  circumspectus. 
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Explicit  prologus . Incipiunt  capitula. 

De  cognitione  nouem  figurarum  yndorum,  et  qualiter  cum  eis  omnis  numerus  scribatur; 
et  qui  numeri,  et  qualiter  retineri  debeant  in  manibus,  et  de  introductionibus  ab- 
bati. I 

De  multiplicatione  integrorum  numerorum.  4 

Dc  additione  ipsorum  ad  inuiccm.  8 | (*) 

Dc  extractione  minorum  numerorum  ex  maioribus. 

De  diuisionc  integrarum  (sic)  numerorum  per  integros. 

De  multiplicatione  integrarum  (ric)  numerorum  cum  ruptis  atque  ruptorum  sine  sanis. 
Dc  additione  ac  extractione  et  diuisionc  numerorum  integrarum  cum  ruptis  atque  par- 
tium numerorum  in  singulis  partibus  reductione. 

De  emptione  et  venditione  rerum  ueualiuin  et  similium. 

De  baractis  rerum  ucnalium  et  de  emptione  bolsonalie,  et  quibusdam  regulis  similibus. 
De  societatibus  factis  inter  consocios. 

De  consolamine  monetarum  atque  eorum  regulis  , que  ad  consolamen  pertinent. 

De  solutionibus  multarum  positarum  questionum  quas  erraticas  appellamus. 

De  regula  eleataym  qualiter  per  ipsam  fere  omnes  erratice  questiones  soluantur. 

De  reperiendis  radicibus  quadratis  et  cubitis  ex  multiplicatione  et  diuisione  seu  extra- 
ctione earum  in  se,  et  de  tractatu  binomiorum  et  recisorum  et  eorum  radicum. 
De  regulis  proportionibus  geometric  pertinentibus:  de  questionibus  aliebre  et  almuchabale. 
Incipit  primum  capitulum. 

Nouem  figurc  indorum  he  sunt 

987654331 
Cvm  liis  itaque  nouem  figuris,  et  cum  hoc  signo  0,  quod  arabicc  zcpliirum  appellatur, 
scribitur  quilibet  numerus,  ut  inferius  demonstratur.  Nam  numerus  est  unitatum  per- 
fusa collectio  siue  congregatio  unitatum,  que  per  suos  in  infinitum  ascendit  gradus. 
Ex  quibus  primus  ex  unitatibus,  que  sunt  ab  uno  usque  in  decem,  constat.  Secundus  ex 
dccenis,  que  sunt  a decem  usque  in  centum,  fit.  Tertius  fit  ex  centenis  que  sunt  a centum 
usque  in  mille.  Quartus  fit  ex  millenis  que  sunt  a mille  usque  in  decem  milia,  et  sic 
sequentium  graduum  in  infinitum,  quilibet  ex  decuplo  sui  antecedentis  constat.  Primus 
gradus  in  descriptione  numerorum  incipit  a destcra.  Secundus  ucro  uersus  sinistram  sequi- 
tur primum.  Tertius  secundum  sequitur.  Quartus  tertium,  et  quintus  quartum,  et  semper 
sic  uersus  sinistram  gradus  gradum  sequitur.  Figura  itaque  que  in  primo  reperitur  gradu 
sc  ipsam  represenlat,  hoc  est:  si  in  primo  gradu  fuerit  figura  unitatis,  unum  representat; 
si  binarii,  duo;  si  ternarij,  tria,  et  ita  per  ordinem  que  secuntur,  usque  si  nouenarij: 
nouem  figure  quidem  que  in  secundo  gradu  fuerint,  tot  decenas  representant,  quot  in 
primo  unitates;  hoc  est  si  figura  unitatis  secundum  occupat  gradum,  denotat  decem; 
si  binarij,  uiginti;  si  ternarij,  triginta;  si  nouenarij,  nonaginta. 

Figura  namque  que  in  tertio  fuerit  gradu,  tol  centenas  denotat,  quot  in  secundo  de- 
cenas, ucl  in  primo  unitates,  ut  si  figura  unitatis  centum;  si  binarij,  ducenta ; si  ter- 

(•)  Nei  margini  laterale  estemo  ed  inferiore  dei  recfo  della  carta  1 dei  sopraccitalo  codice  Mngliabcdiiano 
C.  I.  2016,  liadia  Fiorentina  n."  73,  presso  alia  linea  40  cd  ultima  dei  medesimo  recto,  trovasi  seri  Uo  in  duo 
linee  in  canittore  piu  raodprno  dei  rimauente  di  questo  recto:  • Lconanli  Pisani  Algorismi  Geometriae  l[  Inter 
• Codices  designatur  num:  44:  •. 
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n&rij,  trecenta,  et  nouenarij,  nongenta.  Ipsa  igitur  que  fuerit  in  quarto  gradu  tot  mil- 
lenas quot  in  tertio  centenas,  aut  in  secundo  decenas,  uel  in  primo  unitates  denotat; 
et  sic  semper  mutando  gradum,  numerus  decuplando  ascendit.  Et  ut  hoc  quod  dictum 
est  lucidius  declarescat,  ipsum  cum  liguris  ostendatur.  Si  figura  scptcnarij  fuerit  in  primo 
gradu,  et  ternarij  in  secundo,  ambe  insimul  37  denotant;  uel  econtra  : figura  temarij 
iu  primo,  et  septenarij  in  secundo,  73  denotabunt.  Item  si  figura  quaternarij  fuerit  in 
primo,  et  unitatis  in  secundo  sic  14,  nimirum  .xnij.  denotabunt:  uel  si  figura  unitatis 
fuerit  in  primo,  et  quaternarij  in  secundo  sic  41,  denotabunt  xlj.  Rursus  in  primo  71,  et 
in  secundo  faciunt  17;  contrarium  enim  facit  73.  Si  autem  septuaginta  tantum  scribere 
uo[!uerit,  ponat  iu  primo  gradu  0,  et  post  ipsum  ponat  figuram  septenarii,  sic  70;  si  octua-, 
ginta  sequatur  zephyrum  figuram  octonnrij  sic  so:  hac  itaque  demonstratione  quemlibet 
numerum  a decem  usque  in  centum  cum  duabus  figuris  scribere  potes.  Cum  tribus 
ucro  a centum  scribitur  usque  in  mille;  ut  si  figura  octonarii  fuerit  in  primo,  et  qui- 
narii iu  secundo,  et  unitatis  in  tertio  138,  centum  quinquaginta  octo  denotabunt ; et 
econuerso  : si  figura  unitatis  fuerit  in  primo,  et  quinarii  in  secundo,  et  octonarii  in 
tertio  891,  octigenta  et  quinquaginta  unum  denotabunt ; uel  econtra  : si  figura  octo- 
narii fuerit  in  primo  , et  unitatis  in  secundo  , et  quinarii  in  tertio,  denotabunt  518. 
Item  si  permutarim  figura  quinarii  fuerit  in  primo,  octonarii  in  secundo,  et  unitatis 
in  tertio,  denotabunt  183.  Item  si  figura  unitatis  fuerit  in  primo,  octonarii  in  secundo, 
et  quinarii  in  tertio,  nimirum  denotabunt  S8<:  tres  ucro  unitates  sic  itt,  centum  unde- 
cim faciunt.  Verum  si  quinquaginta  tantum  scribere  uolueris,  in  primo  et  in  secundo 
gradu  pouas  zephyra,  et  in  tertio  figuram  quinarii  hoc  modo  908;  et  sic  cum  duobus 
zephyris  quemlibet  centenariorum  numerum  scribere  poteris.  Et  si  centenaria  cum  de- 
ccnis  siue  unitatibus  scribere  uolueris,  ponas  in  primo  gradu  zephyrum,  in  secundo  de- 
cenas, et  in  tertio  centenas  quas  uolueris.  Verbi  gratia:  si  in  primo  gradu  fiat  zephyrum, 
et  in  secundo  figura  noucnarii,  et  in  tertio  binarii,  denotabunt  190.  Si  autem  absque  de- 
cenis  centenaria  cum  unitatibus  scribere  uolueris , pones  in  secundo  gradu  , scilicet 
in  loco  decenarii  zephyrum,  et  in  primo  numerum  unitatum  quem  uoluerit,  et  in  tertio 
centenariorum:  ut  si  in  primo  fuerit  figura  noucnarii,  et  in  secundo  zephyrum,  et  in  tertio 
binarii  309;  et  sic  secundum  supradictam  demonstrationem  qualem  uolueris  , numerus  a 
centum  usque  in  mille  scribes  cum  tribus  figuris.  Cum  quattuor  namque  a mille  usque 
in  decem  milia,  ut  in  sequenti  cum  figuris  numeris  super  notatis  ostenditur. 
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Et  sic  in  reliquis  numeris  est  procedendum.  Cum  quinque  namque  figuris  scribuntur 
omnes  numeri,  incipiendo  a decem  milia  usque  ad  centum  milia.  Cum  sez  uero,  a cen- 
tum milibus  usque  in  mille  milia,  et  sic  deinceps,  addendo  figuram  figuris,  numerus 
gradatim  in  decuplum  ascendit.  Vnde  si  contigerit  quod  aliquem  numerum  multarum 
figurarum  propter  multitudinem  figurarum,  quis  legere  uel  intelligere  nequeat,  quali- 
ter legere  et  intelligere  ipsum  debeat,  ostendere  procurabo. 
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De  prima  itaque  figura,  lior  est  de  figura  primi  gradus,  dicat  unum. 

De  secunda  que  est  in  secundo  gradu,  dicat  decem. 

De  tertia  que  erit  in  tertio  gradu,  dicat  centum,  et  adreutet  eam  in  superiori  parte. 

De  quarta  namque  figura  eiusdem  numeri, dicat  mille, et  adeentet  eam  m inferiori  parte. 

De  quinta  ucro  dicat  decem  milia. 

De  sexta  itaque  centum  milia,  et  adeentet  eam  in  superiori  parte. 

De  septima  dicat  mille  milia,  et  adeentet  eam  rursum  in  inferiori  parte. 

De  octaua  dicat  decem  milia  milium. 

I)e  nona  dicat  centum  milia  milium,  ct  adeentet  cam  in  superiori  parte. 

De  decima  dicat  mille  milia  milium,  ct  adeentet  eam  in  inferiori  parte;  ct  sic  sem- 
per  per  hos  tres  numeros , scilicet  per  millenos,  et  decem  millenos,  et  ceutum  mille- 
nos ct  adeentando  millenos  in  inferiori  parte,  et  centum  millenos  in  superiori,  usque 
ad  ultimum  gradum  numeri  studeat  adccntarc.  Et  inde  | incipiat  legere  numerum  ab 
ultimo  gradu  ipsius  per  acenta  prcdicta,  dicendo  semper  de  inferioribus  adcentls  tot 
milia  iftilium  quot  adeenta  fuerint  ante  ipsa  in  inferiori  parte  uersus  primum  gradum, 
ct  de  superioribus  adeentis,  dicens  tot  centum  milia,  quot  adeenta  fuerint  ante  ipsam 
in  inferiori  parte  similiter  uersus  primum  gradum  numeri;  et  de  figuris  que  non  fuerint 
adeentate  post  quartum  gradum  numeri  dicet  tot  decem  millenas,  quot  adeenta  fue- 
rint ante  ipsas  in  inferiori  parte;  et  sic  poterit  cognoscite  et  legere  qualem  uolnerit 
numerum  multarum  figurarum.  Et  ut  hoc  melius  intelligatur,  quondam  numerum  octo 
figurarum  proponamus  87634321.  De  uno  namque  qui  est  iri  primo  gradu,  dicet  unum  ; 
de  binario  2,  que  sunt  in  secundo,  dicet  decem;  de  ternario  3,  qui  sunt  iu  tertio,  dicet 
centum  que  adeententur  in  superiori  parte.  De  quaternario  est  4.  qui  sunt  in  quarto 
gradu,  dicet  mille,  que  adeententur  in  inferiori  parte,  ut  in  prcscripto  numero  ostendi- 
tur. De  quinario  s qui  est  in  quinto  gradu,  dicet  decem  milia;  de  senario  o qui  sunt 
iu  sexto  gradu,  dicet  centum  milia,  que  adeententur  in  superiori  parte;  dc  septenario  7 
que  est  in  .septimo  gradu,  dicet  mille  milia  que  adeententur  iu  inferiori  parte;  de  octo- 
nario qui  est  in  ultimo  gradu,  dicet  decem  milia:  ergo  habetur  in  supradicto  numero 
octuaginta  septem  milia  milium,  propter  duo  inferiora  adeenta,  quorum  unum  est  sub 
7 et  aliud  sub  4 , et  insuper  sexcenta  quinquaginta  quattuor  miliaria  , et  insuper 
.cccxxi.  Item  proponamus  alium  munerum  de  noucin  figuris  237G04813  , que  pro  or- 
dine adeentato  cognoscitur  quod  continetur  in  ipso  ducenta  quinquaginta  septem 
milia  miliaria,  et  sexcenta  quattuor  miliaria,  ct  octingenta  tredecim.  Iteni  alius  numerus 
dc  lrcdccim  figuris  proponatur  iuo7343SSD08f , pro  cuius  adeentis  cognoscitur  ipsum  esse 
mille,  septem  milia  milia  miliaria,  et  quingenta  quadraginta  tria  milia  miliaria,  et  du- 
centa octuaginta  noucm  miliaria,  ct  insuper  octuaginta  unum.  I'ossumus  enim  aliam  tra- 
dere regulam  Icuiam  que  (f/c)  poteris  citissime  legere  numerum  plurium  figurarum.  Verbi 
gratia:  proponamus  numerum  15  figurarum  6^U357B4io3296,  dimissis  tribus  primis  figuris, 
scilicet  tW,  super  quibuslibet  aliis  tribus  protrahe  uirgulain  in  modum  arcus  ut  in  pro- 
misso exemplo;  et  pro  qualibet  uirgula  dices  ; et  illas  tres  figuras,  quas  in  principio 
dimisistis,  leges  sicut  stant;  et  sic  dices  sexcenta  septuaginta  octo  milia  milia  milia  mi- 
lium, cum  quattuor  sint  uirgtilc,  et  noningenta  et  triginta  quinque  milia  milia  milium, 
cutn  super  sint  tantum  tres  uirgule  et  septingenta  octuaginta  quattuor  milia  milium,  cum 
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duc  super  sint  linee  et  1Q5  milia,  cum  una  tantum  sit  uirgula,  et  206  pro  illis  tribus 
quas  in  principio  dimisisti:  et  si  per  ultimum  cum  remanent  uua  figura  ucl  due,  pone 
ipsas  sub  ultima  uirgula,  et  leges  eas  omnes  .iiii-1”  ucl  omnes  quinque  simul,  et  sic  po- 
teris legere  numerum  quot  cumque  poteris  figurarum. 

Pnedictis  figuris  earumque  gradibus  secundum  materiam  superius  descriptam  cnm  fre- 
quenti usu  bene  cognitis,  opportet  eos  qui  arte  abbaci  uti  uolucrint,  ut  subtiliores  et  inge- 
niores  appareant  scire  computum  per  figuram  manuum, secundum  magistrorum  abbaci  usum 
antiquitus  sapientissime  inuentam.  Que  signa  sunt  liec.  Curualio  auricularis  digiti  sinistre 
manus  super  medium  uole  .1.  palme  manus  notat  unum.  Curuatio  quidem  eiusdem  cum 
anulari  similiter  super  mediam  uolam  duo  , cura  quibus  curuatur  medius  tria.  Cur- 
uatio autem  anularis  et  medis  4 super  mediam  uolam.  Curuatio  uero  medii  tantum  s. 
Anularis  o.  Positio  quippe  auricularis  sursum  super  uolam  7,  super  quem  locum  cum  po- 
nitur auricularis  et  anularis  notantur  8:  positio  quidem  eorumdem  cum  medio  super  eun- 
dem locum  .9.  Cum  ab  extremitate  indicis  ct  pollice  fit  circulus  in  nodo  pollicis,  de- 
notant io.  Cum  pollex  et  index  sunt  extensi  et  tangunt  sc  20.  Cum  ab  extremitate  eo- 
rumdem sit  circulus  30.  Cum  ponitur  pollex  super  indicem  in  exteriori  parte  indicis  40. 
Cumatio  pollicis  super  principium  indicis  30.  Curuatio  indicis  super  curuatuni  pollicem 
eo.  Curuatio  indicis  super  extremitatem  extensi  pollicis  70.  Curuatio  itaque  indicis  super 
uirgulam  extensi  pollicis  80.-  Item  curuatio  totius  indicis  in  se  90.  Centenaria  quoque 
et  miliaria  fiunt  in  dextera  manu  eodem  ordiuc,  scilicet  signuin  unitatis  facit  100  in 
dextera  manu;  binarii  quidem  20;  decenarii  autem  mille,  ct  signum  nonagesimum  facit 
9000,  ut  in  sequenti  pagina  (*)  piettis  (sic)  manibus  demonstratur.  Componuntur  itaque  in 
manibus  cum  bis  signis  omnes  reliqui  numeri  qui  sunt  a decem  usque  iu  decem  milia  hoc 
modo:  cx  signo  uigenarii,  ct  cx  signo  ternarii  componuntur  23;  et  ex  signo  trium  milium 
ct  cx  signo  quingeu tarum  componuntur  in  dextera  manu  tria  milia  quingenta,  ct  sic  in- 
telljgas  in  reliquis. 

(')  NVI  suddetto  Codice  C.  /.  261  u manca  Ja  intera  carla,  numerata  3,  dic  duveva  ossore  qiiella  indicata 
tolle  porole  • teijuenii  pagina  • die  trovnnsi  nella  linea  39  dolia  carta  2 rem»  di  questo  eodicr.  e tidla  linea 
22  dclla  pnnte  5. 
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Paescriptas  itaque  in  tabulis  iunctiones  ct  multiplicationes  in  manibus  addiscendo  sem- 
per  utantur  colligere,  vt  animus  pariter  cum  manibus  in  addilationibus  et  multiplica- 
tionibus quorumlibet  numerorum  expeditior  fiat. 

Incipit  capitulum  secundum  de  multiplicatione  integrorum  mime  rorum. 

Capitulum  secundum  de  multiplicationibus  integrorum  numerorum  in  octo  partes  di- 
uidimus,  ut  difiereritie  atque  proprietates  earum  melius  intclligantur.  Quarum  prima 
pars  erit  de  multiplicatione  duarum  figurarum  contra  duas,  atque  unius  figure  contra 
plures.  Secunda  de  multiplicatione  trium  figurarum  contra  tres,  atque  duarum  figura- 
rum in  tribus.  Tertia  de  multiplicatione  quattuor  figurarum  contra  quattuor,  etiam  et 
duarum  figurarum  et  trium  in  quattuor  figuris.  Quarta  de  mulliplicacione  quinque  fi- 
gurarum in  quinque.  Quinta  de  multiplicatione  plurium  figurarum  quam  quinque,  qua- 
liter multiplicentur  ad  inuiccm.  Sexta  de  multiplicatione  numerorum  secundi  gradus  per 
numeros  eiusdem  gradus,  boc  est  duarum  figurarum  per  duas,  atque  unius  figure  contra 
plures,  qualiter  cordelcnus  in  manibus  multiplicentur.  Septima  de  multiplicatiune  trium 
figurarum  per  tres  similiter  qualiter  in  manibus  cordelcnus  multiplicentur.  Octaua  de 
multiplicatione  omnium  numerorum  alium  modum. 

Incipit  pars  prinui  de  multiplicatione  duarum  figurarum  contra  duas. 

Nvmcrus  se  ipsum  multiplicare  dicitur,  quando  similis  persimilem  multiplicatur,  ut  ia 
per  tz,  uel  sc  per  as.  Numerus  numerum  multiplicare  dicitur,  quando  numeri  se  in- 
tricem multiplicantes  fuerint  ad  inuiccm  inequales,  ut  <t  per  37  ct  46  et  per  69  : de- 
nique nos  primum  numeros  secundi  gradus  ut  promisimus,  scilicet  a 10  usque  in  cen- 
tum in  se  met  ipsos  multiplicare  doceamus.  Cum  autem  uis  multiplicare  aliquem  numerum 
secundi  gradus  per  aliquem  numerum  eiusdem  gradus,  siuc  equales  sint  numeri,  siuc 
inequales,  scribes  numerum  sub  numero,  ita  ut  similis  gradus  sit  sub  simili  gradu;  et 
si  numeri  sunt  inequales,  sit  maior  sub  minore,  et  incipiat  multiplicationem  a primo 
gradu  numerorum  in  tabula  proscriptorum.  Siquidem  multiplicet  figuram  primi  gradus 
superioris  numeri  in  tabula  proscripti  per  figuram  primi  gradus  subterioris,  et  scribantur 
unitates  super  primum  gradum  numerorum  proscriptorum,  et  per  unam  quamque  decenam 
retineat  in  manu  sinistra  unum  : deinde  multiplicet  figuram  primi  gradus  superioris  nu- 
meri per  figuram  secundi  gradus,  per  ultimam  silicet  subterioris  numeri,  ct  econtra: 
figura  primi  gradus  subterioris  multiplicetur  jkt  ultimam  figuram  superioris,  ct  addantur 
in  manu  cum  scruatis  dcccnis;  et  iterum  unitates  scribantur  super  secundum  gradum,  et 
retineantur  in  manu  dccene.  Item  multiplicetur  ultima  figura  superioris  numeri  per  ulti- 
mam subterioris,  et  quod  ex  multiplicatione  eucnerit  cum  scruatis  deccnis  in  manu  super 
addatur,  ct  unitates  in  tertio  gradu,  ct  dccene  super  fuerint  in  quarto  ponantur  , ct 
habebitur  multiplicatio  quorumlibet  numerorum  a decem  usque  in  centum.  Verbi  gra- 
tia : ut  si  quesierit  multiplicationem  de  iz  in  II,  scribantur  li  bis  in  tabula  dealbata 
in  qua  littere  leuiter  deleantur,  sicuti  in  hac  margine  scriptum  cernitur,  primus  gradus 
subterioris  numeri  sub  primo  superioris,  hoc  est  figura  binarii  sub  figura  binarii , ct 
secundus  gradus  subterioris  sub  secundo  superioris,  scilicet  figura  unitatis  sub  figura 
unitatis,  et  multiplicet  binarium  per  binarium,  erunt  4,  que  ponat  super  utrumque  bi- 
narium ut  in  prima  descriptione  posita  sunt.  Iterum  multiplicentur  superiora  i qui  est 
in  secundo  gradu  inferioris  numeri,  erunt  : que  seruentur  in  manu,  ct  multiplicet  ile- 
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nim  2 subterioris  numeri  per  i superioris,  erunt  2;  que  addat  cum  duobus  superius  «er- 
uatis, erunt  4,  ipic  ponat  super  unitatem  utnunquc  facient  ipsa  4 secundum  gradum,  post 
priora  posita  4 que  fecerant  primum  gradum,  ut  iu  secunda  descriptione  describitur}  et 
adhuc  multiplicetur  i de  superiori  numero  per  unum  de  subteriori,  faciet  i;  quod  i 
scribatur  in  tertio  gradu,  scilicet  post  44  descripta,  ut  in  tertia  et  ultima  descriptione 
ostenditur.  Et  in  tot  ascendit  multiplicatio  dc  12  in  se  ipsa,  scilicet  144. 

licmm  ut  lucidius  clarescat,  37  per  37  multiplicentur.  Scribantur  quidem  37  .sub  37, 
ut  superitis  dc  is  diximus,  et  multiplicentur  7 per  7,  erunt  40:  ponantur  itaque  9 su- 
per utrumque  7 ut  in  prima  descriptione  ostenditur,  et  pro  quattuor  de  dcceuis,  que 
sunt  in  49,  scrucnlur  4 iu  manu,  ct  multiplicentur  7 de  superiori  numero  per  3 de  in- 
feriori, et  7 de  inferiori  per  3 de  superiori,  ct  iungaultir  insimul,  erunt  42,  quibus  ad- 
ditis cum  4 superius  seritatis,  erunt  40:  scribantur  unitates  dc  40,  que  sunt  6 super 
utrumque  3,  ut  in  secunda  descriptione  denotatur.  Ct  4 pro  quattuor  dccenis  que  sunt 
in  46  | in  manu  scrucnlur,  et  adhuc  multiplicentur  3 de  superiori  numero  per  3 de  in- 
feriori, erunt  9;  que  adde  cum  4 modo  in  manu  seruatis,  erunt  13:  ponantur  3 de  13  in 
tertio  gradu  ct  l in  quarto,  ut  continetur  in  tertia  ct  ultima  descriptione. 

Qve  multiplicatio,  si  recta  est,  ila  cognoscitur.  Jungantur  quidem  figure  que  sunt 
in  superioribus  37,  scilicet  3 cum  7,  erunt  *o,  de  quibus  dematur  9, remanebit  i,  quod  ser- 
uetur.  Eodcmque  motio  colligantur  figure  dc  37  inferioribus,  ct  demantur  inde  9,  re- 
manebit similiter  l:  multiplicetur  ergo  i quod  remansit  de  superioribus  37  peri  quod 
remansit  de  inferioribus,  faciet  1,  quod  uocetur  pensa  ucl  portio,  ct  scruelur  in  tabula 
super  ipsam  multiplicationem,  ut  in  tertia  descriptione  cernitur:  postea  colligantur  figure 
que  sunt  in  summa  multiplicationis,  ct  de  collecta  quantitate  demantur  9 quotiens  potu- 
erit; et  si  i remanebit  sicuti  pro  pensa  seruutum  est,  recta  utique  erit  multiplicatio. 
Verbi  gratia  : ut  si  iunximus  figuras  que  sunt  in  summa  multiplicationis,  scilicet  i 
ct  3 ct  o et  9,  et  erunt  19,  de  quibus  extrahe  bis  noucnnrium,  remanebit  l,  ut  pro 
pensa  prodiximus  cum  debere  remanere:  ucl  dc  dictis  19  dele  9 que  sunt  in  primo 
gradu  ipsorum,  remanebit  similiter  t.  Et  nota  cum  additis  figuris  dc  37,  scilicet  3 cum 
7,  tunc  diuidis  37  per  9,  dc  qua  diuisionc  remanet  i,  sicut  remansit  ex  loque  procrea- 
ta fuerint  ex  addictione  3 et  7,  cum  ex  eis  extracta  fuemnt  9:  uani  residuum  quod 
remanet  ex  qttouis  numero  diuiso  per  9,  est  summa  que  ponitur  ex  additatioue  omnium 
figurarum  facientium  ipsum  numerum.  Et  notandum  rursus,  cum  aliquis  numerus  di- 
uiditur  in  partes,  et  una  quoque  partium  multiplicatur  per  aliquem  numerum,  sunt  ille 
multiplicationes  in  unum  collecte  equales  multiplicationi  totius  numeri  di  nisi  in  nume- 
rum, in  quem  multiplicate  fuerunt  omnes  partes  ipsius.  Ergo  multiplicationes  de  36  per 
3",  et  de  l per  37  in  unum  coniunele,  equuntur  multiplicationi  de  37  in  37.  Sed  cx  mul- 
tiplicatione de  36  in  37  prouenit  numerus  qui  creatus  est  ex  aliqua  multi ludine  noue- 
nariorum,  cum  30  sint  concreta  ex  noucnariis.  Ouare  numerus  surgens  ex  36  in  37,  si 
diulsus  fuerit  per  9,  nicliil  cx  co  remanebit  indiuisibile.  Item  multiplicatio  dc  i in  37, 
est  cqualis  summe  multiplicationis  de  1 in  36  ct  dc  1 in  1.  Sed  cx  multiplicatione 
dc  1 in  30  prouenit  numerus  qui  iutcgmliter  diuiditur  per  9 : multiplicatio  ergo  de  1 
in  1,  scilicet  1,  remanet  indiuisibilis  per  9.  Ergo  dc  37  in  37  diuisa  per  9 remanet  1, 
quod  habetur  cx  collectione  figurarum  omnium  que  sunt  in  summa  de  37  in  37,  ut  su- 
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perius  iouenimus:  uel  cx  dicta  summa  prohice  0,  remanebunt  136,  dc  quibus  deme  3 et 
o cum  coniunta  faciant  0,  remanebit  similiter  i indiuisibiles  de  1369  diuisis  per  9. 

liem  si  multiplicare  uis  os  per  os,  scribantur  ut  predhi  os  sub  os  et  multiplicentur 
9 per  8,  erunt  64:  ponantur  4 super  utrumque  s,  et  seruentur  pro  dccenis  in  manu  6,  et 
multiplicentur  8 per  9,  erunt  72;  et  iterum  econtra  multiplicentur  8 de  inferiori  per  9 
de  superiori  , erunt  similiter  71,  que  iungantur  cum  aliis  71  et  cum  6 in  manu  ser- 
uatis,  erunt  150;  et  cum  non  sit  unitas  in  prcdictis  150  , ponendum  est  zephyrum  su- 
per utrunique  9,  et  seruentur  pro  deceuis  in  manu  15,  et  multiplicentur  9 per  9,  erunt 
81,  que  addantur  cum  15  in  manu  seruatis,  erunt  90,  dc  quibus  96  scribantur  6 in  ter- 
tio gradu  et  9 in  quarto,  ut  in  hac  descriptione  cernitur.  Modo  uideainus  si  liec  mul- 
tiplicatio recta  est:  iungantur  figure  dc  superiori  98,  scilicet  9 cum  s,  et  dematur  9, 
remanebunt  8.  Iterum  illud  idem  fiat  de  inferioribus  98,  remanebunt  similiter  8;  ct  mul- 
tiplicentur 8 per  8,  erunt  64,  dc  quibus  extrahantur  omnes  nouene  que  sunt  in  eisdem 
64,  remanebit  pro  pensa  l,  uel  aliter:  iungantur  figure  que  suut  in  prcdictis  64,  scilicet  6 
cuin  4,  erunt  io,  de  quibus  demantur  9,  remanebit  similiter  i,  postea  colligantur  figure, 
que  sunt  in  summa  multiplicationis,  scilicet  9 et  o et  0 et  4 tamen  non  est  neccssc 
ut  figura  noueoarii  colligatur  in  aliqua  persimili  probatione,  cum  noucnarius  semper 
erit,  ut  extrahi  prccipiatur  unde  colligantur  6 et  o et  4,  erunt  10  , de  quibus  deruantur 
9,  remanebit  1 pro  pensa,  sicuti  remanere  oportebat.  Cum  autem  uolucris  multiplicare  ali- 
quem numerum  de  secundo  gradu  in  sc  non  habentem  unitates,  uel  in  primo  gradu, 
ut  iu  io  et  40  uel  90,  in  quorum  capitibus  zephyrum  semper  esse  necesse  est,  sic  erit 
faciendum:  scribarum  (sic)  numerum  hoc  ut  supra  dixi;  et  multiplicabitur  .secundus 
gradus  per  secundum  tantum,  ct  ponatur  ante  summe  duo  zephyra,  ct  sic  habebimus 
summam  cuiuslibet  dictarum  multiplicationum.  Vt  pote  si  queratur  multiplicatio  dc 
70  in  70,  scribantur  itaque  utraque  70  supradicto  modo,  ct  multiplicetur  figura  septe- 
narii que  est  in  secundo  gradu  superiori  (sic)  numeri  per  7 inferioris,  erunt  49,  ante  quem 
numerum  ponantur  duo  zephyra,  scilicet  pro  his  que  sunt  ante  utraque  7,  faciunt  4900, 
que  sunt  summa  quesite  multiplicationis,  scilicet  queratur  | de  37  in  49,  scribantur  49  sub 
37,  scilicet  maior  numerus  sub  minori, ct  similis  gradus  sub  simili  gradu,  ut  in  hac  margine 
cernitur;  et  multiplicentur  7 per  9,  erunt  ca;  ponantur  3 super  7,  et  pro  deceuis  ser- 
uentur in  manu  6,  et  multiplicentur  7 per  4 iri  crucc,  erunt  28,  que  addantur  cum  o in 
manu  seruatis,  erunt  34.  Item  multiplicentur  9 per  3, erunt  27,  que  addantur  cum  34,  erunt 
61:  ponatur  l super  3 et  pro  deceuis  seruentur  in  manu  6,  et  multiplicentur  3 per  4, 
erunt  is,  que  addat  cum  6,  erunt  18,  que  ponat  post  13  superius  posita,  egredientur 
pro  summa  dicte  multiplicationis  isi3,  ut  hic  ostenditur. 

Et  si  multiplicatio  recta  est,  ita  cognoscitur:  diuidantur  37  per  9,  hoc  est,  addantur 
figure  dc  37,  scilicet  3 cum  7,  erunt  io,  de  quibus  demantur  9,  remanebit  i,  quod  ser- 
uet;  similiter  addantur  figure  de  49,  scilicet  4 cum  9,  erunt  13,  de  quibus  demantur  9, 
remanebunt  4,  que  multiplicet  cum  1 scruato,  erunt  4,  que  seruot  pro  pensa,  ct  colli- 
gantur figure  que  sunt  in  summa  multiplicationis,  scilicet  1 et  8 et  i ct  3,  erunt  13, 
de  quibus  demantur  9,  remanebunt  4,  ut  oportet  pro  pensa  remanere. 

Paocedit  hic  modus  multiplicandi  ex  his  que  dixi  superius  dc  numero  in  partes 
diuiso  , et  multiplicato  in  alium  quem  uis  numerum.  Nam  multiplicatio  de  37  in  49, 
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cquatur  collectioni  multiplica lioiium  de  7 in  49  et  de  30  in  49.  Sed  multiplicatio  de 
7 in  49  cquatur  coniuncto  multiplicationum  de  7 in  7 et  de  7 in  40  , et  multiplicatio 
rursus  dc  30  in  49  cquatur  multiplicationibus  dc  30  in  9 et  de  30  in  40.  Ergo  multipli- 
catio de  37  in  49  cquatur  quattuor  multiplicationibus  que  sunt  7 in  9 et  7 in  40  et  30 
in  9 et  30  in  40.  Que  •illi."*  multiplicationes  accepte  sunt  super  per  ordinem:  multipli- 
cauimus  primum  7 per  9,  ct  posuimus  unitates  super  primum  gradum;  quia  primus  gradus 
quemcumque  gradum  multiplicat,  ipsum  gradum  facit,  ucl  terminante  in  ipso.  Secundo 
multiplicauimus  7 per  4;  tertio  9 per  3,  et  harum  multiplicationum  accepimus  summam, 
de  qua  posuimus  unitates  in  secundo  gradu;  quia  cum  primus  gradus  secundum  multi- 
plicat, secundum  gradum  facit.  Et  hoc  fuit  multiplicare  7 per  40  et  9 per  30;  ]n>stcu 
ad  ullimuin  mulliplicauiiuus  3 per  4,  scilicet  secundum  gradum  per  secundum.  Et  ex 
ipsa  multiplicatione  addita  cum  deccnis  seruatis  posuimus  unitates  in  tertio  gradu,  et 
decenas  que  super  fuerunt  in  quarto;  ct  hoc  fuit  multiplicare  30  per  40,  quia  secundus 
gradus  quemcumque  multiplicat,  secundum  gradum  facit  post  ipsum  quem  multiplicat. 
Similiter  tertius  gradus  numeri  quenicumquc  gradum  multiplicat,  tertium  gradum  facit 
post  ipsum  quem  multiplicat.  Et  quartus  facit  quartum  post  ipsum  quein  multiplicat, 
et  quintus  quintum,  et  est.  Significabo  itaque,  quid  est  dicere  primum  gradum  quem- 
cuinquc  multiplicat,  ipsum  facit,  aut  facit  numerum  terminantem  in  ipso.  Cum  multi- 
plicatur figura  per  figuram,  ct  ex  multiplicatione  non  proueuit  ultra.  Item  multiplicatio 
illa  facit  ipsum  gradum;  et  cum  ex  multiplicatione  eadem  proueuit  numerus  secundi 
gradus,  ut  io  uel  30,  ant  compositus  e\  secundo  et  primo  ut  15  et  23;  tunc  facit  numerum 
terminantem  in  ipso  gradu  quem  primus  gradus  multiplicat;  et  ideo  cum  multiplicauimus 
primum  gradum  per  aliquem  graduni  ponimus  unitates  illius  multiplicationis  super  ipsum 
gradum  ct  decenas  struamus  ad  sequentem  gradum:  hoc  idem  intclligas  dc  multiplica- 
tione reliquorum  graduum. 

De  multiplicatione  unius  ftgure  contra  plurcs. 

Item  si  queratur  multiplicatio  umus  figure  contra  duas,  ucl  contra  plurcs,  scriba- 
tur ipsa  sola  figura  super  figuram  primi  gradus  ipsius  numeri,  cum  quo  ipsam  multi- 
plicare uolucrit,  et  multiplicet  ipsam  solam  cum  prima  ipsius  numeri,  et  ponantur  uni- 
tates super  ipsam  ct  in  manu  retineantur  dcccne,  ct  multiplicetur  eadem  sola  figura 
per  secunda  inferioris  numeri,  et  addatur  cum  deccnis  seruatis,  et  ponantur  semper 
unitates,  ct  docent  sortientur,  et  ipsa  figura  per  ordinem  multiplicetur  per  tertiam 
ct  per  quartam,  ct  deinceps  per  reliquas.  Verbi  gratia:  ut  si  queratur  multiplicatio  de 
» cum  49,  ponatur  s super  « et  multiplicentur  8 per  9,  erunt  72;  ponantur  2 super  8 et 
seruetur  in  manu  7 et  multiplicetur  ipsa  3 per  4,  erunt  32;  super  que  addat  seruata  7 
erunt  39;  et  ponantur  9 et  3,  egredientur  pro  dicta  multiplicatione  392,  ut  in  margine 
ostenditur.  Item  si  queratur  multiplicatio  de  7 cum  393  scribantur  7 ] super  8 et  mul- 
tiplicetur 7 per  s,  erunt  &G  poliantur  c et  retineantur  3,  ct  multiplicentur  7;  per  o, 
facient  o,  quod  addat  cum  5 seruatis  faciet  5,  que  ponat  post  posita  fl,  et  multiplicet  7 
per  3,  facient  21,  que  ponat  post  36  posita,  ct  egredientur  2150  que  sunt  summa  dicte 
multiplicationis,  et  sic  una  figura  contra  plures  multiplicatur. 

De  eodem . 

hem  si  nolueris  multiplicare  70  per  81,  dematur  o dc  70,  remanent  7;  et  multiplicentur 
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7pcr  si,  erunt  947  cura  numero  ante  ponatur  o pro  co  quod  de  70  abstulimus,  erunt 
8070. 

Incipit  pars  secunda  secundi  capituli. 

Cvm  autem  tres  figuras  per  tres  figuras  quis  multiplicare  uolucrit,  uniucrsalem  re- 
gulam ei  leuiter  edocemus.  Scilicet,  ut  scribatur  gradus  unius  numeri  contra  gradum 
alterius,  lioc  est  unitas  sub  unitatibus,  decene  sub  dccenis,  et  centene  sub  centenis,  cl 
multiplicetur  prima  superioris  numeri  per  primam  subteijoris,  et  ponat  unitates  super 
primum  gradum  numerorum,  ct  decene  seruentur  in  manu,  et  multiplicet  primam  su- 
perioris per  secundam  subterioris,  ct  primam  subterioris  per  secundam  superioris,  et 
addat  utrasque  multiplicationes  cum  seruatis  unitatibus,  et  ponat  unitates  et  decenas 
seruet;  et  multiplicet  primam  superiorem  per  tertiam  inferiorem,  et  primam  subterio- 
rcra  per  tertiam  superiorem,  ct  secundam  per  secundam,  et  addat  tres  dictas  multi- 
plicationes cum  numero  scruato,  cl  ponat  unitates  super  tertium  gradum,  et  per  unam 
quamque  dcccnam  seruet  in  manu  i;  et  multiplicet  secundam  superioris  numeri  per 
tertiam  subterioris,  et  secundam  inferioris  per  tertiam  superioris;  et  de  collecta  summa 
ponat  unitates  ct  dcccnos  reseruet,  ct  multiplicet  tertiam  per  tertiam,  et  addat  cum  ser- 
uatis dccenis,  et  ponat  unitates  et  postea  ponat  decenas  si  superfuerint  positis  unita- 
tibus; et  si  habebit  multiplicationem  quorumlibet  numerorum  trium  figurarum  , siuc 
equales  fiant  siuc  inequales. 

Ad  cuius  rei  cuidentiam  sint  equales  numeri  345  et  345,  quos  insimul  multiplicare 
opportet,  qui  collocentur  ad  inuicem  sicuti  in  pagina  collocati  esse  cernuntur;  cl  mul- 
tiplicet 5 per  5 erunt  25,  ponat  5 super  utrumque  5,  sicuti  in  secunda  descriptione  cer- 
nitur,  et  pro  decenis  seruet  in  manu  2 ct  multiplicet  5 superioris  numeri  per  4 sub- 
terioris, ct  5 inferioris  per  4 superioris;  quibus  additis  cura  2 seruatis,  erunt  42:  ponat 
2 super  utrumque  4,  sicuti  in  tertia  continetur  descriptione,  ct  seruentur  pro  quattuor 
dccenis  4;  et  multiplicet  5 superioris  per  3 subterioris  et  5 inferioris  per  3 superioris, 
et  4 per  4,  ct  sunima  ipsarum  trium  multiplicationum  addatur  cum  4 in  manu  seruatis, 
erunt  50:  ponat  o super  utruinquc  3,  ut  in  quarta  descriptione  ostenditur,  et  seruentur 
in  manu  5,  et  multiplicet  4 superioris  j>cr  3 inferioris,  ct  4 inferioris  per  3 superioris, 
et  addantur  cnin  5,  erunt  20:  ponat  9 post  o,  ut  iu  quinta  patet  descriptione,  et  ser- 
uentur in  manu  2,  et  multiplicet  3 per  3,  cruut  9,  que  addat  cum  2,  erunt  ll,  que  ponat, 
ut  iti  sexta  ct  ultima  descriptione  ostenditur.  Que  multiplicatio  si  recta  est,  per  supra- 
dictum  rnodum  cognoscitur,  uidelicet  ut  addantur  figurc  de  345  superioribus,  ct  dematur 
inde  9,  remanebunt  3;  similiter  iiat  de  345  inferioribus  et  remanebunt  similiter  3;  ct  mul- 
tiplicentur 3 )>cr  3,  de  quibus  dematur  9,  remanet  o quod  habeat  pro  pensa,  tunc  eol- 
ligaulur  figure  que  sunt  in  summa  multiplicationis,  scilicet  1 ct  i ct  2 et  5,  erunt  9, 
de  quibus  trahantur  9,  remanet  o ut  opportet.  Assignabo  quidem  (piare  multiplicatio 
secunde  figurc  per  secundam  additur  cum  multiplicatione  primarum  figurarum,  in  ter- 
tias; quia  ut  dictum  est  primus  gradtis  quicumque  multiplicat  ipsum  gradum,  facit  se- 
cundus gradus,  quicumque  multiplicat  secundum  gradum,  facit  post  ipsura  quem  mul- 
tiplicat. Et  sic  est  primus  gradus  multiplicat  tertium,  tertium  gradum  facit.  Et  cum 
secundus  multiplicat  secundum,  facit  eundem,  silicet  tertium,  qui  est  secundus  post 
ipsum  (piem  multiplicat.  Ergo  opportet  cum  multiplicatio  secundi  gradus  per  secundum 
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iungatur  multiplicationibus  primarum  in  tertias.  Sequuntur  multiplicatio  secundarum 
figurarum  in  tertias,  de  qua  prouenit  quartus  gradus  , silicct  secundus  ab  eo  quem 
multiplicat.  Ad  ultimum  multiplicatur  tertius  gradus  per  tertium,  de  qua  multiplica- 
tione prouenit  quintus  gradus  , silicct  tertius  ab  eo  quem  tertius  gradus  multiplicat. 
Et  hac  ratione  ex  his  que  procreantur  ex  multiplicatione  primarum  in  tertias  et  se- 
cunde in  secundam:  posuimus  unitates  in  tertio  gradu,  et  seruauimus  dcccnas  ad  quar- 
tum gradum.  Et  ex  his  que  procreantur  ex  multiplicatione  secundarum  in  tertias,  | et 
ex  decenis  scruatis  posuimus  unitates  in  quarto  gradu,  et  seruauimus  decenas  ad  quin- 
tum gradum,  que  dccene  adduntur  cum  multiplicatione  tertii  gradus  in  tertium,  et  po- 
nuntur eorum  in  quinto  gradu,  ct  dccene  in  sexto , et  sic  habetur  multiplicatio  su- 
pradicta. 

De  eodem . 

iTera  si  uoluerit  multiplicare  607  cum  go~,  collocatis  numeris,  multiplicetur  7 per  7, 
erunt  49:  ponat  o et  retineat  4,  ct  multiplicet  7 per  o et  7 per  o in  cruce,  et  addantur 
cum  4 scruatis,  erunt  4,  que  ponat;  ct  multiplicet  7 per  a et  7 per  6 et  o per  o,  erunt 
84:  ponat  4 retineat  8,  ct  multiplicet  0 per  6 et  o per  6,  et  addatur  cum  8,  erunt  8 et 
ponat  8,  ct  multiplicet  G per  fi,  erunt  36:  ponat  6 et  3,  et  sic  habebis  pro  summa  dicte 
multiplicationis  368449. 

De  eadem. 

liem  si  uoluerit  multiplicare  780  per  780,  dematur  de  utrisque  780  suum  o,  remanebit 
78  ct  78;  ct  multiplicet  78  per  78,  erunt  gosi,  ante  quam  ponantur  duo  zcpliyra,  ct  ha- 
bebitur pro  summa  dicte  multiplicationis  G08400.  Item  si  uoluerit  multiplicare  'J00  cum 
900,  demantur  zcpliyra  de  utroque  numero,  et  multiplicet  9 per  9,  erunt  hi , quibus  ante 
ponantur  zepbyra  quattuor,  silicct  pro  quattuor  demptis  zephyris  dc  utroque  ooo  , et 
habebitur  pro  summa  dicte  multiplicationis  siuuoo. 

De  eodem  cum  inequalibus  numeris. 

Si  autem  inequales  numeros  quis  multiplicare  uoluerit,  eadem  uia  ct  ordine  erunt 
multiplicandi  ; ut  si  oportuerit  multiplicare  423  cum  456,  scribantur  ad  inuiccm  nu- 
meri ut  supradictum  est,  ut  multiplicentur  3 per  C,  erunt  48:  ponantur»,  retineatur  4 ct 
multiplicentur  3 per  s,  erunt  45,  que  addantur  cum  4 scruato,  erunt  46  et  6 per  2,  et 
addantur  cum  4G,  erunt  28:  ponantur  8 ct  retineantur  2,  ct  multiplicentur  3 per  4 et  6 
per  4 ct  2 per  s,  et  addatur  cum  2 scruatis,  erunt  30:  ponatur  0,  retineantur  3,  ct  mul- 
tiplicentur 2 per  4 et  5 per  4,  et  addantur  cum  3 scruatis,  erunt  16:  ponantur  6,  ct  retinean- 
tur 4,  cum  quo  addatur  multiplicatio  de  1 in  4,  erunt  5 que  ponantur,  ct  habebitur  pro 
summa  multiplicationis  «licte  56088.  Si  autem  hoc  probare  uoluerit, iungantur  figure  de  123, 
erunt  6, et  figure  de  456,  erunt  15,  de  quo  numero  dematur  9,  remanebunt  6,  que  multipli- 
centur cum  6,  erunt  36,  quibus  per  9 diuisis  remanet  0 quod  propensa  hal>catur.  Tunc 
colligantur  figure  que  sunt  in  summa  dicte  multiplicationis,  erunt  27,  quibus  per  noue- 
narium  diuisis,  remanet  0,  ut  expedit  pro  pensa  remanere.  Item  si  proponatur  multipli- 
care 370  cum  451,  quamuis  per  supradictam  doctrinam  multiplicari  possint,  tamen  cum 
zephyrum  sit  in  primo  gradu  unius  numerorum,  silicct  de  370,  aliter  multiplicari  do- 
ceantur, silicet  ut  dematur  ipsum  0 de  370,  remanebunt  37,  que  multiplicentur  cura  454; 
erit  itaque  illorum  multiplicatio  duarum  figurarum  per  tres,  que  multiplicatio  sic  fieri 
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docetur.  Scribantur.  37  super  si  de  451,  et  multiplicentur  7 per  l,  erunt  7 que  ponantur. 
Et  7 per  5 ct  l per  3 multiplicentur,  erunt  38:  ponantur  8 et  retineantur  3,  et  7 per  4 
et  3 per  3 multiplicatis,  et  additis  cum  3 scruatis,  erunt  46:  ponantur  6 et  retineantur 
4,  et  multiplicentur  3 per  4 ct  addantur  cum  4 scruatis,  erunt  16;  ct  ponantur  0 et  1, 
et  habebimus  pro  summa  dicte  multiplicationis  duarum  illarum  figurarum  in  tres,  16687; 
quibus  ante  ponatur  0 pro  demto  0 de  370,  exibunt  166870:  hac  itaque  uia  quolibet  duc 
figure  per  quaslibet  tres  figuras  multiplicantur.  Item  si  queratur  multiplicatio  de  320 
per  370,  dematur  0 de  utroque  numero,  remanebunt  32  et  57,  qui  numeri  insimul  mul- 
tiplicentur, erunt  1824  , quibus  ante  ponantur  duo  zephyra,  et  habebitur  pro  summa 
dicte  multiplicationis  182400. 

Pars  tertia  de  multiplicatione  quattuor  figurarum. 

Cvm  autem  quattuor  figuras  contra  quattuor  quis  multiplicare  uoluerit,  describat  nu- 
meros, ct  collocatis  gradibus  sub  gradibus  similibus,  multiplicet  primam  per  primam  et 
ponat,  reminiscendo  tamen  seruarc  deccnas  semper  cum  posuerit  unitates,  et  multiplicet 
primam  per  secundam,  ct  primam  per  secundam,  ct  ponat;  et  primam  per  tertiam,  et 
primam  per  tertiam,  ct  secundam  per  secundam,  et  ponat;  ct  primam  per  quartam,  ct 
primam  per  quartam,  et  secundam  per  tertiam,  et  secundam  per  tertiam,  ct  ponat;  ct 
secundam  per  quartam,  et  secundam  per  quartam,  et  tertiam  per  tertiam  et  pouat;  et 
tertiam  per  quartam,  et  tertiam  per  quartam  , et  ponat ; et  quartam  per  quartam  et 
ponat;  ct  sic  habebit  multiplicationem  quorumlibet  numerorum  quattuor  figurarum  siuc 
equales  uel  inequales  extiterint. 

Ad  cuius  rei  cuidenlium  proponatur  multiplicatio  de  1234  in  se  ipsa  , et  descripto 
ipso  numero,  bis  multiplicetur  prima  per  | primam  ut  prediximus,  silicct  4 per  4,  erunt 
16;  ct  ponantur  6 super  utrumque  4 et  retineatur  1,  et  multiplicentur  4 per  3 et  per 
3,  ct  addantur  cura  1 seruato  erunt  25,  ponantur  5 super  utnimque  3 et  retineantur  2. 
Item  multiplicentur  4 superioris  numeri  per  2 inferioris,  et  4 per  2 ct  3 per  3,  et  ad- 
dantur cura  2 scruatis,  erunt  27:  ponantur  7 super  utrumque  2 ct  retineantur  2:  multi- 
plicentur 4 per  i ct  4 per  1 et  3 per  2 ct  3 per  2,  et  addantur  lice  quattuor  multi- 
plicationes cum  2 seroatis,  erunt  22:  ponantur  2 super  utrumque  i,  et  retineantur  in 

manu  2,  ct  multiplicentur  3 per  l ct  3 per  1 ct  2 per  2,  et  addantur  cum  f scruatis, 
erunt  12:  ponantur  2 et  retineatur  in  manu  i,  ct  multiplicentur  2 per  1 ct  2 per  1 et  ad- 
dantur cum  1 seruato,  erunt  5,  que  ponantur,  ct  multiplicentur  1 per  1 erit  1 quod  po- 
natur; et  sic  habebitur  pro  summa  ipsius  multiplicationis  1522756. 

De  eodem. 

Ircruni  ut  intelligibilius  intclligatur,  multiplicatio  dc  2345  in  6789  proponatur;  descri- 
ptis itaque  numeris,  multiplicentur  5 per  9,  erunt  45,  ponantur  5 ct  retineantur  4,  ct  mul- 
tiplicentur 5 per  8 et  9 per  4,  et  addantur  cum  4 scruatis,  erunt  80:  ponatur  0 et  re- 
tineantur 8,  ct  multiplicentur  5 per  7 ct  9 per  3 et  4 per  8,  ct  addantur  cum  8 ser- 
uatis,  erunt  102;  ponantur  2 et  retineantur  in  manu  10,  ct  multiplicentur  5 per  6 ct  9 
per  2 ct  4 per  7 et  8 per  3,  ct  addantur  cum  10  scruatis,  erunt  110:  ponatur  0 et  re- 
tineantur n,  et  multiplicentur  4 per  6 ct  8 per  2 ct  3 per  7,  et  addantur  cum  11  scr- 

uatis, erunt  72:  ponantur  2j  retineantur  7,  ct  multiplicentur  3 per  6 ct  7 per  2,  et  ad- 
dantur cum  7 scruatis,  erunt  39:  ponantur  9 et  retineantur  3,  quibus  addatur  mullipli- 
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catio  de  2 iu  c,  erunt  15,  et  ponantur  5 et  i,  et  sic  habebitur  multiplicatio  dictorum 
numerorum,  ut  hic  ostenditur. 

Probatio . 

Ove  si  recta  fuerit*  ita  probatur:  multiplicetur  pensa  de  2345  que  est  5 cum  pensa 
de  6789  que  est  3,  erunt  15,  de  quibus  demuntur  9 remanent  G que  sunt  pensa  summe  mul- 
tiplicationis. 

Qvamuis  ita  ut  dictum  est  omnes  numeri  quattuor  figurarum  multiplicandi  sint,  ta- 
men sunt  inter  cos  qui  aliter  ct  lenius  multiplicari  possunt:  illud  (sic)  silicei , qui  habent 
in  capitibus  zephyra  ; ut  si  queratur  multiplicatio  de  5000  cum  7000,  multiplicentur  5 
per  7,  erunt  35,  ante  que  ponatur  tot  zephyra,  quot  sunt  cum  ipsis  numeris  que  sunt 
sex,  et  sic  habebitur  pro  summa  dicte  multiplicationis  35090000. 

hem  si  queratur  multiplicatio  dc  5100  cum  7430,  multiplicentur  5f  per  743,  erunt  37892, 
quibus  ante  positis  zephyra  tria  que  sunt  in  capitibus  ulrorumque  numerorum,  et  sic 
habebitur  pro  summa  dicte  multiplicationis  37893000. 

hem  si  quereret  multiplicationem  dc  2500  cum  3701,  demat  duo  zephyra  que  sunt  iu 
capite  de  2500,  remanebunt  23,  que  multiplicet  per  3701,  silicct  duas  figuras  contra  quat- 
tuor, quarum  ordo  hic  est:  describat  25  super  3701  ut  inferius  cernitur,  ct  multiplicabit 
S per  t,  erunt  5,  que  ponat;  et  5 per  0 et  1 per  2,  erunt  2,  que  ponat;  et  5 per  7 et  2 per 
0,  erunt  33;  ponat  5 et  remanebit  3,  et  multiplicet  5 j>er  3 et  2 per  7 et  addat  cum  3 
serantis,  erunt  32;  et  ponatur  2,  retineatur  3 et  2 per  3,  erunt  6,  que  addat  cum  3 ser- 
uatis;  erunt  9,  que  ponat.  Et  sic  luilietur  pro  multiplicatione  dc  25  in  3701,  ut  in  de- 
scriptione ostenditur,  92325,  quibus  ante  ponantur  duo  zephyra, ut  habeatur  summa  prioris 
multiplicationis  q 11  esi  te. 

Pars  quarta  secundi  capituli. 

Cvm  autem  quemlibet  numerum  quiuquc  figurarum  per  quemlibet  numerum  eiusdem 
gradus  quis  multiplicare  uoluerit,  silicet  quinque  figuras  per  quiuquc  , collocatis  nu- 
meris multiplicet  primam  per  primani,  ct  ponat;  et  primam  per  secundam,  et  primam 
per  secundam,  cl  ponat;  et  primam  per  tertiam,  ct  primam  per  tertiani,  et  secundam  per 
secundam,  et  ponat;  et  primam  per  quartam,  et  primain  per  quartam,  ct  secundam  per 
tertiam,  et  secundant  per  tertiam,  et  ponat;  cl  primam  |K»r  quintam,  ct  primain  per  quin- 
tam, et  secundani  per  quartam,  et  secundani  pe  * quartam,  et  tertiam  per  tertiam,  ct 
ponat;  cl  secundam  per  quintam,  et  secundam  per  quintam,  ct  tertiam  per  quartam,  ct 
tertiam  per  quartam,  et  ponat;  et  tertiam  per  quintam,  et  tertiam  per  quintam,  ct  quartam 
per  quartam,  et  ponat;  et  quartam  per  quintam,  ct  quartam  per  quintam,  et  ponat;  ct 
quintam  per  quintam,  el  ponat.  El  sic  habebit  multiplicationem  quorumlibet  numerorum 
quinti  gradus:  et  ut  hic  apertius  demonstretur,  quedam  multiplicatio  proponatur,  ut  per 
eam  equales  ct  incquales  multiplicationes  eiusdem  gradus  intelligantur:  ut  si  uoluerit 
multiplicare  12345  per  12345,  descriptis  numeris,  ut  | supra  docuimus,  multiplicet  5 per  5 
erunt  25:  ponat  5 ct  retineat  2,  et  5 per  4 ct  5 per  4,  ct  uddat  cum  2 se  ruat  is,  erunt 
42:  ponat  2 ct  retineat  4,  ct  5 per  3 ct  5 per  3 el  4 per  4,  et  uddat  cum  4 seraatis,  erunt 

59:  ponat  0 ct  retineat  5,  ct  5 per  2 el  5 per  2 et  4 per  3 et  4 per  3,  et  addat  cum 

S seraatis,  erunt  49:  ponat  9 et  retineat  4,  et  5 per  1 et  5 per  i ct  4 per  2 et  4 per 

2 ct  3 per  3,  ct  addat  cum  4 seraatis,  erant  39:  ponat  9 ct  retineat  3,  ct  4 per  1 ct 
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4 per  i et  3 per  2 et  3 per  2,  et  addat  cura  3 soniatis,  cnint  23;  ponat  3 et  retineat  * i 
f,  et  3 per  i et  3 per  t et  2 per  2,  et  addat  cum  2 seruatis  erunt  12;  ponat  2 et  re-  i«.  4i  — |ug.  ta,  ii«.  4). 

tineat  t,  et  2 per  l et  3 per  i,  et  addat  cum  i seruato,  erunt  5,  que  ponat;  et  i per  i 
erit  l quoti  ponat;  et  sic  habebit  summam  dicte  multiplicationis.  Ostendam  rursus  hunc  mo- 
dum multiplicandi  procedere  ex  his  que  accidit  (sic)  inter  u umeros  sibi  inuicem  proportio- 
nales. Nara  cura  tres  numeri  proportionales  sunt,  ita  quod  sicut  primus  est  ad  secundum,  ita 
secundum  sit  ad  tertium;  tunc  multiplicatio  primi  in  tertium  equatur  multiplicationi 
secundi  in  se.  Et  cum  quattuor  numeri  sunt  proportionales,  fueritque  sicut  primus  ad 
secundum,  ita  tertius  ad  quartum.  Tunc  multiplicatio  primi  in  quartum  equa  est  mul- 
tiplicationi secundi  in  tertium,  ut  in  euclidc  repentur.  Ascendit  enim  numerus  in  in- 
finitum per  gradus  continuos;  quia  sicut  primus  gradus  est  ad  secundum,  ita  secundus 
est  ad  tertium,  et  tertius  ad  quartum,  et  unusquisque  antecedentium  ad  suum  conse- 
quentem. Quare  multiplicatio  secundi  gradus  »n  se  facit  eundem  gradum  factum  ex  mul- 
tiplicatione primi  in  tertium.  Et  multiplicatio  secundi  gradus  in  tertium  facit  gradum 
factum  ex  multiplicatione  primi  in  quartum.  Incipitur  quidem  in  multiplicationibus  a 
liguris  primi  gradus,  ex  qua  multiplicatione  aut  prouenit  numerus  primi  gradus,  aut 
terminans  in  ipso.  Et  ideo  ex  multiplicatione  prime  figure  per  primam  ponuntur  uni- 
tates super  primum  gradum,  et  deccne  seruantur  ad  secundum,  cum  quibus  adduntui 
multiplicationes  primarum  in  secundas,  et  prouenit  numerus  secundi  gradus,  uel  ter- 
minans in  ipso.  Quare  ponuntur  unitates  super  secundum  gradum,  et  pro  unaquaque 
dccena  que  habetur,  servatur  .i.  ad  tertium  gradum.  Deinde  multiplicantur  prime  per 
tertias,  ct  additur  cum  cis  multiplicatio  secunde  in  secundam  ; quia  multiplicatio  se- 
cundi gradus  in  secundum  facit  eundem  gradum,  quam  facit  multiplicatio  primorum 
graduum  in  tertios.  Et  ideo  ex  multiplicationibus  primarum  figurarum  in  tertias  , et 
secundarum  in  secundas,  ponuntur  unitates  super  tertium  gradum;  post  hec  multipli- 
cantur prime  per  quartas,  ct  secunde  per  tertias,  cum  sint  iri  quattuor  gradibus  pro- 
portionalibus; quia  sicut  primus  est  ad  secundum,  ita  tertius  ad  quartum,  et  prouenit 
ex  ipsis  multiplicationibus  numeros  terminans  in  quarto  gradu.  Et  idcirco  ponuntur 
unitates  super  quartum  gradum,  ct  multiplicantur  postea  prime  per  quintas,  ct  secunde 
per  quartas,  et  tertie  per  tertias;  quia  est  sicut  primus  gradus  ad  secundum,  ita  quartus 
ad  quintum.  Quare  multiplicatio  secundi  gradus  in  quartum,  facit  gradum  factura  ex 
multiplicatione  primi  in  quintum  , silicct  quintum  gradum  ; ct  est  rursus  secundus 
gradus  ad  tertium  sicut  tertius  ad  quartum.  Quare  multiplicatio  tertii  gradus  in  tertium 
facit  gradum  factum  cx  multiplicatione  secundi  in  quartum,  scilicet  quintum  gradum. 

Et  ideo  ponuntur  unitates  super  quintum  gradum,  et  sic  secundum  proportiouulitatcm 
c Ilici tur  suinina  quorumlibet  numerorum  multiplicationis.  Et  hec  possunt  manifeste  iu- 
telligi  in  his  que  secuntur.  Et  notandum  quia  sicut  primus  gradus  est  ad  secundum,  ita 
pcnultimus  est  ad  ultimum;  et  sicut  primus  est  ad  tertium,  ita  tertius  ah  ultimo  est 
ad  ultimum;  ct  sicut  prunus  est  ad  quartum,  ita  quartus  ab  ultimo  est  ad  ultimum 
et  cetera.  In  hac  siquidem  multiplicatione  quinque  figurarum  in  quinque,  post  positionem 
quinte  figure  super  quintas,  multiplicantur  secunde  per  quintas,  ct  tertie  per  quartas; 
que  multiplicationes  faciunt  sextum  gradum;  quia  cum  secundus  gradus  multiplicat  quin- 
tum, sextum  gradum  facit,  quem  facit  multiplicatio  tertiarum  iu  quartas,  cum  sit  sicut 
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gradus  ad  tertium,  ita  quartus  ad  quintum.  Deiudc  multiplicantur  tertie  per  quintas  et 
quarta  per  quartam,  et  prouenit  sepias  gradus ; quia  cum  tertius  gradus  multiplicat 
quintum,  facit  tertium  gradum  ad  quinto,  silicet  septimum:  deinde  multiplicantur  quarte 
per  quintas,  que  faciunt  octauum  gradum.  Ad  ultimum  multiplicantur  quinta  per  quin- 
tam que  facit  nonum  gradum;  et  sic  habetur  summa  dicte  multiplicationis.  Post  beo 
cuim  que  dc  multiplicatione  dicta  sunt,  quilibet  ingeniosus  potest  per  supradictam  do- 
ctrinam multiplicandi  hahere:  tamen  ut  rudes  hic  perfectam  habeant  doctrinam  |,  multi- 
plicationi octaui  gradus  ostendere  procuraui. 

Pars  quintn  secundi  capituli. 

Cvm  autem  quemlibet  numerum  octo  figurarum  per  quolibet  (sic)  numerum  eiusdem  gra- 
dus quis  multiplicare  uolueril,  multiplicet  primam  per  primam,  et  ponat;  ol  primam 
per  secundam,  et  primani  per  secundum,  et  {Minat;  et  primam  per  tertiam,  ct  primam 
per  tertiam,  ct  secundam  per  secundam,  ct  ponat;  ct  primam  per  quartam,  et  primam 
per  quartam,  ct  secundam  per  tertiam,  ct  secundam  per  tertiam,  et  ponat;  et  primam 
per  quintam,  et  primam  per  quintam,  ct  secundam  per  quartam,  et  tertiam  per  ter- 
tiam, ct  ponat;  et  primam  per  sextam,  et  primam  per  sextam,  et  secundam  per  quintam, 
ct  secundam  per  quintam,  ct  tertiam  per  quartam,  et  tertiam  per  quartam,  et  ponat; 
et  primam  per  septimam,  et  primani  per  septimum,  ct  secundam  per  sextam,  et  secundam 
per  sextam,  et  tertiam  per  quintam,  ct  tertiam  per  quintam,  ct  quartam  per  quartam, 
ct  |Hinat;  et  primam  per  octauam,  ct  primam  per  ortauam,  ct  secundam  per  septimam, 
et  secundum  per  septimam,  silicet  eas  que  sunt  secus  primam  ct  octauam  , ct  tertiam 
per  sextam,  ct  tertiani  per  sextam,  eo  quod  sibi  secus  secundas  ct  septimas,  et  quartam 
per  quintam,  et  quartam  per  quintam;  ideo  quia  sunt  serus  tertias  et  sextas,  ct  ponat.  Et 
sic  semper  in  omnibus  multiplicationibus  ab  interiori  parte  ipse  ligurc  ab  (sic)  iuuicem 
semper  ab  utraque  parte  multiplicande  sunt,  que  secus  eas  cxislunt,  que  primum  mul- 
tiplicantur: donec  eas  ita  multiplicando  sc  ad  iuuicem  coniunxerint;  ct  tunc  ponende 
sunt  unitates  et  dccenc  in  manibus  scruande.  Et  cum  multiplicatio  primarum  figurarum, 
in  reliquis  per  ordinem  gradatiin  ascendendo,  completa  fuerit  usque  ad  ultimas;  tunc 
penitus  relinquende  sunt  prime  figure  iitruruinquc  numerorum,  et  secunde  per  ultimas 
multiplicande,  hoc  est  ut  in  hac  questione  multiplicet  secundam  per  octauam,  et  secundam 
per  octauam,  et  tertiam  per  septimam,  ct  tertiam  per  septimam  ; quia  sunt  secus  se- 
cundas et  octauas;  ct  quartani  per  sextam,  ct  quartam  per  sextam  ; quia  sunt  secus 
tertias  et  septimas;  et  quintam  per  quintam;  quia  sunt  inter  quartam  et  sextam,  et  ponat; 
et  tunc  relinquat  secundas;  et  multiplicet  tertiam  per  octauam,  ct  tertiam  per  octauam, 
et  quartam  per  septimani,  et  quartam  per  septimam,  et  quintam  per  sextani,  cl  quintam 
per  sextam,  et  ponat;  ct  relinquat  tertias,  et  multiplicet  quartam  per  octauam,  et  quartam 
per  octauam,  ct  quintam  per  septimam,  et  quintam  per  septimam,  et  sextam  per  sextam, 
ct  ponat;  et  relinquat  quartas,  ct  multiplicet  quintam  per  octauam,  et  quintam  per  octa- 
uam, et  sextani  per  septimam,  et  sextam  per  septimam,  et  ponat;  et  relinquat  quintas, 
ct  multiplicet  sextam  per  octauam,  et  sextam  per  octauam,  et  septimam  per  septimam, 
et  ponat;  ct  septimam  per  octauam,  et  septimam  per  octauam,  ct  ponat;  ct  octauam'  per 
octauam,  et  ponat;  ct  sic  liabebitur  multiplicatio  omnium  numerorum  octo  figurarum: 
et  ut  in  numeris  clarius  intelligatur:  sit  numeri  12343S7B  et  87G5I32I,  qui  ut  multiplicentur 
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a«i  inuiccm  describantur,  secundum  quod  supra  dictum  est,  ct  multiplicet  8 per  i,  erunt  8, 
que  ponat ; ct  8 per  i et  i per  7 erant  23,  ponat  3 et  retineat  * , ct  8 per  3 et  i 
per  c et  7 per  s,  ct  addantur  cum  2 seruatis  erunt  46,  ponat  o et  retineat  4,  et  8 per 
4 et  i per  5 ct  7 per  3 ct  s per  6 erunt  74,  ponat  4 et  retineat  7,  ct  8 per  s et  i per  4 
et  7 per  4 et  2 per  5 et  6 per  3 erunt  107,  ponat  7 et  retineantur  io,  et  8 per  0 et  i 
per  3 et  7 per  5 et  * per  4 et  e per  4 ct  3 per  5 erant  143,  )>onantur  a ct  retineantur 

u,  et  8 per  7 et  I per  s ct  7 per  fi  et  8 per  3 ct  6 per  5 ct  3 per  4 ct  5 per  4 erant 

18«,  ponantur  2 ct  retineantur  18,  et  8 per  8 ct  i per  i ct  7 per  7 ct  2 per  2 et  6 per 
s et  3 per  3 et  $ per  5 ct  4 per  4 erant  222,  ponat  2 ct  retineat  22,  et  7 per  s ct2 
per  1 ct  o per  7 ct  3 per  2 et  5 per  s et  4 per  3 ct  4 per  s erunt  190,  ponat  0 ct 

retineat  19,  et  6 per  8 ct  3 per  1 et  5 per  7 ct  4 per  2 ct  4 per  6 et  s per  3 erunt 

152,  ponat  2 et  retineat  15,  et  5 per  8 ct  4 per  1 ct  4 per?  et  5 per 2 ct  3 per  fi  erant 

115,  ponat  5 et  retineat  ll,  ct  4 per  8 et  5 per  1 et  3 per  7 ct  fi  per  2 erunt  ni,  ponat 

1 et  retineat  8,  ct  3 per  8 et  6 per  l ct  2 per  7 erunt  52,  ponat  2 et  retineat  5,  et  2 

per  8 et  7 per  1 erunt  2fi,  ponat  8 et  retineat  2,  et  1 per  8 cruut  10,  que  ponantur;  et 

sic  habebitur  summa  dic  te  multiplicationis. 

I Erum  m in  quorumlibet  capitibus  numerorum  zcphvra  fuerit  demantur  de  ipsis  nu- 
meris omnia  zcphvra  que  in  capitibus  extiterint,  et  reliquas  figuras  insimul  multiplicet, 
et  multiplicationi  dempta  zcplijra,  ante  ponat,  ct  habebit  ipsorum  numerorum  multi- 
plicationem, ut  iu  secundi  ct  terti j,  ct  quarti  gradus  imiltipli|<  ationes  denotauimus,  et 
si  per  supradictas  multiplicationum  demonstrationes  quis  multiplicationem  paucarum  fi- 
gurarum contra  plurcs  scire  non  poterit,  describat  numeros,  sed  maiorem  sub  minori, 
hoc  est  numerum  plurium  figurarum  sui»  ipso  numen»  paucarum,  collocans  primum  gra- 
dum unius  sub  primo  alterius,  et  deinceps,  ut  supra  diximus  , alios  gradus  collocabit, 
et  ponat  post  numerum  paucarum  figurarum  tot  zephyro,  quot  figure  supcrlinbundanl  de 
maiori  numero,  et  sic  habebit  equales  numeras  in  multiplicatione,  ut  si  qucrcrct  mul- 
tiplicare tres  figuras  contra  sex,  ponat  numerum  sex  figurarum  sub  numero  trium  fi- 
gurarum, et  ponat  post  tres  Ii  gurus  tria  zephyro,  ut  sint  in  multiplicatione  sex  figure 
contra  sex,  quas  secundum  per  supradictam  doctrinam  multiplicet.  Verbi  gratia:  ut  si- 
queratur  multiplicare  345  cum  698541  describat  cos  hoc  ordine,  scilicet,  tria  zephyra 
post  315.  Verum  quod  dc  positione  zephyrorum  post  figuras  dictum  est,  non  nisi  ru- 
dibus necessarium  fore  arbitror,  quia  subtiles  non  indigent  tali  positione  zephyrorum. 

Pars  sexta  secundi  capit  ni  i. 

Ucrum  cum  suprascriplam  multiplicandi  doctrinam,  frequenti  usu  iu  tabula  quis  ope- 
rari sciuerit,  ct  noluerit  eandem  doctrinam  cordetcnus  et  in  manibus,  absque  tahulc  de- 
scriptione, in  timueris  secundi  ct  tertij  gradus  habere,  retineat  descriptionem  numerorum 
iu  corde  quos  multiplicare  u oluerit,  et  incipiat  multiplicare  secundum  proscriptum  or- 
dinem, et  primam  positionem  in  manu  sinistra  in  loco  unitatum  ponat,  ct  secundam 
scilicet  positionem,  in  eadem  manu  in  loco  dece  narum.  Tertia  uero  in  manu  dextera 
in  loco  centenariorum.  Quartam  uero  in  loco  miliarorura  studetur  ponere  consuescat. 
Quintam  uero  et  deinceps  in  corde  retineat,  cum  in  manibus  amplius  retinere  non  possit; 
et  sic  habebit  quorumlibet  numeraram  multiplicationem.  Verbi  gratia:  ut  si  noluerit  mul- 
tiplicare 12  per  12,  retineat  descriptionem  illorum  in  corde,  et  multiplicet  2 per  2 fa- 
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ciunt  4,  que  4 ponat  in  sinistra  manu  in  loco  unitatum,  et  multiplicet  2 de  superioribus 
12  per  i de  inferioribus,  et  2 de  inferioribus  per  l de  superioribus,  et  uddal  insimul 
erunt  4,  que  |>uiiat  in  eadem  manu  sinistra  in  loco  decenario,  hoc  est  in  signo  qua- 
dragenario, et  multiplicet  1 per  l,  scilicet  secundam  (jguram  per  secundam,  faciunt  l, 
quod  ponat  iu  manu  dextra  in  loco  centenariorum.  Et  sic  habebit  pro  quesita  multi- 
plicatione 144,  ut  in  hac  pagina  cernitur. 

Item  si  cordetenus  noluerit  multiplicare  48  per  48,  multiplicet  8 per  8 erunt  64,  ponat 
ergo  4 in  manu  sinistra  in  loco  unitatum,  et  6 retineat  in  manu  dextra  iu  loco  cente- 
nariorum. Et  multiplicet  8 per  4 et  8 per  4 et  addat  insimul  erunt  04,  que  addat  cum 
s senia t is  in  manu  dextra  erunt  70,  ex  quibus  ponat  o,  hoc  est  nihil,  in  manu  sinistra 
in  loco  dece  nariorum,  et  7 retineat  in  manu  dextra,  cura  quibus  addat  multiplicationem 
de  4 in  4,  scilicet  io,  erunt  23,  ex  quo  ponat  3 iu  manu  dextra  in  loco  centenariorum. 
Et  2 ponat  in  cadctn  manu  in  loco  miliariorum,  hoc  est  in  signo  bis  milleno.  Et  sic 
habebit  pro  quesita  multiplicatione  2304.  Item  si  multiplicare  uolucrit  23  per  57,  retineat 
eorum  descriptionem  in  corde,  et  multiplicet  3 per  7 erunt  21,  ponat  i in  loco  unitatum 
in  manu  sinistra,  et  retineat  iu  manu  dextra  2,  et  3 per  5 et  7 per  2,  et  addat  cum 

2 se  ruat  is  erunt  31,  ponat  i iu  loco  deccnarum  et  retineat  in  manu  dextra  3,.  et  2 per 
5,  et  addat  cum  3 scruatis,  13  erunt,  ponat  3 iu  luco  centenariorum  in  manu  dextra  et 
in  loco  miliariorum,  et  sic  habebitur  pro  ista  multiplicatione  1311. 

Pars  PIJ*  secundi  capituli. 

Item  si  uolucrit  cordetenus  multiplicare  347  per  347,  multiplicet  7 per  7,  retenta  nu- 
merorum descriptione  in  corde,  erunt  49,  ponat  o in  manu  sinistra  in  loco  unitatum 
et  in  dextra  retineat  4,  et  bis  7 per  4,  et  addat  cura  4 seruatis  erunt  go,  ponat  o in  loco 
dcccnariorum  in  manu  sinistra,  hoc  est  nihil,  et  retineat  in  dextra  o,  et  bis  7 per  3,  et 
i per  4,  et  insimul  iuuetis  erunt  G4,  ponat  4 in  dextra  in  loco  centenariorum,  et  6 re- 
tineat iu  loco  miliarorum,  uel  in  corde,  et  bis  4 per  3,  et  addat  cum  G erit  seruatis,  erunt 
ao,  deleat  de  loco,  multiplicet  0 et  ponat  ibidem  pro  0 nicliil,  et  retineat  in  corde  3,  et 

3 per  3,  et  addat  cum  3 seruatis  in  corde  erunt  12,  que  iterum  retineat  cum  non  pos- 
sit ipsum  in  manibus  ponere,  et  sic  habebitur  pro  hac  multiplicatione  120409.  Et  ita  si 
numeros  in  corde  retinere  scittc  (sic)  sciucrit  et  que  ad  inoduiti  edocetur  proegreditur  (ric) 
leuius  quam  in  tabula,  poterit  multiplicationes  quorumlibet  numerorum  secundi  gradus 
ettcrtij  cordetenus  in  manibus  intienirc. 

Incipit  capitulum  tertium  de  additione  integrorum  numerorum. 

Cvm  autem  quoslibet  numeros  et  quotcumque  quis  addere  uolucrit,  collocet  eos  in 
tabula,  secundum  quod  in  multiplicationibus  numerorum  prediximus,  Ime  est  primum 
gradum  cunctorum  numerorum  quas  addere  uoluerit  sub  primo  ipsius  qui  ante  in  jun- 
ctionem positus  fuerit.  Et  secundum  sub  secundo,  et  deinceps  qui  secuntur.  Et  tunc 
incipiat  in  manibus  colligere  numeros  figurarum  que  in  primis  gradibus  cunctorum  nu- 
merorum que  in  functionem  positi  fuerint,  ab  inferiori  numero  usque  ad  su]pcriorcm, 
ascendendo:  ponat  itaque  unitates  super  primum  gradum  numerorum  et  decenas  in  manu 
reseruet,  quibus  decenis  superaddat  numeros  qui  in  secundis  gradibus  extiteriut,  et  ponat 
unitates  super  secundum  gradum,  et  iterum  dcccnas  reseruet.  Cum  quibus  collectionem 
tertii  gradus  numerorum  super  addat,  et  sic  ponendo  unitates,  et  decenas  reseruando, 
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gradatim  numeros  colligendo,  potest  collectionem  cunctorum  numerorum  usque  ad  infi- 
nitum lia  here.  Ft  ut  melius  intelligatur  iunclioncs  duorum  numerorum  et  etiam  tertij, 
uec  non  et  plurium  ostendantur. 

Kst  enim  alius  modus  multiplicandi  ualdc  laudabilis,  maxime  iu  multiplicandis  magnis 
numeris,  quem  ostendam  in  multiplicatione  de  567  in  4321.  Constituatur  quadrilaterum 
in  forma  scaclicrii,  habens  puncta  5 in  longitudine,  scilicet  unum  plus  numero  figu- 
rarum maioris  numeri  , et  habeat  in  latitudine  puncta  3 , sicuti  sunt  tres  figure  in 
minori  numero,  et  ponatur  maior  numerus  super  quadrilaterum  supradictum,  et  minor 
ponatur  ante  qisuiii,  ut  hic  cernitur,  ct  multiplicetur  prima  figura  minoris  numeri,  scilicet 
7,  per  l,  scilicet  per  primam  maioris  muneri  facies  7,  que  ponantur  in  primo  puncto  su- 
perioris linee,  scilicet  sub  ipso  l,  ct  multiplicentur  7 per  secundam  figuram  maioris  nu- 
meri, scilicet  per  2,  erunt  14,  ponantur  4 sub  i post  posita  7,  scilicet  in  secundo  puncto 
superioris  linee,  et  seruetur  l,  cum  quo  addatur  multiplicatio  corumdem  7 in  3,  erunt 
22,  ponantur  2 in  tertio  puncto  post  4 posita, et  «eruentur  2, cum  quibus  addatur  multipli- 
catio de  7 in  4,  scilicet  in  ultimam  figuram  maioris  numeri  erunt  30,  ex  quibus  ponatur  u 
iu  quarto  puncto  ct  3 in  quinto.  Simili  quoque  modo  multiplicabuntur  o singulariter  per  i 
ct  per  2 et  per  3 et  per  4,  exibunt  o in  primo  puncto  secunde  linee,  et  2 in  secundo,  et  9 
iti  tertio,  et  5 in  quarto,  ct  2 in  quinto;  quod  idem  fiat  de  quinque  que  sunt  in  ullirno 
gradu  minoris  numeri,  et  habebitur  5 in  primo  puncto  tertie  linee,  et  o in  secundo,  ct  ft 
iu  tertio,  et  l in  quarto,  ct  2 in  quinto.  Deinde  pro  7 que  posita  sunt  in  primo  puncto 
ponantur  7 super  i,  ct  addantur  6 ct  4 que  sibi  inuiecm  sunt  opjKisita;  post  ipsa  7 erunt 
io:  ponatur  o super  2 et  seruetur  l,  cum  quo  addatur  5 et  2 et  2 que  item  sibi  in- 
uiccm  sunt  opposita:  post  prodicta  6 et  4 erunt  io:  ponatur  iterum  o super  tertium  gra- 
dum, scilicet  super  3,  ct  seruetur  iterum  l quod  addatur  cum  o et  9 ct  o que  item 
sibi  inuicem  sunt  opposita:  post  dicta  5 ct  2 ct  erunt  io:  ponatur  iterum  o super  4,  sci- 
licet super  ultimum  gradum  maioris  numeri  ct  seruetur  iterum  i:  quod  addatur  cum 
n et  5 ct  3 rpie  sunt  in  sequenti  oppositione  erunt  15:  ponantur  s in  quinto  gradu,  et 
seruetur  unum  quod  addatur  cum  .i.  et  .2.  que  sunt  in  sequenti  oppositione,  erunt  4 
que  ponantur  in  sexto  gradu.  Deinde  ponantur  2 in  septimo  gradu  pro  2 que  sunt  iu 
angulo  quadrati  post  dictam  oppositionem  de  i ct  2 ct  habebis  predictam  summam. 

Ut  si  quesieris  scire  aditationem  de  25  cum  49  collocet  49  sub  25  tamquam  deberet 
eos  ad  inuicem  multiplicare,  ct  addat  9 cum  5,  erunt  14:  ponat  4 super  primum  gradum 
ct  pro  dccenis  r ese  ruet  in  manu  i quod  addat  cum  4 et  cum  2,  erunt  7 que  ponat,  et 
sic  habebuntur  pro  eorum  collectione  74,  ut  liic  ostenditur. 

Item  si  uoluerit  scire  collectionem  dc  123  cum  4567,  describat  eos  ut  luc  cernuntur;  et 
addat  7 cum  3,  erunt  io;  ponat  o ct  retineat  i quod  addat  cum  6 ct  cum  2,  erunt  9 que 
poliat.  Item  addat  5 cum  l que  sunt  iu  tertio  gradu,  erunt  6 que  ponat  super  eundem 
gradum,  et  per  4 que  sunt  in  quarto  gradu  inferioris  numeri,  ponet  4 in  quarto  gradu 
exeuntis  summe,  cum  non  sit  aliqua  figura  super  ipsa  in  alio  numero,  scilicet  in  123, 
ct  sic  habebit  pro  eorum  additationc  4090. 

Item  si  uoluerit  addere  4321  cum  506789,  descriptis  eis  ordine  prescripto,  addat  9 cum 
i,  erunt  io:  ponet  o ct  retineat  i quod  addat  cum  8 et  cum  2,  erunt  ti:  ponet  i,  retineat 
l quod  addat  cum  7 et  cum  3,  erunt  ll.  Iterum  ponat  l et  retineat  i quod  addat  cum 
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o quod  est  iu  inferiori  numero,  erit  i «piod  ponat,  fuciens  in  summa  quintum  gradum;  et 
pro  3 que  restant  in  inferiori  nuiucro,  ponat  in  summa  3 facienti  ad  sextum  gradum, 
et  sic  habebit  in  summa  iunclionis  ipsorum. 

Probatio . 

Si  autem  ipsam  collectionem  per  pensam  probare  uolucrit,  accipiat  pensam  per  noucna- 
rium  de  4321  que  est  i,  sicuti  in  multiplicationibus  docetur;  que  addat  cum  pensa 
dc  50G789  que  est  s,  erunt  9 de  quo  dematur  9,  re|manet  o quod  est  pensa;  et  ita  si  ac- 
ceperit pensam  dc  summa  iuuetiouis,  scilicet  dc  simo,  inucniet  eam  esse  o ut  opportet. 
Demum  ut  ostendat  unde  talis  probatio  procedat,  sint  duo  numeri  .a.  b.  et  b.  g,  quos 
insimul  addere  uolumus,  erit  ergo  conium: tus  ex  cis  numerus  .a.  g.  Dico  quidem  quini 
ex  addita  pensa  uumeri  .a.  b.  cum  pensa  numeri  .b.  g.  proueuit  .g.  Sit  primum  quod 

unu.S4pii.Mpic  numerorum  b.  et  .b.  g.  diuidatur  integraliter  per  9,  erunt  itaque  9 co- 

munis  mensura  numerorum  .a.  b.  cl  .b  .g.  Quare  totus  numerus  .a.  g.  diuidetur  inte- 
graliter per  9 erit  ergo  pensa  ipsius  zephyrum  ut  habetur  cx  aditione  probarum  ucl 

prolm  numerorum  .a.  b.  cl  .b.  g.  Item  unus  illorum  diuidatur  integraliter  per  9 alius 
non  exit  numerus  .a.  b.  ille  qui  integraliter  diuidilur  per  9 cl  cx  numero  b.  g.  diuiso 
|>er  9.  remaneat  numerus  .d.  g.:  ergo  uumeri  .d.  b . et  . b . a.  diuiduntur  integraliter  per 
9.  Et  totus  ergo  .d.  a.  numerus  per  9 diuidetur.  Et  quia  numerus  ,rt.  g.  superba bumlat 
numerum  .a.  d.  in  numero  .b.  d et  numerus  .a.  d.  diuulitur  integraliter  per  9,  remanebit 
ergo  ex  toto  .a.  g.  numerus:  ergo  .d.  indiitisihilis  |>er9  «jui  proucnit  ex  additione  probe 
numeri  .a.  b . que  esi  sephyrum  cum  proba  numen  . b . g.  «pie  est  numerus  .d.  g. 
Rursus  nullus  numerorum  b.  et  . b . g.  diuidatur  integraliter  per  9.  Sed  ex  mimero 
.a.  b.  remaneat  numerus  a.  c.  et  ex  numero  .b.  g.  remaneat  numeras  .d.  g.  Residui 
quidem,  scilicet  numeri  .c.  b.  cl  .b.  d.  diuiduntur  integraliter  per  9.  Quare  el  totus  .e. 
d.  diuisihilis  est,  cum  sit  ex  aliqua  multitudine  liouenarioruin  concretus:  remanent  ergo 
iridiuisibiles  numeri  .a.  e.  et  .d.  g.  cx  toto  numero  .a.  g . qui  sunt  probe  numerorum 
.n.  b.  et  .b.  g,  , cx  quorum  coniuuctioue  proucnit  pensa  numen  .#*.  g.  ut  oportebat 
ostendere. 

Item  si  uolucrit  addere  25  et  4«i  et  «789  et  58  cl  491  cl  loris,  describantur  omnes 
numeri  per  ordinem,  sicuti  iu  p«»sitione  positi  sunt,  ct  addat  munerum  figurarum,  que 
figure  sunt  in  capitibus  cunctorum  dicturum  numerorum,  incipiendo  ah  inferiori,  scilicet 
s et  i et  8 et  9 ct  i et  3,  semper  in  manu  sinistra  colligendo  , erunt  32:  ponat  2 et 
retineat  3,  super  que  colligat  numeros  figurarum  que  in  secundo  gradu  numerorum  sunt, 
scilicet  i et  o ct  5 et  h ct  c ct  2,  ennit  34:  ponat  4 et  retineat  3,  suj»cr  quern  ascendat 
colligendo  numerum  figurarum  tertii  gradus,  scilicet  7 el  4 et  7 et  4,  erunt  25:  pouat 
s et  retineat  2 super  «piem  addat  numerum  figurarum  «jue  sunt  in  quarto  gradu,  sci- 
licet o et  6,  erunt  8 que  poliat:  post  hec  ponat  l pro  i quod  restat  in  quiulo  gradu  in- 
ferioris uumeri,  cum  non  sint  in  rclupiis  numeris  figure  facientes  eundem  gradum;  et 
sic  habebis  pro  eorum  collectione  is5t2,  ut  bic  ostenditur. 

Quam  collectionem  si  probare  uolucrit,  c«»lligat  omnes  figuras  que  sunt  in  omnibus 
numeris,  ct  colligendo  semper,  relinquat  nouenas;  et  quod  super  fuerit  relictis  mutonis, 
pro  pensa  summe  liabeantur.  Nam  in  multorum  numerorum  iunctione  non  indigemus  pro- 
batione, cura  non  minus  cito  possimus  recolligere  summam  «juam  pensam.  Volo  demon- 
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st  rare  unde  hic  modus  addendi  prouenit:  addiinlur  quidem  primum  omnes  figure  «[ue 
sunt  in  primo  gmdu  omnium  numerorum,  quos  addere  nolumus,  ex  qua  coniunctione,  cum 
omnes  i|»se  figure  sint  unitates,  colligitur  numerus  unitatum.  Quare  ponende  sunt  unitates 
in  primo  gradu  et  decene  reseniande  ad  secu udum,  cum  deccnc  sint  de  secundo  gradu: 
quare  cum  ipsis  decenis  soniatis  addimus  omnes  numeros  figurarum  que  sunt  in  secundo 
gmdu  numerorum  omnium;  et  quot  unitates  ex  eorum  collectione  proiieniuiit,  tot  decene 
habentur  iu  summa  collectionis:  quare  ponuntur  unitates  in  secundo  gradu,  cum  ipse 
unitates  decene  sint,  et  pro  unaque  derena  seruatur  unum  ad  tertium  gradum.  Nam 
cx  decem  decenis  eflicitur  centenarius  numerus;  cum  quibus  unitatibus  adduntur  nu- 
meri tertii  gradus  omnium  numerorum,  et  quicquid  procreatur  ex  eorum  collectione 
est  ex  numero  tertii  gradus,  scilicet  centenariorum.  F.l  ideo  ponuntur  unitates  in  | tertio  m i«  Mt-. 
gradu,  et  seruanlur  decene  ad  quartum;  et  ideo  gradatim  per  continuos  gradus,  colligendo 
el  in  continuis  gradibus  figuras,  ponendo  usque  Hd  linem  numeruruni  pronai  i mus. 

Cvm  autem,  secundum  proscriptam  iunclionis  doctrinam,  numeros  adbibet  quis  sciverit, 
et  uolucril  colligere  summas  expensarum  nauium  et  similium  in  quibus  continentur  libre 
et  solidi  et  donarii.  Inlelligal  a camerario  ucl  scriba,  ucl  a renuntiatore,  secundum  quod 
dicitur  singulariter  expensas,  ucl  emptiones  singulariter  quarumlibet  rerum;  ct  describat 
in  tabula  linealiter  pretium  unius  cuiusque  rei  collocans  libras  sub  libris,  soldos  sub  sol- 
dis, denarios  sub  denariis  expensarum  unius  cuiusque  faciei,  uel  cautele;  et  tunc  faciat  se 
optime  ab  ipso  qui  expensas  renuntiat  abscultari,  ne  forte  aliquam  fallaciam  scripserit 
iu  tabula;  ct  correcta  in  tabula  descriptione  expensarum  colligat  omnes  denarios,  et 
faciat  inde  soldos;  ct  quartis  qui  superfuerint  soldis  rescruet  ct  factis  soldis,  describat 
sub  soldis  iu  tabula  et  colligat  eas,  et  de  eorum  summa  faciat  libras,  quas  ponat  inferius 
in  lineatione  librarum:  et  soldis  qui  superfuerint  factis  libris  super  soldos  post  denarios 
sc  ruat  os  rescruet:  post  hcc  accipiat  summam  librarum,  et  sic  habebit  summam  ipsius 
paginc  uel  eartule.  Verbi  gratia:  ut  si  quidam  renuntiet  in  quadam  expensa  quod  de- 
disset in  tali  et  in  talibus  rebus,  ut  iu  sequenti  pagina  denotatur,  adiscat  scribere  nu- 
meros librarum,  soldorum  et  denariorum,  sicut  in  eadem  juigitut  describuntur,  in  qua 
pagina  denarii  qui  sunt  in  ea  sunt  in  summa  73,  qui  sunt. soldi  G el  denarii  i:  cum  quibus 
soldi  G junctis  soldi,  qui  sunt  in  eadeiu  ]>agitiu,  fiunt  122  qui  sunt  libre  G ct  soldi  2; 
et  cum  ipsis  libris  6 colligat  libras,  rcpcricl  in  summa  libras  368:  est  ergo  summa  li- 
brarum omnium  soldorum  ct  denariorum  insimul  iunclorum  libre  3GH  et  soldi  2 et  denarii  t 
que  summa  est  reseruanda  in  fine  pagine,  dc  qua  expensa  collecta  est;  el  sic  per  ordinem 
colligat  expensas  per  paginas  et  unicuique  paginc  summa  faciendo  : post  Lee  rescribat 
iu  tabula  summas  cunctarum  paginarum,  ct  faciet  inde  summam  summarum;  et  sic  poterit 
colligere  quaslibet  expensos  bizantiorura,  ct  karttonim,  ct  auri  unciarum,  et  tarenorum 
genouinorum,  eant  ari  orum,  etiam  et  rotulorum  et  cunctarum  rerum  numeris  adiaccntium. 
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Em  tali  re 
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lii  et  soldi  1111  et  denarii  11 

52 

4 

2 

Pro  tali 

libre 

xu  et  soldi  xv  et  denarii  v 

12 

15 

5 

I'ro  tali 

libre 

LUI 

53 

Ero  tali 

libre 

LXXX 

80 

Pro  tali 

soldi 

XV 

15 

Ero  tali 

soldi 

XVIII 

1H 

Ero  tali 

soldi 

villi  Ct  denarii  x 

9 

10 

Pro  tali 

denarii  xi 

11 

Pro  tali 

denarii 

VII 

7 

Ero  tali 

libre 

v ct  soldi  vi  ct  xi  denarii 

5 

6 

11 

Pro  tali 

libre 

vili  et  soldi  vii  et  denarii  v 

8 

7 

5 

Pro  tali 

lilire 

lxxxyii  et  denarii  vnn 

87 

9 

Pro  tali 

libre 

mu  et  soldi  vi 

8 

6 

Pro  tali 
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Incipit  capitulum  quartum  de  ext ratione  minorum  numerorum  de  maioribus. 

Cvm  nutem  numerum  de  numero  quis  extrahere  uoluerit,  de.scriliat  minorem  numerum 
sub  maiori,  collocatis  similes  gradus  sub  simi  libas,  el  incipiat  extrahere  primam  figuram 
minoris  numeri  de  prima  maioris;  et  ponat  super  liabundantcm  numerum  super  primas 
figuras.  Et  secundam  extrahat  de  secunda,  et  ponat  residuum  super  secunda,  et  tertiam 
de  tertia.  Et  reliquas  de  reliquis  per  ordinem,  semper  residua  ponendo.  Et  cum  figura 
minoris  numeri,  de  figura  eiusdem  gradus  maioris  numeri  extrahi  non  ualucrit  , ideo 
quia  ipsa  dc  minori  numero  maior  erit  in  eodem  gradu  quam  ipsa  de  maiori:  tunc  figure 
maioris  numeri  addendus  est  deceuarius,  et  dc  coniuncto  numero,  figura  minoris  numeri 
erit  extrahenda.  Et  pro  iunctionc  dicti  deeenarii  in  manu  unitas  erit  rescruanda.  Et 
ipsa  sequenti  figurc  minoris  numeri  super  addenda  ct  concreata  quantitas  de  superiori 
figura  eiusdem  gradus,  si  possibile  fuerit,  erit  extrahenda:  sin  autem  de  addito  deccnario, 
ul  stipradiximus,  extrahatur;  et  sic  gradatim  usque  ad  ultimam  figuram  minoris  muneri 
operando  erit  gradiendum:  et  si  maior  numerus  minorem  in  gradibus  super  hahundauerit 
figurc  «pie  in  ipsis  gradibus  cxtilcrint,  in  fine  erit  ponendus.  Et  sic  habebitur  residuum 
de  quorumlibet  extractionibus  numerorum.  Verbi  gratia  , ut  si  uoluerit  quis  dc  89 
extrahere  35,  ponantur  35 sub  89,  ut  in  liac  margine  ostenditur:  extrahantur  itaque  5 des, 
remanent  4,  quem  (sic)  ponatur  super  9 et  extrahantur  3 de  8,  remanent  5 que  ponat  super 
et  sic  habebuutiir  per  residuo  posite  extractionis  54:  et  si  39  de  85  extrahere  uoluerit, 
descriptis  numeris,  extrahat  9 de  5,  quod  est  impossibile.  \ ndc  addat  io  eiusdem  5,  erunt 
15,  de  quibus  extrahat  9,  remanent  6 que  ponat;  et  pro  additis  io,  retineat  in  manu  i 
quod  addat  cum  3,  erunt  4 que  extrahat  de  8 remanent  4 quem  ponat  super  dictam  8, 
et  sic  habebit  46  pro  residuo  posite  extractionis. 

Irem  si  uoluerit  extrahere  80  de  392,  ponat  ao  sub  392  et  extrahat  0 de  2,  remanent 
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2 que  ponat,  ct  8 demat  dc  9,  remanet  l quod  ponat:  post  hoc  ponat  3 que  liabundant 
in  minori  numero,  et  sic  habebuntur  3t2  pro  residuo  dicte  extractiouis. 

bcm  si  econtra  de  380  uoluerit  extrahere  92,  descriptis  02  sub  380,et  cum  sit  impossibile 
de  u extrahere  2 addantur  eidem  zephyro  l«,  erunt  10  de  quibus  extrahuntur  2 que  sunt 
in  minori  numero,  remanent  8 que  ponat  et  pro  additis  10  retineat  in  manu  1,  quod 
addat  cum  9,  erunt  10  que  extrahenda  essent  de  8 si  foret  possibile:  sed  cum  possibile 
non  sit,  extrahantur  dc  18,  remanent  8 que  ponat  ct  retineat  i,  quod  extrahat  de  3,  re- 
manent 2 que  ponat,  et  sic  habebit  288  pro  residuo  dicte  extractionis. 

bcm  si  queratur  residuum  de  4S7,  extractis  dc  »39  descriptis  numeris,  extrahat  7 dc 
9,  remanent  i que  ponat  et  s extrahat  de  13,  cum  sit  impossibile  ipsa  extrahere  de  3, 
remanent  s que  ponat,  et  retineat  in  maun  1 que  addat  cum  4,  erunt  3 que  extrahat 
de  9,  remanent  4 que  ponat;  et  sic  habchil  482  pro  residuo  dicte  extractionis. 

bcm  si  uoluerit  extrahere  84i  de  15738,  extrahat  1 de  8,  remanent  7 que  |>onat  et  remanet 
9 que  ponat,  et  retineat  in  manu  t quod  addat  cum  8,  erunt  9 que  extrahat  de  17,  re- 
manet s que  |>onat  ct  retineat  1 quod  extrahat  dc  5 que  sunt  in  quarto  gradu  supe- 
rioris numeri,  remanent  4 que  ponat,  et  postea  ponat  l quod  restat  in  quinto  gradu 
eiusdem  numeri;  et  sic  habebit  14897  pro  residuo  dicte  extractionis. 

bem  si  uoluerit  extrahere  28391  de  81728,  extrahat  1 de  8,  remanent  7 que  ponat  et 
9 extrahat  de  12,  remanent  3 que  {nmat,  ct  retineat  1 quod  addat  cum  3,  erunt  4 que 
extrahat  de  7,  remanent  3 que  ponat.  Item  8 que  sunt  in  quarto  gradu  minoris  numeri 
extrahat  dc  11,  scilicet  de  1 quod  j est  in  eodem  gradu  maioris  numeri,  et  de  dcccnario 
ei  super  addito  remanent  3 que  ponat  ct  retineat  1 quod  addat  cum  ultima  ligura 
minoris  numeri,  scilicet  cum  2,  erunt  3 que  extrahat  dc  ultima  figura  maioris  numeri, 
scilicet  de  8,  remanent  5 que  ponat;  ct  sic  hal»cbit  53337  pro  residuo  dicte  extractionis. 

Probatio. 

Si  autem  |>ciisam  prescriptanun  extractionum,  ucl  quarumlibet  aliarum  quis  nossc  uo- 
luerit, accipiat  pensam  utrorumque  numerorum  secundum  quod  in  multiplicationibus 
edocuimus.  Kt  extrahat  pensam  minoris  numeri,  si  possibile  fuerit,  de  pensa  maioris  nu- 
meri ; sin  autem  addat  super  pensam  maioris  uuincri  numerum  penso  , scilicet  9 ct 
residuum  pro  pensa  eiusdem  extractionis  habeatur*  Veriti  gratia:  pensa  maioris  numeri, 
scilicet  dc  81728  est  8 et  minoris,  scilicet  de  28391  est  5;  et  extractis  5 de  8,  remanent 
pro  pensa  3 ut  in  summa  neutralitcr  residui  extractionis  reperitur. 

liem  extractis  45C2  de  8383  remanent  3821  {tensa  maioris  numeri  est  4 minoris  numeri 
est  8;  et  cum  non  possit  extrahi  8 de  4,  scilicet  pensa  minoris  numeri  de  pensa  ma- 
ioris numeri,  addantur  9 super  pensam  maioris  erunt  13,  dc  quibus  extrahantur  8,  sci- 
licet {tensam  minoris  numeri,  remanent  s que  sunt  pensa  residui  dicte  extractionis,  sci- 
licet de  3821,  dc  ut  hic  ostenditur. 

Incipit  capitulum  quintum  de  diuisionibus  integrorum  numerorum. 
Uolcntihus  scire  diuidere  quoslibet  numeros  per  quoslibet  numeras,  necessarium  est  cis 
ut  addiscant  prius  diuidere  omnes  numeros  per  numeros  qui  sunt  a binario  usque 
111  dccenarium;  et  cum  hoc  scire  non  possint,  donec  quasdam  introductiones  diuisionuin 
quorumdam  numerorum  per  ipsos  cordetenus,  sciant  quorum  diuisiones  in  sequentibus 
paginis  in  tabulis  declarantur.  Sed  et  doceatur  primum  qualiter  cuncta  minuta  nume- 
rorum perfecte  scribantur. 
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Cum  super  quemlibet,  numerum  quodam  uirgulu  pro  Irnela  fuerit,  et  super  ipsam  qui- 
libet uliu.s  numerus  descriptus  fuerit,  superior  numerus  partem  uel  partes  inferioris  nu- 
meri affirmat;  nam  inferior  denominatus,  et  superior  denominans  appellatur.  Yt  si  stiper 
binarium  protracta  fuerit  uirgula,  et  super  ipsam  unitas  descripta  sit  ipsa  unitas  unam 
lartem  de  duabus  partibus  unius  integri  affirmat,  hoc  est  medietatem  sic  -J  et  super 
lemariuni  ipsa  unitas  posita  fuerit  sic  -J,  denotat  tertium:  et  si  super  septenarium  sic 
? septimam;  et  si  super  tt>  decimam;  ct  si  super  19,  nonamdccimam  partem  unius  integri 
affirmat,  ct  sic  deinceps.  Item  si  binarius  su|*cr  ternarium  extiterit  sic  £,  duas  partes 
de  tribus  partibus  unius  integri  affirmat,  hoc  est  duas  tertias.  F.t  si  super  7 duas  septimas 
sic  | et  si  super  23  duas  uigesimas  tertias  denotabunt,  ct  sic  deinceps.  Item  si  septe- 
narius super  nouciiarium  positus  fuerit  sic  £ septem,  nouenas  unius  integri  affirmant; 
et  si  7 super  07,  septem  uouagesimas  septimas  denotabunt.  Item  13  posita  super  29,  tre- 
dccim  uigesimas  nonas  affirmant.  Et  si  n sunt  super  347,  Iredccim  trecentesimas  qua- 
dragesimas septimas  indicabunt,  et  sic  de  reliquis  numeris  est  intclligcnduni. 

Irem  si  sub  uua  eadem  uirgula  plurcs  muneri  ju»siti  fuerint,  et  sujwr  unum  quemque 
ipsorum  alii  numeri  describentur,  numerus  qui  in  capite  uirgulc  dextere  partis  super  nu- 
merum positus  fuerit  ipsius,  sub  positi  numeri  jiartcm  uel  partes  ut  prodiximus  de- 
notabit. Qui  ucro  super  secundum  ipsius  secundi  partes  de  partibus  primi  sub  positi 
numeri  declarat.  Qui  autem  super  tertium,  ipsius  tertii  partes  partium  secundi  de  par- 
tibus primi  affirmat,  ct  sic  scrapcr  qui  sequentur  super  uirgulum  paries  partium  cun- 
ctorum antecedentium  sub  uirgula  denotant,  ut  si  sub  quadam  uirgula  liat  2 et  7 ct 
super  2 sit  l ct  super  7 sint  4 ut  hic  cernitur,  denotantur  quattuor  septime,  et  me- 
dietas unius  septime.  Si  autem  super  7 esset  zrplivrtim  sic  ” medietas  lautum  unius 
septime  denotaretur.  Item  sub  quadam  alia  uirgula  sini  2 ct  c et  10;  ct  super  2. siti; 
et  super  o sint  5 ct  super  io  sint  7 ut  hic  ostenditur  j septem  que  sunt  super 
io  in  capite  uirgulc  rcpresentniit  septem  dcccnas,  ct  5 que  sunt  super  c denotant  quinque 
sextas  unius  decime  partis,  et  i quod  est  super  2 denotat  medietatem  sexte  unius  decime 
partis,  et  sic  singulariter  de  singulis  intelligatur:  tamen  monendum  est  ut  sempor  mi- 
nores numeri  sint  uersus  sinistram  sub  eadem  uirgula  : sed  si  | plurcs  fuerint  uirgulc 
rupti  unius  uirgulc  non  respondent  ruptis  alterius,  et  illa  uirgula  que  est  maior  pars 
integri,  semper  est  ponenda  uersus  dexteram  manum.  Dicuntur  quidem  fractiones,  que 
sunt  in  una  uirga,  esse  in  gradibus,  ct  est  primus  gradus  carum  fractio,  que  est  in  ra- 
pite uirge  a dextera  parte.  Secundus  est  fractio  sequens  uersus  sinistram  quereret.  Verbi 
gratia  in  suprascripta  uirga,  scilicet  iu  y * ,7#  sunt  — in  primo  gradu  ipsius  uirge  et 
4 sunt  in  secundo,  et  l est  in  tertio,  hoc  est  in  ultimo  gradu  eiusdem  uirge,  et  sic 
quot  sunt  numeri  sub  uirga,  tot  sunt  gradus  eiusdem.  Et  si  in  uirga  fuerint  plurcs  rupti, 
el  ipsa  uirga  terminauerit  in  circulo,  tunc  fractiones  cius,  aliter  quam  dictum  sit  de- 
notabunt, ut  in  hac  .fvr-J*  cuius  uirge  fractiones  denotant,  octo  nonas  unius  integri, 
et  sex  septimas  de  octononis,  et  quattuor  quintas  sex  septimarum  de  octo  nonis  et  duas 
tertias  quattuor  quintarum  sex  septimarum  de  octo  nonis  unius  integri.  Et  si  hcc  uirga 
terminaret  ab  alia  parte  in  circulo  sic.  denotaret  tantum  duas  tertias  de  quattuor 

quintis  de  sex  septimis  de  octo  nonis  unius  integri.  Item  si  uirgulc  pro t raberentur  super 
uirgam  in  hunc  modum  { ~~  ~ * , denotant  fractiones  cius  quinque  nonas  et  tertiam  et 
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Regula  uniuersalis  de  diuisione  numerorum  per  numeros  primi  gradus. 

Notis  igitur  prescriptis  diuisionibus  atque  eius  frequenti  usu  optime  perscrutatis , 
et  si  quis  uoluit  quemlibet  numerum  cuiuslibet  gradus  per  quemlibet  dictorum  nu- 
merorum, scilicet  eorum  qui  sunt  a binario  usque  in  dccenarium  diuidere,  describat 
numerum  in  tabula,  et  ponat  figuram,  per  quam  figuram  numerum  diuidere  uoluerit 
sub  primo  gradu  ipsius  numeri  ; et  incipiat  diuisionem  ab  ultima  figura  numeri,  et 
diuidat  eam,  si  possibile  fuerit,  per  numerum  figure,  per  quam  numerus  diuidere  uo- 
luerit, ponens  diuisionem  inferius  in  tabula  sub  eodem  ultimo  gradu  : ct  si  aliquid 
ex  diuisione  superfuerit,  ponat  ipsum  superfluum  super  eandem  ultimam  figuram;  et 
copulet  ipsum  cum  consequenti  figura,  ct  diuidat  eas  duas  figuras,  tauquam  facientes 
numerum  duarum  figurarum  , et  ponat  diuisionem  sub  eadem  sequenti  figura;  et  su- 
perfluum si  fuerit,  super  ipsam  describat.  Et  sic  semper  prescripto  ordine  superfluum 
• sequenti  figure  cupulaudo,  et  numerum,  qui  ex  diuisione  pnmencrit,  ponendo  et  su- 
perfluum superius  describendo  gradatim  usque  ad  primam  figuram  numeri  deuenerit 
procedendo.  Nam  cum  sepe  contigerit,  quod  figure  in  quibus  numeri  diuidentur  ma- 
iores ultimis  figuris  ipsorum  numerorum  extiterint  , tunc  cum  non  ualcant  ipse  per 
ipsas  diuidi  , incipiat  diuisionem  ab  ultimis  , et  a consequentibus  figuris;  et  diuidat 
eas  prcscripta  ratione  copulatas,  ct  diuisiones  ponat  sub  penultimis,  et  de  superfluis  un- 
dat usque  ad  finem,  ut  prodiximus,  operando  : si  superfluum  quinque  non  fuerit,  di- 
uidat tantum  ipsam  figuram  , quousque  superfluum  inucnerit,  que  copulari  edocetur: 
ct  si  ipsam  diuidere  non  poterit,  ideo  quia  sit  minor  ipsa,  per  quam  diuiditur,  ponat 
sub  ipsa  zephyrum,  ct  totam  ipsam  tanqunm  superfluum  consequenti  figure  copulando 
adiungat;  et  sic  habebit  quarumlibet  dictarum  diuisionum  quantitates. 

Ut  si  uoluerit  diuidere  3G5  per  2,  describat  2 ili  quadam  parte  tabulc,  ct  desuper 
protrahat  uirgulum,  et  alia  2 ponat  sub  5,  et  incipiat  diuidere  3 per  2,  scilicet  ulti- 
mam figuram,  dicens  J de  3 est  i,  et  remanet  i:  describat  t sub  eisdem  3 et  i quod 
remanet  describat  superius,  ut  in  prima  descriptione  cernitur;  ct  remanente  t copulato 
cum  G,  que  sunt  iuxta  ultimam  dictam  figuram,  facient  16:  accipiat  3 de  ig  quod  est  8; 
ponat  ergo  8 sub  g antepositum,  1 sub  3,  ut  in  secunda  descriptione  cernitur;  et  cum 
nicliil  sit  superfluum  in  diuisione  de  16,  diuidat  5 per  2,  exibunt  2 ct  remanet  1:  de- 
scribat 2 sub  5 et  1 quod  remanet  scribat  super  posita  2 que  ex  parte  cum  uirgula 
seruare  iussimus;  et  erit  medietas  unius  integri:  et  ante  ipsum  | describat  numerum 
exeuntem  ex  diuisione,  scilicet  182,  ut  in  ultima  descriptione  patet.  Nani  rupti  ucl  fra- 
cti semper  ponendi  sunt  post  integra,  qtiunuiis  prius  integra  quam  rupti  pronuntiari 
debeant.  Et  notandum  rursus,  quia  quando  aliquis  numerus  diuisus  est  per  aliquem 
numerum,  tunc  cx  multiplicatione  diuisoris  in  exeuntem  proucnil  diuisus  numerus.  Yt 
si  40.  diuidanlur  per  4.,  ueuiuut  10.  Quare  si  multiplicamus  4.  per  (0  quadraginta,  sci- 
licet diuisum  numerum  faciunt.  Similiter  si  multiplicabunt  5 182  per  2,  scilicet  exeun- 
tem numerum  per  diuisorem,  proucnient  3G5,  scilicet  numeras  diuisus. 

Irem  si  eadem  365  per  3 diuidere  uoluerit,  describat  3 sub  5 et  diuidat  3 per  3, 
exibit  i.,  quod  ponat  sub  3.  Item  diuidat  6 per  3,  exibunt  2 que  ponat  sub  6;  ct  di- 
uidat .1  per  3,  exibit  t et  remanent  2.:  ponat  1 sub  5 et  2 super  uirgulam  de  3 ex 
parte  scruata  , et  ante  ipsum  ponat  numerum  exeuntem  ex  diuisione,  scilicet  121  ct 
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sic  hahcl>itur  ~ 121  pro  qucsila  diuisione,  ut  lue  ostenditur.  Et  notandum  quo<l 
merus  qui  diuiditur  uocatur  diuisus  uel  diuidendus  ; et  numenis  qui  diuidit  uocatur 
diuidens,  uel  diuLsor;  et  numerus  qui  proucnit  ex  diuisione  uocatur  procedens  uel  exiens. 

Diuisio  1346  per  4. 

Item  si  induerit  quis  diuiderc  1346  per  4,  ponat  4 sub  6 et  diuidat  13  per  4,  cum  non 
possit  diuiderc  1»  quod  est  in  ultimo  gradu  numeri,  exibuut  3 et  remanet  1 : ponat 
3 sub  3 et  remanens  1 ponat  sub  eadem  3,  et  copulet  ipsum  1 cum  4 que  antecedunt 
3 in  numen» , erunt  14:  suinut  quartam  de  14  que  est  3 et  remanent  S:  ponat  3 inferius 
sub  4 et  remanentia  s superius,  quibus  copulatis  cum  6,  faciunt  jc;  que  diuidat  per  4, 
exibunt  6 et  remanent  2:  ponat  6 sub  c ct  remanentia  2 ponat  sub  uirgula  de  4 cx 
1 Urrrf..  parte  seruata  | que  notant  duas  quartas  unius  integri,  que  equales  sunt  medietati  unius 
integri ; et  ante  ipsas  ponat  nuincrum  exeuntem  cx  diuisione,  scilicet  336;  ct  sic  ha- 
bebuntur | 336  pro  quesita  diuisione.  Verbi  gratia:  ditiisitmis  primum  13  per  4,  que  13 
terminantur  in  tertio  gradu.  Quare  ipsa  esse  centenaria  cognoscimus,  cum  tertius  gra- 
dus sit  centenariorum.  Diuisis  ergo  tredecim  centenariis  per  4,  ueniunt  centenaria  tria 
et  remanet  unum  centenarium  iudiuisibilc.  Quare  posuimus  3 in  tertio  gradu,  scilicet 
in  loco  centenariorum  et  l,  quod  fuit  superfluum,  posuimus  super  c ct  est  denotans 
centum;  ct  copul animus  ipsum  1 cum  4,  fecerunt  14  que  teriniuantur  in  secundo  gradu, 
scilicet  in  loco  decenarum.  Quare  denotant  centenas  dcccnas  14,  epias  diuisimns  per  4, 
licuerunt  tres  decene,  ct  duedcccnc  remanserunt  indiuisihilcs:  quare  posuimus  3 sub  4 
et  2 super  4 in  loco,  uidclicet  decenarum,  ct  copulauimus  ipsa  2 cum  c primi  gradus. 
Ex  quorum  copulatione  habuimus  2C  unitates;  cum  ipsa  copulatio  terminet  in  primo 
gradu;  ct  diuisimus  ipsas  20  unitates  per  4,  ct  ucncrunt  unitates  6,  ct  remanserunt  2. 
Quare  posuimus  c in  loco  unitatum,  ct  duo  posuimus  super  uirgain  de  4;  et  sic  intel- 
ligatur  de  reliquis  similibus  diuisionibus. 

Diuisio  5439  per  5. 

Item  si  uoluerit  diuidere  5439  per  5,  ponat  5 sub  9 et  dicat  j dc  5 est  1,  quod  po- 
nat sub  5 ct  \ de  4 est  0,  et  remaueut  4:  ponat  0 sub  4,  et  pro  remanentibus  4 co- 
pulet ipsa  4 cum  3 ct  dicat:  \ de  43  sunt  8 ct  remanent  ipsa  3:  ponat  8 sub  3 et  ac- 
cipiat quintani  de  ipsis  3 copulatis  cum  9,  scilicet  dc  39,  exibunt  7 et  remanent  4 : 
ponat  7 sub  0 ct  4 super  uirgulatn  dc  5 ex  parte  scruatis  ct  ante  ponat  numerum 
exeuntem  ex  diuisione, 

Diuisio  9000  /jer  7. 

Item  si  uoluerit  diuiderc  9000  per  7,  ponat  7 sub  primo  zephyro,  et  diuidat  9 per 
7,  exibit  1 et  remanent  2:  ponat  ergo  1 sub  9 et  2 desuper,  quibus  copulatis  cum  0, 
quod  est  secus  9,  faciunt  20  que  diuidat  per  7 , exibunt  2 et  remanent  6 : ponat  2 
sub  illo  zephyro,  ct  6 desuper,  quibus  copulatis  cum  sequenti  zephyro,  faciunt  60  que 
diuidat  per  7,  exibunt  8 et  remanent  4:  ponat  8 sub  illo  zephyro  0,  et  desuper  ponat 

4,  quibus  copulatis  cum  zephyro  primi  gradus,  faciunt  40,  que  diuidat  per  7,  exibunt 

5,  et  remanent  5 : ponat  5 sub  ipso  0 ct  remanentia  5 ponat  super  uirgulam  dc  7 cx 
parte  descripta,  ct  ante  ipsam  ponat  numerum  exeuntem  cx  diuisione. 

Diuisio  10000  per  8. 

Item  si  uoluerit  diuidere  10000  per  8,  ponat  8 sub  0 primi  gradus  et  dicat:  j dc  10 
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est  i ct  remanent  2:  ponat  i sub  o terlii  gradus,  ct  desuper  ponat  4 et  arripiat  ~ dc 
40  que  est  5 que  ponat  sub  secundo  gradu;  et  ut  expleatur  ordo  graduum  exeuntis  nu- 
meri , ponendum  est  0 sub  o primi  gradus,  ut  in  liac  descriptione  cernitur. 

Diuisio  i 20037  per  o. 

Item  si  120037  |>cr  9 diuiderc  uoluerit,  describat  9 sub  7 et  dicat:  J dc  12  est  l et 
remanent  3:  ponat  i sub  2 et  superius  a,  et  J de  30  est  3 et  remanent  3 : ponat  3 
sub  o quarti  gradus  , ct  desuper  ponat  3;  et  iterum  accipiat  0 dc  30  quod  est  3 et 
remanent  3:  ponat  3 sub  o tertii  gradus  et  3 ponat  super  ipsum  0:  iterum  et  \ de  33 
est  3 ct  remanent  8:  ponat  3 sub  3 et  superius  6 et  J de  C7  est  7 et  remanent  4:  ponat 
7 sub  7 et  remanentia  4 ponat  super  uirgulam  de  9 ex  parte  descripta.  Et  ita  si  secundum 
proscriptum  diitidondi  ordinem  diuiderc  sciuerit  in  aliquibus  similibus  diuisionihus  nun- 
quam poterit  deuiaro:  etiam  per  eundem  modum  omnes  numeri  diuidi  possunt  per  it 
et  per  13:  tamen  oportet  primum  scire  introductiones  ipsorum  ordinum  aliorum  snprascri- 
plnrum  ut  in  tabulis  diuisionura  superius  continentur.  Nam  introductio  de  11  ascendit 
ab  uno  usque  in  decies  n,  scilicet  in  lio.  Et  introductio  dc  13  ascendit  ab  i usque  in  de- 
cies 13,  scilicet  130. 

Diuisionc  numerorum  /fer  ii. 

Notis  quidem  dictis  introductionibus,  et  uoluerit  quis  diuiderc  12532  per  ll,  ponat  ll 
sub  32.  Et  accipiat  -1%  de  12  , que  sunt  in  capite  diuidendi  numeri  quod  est  1 , et 
remanet  1.  Ideo  quia  dc  11  est  1 sicut  in  supruscriptis  tabulis  ostenditur;  ergo-ji 
de  12  est  1 et  remanet  1.  IVme  itaque  i sub  2 dc  ipsis  2 et  remanens  1 ponat  super 
2,|et  copulet  ipsum  1 cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  3, facient  15,  dc  quibus  accipiat 
~ que  est  1 et  remanet  4 dicta  ratione;  et  ponat  7 sub  3 ct  remanentia  4 super  5 que 
copulet  cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  3,  facient  43:  dc  quibus  iterum  accipiat 
Jj  que  est  3 et  remanet  10:  ideo  quia  ■■  de  33  est  3,  a quibus  usque  in  43  sunt  10:  ergo 

de  43  est  3 et  remanent  10  ut  diximus:  potuit  ergo  3 sub  3,  et  10  ponat  super  43, 
hoc  est  ponat  1 super  4,  que  posita  fuerunt  super  5 ct  0 ponet  super  3,  ct  copulet  rursus 
ipsa  10  cum  antecedente  figunt,  scilicet  cum  2 que  sunt  in  primo  gradu,  erunt  102,  de 
quibus  iterum  accipiet  erunt  9 et  remanent  3:  potiat  9 sub  dictis  2 ct  remanentia 
3 ponat  stiper  uirgulam  dc  11  ex  parte  semata,  ct  habebit  pro  quesita  diuisionc  -p,  1139. 

Diuisio  de 

Item  si  uoluerit  diuiderc  1S3588  per  13,  positis  12  sub  8B,  diuidat  123  per  13;  cum 
12  minus  sit  dc  13,  exibunt  9 et  remanent  c.  Nam  tertia  decima  dc  117  est!),  a quibus 
usque  in  123  desunt  c:  |Kiuat  9 sub  3 de  ipsis  123  ct  remanentia  6 ponat  super  eisdem 
3 et  copulabit  ea  cum  5,  erunt  63,  quorum  -~t  quare  ponat  5 sub  3 et  sub  8 ponat 
0 eunt  8 minus  sint  de  13,  et  copulabit  ipsa  8 cum  6 que  sunt  in  primo  gradu,  erunt  86, 
quorum  ~ cum  sit  6 et  remanent  8 : ponet  c in  primo  gradu  exeuntis  numeri,  ct  8 super 
uirgam  dc  13,  et  habebit  pro  quesita  diuisionc  ~ 9508:  per  hunc  etiam  modum  possunt 
diuidi  numeri  per  i7ct  per  19;  tamen  oportet  scire  introductiones  ipsorum  ordine  aliorum 
suprascriptorum  numerorum.  Sed  cura  grauc  uideatur  ipsorum  introductiones  cordelentis 
pome  retineri,  qualiter  per  alium  modum  numeri  diuidantur  per  17  ct  per  19,  etiam  ct 
per  alios  numeros  duarum  figurarum,  in  suo  loco  demostrabimus. 
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De  tl iuisionc  mune  rorum  corde/ enus  in  manibus  per  eosdem  numeros. 

Ucrum  si  materia  consilui lium  diuisiomirti  cordcteuus  in  manibus  operari  noluerit,  reti- 
neat numerum  in  inanibus  <|uem  diuidere  uoluerit,  et  eat  semper  per  manus,  gradatim 
diuideudo,  incipiendo  ab  ultima  figura,  ponens  seinper  in  manibus  numeros  ex  diuisione 
exeuntes,  superflua  semper  cordetenus  retinendo;  et  numerum  diuideudum  gradatim  de 
manibus  delendo.  Verbi  gratia:  ut  si  proposuerit  diuiderc  7543  per  c,  retineat  prcscriptum 
numerum  in  manibus,  et  diuidat  7 per  c,  que  7 sunt  in  manu  dextera  in  loco  miliariorum, 
exibit  i et  remanet  i:  deleat  7 de  manu  et  ponat  ibidem  l,  et  remanens  i retineat  in 
corde, quod  copulet  cum  5 que  sunt  in  manu  dexetra  in  loco  centenariorum,  erunt  <5,  que 
diuidat  per  6,  exibunt  s cl  remanent  3:  deleat  5 de  manu  ct  [tonat  ibidem  s et  in  cnrdc 
retineat  3;  quibus  copulatis  cum  4 que  suut  in  sinistra  manu  in  loco  dccenarum,  faciunt 
34,  que  diuidat  per  G,  exibunt  5 ct  remaneat  4:  deleat  4 de  manu,  ct  ponat  ibidem  5 
et  remanentia  4 in  corde  retineat,  que  copulet  cura  3 que  sunt  io  eadem  manu  in  loco 

unitatum,  erunt  43  que  diuidat  per  6,  exibunt  7 cl  remanet  <:  deleat  3 de  manu  ct  ponat 

ibidem  7,  ct  pro  remanenti  i dicat  sextam;  et  sic  habebit  in  manibus  pro  quesita  diuisione 

{ 

Diuisio  8039  per  5. 

Uel  si  uoluerit  diuidere  8039  per  5,  retineat  numerum  in  inanibus  et  dicat:  j dc  8 que 
sunt  in  loco  miliarorum  est  l et  remanent  3:  deleat  8 de  manu  et  ponat  ibidciu  i , 
ct  in  corde  retineat  3;  ct  cum  in  lioc  numero  in  loco  centenariorum  non  habeatur  ali- 
quid in  manu,  dicendum  est  quod  sit  ibi  zephyrum,  cum  quo  copulet  3 seruuta  , facient 
30,  quorum  \ est  6 que  ponat  iu  corde  loco,  scilicet  centenariorum;  et  ducat  diuisionem 
de  manu  dextera  ad  sinistram,  dicens  \ dc  3,  scilicet  de  eis  que  suut  in  loco  dccenarum 
«est  t:  deleat  5 ct  ponat  ibidem  t et  accipiat  £ de  9 «pie  est  l ct  retineat  4,  scilicet 

de  cis  que  sunt  in  loco  unitatum:  deleat  ipsa  9 de  manu  ct  ponat  ibidem  l et  pro  re- 

manentibus 4 dicat  Jjet  sic  habebit  pro  quesita  diuisione  ~ 1611,  et  sic  in  reliquis  si- 
milibus diuisionibus  intelligalur. 

Cvm  aliquis  aliquem  numerum  per  io  diuidere  uoluerit  , deleat  ex  ipso  numero 
m.  14  mf*.  figuram  primi  gradus  | et  ponat  eam  super  quedam  io  positum  cx  parte  cum  uirgttla,  ct 
aute  ipsa  ponat  numerum  qui  remanserit  post  delectionem  dicte  prime  figure;  et  sic 
poterit  «ptcmlihct  numerum  per  io  diuidere.  Verbi  gratia:  ut  si  uoluerit  diuidere  ift7 
per  io,  deleat  cx  ipsis  figuram  primi  gradus,  scilicet  7 ct  ponat  ea  super  quedam  10,  ut 
diximus,  cx  parte  scruata  cum  uirgulu,  et  ante  ipsam  ponat  remanentem  numerum,  scili- 
cet 10;  et  sic  habebis  pro  quesita  diuisione  ~ iG.  Et  si  1673  per  io  diuidere  uoluerit, 
deletis  3 de  IG73,  remanent  pro  quesita  diuisione  ~ f 67. 

Incipiunt  diuisione s numerorum  per  numeros  incompositus  secundi  gradus. 

Nvmcrornm  quidam  sunt  incompositi,  et  sunt  illi  qui  in  arismctrica  el  in  geometria 
primi  appellantur.  Ideo  quia  a nullis  numeris  minoribus  exis  tentibus  ipsis,  pre  ter  quam 
ab  unitate,  metiuntur  ticl  numerantur.  Arabes  ipsos  liasnm  appellant.  Grcci  coris  ca- 
non, nos  autem  sine  regulis  eos  appellamus;  ex  quibus  illi  qui  sunt  infra  centum,  in 
quadam  tubula  in  sequentibus  describuntur.  Alios  uero  primos,  qui  sunt  ultra  centum, 
per  regulam  inucnire  docebo.  Reliqui  uero  compositi,  uel  epipedi,  idest  superficiales,  a 
peritissimo  geometriae  Euclide  appellantur.  Ideo  quia  componuntur  ex  multiplicatione  ali- 
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quorum  numerorum,  nt  duodecim  que  componuntur  ex  multiplicatione  binarii  in  .6.,  uel 
ternarii  in  4,  nos  autem  ipsos  regulares  numeros  appellamus.  Et  cum  diuidendi  doctrina 
per  primos  et  compositos  non  sit  eadem,  iu  primis,  scilicet  per  cos  qui  sunt  sine  regulis 
infra  centum,  quoslihct  numeros  ipsis  maiores  existentes  diuiderc  ostendamus. 

Crm  autem  quemlibet  numerum  per  aliquem  proscriptorum,  qui  sit  sine  regula,  quis 
diuidere  uoluerit,  describat  numerum  iu  tabula,  ct  sub  ipso  ponat  ipsum  primum  nu- 
merum, per  quem  diuidere  uoluerit,  collocans  siquidem  similem  gradum  sub  simili  et  ui- 
deat,  si  duc  ultime  numeri  diuidendi  ligurc  maiorem  numerum  facient , uel  equalem 
ucl  minorem  ipso  primo  numero,  per  quam  numerus  diuidetur.  Et  si  maiorem  uel  equalem 
numerum  fecerint,  incipiendus  est  ultimus  gradus  exeuntis  numeri  sub  sequenti  ultimo 
gradu  diuidendi  numeri,  hoc  est  sub  penultinia,  et  ponat  ibidem  arbitrio  talem  figuram, 
que  multiplicata  per  ipsum  diuisorem  numerum,  faciat  numerum  duarum  figurarum  ul- 
timarum prodictarum,  uel  fere.  Et  tunc  multiplicabis  ipsam  per  ultimam  figuram  ipsius 
primi  numeri,  scilicet  diuisoris,  ct  exeuntem  summam  de  ultima  figura  extrahat.  Et  si 
aliquid  super  liabundaucrit,  describat  habuudanliam  super  ipsam  figuram.  Et  multiplicet 
camdcm  positam  figuram  per  primam  eiusdem  primi  nuiucri,  scilicet  diuisoris,  ct  mul- 
tiplicationem de  copulatione  dicte  super  liabundantie  ct  periultimc  figuro  extrabat,  ct 
residuum  si  fuerit  numerus  dvnrura  figurarum,  lioc  est  quod  sit  amplius  de  to,  ponat 
primum  gradum  ipsius  numeri  super  penultimnm  figuram,  et  ultimum  super  ultimam. 
Si  autem  primi  gradus  ipsum  superlluum  extiterit,  scilicet  minus  io,  ponat  figuram  ipsius 
super  penuhimam,  ct  copulet  ipsum  superfluum  cum  tertia  figura  ab  ultima.  Et  sub 
ipsa  tertia  figura  ponat  arbitrio  talem  figuram,  que  multiplicata  per  eundem  diuisorem, 
faciat  numerum  dicte  copulationis,  uel  fere:  quod  arbitrium  qualiter  ex  arte  habeatur; 
in  sequentibus  diuisionibus,  secundum  differentiam  ipsorum,  ostendere  procurabo.  Et  tunc 
multiplicet  ipsam  positam  figuram  sub  tertia  per  ultimam  diuisoris,  ct  summam  extrabat, 
si  possibile  fuerit,  ex  ultimo  gradu  dicti  superhabundantis  ct  coniuncti  numeri.  Sin  nutem 
extrabet  eam  dc  copulatione  ultime  et  sequentis,  et  superfluum  ponat  super  eundem 
gradum.  Et  multiplicet  iterum  ipsam  per  primam  diuisoris,  et  summam  extrabat  de  re- 
manenti numero,  ct  superfluum  ponat  desuper.  Et  sic  semper  copulando  superflua  cum 
figuris  per  gradus  sequentes,  et  sub  ipsis  gradibus  figuras  ponendo  arbitrio,  ct  secundum 
prescriptum  ordinem  multiplicando  usquequoad  finem  numerideuenerit, procedere  studeat. 
Verum  cum  sepe  contigerit  quod  de  copulatione  superflui  et  antecedentis  fignrc  numerus 
diuisor  extrahi  non  poterit,  tunc  scribendum  erit  zephyrum  sub  eadem  antecedente  fi- 
gura, et  copulabit  cos,  scilicet  antecedenti  uel  sequenti  , ct  superfluo  aliam,  uel  se- 
quentem antecedentem  figuram,  ct  sub  ipsa  ponat  illam  figuram,  que  multiplicata  per 
divisorem  numerum  faciat  numerum  illarum  dictarum  trium  figurarum,  scilicet  ipsarum 
que  exibunt  ex  copulatione  superhabundantis  ligurc  , ct  duarum  antecedentium  , uel 
sequentium  figurarum.  Viidc  si  duc  ultime  ligurc  | diuidendi  numeri  minorem  numerum 
diuisore,  ut  prediximus,  fecerit,  incipiendus  erit  ultimus  gradus  exeuntis  numeri  sub 
tertia  figura  ab  ultima;  et  ita  quoslibet  numeros  ner  predictos  primos  numeros  diuidere 
poteris.  Et  ut  intelligibilius  que  dicta  sunt  in tel ligantur,  ea  cum  numeris  ostendantur. 

Di ui sio  de  1845«  per  17. 

Si  quis  uoluerit  diuidere  1843«  per  17,  describat  17  sub  56  dc  18456,  ct  accipiat  ~ de 
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18  que  sunt  ultime  duc  figure  diuidendi  numeri  que  est  i,  et  remaneat  i;  et  ponat  i 
sub  8 de  ipsis  is,  et  remanens  i ponat  super  8,  ut  in  prima  descriptione  ostenditur.  Et 
copulet  ipsuin  i cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  4,  facient  14  que  14  cum  minus 
sint  diuisorc  numero,  scilicet  de  n,  ponet  o sub  ipsis  4,  scilicet  antepositum  t sub  8 
et  copulabis  ipsa  14  cum  antecedente  ligura,  scilicet  cum  5,  facient  145:  ponet  itaque  sub 
dictis  5 talem  figuram  arbitrio,  que  per  17  multiplicata,  faciat  fere  dicta  143:  nam  ut 
ipsum  arbitrium  ex  arte  baheatur,  uideatur  de  diuisorc  numero,  scilicet  de  17  cui  dc- 
cenario  numero  propinquior  est  : est  enim  propinquior  20:  diuidat  ergo  dicta  143  per  20 
quod  sic  fit:  de  20  reliquat  priiuain  figuram,  scilicet  zephyrum,  remanebunt  2 de  ipsis  20; 
et  relinquat  iterum  primam  figuram  de  145,  scilicet  5,  remanebunt  14,  que  diuidat  per 
dicta  2,  exibunt  7;  et  talis  debet  esse  figura  quam  debet  ponere  sub  5 uel  1 amplius, 
scilicet  8 et  hic  contigit,  quia  17  minus  sunt  de  20:  unde  maior  pars  est  ~ de  145  quam 
Ponat  itaque  8 sub  5 de  145,  quia  hic  itaque  opportet  et  multiplicet  ipsa  8 per  17 
et  extrahet  multiplicationem  ipsorum  de  145  quod  sic  fit:  multiplicabis  itaque  8 per  ul- 
timam figunini  de  17,  scilicet  per  unum,  erunt  8,  que  extrahat  de  14,  remanebunt  6 que 
ponat  super  4 de  14  et  copulet  ipsa  r>  cum  antecedente  5,  facient  C5,  de  quibus  extrahat 
multiplicationem  coramdcm  8 in  aliam  figuram  de  17  , scilicet  in  7 que  multiplicatio 
esi  56,  remanent  9 et  tot  remanet  de  145,  extracta  inde  multiplicatione  de  8 in  17,  ut 
in  secunda  descriptione  ostenditur:  potiat  itaque  9 super  is  et  copulet  ipsa  cum  antecedente 
figura,  scilicet  cum  6,  facient  que  restant  diuidenda  per  17,  96,  et  ponat  sub  e.  Iterum 
talem  figuram  que  multiplicata  per  17  faciei  proprius  quam  poterit  de  96.  Ynde  ut  sciat 
qualis  sit  illa  figura,  relinquat  6 de  96  et  remanentia  9 diuidat  per  2,  sicut  antea  fecimus, 
de  u,  exibunt  | 4:  quare  ponat  5,  hoc  est  amplius  de  | 4 sub  6,  hoc  est  in  primo  gradu 
exeuntis  numeri,  cf  multiplicabis  ipsa  5 per  i de  17,  scilicet  per  ultimam  figuram  ipsorum, 
facient  5,  que  extrahat  de  9 que  jiosita  sunt  super  3,  remanent  4,  que  ponat  super  ipsis 
9 et  copulabis  ipsa  4 cum  antecedentibus  6,  scilicet  cum  quibus  antea  ropulauimus  o,  fa- 
cient 46,  de  quibus  extrahet  multiplicationem  de  eisdem  5 in  7,  hoc  est  35,  remanebunt  ii 
remanebunt  (mc),  que  ponat  super  17  ex  parte  seruatis  sub  uirga,  et  exeuntem  numerum, 
scilicet  1085,  jKmet  ante  ipsam;  et  sic  habebis  {{  1985  pro  quesita  d illisione,  ut  in  hac 
ultima  descriptione  ostenditur. 

fi  visus  si  eadem  1845G  per  19  diuidere  noluerit,  describat  19  sub  56  de  18156.  Et  ponet 
sub  t de  184  talem  figuram  que  multiplicata  in  19  faciat  fere  ipsa  184,  que  qualis  sit, 
eodem  modo  quod  17  diximus,  cognoscitur,  hoc  est  quod  relinquat  4 de  ipsis  184,  rema- 
nent 18  que  diuidat  per  2,  exibunt  9;  et  talis  debet  esse  figura  ponenda,  scilicet  9:  quare 
ponat  9 sub  4,  scilicet  sub  tertio  gradu,  et  multiplicet  9 per  l de  19,  erunt  9,  que  extrahat 
de  18,  remanent  9,  que  ponHt  super  8 et  copulet  ipsa  9 cum  4,  facient  94,  de  quibus 

extrahat  multiplicationem  de  eisdem  9 in  9 de  19  que  est  81,  remanent  13:  potiet  ipsa 

13  super  94,  scilicet  1 super  9 et  3 super  4,  ut  in  prima  descriptione  ostenditur.  Et  co- 
pulabis 13  cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  5,  erunt  135.  Et  ponet  sub  5 talem  fi- 
guram que  multiplicata  per  19  faciat  135  uel  fere,  erilque  7:  quia  si  relinquantur  s de 
135,  remanebunt  13  que  si  per  2 diuiscrit,  exibunt  o et  amplius:  unde  ponet  7 sub  s et 

multiplicabis  7 per  i de  19,  erunt  7,  que  extrahet  de  13,  remanent  c,  que  ponat  super  3 de 

13  et  copulabis  6 cum  5,  facient  65,  de  quibus  extrahet  multiplicationem  de  7 in  9,  sci- 
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licet  63,  remanebunt  2,  que  pones  super  5,  ut  in  secunda  descriptione  ostenditur.  Et  co- 
pulabis 2 cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  6 que  sunt  in  primo  gradu,  facient  26, 
que  diuidet  per  is,  ut  ita  dicamus,  exibit  t et  remanent  7:  ponet  l in  primo  gradu  exeuntis 
numeri,  scilicet  sub  6,  et  remanentia  7 ponat  super  uirgulum  de  io,  que  debent  ex  parte 
seruari;  et  exeuntem  | numerum,  scilicet  971,  ponet  ante  ipsam  uirgulum;  et  sic  habebit 
pro  quesita  diuisionc  — 97t,  ut  in  bac  ultima  descriptione  ostenditur. 

DEmoustrata  quidem  materia  iti  habendo  arbitrium  in  positione  figurarum,  cum  per  17  et 
per  19  numerus  diuidimus;  nunc  uero  ostendimus  qualiter  habeatur  arbitrium  in  (Hjnendis 
figuris,  cum  per  reliquas  asam  qui  sunt  infra  centum  diuiderc  uoluerimus.  Et  hic  csl  mo- 
dus; quia  sicut  cum  diuidimus  per  17  uel  per  19,  accipimus  medietatem  ex  diuidendis 
numeris,  prima  figura  relicta  et  quinque,  uno  amplius:  ideo  quia  n et  19  mimis  sunt  de 
20,  ut  predixiraus;  ita  cum  d illiserimus  per  23,  accipiemus  medietatem,  uel  quinque,  uno 
minus,  quia  23  plus  sunt  de  20;  et  sic  cum  diuiscrimus  per  29,  debemus  accipere  tertiam 
et  quinque,  1 plus:  ideo  quia  29  minus  sunt  de  30,  quibus  propriora  sunt  quam  aliis 
decenariis.  Et  cum  diuiserimus  per  3i,  debemus  accipere  tertiam,  et  quinque,  uno  minus. 
Et  sic  eodem  modo  cum  diuiscrimus  per  37,  debemus  accipere  quartam  et  quinque  , l 
plus.  Et  cum  per  41  uel  per  43,  debemus  accipere  quartam  uel  quinque  minus.  Et  cum 
diuiserimus  per  47,  debemus  accipere  quintam  et  quinque,  i plus.  Et  cum  per  33,  quintam 
ct  quinque,  i minus;  et  cum  per  59,  sextam  uel  plus.  Et  cum  per  ei,  sextani  uel  uno 
minus.  Cum  per  67,  septimam  uel  uno  plus.  Cum  per  7t  uel  per  “3,  septimam  uel  uno 
minus.  Et  cum  per  79,  debemus  accipere  oclauam,  uel  plus.  Et  cum  per  83,  octauam 
uel  minus.  Et  cum  per  «9,  debemus  accipere  nonam,  uel  plus.  Et  cum  per  97  diuise- 
rimus, debemus  accipere  decimam  diuidcndonim  numerorum,  una  figura  relicta,  uel  quin- 
que, uno  plus.  Vnde  cum  quis  diuiserit  quoslibet  numeros  per  quemlibet  proscriptorum 
numerorum;  et  ignorauerit  utrum  debeat  dare  plus  uel  minus  quam  diximus,  ponat  ipsam 
partem  que  ei  superius  declaratur,  et  multiplicet  ipsam  pariem  per  numerum  diuisorem; 
et  si  multiplicatio  maior  fuerit  diuidcmli  numeri,  detur  unum  minus.  Et  si  minor  ultra 
quam  debeat  fit  multiplicatio,  detur  unum  plus;  et  sic  poterit  quemlibet  nnmcrum  per  pro- 
dictos numerus  diuidere.  Tamen  nos  in  quibusdam  diuisionihus  hoc  idem  declarabimus. 

Diu  is  io  de  13976  /ter  23. 

Item  si  13970  per  23  quis  diuidere  uoluerit,  ponat  23  sub  76;  ct  cum  23  sint  plus  quam 
13,  silicet  de  numero  duarum  ultimarum  figurarum  diuidendi  numeri,  accipiende  sunt  tres 
ipse  ultime  figure,  quarum  numerus  est  139.  Yndc  incipiendus  est  ultimus  gradus  exeuntis 
numeri  sub  eisdem  9;  ponat  ibi  6,  que  sic  inueniuntur  per  materiam  dicti  arbitrii,  scilicet 
quod  debemus  relinquere  primam  figuram  de  139,  scilicet  9,  remanent  13,  que  debemus 
diuidere  per  2:  quia  23  proprior  est  20  quam  alio  dccenario  numero,  exibunt  6 et  sero  is. 
Vnde  cum  debeamus  ponere  minus,  cum  23  sint  plus  20,  relinquimus  ipsum  seniis,  ct 
ponemus  c sub  9,  ut  diximus;  et  multiplicet  ipsa  6 per  2 de  23,  erunt  12,  que  extrabat 
de  13,  remanet  1,  quod  ponat  super  a ct  copulet  ipsum  cum  9,  erunt  19.  Et  multiplicet 
C per  3 que  sunt  in  23,  erunt  18,  que  extrabat  de  19,  remanet  l,  quod  ponat  super  9,  ut  in 
prima  descriptione  cernitur.  Et  copulet  ipsum  1 cum  7 que  antecedit  eum  in  numeris, erunt 
17;  et  cum  ipsa  17  minus  sint  quam  23,  ponendum  est  zephirum  sub  ipsa  7 ct  6 que  sunt 
in  primo  gradu  numeri  sunt  cum  ipsis  17,  copulanda  erunt  176:  post  hec  ponat  sub  dicta 
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6 talem  figuram,  que  multiplicata  iu  23  faciat  fere  176;  eritque  7 p rescripta  ratione,  hoc 
est  minus  medietate  de  17:  multiplicet  itaque  ipsa  7 per  2 que  sunt  in  23,  erunt  14,  que 
extrahat  de  17,  remanent  3,  que  ponat  super  7 et  copulet  ipsa  cum  6 primi  gradus,  erunt 
36,  ex  quibus  extrahat  multiplicationem  de  7 in  3 dc  23,  remanent  15,  que  ponat  super 
uirgulam  de  23  ex  parte  serualis,  ut  in  hac  ultima  descriptione  describitur. 

Probatio  supra  scripte  diuisionis. 

Unum  si  prescriptam  diuisionem  per  pensam  nouenarii  probare  uolucrit,  accipiat 
jvensam  de  13076  que  sunt  s,  ct  seruct  eam  ex  parte.  Et  iterum  accipiat  pensam  exe- 
untis numeri  , scilicet  dc  607  que  sunt  4,  et  multiplicet  cain  per  pensam  dc  23  que 
sunt  5,  erunt  20;  dc  quibus  accipiat  pensam,  que  sunt  2 et  addat  eam  cum  13  que  sunt 
super  uirgulam  de  23,  erunt  t7,quoruin  pensa  sunt  8,  sicuti  superius  ex  parte  semauimus. 
Verbi  gratia:  quoniam  ex  diuisore  flucto  in  exeuntem  numerum  proucnit  diuLsus  nu- 
merus; ergo  si  multiplicamus  probam  diuisoris  per  probam  exeuntis,  urnicl  proba  diuisi 
numeri:  sed  ex  diulso  numero  per  23,  remanserunt  15,  quihus  extractis  dc  13976,  remanent 
13961,  quibus  diuisis  per  23,  ucuiuiit  607.  Ergo  ex  multiplicatione  de  23  in  607  proueniunl 
13961.  Quare  si  multiplicatur  proba  de  607  que  est  4 per  probum  de  23  que  est  5,  ue- 
niunt  20,  quorum  proba  , scilicet  2,  est  proba  de  13961  , quibus  additur  proba  dc  13 
que  super  sunt  que  est  [ 6,  faciunt  8,  scilicet  proba  de  13976,  et  hoc  uolui  demonstrare. 
Possunt  enim  multiplicationes,  addictationcs,  minutiones  seu  diuisiones  numerorum  aliter 
per  alias  quasdam  pensas  probari,  scilicet  per  eam  de  7 ct  de  omnibus  numeris  asam 
existenlibus,  ut  per  11  ucl  per  13  et  deinceps.  Quam  doctrinam,  secundum  quod  nobis 
uidebitur  congruum,  in  sequentibus  demonstrabimus. 

liem  si  uoluerit  diuidere  24039  per  31,  describat  31  sub  2459  et  ponat  sub  zeplmum 
7:  ideo  quia  3 sunt  circa  30  ct  sunt  plus.  Yndc  si  acceperimus  | de  24,  scilicet,  extracta 
prima  figura  de  240,  babebimus  pro  tertia  parte  8 que  sunt  plusquam  7.  Vade  ponemus, 
ut  diximus,  7 sub  sephyro;  ct  secundum  prescriptum  ordinem  multiplicet  ipsa  7 per  3 
de  31,  erunt  21  que  extrahat  de  24,  remanent  3,  que  ponat  suj»er  4 et  multiplicet  eadem 

7 per  1 dc  31,  erunt  7,  que  extrahat  de  30,  remanent  23;  que  ponat  super  30  et  dampnet 
ipsa  3,  si  uult;  ucl  si  non  uult,  eas  in  corde  habeat  pro  dampnalis.  Item  copulet  ipsa 
32  cum  3,  erunt  233,  et  jioiial  iterum  prcscripta  ratione  7 sub  5,  scilicet  minus  tertia  parte 
de  23  et  multiplicet  ipsa  per  3,  erunt  21  que  extrahat  de  23,  remanent  2:  ponat  2 super 
3 et  dampnet  ipsa  23  ct  copulet  ipsa  cum  5,  faciunt  25;  et  seiupcr  intclligat  antecedentium 
cum  consequentibus  copulationes,  ct  multiplicet  eadem  7 per  1,  erunt  7, que  extrahat  de  25, 
remanent  18:  ponat  ipsa  super  25  et  dampnet  ipsa  25.  Post  hcc  accipiat  ~ dc  l8,suprascripta 
ratione,  erunt  6.  Vndc  ponat  6 sub  9 ct  sub  1 dc  31,  quibus  positis,  multiplicet  ipsa  per 
3 dc  31,  erunt  18,  per  que  dampnet  super  posita  18  ct  multiplicet  eadem  G peri,  erunt  6, 
que  extrahat  dc  9,  remanet  3,  que  ponat  super  uirgula  de  31  cx  parte  descripta.  Et  sic  ha- 
bebis pro  quesita  diuisione  £ 776,  ut  in  hac  descriptione  cernitur.  Volo  demonstrare  unde 
hic  modus  diuidendi  proueniat:  posuimus  quidem  sub  tertio  gradu  numeri  diuidendi  , 
quam  multiplicauimus  per  3 que  sunt  in  ultimo  gradu  diuisoris,  ct  occupant  secundum 
gradum;  cum  sint  sub  secundo  gradu  diuidendi  numeri;  et  cx  ipsa  multiplicatione  pro- 
ucnit numerus  terminans  in  quarto  gradu:  quare  tertius  gradus  quencumque  gradum  mul- 
tiplicat, tertium  gradum  facit  ab  ipso  quem  multiplicat,  uel  facit  numerum  terminantem 
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in  ipso.  Nara  quartus  gradus,  tertius  est  a secundo.  Et  ideo  extraximus  multiplicationem 
de  7 in  3,  scilicet  21  de  24  que  terminantur  in  quarto  gradu;  et  posuimus  3 super  eundem 
quartum  gradum,  scilicet  super  4,  et  intelleximus  copulationem  3 cum  o que  est  in  tertio 
gradu  numeri  diuidendi,  que  copulatio  est  30:  et  multiplicamus  rursus  eadem  7 per  i 
quod  est  in  ipso  gradu  diuisoris;  et  quia  in  hac  multiplicatione  multiplicamus  tertium 
gradum  per  primum,  quod  est  idem  quod  multiplicare  primum  per  tertium.  Et  ideo  mul- 
tiplicationem de  7 in  t,  scilicet  7 extraximus  de  30,  que  30  terminantur  in  tertio  gradu  : 
quare  ex  multiplicatione  tertii  gradus  in  primum,  uel  primi  in  tertium  prouenit  nu- 
merus tertii  gradus,  uel  terminans  in  ipso  gradu:  et  posuimus  23  super  30  uel  in  loco 
coruin,  et  copuiauiraus  ipsa  23  cum  5 que  sunt  in  secundo  gradu,  et  habuimus  235;  que 
terminantur  in  secundo  gradu;  et  posuimus  in  secundo  gradu  alia  7 que  multiplicamus 
itcruin  per  3 diuisoris,  hoc  est  secundum  gradum  per  secundum,  ex  qua  multiplicatione 
prouenit  numerus  tertii  gradus,  uel  terminans  in  ipso;  et  ideo  extraximus  21  dc  23;  cum 
ambo  terminentur  in  tertio  gradu,  et  2 que  remanserunt  posuimus  super  3,  et  intelle- 
ximus copulationem  eorum  cum  5 sequentibus,  que  copulatio  est  25  et  terminantur  in 
secundo  gradu,  quibus  extraeximus  multiplicationem  dc  7 in  l,  scilicet  secundi  gradus 
in  primum,  ex  qua  multiplicatione  prouenit  numerus  secundi  gradus,  uel  terminans  in 
ipso,  remanserunt  18  in  eisdem  gradibus,  in  quibus  sunt  25,  scilicet  in  tertio  gradu  et 
8 in  secundo;  et  copulauimus  ipsa  18  cum  0 primi  gradus,  fuerunt  189,  cl  postumus  6 in 
primo  gradu  exeuntis  numeri  et  multiplicauimus  ea  per  3,  scilicet  primum  gradum  per 
secundum,  ex  qua  multiplicatione  prouenit  numerus  terminans  in  secundo  gradu,  que 
multiplicatio  fuit  18,  pro  quibus  deleri  fecimus  supradicta  18,  cura  terminentur  in  secundo 
gradu:  et  multiplicauimus  eadem  6 per  l,  ct  fuerunt  6 in  ipso  gradu,  que  extraximus 
de  9 que  sunt  in  eodem  gradu,  remanserunt  3,  quibus  diuisis  per  31,  proueniunt  8\;  et 
sic  habuimus  ~ 776:  et  secundum  hoc  intclligas  in  similibus  diuisionibus.  Nam  si  pre- 
scripte  diuisionis  probam  per  pensam  de  7 cognoscere  cupit,  accipiat  pensam  per  7 de 
24059,  hoc  est  superfluum  eiusdem  numeri  in  7 diuisi,  quod  superfluum  sic  erit  acci- 
piendum: dicatur  dc  | de  24,  remanent  3 de  30,  eundo,  scilicet  copulando,  remanent  2; 
de  2$  remanent  4;  de  49  remanet  o pro  quesito  superfluo,  quod  habeatur  pro  pensa:  co- 
deraque  | modo  accipiat  pensam  dc  77G  que  sunt  G,  et  multiplicet  ipsa  per  pensam  de  31 
que  sunt  sub  uirgula,  hoc  est  per  3,  erunt  18  que  diuidat  per  7,  remanent  4,  que  addat 
cuiu  3 que  suut  super  uirgulum  dc  31,  erunt  7,  que  diuidat  per  7,  remanet  o,  ut  oportebat 
pro  pensa  remanere. 

Diuisio  de  780003  per  59. 

Si  autem  780005  per  59  diuidere  uolucrit,  descriptis  numeris,  ponat  i sub  8;  ideo 
quia  si  rclinqucrimus  8 de  78,  remanent  7;  que  si  diuiscrimus  per  6 propter  hoc  quod  59 
sunt  circa  oo,  exibit  l et  amplius.  Yndc  debemus  ponere  i sub  8,  ut  prodiximus:  quo 
posito  multiplicet  ipsum  per  5,  fuerit  5,  que  extrahat  dc  7,  remanent  2,  que  ponat  super 
7 et  multiplicet  eundem  i per  9,  ct  extrahat  ipsam  multiplicationem  de  28,  remanent  19; 
et  deleat  2 uel  dampnet  posita  super  7,  ct  ponat,  dicat  19  super  78.  Et  ponat  3 sub  o 
p rescripta  ratione  quam  gradus,  cl  multiplicet  ipsA  per  5,  erunt  15,  que  extrahat  de  19, 
remanet  4:  deleat  ipsa  19,  et  in  loco  noucnarii  ponat  ipsa  4.  Et  multiplicet  eadem  3 per 
9,  et  extrahat  de  40,  remanent  13:  deleat  ipsa  4 ct  ]>onat  in  i,  ct  super  0 ponat  3:  post 
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licc  diuidcnda  sunt  130  per  59,  ct  danda  2 supradicta  ratione  pro  ea  diuisionc  et  sub 
zephiro  tertii  gradus  ponenda  sunt  ipsa  2,  que  2 in  50  multiplicata  ct  de  130  extracta, 
remanent  12;  quod  idcin  est  si  multiplicentur  dicta  2 per  5,  et  extrahentur  de  13,  et  mul- 
tiplicarentur per  9,  ct  extraherentur  dc  30:  deleat  itaque  13  et  ponat  1 in  loco  ubi  erat 
3 dc  13,  ct  2 ponat  super  0 tertii  gradus.  Post  hoc  ponat  2 sub  0 secundi  gradus,  et  mul- 
tiplicet ipsa  per  39,  et  extrahat  de  120,  remanent  2 super  0;  et  deleat  in  animo  suo  120 
que  superfuerant  de  preterita  diuisionc,  et  que  delere  liguras  dicitur  uel  dapnarc  sunt 
sicut  eas  deletas  intelligere  uel  dnpnatas:  post  hec  copulet  ip.su  cum  5 que  sunt  in  primo 
gradu  numeri,  faciunt  25,  que  cum  sint  minus  59,  ponat  0 sub  5 priiui  gradus,  ct  25  super 
uirgulam  de  59  cx  parte  descripta,  ut  in  hac  descriptione  manifeste  designatur. 

Et  ut  que  de  diuisionihus  dicta  sunt  lucidius  initcscant,  quondam  numerum  per  97 
diuidamus:  sitque  59I72U0,  positis  97  sub  utroque  zephyro,  diuidat  numerum  trium  ultima- 
rum figurarum  numeri  diuidendi,  silicet  591  per  97,  pro  qua  diuisioue  eucniunt  6;  ideo 
quia  97  propriora  sunt  100  quam  ab  alio  dcccnario  numero.  Yiule  debemus  diuidere  59, 
scilicet  numerum  duarum  figurarum  ultimarum  per  10,  ex  qua  diuisionc  proueniunt  fere  0, 
scilicet  decima  minus;  et  cum  97  minus  sint  de  ioo,  debemus  accipere  quinque  amplius 
deciem.  Vndc  contingunt  6:  ponat  ipsa  6 sub  primo  gradu  numeri  ipsarum  trium  figu- 
rarum, hoc  est  sub  1 quod  est  in  quinto  gradu  totius  numeri;  et  multiplicet  ipsa  0 per 
9 dc  97,  erunt  54,  que  extrahat  de  39,  scilicet  ex  numero  duarum  ultimarum  figurarum, 
remanet  5 que  ponat  super  9;  ct  multiplicet  eadem  6 j»cr  7 de  97,  erunt  42,  que  extrahat 
dc  31,  scilicet  de  copulatione  5 super  positarum  cum  i antecedente,  remanent  9,  que 
ponat  super  l ct  posita  5 uel  dapnet,  uel  deleat  in  corde.  Et  prodicta  9 que  posita 
sunt  super  1 remanent  ex  diuisionc  dc  59t  in  97;  quibas  9 copulatis  cum  figura  ante- 
cedente in  gradibus,  scilicet  cum  7,  que  sunt  in  quarto  gradu  muneri,  faciunt  97,  que 
diuidat  per  97,  scilicet  per  diuisorcra,  exibit  l:  ponat  1 sub  7 et  multiplicet  ideo  per 
9 de  97,  erunt  9,  pro  quibus  deleat  9 que  superfuerant  dc  391,  et  multiplicet  eundem  1 
per  7,  erunt  7 , pro  quibas  relinquat  7 cum  quibus  9 fuerat  copulata  ; et  cum  nihil 
remaneat  de  ipsis  7 ad  copulandum  cum  2 antecedentia  sibi,  ct  ipsa  2 minus  sitii  de 
97,  ponat  0 sub  ipsis  2 et  copulet  ipsa  2 cum  0 ei  antecedentem,  et  erunt  20.  Item  cum 
ipsa  20  minus  sint  de  97,  ponendas  erit  0 sub  dicto  0 cum  2 copulatis  , scilicet  sul> 
ipso  quod  est  in  secundo  gradu  numeri:  post  hec  copulet  ipsa  20  cum  0 ei  antecedenti, 
scilicet  cura  illo  quod  esi  in  primo  gradu,  facient  200,  que  diuidenda  restant  per  97,  pro 
qua  diuisioue  ponenda  sunt  2 sub  0 primi  gradus  proscripta  ratione;  et  multiplicet  ipsa 
j»cr  9,  et  extrahat  de  20  superius  copulatis,  remanent  2, que  ponat  super  0 secundi  gratius; 
et  intelligat  copulationem  ipsarum  cum  0 antecedente  quod  est  in  primo  gradu  que  sunt 
20,  dc  quibus  extrahat  multiplicationem  eorundem  2 in  7,  remanebunt  c,  que  ponat  super 
uirgulam  de  97  ex  parte  descripta;  et  habebit  pro  quesiia  diuisionc  ± 61002. 

Cvm  satis  dc  diuisionc  numerorum  in  numeris  duarum  figurarum  qui  sunt  sine  regulis, 
idest  asam,  dictum  esse  uidcalurtutmc  nero  cortimdem  diuisiones  in  eis  que  sunt  couposili, 
idest  cum  regulis,  ostendantur:  et  quamuis  per  con positos  numeros  tauquain  per  | primos 
omnes  numeros  diuidere,  multiplicamus  tamen  lenius  et  subtilius,  in  sequenti  ostendit  do- 
ctrina, scilicet  ut  reperiantur  ipsorum  regule.  Scilicet  numeri  cx  quibus  comjMinuniur,  et 
ponantur  sub  quadam  uirgula,  ut  semper  minores  sequantur  maiores  ticrsus  sinistram,  ut 
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supra  in  hoc  eodem  capitulo  edocetur:  post  hoc  diuidat  numerum  quem  diuidere  per  mino- 
rem ex  componentibus  diuisorem,  hoc  est  per  minorem  numerum;  uel  figura  que  fuerit  sub 
uirgula;  et  si  aliquid  super  habundauerit,  ponat  ipsum  super  eadem  figura  uel  numerum 
ct  exiens  numerus  ex  diuisione  diuidatur  per  antecedentem  numerum,  uel  liguram  in  uir- 
gula, et  superfluum,  si  fuerit,  ponat  super  ipsum  antecedentem  numerum  uel  figuram.  Et 
sic  semper  per  ordinem  per  antecedentes  conponentcs  numeros  exeuntes  ex  diuisione, donec 
ad  finem  ipsarum  deuenerit,  diuidere  studeat;  et  superflua  super  cas  ponenda, et  exeuntem 
numerum  ex  diuisione  ultime  conpositionis,  idest  ultimi  numeri,  sub  uirgula  existentis 
ante  ipsam  ponere  consuescat.  Et  sic  habebit  diuisiouem  quorumlibet  numerorum  factam 
per  quemlibet  compositum  numerum  quorumlibet  graduum.  Nam  ante  quam  hoc  d emas t ra- 
tionibus declaretur,  compositiones  compositorum  numerorum  inuenire,  nec  non  et  eorum 
que  sunt  sine  regulis  cognoscere  , demonstrare  duximus  necessarium.  Et  cum  numeri 
duarum  figurarum,  qui  sunt  sine  regulis,  in  quadam  tabula  superius  sint  demonstrati, 
compositorum  regule  duarum  similiter  figurarum  singulariter  sub  uirgulis  ostendantur; 
aliorum  ucro  graduum  rom|>asilioiics  per  regulam  reperire  ostendemus. 
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Regula  uniae r salis  de  reperiendis  compositionibus  imparium  numerorum. 

Cvra  autem  regulas  proscriptorum  numerorum  in  tabulis  ex  frequenti  usu  quis  sciverit, 
et  uoluerit  regulas,  idest  compositiones  cuiuslibet  numeri  aliorum  numerorum  trium  uel 
plurium  figurarum  reperire,  uel  qui  primus  numerus,  idest  secundum  regulam  extiterit, 
cognoscere  uoluerit,  describat  numerum  in  tabula,  et  descripto  prouideat  si  numerus 
par  fuerit  uel  impar.  Nam  si  par  fuerit, ipsum  compositum  esse  cognoscat.  Si  impar  autem 
compositus,  aut  primus  erit.  Sunt  enim  numeri  pares  compositi  aut  ex  paribus  et  impari- 
bus, aut  cx  paribus  tantum.  Ouarc  regule  ipsorum  primo  inuestigande  sunt  a paribus  nu- 
meris, ut  in  suo  demonstrabitur  loco.  Inpares  nero  numeri  componuntur  ex  imparibus 
tantum.  Vnde  componentes  ipsos  per  impares  tantum  inuestigatur,  a quibus  sumamus 
initium.  Cum  itaque  figura  primi  gradus  cuiuslibet  imparis  numeri  5 extiterit  numerus,  a 
5 compositum  esse  cognoscat,  hoc  est  quod  per  5 integraliter  diuidetur.  Si  autem  alia 
figura  impar  in  primo  gradu  extiterit  que  faeit  totum  numerum  esse  imparem,  accipiat 
siquidem  pensam  ipsius  per  nouenurium,  que  si  fuerit  zephyrum,  tunc  J,et  si  3 uel  6 
pcnsA  fuerit,  tunc  J in  sua  erit  compositione:  si  autem  pensa  nulla  istarum  extiterit,  di- 
uidal  ipsum  per  7;  et  si  aliquid  iude  superfuerit,  diuidat  iterum  numerum  per  n;  et 
si  aliquid  superfuerit,  diuidet  ipsum  per  13  et  semper  eat  diuidendo  per  primos  numeros 
ordinate,  secundum  quod  scribuntur  iu  tabula  superius  descripta,  donec  aliquem  primum 
numerum  inuenerit,  per  quem  propositum  numerum  absque  aliqua  superatione  possit  di- 
uidere,  uel  donec  ad  eiusdem  ucticril  radicem:  si  per  nullum  ipsorum  diuidi  potuerit, 
tunc  ipsum  primum  esse  indicabit.  Si  autem  per  aliquem  prodictorum  primorum  nume- 
rorum ipsum  diuidere  absque  superatione  potuerit,  quod  ex  diuisionc  proucnerit,  diuidat 
iterum  per  ipsum;  ct  numerus  qui  cx  diuisionc  extiterit,  iterum  per  cumdcm  primum  nu- 
merum diuidat,  hoc  est  quod  ab  eodem  incipiet  querere  componentes  ipsius  per  ordinem 
per  reliquos  primos  numeros  usque  ad  ipsius  radicem, si  ipse  non  habuerit  compositionem: 
ct  sic  semper  faciendo  egrediatur,  donec  omnes  ipsum  liabuil  componentes.  Quibus  per- 
fecto habilis,  ipsas  sub  quadam  uirgula  minores  per  maiores  summo  studio  studeat  collo- 
care. Et  sic  habebit  regulam,  idest  compositionem  cuiuslibet  imparis  numeri.  Verbi  gratia: 
sil  numerus  805,  cuius  regula  queratur:  cum  prima  ipsius  figura  sit  5,  nimirum  \ iu  sua 
erit  compositione.  Quare  diuidat  cum  numerum  per  5,  exient  jgi,  quorum  pensa  accepta, 
que  est  8,  ostendit  ipsa  ici,  nec  |M»r  3,  nec  per  9 posse  diuidi  integraliter.  Vnde  diuidat 
eum  per  7,  exient  23,  qui  numerus  est  sine  regula;  aptet  repertas  componentes,  scilicet  5 
ct  5 ct  7 ct  23  sub  quadam  uirgula,  et  habebit  pro  805  compositione,  hoc  est  quintam 
septime  unius  xx"  tertie  partis  que  est  una  octingentesima  quinta  : quare  ducta  mul- 
tiplicatione de  quinque  iu  septem,  scilicet  xxxn.  in  xx.11  tria,  surgit  in  805.  Item  si  re- 
gulam de  957  inucnirc  qucsicril,  diuidat  ipsa  per  3;  ideo  quia  3 est  pensa  ipsius  numeri, 
ciibunt  319,  que  per  3 iterum  diuidrnda  non  sunt,  cum  pensa  ipsorum  sit  4:  et  si  di- 
uiserit  eam  per  7,  superabunt  4 perii:  itaque  diuiduntur  et  est  eorum  xi*  pars  29,  qui 
numerus  primus  est : collocata  itaque  reperta  regula  sub  uirgula  pro  compositionibus 
957  habebitur  ut  hic  ostenditur. 

De  regula  de  951  re /orienda. 

U e rui n si  regulam  de  951  reperire  uoluerit,  diuidat  ipsa  per  3;  ideo  quia  pensa  ipso- 
rum est  6,  exibunt  317,  quibus  aliam  regulain  iuuenire  est  impossibile,  cum  integraliter 
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non  possit  diuidi  per  7,  ncc  per  il,  nec  per  13,  nec  per  17.  Et  pro  ipsorum  regula  am- 
plius querendum  non  est;  quare  si  diuisa  fuerit  per  19  eviret  primo  numerus  (piam  19 
ex  diuisione:  ergo  regula  de  951  est  yy?7*  Item  si  eam  de  873  habere  uoluerit,  cum  pensa 
ipsius  numeri  sit  0,  diuidat  eum  per  o,  exibunt  97,  qui  numerus  97  superius  in  tabula 
primus  esse  monstratur.  Qua  regula  inuenta,  si  sub  uirgula  fuerit  collocata,  erit  ~ de 
Regule  de  1469  inuentio . 

Nxm  si  regulam  de  1469  habere  uolucrit,  accepta  ipsius  numeri  pensa,  que  est  £,  de- 
monstrat ipsum  carere  regula  ternarii  et  noucnarii.  Nam  si  per  7 eum  diuiserit,  superant 
6;  si  per  n,  remanent  similiter  .6.;  per  13  uero  si  eum  diuiserit,  exibunt  1 13,  pro  quibus 
non  oportet  amplias  querere  per  aliquem  sequentium  primorum  numerorum  uel  per  ea- 
dem 13;  cum  sit  plus  ipsorum  radice;  unde  ex  primis  numeris  fore  cognoscuntur.  Est 
ergo  regula  de  1400,  ut  hic  ostenditur  yy,  yy. 

De  regula  de  1543  referienda. 

liem  si  eam  de  i543  habere  uoluerit,  accepta  ipsius  numeri  pensa,  que  est  5,  denioustr.it 
ipsum  nec  3 nec  9 in  sua  regula  posse  habere.  Nam  ea  diuisa  per  septenarium  rema- 
net s.  Et  per  11,  remanent  £,  et  per  13,  superant  8.  Et  sic  injucuict,  quia  ncc  per  17,  uel 
per  19,  aut  per  £3  seu  per  £9,  uel  per  31,  nec  per  37  aut  per  41,  ncc  etiam  per  47  uel 
j>er  53  potest  diuidi,  et  ultra  quam  per  53  non  est  querendum:  quare  53  suut  plus  ni- 
dice ipsius.  Et  si  possibile  esset  £543  in  sua  compositione  aliquem  maiorem  primum  nu- 
merum quem  53  habere  posse;  ergo  ipse  maior  numerus  in  quemlibet  alium  multiplicatur, 
faceret  euudem  1543  quam  oporteret  esse  minus  de  53  quod  est  impossibile  : ideo  quia 
usque  in  53  ipsius  regulam  querendo  eum  non  inuenimus;  ergo  est  sine  regula. 

liem  si  eadem  6£448i  reperire  uoluerit,  ipsum  numerum  ncc  3,  ncc  9,  uec  7 habere 
dictis  dispositionibus  esse  cognoscet:  per  ll  uero  diuiditur  cuius  pars,  uidelicct  unde- 
cima, est  56771,  que  iterum  per  ll  diuidat,  scilicet  ut  sciat  si  iterum  habuerit:  nam  per 
cos  numeri  qui  sunt  minores  dc  ll,  scilicet  per  9 et  per  7 et  per  3,  non  opportet  ut  di- 
uidautur;  ideo  quia  in  624481  reperti  non  fuerunt.  Nec  etiam  in  isto,  scilicet  ili  56771, 
cum  sit  de  ipsius  compositione  aliquo  modo  poterit  reperiri.  Ex  qua  uero  diuisione,  sci- 
licet per  il,  exibunt  5161,  quibus  iterum  per  ll  diuisis,  remanet  £.  Quare  ipsa  E iterum 
habere  est  impossibile:  post  bcc  uidendum  est  si  habeant  scilicet  diuidat  ca  per  13, 
ex  qua  diuisione  exeunt  397,  quibus  nec  yy,  ncc  aut  ^ reperiri  poterint.  Yndc  ipsa 
397  esse  asam  cognoscimus;  quare  inter  19  et  ipsius  radicem  non  est  aliquis  primus  nu- 
merus, idest  sine  regula,  nec  ultra  ipsius  indicem,  ut  prodiximus,  erit  querendum:  est 
enim  compositio,  idest  regula  de  624481,  ut  hic  ostenditur  /t  t°t  ,^7- 
Probatio  suprascripte  regule. 

Nim  si  inuentam  regulam  per  pensam  dc  7 probare  uoluerit,  accipiat  pensam  dc  C24481 
per  7 que  est  4,  ct  scruct  eam  ex  parte  ; et  sumat  pensam  dc  ll  primo  positis  sub 
uirgula,  que  est  4 ; et  multiplicet  eam  j>cr  4 , scilicet  per  pensam  de  aliis  ll,  erant 
ic,  que  diuidat  per  7,  remanent  2,  que  multiplicet  per  6,  scilicet  per  pensam  de  13,  erant 
12,  de  quibus  demat  7,  remanent  5,  que  multiplicet  per  5,  scilicet  per  pensam  de  397, 
erant  £5,  que  diuidat  per  7,  remanent  4,  ut  pro  pensa  seniata  sunt. 

De  regula  parium  numerorum  reperiendis  modus  uniuer salis. 

Si  uero  cx  aliquo  numero  pari  quis  regulam  inucnirc  uoluerit,  accipiat  similiter  pon- 
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sum  eius  ]>cr  9,  que  si  fuerit  0,  hubebit  ‘ . Et  si  fuerit  3 uel  6 habebit  | in  sua  com- 
positione. Si  autem  pensa  nulla  istarum  extiterit,  prouideat  diuidendo  per  8 numerum 
duarum  liguraruin  que  sunt  in  primo  et  secundo  gradu  quale  fuerit  superfluum:  quod  si 
fuerit  o,  et  figure  tertii  gradus  par  extiterit,  uel  2 uel  4 uel  6 aut  8,  uel  o,  totum  nu- 
merum cuiuslibet  gradus  per  8 diuidi  posse  cognoscat.  Si  autem  ipsa  tertia  figura  impar 
extiterit,  ut  i uel  3 uel  5 uel  7 aut  9,  numerus  ipse  } in  sua  compositione  recipiet.  Si 
uero  illud  superfluum  4 extiterit,  et  figura  tertii  gradus  fuerit  impar,  totus  numerus  per  8 
similiter  diuidetur.  Et  si  par  extiterit,  tantum  j-  in  sua  habebit  compositione.  Si  autem 
illud  superfluum  2,  uel  6 extiterit,  numerus  tautuui  per  2 ex  paribus  numeris  diuiditur. 
Et  secundum  hoc  accipiat  pares  compositiones  de  paribus  numeris,  donec  habeat  regulam 
ipsius,  uel  ad  aliquem  imparem  numerum  occurrat:  de  quo  impari,  sccuudum  suprascri- 
ptum  imparium  ordinem  regulam,  studeat  inucnire.  Nam  si  in  ipso  gradu  aliquorum  pa- 
rium numerorum  zephyrum  extiterit,  dematur  ipsum,  et  pro  ipso  habeatur  in  composi- 
tione illius  numeri.  Et  si  aliud  o in  capite  numeri  remanserit,  dematur  iterum  ipsum 
de  numero;  cl  iterum  ^ in  eiusdem  numeri  compositione  habeatur.  Et  sic  semper,  donec 
o in  capite  numerorum  extiterit,  debet  intelligere.  Et  ut  que  dicta  sunt  de  parium  nume- 
rorum regularum  inuentionc  luridius  deprehendantur,  ca  cum  numerorum  demostrationi- 
hus  ostendantur. 

De  regula  de  12G  re  perienda, 

Ui  si  queratur  regula  de  I2C,  quorum  pensa  cum  sit  o,  ostendit  nonam  eorum  partem 
integram  esse:  quare  126  diuidat  per  9,  exibunt  14,  quorum  regula  superius  in  tabula 
i.».  3i-»i  4»,  liu-tcin!  regularum  compositorum  numerorum  duarum  figurarum  secundi  gradus  i*  esse  utique 

demonstratur:  unde  pro  regula  de  126  habetur  ***,  ut  bic  ostenditur. 

Itciu  si  queratur  regula  dc  156,  ipsorum  pensa  que  est  3 demostrat  quod  per  0 pos- 
sunt diuidi,  quibus  iu  c diulsis,  exeunt  26,  quorum  regula  est  ct  sic  habebitur  pro 
regula  dc  136,  ut  bic  notatur  g 

Si  uero  ea  de  2112  reperire  noluerit,  cum  ipsarum  pensa  que  est  6 ostendat  ipsa  per 
G posse  diuidi.  Diuidantur  ergo  2112  per  G,  exibunt  352,  dc  quibus,  accepta  pensa  que  est 
i,  ostendit  quod  nec  ]>cr  6 nec  per  9 possunt  diuidi:  unde  diuideuda  sunt  32  per  8,  scilicet 
numerus  duarum  figuraram,  dc  quu  diuisionc  remanet  4:  ex  qua  remansiouc,  et  ex  eo 
m is*.***,  quod  figura  j tertii  gradus  numeri,  scilicet  3 iu  prima  cxislit,  ostenditur  352  per  8 passe 
diuidi;  diuidanturque  |>cr  8,  exibunt  44,  cuius  regula  est  f-£:  unde  habentur  pro  regula 
dc  2112,  ut  bic  ostenditur  Nam  cum  J-J  que  in  eadem  uirgula  continetur  sint 

regula  de  24,  que  laudabiliorem  regulam  liabcrc  in  tabida  compositionum  numerorum  rc- 
pcriuutur,  scilicet  J-J;  ideo  quia  maior  figura  est  in  ea  quam  in  J-J,  quia  maior  est  8 
quam  6:  quare  semper  sumende  sunt  regule  numerorum  extreme,  que  regule  suut  com- 
posite ex  numeris  qui  sunt  a binario  usque  in  io,  ut  in  sequentibus  demonstrabitur.  Ynde 
coattanda  est  regula  inuenta,  scilicet  J-J-J-n  m f!  « iV 
De  regula  dc  4644  reperienda . 

Lxrum  si  regula  dc  4644  reperire  uoluerit,  ipsorum  pensa,  que  est  2,  nec  { nec  J ha- 
bere |KMvse  ostendit.  Et  quia  ex  numero  duarum  figurarum  in  capite  existentium,  sci- 
licet 64  in  8 diuiso,  remanet  0;  et  figura  que  est  in  tertio  gradu,  scilicet  6,  est  par; 
ideo  4664  habere  | cognoscet:  quare  si  ca  j>er  8 diuiscrit,  583  nimirum  ex  diuisionc  egre- 
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dielur;  quorum  regula, si  per  doctrinam  supradictam  imparium  numerorum  quesierit  fj-n*  . 10  * . 

ipsam  esse  reperiet:  unde  pro  regula  de  4664  habetur  { t°  <r„!.  i«  i'».  6ios 

Nxm  si  eaindem  13652  reperire  noluerit,  pensa  ipsorum  que  est  8,  ca  £■  et  J carere  E5'  1«)*.  **"  59  |M| 
demonstrat.  Nam  si  numerum  duarum  figurarum  in  eorum  capite  existentium  per  8 di- 
uiserit,  4 remanebunt.  Vnde  cura  figura  tertii  gradus,  idest  6,  par  existit,  | in  ipsorum 
regula  indicant  esse:  (piare  13G52  per  4 diuiserit,  3413  innascitur;  que  cum  regula  carcatit, 
habetur  pro  regula  de  13652,  ut  hic  denotatur,  j-jnr* 

De  regula  de  15560  reperienda. 

iTaque  si  ipsam  de  15560  reperire  uolucrit,  cum  sit  zephyrum  in  primo  gradu,  dematur 
ipsum,  et  pro  ipso  habeatur  ~ in  regula  proscripti  numeri  : deinceps  studeat  reperire 
regulam  remanentis  numeri,  scilicet  eam  de  1556,  quorum  pensa  que  est  8,  ostendit  ipsa 
carere  4 ct  i*  Et  quia  ex  numero  duarum  figurarum  ipsorum  capitis,  idest  56  in  8 diuiso, 
remanet  0.  Et  quia  figura  tertii  gradus,  idest  5,  impar  existit,  nullam  regulam  dc  paribus 
numeris  posse  haberi  maiorem  quam  4 ostenditur.  Denique  1556  per  4 diuisis,  exeunt  389, 
que  regula  carere  predictis  ostensionibus  reperiuntur.  Vnde  habetur  pro  regula  dc  |$560, 

Ut  liic  denotatur,  -4~i°o  »*»»• 

(rem  si  regulam  de  32600  reperire  uolucrit,  cum  in  i|>soriim  primo  gradu  sit  0,  debet 
in  ipsorum  regulam  pro  eodem  zephyro  habere.  Et  ipso  0 de  numero  dempto,  re- 
manet 3260.  In  quorum  primo  gradu  similiter  est  0,  pro  quo  liuliendum  est  iterum  — #. 

Et  dempto  ipso  dc  numero,  remanent  336,  quorum  penso,  que  est  2,  negat  ipsa  4 uel  J 
in  suam  habere  posse  compositionem.  Nam  26,  que  sunt  numerus  duarum  figurarum  ca- 
pitis de  326,  si  per  8 diuidatur,  remanent  2:  quare  326  per  aliquem  parem  numerum,  pre- 
terquam  per  binarium,  non  passe  diu  id  i cognoscimus.  Vnde  ipsis  326  diuisis  per  2 exeunt 
163,  que  cum  careant  regula  pro  ipsa  dc  32600,  habetur  *-t~°p— 

Et  si  eam  de  7546000  reperire  uolucrit,  demptis  de  ipso  numero  tribus  zephyris,  et 
pro  ipsis  habita  \ remanet  7546.  Quorum  pensa  que  est  4 negat  ipsa  posse  habere 
J uel  -J  in  sua  compositione.  Nam  si  4G.  qui  sunt  iu  capite  de  7546,  per  » diuiserit,  re- 
manent 6;  quare  nullum  alium  parem  numerum,  preter  2,  post  sc  habere  cognoscetur:  que 
scilicet  7546,  si  per  2 diuiserit,  exibunt  3773.  Quorum  regula,  si  secundum  parium  nu- 
merorum doctrinam  reperire  studuerit,  ipsam  fore  reperiet.  Quam  si  cum  reperta 

superius  regula,  scilicet  cum  \ *Q  a-  optime  in  uirgula  coaplaueril  pro  regula  dc  754600«, 
habebitur 

Diuisio  de  749  per  75. 

Nota  siquidem  regularum  numerorum  inuentionc  5 uolucrit  quis  diuidere  749  per  75, 
reperta  regula  de  75,  que  est  , diuidat  749  per  3,  exibunt  249,  et  remanent  2;  que 
2 ponat  super  3 de  uirgula  in  parte  scruata,  et  diuidat  249  per  5,  per  ea  scilicet  que 
antecedunt  3 in  uirgula,  exeunt  49  et  remanent  4;  que  4 ponat  super  eadem  5,  et  49 
diuidat  iterum  per  5,  per  ca  que  sunt  in  fine  uirgulc,  exeunt  9 et  remanent  4;  que  4 
ponat  super  ipsa  5,  cl  9 ponat  ante  ipsam  uirgulain;  et  sic  habebit  ex  quesita  diui- 
sioue,  ut  hic  ostenditur, 

Diuisio  de  67898  per  17G0. 

Utrum  si  6789S  per  1760  diuidere  uolucrit,  reperta  regula  de  1760,  que  est  4-}  {\  ,0,. 
diuidat  67898  per  2,  exibunt  33949,  et  remanet  0 ; quod  0 ponat  super  2 , et  diuidat 
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33049  per  8,  exibunt  42«,  et  [ remanet  5;  que  5 ponat  super  8 de  uirgula,  et  diuidat  4243 
per  io,  exibunt  424  et  remanet  3,  hoc  est  ut  dematur  figura  primi  gradus  de  4243;  que 
424  diuidat  per  11,  exibunt  38  et  remanent  6,  que  o ponat  super  ll  de  uirgula,  et  38 
ponat  ante  uirgulum;  et  sic  habebit  pro  quesita  diuisionc  ° | ^ 38. 

Probatio  mprascripte  diuisionis . 

Qvam  diuisionem,  si  per  pensam  de  n probare  noluerit,  diuidat  prescripta  67808  per 
13,  remanent  12  , que  liahcautur  pro  pensa.  Post  hec  diuidat  38  ante  uirgam  posita 
per  13,  remanent  12,  rpic  multiplicet  per  n de  uirgula,  et  de  super  addat  G,  que  sunt 
super  ll,  erunt  138;  que  diuidat  per  13,  remanent  8;  que  multiplicet  per  io  de  uirgula, 
et  de  super  addat  3 que  sunt  super  io,  erunt  83;  que  diuidat  per  13,  remanent  s;  que 
multiplicet  per  8 de  uirgula,  et  de  super  addat  3,  que  sunt  per  8,  erunt  43;  que  di- 
uidut  per  13,  remanent  fi;  que  multiplicet  per  2 de  uirgula,  erunt  12,  ut  superius  pro 
pensa  seruatum  est.  Kt  caucnduin  est  nequis  aliquam  diuisionem  per  aliquam  pensam 
alicuius  numeri  existeutis  sub  uirgula  diuisionis  nunquam  probare  consuescat:  ideo  quia 
leuiter  per  eam  posset  esse  deceptus;  quare  in  hac  diuisionc  prohibetur  per  ll  probare; 
quia  superfluo  quod  remaneret  dc  38,  uel  ex  quolibet  alio  numero  in  n,  que  sunt  sub 
uirgula  multiplicato,  et  per  u de  pensa  diuiso,  nil  superaret:  unde  si  ipsa  38  recta  non 
essent,  non  possent  per  probationem  de  ll  cognosci.  Kt  sciat  quia  in  ditiisioiiibus  nu- 
merorum alia  restat  doctrina,  scilicet  cum  liuineriis  diuidcmlus  aliquam  habet  romuiii- 
I utero  cum  diuisorc,  scilicet  quod  diuidendiis  numerus  diuidatur  integraliter  per  aliquem 
munerum,  uel  numeros  qui  sint  ex  regula  diuisoris.  Tunc  primum  diuidatur  numerus 
per  numerum  compositionis  quam  in  uirgulc  diuisoris  ipse  diuidendus  habuerit,  sim*  maior 
iu  uirgula  sit,  uel  minor:  ideo  quia  cum  ijfttim  |K*r  ipsum  diuiserit,  nihil  cx  diuisionc 
remanebit.  Kt  ut  hec  ajKTtius  inlclliguntur , eu  cum  minieris  iu  sequentibus  dcinon- 
strenlur. 

DiuLsio  de  81340  per  8ioo. 

Ut  si  81340  per  8iwi  diuidere  uoluerit,  reponatur  diuisoris  regula,  que  est  I*t;  et 

cum  in  regula  de  81540  sil  , propter  o quod  est  in  primo  gradu  ipsorum,  quamiiis 

non  sit  in  capite  uirgule;  laiueu  per  io  primitus  81340  sunt  diuidenda,  Ium*  est  quod 
dematur  o de  ijiso  numero,  rcinanebnul  8134  que  restant  diuidcudani,  extracto  ~ dc  uir- 

s»'!®*  i«r  H-.V 

Irem  8134  per  9 diuidilitr  , ideo  quia  u est  pensa  ipsorum  per  noueiiarium.  Vude 
diuidat  ipsa  per  9 dc  uirgn,  exibunt  inio,  que  restant  diuidenda  per  ucruin  906  per 
7 d iuLsis,  exeunt  120  et  remanent  3;  que  3 ponat  super  7.  Kt  129  per  13  diuidat,  exeunt 
u et  remanent  12,  que  12  (Hjiiat  stiper  13,  et  exeuntia  9 ponat  ante  uirgam,  et  habebit 
pro  quesita  diuisionc  J— [|o. 

Nxin  si  prescripta  diuisionc  probare  noluerit,  ponenda  erunt  10  et  9 que  extracta  fue- 
runt de  uirga  sub  eadem  uirga  post  7 , et  super  ipsa  ponenda  sunt  /epliyra  , ut  iu 
hac  uirgula  cernitur,  postea  poterit  ea  probare  secundum  proscriptum  probandi 

ordinem.  Vel  aliter  habeantur  ooo  pro  numero  diuiso  ct  pro  diuisorc,  ct  secundum 
hec  probare  studeas  per  modum  supradictum.  Satis  eniin  de  diuisionibus  .numerorum 
per  compositos  numerus  dictum  esse  uidcrelur,  iilsi  in  eorum  compositionibus  numenim 
trium  figurarum  uel  plurium  exlsterent.  Sed  ut  in  hoc  opusculo  expicta  doctrina  di- 
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uidcndi  contineatur,  numeros  diuidere  in  eis,  qui  sunt  trium  figurarum  ucl  plurium,  iu 
sequentibus  ostendantur. 

Diu  is  io  numerorum  per  numeros  asham  tertii  gradus . 

Cvm  autem  quemlibet  numerum  cuiuslibet  gradus  per  quemlibet  numerum  trium 
figurarum,  boc  est  tertii  gradus,  quis  diuidere  uolucrit,  ponat  similem  gradum  ipsius 
numeri  trium  figurarum  sub  simili  gradu  diuidendi  numeri,  et  prouideat  si  numerus 
trium  figurarum  ultimarum  diuidendi  numeri  maior  diuisorc  existerit  : si  enim  maior 
uel  equa  lis  fuerit,  incipiendus  erit  ultimus  gradus  exeuntis  numeri  sub  tertia  figura  ab 
ultima;  et  si  minor,  incipiendus  erit  sub  antecedente,  lior  est  sub  quarta  ab  ultima.  Et 
posita  figura  sub  qualibet  prodictarum  «piam  talem  esse  conucnit,  quod  multiplicatu  ipsa' 
iu  numerum  diuisorem,  scilicet  in  cum,  iu  quo  numerus  maior  diuiditur,  faciunt  numerum 
trium  figurarum,  uel  quattuor  ultimarum,  ucl  ita  fere,  ut  non  remaneat  inde  nummis 
diuisoris  uel  ultra.  Et  tunc  multiplicet  eam  per  ultimam  figuram  diuisoris  numeri.  Et 
multiplicationem  de  numero  ultime  figuro,  si  poteris,  extrahat.  Et  si  non,  eam  extrahat 
de  numero  duarum  figurarum  ultimarum,  et  superfluum  ponat  super  eundem  gradum 
dc  quo  superfuerit.  Et  multiplicet  iterum  eandem  positam  figuram  per  antecedentem 
] ultime  diuisoris  numeri,  scilicet  per  eam  que  est  iu  ipsius  secundo  gradu;  ct  ucnicntcm  r«t.  i* 
summam  extrahat  de  suprascripto  superfluo  cum  autccedciite  figura  iu  maiori  numero 
copulato  : ct  si  superfluum  fuerit,  |K»nat  primum  gradum  ipsius  super  eandem  anlc- 
cciidenlcm  figurarum,  ct  reliquos  uero  |mst  ipsos  delendo  scilicet,  ucl  danipnando  aliud 
priumin  posilum  superfluum.  Et  adhuc  multiplicet  eandem  positam  figuram  per  figuram 
primi  gradus  eiusdem  diuisoris  muneri,  et  sumnuuii  multiplicationis  extrahat  de  copu- 
latione secundi  superflui  cum  antecedente  figura  maioris  numeri  ; et  primum  gradum 
ipsius  superflui  ponat  super  ipsam  antecedentem  figuram;  reliquos  ucro  post  ipsum  de- 
lendo, scilicet  uel  danipiiando  alium  secundum  dictum  superfluum.  Post  lice  studeat  po- 
nere aliam  talem  figuram  suh  alia  antecedente  figura  nuiioris  numeri,  idesl  ante  primam 
positam  figuram, que  multiplicata  iu  proscriptum  diuisorem  numerum,  fariat  copulationem 
tertii  superflui,  et  antecedentis  figurc  uel  fere,  cum  qua  uadal  multiplicando  per  or- 
dinem per  figuras  diuisoris  numeri,  sicut  in  prima  posita  figura  docetur,  seni  per  superflua 
per  ordinem  super  ponendo;  et  deinceps  in  reliquis  figuris,  usque  ad  finem  procedendo, 
similiter  studeat  operari.  Si  ucro  ex  aliquo  superfluorum  siipradictonuu  et  antecedente 
figura  procreabitur  numerus  minor  diuisorc,  tunc  {Minat  zephyrum  sub  ipsa  antecedente 
figura;  et  copulabit  eidem  antecedenti  figure,  et  superfluo  aliam  antecedentem  figuram, 
sub  qua  aulc  prodictum  zephyrum  erit  utique  ponenda  figura  : ct  si  iterum  numerus 
cupulalionis  superflui,  et  duarum  antecedentium  figurarum,  minor  diuisorc  fuerit,  erit 
ilcruin  ante  prodictum  zephyrum  aliud  o ponendum,  et  copulabis  dicto  superfluo,  et 
dictis  duabus  figuris  alium  eis  antecedentem  figuram  sub  qua  ponat  talem  figuram,  que 
multiplicata  in  diuisori  numero  faciat  fere  numerum  copulationis  sujMuflui,  ct  trium  ei 
antecedentium  figurarum;  ct  habebis  quorumlibet  similium  diuisiones:  et  ut  que  dicta 
sunt  liquidius  exponantur,  ea  cum  numeris  ostendantur. 

Ur  si  uolucrit  diuidere  1349  per  257,  describat  237  sub  349  dc  1349.  Et  quia  ii  umerus 
trium  figurarum  ultimarum  diuidendi  numeri,  id  est  134,  minor  est  de  157.,  scilicet  de  diuiso- 
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re  numero,  ideo  sub  quarta  figura  ipsius  diuulrndi  numeri,  que  primum  occupat  gradum, 
idest  sub  o,  figura  exeuntis  numeri  erit  ponenda;  ct  talis  que  multiplicata  in  257,  faciat 
fere  1349  que  erit  5;  quibus  positis  sub  9,mulliplicet  ipsam  per  ultimam  figuram  diuisoris 
numeri,  scilicet  per  2,  erunt  io,  que  extraliat  de  1 3,  scilicet  de  numero  duarum  ultimarum 
figurarum  numeri  diuidendi;  cum  non  possint  ea  dc  numero  ultime  ligtire  extrahere, 
remanent  3,  que  copulanda  sunt  cum  antecedentibus  4,  faciunt  34;  de  quibus  extrahat 
multiplicationem  positorum  5 in  5 diuisoris  numeri,  remanent  9,  que  ponat  super  4 et 
multiplicet  eadem  posita  5 per  7,  erunt  35,  que  extraliat  de  99,  scilicet  de  copulatione  9 
primi  gradus  diuidendi  numeri,  remanent  64;  que  ponat  super  uirgam  supradictomm 
9 cum  de  237  seorsum  descriptam.  Et  exuntia  5 ponat  ante  ipsam  uirgam,  ct  habebit 

. i . (M.  i,  l>ro  quesita  diuUiuuc  ,7,  s.  , 

ref,r‘' l,n  w i“*- 44* h"-  Diuisio  tle  30749  per  307. 

llsrum  si  30749  per  307  diuidere  noluerit,  describat  307  sub  749;  et  quia  307,  qui  est 
numerus  trium  figurarum  ultimarum  diuidendi  numeri,  equulis  est  diuisuri  numero,  po- 
nendum est  i sub  primo  gradu  numeri  prodictarum  trium  figurarum  , scilicet  sub  7 
que  sunt  in  tertio  gradu  diuidendi  numeri;  et  multiplicet  ipsum  t per  3 diuisoris,  faciunt 

3,  pro  quibus  reliquantur  3 que  sunt  in  ultimo  gradu  diuidendi;et  multiplicet  iterum  eun- 
dem i per  0 diuisoris,  faciet  0;  pro  quo  relinquat  ipsum  0 quod  est  imliuidendi  numero; et 
iterum  multiplicet  eundem  t per  7, faciunt  7, pro  quibus  relinquat  ipsa  7 que  sunt  indiuidendi 
numero.  Nam  tertius  gradus  quomcumqiic  gradum  multiplicat,  tertium  gradum  facit  ab 
ipso  quem  multiplicat.  Ergo  cum  multiplicat  tertium,  quintum  gradum  facit;  et  cum 
multiplicat  secundum,  furit  quartum;  ct  cum  multiplicat  primum,  facit  tertium.  Et  quia 

4,  que  antecedunt  7 indiuidendi  numero,  minus  sunt  dc  307,  scilicet  diuisorc,  ponendum 
est  o sub  ipsis  4;  ct  iterum  quia  49  eiusdem  diuidendi  numeri  minus  sunt  eisdem  307, 
ponendum  erit  o sub  9,  scilicet  in  primo  gradu  exeuntis  numeri;  ct  prcdicta  49  ponat 
super  uirgulam  dc  307  ex  parte  seruata,  ct  exeuntia  ioo  ponat  ante  uirgtilam;  cl  habebis 
^ ioo  pro  qucsilc  diuisioui  (sic). 

Irem  si  proposuerit  diuidere  574930  per  563,  positis  563  sub  930, ponat  proscriptis  disposi- 
tionibus i sub  4,  scilicet  in  quarto  gradu,  et  multiplicet  ipsum  per  5 diuisoris  numeri, 
fiunt  5,  pro  quibus  relinquat  5 que  sunt  in  ultimo  gradu  diuidendi  numeri:  quia  cum 
quartus  gradus  multiplicat  tertium,  sextum  gradum  facit,  hoc  est  quartum  ab  ipso  quem 
multiplicat;  et  multiplicet  eundem  i jmtc  diuisoris,  fiunt  6,  que  extraliat  de  7,  remanet 
t,  quod  ponat  super  eadem  7:  nam  cum  quartus  gradus  multiplicat  secundum,  quintum 
gradum  facit;  ct  iterum  multiplicet  i per  3 diuisoris,  fient  3;  que  extrahat  de  4,  hoc 
r«i.  19  >en» , est  dc  i 4,  propter  i quod  | remansit  super  7:  nam  cum  quartus  gradus  multiplicat  primum, 

quartum  gradum  facit  uel  terminante  in  ipso.  Et  ideo  predicla  3 sunt  extrahenda  de 
4,  que  sunt  in  quarto  gradu,  hoc  est  dc  i t que  terminant  in  ipso,  remanebunt  n,  scilicet 
i super  quintum  gradum  et  aliud  super  quartum;  cum  quibus  u copulet  9 fiunt  no, 
que  cum  sint  minus  de  563,  scilicet  diuisore,  ponendum  est  o sub  ipsis  9;  et  copulet  3 
que  sunt  in  secundo  gradu  diuidendi  numeri  cum  119,  fient  1193.  Quare  ponat  in  secundo 
gradu,  arbitrio  exeuntis, talem  figuram  que  multiplicata  per  563  faciat  fere  ii03,  que  figura 
erit  2,  que  multiplicet  per  5 diuisoris,  fiunt  io,  que  extrahat  de  ii  proscriptis,  remanet 
i;  pro  quo  relinquat  ipsum  t quod  fuerat  positum  super  4,  ct  deleat  aliud  i quoti  est 
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super  7,  et  multiplicet  2 per  6 diuisoris  fiunt  12;  que  extrahat  de  io,  remanent  7 que 
ponat  stiper  9 et  deleat  l quod  est  super  4;  et  multiplicet  2 per  3 diuisoris  fiunt  6; 
rpie  extrahat  de  73,  remanent  67:  deleat  7 que  erant  super  0 et  ponat  67  super  93,  ut 
in  descriptione  habetur.  Et  copulet  ipsa  «7  cum  o,  fiunt  67»;  pro  quibus  dictis  dispositis 
ponat  l sub  o,  et  multiplicet  ipsum  per  $ diuisoris,  fiunt  5,  que  extrahat  de  6,  remanet 
i:  deleat  ipsa  6 et  potiat  ibidem  13  et  multiplicet  1 per  6,  fiunt  6;  que  extrahat  de  7 
remanet  i:  deleat  7 et  potiat  ibi  ipsum  13  cl  multiplicet  f per  3 diuisoris,  fiunt  3,  que 
extraliat  de  110,  remanent  107,  que  ponat  super  uirgulam  dc  563  et  ante  ipsam  ponat 
exeuntia  1021,  ut  in  hac  descriptione  describitur. 

Probatio  suprascripte. 

Qvam  diuisionem  si  per  pensam  de  11  probare  uolucrit,  diuidat  574930  per  11,  remanent 
4,  que  serues  pro  pensa  3 et  diuidat  exeuntia  1021  similiter  per  11,  remanent  9,  que 
multiplicet  per  * que  remanent  ex  diuisis  563  per  11,  erunt  1 83  quibus  addat  pensam 
numeri  remanentis  super  uirgain,  scilicet  dc  107,  que  pensa  est  8:  quia  diuisis  107  per 
u,  remanent  s;  et  sic  habebit  26,  quibus  diuisis  per  11,  remanent  4,  ut  pro  pensa  op- 
portet  remanere.  Ad  habendum  itaque  arbitrium  in  ponendis  figuris  in  exeuntibus  nu- 
meris, cum  numeri  trium  figurarum  ucl  plurium  diuiduntur  per  numeros  trium  figurarum, 
tale  tradimus  magisterium  , ut  consideret  si  diuisor  numerus  prope  fuerit  alicui  nu- 
mero centenario,  siue  plus,  siue  minus  sit  eo:  et  aspicial  contra  quot  figuras  sit  po- 
nenda figura  in  numero  exeunte,  et  ex  illis  figuris  relinquat  duas  que  sunt  in  secundo 
et  in  primo  gradu  earum.  Residuum  ucro  numeros  diuidat  per  numerum  centenariorum, 
cui  diuisor  proprior  extiterit;  et  quot  ex  diuisione  pcrucncrit,  erit  potienda  figura,  ucl 
parum  plus  si  diuisor  erit  minus  numero  prodicto  centenariorum,  uel  parum  minus,  si  di- 
uisor fuerit  plus  eodem  numero  centenariorum.  Verbi  gratia:  uolumus  diuidere  1247  per 
421,  relinquamus  4 ct  d illidemus  12  que  remanent  per  4;  cum  421  sitit  proprior  400  quam 
alio  centenario  numero,  uctiictit  33  sed  dandum  erit  minus,  quia  421  sunt  plus  dc  400:  et 
si  esset  minus  ut  379,  dandum  esset  plus;  et  sic  iutclligas  in  reliquis.  Kt  si  diuisor  nu- 
merus esset  proprior  alicui  centenario,  ct  dimidio  ut  iso,  uel  ducentis  quinquaginta,  et 
ceteris  similibus:  tunc,  relictis  duabus  figuris  prodictis,  reliquum  numerum  dupplicet, 
et  dupplicatam  summam  per  duplum  centenariorum,  et  dimidium  diuidat,  et  lialiebit 
arbitrium  ponende  fi  gure.  Verbi  gratia:  uolumus  diuidere  2137  per  563  , diuidinius  21 
per  | 5,  hoc  est  duplum  dc  21,  scilicet  42,  per  duplum  dc  J 5,  hoc  est  per  11,  exibunt 
3 et  plus;  et  hoc  modo  accipiatur  arbitrium  iu  similibus. 

liem  si  5950000  per  743  diuidere  uolucrit,  descriptis  numeris,  ponat  8 supradiclis  di- 
spositis subo  quarti  gradus,  scilicet  quia  relictis  50  de  5915,  remanent  59;  quorum  duplum 
si  diuidaliir  per  duplum  de  | 7,  propter  diuisorem  qui  est  prope  <50,  fere  8 neniet  ex 
diuisioue;  et  multiplicet  « per  7 diuisoris,  erunt  56,  que  extrahat  dc  59,  remanent  3;  que 
ponat  super  9.  Et  8 per  4,  fiunt  32,  que  extrahat  de  35,  remanent  3;  que  ponat  super 
3,  ct  dupuet  ipsa  3 que  fuerunt  posita  super  9.  Et  8 per  3 diuisoris  fiuut  21  , que 
extrahat  de  30,  remanent  c;  que  ponat  super  0,  ct  deleat  3 que  fuerunt  super  5;  ct  sic 
semper  multiplicatu  posita  figura,  singulariter  per  figuras  diuisoris  numeri,  incipiendo 
scilicet  ah  ultima  usque  ad  primam  ucnieudo,  semper  opportet  diuisionem  remanere  in 
ipsa  figura;  sub  qua  figura  poni  precipitur,  ut  iu  prima  huius  diuisionis  descriptione 
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[ demonstratur.  rosi  hcc  ponat  duo  zcpliyra  sui»  duobus  zephyris  Icilii  et  secundi  gra- 
dus, ideo  quod  u linque  zcpliyra  copulata  cuiu  C minorem  faeiuiil  mitiicrum  quam  743. 
Ynde  summeiida  suut  G cum  tribus  zephyris,  scilicet  gooq  cl  in  743  diuidenda,  pro  qua 
diuisiouc  ponenda  sunt  8 ia  primo  gradu  exeuntis  numeri,  scilicet  sui»  o primi  gradus: 
quare  diuiso  duplo  dc  go  per  duplum  dc  J 7,  ueniuut  s;  quibas  8 in  7 multiplicatis, 
el  de  go  extractis,  remanent  4;  que  4 ponat  super  o tertii  gradus,  et  dapnet  G que  suut 
super  o quarti  gradus;  ct  iterum  8 iu  4 diuisoris  multiplicatis,  el  de-  40  extractis,  re- 
manent 8 : nam  sicut  multiplicatio  proscriptorum  8 per  ordinem  de  gradu  mutatur  iu 
gradu  in  diuisori  numero;  ita  eorum  multiplica l innes  in  diuidendi  numero  de  gradu  in 
gradu  mutari  debent.  1‘onat  siquidem  remanentia  8 super  o secundi  gradus,  et  deleat 
ipsa  4 que  fuerunt  posita  SUpcr  o tertii  gradus;  cl  multiplicet  8 per  3,  fiunt  24,  que 
cxlralmt  de  80,  remanent  sr.;  que  ponat  super  ungulam  de  743,  et  ante  ipsam  |m>d;iI  hooh; 
et  habebit  proposite  diuisionis  quantitatem.  Et  cum  per  ea  que  de  diuisionilms  dicta  sunt 
plenum  magisterium  luiheri  possit  in  dittidendis  numeris  per  numeros  im"r  tigurarum  et 
plurium;  tamen,  ut  melius  iiitclligaiitur,  prodictas  diuisinnes  per  aliquot  numeros  quat- 
tuor figuratum  demonstrentur. 

Ditiisio  d e 17841»  per  i«J73. 

t l si  proponatur  diuiderc  17849  per  1973,  describatur  diitisor  sub  diuidendo,  scilicet 
1973  sub  7849  do  17S49  ; et  cum  numerus  quattuor  ultimarum  figurarum  diuidendi  uu- 
meri,  idest  1781,  minor  sil  dinisore,  positio  ligure  exeuntis  numeri  sub  primo  gradu  di- 
uidendi numeri  iicri  n cresse  est.  \ iule  ponat  9 sub  primo  giadu  ulroruinquc  numerorum; 
ideo  quia  dueto  iiuueuurio  in  diuisore,  facit  fere  diuidrmlum  mimenim;  uel  quia  ditiisor 
est  prope  20  centenariis,  diuidenda  sunt  17  per  2,  ct  relinquende  tres  ligure  numeri  di- 
uidendi, scilicet  sio:  et  tunc  multiplicet  ipsa  9 per  1 diuisoris,  et  extrahat  dc  17,  re- 
manent 8 que  potiat  super  7,  et  multiplicet  9 per  8 diuisoris,  et  extrahat  de  88,  re- 
manent 7,  que  puuat  super  8,  cl  dapticL  posita  8.  Et  iterum  multiplicet  9 per  7 diui- 
soris, cl  extrahat  de  <4,  remanent  11,  que  poual  super  74,  et  multiplicet  9 per  3 diuisoris 
numeri,  ct  extrahat  dc  119,  remanent  92,  que  poliat  super  uirgiilam  de  1973,  et  ante  ipsam 
ponat  9;  et  habebit  proposite  diuisionis  quantitatem. 

Dini.sio  ile  J233G89  per  4(W7. 

Itciu  si  noluerit  diuiderc  I235G89  per  4m»7,  descriptis  numeris,  ponat  3 sub  Icilio  gradu 
numerorum  , proscriptis  scilicet  dispositis ; el  iiiitllipliceL  ipsa  3 per  4,  fiunt  12,  pro 
quibus  relinquat  12  que  suut  utimems  duarum  ultimarum  figuratum  diuidendi  numeri. 
Et  multiplicet  3 per  0,  quod  est  iu  tertio  gradu  diuisoris,  faciet  0;  quod  extrahat  dc  3, 
que  sunt  in  diuidendi  numero,  remanet  ipsa  3.  El  iterum  multiplicet  3 per  0 secundi 
gradus  diuisoris,  faciei  0.  fjuod  extrahat  dc  35, remanent  iterum  ipsa  35. El  3 per  7 faciunt 
21,  que  extrahat  de  33G,  remanent  335,  que  poual  super  35G.  Nam  cum  3358  que  sunt  co- 
pulatio remanentis  numeri;  cum  ei  antecedente  figura  minus  sint  de  4i»07,  ponendum  est 
0 ante  posita  3,  scilicet  sub  secundo  gradu  numerorum,  el  copulanda  suut  3358  cum  ante- 
cedente figura,  idest  cum  9,  sub  quibus  ponat  8 in  cxeuuti  numeri.  Et  multiplicet  ipsam 
per  4,  et  extrahat  de  33,  remanet  i,quod  ponat  super  3 primi  gradus  dc  33,  ct  dapnet 
33.  Et  8 per  0 tertii  gradus,  et  extrahat  de  15,  remanet  15.  Et  iterum  multiplicet  8 per 
0 secundi  gradus  diuisoris  numeri,  et  extrahat  de  158,  remanet  ipsa  158.  Et  a per  7 faciunt 
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56,  que  ex  Initiat  de  1589,  remanent  1533,  que  ponat  super  ungulam  de  4007,  et  ante  ipsam 
ponat  308;  et  habebit  quesite  diuisionis  quantitatem,  ut  in  Iiac  denotatur  descriptione. 

Utrum  si  eam,  uel  quatnliliel  aliam  diuisioiicin  aliter  quam  per  |>rusas  probare  uo- 
lucrit,  multiplicet  excuntcni  numerum  per  diuisomn,  et  uenieuti  sumine  addat  rema- 
nentem numerum  ex  diuisione,  scilicet  ipsum  qui  super  uirgulam  poni  proripitur.  Vt 
in  hac  multiplicet  308  per  40»7,  et  multiplicationi  super  addat  1533  que  sunt  super  uir- 
gulam; et  si  collecta  summa  fecerit  diuisuin  numerum,  ipsam  diuisionem  rectam  fore 
cognoscat. 

Explicit  capitulum  quintum.  Incipit  capitulum  sextum 
de  mnltiprichatione  integrorum  numerorum  cum  ruptis. 
j Cum  autem  quemlibet  numerum  cuiuslibet  gradus  cum  quolibet  rupto  uel  ruptis  per 
quemlibet  numerum  cum  quolibet  rupto  uel  ruptis  mulli  [dicare  nolueris  , describe 
maiorem  munerum  cum  suo  rupto,  uel  ruptis  sub  minori  numero  cum  suis  minutis  , 
scilicet  numerum  sub  numero,  et  minuta  sub  minutis.  Et  accipe  superiorem  numerum 
cum  suis  minutis.  Et  fac  inde  talia  minuta  qualia  sunt  illa  que  sunt  cuin  ipso  numero. 
Et  similiter  de  inferiori  facies  sua  minuta.  Et  multiplicabis  facta  minuta  superioris  nu- 
meri per  facta  minuta  inferioris.  Et  summam  diuides  per  minuta  ulriusque  numeri  sub 
una  uirgula,  scilicet  coaptata;  et  habebis  cuiuslibet  numerorum  cum  minutis  multipli- 
cationes. Et  ut  liec  cum  demonstrationibus  numerorum  inlelligihilitcr  ostendatur 
Hoc  capitulum  in  partes  octo  diuidinius. 

Uvarum  prima  erit  dc  multiplicatione  numerorum  integrorum  cum  uno  rupto  sub  una 
uirgula. 

SECuuda  dc  multiplicatione  numerorum  cum  duobus  et  tribus  ruptis  sub  una  uirgula. 
Tertia  de  multiplicatione  numerorum  cum  duabus  ruptis  sub  duabus  uirgulis. 

Ovarta  dc  multiplicatione  numerorum  cum  duuhus  uirgulis  cum  pluribus  ruptis. 
Qyitila  dc  multi plicatioue  numerorum  cura  tribus  uirgulis. 

Sexta  de  multiplicatione  ruptorum  sitic  sanis. 

Septima  de  multiplicatione  numerorum  et  ruptorum, quorum  nirge  terminantur  iu  circulo. 
Octaua  de  multiplicatione  partium  numerorum  et  ruptis. 

Incipit  pars  prima  de  nm/tipricationc  numerorum  integrorum 
cum  uno  rupto  sub  una  uirgula. 

Si  uoluerit  multiplicare  n et  dimidium  per  22  et  tertiam,  describe  maiorem  nume- 
rum sub  minori,  scilicet  J 22  sub  £ 11,  ut  hic  ostenditur:  deiiulc  fac  dimidias  dc  | it; 
ideo  quia  ruptus  qui  est  cum  11  est  medietas,  quod  sic  fit:  multiplicabis  11  per  2 que 
sunt  sub  uirgula  post  ipsa  ii,  et  dc  super  addes  1,  quod  est  super  uirgiiiam  de  2,  erunt 
inedie  23:  uel  duplica  J 11,  erunt  23:  describe  23  super  3 11,  ut  in  descriptione  ostenditur: 
cadcmquc  ratione  multiplicabis  22  prr  suam  uirgulam,  lior  est  per  3 que  sunt  sub  uir- 
gula post  22,  cruut  tertie  66,  cum  quibus  adde  l,  quod  est  super  a,  erunt  tertie  G7,  que 
serua  super  \ 22,  et  hoc  fuit  triplicare  j 22:  et  multiplicabis  dimidias  23  per  tertias  67, 
erunt  sexte  1541,  quas  diuides  per  ruptos  qui  sunt  sub  ungulis  amborum  numerorum  , 
scilicet  per  2 et  per  3;  que  diuisio  sic  fit:  multiplica  2 per  3,  erunt  6,  in  quibus  diuide 
1541,  exibunt  integra  \ 256  pro  quesita  multiplicatione,  ut  iu  prescripta  descriptione  dc- 
mostratur.  Nam  quercui  i quare  ex  multiplicatione  medietatum  in  tertias  proneniant  sexte, 
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respondes:  quia  cum  semel  tertia  accipitur  hoc  cum  multiplicatur  per  tertiam  prouenit 
tertia.  Quare  cum  multiplicatur  medietas  unius  per  tertiam,  scilicet  cum  accipitur  me- 
dietas tertie,  sextam  proucnirc  iiccessc  est.  Kt  ideo  ex  multiplicatione  medietatum  in 
tertias  proucniunt  sexte.  Rumis  cum  secundum  alium  intellectum  mulliplicauimus  du- 
plum de  | ii  , scilicet  23  per  triplum  de  {22,  scilicet  per,  07,  tunc  habuisse  sexuplum 
summe  multiplicationis  eorum  demonstrabo.  Ex  multiplicatione  quidem  de  J 22  in  | It 
prouenit  summa  quos  ita.  Quare  si  multiplicatur  ~ 22  per  duplum  de  J-  11  , hoc  est  per 
23,  prouenit  duplum  tpicsitc  summe.  Ergo  si  multiplicatur  triplum  de  { 22,  hoc  est  67 
per  23,  scilicet  per  duplum  de  ‘ 11,  nimirum  triplum  dupli,  hoc  est  sexuplum  suinmc 
quesite  prouciiicl.  Quare  sexta  pars  summe  multiplicatioiris  eorum  est  summa  quesita, 
quod  oportebit  ostendere.  Kt  scias  quia  ideo  multipli*  animus  2 jkt  3 quando  per  2 ct 
per  3 diuiderc  debeamus;  quia  multiplicatio  illorum  non  surgit  ultra  deccmu-iuin  numerum; 
et  sic  debes  facere  de  omnibus  numeris,  quorum  multiplicationes  non  ascendunt  ultra 
decem.  Verbi  gratia:  ut  cura  debueris  diuidere  aliquem  numerum  per  2 ct  per  2,  di- 
uides  ipsuiu  ]«?r  4;  ideo  quia  bis  2 faciunt  4;  et  si  debueris  ipsum  numerum  diuidere 
per  2 et  per  4,  diuides  cum  per  8;  ct  si  per  2 ct  per  5,  diuides  cum  per  10;  ct  si  per 
3 et  per  3,  diuides  cum  per  9;  ct  si  per  3 et  per  3 munerum  aliquem  diuidere  uo- 
lueris,  diuidas  cum  per  J-J  : ideo  quia  multiplicatio  de  3 iu  3 surgit  in  13,  quia  nu- 
merus maior  est  de  10.  \ ndc  melius  est  ut  diuidas  per  | J— J quam  per  15. 

De  eodem. 

liem  si  uolueris  multiplicare  \ 12  per  | 23,  describe  questionem  ut  liic  ostenditur  , 
ct  multiplicabis  12  per  2 que  sunt  sub  uirgula,  el  addes  1 quod  est  stiper  ipsa  2,  erunt 
medie  23.  Item  multiplicabis  23  per  3 que  sunt  sub  uirgula,  ct  addas  3 que  sunt  super 
ipsa  3,  erunt  quinte  iis  : multiplicabis  ergo  inedias  23  per  quintas  iir,  erunt  medie 
quinte,  scilicet  decime  1960:  quare  diuides  per  2 et  per  5,  que  sunt  sub  uirgulis,  hoc 
est  per  10,  uel  debes  2930  diuiderc  per  io;  quia  ex  duplo  de  J 12  in  quincuplum  de  { 23, 
scilicet  de  23  iu  118,  prouenit  decuplum  multiplicationis  de  j 12  in  { 23  , exibunt  integra 
293  ct  nihil  aliud,  ut  superius  iu  questione  demonstratur.  Rotes  enim  summam  dicte  mul- 
liplicatiouis  aliter  reperire,  scilicet  ut  ante  quam  multiplices  25  per  118,  diuide  25  per 
5 de  uirgula;  cum  per  ipsam  intcgraliter  possint  diuidi,  exibunt  5 que  serua;  et  diuide 
H8  per  2 que  sunt  sub  uirgula;  cum  eorum  medietas  sit  integra,  exibunt  30,  que  mul- 
tiplica per  3 scruata  fuerunt  quinta  pars  de  23  erunt  295,  que  sunt  summa  dicte  mul- 
tiplicationis, ut  superius  repertum  est:  ct  licc  talis  est  uitatio  multum  est  consideranda, 
per  quam  cuilalur  labor  multiplicandi  el  diuidendi:  grauius  enim  est  multiplicare  25 
per  118,  quam  s per  39;  quorum  multiplicationem,  scilicet  de  5 in  59,  non  o|>ortet  per 
aliqurm  ruptum  diuidere.  Ynde  cum  debueris  multiplicare  aliquem  numerum  j»or  aliquem 
numerum,  ct  debueris  summam  illorum  per  aliquem  numerum,  uel  numeros  diuidere,  per 
quem,  uel  per  quos  aliquem  numerorum  illorum  possis  intcgraliter  diuidere,  studebis 
semper  diuidere  bos  quos  intcgraliter  diuidere  poteris,  ante  quam  multiplices:  deinde 
multiplicabis  residuum  numerorum  ad  inuicem,  ct  diuides  per  rupium,  uel  per  ruptos 
qui  remanebunt  ex  cuitalionc,  quod  in  sequentibus  demonstrare  curabimus.  Sed  primum 
uolo  demonstraro  unde  talis  euitatio  procedat.  Quia  ex  multiplicatione  de  25  ir»  118  pro- 
ueuit  decuplum  multiplicationis  de  [ 12  in  \ 23,  ut  habetur  per  ea  que  in  antecedente 
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multiplicatione  duximus.  Ergo  cx  multiplicatione  quinte  partis  de  25  in  118  proucniet 
quinta  decupli  triplicationis  de  y 12  in  y 23,  scilicet  diuisum  ipsius  multiplicationis  : 
quare  si  multiplicetur  quinta  23,  scilicet  5 per  dimidium  de  118,  scilicet  per  59,  pro- 
uenit  i|isa  multiplicatio  de  J is  io  $ 23. 

De  eodem. 

Rvrsus  si  uolucrls  multiplicare  | 13  per  “ 24,  descriptis  numeris  ut  liic  ostenditur, 
multiplica  13  per  3 et  adde  2,  que  sunt  super  ipsa  3,  erunt  tertie  41.  Item  multiplica 
24  per  eorum  regulam,  hoc  est  per  7,  et  adde  5,  erunt  septime  173,  quas  multiplica  cum 
41,  erunt  uigesime  prime  7093.  Quas  diuidc  per  3#ct  per  7,  que  sunt  suh  uirgulis  po- 
sitis sub  una  uirgula  sic  jf,  exibunt  integra  J-  337:  de  hac  enim  multiplicatione  non 
potes  aliquid  euitarc,  ideo  quia  41  uel.  173,  nec  per  3,  nec  per  7 integralilcr  diuiduntur. 
Si  autem  per  pensam  nouenarii  cognoscere  uolueris  utrum  recta  fuerit  hcc  multiplicatio, 
uel  non  : accipe  pensam  de  13  per  eundem  nouenarium  que  est  4,  et  multiplica  eam 
per  3,  que  sunt  sub  uirgula  post  ipsa  13,  erunt  12,  et  adde  2,  que  sunt  super  ipsa  3, 
erunt  14,  de  quibus  accipe  pensam,  que  est  5,  et  serua  eam.  Et  uide  de  41  si  pensa 
ipsorum  est  5,  sicut  modo  seruasti;  quia  tunc  scies  ipsa  41  recta  esse,  si  pensa  eorum 
fuerit  5.  Pensa  enim  de  41  est  5,  ut  opportet:  quare  seruabis  5 super  41,  uel  post  ipsa: 
postea  uidehis  per  eamdem  pensam  nouenarii  de  «73  si  recta  sunt,  uidelicct  multipli- 
cabis pensam  de  24,  que  est  6 per  7 que  sunt  sub  uirgula,  et  addes  5 que  sunt  super 
ipsa  7,  erunt  47,  quorum  pensa,  que  est  2,  serua.  Quia  talis  debet  esse  pensa  de  173,  et 
ita  est:  quare  pones  2 super  173,  et  multiplicabis  pensam  de  4t  per  pensam  de  173  , 
scilicet  5 per  2,  erunt  io;  de  quibus  extrahe  pensam,  remanet  i,  quod  est  pensa  summe 
multiplicatiouis:  seruabis  enim  ipsum  t super  summam  multiplicationis,  scilicet  super 

337.  Et  multiplicabis  peusain  de  337  que  est  4 per  7,  que  sunt  sub  uirgula  post  337j 
et  super  adde  5,  erunt  33,  quorum  pensa  que  est  6 multiplicabis  per  3,  que  sunt  super 
eadem  uirgula  post  7,  et  adde  l,  quoti  est  super  ipsa  3,  erunt  19,  quorum  pensa  est  l, 
ut  pro  pensa  summe  multiplicationis  super  337  in  questione  scruatum  est:  ergo  recta 
est  dicta  multiplicatione  (sic);  nam  ordo  proltandi  est  cum  inceperis  multiplicare, debes  in- 
cipere probare.  Vt  in  hac  multiplicatione,  cum  habuisti  41  ex  multiplicatione  de  13  in 
3,  duobus  super  additis,  debuisti  statim  per  pensam  cognoscere,  si  ipsa  41  recta  esset  : 
similiter  et  cum  habuisti  173,  debuisti  cognoscere  per  pensam  si  recta  esset.  Iterum  cum  | 
multiplicasti  41  per  173, debuisti  cognoscere  per  pensam, si  eorum  multiplicatio  recta  esset. 
Et  cum  habuisti  summam,  scilicet  {-J  337,  debuisti  cognoscere  similiter,  secundum  quod 
superius  demoustrauimus,  si  illa  diuisio  recta  esset. 

De  eodem . 

Iterum  si  uolueris  multiplicare  J 16  per  -J  27,  descripta  questione,  multiplica  16  per 
eorum  uii  gulam,  scilicet  per  4 ct  adde  l,  erunt  quarte  65,  quem  numerum  proba  per 
pensam  sic:  ut  si  per  pensam  septenarii  probare  uolueris,  diuides  16  per  7,  remanebunt 
2,  que  multiplica  per  4 de  uirgula  et  adde  i,  quod  est  super  4,  erunt  9,  que  diuidc  per 
7,  remanent  2;  et  tot  debet  remanere  de  65,  si  diuidanlur  per  7,  et  tot  remanent.  Ergo 
pensa  de  65  est  2,  que  serua  super  63:  deinde  multiplica  27  per  eorum  uirgulam,  erunt 
quinte  137,  quas  pone  stiper  f 27,  et  uide  per  pensam  dc  7 si  ipsa  137  recta  sint,  sicuti 
uidisti  de  63;  et  reperies  quod  pensa  dc  «37  debet  esse  4 et  ita  est:  quia  si  diuiscris  137 
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per  7,  nimirum  i remanebunt.  Quare  seruabis  4 super  137  pro  ipsorum  pensa:  deinde  mul- 
tiplicabis es  per  137,  erunt  uigesime  8903.  Que  multiplicatio  si  recta  fuerit,  ita  per  eandem 
sepienarij  pensam  cognosces:  multiplicabis  seruatam  pensam  de  es,  scilicet  s,  per  )>ensam 
de  137  que  est  4,  erunt  8,  que  diuides  per  7,  remanet  l:  et  tot  debet  remanere  de  8905 
si  diuidatur  per  7,  et  ita  fit.  Vnde  cognoscimus  quod  recta  est  illa  multiplicatio.  Postea 
diuide  8903  per  ruptos  qui  sunt  sub  uirgulis,  hoc  est  per  4 ct  per  s positos  sub  una 
uirgula.  Tamen  diuide  prius  per  5;  ideo  quia  8903  integraliter  per  5 diuiduntur,  exibunt 
|-J  445  pro  summa  quesite  multiplicationis.  Que  diulsio  si  recta  est,  ita  debet  cogno- 
•sccre:  diuides  445  per  7,  remanent  4.  jjue  multiplica  per  4 que  sunt  sub  uirgula  pust  ipsa 
443,  et  adde  l quod  est  super  ipsa  4,  erunt  17;  que  diuide  |»er  7 remanent  3;  que  mul- 
tiplica per  s,  que  sunt  sub  uirgula  post  4,  ct  adde  zephyrum  quod  est  super  5,  erunt 
15;  que  diuide  per  7,  remanet  i;  quod  l cum  sit  pensa  de  8903,  scimus  quod  prescripta 
diulsio  recta  est.  Et  scias  quare  s que  sunt  sub  uirgula  diitlsionis  post  4,  cum  super 
ipsa  sit  o,  nihil  representant.  Ergo  descripta  multiplicatio  est  { 445.  Posuimus  enim  ipsa  $ 
sub  uirgula  ut  inucniretur  pensa.  Aliter  prumtius  potes  hanc  eandem  multiplicationem 
euitando  reperi re, scilicet  ut  diuidas  65  reperta  per  5 que  sunt  sub  uirgula, exibunt  13, que 
multiplica  per  137,  et  diuides  per  4 de  alia  uirgula,  exibunt  similiter  J 445,  ut  superius 
repertu  sunt.  Nam  semper  cum  debemus  aliquem  numeruni  per  4 et  per  5 diuidere,  hoc 
est  per  JJ,  si  ipse  numerus  Imbuerit  J,  consuescimus  ijwum  prius  per  5 quam  per  4 di- 
uidere, propter  integram  ipsius  diuisionem,  sicuti  modo  fecimus  de  8905.  Et  si  numerus 
ipse  per  4 integraliter  diuidilur,  consueuimus  ipsum  prius  per  4 quam  per  5 diuidere.  Et 
si  numerus  ille  nec  per  4,  nec  per  5 integraliter  diuidi  possit,  consueuimus  ipsum  di- 
uidere per  ; ideo  quia  quattuor  quinque  faciunt  so,  quorum  regula  est  j E*  hoc 
facimus  propter  pulchriorem  locutionem;  quia  pulchrius  est  dicere  JJj  quam  J-J,  quamuls 
idem  sint.  Similiter  debes  iutelligcrc  de  quibusdam  aliis  numeris,  scilicet  cum  debueris 
diuidere  aliquem  numerum  per  3 ct  per  4,  hoc  csl  per  qui  numerus  non  diuidatur 
per  aliquem  ipsorum  integraliter,  diuides  eum  per  JJ  quod  est  pulchrius.  Ilcin  cum  de- 
bueris diuidere  per  4,  ct  per  4,  hoc  est  per  J-J,  diuides  eum  per  J{.  Et  cum  debueris 
diuidere  per  3 ct  per  6,  hoc  est  per  JJ,  diuides  per  ideo  quia  tantum  faciet  mul- 
tiplicatio de  3 in  9,  quantum  de  3 in  6.  Item  cum  debueris  diuidere  per  4 et  per  6, 
hoc  est  per  J-J,  diuides  per  J-J.  Et  cum  debueris  diuidere  per  JJ,  diuides  per  ■}—.  Et 
cura  debueris  diuidere  per  J|,  diuides  per  Et  cum  debueris  diuidere  per  J-J , di- 
uides per  JJ;  ideo  quia  utraque  uirgula,  scilicet  J-J  et  J-J,  est  regula  dc  36.  Sed  nos  di- 
ligimus plus  extremos  numeros,  qui  sunt  a decem  et  infra  in  compositionibus  nume- 
rorum, el  ideo  pulchrius  est  J-J  quam  J|.  Et  hoc  idem  intclligas  de  procedentibus.  Ve- 
rum si  diuidere  uolueris  aliquem  numerum  per  aliquos  alios  numeros  infra  dcccnarium 
exlstcntes,  preter  hos  quos  superius  docuimus  coaptare,  cum  ipsi  coaptari  non  possint, 
diuides  ipsum  per  ipsos;  ut  si  debueris  diuidere  eum  per  s,  et  per  7,  diuides  ipsum 
per  JJ  , et  sic  intclligas  dc  reliquis. 

Rvrsus  si  uolueris  multiplicare  J is  per  J 31,  descripta  questione,  multiplica  18  per 
eorum  uirgulam,  hoc  est  per  8,  ct  adde  3,  erunt  147.  Item  multiplica  34  per  9,  et  adde 
m.  tt  rttt».  4,  erunt  330.  Que  multiplica  per  147  ct  diuide  per  ruptos,  exibunt  | J-J  449,  quorum  pensa 
est  o per  ti.  Nam  si  de  JJ  que  partes  sint  unius  integri  scire  uolueris,  multiplica  i quod 
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est  super  9 per  8,  et  adde  4,  erunt  12;  que  senia  pro  numero  denominante:  ct  multi- 
plica 9 per  8,  que  sunt  sub  uirgula,  erunt  72  pro  denominato;  que  diuide  per  seruata 
12  exibunt  6;  de  quibus  6 dicas  J ; et  talis  pars  sunt  12  de  72:  similiter  talis  ~ sunt 
\ unius  integri.  Dicam  hoc  pulcrius;  quia  ex  multiplicatione  de  8 in  9 surgunt  72:  fac 
septuagesimas  secundas  de  uno  integro,  erunt  72;  de  quibus  accipe  nonam  ct  quattuor 
octauas  unius  none,  erunt  8 et  4,  scilicet  12,  ut  habentur  cx  multiplicatione  de  i quod 
est  super  9 in  8,  additis  4 que  super  8.  Ergo  J-J  sunt  fj.  Quare  proportio  de  J-J  ad  unum 
integrum  est  sicut  12  ad  72.  Sed  proportio  de  12  ad  72  est  sicut  proportio  duodecime 
partis  de  12  ad  duodecimam  partem  de  72,  hoc  est  de  1 ad  6:  quia  ut  in  Euclide  re- 

peritur,  sicut  totum  ad  totum,  ita  pars  est  ad  partem:  est  enim  de  0 sexta  pars  que 

habetur  pro  summa  proscripte  multiplicationis  de  { 449. 

Aliter  possumus  hanc  eandem  summam  euitandi  reperire:  sed  cum  debeas  multiplicare 
147  per  220,  ct  postea  diuidere  per  8 et  per  9,  multiplica  tantum  tertiam  partem  de  149, 

que  est  49,  per  quartam  partem  de  220,  hoc  est  per  55,  ct  diuides  summam  per  tertiam 

partem  de  9,  hoc  est  per  3,  et  per  quartam  de  8,  hoc  est  per  2.  Ergo  diuides  eorum 
summam  per  6,  exibunt  j 449,  ut  superius  repertum  est.  Et  nota  cum  numerus  deno- 
minans comunicat  cum  denominato,  scilicet  numerus  qui  est  super  uirgam  cum  numero 
qui  est  sub  uirga,  tunc  debent  aptari  diuidendo  eos  per  maiorem  numerum,  qui  est 
comunis  utrisque,  a quo  ipsi  sunt  comunicantes.  Verbi  gratia:  habemus  | : sunt  enim 
6 cum  9 comunicantes,  et  est  eorum  comunis  mensura  ternarius.  Quare  diuides  utraque 
eorum  per  3,  et  quod  ex  diuisionc  superioris  prouencrit,  scilicet  2,  pones  super  quanulani 
uirgam;  ct  quod  egredietur  cx  diuisione  inferioris  pones  (sic)  pones  sub  ipsa;  et  habebis 
| pro  £.  Item  de  est  quinarius,  scilicet  numerus  denominans  comunis  mensura  eorum. 
Quare  si  diuidantur  utrique  numeri  per  5,  scilicet  5 et  10,  proueniet  £ pro  aptutione  de  ^0; 
et  hoc  inlelligas  in  similibus.  Est  enim  modus  inueniendi  maximam  comunitatem  quam  in- 
ter se  habent  numeri  comunicantes,  ut  diuidas  maiorem  per  minorem;  et  si  ex  ipsa  diui- 
sione nihil  superauerit,  tunc  minor  numerus  erit  maxima  eorum  comunis  mensura,  ut  in 
J-j:  et  si  ex  ipsa  diuisionc  aliquid  superfuerit,  scrua  illud  pro  residuo  priino  in  quo  diuides 
minorem  numerum;  cx  qua  diuisionc,  si  nichil  superfuerit,  tunc  residuum  primum  erit  co- 
munis  mensura  numerorum  ut  in  J-J,  quorum  comunis  mensura  est  2:  quare  diuisls  22  per 
10,  remanent  2,  in  quibus  10  intcgralitcr  diuiduutur:  et  si  ex  diuisionc  minoris  numeri 
per  primum  residuum  aliquod  superfuerit,  uocabis  illud  residuum  secundum:  iu  quo  si 
maior  numerus  intcgralitcr  diuidatur,  tunc  residuum  secundum  erit  comunis  mensura 
uumerorum,  ut  in  |-J , quorum  comunis  mensura  est  4:  quia,  diulsis  10  per  12,  remanent  8; 
in  quibus  diuisis  12,  remanent  4,  in  quibus  12  intcgralitcr  diuiduutur:  et  si  cx  diuisione 
maioris  numeri  aliquid  superfuerit,  uocabisque  eum  residuum  tertium,  iu  quo  diuides 
minorem  numerum;  et  sic  semper  facies,  donec  aliquod  residuum  proucniat  in  maiori 
uumero,  per  quod  intcgralitcr  diuidatur  minor,  uel  donec  iu  minori  proueuiat  residuum 
per  quod  diuidatur  maior;  ct  illud  residuum  erit  comunis  mensura  et  maxima,  ut  in 
Euclide  apertis  demonstrationibus  declaratur. 

Ejcplicit  pars  prima  sexti  capituli . Incifut  secunda 
De  multiplicatione  numerorum  cum  pluribus  ruptis  sub  una  uirgula. 

Si  autem  n et  tres  octauas,  ct  dimidium  unius  octaue,  quod  sic  scribuntur  13,  uo- 
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lueris  multiplicare  per  14  et  duas  nonas  , ct  tres  quartas  unius  none  , que  sic  scri- 
buntur J-*  ii,  describe  questionem  ut  hic  ostenditur.  Et  multiplica  13  j»er  s,  ct  aude  3, 
erunt  octaue  107;  que  multiplica  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  per  8 ct  adde  i,  quod 
est  super  ijisa  2,  erunt  scxedecimc  115;  quia  i et  8,  que  sunt  sub  uirgula,  insimul  mul- 
tiplicata, faciunt  16:  pone  ergo  215  super  13.  Similiter  multiplica  24  per  eorum  uir- 
gulam,  scilicet  per  9 et  adde  2 que  sunt  super  9,  erunt  none  218;  que  per  4 que  sunt 
sub  uirgula  post  9,  et  adde  3 que  sunt  super  4,  erunt  875  trigesime  sexte;  quas  pone  super 
J|  21,  et  multiplica  213  per  875,  et  diuidc  per  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis  utriusque 
numeri,  tioc  est  per  {JJJ,  uel  per  JJJ,  quod  est  pulchrius,  exibunt  326:  ct  sic  poteris 
multiplicare  per  quemlibet  numerum  cum  duobus  ruptis  sub  una  uirgula  per  quemlibet 
numerum  cum  duobus  ruptis  sub  alia.  Item  si  | 14  et  tres  undecimas  et  tres  octauas  imius 
undecime  et  dimidium  octaue  unius  undecime,  que  sic  scribuntur  — 14,  multiplicare 
nolueris  per  25  et  quattuor  tredccimas,  et  duas  nonas  unius  tredecimc,  ct  tertiam  unius 
none  de  una  tredccima,  que  sic  scribuntur  25,  describe  questionem,  ut  hic  osten- 
ditur; el  multiplica  14  per  eorum  uirgulam,  hoc  est  per  11,  ct  adde  3;  que  per  8,  et 
adde  3,  que  sunt  super  8;  que  per  2 et  adde  i,  erunt  centesime  septuagesime  sexte 
2519,  quas  pone  super  ~~ ~ 14.  Similiter  multiplica  25  per  eorum  uirgulam,  erunt  trecen- 
tesime quinquagesime  prime  8890,  quas  pone  super  25:  ct  multiplica  2319  per  8890, 
erunt  22393010;  que  diuidc  per  reliquos  ruptos  qui  sunt  sub  utraque  uirgula , scilicet 
per  ~ , exibunt  362  : quia  cum  de  J-  cui  tat  ur  i,  remanet  J . Quam  multiplica- 
tionem, si  per  pensam  dc  7 probare  nolueris,  accipe  pensam  de  14, que  sic  acci- 

pitur: multiplicabis  pensam  de  14,  que  est  o,  per  pensam  de  11,  que  est  4,  et  adde  3, 
que  sunt  super  n,  erunt  3;  que  multiplica  per  pensam  dc  h que  est  l el  adde  3,  que 
sunt  super  8,  erunt  6;  quo  multiplica  per  2 que  sunt  sub  uirgula  ct  adde  l,  quod  est 
super  2,  erunt  13,  quorum  pensa,  que  est  e,  est  pensa  de  u.  Eadcmquc  uia  et 

ordine  accipe  pensam  de  | ] 25,  et  iouenias  cani  esse  0,  que  multiplica  per  6,  scilicet 

|>er  pensam  de  [ *■  f-  14  modo  inuentam,  erit  0,  quod  est  pensa  summe  multiplicationis. 
Vndc  uideas  si  pensa  de  J )-*  362  est  0,  tunc  recta  erit  multiplicatio;  et  intcllige 

pensam  de  13,  ct  suis  fractionibus,  scilicet  6 esse  pensam  numerorum,  scilicet  de  2519 
et  pensam  de  25  et  suis  fractionibus,  scilicet  0,  est  pensa  de  8890:  (|uarc  pensa  que  pro- 
ucnit  de  6 in  o,  scilicet  o,  est  pensa  multiplicationis  dc  2519  in  8890. 

Si  uis  multiplicare  15,  ct  tertiam  ct  quartam  uuius  integri,  que  sic  scribuntur  cum 
duabus  separatis  uirgulis  per  — et  quintam  et  sextam,  que  sic  scribuntur  {jm, 
describe  questionem  ut  l»ic  ostenditur,  et  multiplica  15  per  3 que  sunt  sub  priiua  uir- 
gula ct  adde  t,  quod  est  super  3,  erunt  tertie  46;  quas  multiplica  per  4 que  sunt  sub 
alia  uirgula,  erunt  duodecime  184,  super  quas  adde  multiplicationem  de  l quod  est  super 
4 ili  3:  quia  quarta  cquatur  tribus  duodecimis,  erunt  similiter  duodecime  187,  quas  pone 
in  questione  super  -J  \ 15.  Similiter  multiplica  26  per  suas  un  gulas,  hoc  est  per  s,  et  addes 
i,  quod  est  super  5,  erunt  xxx. 791,  quas  pone  super  { { 2G;  et  multiplica  187  per  791, 
erunt  147917;  que  diuides  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  per 
qui  coaptati  reuertuntur  in  JJ-— , exibunt  410,  ut  in  questione  ostenditur. 

hem  si  uolueris  multiplicare  J y 16  cum  ^ | 27,  descripta  questione,  multiplica  16  per 
s et  adde  3;  que  omnia  multiplica  per  9,  et  adde  multiplicationem  de  2, que  sunt  super  9 in 
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5,  erunt  757,  que  pone  super  | \ 16.  Itera  multiplica  27  per  suas  uirgulas,  erunt  1442,  per 

que  multiplica  757,  et  diuides  summam  per  omnes  ruptos,  scilicet  per  ct  coapta 

ruptos,  exibunt  * *— tV~/i  4CT-  Quam  multiplicationem,  si  per  pensam  de  7 probare  nolueris, 
accipe  pensam  de  1 1 ic,  que  sic  accipitur:  multiplicatur  pensa  de  16,  que  est  2,  per 
5 de  uirgula,  et  super  adduntur  3,  que  sunt  super  5,  fiunt  13,  quorum  pensa,  que  est 

6,  multiplicatur  per  pensam  de  9 que  est  2,  fiunt  12;  super  que  additur  multiplicatio 
de  2,  que  sunt  super  9 in  5,  fiunt  22,  quorum  pensa,  que  est  1,  est  pensa  de  16.  Et  tot 
debet  esse  pensa  de  757  et  ita  est.  Item  accipe  pensam  de  2-  J 27  que  accipitur  secundum 
quod  accepimus  ipsam  de  ||  16;  et  inuenies  pensam  ipsorum  esse  4,  que  4 sunt  pensa 
de  2447.  Multiplica  ergo  l per  4,  erunt  4,  que  4 sunt  pensa  summe,  scilicet  de  | ' h*i  4r>7> 
Et  * 0 iTTT  partes  unius  numeri  reducere  uis  , multiplica  ti  per  10,  et  eorum 
summam  multiplica  per  9,  et  Jioc  totum  per  4,  erunt  3960,  qui  numeras  est  denominatus: 
pone  ergo  ipsum  sub  quadam  uirga,  et  multiplica  8 que  sunt  sub  ti  |>cr  10,  et  addes 
4,  que  sunt  super  10;  que  omnia  multiplica  per  9,  ct  adde  8,  que  sunt  super  9;  que 
per  4 et  adde  3,  que  sunt  super  4,  erunt  3039,  qui  numeras  est  denominatus.  Quare 
pones  eum  super  uirgam,  cl  habebis  pro  re  quesita.  Item  si  uis  multiplicare  17 
per  j-j  J 28,  multiplica  integra  per  eorum  uirgas  ordine  suprascripto;  et  habebis  pro  su- 
periori numero  1241,  et  pro  inferiori  numero  1448  ; quos  numerus  debes  insimul  mul- 
tiplicare, ct  summam  per  omnes  raptos  diuidere,  scilicet  per  Et  quia  comunicatio 
inter  numerum  diuidendum,  et  diuidentera,  hoc  est  inter  numeros  multi  plicantes  et  nu- 
meros qui  sunt  sub  uirga,  debes  immitari  modum  euitationis  supiadictum,  uidelicet  ac- 
cipies -ji  de  1241  , scilicet  73  pro  uno  ex  multiplicationibus  (sic)  numeris,  propter  quod 
relinquemus  17,  que  sunt  sub  uirga.  Item  accipies  J de  1448,  | scilicet  isi  pro  alio;  ct 
relinques  -J  de  uirgula.  Ergo  multiplicabis  73  per  181,  ct  diuides  summam  per  reliquos 
numeros,  qui  sunt  sub  uirga,  scilicet  per  |-J,  exibunt  ~ 489  pro  quesita  multiplicatione: 
cuius  summae  probam  accipies  cx  proba  de  73  ct  de  isi;  cum  eorum  multiplicationis 
summa  sit  diuisa.  Nam  pro  J dices  {;  pro  J-J  dices  [ ct  tertiam  none.  Item  habemus 
in  quadam  uirga  lioc  *-  \ * quas  pronuntiabis  ita:  pix»  ^ dices  ct  pro  J dices  quartam 
decime;  et  pro  J dices  dimidium  octuue  decima;  ct  pro  J dices  dimidium  sexte  octauc 
decima;  ct  licc  contingunt  propter  comunitatcs  quas  habent  superiores  numeri  cum  in- 
ferioribus. Et  notandum  quod  multe  fractiones,  que  sunt  sub  diuersis  uirgis,  possunt  re- 
duci ad  unam  uirgam,  scilicet  ad  partes  unius  numeri,  ut  in  suo  demonstrabitur  loco. 
Sed  .bic,  qualiter  due  fractiones  que  sunt  sub  duabus  uirgis  coniunguntur,  duxi  neces- 
sarium demonstrare:  multiplicabis  numerum  qui  fuerit  sub  prima  uirga  per  numerum 
qui  fuerit  sub  secunda;  ct  quot  proucnict,  pones  sub  quadam  uirga:  deinde  multipli- 
cabis numerum  qui  est  super  primam  uirgam  per  numerum  qui  est  sub  secunda;  et 
numerum  qui  est  super  secundam  multiplicabis  per  numerum  qui  est  sub  prima;  ct  has 
duas  multiplicationes  coniunges  ; et  quot  prouencrint  pones  super  uirgam,  ct  habebis 
optatum.  Verbi  gratia:  uoluinus  addere  { cum  ?,  multiplica  2 per  5 que  sunt  sub  uirgis, 
erunt  10,  que  pone  sub  quadam  uirga;  et  multiplica  1 quod  est  super  2 per  5,  et  2 que 
sunt  super  5 per  2 que  sub  uirga,  erunt  5 ct  4,  scilicet  9 : que  9 pone  super  uirgam, 
et  habebis  ^ pro  J Aliter  fac  de  uno  integro  decimas,  erunt  decime  10:  quare  pro 
~ habebuntur  -pp  , et  pro  f habebuntur  ct  sic  pio  \ ct  \ habentur  ut  prediximus. 
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Et  quumuis  per  os  duos  modos  possunt  quolibet  duc  fractiones  duarum  uirgarum  ad 
unam  reduci  uirgam;  tamen,  qualiter  in  fractionibus  que  habent  sub  uirgis  numeros  co~ 
manicantes,  subtilius  procedere  edocebo.  Vt  si  uolueris  in  unam  uirgam  reducere; 
quia  3 et  9,  que  sunt  sub  uirgis,  comunicant  inter  se,  et  est  ternarius  eorum  cornu- 
nicatio,  diuide  unum  ex  ipsis  numeris,  scilicet  3,  uel  9 per  3,  scilicet  per  eorum  co- 
i ii  unem  mensuram;  et  quod  proucniet  multiplica  per  alium  numerum,  et  proucnicnt  9 
pro  numero  denominato.  Verbi  gratia:  multiplicata  quidem  tertia  parte  de  3,  scilicet 
i per  9,  uel  multiplicata  tertia  parte  de  9 per  3,  nimirum  ex  qualibet  multiplicatione 
prcdic tarum  9 proucnieut:  potias  ca  sub  quadam  uirga,  et  multiplica  l,  quoti  est  super 
3,  per  tertiam  partem  dc  9,  erunt  3 que  scrua  in  manu;  et  multiplica  s que  sunt  super 
9 per  tertiam  partem  de  3,  scilicet  per  1,  erunt  2;  que  adde  cura  3 sc  ruatis,  erunt  5; 
que  pone  super  uirgam  sub  qua  posita  sunt  9,  et  habebis  ~ pro  1 1 . Item  uolumus 
addere  | *:  quia  binarius  est  comunis  dc  4 ct  de  6,  multiplica  dimidium  de  4 per  e, 
uel  dimidium  de  6 per  4,  uel  accipe  dimidium  multiplicationis  dc  4 in  6,  ct  habebis  ii; 
que  pone  sub  quadam  uirga,  ct  multiplicabis  3,  que  sunt  super  4,  per  dimidium  de  s, 
(juc  sunt  super  <t,  per  dimidium  dc  4;  et  habebis  o et  io;  que  insimul  iunge,  erunt  19; 
que  19  ponenda  esset  super  12  positis  sub  uirga,  si  esset  minus  quam  is:  sed  quia  sunt 
plus,  diuides  19  per  12,  exibunt  — 1 pro  coniunctionc  de  | *J.  Et  nota  cum  sub  duabus 
uirgulis  ponuntur  numeri  conranicantes,  uel  ex  quorum  multiplicatione  non  proueniat 
ultra  decem,  tunc  propter  dictam  doctrinam  debes  ipsas  fractiones  reducere  ad  unam 
uirgam,  et  ipsarum  habere  loco  illarum  duarum  uirgularum,  ut  iu  sequentibus  demo- 
strabo.  Sed  ponam  prius  in  subscriptis  tabulis  duas  fractiones  quas  aptare  debes;  et 
ante  eas  ponam  aptationes  carum,  ct  incipiam  a J et  | que  sunt  i:  deinde  scruuntur 
i i que  sunt  | ct  cetera,  que  in  sequentibus  tabulis  describuntur. 
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Si  uis  multiplicare  17  et  quinque  oc lanas  et  dimidias  octauc  et  duas  nonas  et  quintam 
none  per  2 s quattuor  undecimas  et  tres  octauas  ,xi.*  , et  quintam  et  duas  quintas 
quinte,  scribe  numeros,  ut  in  margine  cernitur;  et  multiplica  17  per  quam  primam  uirgam, 
scilicet  per  8,  et  adde  5;  quod  totum  per  2 et  adde  t,  erunt  283;  que  multiplica  per  numeros 
qui  sunt  sub  secunda  uirga,  scilicet  per  9;  et  illud  totum  per  5,  eruut  12735:  nunc  proba 
si  recte  multiplicasti,  scilicet  pensam  de  17,  que  est  3,  per  septenarium  multiplica  per 
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pensum  de  8,  que  est  i,et  adde  5 que  sunt  super  8; quorum  pensa,  scilicet  i,  multiplica  per 
2 et  adde  i,  quod  est  super  2,  erunt  3,  que  sunt  pensa  de  283;  quam  multiplica  per  pensam 
de  9,  erunt  6;  que  multiplica  per  5 que  sunt  sub  uirga,  erunt  30, quorum  pensa  est,  scilicet 
2,  est  pensa  inueuti  numeri,  scilicet  de  12735  : deinde  multiplica  2 que  super  9 per  5, 
et  adde  «,  quod  est  super  ipsa  5;  que  per  2;  que  per  8 que  sunt  sub  prima  uirga,  erunt  176; 
de  quibus  accipc  probam  sic:  multiplica  2 que  sunt  super  9 per  5 et  adde  l,  erunt  ti; 
quorum  proludio,  scilicet  4,  multiplica  per  2,  erunt  8;  quorum  proba,  que  est  l,  multiplica 
per  probum  de  S,  proueuict  i;  et  tot  debet  esse  proba  de  176:  et  quia  ita  est,  scimus 
176  recta  esse:  adde  ergo  ea  cum  12735,  erunt  12911,  quorum  proba  est  3,  que  proucnit 
ex  additione  probarum  iuuetorum  numerorum:  scrua  ergo  ea  super  17;  studeas  ordine 
eodem  multiplicare  28  per  suas  uirgulas,et  prouenient  gsobi:  serua  ergo  super  28,  cl  probam 
eoruru  similiter,  que  est  o;  et  multiplica  1291 1 per  G3091  diuidc  per  omnes  numeros  qui 
sunt  sub  4 uirgis,  et  apta  uirgulam;  et  habebis  que, si  tam  summam,  ut  iu  questione  ostendi- 
tur: cuius  summe  proba  est  quod  proucnit  cx  multiplicatione  scruutaram  probatarum  in  se. 
Rursus  si  uis  multiplicare  19  per  Jfy  23;  ct  multiplica  19  per  suas  uirgulas, 

scilicet  per  io,  et  adde  3 que  sunt  super  io;  que  per  9 et  adde  2 que  sunt  super  9;  que 
per  7 ct  adde  2 que  sunt  super  7,  erunt  12175;  que  multiplica  per  8;  que  per  6;  que  per 
2 que  sunt  sub  secunda  uirga,  cruut  tiosaoo,  quorum  proba  per  pensam  dc  it  est  6 : 
scrua  ea,  ct  multiplica  l,  quod  est  super  8,  per  o et  adde  5 que  sunt  suj>cr  6;  que  per 
2 et  adde  i quod  «st  super  2,  erant  23;  que  multiplica  per  7;  que  per  9;  que  per  10  que 
sunt  sub  prima  uirga,  erunt  14490,  quorum  prolui  per  11  est  3: adde  ergo  14490  cum  seruatis 
1108800,  erunt  n 83290,  quorum  pmha  est  9,  ut  colligitur  cx  6 ct  3,  que  sunt  probe  horum 
dictorum  numerorum.  Multiplica  ergo  11H329  per  1070319  que  proucniunt  ex  multiplicatione 
de  23  in  suas  uirgas,  ct  eorum  proba  per  11  est  4:  et  diuides  summam  per  numeros  qui 
sunt  sub  omnibus  quattuor  uirgis:  ut  si  uis  cuitare  comunitatcs  quas  habent  numeri 
multiplicantes  cum  diuidentibus , accipc  de  H83290;  et  dc  decima  accipies  tertiam 
partem,  iicnient  39443.  Similiter  diuidc  1004SG9  per  3,  erunt  354953;  que  multiplicabis  per 
39443,  et  diuides  summam  per  omnes  ruptos  predictos,  extractis  cx  cis  hoc  est  5^; 
et  studebis  aptare  ruptos  ordine  suprescripto;ct  habebis  quesitara  summam,  ut  iu  questione 
ostenditur.  Et  si  ipsa  probare  uolucris,  multiplica  probam  dc  39443  per  probam  de 
354953,  et  habebis  probam  quesile  summe. 

Incipit  pars  quinta. 

Si  uis  multiplicare  2t  cl  { et  j ct  f per  32  et  y et  J ct  describe  numeros  ut  iu 
margine  cernuntur;  ct  multiplica  2t  per  3 ct  adde  1 quod  est  super  3,  erunt  64;  que 
per  4;  que  per  5 que  sunt  sub  uirgis  ucl  in  una  multiplicatione:  multiplica  64  per  20, 
erunt  1280  sexagesime;  et  1 quod  est  super  4 quod  est  quarta,  multiplica  per  5 que  sunt 
sub  tertia  uirga;  que  per  3 que  sunt  sub  prima,  erunt  sexagesime  15.  Itent  1,  quod  est 
super  5 quod  est  quinta, multiplica  per  4 que  surit  sub  secunda  uirga;  que  per  3 que  sunt 
sub  prima,  erunt  sexagesime  12:  adde  ergo  isso  et  15  et  12  sexagesimas,  erunt  sexagesime 
1307;  et  tot  sexagesime  sunt  in  \ ^ J 2t;  quorum  proba  per  11  est  9,  que  habetur  ordine 
quo  multiplicantur  numeri.  Similiter  fac  sua  minuta  de  - \ } 32,  scilicet  multiplica  32 
per  7 et  adde  3 que  sunt  super  7;  que  per  9;  que  per  8,  erunt  16844  quingentesime  quarte. 
Item  2 que  sunt  super  9 multiplica  per  8;  que  per  7,  erunt  i 12  similiter  quingentesime 
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qtuuie.  Itera  i qtiod  est  sUpcr  9 multiplica  per  9,  erunt  9 septuagesime  secunde,  quas 
multiplica  per  ",  erunt  63  quingentesime  quarte, quibus  additis  cum  quingentesimis  quartis 
ns  et  curn  «6344,  erunt  16519  quingentesime  quarte,  quarum  proba  per  11  est  8:  deinde 
multiplica  1307  per  icsi9,  et  diuides  summam  per  sexagies  quingenta  4.or,  hoc  est  per 
omnes  numeros  qui  sunt  sub  sex  uirgis,  scilicet  per  * -k  -7-7-7  et  apta  cos,  scilicet  de  {-J 
fac  ct  dc  fac  6;  et  sic  habebis  pro  aptatione  uirgule  } } l-» -t»;  et  summa  quesite 
multiplicationis  est  | | * *t-  713,  ut  i ti  questione  ostenditur.  Et  memento  ut  in  similibus 

nunquam  ponas  sub  uirgis  unius  lateris  numeros  sibi  inuicem  comunicantes:ct  si  ab  aliquo 
tilii  propositi  fuerint,  adde  eos,  scilicet  redige  eos  in  unam  uirgamsi  potens,  uel  in  duas, 
per  doctrinam  quam  babes  superius, et  per  ea  que  sunt  in  tabulis  suprasrriptis:  sed  ut  hoc 
melius  intclligas,  proponam  quasdam  optationes  uirgularum:  ut  si  uis  aptare  g > • de 
fac  *,  ct  de  J J fac  |;  et  sic  pro  ^ j habes  *.  Item  pro  J habebis  {;  quia  f 
sunt  | et  } > sunt  f.  Rursus  pro  \ } \ habentur  >,  et  pro  J \ i habentur  quia  J * sunt 
l ct  | | sunt  J;ct  pro  J \ { habentur  J ct  pro  ~ ~ { habentur  ~ J;ct  pro  { j { habentur 
i ii  ct  pro  | J habentur  hoc  est  j J:  et  si  uis  aptare  J J £,adde  primum  J cum  J,  erunt 
deinde  adde  ~ J-,  scilicet  multiplica  dimidium  dc  8 per  is,  uel  dimidium  dc  18  per  8, 
seu  accipe  dimidium  multiplicationis  dc  8 in  18,  ct  proucniunt  72  quodeumque  feceris  de 
prcdiclis  senia  ea  sub  quadam  uirga  pro  numero  denominato:  deinde  ut  habeas  numerum 
denominantem,  multiplica  1,  quod  est  super  8,  per  dimidium  de  i»  et  5 que  sunt  super  is 
per  dimidium  de  s,  uenient  9 ct  20,  hoc  est  29  pro  numero  denominante:  pone  ergo  ea 
super  72  et  habebis  pro  f|  pro  J J uel  aliter  inuento  numero  denominato  qui  rolunipna 
uocalur  a multis;  cum  sit  minimus  inlegraliter  diuidere  per  6 ct  per  8 ct  per  9,  scilicet 
72,  accipe  ex  eis  | ct  J et  J,  exibunt  12  et  9 et  8,  scilicet  29  pro  numero  denominante. 
Et  si  **  redigere  uis  in  partes  partium  de  72,  diuidc  29  per  regulam  dc  72,  exibunt 
quam  uirgam  habeas  loco  de  - ~ £ . 

I rem  si  uis  aptare  J ^ , in  nenias  minimum  mensuratum  numerorum  6 et  s ct  10,  huc 
est  minor  numerus  qui  intcgraliter  diuidatur  per  unum  quemque  eorum,  critque  120:  pone 
eum  sub  quadam  uirga,  ct  accipe  ^ i de  120,  erunt  20  et  15  et  12,  que  adde  simul, 
erunt  47,  que  pone  super  uirgam  sic  ct  si  ca  in  partes  partium  de  120  redigere  uis, 
diuide  47  per  regulam  dc  12«,  exibunt  quam  uirgam  habebis  pro  5 J.  Comenda 

itaque  hec  omnia  tenaciter  memorie;  et  sic  reuertamnr  ad  propositum. 

De  multipricatione  integrorum  cum  tribus  uirgis  et  duobus  ruptis  sub  uirga. 

Si  uis  multiplicare  23  ct  duas  septimas  et  duas  tertias  septime  et  duas  nonas  ct  octa- 
uam  none  et  quintam  et  duas  quintas  quinte  per  32,  ct  quinque  tredecimas  et  quartani 
tertie  decime  et  tres  decimas,  et  duas  quiritas  \ • ct  quinque  septimas  decimas  ct  dimi- 
diam septime  x*,  pone  numeras  ut  iu  margine  cernuntur,  et  multiplica  23  per  primani 
suam  uirgam,  scilicet  per  7,  et  adde  2;  que  per  3,  ct  adde  2 que  sunt  super  3,  erunt 
491;  que  multiplica  per  9;  que  per  8;  que  per  5;  que  per  5,  que  sub  reliquis  duabus 
uirgulis,  erunt  883800  ; quorum  pensa  per  pensam  dc  11  est  5.  Item  multiplica  2 que 
sunt  super  9,  per  8 que  sunt  sub  eadem  uirga;  et  adde  1 quod  est  super  8,  erunt  it; 
que  multiplica  per  5;  que  per  5,  que  sunt  sub  tertia  uirga,  erunt  423;  que  per  3,  que 
per  7 que  sunt  sub  prima  uirga,  erunt  8925;  quorum  proba  est  4 : post  licc  multiplica 
1,  quod  est  super  5,  per  5 que  sunt  sub  eis  retro,  et  adde  f erunt  7;  que  multiplica 
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per  8;  que  per  9;  que  per  7;  que  per  7 que  sunt  sub  secunda  et  prima  uirga,  erunt 
I0S84,  quorum  pensa  est  2:  adde  primum  tres  inuenUs  pensas,  ut  7 ct  4 cl  2,  erunt  ii,  quo- 
rum pensa  est,  scilicet  o : serua  et  adde  postea  tres  innent  os  numeros,  erunt  »03309  , 
quorum  pensa  est  o quod  seruasti.quam  pensam  requires  in  pr  edicto  numero  sic:  di  nisis  de 
primum  90,  scilicet  numerum  duarum  ultimarum  figurarum  per  it  , remanent  2;  quibus 
copulatis  cum  tribus,  que  sunt  in  quarto  gradu,  faciunt  23;  quibus  diuisis  per  ii,  re- 
manent i:  quo  copulato  cum  3 tertii  gradus,  faciunt  13;  quibus  di  nisis  per  ii,  remanent 
*;  quibus  copulatis  cum  o secundi  gradus,  erunt  20;  quibus  diuisis  per  ii,  remanent  1; 
quibus  copulatis  cum  9 primi  gradus,  faciunt  99;  quibus  diuisis  per  it,  remanent  o ut 
oportet:  et  hic  est  modus  imicsligandi  probas  iu  numeris:  serua  ergo  903309,  et  eorum 
proba  super  23:  deinde  multiplica  32  per  suas  | uirgas  ordine  quo  multiplicasti  23  per 
suas,  uenient  2923156;  senia  ea  cum  eorum  pensa  que  erit  5 super  32;  et  multiplica  903309 
per  2923156,  et  diuidc  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgis:  sed  priinum  propter  eui- 
tationem  qua  fieri  potest,  diuidc  903309  per  3,  uenient  301103;  cl  diuidc  2925156  per  4, 
uenient  730789,  que  multiplica  per  301103,  et  dele  de  diuisionc  3 que  sunt  sub  prima 
superiorum,  et  4 que  sunt  sub  prima  uirga  inferiorum,  et  reliquos  numeros  apta  sub 
una  uirga,  quorum  aptalio  est  J VtTiTfi  iVtV*i  i?i  s*c  habebis  summam  quesitam, 
ut  iu  questione  ostenditur.  Et  quia  hanc  summam  habuisti  ex  diuisione  numeri  pro- 
creati ex  multiplicatione  de  301103  per  730789,  debes  pensam  ipsius  summe  habere  ex 
multiplicatione  pense  de  301103  que  est  0 , in  pensa  de  730789  que  est  4 : quare  est 
summe  pensa  suprascriptc  est  0;  quia  multiplicato  0 per  4 facit  0. 

De  eodem  cum  tribus  uirgis  sub  unarfunt/ue  uirga. 

Irem  si  tres  ruptos  sub  unaquaque  uirgula  ponere  nolueris,  ct  in  liar  in  qua  poni- 
tur multiplicatio  de  ~ ~ iVA  11  *n  22,  descripta  questione,  multiplicabis 

11  per  primam  suam  uirgulam,  erunt  2705;  que  multiplica  per  ouuics  numeros  qui  sunt  sub 
aliis  suis  duabus  ungulis,  erunt  3631 7300,  que  serua:  ct  multiplica  3 que  sunt  super  10  de 
secunda  uirgula  per  9,  et  adde  2;  que  multiplica  per  2, et  adde  1,  erunt  59,  que  multiplica 
per  numeros  qui  sunt  sub  aliis  duabus  uirgulis,  scilicet  sub  tertia  et  sub  prima,  erunt 
1053150  que  serua  : deinde  accipe  numerum  tertie  uirgulc,  scilicet  multiplica  i quod  est 
super  5 per  alia  5,  que  sunt  post  ipsa,  ct  adde  2;  que  per  3,  et  adde  l,  erunt  22,  que 
multiplica  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  aliis  duabus  uirgulis,  scilicet  sub  secunda 
et  sub  prima,  erunt  9424SO:  adde  ergo  942480  cum  1053150  ct  cum  30817300  , erunt  38513130, 
que  pone  super  11  et  suas  uirgulas:  deinde  multiplica  22  per  suas  uirgulas,  sicuti  modo 
multiplicasti  it  per  suas,  erunt  in  summa  145288710,  que  pone  super  22  cl  suas  uirgulas; 
et  multiplica  38513130  per  145288710,  ct  diuidc  per  omnes  ruptos  qui  sunt  sub  omnibus 
uirgulis,  et  habebis  summam  quesile  multiplicationis.  Nam  si  cuitarc  nolueris  ea  que 
inde  euitari  possunt,  diuidc  38513130  per  10,  que  sunt  sub  secunda  uirgula  inferiori  la- 
tere : ideo  quia  intcgralitcr  potes  fieri,  exibunt  3831313;  que  diuidc  per  3 que  sunt  sub 
tertia  uirgula  superioris  numeri, exibunt  1283771  que  sciuahis;  ideo  quia  non  possunt  diuidi 
per  aliquem  numerum  existentem  sub  aliqua  su  proscriptarum  sex  uirgularum,  ct  relinques 
quod  non  diuides  per  3,  nec  per  10,  in  quibus  modo  diuisisli:  deinde  diuidcl  145288710 
per  10,  que  sunt  iu  prima  uirgula  inferioris  numeri,  et  per  7 cl  per  9 (pie  sunt  sub 
secunda  uirgula:  quia  in  cis  integraliter  diuidi  possunt,  exibunt  2306 17;  que  multiplica 
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per  1283771,  erunt  296050410707;  que  diuides  per  onmes  alius  numeros  qui  sunt  sui)  pro- 
scriptis uirgulis,  scilicet  per  1 ° *'b  l t lluoS  al,la  secundum  supniscriptum 

aptandi  inudum,  exibunt  ■ *0 ■ *T  274  pro  summa  quesite  multiplicationis. 

Erplicit  pars  quinta  sexti  capituli . 

Incipit  sexta  de  multiplicatione  ruptorum  sine  sanis. 

Si  uolucris  multiplicare  [ per  { , multiplica  1 quod  est  super  3,  per  t quod  est  su- 
per 4,  erit  1,  quod  diuide  per  3 et  per  4 que  suut  sub  uirgulis,  hoc  est  per  ucl 

per  evilmnt  JJ  uel  hoc  csl  una  Pars  de  xn.*m  [sic)  partibus  unius  integri : unde 

potes  cognoscere  quantum  est  si  multiplicaueris  { per  {,  quantum  si  acceperis  ‘J  uel 

; et  lioc  idem  intclligas  de  omnibus  ruptis;  quia  semper  multiplicatio  cuiuslibet  rupti 

in  quemlibet  rupto  (jvc)  facit  quantum  acceptio  unius  illorum  ex  alio:  quia  cum  mul- 
tiplicatur 1 per  J,  tunc  semel  accipitur  j : ergo  cum  multiplicatur  tertia  per  quartani, 
tunc  accipitur  tertia  quarte,  et  sic  ex  multiplicatione  de  tertia  iu  quartani  prouenil  xu/ 

De  eodem . 

liem  si  uolueris  multiplicare  j per  J,  multiplica  2,  que  sunt  super  3,  per  3 que  sunt 
super  4,  erunt  c;  que  diuide  per  3 et  per  4 que  sunt  sub  uirgulis , exibunt  \ unius 
integri. 

De  eodem. 

iTem  si  uolueris  multiplicare  \ per  £ , multiplica  3 per  4 (pii  sunt  super  uirgulis, 
erunt  12,  que  diuide  per  7 et  per  9 que  sunt  sub  uirgulis,  exibunt  f-J  unius  integri, 
lioc  est  xn.m"  partes  de  sexaginta  tribus  partibus  unius  integri , que  sunt  quattuor 
partes  de  21  unius  integri.  Et  lioc  inuenies  duplici  modo.  Primus  quidem  modus  est 
ut  diuidas  12  ct  63  per  3 ; ideo  quia  liaric  diuisionem  unusquisque  eorum  integraliter 
recipit,  exibunt  4 ct  21  : unde  si  diuiseris  4 per  21,  exibunt  ^ unius  integri.  Vel  ali- 
ter debuisti  diuiderc  12  per  -5  , diuide  prius  12  per  3,  exibuut  4 : similiter  diuide  9 
per  3,  exibunt  3;  in  quibus  etiam  et  in  7 diuides  4,  exibunt  ^ , lioc  est  septima  pars 
unius  integri  , et  insuper  tertia  pars  ipsius  septime  partis,  quod  tantum  est  quantum  | 
quattuor  partes  dc  21. 

De  eodem  cum  tribus  ruptis  sub  una  uirgula. 

Si  uolueris  multiplicare  ||  per  , describe  questionem  ut  hic  ostenditur,  el  multi- 
plicabis 4 que  sunt  super  7 de  superiori  uirgula,  per  2 que  sunt  sub  eadem  uirgula, 
et  adde  1 quod  est  super  2,  erunt  9,  que  pone  super  : similiter  multiplica  3 que 
suut  super  5 de  inferiori  uirgula,  per  3 que  sunt  sub  eadem  uirgula,  et  adde  2 que 
sunt  super  ipsa  3,  erunt  n;  que  pone  super  ; et  multiplicabis  9 per  11,  erunt  99; 
que  diuides  per  2,  et  per  7,  ct  per  3,  ct  per  5,  que  sunt  sub  uirgulis,  exibunt 
unius  integri. 

Dc  eodem  cum  tribus  ruptis  sub  una  uirgula. 
liem  si  uolueris  multiplicare  tres  ruptos  sub  una  uirgula  per  tres  ruptos  qui  sint 
sub  alia  , ut  dicamus  Pcr  «Vn » describe  questionem,  ct  multiplicabis  3 qui  est 
super  11  per  suam  uirgulam,  hoc  est  pcr  s et  adde  5,  quem  pcr  2 et  adde  1,  erunt  59, 
quem  pone  super  : deinde  multiplica  7 que  est  super  13  per  suam  uirgulam,  hoc 
est  per  9,  et  adde  4;  que  pcr  3 et  adde  i,  erunt  202,  que  pone  super  ; et  multi- 
plica 59  per  202,  ed  diuide  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  utraque  uirgula,  quorum 
aptatio  est  J J J exibunt  H-hriV- 
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De  eotlem  cum  duabus  uirgu/is. 

Si  uolueris  multiplicare  {•  = per  J £,  describe  questionem  ut  liic  ostenditur;  et  mul- 
tiplica 2 que  sunt  super  3,  per  4 que  sunt  sub  secunda  uirgula,  erunt  8.  Item  mul- 
tiplica i quod  est  super  ipsa  4,  per  3 que  sunt  sub  prima  uirgula,  erunt  3;  que  adde 

cum  8 erunt  nt  que  pone  super  J-J-  : deinde  accedas  ad  i cl  multiplica  3 que  sunt 

super  3,  per  6 et  l quod  est  super  6,  per  s,  et  adde  insimul  erunt  23,  que  pone  super 

J 5 * et  multiplica  ii  per  23  erunt  233  , que  diuide  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub 
uirgrulis. 

De  eotlem  cum  duobus  ruptis  sub  unaquaque. 

F.t  si  uolucris  ponere  duos  ruptos  sub  unaquaque  uirgula,  ut  jj  ££  cum  J-J,  de- 
scribe questionem  , et  multiplica  4 que  sunt  super  7 per  suam  tlirgtdam,  hoc  est 
per  2,  et  adde  i,  erunt  9;  que  multiplica  per  8 et  per  4,  que  suut  sub  secunda  uir- 
gula eiusdem  lateris,  erunt  28«,  que  serua:  et  multiplica  3 que  suut  super  8 per  suam 
uirgulam,  scilicet  per  4 et  adde  i,  erunt  13;  que  multiplica  per  2 et  per  7,  que  sunt 
sub  prima  uirgula,  erunt  182;  que  adde  cum  2*s,  erunt  470,  que  pone  super  ipsas  uir- 
gulas superiores:  et  multiplica  similiter  eodciu  modo  reliquas  duas  uirgiilas  inferiores, 
et  habebis  in  eorum  multiplicatione  1107,  que  pone  super  ipsas  uirgulas;  et  multiplica 
470  per  1107,  et  diuide  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis;  et  habebis  quesitam 
multiplicationem:  tamen  si  uis  poles  inde  euilare,  scilicet  diuides  1407  per  7,  exibunt 
tot;  que  diuide  per  3,  exibunt  67;  que  multiplica  per  470,  erunt  31490;  que  diuide  per 
omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis,  preter  quam  per  7 et  per  3,  in  quibus  diuidisti 
1407.  Et  aptabis  proscriptos  ruptos  sub  una  uirgula,  exibunt  * | J ) *t:  per  hunc  enim 
modum  poles  multiplicare,  si  sub  uirgulis  ponerentur  tres  rupti  uel  plures. 

De  tribus  uirgulis . 

Si  indueris  multiplicare  J et  \ et  [ , per  \ et  £ et  - , describe  questionem,  et  incipe 
multiplicare  superiores  uirgulas,  scilicet  \ { } in  se  ipsas  sic:  multiplicabis  i,  quod 
est  super  3,  per  4 que  sunt  sub  secunda  uirgula;  que  per  3 que  sunt  sub  tertia,  enmt 
20;  et  multiplicabis  i quod  est  super  4 de  secunda  uirgula,  per  3 que  sunt  sub  tertia, 
et  per  3 que  sunt  sub  prima,  erunt  is ; et  multiplicabis  i quod  est  Stiper  5 tertie  uir- 
gulc  per  4 que  sunt  sub  secunda,  et  per  3 que  sunt  sub  prima,  erunt  12;  que  adde 
cum  13  et  cum  20  serua  t is,  erunt  47;  que  pone  super  J J J in  questione:  post  hoc  fa- 
cies similiter  de  j-  { f , et  habebis  in  coram  sumina  149,  que  pone  super  £ J £ ; et 
multiplicabis  47  per  149,  erunt  7003;  que  diuides  per  omnes  raptos,  et  apta  eos,  exibunt 
11»»» 

119««  19* 

De  eodem  cum  duulms  ruptis  sub  unaquaque. 

Itciii  si  uolucris  ponere  duos  ruptos  sub  unaquaque  uirgula  , ut  cl  J— ~ et  cum 
■~i  et  ~ ct  *J  , describe  questionem  , et  multiplica  primas  superiores  tres  uirgulas 
in  se  ipsas,  hoc  est  6,  que  sunt  super  11,  per  2,  et  adde  1,  erunt  13;  que  multiplica 
per  10  et  per  3,  que  sunt  sub  secunda;  que  omnia  per  9 et  per  4,  que  sunt  sub  tertia, 
enmt  14040,  que  serua:  cl  multiplica  3 que  sunt  super  10  de  secunda  uirgula  |»cr3  que 
sunt  sub  uirgula  post  ipsa,  cl  adde  2 que  suut  super  ipsa  3,  erunt  11;  que  multiplica 
per  9 et  per  4 que  suut  sub  tertia  uirgula,  et  per  2 ct  per  11  que  sunt  sub  prima, 
erunt  8712,  que  serua;  ct  multiplica  2,  que  suut  super  9 de  tertia  uirgula,  per  4 et  adde 
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3,  erunt  11;  que  multiplica  |>er  3 et  per  io  que  sunt  sub  secunda  uirgula,  et  per  s 
et  per  ii  que  sunt  sub  prima,  erunt  72C0;  que  adde  cum  8712,  et  cura  14040  seruatis, 
erunt  300lt;  que  pone  desuper  in  questione.  Deinde  multiplica  inferiores  tres  uirgulas 
in  se  ipsas;  et  erit  eorum  summa  27914,  que  pone  super  ipsas  uirgulas;  et  multiplica 
30012  per  27914,  et  diuidc  summum  multiplicationis  per  omnes  ruptos  qui  sunt  sub  uir- 
gulis;  et  habebis  quesitam  multiplicationem.  Veli  si  uolueris  inde  euitarc,  facies  secundum 
quod  superius  demonstrauimus;  et  habebis  pro  quesita  multiplicatione  j j *0  j-j,! . 

Si  nero  tres  rupti  sub  unaquaque  uirgula  ponerentur,  uel  si  plurcs  uirgule  similiter 
ponerentur  cum  integris,  uel  secundum  integros,  per  prescriplum  magisterium  omnia 
poteris  subtiliter  operari. 

Incipit  pars  septima  de  multiplicatione  numerorum  et  ruptorum 
quorum  uirge  terminantur  in  circulo. 

Si  uis  ll  et  quattuor  nonas,  et  quinque  octauas  quattuor  nonarum,  et  duas  tertias 
quinque  octauarum  de  quattuor  nonis,  que  sic  scribuntur  | 11,  multiplicare  per 

22,  et  sex  septimas  octo  nonarum  ex  iioucin  decimis,  que  sic  scribuntur  22,  de- 

scribe questionem,  et  multiplica  11  per  suam  uirgulain,  que  multiplicatio  sic:  multipli- 
cantur 11  per  9 et  adduntur  4,  ct  sunt  103  none;  que  multiplicantur  per  8,  et  sunt  824 
septuagesime  secunde;  quibus  additur  multiplicatio  de  5 in  4 que  sunt  super  uirgnni, erunt 
844  septuagesime  secunde:  quia  cum  multiplicantur  4 qnc  sunt  super  t»  per  8 proucnit  nu- 
merus, cuius  proportio  est  ad  numerum  uenientern  ex  ductis  9 iu  8,  sicut  proportio  de 
4 ad  9.  Ergo  32  sunt  J de  72.  Item  proportio  numeri  ucnicntis  ex  ductis  5 iu  4,  scilicet 
2n,  ad  mimeruin  uenientern  ex  ductis  8 in  4,  scilicet  ad  32,  est  sicut  proportio  de  5 ad 
8.  Ergo  20  que  procreantur  cx  3 iu  4 sunt  quinque  octaue  ex  quattuor  nonis  dc  72;  et 
sic  sunt  20  septuagesime  secunde:  deinde  multiplicantur  844  per  3,  ct  super  adduntur  40, 
que  prouciuunt  ex  multiplicatione  de  2 in  s;  quam  in  4 que  sunt  super  ungam,  erunt 
2372  ducentesime  sexte  x.*:  scrua  eas  super  n,  cum  eorum  proba  que  accipitur  ordine 
eodem,  scilicet  multiplicatur  proba  11  per  probam  dc  9,  ct  addatur  4,  quorum  proba  mul- 
tiplicatur per  8,  et  additur  multiplicatio  de  s iu  4,  cuius  summe  proba  multiplicatur 
per  3,  ct  additur  multiplicatio  de  2 in  3 ducta  in  4,  cuius  summe  proba  est  proba  dc 
2372;  ct  est  9 per  probam  de  11 : deinde  multiplica  22  per  suarn  uirgara,  quod  sic  fit: 
multiplicatur  22  per  io,  que  summa  multiplicatur  per  9;  que  per  7,  exibunt  138G0  sex- 
centesime trigesime;  quibus  adde  multiplicationem  de  6 iu  8;  que  in  9,  que  sunt  super 
uirgam,  scilicet  432,  erunt  14292  sexcentesime  trigesime:  scrua  eas  super  22,  cum  eorum 
proba  que  est  3;  ct  multiplica  2372  per  14292,  ct  diuides  summam  per  oinnes  ruptos, 
qui  sunt  sub  ambabus  uirgis;  tamen  cuitabis  que  euitarc  poterunt;  ct  habebis  summam 
p rescripte  multiplicationis  270. 

Et  si  J-J-J»  in  portes  unius  numeri  redigere  uis,  hoc  dupliciter  facere  demonstrabo: 
multiplica  primum  9 per  s;  que  per  3,  erunt  2ic;  de  quibus  fac  columnam,  ct  accipe  cx 
eis  erunt  9c;  de  quibus  accipe  erunt  60;  de  quibus  accipe  f,  erunt  40:  adde  itaque 
96  et  ce  ct  40,  erunt  196;  que  diuidc  per  210,  exibunt  JJ,  lioc  est  £|:  uel  aliter  multi- 
plica 4 que  sunt  super  9 per  8,  ct  adde  multiplicationem  dc  5 in  4,  erunt  52;  que  mul- 
tiplica per  2,  et  addo  liiiiltiplirutioiiem  dc  2 in  5;  quam  in  4,  scilicet  40,  erunt  simi- 
liter «96  per  quartam  dc  8 que  sunt  sub  uirga,  ct  per  3 ct  per  9,  exibunt  similiter  J*. 
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Item  si  4fr*t  *n  palles  unius  integri  numeri  redigere  uis,  multiplica  o per  8,  que  per 
9,  scilicet  eu  que  super  uirgam,  crunl  432;  que  diuidc  j>er  numeros  qui  sunt  sub  uirga, 
et  euitabis  quod  euitaii  poterit,  exibunt  JJ,  hoc  est  . Et  si  per  aJ-J multi* 
plicare  uis,  pone  ut  in  margine  cernitur;  et  multiplica  inuenta  196,  scilicet  uumerum 
superioris  uirge  per  432,  scilicet  per  numerum  inferioris;  et  diuide  summam  per  omnes 
numeros  qui  sunt  sub  utraque;  et  euita,  exibunt  **  . 

Si  uis  multiplicare  il  et  septeni  decimas,  et  quattuor  nonas  septem  decimarum,  et  tres 
octauas  quattuor  nonarum  .septem  decimarum,  et  quinque  undecimas,  et  quinque  sextas 
quinque  xiar,im,  et  tres  quartas  quinque  sextarum  quiuquc  xi*r“"  per  **,  et  tres  octauas 
quattuor  nonarum  septem  decimarum,  et  tres  quartas  quinque  sextarum  quinque  unde- 
cimarum, descrilie  hoc  ut  cernis  in  margine;  et  multiplica  ii  per  16  et  adde  7;  que 
per  9 et  adde  quater  septem;  que  per  8 et  adde  ter  4 uicibus  7,  erunt  873*;  que  |»er 
It;  que  per  6;  que  per  4 que  sunt  sub  alia  uirgtila,  erunt  2305248.  Et  multiplica  5 que 
sunt  super  it  per  6,  et  adde  quinquies  5;  que  per  4,  et  adde  ter  5 quinquies,  scilicet 
multiplicationem  numerorum  qui  sunt  super  uirgam,  erunt  sus;  que  multiplica  per  nu- 
meros qui  sunt  sub  prima  uirga,  scilicet  per  8;  que  per  9;  que  per  io,  erunt  21*400, 
que  adde  cum  alio  iuueuto  numero,  erunt  2317648,  que  pone  super  n,  quorum  proba  per 
7 est  o:  et  multiplica  22  per  suas  uirgas,  scilicet  per  io;  que  per  o;  que  per  8,  et  adde 
multiplicationem  de  3 in  4 ductam  in  7,  scilicet  »4,  erunt  159*4,  que  multiplica  per  11; 
que  per  0;  que  per  4,  erunt  4*03936.  Cum  quibus  adde  multiplicationem  numeri  secunde 
uirge  in  numeros  qui  sunt  sub  prima  uirga,  scilicet  de  75  in  8;  que  in  9;  que  iu  10. 
Nam  75  procreatur  ex  tribus  | ductis  iu  5;  quibus  iu  5,  que  sunt  super  uirgam,  erunt 
54000,  que  adde  cum  4203936,  erunt  4257936,  que  serua  super  22,  (piorum  proba  est  4: 
deinde  multiplica  numerum  positum  super  11  per  numerum  positum  super  22,  et  diuides 
summam  per  onutes  numeros  qui  sunt  sub  uirgis,  et  euitanda  euita;  et  habebis  que- 
sita  ut  in  questione  ostenditur. 

Incipit  pars  septima  sexti  capituli  de  multiplicatione  partium  numerorum 

cum  ruptis. 

Si  uolueris  multiplicare  f de  ± 29,  que  sic  scribuntur  ± 29  , \ cum  fi  de  f 38,  que 
sic  scribuntur  f 38  ^ : describe  questionem  ut  hic  ostenditur.  Et  multiplica  29  per 
suam  uirgulant  que  est  cis  retro,  scilicel  per  7,  et  adde  4,  erunt  207;  que  multiplica 
per  3,  que  sunt  super  aliam  uirgulam  que  est  ante  ipsam,  scilicel  super  5,  erunt  C21, 
que  pone  super  f *fl  J : similiter  multiplica  38  per  suam  uirgulam  que  est  eis  retro  , 
scilicet  per  3,  et  adde  2,  erunt  116;  que  multiplica  per  c que  sunt  super  11,  erunt  696, 
que  pone  super  - 38  Et  multiplica  621  per  tertiam  de  696,  et  diuides  per  omnes  re- 
liquos ruptos  utriusque  lateris,  scilicel  per  ; et  habebis  pro  suinma  quesite  mul- 
tiplicationis 374. 

Pe  eodem. 

liem  si  J -f  dc  f f 33,  que  sic  scribuntur  f * 33  uolueris  multiplicare  per  de  ~ 

1 241  , que  sic  scribuntur  ~ \ 244  describe  ea  ut  iu  hac  margine  cernitur;  et  mul- 
tiplica 33  per  suam  uirgulam  que  eis  retro,  scilicet  per  9,  et  adde  5;  que  per  7,  et  adde 

2 erunt  2H6:  deinde  multiplica  3 que  sunt  super  4 per  5 et  «,  quod  est  super  5,  per 
4,  erant  19,  quod  est  numerus  ipsarum  duarum  uirgularum,  que  sunt  ante  ipsa  33,  que 
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per  19,  multiplica  111«,  erunt  40104,  que  super  pone  33  { quorum  pensa  per  13,  or- 
dine  quo  niultiplicauimus,  accepta  est  8;  que  8 pone  super  40204  in  questione.  Item 
multiplica  244  per  suas  uirgulas  que  sunt  retro  eis,  scilicet  |»er  6,  et  adde  5;  que  per 
ii,  et  adde  multiplicationem  de  i quod  est  super  n in  6,  erunt  16103;  que  multiplica 
per  numerum  uirgule  que  est  ante  ipsa  214,  scilicet  per  13,  que  surgunt  ex  multipli- 
catione de  3,  que  sunt  super  7 in  4,  ipso  i super  addito,  quod  est  super  4,  erunt  210145, 
que  pone  super  244  et  suas  uirgulas.  Et  super  ipsa  pone  0,  quod  est  pensa  ipsorum  per 
13;  et  multiplica  40304  per  210143,  et  diuidc  summam  multiplicationis  per  omnes  ruptos 
qui  sunt  sub  omnibus  uirgulis.  Et  sic  habebis  quesitam  multiplicationem.  Sed  ut  modus 
euitandi  in  hac  retineatur  multiplicatione,  diuides  40204  per  4 que  sunt  sub  una  pro- 
scriptarum uirgulamm,  exibunt  10051,  que  scrua;  cum  non  possit  ex  cis  amplius  euitari. 
Item  diuidc  210145  per  5,  que  sunt  sub  alia  uirgula,  exibunt  42029;  per  que  multiplica  10051, 
et  diuides  per  omnes  alios  ruptos,  exibunt  J J J J 3628. 

Pe  eodem  cum  pluribus  ruptis. 

hem  si  uolueris  multiplicare  ~ * de  ~ ~|  41  per  | { | de  23,  describe  que- 
stionem , ct  incipias  multiplicaro  42  per  suas  uirgulas  que  sunt  eis  retro,  erunt  30644; 
et  accipe  f-J-J  » ct  inuenias  numerum  ipsorum  ruptorum,  scilicet  multiplica  5 que  sunt 
super  9 per  8,  et  adde  3;  que  per:,  cl  adde  2,  erunt  303;  per  que  multiplica  30614,  erunt 
9283132 : deinde  ut  inuenias  numerum  inferioris  lateris,  multiplicabis  331  per  suam  uir- 
gulam  que  est  eis  retro,  uideliccl  per  11,  ct  adde  3,  que  sunt  super  ipsa  11;  que  mul- 
tiplica per  5 et  per  3,  qui  sunt  sub  eadem  uirgula,  ct  desuper  adde  2 que  sunt  super 
ipsa  3,  erunt  54662;  ct  reperias  numerum  de  j { {,  qui  est  479;  per  que  multiplica  54602, 
erunt  26tft309*;  que  pone  super  331  ct  suis  uirgulis;  et  multiplica  9285132  per  26183098, 
cl  diuidc  per  omnes  ruptos  qui  sunt  sub  omnibus  uirgulis,  et  cuita  inde  ea  que  euitari 
poterunt;  ct  habebis  pro  quesita  multiplicatione,  ut  hic  ostenditur,  * * * ] * t*0 ,70  t\  tT,  8112. 

Incipit  capitulum  septimum  de  aditione  et  ejetraefione  et  diuisione  numerorum 
cum  ruptis  ct  de  reductione  plurium  parcium  in  singulis  partibus. 

Septimum  itaque  capitulum  in  partes  sex  diuidimus.  In  prima  quarum  addictionem 
unius  uirgule  cum  alia  , nec  non  extractionem  unius  uirgule  dc  alia  demonstrabimus 
cl  diuisionem  unius  uirgule  per  aliam. 

Iu  secunda  addictionem  et  extractionem  duarum  uirgulamm  cum  duabus,  ct  dc  di- 
uisione earum  ad  inuiccm. 

In  tertia  diulsioncm  integrorum  numerorum  per  integros  ct  ruptos  et  eorum  contrarium. 

In  quarta  additionem  ct  extractionem  et  diuisioucni  integrorum  numerorum  cum  ru- 
ptis cum  integris  ct  ruptis. 

I11  quinta  autem  addictationcs  extractiones  seu  dinisiones  partium  numerorum  cum  ru- 
ptis edocebimus. 

In  ultima  quoque  reductiones  plurium  partium  in  singulis  partibus  ostendemus. 

De  aditione  J cum  J . 

Si  uolueris  addere  ~ cum  {,  hoc  te  dupliciter  facere  docemus:  primum  quidem  secundum 
uulgi  modum.  Inuenias  in  quo  numero  reperiatur  j et  J,  qui  numerus  sic  inucnitur:  mul- 
tiplica 3 per  4,  que  sunt  sub  uirgulis,  erunt  12,  in  | quibus  reperiuntur  J j;  ct  ideo  accipe 
tertiam  partem  eorum,  que  est  4,  et  quartam  partem  que  est  3;  ct  adde  ea  insimul,  erunt 
7;  que  diuidc  per  12,  exibunt  hoc  est  septem  partes  duodecimis  partibus  unius  integri. 


i|i*tr*m  ....  ruUixt  * |f«l.  26 
> rrta.  It  il  12-20;  fag-  62,  itu. 

43  — pjg.  63,  lio.  13)- 


H w 


I 8 

i 4 


lTPtn  . ..  3112  * (M.  26-rr'r, 
1.0  22-2y.  jwg  6S.  1,1.  1V2S 


9 0 8_  I i » 

i i it  t * t • 

4-5-iJLL.l — I — * — * — Lg|  is' 
!*  i t > ■)  i u io  ti  n 


Digilized  by  Google 


f,4 

,Trtll  4r  i , fM>  ti  r,.  Irein  aliler  describe  } ji»  hunc  modum;  ct  multiplica  i,  quod  est  super  3 per  4,  erunt 

n#.  Uu.  $>fti  !►*«  Hi,  u«.  1-7^  4;  que  pone  super  i , ct  l quod  est  super  4,  multiplica  per  3,  erunt  3;  que  pone 

super  {,  et  adde  ea  insimul,  erunt  7;  que  diuide  per  3 et  per  4 que  sunt  suh  uirgulis, 
hoc*  est  per  u,  exibunt  similiter  ~ pro  eorum  iunctionc:  ct  scias  quia  tale  est  addere 
J cum  {,  quale  est  dicere  [ J , que  partes  sunt  unius  integri:  sunt  enim  ^ unius  in* 
tegri;  et  sic  intclligas  de  omnibus  ruptorum  additationilms. 

De  e jct ratione  j de  | . 

Kt  si  nolueris  \ de  J extrahere:  tria  que  sunt  super  J,  hoc  est  quartam  de  ii,  extrahe 
de  4,  que  sunt  super  hoc:  est  de  tertia  dc  12,  remanebit  l;  quod  diuide  per  fi  in- 
ucuta,  uel  per  3 et  per  4 «pie  sunt  suh  uirgis,  exibit  pro  residuo  dicte  extractionis  j-, 
hoc  est  J*.  Kt  si  J por  J diuiderc  uis,  diuide  4 que  sunt  super  | per  3,  ct  halndus 

J I pro  eo  cpiod  c ontigit  integre  parti.  Verbi  gratia:  proportio  de  J ad  { est  sicut  pro- 

portio duodcciipli  de  * ad  duodecuplum  dc  hoc*  est  sicut  4 est  ad  3,  ita  { est  ad  {. 
Ouare  diuisio  J per  \ proiieuit  illud  quud  ex  diuisls  4 per  3:  uel  aliter,  cum  dicitur: 
diuide  \ per  J,  tunc  iulelligitur  quarte  parti  configere  tertiam  integri.  Quare  quadruplo 
quarte  partis  , seilicet  parti  integre  contigit  quadruplum  unius  tertie  , scilicet  J l,  ut 
prodixi.  Kt  si  | per  ‘ diuiderc  uis  ut  scius  quid  inde  contingat  uni  parti  integre,  di- 
uide 3 positu  super  J-  per  4 posita  super  -J,  exibunt  * : nam  proportio  de  | ad  J est 
sicut  proportio  de  3 ad  4,  uel  cum  tcrlic  parti  contingit  J tribus  tertiis,  scilicet  parll 
integre  contingent  | . 

i»*n»  ...  n * • r*-  Item  si  indueris  addere  ' cum  | , inuenias  similiter  iu  quo  numero  reperiantur  r | 

,1.1,  Ii».  IS-l!';  |ip  61  . l*o.  ......  * i • r ■ • 

2i  «'  sic:  multiplicabis  3 per  5 que  sunt  sub  ungulis,  erunt  is;  et  m ipso  numero  reponuntur 

l | : quare  accipe  f de  15,  que  sunt  io,  et  J dc  13,  que  sunt  12,  ct  adde  insimul  erunt  22; 
que  diuide  per  15,  exibit  -j  i pro  adiunctiono  dc  J et  J . 

I rem  aliter  describes  J f ut  in  margine  ostenditur;  et  multiplica  2 que  sunt  super 
3 per  5,  erunt  io;  que  pone  super  J,  et  4 que  sunt  super  5 per  3,  enuil  12;  que  pone 
super  \ in  questione.  Adde  ergo  io  cum  12,  erunt  22  ut  supra;  que  diuide  per  ruptos 
qui  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  per  {j,  exibunt  i,  ut  in  questione  ostenditur,  hoc  est 
-f*  i,  ut  per  alium  modum  repertum  est. 

L*  e rura  si  J de  J extrahere  nolueris,  inucnies  io  et  12  superius  repertis  per  qualem 
nolueris  modum  descriptis  duobus  modis;  et  extrahe  io  de  12,  remanent  2;  que  diuide 
per  ruptos,  u i delice  t per  JJ,  exibunt  •*,  hoc  est  ~ pro  residuo  quesite  extractionis.  Kt 
si  j per  f diuiderc  uis,  diuide  12  j>er  io,  exibit  { i ; ct  tot  contingit  unius  parti  in- 
tegre ex  ipsa  diuisione.  Kt  si  | per  diuiderc  uls,  diuide  10  per  12,  exibunt  |. 
jUUUtio  ile  | cum  — . 

liem  .si  uolucrls  addere  * cum  reperies  similiter  in  quali  uumero  reperiantur  | ct 
: multiplicabis  ergo  6 per  io,  emnt  co:  reperiuntur  etiam  et  in  minori  numero  quam 
M.  Et  hic  contingit  propter  cnmunitatcm  quam  habet  c cum  10,  uidclicct  quia  uter- 
que numerus  integraliter  per  2 diuiditur.  Vnde  diuidas  go  j>cr  2,  exibunt  30,  in  quibus 
etiam  reperiuntur  f ct  |K>tes  enim  hec  30  aliler  reperirc  , uidelicet  ut  multiplices 
6 per  medietatem  dc  to,  scilicet  per  5,  et  erunt  30;  uel  multiplica  10  per  medietatem 
de  6,  lior  est  per  3,  ct  erunt  similiter  30;  ct  accipe  J de  30,  que  sunt  15,  et  adde  cum 
-T-  de  30,  que  sunt  21,  erunt  46;  que  diuide  per  30,  exibit  JJ  1,  hoc  est  £1. 
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De.  eodem  aliter. 

Itcih  alitor  describe  sic  |;  et  quia  o cum  10,  que  sunt  sub  uirgulis,  habent  co- 
munem  regulam  , scilicet  2 , diuidc  10  per  2,  exibunt  5 ; in  quibus  multiplici  5,  que 
sunt  super  6,  erunt  25,  sicuti  superius  pix»  f dc  30  reperta  fuerunt.  Item  diuidc  c per 
eadem  2,  exibunt  3,  que  pone  sub  o;  iu  quibus  multiplica  7 que  sunt  super  io,  exibunt 
21  pro  ^ de  30:  adde  ergo  21  cum  25,  erunt  4«;  que  diuidc  per  medietatem  de  io,  et 
per  6,  hoc  est  per  JJ,  ucl  per  medietatem  de  6 et  per  io,  lioc  est  per  exibit  £-p0i , 
quod  tantum  est  quantum  JJ  l,  uel  quantum  ,V  t. 

Extractio  de  de 

U Erum  si  ^ dc  | extrahere  uolucris,  reperies  proscripta  21  ct  25,  et  extrahe  2t  dc  23, 
remanent  4;  que  diuidc  per  30  , Ucl  per  ipsorum  regulam,  que  est  exibit  U pro 
residuo  quesite  extractionis.  Et  si  | per  -0  diuidere  uis,  diuidc  25  per  21,  exibit  i. 
Et  si  jj  uis  diuidere  per  j , diuidc  21  per  25,  exibunt  f-y 

Additio  j cum  | . 

ltvrsus  si  uolueris  addere  J cum  | , iiniciiias  in  quo  numero  reperitinlur  J et  quod 
sic  j invenitur:  quia  3 sunt  comunis  regula  dc  o et  dc  o,  diuidc  o j»er  3,  exibunt  2; 
que  multiplica  per  9,  erunt  t»;  uel  diuidc  9 per  3,  exibunt  3;  que  multiplica  per  e,  erunt 
similiter  i»,  in  quibus  reperiuntur  : unde  accipe  J de  is,  que  est  3,  ct  adde  cum 
J de  18,  que  sunt  10,  erunt  13;  que  diuidc  per  regulam  de  18,  exibant  {-J  : ucl  aliter 
describe  ruptos,  ut  hic  ostenditur;  ct  multiplica  1,  quod  est  super  e,  per  tertiam  dc  9 
propter  coniuticm  regulam  ipsorum,  erunt  3 , que  pone  super  [•;  et  multiplica  3 que 
sunt  super  9 per  tertiam  de  0,  scilicet  per  2,  erunt  10,  «pie  pone  super  J et  adde  3 cum 
10,  erunt  13;  que  diuidc  per  tertiam  multiplicationis  dc  0 in  9,  hoc  est  per  18,  exibunt 
5-5  pro  iunclione  ipsorum,  ut  in  questione  ostenditur. 

Extractio  6 de  \ . 

LrErum  si  i de  J extrahere  uolueris,  reperies  proscripta  3 ct  10;  ct  extrahe  3 dc  io, 
remanebunt  t;  que  prescripta  ratione  diuidc  per  18  , ucl  per  ipsorum  regulam  que 
est  exibunt  pro  residuo  dicte  extractionis.  Et  si  -J  'per  ~ diuidere  uis,  diuidc  10 
per  3,  que  sunt  super  J,  exibunt  J 3.  Et  si  J per  - diuidere  uis,  diuidc  3 per  10,  exi- 
bunt 

Pars  secunda  de  additione  et  extractione  duorum  ruptorum  adiunctionc 
et  de  eorum  diurno  ne. 

Si  uolueris  addere  J {■  cum  { \ , uiclede  } J { J in  quo  numerp  reperiantur,  quod 
sic  uideudum  est:  multiplica  insimul  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis,  uidclicet  3 per  4; 
que  per  5;  que  per  7,  erunt  420,  que  est  minimus  comniensuratus  proscriptorum  nu- 
merorum, hoc  est  quod  est  minor  numerus,  in  quo  reperiuntur  proscripti  rupti;  ideo 
quia  11011  habent  aliquam  romuncra  regulam  ad  inuiceiu.  Accipe  ergo  f dc  420,  que  est 
140,  et  adde  cum  quarta  de.  eisdem  420,  que  in  los,  et  cum  quinta  que  est  84,  et  cum 
septima  que  est  00,  erunt  389;  quem  diuidc  per  420,  exibunt  pro  iunctione  proscri- 
ptorum ruptorum.  Et  est  idem  cum  queritur  de  f f j f que  |»artcs  sint  unius  integri. 
Possumus  ctiini  aliter  secundum  magisterium  numerorum  addere  | j cum  | -5,  uidelicct 
quod  describantur  rupti  secundum  quoti  hic  cernuntur;  et  multiplica  1 quod  est  super 
3 per  4,  et  1 quoti  est  super  4 per  3,  erunt  7;  que  multiplica  per  5,  et  per  7,  que 
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sunt  sui)  aliis  duabus  ningulis  alterius  lateris,  erunt  SIS,  que  sunt  ; j de  12').  ut  su- 
perius inueiiinius  : pone  ergo  243  super  ) \ in  questione ; deinde  aecedas  ad  l { ; et 
multiplica  t,  quod  est  super  5 per  7,  et  t quod  est  super  7 per  5,  eruut  is;  que  mul- 
tiplica per  ] et  per  4,  que  sunt  sub  uirgulis,  erunt  144,  que  sunt  ■)  ) de  410  : pone 
ergo  144  super  i |,  cl  adde  144  cum  sis,  erunt  38»;  que  diuide  per  ruptos,  uidelicet 
per  5-jv*,  et  apta  proscriptus  ruptos,  exibunt  J4-  *„■ , que  cquanlur  j-|-J . 

Eitractiu  de  { J ile  j j. 

Si  ucro  7 i d®  t « extrahere  nolueris,  reperies  proscripta  14S  ct  1 44  per  rqualcm  uo- 
lueris  modum  de  duobus  proscriptis  modis;  et  extrahe  144  de  215  , rcinanchunt  tot;  que 
supra  proscripta  ratione  diuide  per  exibunt  j?  pro  residuo  dicte  extractionis. 

Et  si  ) ) per  i ‘ diuidere  uis,  diuide  215  per  regulam  de  144,  exibunt  i-J-J  t.  Et  si  144 
jier  regulam  de  sii  diuiseris,  habebis  J-J|  pro  eo  quod  contingit  iutegre  parti  ex  diui- 
sione  f ) in  J {,  ut  in  questione  ostenditur. 

Additio  de  ’ | cum  j J. 

Irem  si  nolueris  addere  } { cum  ; ;,  reperies  numerum  in  quo  repcrianlur  rupti,  eril- 
que  2520,  qui  exiit  ex  multiplicatione  quattuor  numerorum  qui  sunt  sub  uirgulis;  et 
non  reperiuntur  in  minore  numero,  eo  quod  non  balicnt  aliquam  comunem  regulam  ad 
inuicem:  et  accipe  J de  2520,  que  sunt  ISIS,  ct  adde  cum  ’ de  2520,  que  sunt  720,  erunt 
2232,  que  senia,  liem  accipe  | } de  2520,  que  sunt  ISO»,  que  adde  cum  2231  scruatis,  erant 
3737;  que  diuide  per  regulam  de  2520,  que  est  |4-jy0,  exibit  ,*,!■  Item  aliter  describe 
ruptos,  ut  inferius  ccniitur;  ct  incipias  a | ; sic:  multiplicabis  3,  que  sunt  super  5,  per 
7,  que  sunt  sub  uirgula,  erunt  21.  Item  multiplicabis  1,  que  sunt  sujwr  7,  per  5,  erunt 
10,  que  addes  cum  21,  erant  31;  que  multiplicabis  per  alios  raptos,  uidelicet  per  s et 
per  0,  lior  est  per  72,  exibunt  2232,  ut  per  ? f de  2520  superius  reperta  sunt:  pone  ergo 
2232  super  | i , ct  accedas  ad  j j ; et  multiplica  3,  que  sunt  super  s per  »,  ct  2,  que 
sunt  super  0,  per  8,  et  adde  insimul,  erunt  43;  que  multiplica  per  alios  ruptos,  uide- 
licet per  5 et  ]>cr  7,  erunt  1505,  ut  superius  pro  | J de  ssso  inucnimus  : pone  ergo 
1805  super  | f : deinde  adde  isos  cum  2232,  erunt  3737;  que  diuide  per  omnes  numeros 
qui  sunt  sub  uirgulis,  ct  aptabis  eos,  exibit  similiter  I rp/o 1 ■ I 

Extractio  j ; de  f }. 

Si  autem  f f de  t extrahere  uolueris,  reperies  proscripta  2232  et  1505,  et  extrahes  1505 
dc  2232,  remanebunt  727  ; que  proscripta  ratione  diuide  per  | * exibunt  { * * * , 
ut  in  hac  alia  cernitur  descriptione.  Et  si ! J per  - ) diuidere  uis, diuide  2232  per  regulam 
de  1505, et  primus  contrarium  facies  contrariuin;et  habebis  optata, ut  in  questione  cernitur. 

Additio  J J cum  { ). 

Irem  si  uolueris  addere  jj  cum  ■;  J,  inuenies  numerum  in  quo  reperiantur  proscripti 
rupti.  Eritquc  00, qui  numerus  rcpcrilur  ex  multiplicatione  de  3 in  4 et  in  5;  et  non  oportet 
ut  multiplicentur  60  per  6 propter  comunitatcm  regule,  quam  habent  6 cum  3 ct  cum 
4:  tota  enim  3 sunt  coraunia  eisdem  0:  quare  non  opportet  ut  multiplicentur  00  nisi  per 
tertiam  de  0,  que  est  2,  nec  etiam  per  ipsa  t oportet  60  multiplicare;  quia  2 stml  in  regula 
de  4:  ct  ut  hoc  dicam  promptius:  regula  de  6 est  i*.  Ideo  non  repetimus  3,  neque  2 in 
multiplicatione, que  sunt  regula  de  0 propter  3 ct  4, que  mulliplicauimus  4 cum  habuimus 
co.  Iu  omni  enim  numero,  in  quo  reperiuntur  ) j,  roperietur  etiam  {:  accipe  itaque  j 5 
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| J de  oo,  et  adde  insimul,  erunt  57;  que  diuide  per  go,  exibunt  JJ:  sed  quia  57  cum  go 
habent  comuncm  regulam, scilicet  j, possumus  lias  pulchrius  dicere,  uidelicct  ut  diuidas 
57  per  3, exibunt  19: similiter  diuide  60  per  eadem  3,  exibunt  20;in  quibus  diuide  19,  exibunt 
",  que  sunt  unum  integrum  minus  uigesima.  Itera  aliter  describe  raptos  ut  hic  ostenditur; 
et  incipias  a { j,  et  multiplicabis  l,  quod  est  supera,  per  4,  et  i,  quod  est  super  4,  per 
a,  erunt  7;  que  multiplica  per  5 que  sunt  sub  uirgula,  erunt  35,  que  deberes  multiplicare 
per  G,  nisi  relinqueres  propter  comitatem,  quam  habes  g cum  J -J  : pone  ergo  35  super 
I it  que  sunt  \ £ de  co:  deinde  multiplica  l,  quod  est  super  5,  per  6,  et  t,  quod  est  super  G, 
per  3,  erunt  li,que  deberes  multiplicare  per  3 et  per  4:scd  relinques  quod  non  multiplicabis 
per  3;  quia  sunt  in  regula  dc  6,  neque  per  a,  que  sunt  in  regula  dc  4;  cum  sim  similiter 
in  regula  dc  6:  ergo  multiplicabis  prescripta  ii  per  2 que  remanent  dc  4,  erunt  22,  que 
sunt  { \ de  co:  pones  ergo  22  super  | f,ct  addes  22  cum  35, erunt  57,  ut  superius  inuciiimus: 
et  diuide  ipsa  per  quia  pero  non  debes  diuidere  cos,  co  quia  nos  relinquimus  ea  iri 
multiplicatione  utriusque  lateris,  ct  aptabis  proscriptos  ruptos,  exibunt  hoc  est  J|, 
ut  in  questione  ostenditur. 

Dicam  aliter  et  apertius  in  reperiendis  suprascriptis  35  ct  32.  Multiplica  3 peri,  que 
sunt  sub  uirgis  ab  una  parte,  erunt  12:  scrua  ea  in  manu  dextera;  ct  multiplica  5 per 
fi,  que  sunt  sub  aliis  duabus  uirgis  alterius  lateris,  erunt  30,  que  scrua  in  sinistra;et  diuide 
utrumque  numerorum  scruatorum  iu  manibus  per  maximam  comuuem  mensuram  eorum 
que  est  6,  exibunt  in  manu  dextra  2,  et  in  sinistra  5:  pones  2 sub  > et  5 sub  | {;  ct 
multiplicabis  reperta  7 per  5 posita  sub  | -j,  et  ll  per  2 posita  sub  \ J;  et  habebis  35 
ct  22;  quorum  summam,  scilicet  57,  diuide  per  numeros,  qui  sunt  sub  uirgis  unius  lateris, 
et  per  numerum  positura  sub  aliis,  scilicet  per  5 et  per  e ct  per  2 aut  per  3,  ct  per 
4 et  per.  5,  hoc  est  per  regulam  de  60. 

Extratio  £ £ dc  J ] 

Si  autem  J i de  J-  i extrahere  uolueris,  reperies  prescripta  35  et  22,  ct  extrahes  22  de 
35,  remanebunt  n;  que  diuide  suprascripta  ratione  per  exibunt  j-po  I)ro  residuo  dicte 
extractionis.  “ * 

Additio  f l cum  J 

iTcm  si  uolueris  addere  | cum  J f,  reperias  numerum  in  quo  reperiantur  rupti 
proscripti,  eritque  315;  qui  numerus  exit  ex  multiplicatione  ruptorum,  cuitatis  tamen 
inde  3,  que  sunt  corounls  regula  de  9 et  de  3;  que  non  oportet  repetere  iu  multipli- 
catione, ideo  quia  { et  ~ reperiuntur  in  9:  unde  omnis  numerus,  qui  babet  , habet 
similiter  ct  { : accipe  ergo  { de  315,  que  sunt  210,  ct  adde  cum  { corumdem,  que  est 
45,  erunt  255,  que  senta:  ct  accipc  J f de  eisdem  315,  que  sunt  234,  et  adde  cum  255, 
erunt  4S9;  que  diuide  per  regulam  dc  315,  que  est  exibit  *• 

Aliter  secundum  artem  descrilie  ruptos  ut  hic  ostenditur,  et  incipias  a \ - : multi- 
plica 2 que  snnt  super  3 per  7,  ct  l quod  est  super  7 per  3,  et  adde  insimul,  erunt 
17;  que  multiplica  per  5,  erunt  85;  que  multiplica  per  tertiam  de  9,  hoc  est  per  3,  pro- 
pter comitatem  regule  quam  habet  3,  que  sunt  sub  uirgula  cum  9 ; eritque  multipli- 
catio illa  255,  que  sunt  \ \ de  315,  ut  superius  inuenimus.  Pones  ergo  255  super  { | , 
et  accedas  ad  } \ multiplicandos,  que  sunt  super 5,  per  9 ct  1,  que  sunt  super  9,  per 
s,  erunt  32;  que  multiplica  per  7,  erunt  234,  ut  superius  pro  J f de  315  reperta  sunt: 
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que  234  non  oportet  multiplicare  j>er  3,  que  sunt  snb  uirgula  propter  comitatem  pro- 
dictam, quam  habet  3 cum  »:  ponas  igitur  334  super  J *,  et  adde  234  cum  235,  erunt  489; 
que  diuide  per  -JyJ,  que  sunt  sub  uirguiis,  et  relinquas  3 quod  non  Uiuidcs  j»er  ipsa; 
ideo  quia  in  multiplicatione  utrarumque  partium  reliquisti  quini  non  multiplicasti  per 
3:  quare  summam  j junctionis  ipsarum  partium  uou  debes  diuidere  per  3;  sed  debes  eain 
diuidere  per  alios  ruptos,  cum  jier  ipsos  multiplicasti,  exibit  l,  ut  superius. 

Extractio  J -*  de  } | . 

Si  autem  J } dc  ] ] extrahere  nolueris,  reperies  proscripta  2.55  et  234:  extrahes  234 
de  255,  remanebunt  21,  que  diuide  suprascripta  ratione  jwr  *"■£  tantum  prius  diuidas 
per  7 et  per  9,  quam  per  5:  ideo  quia  21  integralitcr  ditiiditur  per  7 et  per  3,  que  sunt 
de  regula  ipsorum  9,  exibunt  pro  residuo  dicte  extractionis,  hoc  est  ‘J:  de  diuisione 
autem  eorum  ad  iuuicem  fac  ut  supra. 

Additio  de  -J  l cum  | . 

Rvrsus  si  nolueris  addere  J | cum  ~ | » multiplica  numeros,  qui  sunt  sub  uirgulis, 
scilicet  4 j»er  5,  erunt  20;  que  per  9,  erunt  jho;  que  iko  non  oportet  multiplicare  jier 
io,  cum  in  iso  reperialur  Ouarc  accipies  J \ de  iso,  scilicet  171,  et  addes  ea  cum 

J de  iso,  scilicet  cum  58,  erunt  229,  que  diuide  per  iso,  exibit  i. 

A l i t c r describe  ruptos,  et  multiplica  3,  que  sunt  super  4,  per  5 et  i,  quod  est  super 
5 per  4,  erunt  19;  que  multiplica  per  9,  erunt  m,  que  relinque  multiplicare  per  io  pro- 
pter comitatem  quam  habent  etini  5 et  cum  4 : pone  ergo  ni  super  J-J ; quia  ijisa 
sunt  | { de  180  : deinde  multiplica  2,  que  sunt  super  »,  per  10  cl  1,  quod  est  super 
io  per  9,  erunt  29;  que  multiplica  per  2,  ct  relinques  comitatem  quaiu  habet  io  cum 
4 et  cum  3,  eruat  58,  que  sunt  -f-#  J de  l8u:  adde  ergo  58  cum  471,  erunt  229;  que  diuide 
per  ruptos,  qui  sunt  in  uuo  latere,  et  per  ruptum  alterius  lateris,  qui  multiplicatur  iu 
multiplicatione,  lioc  est,  aut  per  4 et  per  3 que  sunt  in  uno  latere,  ct  per  o que  sunt 
in  alio  latere,  in  quibus  multiplicamus  superius  19:  ucl  diuides  per  9 ct  |>er  10,  que  sunt 
ex  altero  latere,  et  per  2 que  sumpsimus  ex  alio  latere  in  multiplicatione,  in  quibus 
uidelicet  imiltiplicauimus  29;  nam  ucl  j~#  unum  est,  et  una  queque  ipsarum  uir- 
gularum  est  regula  dc  iso,  exibit  i. 

N.un  si  ± f dc  { j extrahere  uolueris,  reperies  proscripta  ni  ct  58,  ct  extrahes  58 
de  ni,  remanebunt  2 43;  que  diuide  suprascripta  ratione  per  exibunt  J-Jt#  P™  re- 
siduo dicte  extractionis.  Et  si  ea  ad  iuuicem  diuidere  uis,  fac  ut  supra.  Volo  demon- 
strare modum  inueuictidi  minimum  mensuratum  datorum  quollibet  numerorum  : ut  si 
uis  inuenire  niimeruni,  iu  quo  reperiantur  ^ } f f i I I ! { » multiplica  maiorem  nu- 
merum, qui  est  sub  uirga  per  sequentem;  cum  non  sint  comunicantes,  scilicet  io  per 
9,  erant  90.  Que  multiplica  per  comitatem  quam  liabeut  cum  8,  scilicet  per  medieta- 
tem coram;  cum  binarius  sit  eorum  comunis  mensura,  erunt  3C0;  que  multiplica  per 
7;  cum  nulla  sit  euilatio  inter  ea,  erunt  2320,  que  non  oportet  multiplicare  per  6;  cum 
ipsorum  regula  sit  que  partes  sunt  ex  partibus  numerorum  multiplicatorum.  Nam  i 
est  dc  regula  dc  io,  que  regula  est  fji  cl  J est  de  regula  de  9:  neque  otiuiu  multipli- 
canda suut  2520  per  5;  cum  5 sint  dc  regula  dc  to,  nec  etiam  per  4,  uel  per  2 sunt 
multiplicanda;  cum  sint  in  regula  dc  8.  Similiter  nec  per  3 ojiortet  multiplicare  2320; 
cum  sint  de  regula  de  9 : ergo  iu  252«  reperiuutur  omnes  suprascripti  nipti  ; et  est 
mininius  commensura  tus  omnium  numerorum,  qui  sunt  sub  proscriptis  uirgis. 
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Incipit  /xirs  tertia  de  d tuis  ion  e integrorum  numerorum  />er  integros 
cum  ruptis  etiam,  et  de  eorum  contrario. 

Cviu  nolueris  diuidere  aliquem  integrum  mimcrum  cura  uno  rupto , nel  pluribus  , 
uel  ccontra  integrum  numerum  cum  ruptis  per  alium  integrum  numerum  , fac  ruptos 
dc  utroque  numero  quales  fuerit  illo,  uel  illi  qui  fuerint  positi  cum  uno  numerorum: 
deinde  diuide  summam  ruptorum  illius  numeri  per  summam  ruptorum  alterius,  ct  habebis 
qualcin  uoluerls  diu  is  io  nem.  Et  ut  hcc  melius  ad  oculum  deprehendas,  quorumdam  nu- 
merorum diuisiones  in  sequentibus  demonstrare  procurabimus. 

Diuisio  de  »3  per  f 5. 

Si  uolueris  diuidere  83  per  f 5 , fac  tertias  dc  unoquoque  numero  sic:  multiplicabis 
5 per  3,  que  sunt  sub  uirgula,  ct  adde  2,  erunt  tertie  17:  ct  multiplica  83  per  3,  ut 
facias  tertias  ex  ipsis,  erunt  tertie  249:  diuide  ergo  249  per  17,  exibunt  fj  14  pro  que- 
sita  d illisione. 

Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quoti  eadem  est  diuisio  de  83  in  -s,  quam  de  249  in 
17;  ct  boc  est  quod  Euclides  parilissimus  geometra  in  suo  libro  declarat:  quod  quam 
proportionem  habet  quilibet  numerus  ad  quemlibet  numerum  , eandem  proportionem 
habent  equa  quelibet  multiplicia  illorum  ; que  multiplicia  ergo  sunt  17  de  , tam 
-multiplicia  sunt  249  dc  83:  sunt  enim  47  tripla  dc  | 5,  et  249  tripla  de  83.  | 

Et  si  econtra  uoluerls  diuidere  f 5 per  83,  diuide  47  per  regulam  dc  249  , que  est 
exibunt  — pro  quesita  diuisioue. 

Diuisio  de.  94  per 

liem  si  uolueris  diuidere  »4  per  f 8,  si  materiam  proscriptam  sccunduin  liuius  artis 
magisterium  retinere  uoluerls  , describe  numeros  nt  hic  ostenditur  : ct  multiplica  o 
per  suam  uirgulam,  boc  est  per  5,  et  adde  2,  erunt  quinte  32,  quas  pone  super  £o; 
ct  multiplica  94  per  eadem  5,  erunt  quinte  470;  quas  pone  super  94,  et  diuide  470  per 
regulam  de  32,  que  est  J|,  exibunt  14  pro  quesita  diuisioue.  Et  si  32  per  regulam 
de  470  diuiserls,  habebis  pro  diuisioue  de  f o iu  94,  ut  superius  in  descriptione 
ostenditur*  Verum  si  113  per  it  diuidere  uolueris,  ut  hic  cernuntur,  numeros  describe: 
quibus  deScriplis,  multiplica  11  per  suam  uirgulam,  erunt  sexte  decime  183,  quas  pone 
super  — ii  : deinde  multiplica  113  per  8 et  per  2,  que  sunt  sub  uirgula,  hoc  est  per 
1G,  erunt  similiter  sexte  decime  1808,  quas  pone  super  113  : diuide  ergo  1808  per  re- 
gulam de  183,  exibunt  9 pro  quesita  diuisioue:  ct  si  diuiserls  183  per  regulam  de 
1808,  habebis  * pro  diuisioue  de  11  iu  113.  Et  iam  si  plurcs  rupti  ponerentur  sub 
eadem  uirgula,  similiter  posses  operari. 

Diuisio  de  217  per  { f 43. 

Si  uolueris  diuidere  217  per  } j 13  , describe  numeros;  ct  multiplica  13  per  suas  uir- 
gulas,  erunt  167  duodecime,  quas  pone  super  J | 13  : deinde  multiplica  217  per  nu- 
meros, qui  sunt  sub  uirgulis,  uidelicet  per  3 ct  per  4,  uel  in  una  multiplicatione  per 
12,  erunt  similiter  xn.e  2724,  quas  pone  super  217;  et  diuide  2724  per  167,  exibunt  ^ ifl 
pro  quesita  diuisioue.  Et  si  167  per  regulam  de  2724  diuiseris,  exibunt  J-JrTi  P™ 
uisione  dc  J 1 13  in  217,  ut  in  eadem  superiori  descriptione  ostenditur. 

Diuisio  de  313  />er  ± | 14. 

Item  si  uolueris  diuidere  323  |>cr  £ £ 14,  quamnis  hanc  diulsionem,  sccunduin  demon- 
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slratum  modum  facere  possis  ; tamen  qualiter  euitaudo  comitatem  ruptorum  fieri  de- 
beat, ostendamus:  primum  describe  questionem;  deinde  multiplica  14  per  suas  uirgulas, 
euitando  tantum  sic:  multiplicabis  14  per  g et  adde  s,  erunt  sexte  89,  quas  multiplica 
per  tertiam  de  9 propter  comitatem  regule,  quam  habet  6 cum  9.  Sunt  enim  3 comu- 
uis  regula  ipsorum,  erunt  octaue  decime  267;  super  quas  adde  multiplicationem  de  l, 
<|uod  est  super  9,  in  tertiam  de  G,  que  sunt  sub  uirgula,  hoc  est  in  2,  erunt  octaue  de- 
cime 269:  uel  aliter  adde  f cum  erunt  ^ : quare  numeri  14  per  18  et  adde  17,  erunt 
similiter  269  octaue  decime,  quas  pone  super  { * 14;  et  multiplica  313  aut  per  6 et  per 
tertiam  de  9,  aut  per  9 et  per  tertiam  de  g propter  comitatem  regule  ipsorum  : ergo 
multiplicabis  in  uua  multiplicatione  323  per  18,  quod  idem  est,  erunt  octaue  decime  3814, 
quas  pone  super  323:  deinde  diuide  5814  per  2G9,  exibunt  21  pro  qncsila  diuisione. 
Nam  si  269  per  regulum  dc  5814  diuiscris,  rcj>eries  ■*>  pro  diuisione  de  \ | 14  in  323, 
ut  superius  in  descriptione  ostenditur; 

Diuis io  tle  1337  per  \ { 83. 

Si  autem  uolucris  diuidere  1357  per  \ { 83,  describe  numeros;  et  multiplica  83  per 

suas  uirgulas,  erunt  sexagesime  3027  : pone  ergo  5027  super  { -J  { 83 , et  proba  ea 
secundum  quod  in  multiplicationibus  per  rupium  tibi  demostrabimus.  Est  enim  pensa 
ipsorum  i per  septenarium,  ut  oportet;  quam  pensam  pone  super  5027  : deinde  multiplica 
1337  per  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis  jiost  83,  hoc  est  per  a;  que  per  4;  que  per  5, 
uel  iu  una  multiplicatione  per  60,  erunt  sexagesime  si42o,  quos  pone  super  1357.  Et  super 
ipsos  pone  pensam  ipsorum  per  septenarium  que  est  3:  deinde  diuide  suto  per  regulam 
de  3027,  que  est  exibunt  pro  quesita  diuisione:  quare  si  multipLicaueris 

ijwia  per  j | J-  83,  eadem  1337  prouencrint;  et  est  pensa  ipsius  diuisiotiis  3 per  7,  sicuti 
est  pensa  de  81420:  et  si  5027  per  regulam  de  81420  diuiscris,  habebis  |~— pro  di- 
• w |.n  . .ui.i  uisione  de  y { - 83  in  1357,  cuius  diuisiotiis  pensa  est  1 per  7,  sicuti  sunt  dc  5027;  ct 

hl  sM-lti'*  rS  sic  intelligas  de  pensis  quarumlibet  diuisionum  similium. 

Diuisio  245G  f>er  ~ J { is. 

liem  aliam  liuiusinodi  cum  tribus  ruptis  proponamus  diulsiouem,  qui  ad  iuuicem  co- 
munem  habeant  regulam  : ut  modum  cuilandi  melius  intelligas,  proponimus  enim  tibi 
ut  diuidas  2156  per  ^ J } 15:  describe  questionem,  et  multiplica  15  per  suas  uirgulas, 
euitando  sic:  multiplicabis  13  per  G,  et  addes  5,  erunt  sexte  93;  quas  multiplica  per  ter- 
tiam de  9,  que  suut  sub  uirgula;  quia  propter  comitatem  quam  halwt  9 cum  6 , non 
oportet  per  ipsa  tota  multiplicare;  erant  itaque  octaue  decime  285,  quas  multiplica  per  5, 
que  sunt  medietas  de  10  propter  2,  que  suut  comunis  regula  dc  10  et  dc  G,  erunt  no- 
m.  2?.**.,  nagesime  1425.  Item  multiplica  2 que  sunt  super  9,  que  sunt  none  | per  10,  erant  nonage- 
sime 20,  quas  noti  oportet  multiplicare  per  c;  quia  tota  0 comunia  sunt  regularum  de 
9 et  dc  10.  Nara  regula  dc  0 esl-yj  et  { sequentis  regule  est  de  regula  de  10,  que  est 
{-j.  Et  {,  que  remanet  de  6,  sunt  in  regula  dc  9;  cum  ipsa  sit  - : deinde  multiplica  1,  quod 
est  super  io,  per  9,  erunt  nonagesime  9 , quas  nou  oportet  per  6,  propter  comitatem 
prcdictam,  multiplicare. 

Adde  ergo  nonagesimas  0 inueutas  cum  nonagesimis  20,  et  cum  nonagesimis  1423,  erunt 
nonagesime  1454,  quorum  pensa  per  septenarium  est  5:  pone  ergo  1454  super  15  et  super 
ruptos  suos,  ct  5 pro  pensa  pone  desuper.  Potes  enim  aliter  de  } J 13  nonagesimas 
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facere  : tamen  notandum  esi  primum,  quare  inde  nonagesime  fieri  debeant.  Debent  enim 
fieri  propter  J | que  reperiuntur  in  90:  et  est  minor  numerus,  in  quo  ipse  fractiones 
reperiuntur:  quare  multiplica  15  per  90,  erunt  nonagesime  nso:  super  quas  adde  J J 
de  90,  que  suut  nonagesime  104,  erunt  similiter  nonagesime  1454:  postea  fac  nonagesimas 
de  2450,  erunt  nonagesime  221040;  quas  pone  super  2456,  et  diuidc  221040  per  regulam  de 
81454,  exibunt  152  pro  quesita  diuisioiie.  Et  si  1454  per  regulam  de  221040  diuiseris, 
habebis  diuisionem  de  ^ J 1 15  in  2456.  Que  diuisio  est  ut  superius  in  que- 

stione ostenditur. 

Incipit  pars  quarta  de  aditione  extratione  seu  diuisione  integrorum 
numerorum  cum  ruptis. 

Cum  autem  aliquem  numerum  cum  uno  rupto  , uel  pluribus  addere  uolueris  cum 
quolibet  alio  numero,  similiter  cum  uno  rupto  uel  pluri bus,  uel  minorem  ipsorum  cum 
suo  rupto,  uel  ruptis  de  maiori  cura  suo  rupto,  uel  ruptis  extrahere,  seu  aliquem  ipso- 
rum per  altorum  diuidere,  describe  minorem  numerum  cum  suo  rapto , uel  raptis  in 
dextera  tabule  parte.  Maiorem  ucro  cum  suis  ruptis  in  eadem  linea  uersus  sinistram, 
siculi  in  prcccdenti  parte  deniouslrauimus:  et  multiplica  minorem  numerum  per  suam 
uirgulam,  sicli ti  superius  docuimus;  et  summam  per  omnes  numeros,  qui  fuerint  sub  uir- 
gula,  uel  uirgulis  maioris  numeri  multiplica.  Et  multiplicatio,  que  euencrit  super  pre- 
scriptum  nurnerura  minorem,  resema.  Deinde  maiorem  numerum  per  suam  uirgulam,  uel 
uirgulas,  et  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgula,  uel  uirgulis  minoris  numeri  mul- 
tiplica . Et  summam  super  ipsum  maiorem  numerum  describe.  Et  tunc  si  uolueris  ad- 
dere, addes  ipsos  numeros  repertos,  ct  coadunatam  summam  per  omnes  raptos  qui  fuerint 
in  positione  diuide,  et  habebis  additationem  ipsorum.  Et  si  maiorem  de  maiori  extrahere 
uolueris,  extrahes  repertum  numerum,  et  positum  super  minorem  numerum  de  reperto 
numero,  ct  posito  super  maiorem,  residuumque  j»er  omnes  ruptos  similiter  diuide  , et 
habebis  residuum  cpiod  est  inter  maiorem  et  minorem.  Et  si  maiorem  per  minorem  di- 
uidere uolueris.  maiorem  repertum  numerum  per  minorem  repertum  numerum  diuide. 
Et  si  minorem  per  maiorem  diuidere  uolueris,  diuide  minorem  repertum  munerum  per 
maiorem  repertum  munerum;  et  sic  habebis  qualem  uolueris  ipsorum  diuisionem.  Et  ut 
hec  omnia  apertius  iutclligaiilur,  singulariter  ca  cum  positionibus  numerorum  presen- 
tialitcr  proponimus  demonstrare. 

Additio  de  J- 12  cum  \ 120. 

Si  uolueris  addere  \ 12  cum  | 120  , describe  numeros  ut  hic  ostenditur  , et  multi- 
plica 12  per  suam  uirgulam,  erunt  tertie  37;  quas  multiplica  per  4,  que  sunt  sub  uirgula 
|mjsI  126,  erunt  xn.e  148,  quas  pone  super  J 12:  deinde  multiplica  m per  suam  uirgulam, 
erunt  quarte  507;  quas  multiplica  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  post  12,  erant  duodecime 
1521,  quas  pone  super  - 126:  adde  itaque  duodecimas  148  cuin  duodecimis  1521  , erunt 
duodecime  icco;  quas  diuide  per  utrumque  ruptum,  uidelicet  per  3 et  per  4 , uel  in 
una  diuisione  per  12,  exibunt  ^ 139,  ut  in  questione  ostenditur. 

De  eodem . 

Potes  enim  hanc  eamdem  additationem  aliter  reperire,  ut  addas  integra  cum  integris, 
uidelicet  12  cum  126,  erunt  138  : deinde  adde  ruptos  in  unum,  scilicet  ‘ cum  J,  siculi 
superius  in  prima  parte  huius  capituli  demonstrauimus,  erit  ^ i;  que  adde  cum  !3fl, 
erunt  ^ 139,  ut  modo  pro  suprascripta  iunctionc  inucnimus.  J 
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Extractio  de  J-  12  de  [ I2C. 

Utrum  si  -J  1*  J 126  extrahere  uolueris,  describes  questionem  ut  supra,  cl  reperies 
proscripta  148  et  15*1:  cl  ntrakes  ns  de  tS2i,  remanebunt  duodecime  1373;  quas  di- 
uide  suprascripta  ratione  per  n,  exibunt  integre  -f,  114  pro  residuo  dicte  extractionis, 
ut  in  questione  ostenditur* 

UeI  aliter  : extrahe  integra  de  integris  , uidelicet  12  de  126»  remanent  1 «4:  deinde 
extrahe  j de  {,  remanent' ~ , quas  adde  cum  114,  erunt.—  ft4  similiter.  Et  si  diuiderc 
uolucrls  J 126  per  J 12  , diuides  1521  per  regulam  de  14«,  que  est  exibunt  io 
pro  quesita  diuisionc,  ut  in  sua  demonstrabitur  descriptione. 

Itciii  si  minorem  per  maiorem  diuiderc  uolueris,  scilicet  j 12  per  J 12«,  repertis  qui- 
dem 148  et  1521,  diuides  iis  per  regulam  de  1521,  «pie  est  exibit  unius  in- 

tegri pro  quesita  diuisionc. 

Addictio  de  J 13  cum  | 171. 

Si  ucro  J 13  cum  f 171  addere  uolueris,  describe  numeros  ut  prediximus;  et  multiplica 
13  per  4,  et  adde  3,  que  sunt  super  4,  erunt  quarte  55 ; quas  multiplica  per  5,  que 
sunt  sub  uirgula  post  l?i,  erunt  uigesime  275,  quas  pone  super  \ 13:  cl  multiplica  17< 
per  suam  uirgulanl,  scilicet  per  5 et  adde  2,  erunt  quinte  857;  quas  multiplica  per  4,  que 
sunt  sub  uirgula  post  13,  erant  uigesime  3428,  quas  pone  super  1 171;  deinde  adde  275 
cum  3428,  erunt  x.\."  3703;  quas  diuidc  per  ruptos,  scilicet  per  4 et  per  5,  qui  sunt  sub 
iiirgiiiis  utriusque  muneri,  exibunt  185  pro  quesita  iunctione. 

Probatio  suprascripte  iunctionis. 

Qvc  iunctio,  si  recta  est,  ita  per  7 cognoscitur:  pensa  dc  13,  que  est  6,  per  4 multi- 
plica, et  dc  super  adde  3,  que  sunt  super  4,  erant  27;  quorum  pensa  que  est  0 iterum 
per  5,  que  sunt  sub  uirgula  multiplica,  erunt  30,  quorum  pensa  que  est  2 est  pensa  de 
273.  Similiter  studeas  reperirc  pensam  dc  3428  per  ipsorum  originem  sic.  .Pensam  de  171, 
que  est  3,  per  septenarium  multiplica  per  5,  que  sunt  sub  uirgula,  et  adde  2 que  sunt 
super  5,  cratit  17;  quorum  pensa  que  est  3 multiplica  per  4,  que  sunt  sub  uirgula,  erant 
12,  quorum  pensa  que  est  5 debet  esse  pensa  de  3428:  ct  quia  scimus  recte  processisse, 
cum  habuimus  ipsa  3428  ita  est:  quam  pensam  pone  super  342«;  deinde  adde  pensam 
de  275,  uiclelicet  2 cum  pensa  de  3428,  scilicet  cum  5,  erant  7;  quorum  pensam,  que  est 
0,  habeas  pro  pensa  summe  iunctionis. 

De  eorumdem  additione . 

Petes  enim  prescri plani  iuuclioneni  aliter  inuenire,  uidelicet  ut  addas  13  cum  271,  erunt 
284;  ct  J cum  f,  erit  ~ i;  que  adde  cum  184,  erant  185,  ut  per  coram  junctionem 
repertum  est.  - . 

Er  tractio  de  * 13  de  \ 171. 

Et  si  { 13  de  | 171  extrahere  uolueris,  extrahe  275  dc  3428,  remanent  3153;  que  diuide 
per  ruptos,  exibunt  i-  157  pro  residuo  quesita  extractionis. 

Qvod  residuum,  si  rectum  sit,  ita  per  7 cognoscitur;  pensam  de  275, que  est  2,  de  pensa 
de  3428,  que  est  3,  extrahe;  residuum  ucro,  quod  est  3,  habeas  pro  pensa  de  157. 

Possumus  enim  { 13  aliter  dc  | 171  extra  here»  uidelicet  ut  extrahas  13  ct-*dc  171,  re- 
manet J 157;  cum  quibus  adde  f,  erunt  *|  f 157,  hoc  est  157. 

Diuisio  | 171  per  J 13. 

Et  si  | 171  per  J 13  diuiderc  uolueris,  diuidc  3428  per  regulam  de  275,  que  est  {-j  *, , 
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exibunt  j-j~-  ti  pro  quesita  diuisione  , quorum  pensa  debet  CSSC  5 per  7 , sicut  est 
de  3428,  que  diuiduntur.  Et  si  J 13  per  \ 171  diuidere  uolucris,  diuide  275  per  regulam 
de  3428,  que  est  exibunt  unius  integri,  quorum  ruptorum  pensa  per  septena- 
rium est  2,  siculi  fuit  de  275. 

Addictio  de  14  cum  §-sai. 

hem  si  uolucrLs  addere  £ 14  cura  ] 23i,  describe  numeros  ut  hic  ostenditur.  Et  quamuis 
hanc  iunctioncin  per  suprascriptum  modum  facere  possis  ; tamen  propter  comitatem 
quam  habent  | cum  | , qualiter  hoc  cum  euitatione  fieri  debeat,  indicemus.  Multipli- 
cabis itaque  14  per  0 , et  addes  5,  erunt  sexte  89;  quas  multiplica  per  3,  scilicet  per 
tertiam  partem  de  9 propter  comitatem  quam  habet  6 cum  9,  erunt  xviii."*  267,  quas 
pone  super  1 14  , et  proba  eas  per  pensam  quamlibet  : est  enim  pensa  ipsarum  7 per 
13  , quam  pone  super  1G7  : deinde  multiplica  231  per  9 et  adde  2 , erunt  none  2081  ; 
quas  multiplica  per  tertiam  de  6,  hoc  est  per  2,  erunt  similiter  xviii."*  4162,  quas  pone 
super  | 231,  et  super  eas  pone  pensam  ipsarum  inuentam  similiter  per  | 13,  que  est  2: 
post  hec  adde  267  cum  4102,  erunt  4429;  que  diuide  per  unum  ex  ruptis  qualem  uolucris, 
et  per  partem  comitatis  alterius,  hoc  est  aut  diuides  per  c et  per  tertiam  dc  9,  sci- 
licet per  3,  aut  diuides  per  9 et  per  tertiam  dc  6,  uidelicet  per  2,  cxihuut  i-J  246  pro 
quesita  iunclionc,  cuius  sumine  pensa  est  9 per  13,  que  exit  ex  iunotionc  pense  de  267, 
que  est  7,  et  de  4162,  que  est  2.  Et  ut  hcc  intclligibilius  liant,  diuide  6 et  9 per  co- 
mitatem eorum,  scilicet  per  3,  cxihuut  1 et  3 : pone  itaque  2 sub  6 et  3 suh  9 ; et 
multiplica  inuenta  89  per  3 posita  sub  6,  et  2081  per  2 posita  sub  6,  et  habebis  nu- 
meros suprascriptos,  quorum  additionem  diuide  per  unum  ex  numeris,  qui  sunt  suh  uirgis, 
ct  per  numerum  positum  sub  alio,  scilicet  per  6 ct  per  3,  uel  per  9 ct  per  2.  Potes  enim 
aliter  £ u cum  J 231  addere,  uidelicet  ut  addas  primum  14  cuin  231,  erunt  245  ; deinde 
adde  J cum  { erit  7-,  1 , que  adde  cum  245,  erunt  246,  ut  superius  per  priorem  mo- 
dum reperta  sunt. 

Extractio  f 14  de  J 231. 

Et  si  ^ 14  de  | 231  extrahere  uolucris,  extrahes  267  de  4102,  remanebunt  3895,  quorum 
pensa  est  8 per  13,  que  sic  repentur:  scilicet  cum  non  possis  extrahere  7,  que  sunt 
pensa  de  267,  de  pensa  de  4162,  hoc  est  de  2,  debes  addere  numerum  pense,  uidelicet  13 
cum  2 prcscriptis,  faciunt  15;  de  quibus  extrahe  prodictam  7,  remanent  8 pro  pensa  de 
3895,  ut  prediximus:  diuides  itaque  3895  per  suprascripta  ratione  exibunt  210  pro 
residuo  dicte  extractionis. 

Aliter  extrahe  14  de  | 231,  remanent  1 117,  de  quibus  extrahes  | i:  cum  non  possis  J 
de  £ extrharc,  remanebunt  216;  et  extrahes  | dc  \ 1,  faciens  xviii.*'  ex  cis,  remanebunt 
quibus  additis  cum  ite,  faciunt  {-J  216,  ut  superius  reperta  sunt. 

Oiuisio  de  | 231  per  { 14. 

UErum  si  | 231  per  £ 14  diuidere  uolucris  , diuide  4162  per  regulam  dc  207,  exibunt 
j-J-J  is  pro  quesita  diuisione. 

Diuisio  de  | 14  per  | 231. 

liem  si  | 14  diuidere  uolucris  per  -f  231,  diuide  267  per  regulum  dc  4162,  exibunt  \ 7^7 
pro  quesita  diuisione. 
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Additio  de  { ^ 15  cum  ~ J 322. 

liem  si  ii  15  cum  -} \ 322  addere  uolueris  , describe  numeros  ut  hic  ostenditur; 
et  multiplica  15  per  suas  uirgulas  scilicet  per  3,  et  adde  i;  que  per  4 et  adde  multi- 
plicationem de  l,  cptod  est  suj»er  4 in  3,  erunt  xu.#  187;  quas  multiplica  per  numeros 
qui  sunt  sub  uirgulis  post  322,  scilicet  per  5 et  |>er  7,  erunt  qua d rigent esime  uigesime 
C5I5,  quas  pone  super  -J  { 15  : deinde  multiplica  322  per  suas  uirgulas,  erunt  trigesime 
quinte  H290;  cpias  multiplica  per  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis  post  is,  erunt  quadri- 
geutesime  uigesime  «35552,  quas  pone  super  { \ 322:  deinde  adde  0545  cum  135552,  erunt 
ccccxx.  142097;  quas  diuide  per  420,  huc  est  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis, 
et  aptabis  ipsos,  exibunt  339  pro  quesita  iunctionc,  cuius  pensa  est  io  per  h. 

Aliter  iunge  15  cum  322,  erunt  337;  et  adde  J J cum  ‘ {,  secundum  quod  docuimus  iu 
secunda  parte  huius  capituli,  erit  J-f—i;  que  adde  cuin  337,  erunt  {— y 338,  ut  predi- 
ximus. 

Extractio  de  [ \ is  de  { \ 322. 

Et  si  { j 15  de  \ J 322  extrahere  uolueris,  extrahe  0545  de  135552,  remanebunt  120007, 
que  diuides  supra  scripta  demonstratione  per  J-y^,  exibunt  30“  pro  residuo  quesite 
extractionis. 

Aliter  extrahe  15  de  332,  remanebunt  307;  ct  extrahe  J J dc  f { , remanebunt  fy^  ; 
que  adde  cum  307,  erunt  yj-y0  307,  ut  prediximus.  Verum  si  | 322  per  - \ is  diuidere 
uolueris,  diuide  135552  per  regulam  dc  0545,  exibunt  f-yfyty  20  pro  quesita  diuisione. 

Diu  is  io  { J 15  per  j f 322. 

Itciu  si  { { 15  per  \ ~ 322  diuidere  uolueris,  diuide  6545  per  regulam  de  135552,  exibunt 
pro  quesita  diuisione:  et  sic  secundum  prcscriptum  modum  quoslibet  numeros 
cum  duobus  ruptis  addere,  et  extrahere,  et  diuidere  potes:  tamen  alias  quasdam  que- 
stiones, ex  quibus  euitare  possumus  comitatem  regule  ruptorum,  ad  presens  proponimus 
demonstrare. 

Additio  «J  J 16  cum  J \ 422. 

Si  uolueris  addere  y J 10  cum  J J 422,  descriptis  numeris,  multiplica  primuiu  io  per 
suas  uirgulas,  erunt  | xx.*  339;  quas  cum  debeas  multiplicare  per  5 ct  jicr  g,  que  sunt  sub 
aliis  uirgulis  non  multiplicabis  nisi  tantum  per  9 propter  aliam  5,  que  sunt  sub  uirgula 
post  ] 16,  erunt  c*lxxx"#  3051,  quas  serua  super  |{io:  deinde  multiplica  412  |>cr  suas 
uirgulas,  erunt  xlv1'  19931,  quas  multiplica  tantum  per  4,  que  sunt  sub  uirgula  post  io: 
quare  relinques  quod  non  multiplicare  (sic)  per  3 sup  radiet  a ratione,  erunt  similiter  c*lxxx* 
79724,  quas  pone  super  ; -442:  deinde  adde  3031  cum  79724,  erant  c'lxxx'  82773,  (pias  diuide 
per  ibo  uel  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgis,  preter  quam  per  unum  ex  duobus 
quinariis:  quia  sicuti  relinquuntur  quinque  in  multiplicatione  unius  cuiusque  duorum 
numerorum  prescrip torum,  ita  debent  relinqui  iu  diuisione  summe  iunctionis  ipsorum  : 
ergo  diuide  S82775  per  ~ , et  cui  labis  inde  {,  exibunt  459  pro  quesita  iunctionc. 

UeI  potes  addere  integra  cum  integris,  et  quintam  cum  quintis,  ct  } cura  ut  in 
precedentibus  docuimus;  et  habebis  similiter  summam  eiusdem  iunctionis. 

Extractio  { J 16  de  \ \ 442. 

Iterum  si  { } «6  dc  J { 442  extrahere  uolueris,  extrahes  3051  de  79724,  remaiiehunt  70673: 
quesita  ratione  diuides  per  ”-t°c , exibunt -y-y~  425  pro  residuo  qucsilc  extractionis: 
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uel  extrahe  ? io  de  J ‘ 441,  remanet  ^ 5 416;  et  tunc  extrahes  | de  £ { <lc  i J,  si  possibile  es- 
set. Sed  quia  possibile  non  est,  extrahe  J J-i  de  |-|4io,  remanent  415:  deinde  extrahes  j de 
proscripto  JJl,  remanebunt  amplius  de  4X5  pro  eodem  residuo. 

Rvrsus  si  \ j 441  per  ^ J 16  diuidere  nolueris,  diuide  70714  per  regulam  de  3051,  exibunt 
, j ,**,  18  pro  quesita  diuisionc.  Et  si  i * ic  per  J 5 441  diuidere  uolueris,  diuide  3051  per 
regulam  de  79714,  exibunt  * pro  quesita  diuisionc. 

Addit  io  i{l7  cum  ^ 513 . 

St  uero  j f n cum  ^ | 513  addere  uolueris,  descriptis  numeris,  multiplica  5 per  0,  que 
sunt  sub  uirgis,  erunt  30;  et  9 per  10,  que  sunt  sub  aliis  uirgis  alterius  lateris,  erunt 
90:  tene  30  in  manu  dextera  , et  90  in  sinistra  , et  diuide  ea  per  maiorem  comitatem 
quam  habent  ad  inuiccm,  scilicet  per  30,  exibit  1 in  manu  dextera  et  3 in  sinistra.  Pone 
ergo  1 sub  -J  | et  3 sub  ^5,  ut  in  questione  iaceutr  et  multiplica  17  per  suas  uirgas, 
erunt  517  xxx'j  quas  multiplica  per  3 posita  sub  i erunt  isst  nonagesime,  quas  pone 
super  J f 17:  deinde  multiplica  513  per  suas  uirgas,  erunt  similiter  nonagesime  47149;  quas 
multiplica  per  1 positum  sub  | erunt  similiter  47149  nonagesime ; quas  pone  super 

| 513,  et  adde  ea  cum  1581,  erunt  4S730,  que  diuide  per  numeras  qui  sunt  sub  uirgis 
unius  lateris,  et  per  numerum  positum  sub  uirgis  alterius,  hoc  est  per  5,  et  per  0 , 
et  per  3,  ucl  per  9,  et  per  10,  et  per  1;  et  sic  cadet  diuisio  in  90:  quia  opportet  ut 
summa  predicta  nonagesimarum  reintegretur,  exibunt  pro  quesita  iunctionc  i 541:  hunc 
enim  modum  studeas  tenere,  in  omnibus  similibus,  cum  sit  prccautior  ceteris  et  melior. 

Et  si  j | 17  de  ~ •;  513  extrahere  uulueris,  extrahes  quidem  issi  de  47149;  residua  uero 
que  sunt  45503,  diuides  suprascripta  ratione  per  ^5,  exibunt  506  pro  residuo  ipicsitc 
extractionis.  Vel  extrahes  17  de  513,  remanebunt  300;  ct  extrahes  i de  ~ j,  remanebunt 
|J,  ut  prodiximus. 

Diuisio  rfe  i}  513  per  J ' 17. 

Nxm  si  i 5 513  per  J ’ 17  diuidere  uolueris,  diuides  47149  per  1581:  et  si  diuiscris 
4581  per  47149  , habebis  diuisionem  de  * | 17  in  i i 513  , ut  in  prcccdcntibus  singu- 
lariter demmistrauimus. 

Incipit  pars  quinta  de  nddilationc  et  extratione  seu  diuisionc 
partium  numerorum  integrorum  cum  ruptis. 

Si  uolueris  addere  J de  | 19  cum  ’ dc  \ 118,  describes  numeros  ut  hic  ostenditur; 
et  multiplica  19  per  5 et  adde  1,  cruut  147;  que  multiplica  per  3,  que  sunt  super  4, 
erunt  441;  que  multiplica  per  7 cl  per  9,  que  sunt  sub  uirgula  alterius  numeri,  erunt  17783, 
que  pone  super  1 19,  quorum  pensa  est  s per  11,  que  reperitur  secundum  quini  mul- 
tiplicauimus:  deinde  multiplica  lis  jier  9,  et  adde  i;  que  per  5,  que  sunt  super  7,  erunt 
»770;  que  multiplica  per  s,  et  per  4 que  sunt  sub  uirgulis  alterius  primi  numeri,  erant 
115400,  que  pone  super  | 118  } ; et  est  pensa  ipsorum  10  per  II  : adde  ergo  17783  cum 
H5400,  erant  143183;  que  diuide  per  omnes  ruptos,  scilicet  per  exibunt  J-f-f—  H3 

pro  quesita  | iunctionc. 

Extratio  de  f 19  J de  \ 118  } . 

Et  si  I 19  J extrahere  uis  de  | lis  ' , extrahes  17733  de  115400,  remanent  87617;  que 
similiter  diuide  per  J-yTT»»  e*ihint  ‘ j » 09  pro  residuo  quesile  extractionis. 
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Diuisio  de  | 1*8  f /w»r  | 29  J . 

R visus  si  • iis  | per  ?■  20  J diuidere  uolucris,  repertis  proscriptis  numeris  , scilicet 
27783  ct  <15400,  studeas  inuenire  regulam  de  17783,  que  est  j-fJJ-J;  ct  diuide  per  ipsam 
nsioo,  exibunt  777-7$  4 pro  quesita  ditiisionc. 

Adhuc  si  | de  f 20  per  * de  | 128  diuidere  uolucris  , diuides  27783  per  regulam  de 
113400,  exibunt  $-/„■ tVrH  I>ro  diuLsionc. 

Si  autem  j J de  f $ 33  cum  J*  de  £ j 244  addere  uolucris,  describes  numeros,  ut  hic 
ostenditur;  ct  multiplica  33  per  9,  et  adde  5 que  sunt  super  9;  que  per  7,  et  adde  2, 
erunt  l"xiii*  2H6.  Item  multiplica  3,  que  sunt  super  4 per  5,  et  1,  quod  est  super  3,  per 
4 , et  addo  insimul  erunt  xx"  10  ; quas  multiplica  per  LX"'ltl4*  21 16  inunitas  , erunt 
l/cc/tx"  40204,  quarum  pensa  per  t3,  ut  multi  plica  iiimus,  accepta  est  8;  quem  nume- 
rum, scilicet  4020»,  cum  debeas  ipsum  multiplicare  per  onmes  raptos,  qui  sunt  sub  uir- 
gulis  alterius  lateris,  scilicet  per  7 ct  per  4,  que  sunt  sub  prima  uirgula  illius  lateris, 
ct  per  6 et  per  11,  relinques  primum  quod  non  multiplicabis  per  7,  nec  per  4 propter 
7 et  4,  que  sunt  sub  uirgulis  primi  lateris.  Et  relinques  iterum  quod  11011  multiplicabis 
per  3,  que  sunt  in  regula  dc  dictis  6 propter  3,  que  sunt  in  regula  de  9,  que  9 sunt  sub 
iillima  uirgula  primi  lateris.  Ergo  multiplicabis  411204  per  2,  que  remanent  dc  uirgula  di- 
ctorum 6 et  per  ii,  hoc  est  in  una  multiplicatione  per  22,  erunt  xx*vu*.i»cc*.xx"  884488  ; 
quas  pone  super  f-J  33  \ j,  et  desuper  pone  )>en.sam  ipsarum  que  est  7.  Deinde  multi- 
plica 244  per  6,  que  sunt  sub  uirgula,  ct  adde  3 que  sunt  super  6,  erunt  sexte  <469; 
quas  multiplica  per  ti,  et  super  udde  multiplicationem  de  1,  quod  est  super  11  in  6,  erunt 
IXxY  16165;  quarum  pensa  similiter  per  I3cst  6.  Item  multiplica  3,  que  sunt  super  7,  per 
4,  et  adde  1,  quod  est  super  ipsa  4,  erunt  xx#.vui"  13;  quas  multiplica  lx.“*  \i."  161C5, 
erunt  a.*  dccc.*  xl/viii. '218145.  Quas  cum  debeas  multiplicare  per  omnes  numeros, qui  sunt 
sub  uirgulis  primi  lateris,  relinques  suprascriptis  dispositis  quod  non  multiplicabis  ex  cis, 
nisi  tantum  per  3,  que  remanent  de  regula  dc  9,  et  per  5,  lior  est  in  una  miiltiplicatioue 
per  15,  erunt  similiter  .xx.*  vu.e  occ."  xx.*  3132173,  sicuti  fuerunt  ille  alterius  latens.  Quas 
pones  iterum  super  j-t  | 244  {-J  , et  desuper  pone  earum  pensam  que  est  0:  deinde  adde 
884488  cum  3152175,  erunt  4036663,  que  diuides  per  omnes  ruptos  unius  cuiuslibet  lateris, 
ct  per  ruptas  qui  accipiuntur  in  multiplicatione  ex  allero  latere.  Vt  pote  per  4 , et 
per  5,  et  per  9,  et  per  7,  que  sunt  in  primo  latere,  ct  per  2,  que  sunt  in  regula  de 
G,  ct  per  11  alterius  lateris,  que  accipiuntur  in  multiplicatione  primi  numeri,  ucl  per 
7,  ct  per  4,  et  per  6,  et  per  u,  que  sunt  in  secundo  latere,  et  per  3,  que  sunt  in  re- 
gula dc  9,  ct  per  5,  que  sunt  in  altero  latere,  exibunt  145  pro  quesita  iunctione. 

Extratio  de  \ \ ~ 33  de  ~ { 244  fj. 

Naiii  si  de  J4  dc  + «olueris  extrahere  J J de  fj  33,  ucl  aliquem  ipsorum  per 

reliquum  diuidere,  reperies  suprascripto  modo  et  ordine  prescripta  884488  et  3152175;  et 
ex  ipsis  operabis  secundum  quod  superius  in  hoc  capitulo  in  extractione  et  diuisione 
docuimus. 

hem  si  nolueris  addere  fj-J  dc  4,  £ \ 42  cum  £ \ j dc  fffi  331  , describe  numeros 
ut  bic  ostenditur.  Et  incipias  multiplicare  42  per  suas  uirgulas,  que  sunt  ei  retro,  erunt 
30644.  Et  accipe  f-J-J,  ct  multiplicas  5,  que  sunt  super  9 per  8,  et  adde  3;  que  per  7, 
et  adde  2,  erunt  303;  que  multiplica  cura  30644,  erant  9285132;  que  cum  debeas  multi- 
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plicare  per  omnes  numeros,  ([ui  sunt  sub  omnibus  uirgulis  alterius  latetis,  scilicet  per 
7,  et  per  8,  et  per  o,  «pie  sunt  sub  tribus  uirgul is  illius  lateris,  et  per  tl,  et  per  5, 
et  per  3,  que  sunt  sub  una  uirgula,  relinques  quod  non  repetes  ca,  multiplicando  que 
iterum  sunt  in  hoc  primo  latere:  ergo,  relictis  illis,  restat  quod  non  multiplicabis  92S5I32 
ex  prescriptis,  nisi  tantum  per  3;  que  multiplicatio  ascendit  in  27855396,  quem  numerum 
pone  super  primum  latus  : deinde  ut  inuenias  numerum  alterius  lateris,  multiplicabis 
331  per  suam  uirgulam,  que  est  ei  retro,  erunt  54GG2.  Et  roperies  numerum  reliquarum 
suarum  | trium  uirgularum,  scilicet  dc  fiunt  479;  per  quem  multiplica  54462,  erunt  r+i  s imo, 

26183098:  que  cum  debeas  multiplicare  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  omnibus  uirgulis 
primi  lateris,  scilicet  per  43,  ct  per  it,  et  per  5,  que  sunt  sub  tribus  uirgulis  illius  primi 
lateris,  et  per  7,  et  per  8,  et  per  9,  que  sunt  sub  alia  uirgula,  relinques  quod  non  mul- 
tiplicabis ex  prescriptis  , nisi  tantum  per  13  propter  comitatem  , quam  liabcnt  rupti 
utriusque  lateris  ad  inuicera.  Multiplicatio  itaque  de  2618J09S  in  13 ascendit  in  3403S0274,  que 
(Minas  super  secundum  latus.  Et  adde  ipsa  cum  numero  jiosito  super  primum  latus,  sci- 
licet cum  27855396,  erunt  368235670,  que  diuidc  per  omnes  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis 
primi  lateris,  et  per  3 que  sunt  sub  uua  uirgularum  secundi  lateris,  hoc  est  sicuti  mul- 
ti plica  u i mus  cum  habuimus  numerum  primi  lateris.  Vel  diuides  ea  per  omnes  ruptos  qui 
sunt  sub  uirgulis  sccuudi  lateris,  et  per  13  que  sunt  sub  una  uirgulurum  primi  lateris, 
hoc  est  secundum  quod  multiplicauimus  cum  habuimus  numerum  secundi  lateris  : ergo 
diuides  ipsa  per  { & ? t » i*  exibunt  post  huius  uirgulc  aptatioiicm  -J-J-J-J  a4°  Pn> 
quesita  iunclione,  quorum  pensa  per  17  est  3. 

Alia  ex t ratio. 

Et  si  ~ ^ | 42  y-J-|  extrahere  nolueris  de  f 331  J ~ *,  reperies  suprascriplo  ordine 
prescripta  27855396  et  340380274,  extrahes  minorem  ipsorum  dc  maiori, remanebunt  312524878; 
que  diuides  similiter  suprascriptc  iunctionis  ratione  per  ‘ j t*0  ^^eubuat  Httttttt?*89 
pro  residuo  (juesite  extractionis. 

Nxm  si  per  regulam  27855396  diuiscris  340380274,  habebis  diuisionem  maioris  positi  nu- 
meri per  minorem:  contrarium  itaque  reddit  contrarium.  Si  uis  addere  cum  far 
eadeiu  uirgula  terminare  in  circulo  ab  alia  parte;  ct  habebis  qucsilum,  scilicet  f;;  que 
rediges  ad  partes  unius  numeri  per  doctrinam  supradictam,  erunt  {f,  hoc  est  {|.  Et  si 
de  | extrahere  uls;  si  de  ||,  hoc  est  dc  extraxeris  fj,  nimirum  pj  remanebunt, hoc  est  dL: 
uel  accipc  | dc  45,  erunt  io;  de  quibus  extrahe  | ipsorum,  remanebunt  4;  quibus  diuisLs 
per  45,  habentur  similiter  pro  residuo  dicte  extractionis.  Similiter  si  JJ  uis  extrahere 
de  { , extrahe  dc  scilicet  de  J,  remanet  Nara  dc  quacumque  rc  extrahuntur  { 
eiusdem  rei  remanere  nccessc  est.  Et  si  cx  aliqua  re  extrahuntur  {,  ex  eadem  remanent 
^ , Vnde  si  |4  extraxeris,  remanebunt  J|:  et  sic  inlelligas  de  omnibus  similibus.  Simi- 
liter si  -i  uis  dc  * extrahere,  remanebunt  , scilicet  quia  de  quacumque  re  extra- 
huntur cx  eadem  re  \ remanere  necesse  est;  cum  { ct  | faciunt  unum  integrum. 

Incipit  pars  sexta  septimi  capituli  dc  disgregatione  /Hirtium 
in  singulis  partibus. 

In  prima  et  in  secunda  parte  huius  capituli  diucrsorum  numerorum  partes  in  partes 
unius  numeri  aggregare  docuimus.  In  hac  uero  plures  partes  unius  numeri  in  singulas 
paries  disgregare  docemus,  ut  intelligibilius  rupti  cuiuslibet  uirgulc,  que  pars  uel  partes 
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sint  unius  integri  cognoscere  ualeas.  Diuiditur  enim  lioc  opus  in  septem  distinctiones. 
Quarum  prima  est  quando  maior  numerus,  qui  est  sub  uirgula,  diuiditur  per  minorem, 
scilicet  per  ipsum,  qui  est  sub  uirgula.  Cuius  diffcrcutie  regula  est,  ut  diuidas  maiorem 
per  minorem;  cl  habebis  partem  que  minor  est  de  maiori.  Verbi  gratia:  uolumus  scire 
de  ^ que  pars  sint  unius  integri:  diuisis  quidem  12  per  3,  reddunt  4,  pro  quibus  dicas 
! ; ct  talis  pars  est  — cx  uno  integro.  Kadctnquc  ratione  ~ sunt  { unius  integri,  ~ 
sunt  ~m,  quia  ioo  diuisis  per  s reddunt  20,  quod  idem  intelligas  de  similibus. 

Diuiditur  quidem  lice  differentia  in  tres  partes,  quarum  prima  est  simplex,  secunda 
composita,  tertia  reuoluta  composita  nominatur.  Simplex  est  illa,  de  qua  modo  feci  men- 
tionem. Composita  est  quando  simplex  refertur  ad  partes  alterius  numeri,  ut  : re- 
feruntur enim  * que  sunt  de  prima  differentia  simplice  ad  partes  dc  9 : quare  pro 
f}  habetur  ~,  scilicet  et  pro  ||  habetur  JJ,  et  pro  habetur  cum  simpliciter  | 
sint  { composite  cum  erunt  quod  idem  intelligas  dc  similibus:  prima  reuoluta 
composita  sunt  J*,  cum  sint  ea  ad  que  sunt  |^:  similiter  intelligas  de  que  reuol- 
uuntur  in  Jy  , scilicet  in  ||  ; ct  pro  habentur  ^ , scilicet 
De  secunda  differentia.  \ 

Secunda  differentia  est  quando  maior  numerus  non  diuiditur  per  minorem  ; sed  de 
minori  possunt  fieri  tales  partes  quod  per  quamlibet  ipsarum  maior  diuiditur:  cuius  dif- 
ferentie  regula  est  ut  de  minori  facias  partes,  per  quas  maior  diuidi  jaissit;  ct  diuidatur 
maior  per  unamquamque  ipsarum  partium,  et  Imbebis  singulares  partes,  que  minor  fuerit 
cx  maiore.  Verbi  gratia:  uolumus  di.sgrcgarc  | in  singulas  partes  unius  integri : quia 
c non  diuiduntur  per  5,  negatur  £ ex  prima  esse  differentia:  sed  quia  5 diuidunlur  in 
duas  partes,  scilicet  in  3 et  in  2,  per  quamlibet  quarum  maior,  scilicet  6,  diuiditur,  af- 
firmatur esse  | de  secunda  esse  differentia.  Vnde  diuisis  o per  3 et  per  2,  reddunt  2 
ct  3;  pro  quibus  2 accipitur  ~ , ct  pro  3 accipe  J:  ergo  J sunt  -J  \ unius  integri:  ucl 
aliter,  disgregatis  | in  ~ et  |,  erit  una  queque  illarum  duarum  uirgularum.  De  prima  dif- 
ferentia, scilicet  sunt  Et  | sunt  \ unius  \ sunt  y ‘,  ut  prediximus.  Similiter  si  J 
resolueris  in  i,  ct  in  et  in  -,  habebis  ~ pro  J ct  { pro  ~ et  J pro  hoc  est  per  J, 
habebis  { £ habet  enim  bec  secunda  diffcrcnliu  similiter  partem  compositam  et  partem 
reuolulam  compositam:  de  parte  quidem  composita  sunt  — ; quia  ] pro  secunda  dif- 
ferentia sunt  j J:  «piare  per  f—  habentur  composite  |~  et  J-t^,  boc  est  ^ et  75  : si- 
militer pro  habentur  — et  Jy;  cum  | sint  \ cl  J:  sed  pro  cum  sint  de  prima 
differentia  reuoluta,  non  resolucs  in  y-~  et  cum  per  primam  differentiam  reuol- 
uantur  iu  que  sunt  ~J  : ct  hoc  continget  propter  comitatem  quam  hahcnl  5,  que 
sunt  super  8;  cum  10  dc  parte  quidem  reuoluta  composita  huius  diffcrcutie  sunt 
que  reuoluuntur  in  que  sunt  ff  ct  hoc  est  ± et  £ ; quia  i simpliciter  re- 
diguntur in  { ct  quare  ^ composite  rcsolucntur  in  et  in  similiter  pro 

habentur  ™ , scilicet  ||  ct  Jf;  et  sic  intelligas  in  similibus.  Sed  quia  partes  prime  et 
secunde  diffcrcutie  pre  ceteris  in  negotiationibus  necessarias  esse  cognoscimus,  in  qui- 
busdam tabulis  disgregationes  partium  quontmdam  numerorum  ostendere  prcsentialiter 
procuramus,  quas  cordetenus  addiscere  studeas,  ut  que  in  hac  parte  dicere  uolumus,  me- 
lius intelligas. 
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Tertia  differentia  disgregationum . 

Tertia  quidem  differentia  est,  cum  uno  jdus  maiori  numero  diuiditur  per  minorem; 
ruius  difTerentie  regula  est,  ut  numerum  qui  fuerit  plus  maiori  diuidas  per  minorem 
5,  quot  ex  diuisionc  exierit,  talis  pars  unius  integri  erit  minor  de  maiori,  et  insuper 
eadem  pars  partis,  que  1 est  de  minori  numero.  Verbi  gratia:  uolumus  farere  singulares 

partes  de  A(  que  sunt  ex  hac  (Illinentia  cum  uno  plus  de  11,  scilicet  i:  diuidantur 

per  1,  que  sunt  super  uirgulam;  ex  (pia  diuisionc  cum  eurniaut  6,  reddunt  J,  et  insuper 
sextam  partem  de  ii,  scilicet  J-A  pro  singularibus  partibus  de  cadcmque  ratione 
pro  A habebis  quartum  et  J—A , hoc  est  A ] , Et  pro  V habebis  tertiam  et  J-A,  hoc 
est  A J ; et  pro  A habebis  dimidium  et  AA  , hoc  est  A ‘ ; et  pro  — habebis  ‘~-t, 

hoc  est  A j;  cum  s que  sunt  super  ia  sint  -J  dc  so,  que  sunt  t plus  19:  componitur 

etiam  et  bis  tertia  differentia,  ut  |y,  que  sunt  “ et  J”;  ruin  J sint  J l:  similiter  A|  sunt 
t«  iVV’  rlu‘a  ! sunt  j,  *,  et  reuoluitur  etiam  hcc  eadem  dillerentia,  ut  J— A uel 
nam  ~~  sunt  A_f,  que  ~ per  tertiani  dilTerentiam  sunt  j,  {:  quare  sunt  J*  et 
: similiter  ’jj  reuoluunlur  in  ”,  que  sunt  ex  dualius  differentiis  compositis,  scilicet 
ex  secunda  et  ex  tertia.  Secundum  quidem  secundam  differentiam  compositam 
sunt  scilicet  ]*  et  J',  secundum  (|uoque  tertiam  differentiam  compositam  ’?  sunt 

j -A  - ' ; cum  pro  * habeantur  j ; et  lioc  idem  intelligas  de  similibus. 


De  eadem  differentia. 

Seni  enim  ex  hac  eadem  differentia  quando  de  minori  numero,  qui  est  super  uir- 
gulam, possunt  licri  due  partes,  per  quamlibet  quarum  uno  plus  maiori  integraliter  di- 
uiditur, ut  A et  nam  de  possunt  Geri  due  partes,  scilicet  A cl  A;  unde  pro 

A habemus,  secundum  hanc  rationem,  duas  singulares  [atrles,  scilicet  A j)ro  » ha- 
bemus  ^ -J:  ergo  pro  A habemus  A A J J:  similiter  pro  A,  ipiarc  soluuntur  in  A 
et  in  A,  habemus  A -A  J j j et  pro  habemus  A i i J;  cum  io  que  sunt  super 
II  sint  J * de  II;  que  II  sunt  uno  plus  quam  u,  que  sunt  sub  uirgula. 

De  quarta  differentia  disgregatiunis. 

Qvarla  differentia  est  quaudo  maior  est  sine  regula,  et  uno  plus  maiori  diuiditur 
per  l minus  minori,  ut  A et  A.  huius  difTerentie  regula  est  ut  extrahas  i dc  minori,  ex 
qua  facies  unum  siugularem  partem  unius  integri , uidclicct  talem  qualis  fuerit  nu- 
merus, qui  est  sub  uirgula;  et  tunc  remanebunt  tibi  partes  tertie  differcutie:  ut  si  de 
extraxeris  A,  remanebunt  A;  pro  quibus  A habebis  singulares  paries  per  tertiam 
differentiam,  | A A;  cum  quibus  addita  A suprascripta,  reddunt  A A j;  cadcmque  ratione 


pro  A habebis  A A i , Cl  pro  ] habebis  A • * , ct  pro  A habebis  A A l f et  prt» 
A habebis  J A hoc  est  Aj  A J . 


De  quinta  differentia. 

Qvinta  differentia  est  cum  maior  numerus  fuerit  par  duo  plus  maiori  diuiduntur  per 
s minus  maiori:  huius  differcutie  regula  est,  ut  de  minori  numero  extrahas  X,  que  t 
erunt  ex  prima  differentia;  residuum  uero  erit  dc  tertia  ut  ex  quibus  si  extraxeris 
A,  que  sunt  A secundum  regulam  prime  differcutie,  remanent  qtte  sunt  ~ A i,  hoc 
est  A i;  cum  quibus  adde  jA>  <'ru,'l  Ti  Ti  « Pro  singularibus  partibus  dc  A±:  cadcmque 
ratione  pro  j'  habebis  Ai!. 
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De  sexta  differentia. 

Sexta  differentia  csl  quando  inaior  numerus  diuiditur  intcgralitcr  per  3,  cl  uno  plus 
maiori  diuiditur  per  3 minus  minori,  ut  cuius  regula  est,  ut  ex  ipsis  partibus  extrahes 
tres  partes,  hoc  est  quod  de  minori  extrahes  3;  epie  tres  partes  erunt  de  prima  diffe- 
rentia, reliqua  uero  erunt  de  tertia:  ut  si  de  ~ extraxeris  que  sunt  J secundum  pri- 
mum differentiam  rei,  et  ~ que  per  tertiam  differentiam  sunt  ~ J;  cum  quibus  addita 
} suprascripta,  erunt  |j  | ~ pro  partibus  de  Eademque  ratione  pro  J|  habebis  ~ fi  y 
De  septima  differentia. 

Septima  differentia  est  quando  nulla  suprascriptamm  differentiarum  contingit,  cuius 
regula  est  multum  utilis:  per  liauc  enim  quaruiulam  suprascriptamm  dilferentiarum 
partes  melius  quam  per  ipsarum  regulas  quandoque  iiiucniuntur,  uidelicct  partes  se- 
cunde, et  quarte,  ct  quinte,  et  sexte  differentie.  Vade  partes  ipsarum  quattuor  dif- 
ferentia rum  per  hanc  septimani  regillam  semper  sunt  repetende,  ut  possis  pulchriores 
partes  uel  per  ipsorum  regulas,  uel  per  hanc  subtilius  reperire:  est  huius  differentie 
regula,  ut  diuidas  maiorem  numerum  per  minorem;  ct  cum  ipsa  diuisio  integra  non 
fuerit,  considera  inter  quos  duos  numeros  illa  diuisio  ceciderit:  si  inter  3 et  4 ceciderit» 
scies  quia  minor  numerus  de  maiori  est  minus  quam  j,  ct  plus  quam  { ipsius:  et  si 
inter  4 et  5 ceciderit,  erit  minus  j et  plus  quam  J;  ct  sic  intclligas  de  omnibus  duo- 
bus numeris,  inter  quos  illa  diuisio  ceciderit:  deinde  accipe  maiorem  partem»  que  minor 
numerus  fuerit  dc  maiori;  et  residuum  quod  inde  remanebit  senia:  quod  si  fuerit  ex 
aliqua  suprascriptamm  differentiarum,  operare  per  eam;  et  si  illud  residuum  non  fuerit 
cx  aliqua  suprascriptamm  differentiarum,  tunc  ex  ipso  residuo  accipies  maiorem  partem; 
Ct  hoc  facies,  douec  remanebunt  partes  alicuius  suprascriptamm  differentiarum  , uel 
{loncc  habueris  omnes  singulares  partes,  que  minor  fuerit,  dc  maiori.  Verbi  gratia:  uo- 
I unius  singulares  partes  de  ^ facere:  diuisio  quidem  de  13  in  4 cadit  inter  3 et  4;  quare 
^ unius  integri  sunt  minus  dc  J unius  integri,  ct  plus  quam  J:  quare  cognoscimus  quod 
| csl  maior  singularis  pars,  que  de  ~ accipi  potest.  Nam  j{  faciunt  unum  integrum; 
quare  quarta  pars  eorum,  scilicet  est  J unius  integri:  quare  extrahe  J— £ dc  , 
remanebunt  que  per  secundam  differentium  sunt  J— * , hoc  est  ^ uel  quia 
sunt  que  per  secunde  differentie  regulam  sunt  similiter  i ergo  pro  ~ habemus 
tres  singulares  partes,  scilicet  — ^ J.  Aliter  partes  dc  ± per  hanc  septimam  regulam 
potes  reperire.  Videlicet  ut  diuidas  per  3,  exeunt  17  ct  plus:  quare  ~ est  maior  pars, 
que  in  £ sit.  Vndc  diuisis  5*  per  18  , exeunt  J 2 ; quibus  extractis  dc  3,  remanet  — j, 
scilicet  ergo  pro  ~ habemus  «piare  pro  ~ habemus  n 1 • 

Irem  sic  facies  singulares  partes  de  : diuide  61  per  9,  exibunt  c ct  amplius;  quare 
habebis  { pro  maiori  singulari  parte  de  — : diuides  itaque  61  per  7,  exibunt  fs,  que 
sunt  sexagesime  prime;  «pias  extrahe  dc  remanebunt  hoc  est  que  yjy  sunt 
?n  cl  s\i  secundum  tertiam  differentiam:  ergo  ± sunt  ^ ■ unius  integri, 

ut  pro  habentur  per  tertiam  compositam  differentiam  ^ et  : quare  pro  ~ 
Imitentur  Ti^i  TVi  ! • 

Itciu  hunc  eundem  modum  dc  JJ-  uolumus  demonstrare.  Diuisis  quidem  29  per  17, 
exiit  i,  cl  amplius;  quare  cognoscimus  JJ  magis  esse  medietate  unius  integri:  ct  notandum 
est  quia  tres  tertie,  uel  quattuor  quarte,  uel  ’ , uel  J faciunt  unum  integrum  : si- 
li 
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militer  JJ  faciunt  unum  integrum;  ei  quibus  si  acceperimus  medietatem,  scilicet  f-~, 
et  extraxerimus  eas  ile  remanebunt  J-^,  lioc  est  quare  JJ  sunt  ,j  J,  de  quibus  ~ | 
oportet  facere  singulares  partes,  scilicet  per  liauc  eandem  dilfcrenliam : quare  diuidc  58 
per  5,  exibunt  11  et  amplius.  Yndc  cognoscitur  quod  ± est  maior  singularis  pars,  que 
sit  in  unde  accipiatur  7i  de  ]j,  scilicet  de  integro,  erunt  a quibus  usque  in 
± deest  ‘-j* , hoc  est  ~ ; et  sic  habebis  pro  {I  tres  singulares  | «artes,  scUicet  jh  17  V 
Regula  uniuersalis  in  disgrrgalione  /utr/ium  numerorum. 

Est  enim  iit  similibus  «picdam  alia  uniuersalis  regula,  scilicet  ut  inuenias  numerum, 
qui  habeat  in  se  multas  regulas,  ut  is,  uel  n,  uel  jo,  uel  4s,  uel  0(1,  uel  quemlibet 
alium  numerum,  qui  sit  maior  medietati  numeri  existenli  sub  uirgula,  uel  minor  duplo 
ipsius:  ut  pro  prcscriptis  JJ  accipiamus  H,  que  sunt  plus  medietate  de  19;  et  multiplica 
igitur  47,  que  sunt  super  uirgulam  per  H,  erunt  4#s;  que  diuidc  per  19  et  per  14,  exi- 
bunt -*rJJ  : deinde  nide  de  14,  que  partes  sunt  de  14:  suul  enim  -J-J  uel  A-l,  quas  serua 
pro  partibus  de  JJ  ; et  uide  iterum  de  i que  sunt  super  io,  que  partes  sint  de  14:  sunt 
enim  ~ ipsorum,  pro  quo  habebis  in  eisdem  partibus  de  JJ;  quia  de  equantur 

11  de  que  sunt  r7i:  ergo  pro  JJ  habebis  jjj  J uel  jfj  £ i,  ut  su- 

perius inuenimus. 

liem  si  multiplicuueiis  it,  que  sunt  super  1!)  per  3«,  sicuti  multiplicasti  ea  per  14, 
et  diuiseris  similiter  per  29  et  per  36,  exibunt  jj-jJ,  que  il  sunt  J-J ; uel  ~ 1 <ir  30 
et  3,  que  sunt  super  29,  sunt  ± de  30:  et  cum  ipsa  3 sint  super  19,  erunt  hoc  est 
jij;  et  sic  habebis  iterum  pro  partibus  singularibus  de  JJ  ,{7  J J,  uel  77j  n » ■ Kt  si  uis 
scire  quare  multiplicnoimus  |ier  24  illa  it,  que  sunt  super  19«  et  diuisimus  summam  per 
29,  scias  nos  de  JJ  fecisse  ipiia  24  est  numerus  ex  multis  numeris  compositus,  unde 
paries  cius  radunt  ex  prima  et  secunda  differentia.  Sunt  enim  [-5  ut  prcdicta  iuuenta 
sunt  jj  J[;  ex  quibus  JJ,  que  sunt  in  capite  uirge  habentur  per  secundam  differentiam 
jj,  uel  x7  7«el  P®**  ; ; -jj , que  remanent,  habentur  |>er  primam  dilferenliam  reuolntam 

J-,  hoc  est  ,'7-.',  . Similiter  cum  multiplicasti  17  per  30,  et  diuisisti  per  29,  tunc  de 
-JJ  fecisti  trigesimas  sextas.  Sunt  enim  cipiales  de  -JJ:  quare  quam  portionem  habent 
29  ad  30,  cumdcm  proportionem  habebunt  17  ad  quartum  numerum:  quare  multiplicauimus 
tertium  numerum,  scilicet  17  per  secundum,  scilicet  per  30,  et  diuisimus  summam  per 
primum;  quia  cum  .1111°'.  numeri  sunt  proportionales,  est  multiplicatio  secundi  in  tertium 
equa  multiplicationi  primi  in  quartum,  ut  ab  Euclide  demonstratum  est. 

liem  si  jj  in  singulas  partes  disgregare  uis,  quantuis  sint  ex  quarta  differentia  cum 
uno  plus  de  7-,  diuidatur  pro  uno  minus  ile  19  : unde  pro  J|  habebis  1[>  *t  J:  inde 
qualiter  per  septimam  regulam  lieri  debeat,  ostendamus:  diuisio  enim  de  53  in  19  cadit 
inter  2 et  3:  quare  habemus  J pro  maiori  singulari  parte,  que  de  JJ  accipi  potest;  et 
extrahe  tertium  de  53,  scilicet  J 17  de  19,  remanebunt  J 1,  hoc  est  J-dj  : ergo  singu- 
lares partes  de  JJ  sunt  — ‘7  J;  J,  ut  per  regulam  quarte  dillercutic  inuenimus. 

Per  hanc  enim  regulam  non  pussuut  ita  Icuitcr  facere  singulares  partes  de  JJ  • Virile 
inuenies  eas  per  aliam  regulam,  uidclicet  multiplicando  20  per  aliquem  numerum,  qui 
multas  habeat  regulas,  ut  prediximus:  multiplicatis  quidem  20  per  48,  et  diuisis  per  53  et 
per  48,  reddunt  JJ-JJ;  que  18  sunt  J-J  de  48,  uel  — J et  c,  que  sunt  super  53  sunt  J de 
48:  quare  erit  J— rura  ipsa  6 sint  super  51:  ergo  pro  singularibus  [«artibus  de  JJ  habes 
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fr»ii  fiV  ii  »i  el  **c  sedeas  in  omnibus  similibus  operari;  ct  cum  non  possis 
per  unam  ex  proscriptis  regulis  congruas  singulares  paries  quorumlibet  similium  habere, 
studeas  eas  per  aliquam  aliarum  inuenire:  et  notandum  quia  sunt  multi  rupti, qui  aptandi 
sunt  antequam  disgrcgcnlur  in  singulares  partes,  scii  icet  cum  maior  numerus  non  diuidatur 
per  minorem,  ct  habeat  ad  inuiccm  aliquam  cornu  nem  regulam  ut  J,  quorum  unusquisque 
numerus  integralitcr  per  3 diuiditur:  quare  diuides  utrumque  eorum  per  3,  exibunt  2 super 
uirgara,  et  3 sub  ipsa,  hoc  est  J,  que  sunt  ex  tertia  differentia;  cum  uno  plus  de  £ di- 
uiduntur  per  2;  quare  sunt  | similiter  est  J;  (piorum  numerorum  ulerquc  diuiditur  per 

I.  Vnde  reducuntur  in  ct  sunt  | per  secundam  differendam;  et  sic  intclligas  dc 
similibus.  Et  si  plurcs  | rupti  fuerint  sub  una  uirgula,  oportet  ut  reducantur  in  uno  rupto  r.t.  u nm. 
sub  uirgula,  ut  que  sunt  Et  reducuntur  sic:  multiplicantur  3,  que  sunt  super  8 

per  2,  et  additur  i:  ponimus,  et  sic  habemus  7;  ct  multiplicabis  2 per  s,  quo  sunt  sub 
uirgula,  fiunt  to;  que  16  ponimus  sub  uirgula,  ct  super  ipsa  ponimus  7. 

Itchi  )■{  j sunt  que  inueniuntur  secundum  suprascriptum  modum,  scilicet  mul- 
tiplicando 4,  que  sunt  super  9 per  5,  et  addendo  a;  que  per  3 ct  addendo  2;  ct  sic  habemus 
71  super  uirgutam;  ct  ex  multiplicatione  de  3 in  5;  que  in  9,  habemus  135  sub  uirgula, 
que  secundum  septimam  regulam  disgregatur  in  n i* 

Er  notandum  quia  quando  per  septimam  regulam  maiorem  partem  acceperis,  que  minor 
numerus  fuerit  de  maiori,  et  relinques  singulares  partes,  que  remanserint  minus  (piam 
pulcre  euenitur:  relinques  ipsam  maiorem  partein,  ct  operaberis  per  aliam  sequentem 
partem,  (pie  minor  sit  ea:  ut  si  maior  pars  fuerit  !,  operaberis  cum  sexta  : ct  si  fuerit 

J,  operaberis  cum  7.  Verbi  gratia  : iu  ~ maior  pars  est  qua  extracta  de  ^ , re- 
manent *,  fc , scilicet  jfj,  que  per  (piartam  differentiam  sunt  •; " 777  *7?  : e,‘8°  pro  ^ 
habemus  777-6^7  ~ que  minus  (piam  pulcrc  sunt:  quare  relinques  et  operare  cum 

qua  extracta  de  remanent  •—  , lior  est  et  sic  per  — habemus  ^ jj,  que 
partes  pulcriores  sunt  factis  partibus;  ct  reponuntur  alio  modo:  scilicet  ut  diuidas  4, 
que  sunt  super  49  per  regulam  dc  49,  exibunt  77  , (pie  per  tertiam  compositam  diffe- 
rentiam sunt  ~ 4?;  nam  ~ csl  75  , et  777  est  et  sic  pro  -4j  habemus  similiter  ~ 

Incipit  capitulum  oclauum  de  reperiendis  preciis  mercium  /ter  maiorem  guisam. 

It  omnibus  itaque  negotiationibus  quattuor  numeri  proportionales  semper  reperiuntur, 
ex  quibus  tres  sunt  noti,  reliquus  uero  est  iguotus:  primus  quidem  illomni  trium  no- 
torum numerorum  est  numenis  ucuditionis  cuiuslibet  mercis,  siue  constet  numero,  siue 
pondere,  siue  mensura.  Numero  quidem  ut  centum  coria,  ucl  centum  bcccune  ct  similium: 
poudera  quoque  ut  cantarum,  uel  centum,  ucl  libre,aut  unce  et  similium.  Mensura  quidem 
ut  metra  olei,  sextaria  frumenti,  et  cannc  panni  et  similium.  Secundum  autem  c$t  pretium 
illius  uendilioriis,  hoc  est  illius  primi  numeri,  siue  sit  quantitas  quorumlibet  denariorum, 
siue  bizantiorum,  siue  tarenorum,  ucl  alicuius  alie  currentis  monete.  Tertius  uero  (piando- 
que  erit  aliqua  eiusdem  uendite  mercis  quantitas,  cuius  pretium,  scilicet  quartus  numenis, 
ignoratur;  et  quandoque  erit  aliqua  similis  quantitas  secundi  pretii,  cuius  merces,  scilicet 
quartus  ignotus  numenis,  iterum  ignorabitur.  Quare,  ut  ignotus  numenis  per  notos  re- 
periatur,  talem  in  omnibus  tradimus  regulam  uniuersalcm,  uidelicet  ut  in  capite  tabulc, 
in  dextera  parte  scribas  primum  numerum,  scilicet  mercem;  retro  in  eadem  linea  ]H>nas 
pretium  ipsius  mercis,  uidelicet  secundum  numerum  ; tertium  quoque  si  fuerit  mercis, 
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scribe  eum  sub  merce,  scilicet  sub  primo;  et  si  fuerit  pretium,  scribe  eum  sub  pretio, 
uidclicct  sub  secundo;  ita  tamen,  ut  sicut  fuit  ex  genere  ipsius,  sub  quo  scribendum  est, 
ita  etiam  sit  ex  qualitate  uel  ex  quantitate  ipsius  in  numero,  uel  in  pondere,  uel  in  men- 
sura; hoc  est  si  superior  numerus,  sub  quo  scribendus  est,  fuerit  numerus  ipsorum,  et 
ipse  similiter  fiat  rotulorum;  si  librarum,  librarum;  si  unceanun,  uncearum;  si  cannarum, 
cannarum.  Et  si  fuerit  numerus  soldorum,  et  ipse  sit  numerus  soldorum;  si  denariorum, 
denariorum;  si  tarenorum,  lamiorum;  et  si  bizautiorum,  bi  /.a  ut  iorum.  Quibus  ita  descri- 
ptis, euidentissime  apparebit,  quod  duo  illorum  positi  eiuut  semper  cx  ad uerso,  que  in- 
simul multiplicentur;  et  summa  multiplicationis  eorum,  si  per  reliquum  tertium  uunirrum 
diuidulur,  quartus  ignotus  nimirum  inucniclur:  et  ut  hoc  apertius  intclligutur,  cura  di- 
ueisis  mercibus  et  pretiis,  in  sequentibus  explanabimus.  Sed  primum  ostendam,  vnde 
hic  modus  procedit:  sunt  enim,  ut  dixi,  in  negotiationibus  iiij*r  numeri  proportionales, 
scilicet,  ut  sicut  primus  est  ad  secundum,  ita  tertius  ad  quartum,  hoc  est,  sicut  nu- 
merus alicuius  quantitatis  mercis  est  ad  numerum  quantitatis  sui  pretii,  ita  numerus 
cuiusuis  quantitatis  eiusdem  mercis  ad  numerum  sui  pretii:  uel  sicut  idiqua  quantitas 
cui  usu  is  merris  est  ad  quamiiis  quantitatem  eiusdem  mercis  , ea  est  pretii  unius  ad 
pretii  alterius:  et  cum  ita  mi  'r  quantitates  projiorlionalcs  sunt,  erit  multiplicatio  se- 
cunde iu  tertiam  equa  inultiplicacioni  prime  in  quartam,  ut  in  arismetricis,  et  geome- 
tria probatum  est  : quare  si  quarta  quantitas  est  ignota  tantum  , cx  multiplicatione 
quidem  secunde  quantitatis  in  tertia  diuisa  per  primam,  nimirum  ex  dinisiune,  quarta 
quantitas  pumcnit:  quaic  cum  diuiditur  aliquis  numerus  per  aliquem  numerum,  et  ex 
w.  ir,  t*it* . diuisioiic  aliquid  pruueniat;  si  pmucnirns  iu  diuisorem  | multipliemieris,  nimirum  diuisus 
numellis  inde  proueniet.  Similiter  si  tertia  quantitas  ignoratur,  diuidenda  est  per  ter- 
tiam multiplicatio  prime  iu  quartam:  et  ut  ea,  que  ad  negotiationes  pertinent,  perfecte 
in  hoc  libro  habeantur.  Ime  capitulum  iu  quattuor  partes  diuidiintis  ; quarum  prima 
erit  iu  uendiliotic  caiitarium,  et  canini  rerum,  que  ad  pondus  uel  numerum  ueuduntur; 
secunda  in  cis  que  ad  loloiicura  seu  ad  cumbium  pertinent,  ut  soldus,  libra,  uel  marra 
argenti,  uncia  auri  et  similia;  tertia  in  ueudilione  cannarum,  ludiarum,  torscelli  et  si- 
milium; quarta  pars  erit  in  reductione  Rotulorum  unius  cantaris  ad  Rotulos  cuiuslibet 
alterius  caiitarium,  secundum  eius  diucrsitntcm. 

De.  canture  fusana  cum  queritur  precium  de  Rotulis,  pars  prima . 

Cantare  autem  pisamun  habet  iu  sc  centum  partes  , quarum  uriaqucqiic  uocatur 
Rotulus;  et  Rotuli  habent  uncias  12,  quarum  uimqueque  |Minderat  denarios  ‘ 39  de  cantare; 
et  denarius  csl  caruhhc  g,  et  carruhha  est  grana  (piattuor  frumenti.  Quod  cantare 
. s ....  t.  *>i»  • 1 m.  si  ucudatur  pro  libris  \L  ; et  queratur  quantum  uuleant  Rotuli  s:  quia  tres  noli  numeri 

JS  rrcta,  Jin.  14-I»i  jug.  . . . . 1 r ... 

lia.  4i»  — |*«g.  sx,  i»o.  <)-  prcpoiiuulur  iu  hac  positione,  sicuti  supernis  nccessc  fore  prcdiximus,  scilicet  Rotuli 
luo,  ct  libre  40,  ct  Rotuli  5,  quorum  duo  suut  unius  generis,  scilicet  Rotuli  luo  ct  Rotuli 
S;  que  loo  sunt  merces.  Aliter  uero,  scilicet  40,  est  ulterius  generis,  scilicet  pretii;  et 
est  pretium  dictorum  loo  Rotulorum:  quare,  ut  prcdiximus,  describantur  Rotuli  luo,  et 
libre  40  in  una  linea,  retro  uidcliccl  scribendo:  deinde  Rotuli  5 scribantur  sub  Rotulis 
loo,  ut  bic  superius  ostenditur;  ct  erunt  duo  numeri  unius  generis, unus  sub  alio,  ut  predi- 
ximus,  scilicet  Rotuli  5 sub  Rotulis  loo:  tunc,  ipsis  ita  descriptis,  multiplicabis  numeros, 
qui  sutil  cx  ad  uerso,  scilicet  5 per  40,  cruut  aoo;  que  diuidc  per  loo,  exibunt  libre  i pru 
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pretio  illorum  5 Rotulorum,  que  2 describuntur  sui»  40:  quia  ille  numerus,  qui  ex  diuisionc 
pcruenit,  semper  est  ex  genere  illius  solius  numeri,  qui  est  in  tribus  dictis  numeris:  unde 
manifestum  est,  quod  ex  quattuor  muneris  qui  ponuntur  in  mercationibus,  duo  illorum 
sunt  merces,  et  duo  illorum  sunt  pretia;  et  sunt  ita  proportionales»  quia  sicut  100,  sci- 
licet merces,  est  ad  suum  pretium,  scilicet  ad  4«;  ita  5,  scilicet  merces,  erit  ad  suuiu 
pretium,  scilicet  ad  2.  Nam  100  ad  40  sunt  quinque  medietates  eorum:  similiter  et  5 
ad  2 sunt  quinque  medietates  eorum.  Item  sicut  40,  scilicet  prolium,  est  ad  100,  scilicet 
ad  suam  merccin;  ita  2 erunt  ad  suam  mercem,  scilicet  ad  5:  nara  40  sunt  duo  quinte  de 
foo,  ct  2 sunt  duo  * dc  3:  permutatim  quoque,  sicut  merces  est  ad  mercem,  scilicet  5 ad 
100,  que  sunt  cius  ita  pretium  est  ad  pretium,  scilicet  2 ad  40:  ucl,  sicut  ioo  sunt 
ad  5,  que  sunt  uicupluni  eorum  , ita  40  sunt  ad  2 ; et  per  istas  proportiones  poteris 
ex  arbitrio  colligere,  si  quartus  numerus  ignotus  recte  iiiueiilus  fuerit,  prout  demon- 
strabitur suo  loco. 

De  eodem  cum  queritur  merces  de  libris . 

lien»  Rotuli  100  per  libras  40;  quot  Rotulos  habuero  per  libras  2:  quia  in  Ilis  Iribus 
numeris  duo  sunt  ex  genere  pretii,  scilicet  lilire  40,  et  libra  2,  et  alter  est  ex  genere 
mercis,  describantur  40  et  <00  iu  una  linea;  ideo  quia  dicitur  Rotuli  100  per  libras  40: 
deinde  lihre  2 describantur  sub  libris  40,  et  erunt  numeri  eiusdem  generis,  unus  sub 
alio,  ut  iu  liac  secunda  descriptione  cernitur:  et  multiplica  numeros  qui  sunt  ex  aduerso, 
scilicet  iou  per  2,  erunt  20«;  que  diuidc  per  40,  exibunt  Rotuli  5 pro  mcrcc  illarum  2 
librarum»  quos  describe  sub  Rotulis  100. 

De  eodem  cum  queritur  precium  de  Rotulis. 

Irem  cantare  uenditur  pro  libris  13;  quantum  ualent  Rotuli  27:  deseri  liantur  muneri, 
ut  pr 'ediximus»  scilicet  Rotuli  100  et  libra  13  in  una  linea, et  Rotuli  27  sub  ioo:  multiplicentur 
numeri  existentes  cx  aduerso,  scilicet  13  per  27,  erunt  351;  que  diuidc  per  100,  scilicet 
per  exibunt  ^ ~ 3,  quas  describe  sub  libris  13,  ut  in  liac  alia  patet  descriptione. 
Nam  si  de  *9  scire  uo lucris,  que  partes  sint  unius  libra»  multiplica  5 que  sunt  super 
10»  per  alia  10,  et  desuper  adde  i,  erunt  31;  que  multiplica  per  summam  denariorum  unius 
libro,  scilicet  per  2to,  erunt  12240;  «pie  diuidc  j>er  ^-7»,  exibunt  denarii  ~ 122,  que  sunt 
soldi  10  et  denarii  J 2:  aliter  duplica  5,  que  sunt  super  10,  erunt  10,  que  stuil  soldi. 
Item  duplica  1,  quod  est  super  alia  10,  erunt  2,  que  habentur  pro  denariis  cum  totidem 
quintis.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quod  dc  unaquaque  libra  denariorum,  que  diuisa 
fuerit  per  100,  pcnicniunt  dcuurii  ' 2;  et  de  ornrti  deceuo  librarum  soldi  2,  ct  de  singulis 
s pcruenit  soldus  1. 

De  eodem . 

hem  si  Rotuli  100  uendantur  pro  libris  43;  ct  queratur  quot  ualcunt  Rotuli  10: 
descriptis  ipsis  secundum  proscriptam  doctrinam, j multiplica  numeros,  qui  sunt  ex  aduer- 
so, scilicet  io  per  43,  erunt  bit;  «pie  diuidc  per  lilire  8,  quas  pone  sub 

libris  43.  Nam  dc  tB  que  partes  sunt  unius  libra,  ita  ut  prodiximus,  cognoscetur.  Vide- 
licet, ut  duplices  unum,  quod  est  super  to,  erunt  soldi  2.  Item  duplicabis  7,  que  sunt 
super  alia  10,  erunt  denarii  14  cum  totidem  quintis;  quibus  innetis  cum  soldis  2,  «pios 
modo  habuimus,  erunt  soldi  3 et  denarii  * 4;  et  tantum  ualent  illi  Rotuli  10  magis 
de  libris  8:  possumus  enim  ex  illis  7 pronitius  agere,  ut  accipiantur  5 ex  ipsis  7 pro 
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quibus  retineas  soldum  l,  quem  adde  cum  soldis  2 inuentis,  erunt  soldi  3.  Residuum 
itaque,  quod  est  a 5 usque  in  7 duplica,  erunt  denarii  4 cum  totidem  quintis,  ut  modo 
inuniti  sunt* 

De  eodem. 

Item  Rotuli  ioo  ualcnt  libras  £ t s;  quantum  ualcnt  ergo  Rotuli  31:  descriptis  itaque 
numeris  per  ordinem,  multiplica  is  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  post  ipsa,  et  adde  I, 
quod  esi  super  2,  erunt  37,  que  pone  super  j 18;  et  multiplica  ea  per  31,  que  suul  ex 
aduerso,  erunt  1147;  rpie  diuidc  per  ioo,  et  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  de  18,  hoc  est 
per  exibunt  libre  * t~  ^ s pro  pretio  quesitorum  Rotulorum  31. 

Quod  si  recte  constat,  ita  per  peusam  de  7 cognoscitur,  uidelicet  ut  diuidas  18  per 
7,  remanet  4;  que  multiplica  per  2,  et  desuper  adde  l,  pro  uno  quod  est  super  ipsa 

2,  erunt  n;qiie  diuidc*  per  7,  remanent  2 pro  pensa  de  37.  Item  accipe  pensam  de  31 
per  septenarium,  que  est  3;  et  multiplica  eam  per  pensam  modo  intirnlam  de  37,  sci* 
licet  per  2,  erunt  S,  que  scruentur  pro  pensa  pretii  Rotulorum  31:  deinde  multiplica 
5 per  pensam  de  io,  que  sunt  post  ipsa  in  uirgula,  scilicet  per  3;  et  desuper  adde 
peusam  de  7,  que  sunt  super  ipsa  io,  scilicet  o,  erunt  15;  que  diuide  per  7,  remanet 
t;  quod  multiplica  per  pensam  sequentium  to  in  uirgula,  scilicet  per  3,  et  desuper  adde 

3,  que  sunt  super  ipsa  io,  erunt  c;  que  multiplica  per  i,  que  sunt  sub  eadem  uirgula, 
et  desuper  adde  1,  quod  est  super  2,  erunt  13;  de  quibus  tolle  7,  remanent  6,  ut  pro 
pensa  se  ruat  a sunt.  Nam  si  de  j0,  que  paries  sint  unius  libre,  cognoscere  nolueris; 
multiplica  7,  que  sunt  super  ii)  per  aliam  io,  et  desuper  adde  3,  que  sunt  super  ipsa 
io;  que  multiplica  per  2 de  uirgiila,  et  adde  i,quod  est  super  2,  erunt  1 47;  que  mul- 
tiplica per  210,  scilicet  per  numcniiii  denariorum  unius  libre,  erunt  33280,  que  diuide 
per  *- p-  **•  : inde  cum  in  ipso  multiplicatio  sit  zephyrum,  in  ipsius  primo  gradu  di- 
uidatur  primuiu  per  -'0,  hoc  est  tollatur  inde  ipsum  zephyrum,  remanent  3518;  que  diuidc 
per  exibunt  de  ^ no,  qui  sunt  soldi  14,  et  denarii  \ 8. 

De  centum  cum  queritur  precium  de  libris. 

Rvrsus  si  centum  piperis,  quod  ponderat  libras  ioo  subtiles,  quarum  unaqtieque  est 
unce  12  , ct  queiihet  uncia  ponderut  denarios  25  de  cantera  ; et  libre  us  ex  ipsis 
faciunt  cantare  i , hoc  est  Rotuli  ioo  pisis  uendantur  pro  libris  \ 13  ; et  queratur 
quantum  ualcnt  libre  J 46:  scribantur  numeri,  ut  prrdiximus,  scilicet  libre  ioo  in  lina 
linea,  essent  libre  J 13,  et  libre  J ig  sub  libris  ioo,  scilicet  merces  sub  merce  , ut  su- 
perius iu  procedentibus  fecimus:  ct  multiplica  numeros,  qui  sunt  ex  aduerso,  scilicet 
\ 13  cum  J 46,  et  diuide  per  ioo,  hoc  est  multiplica  13  per  4,  ct  desuper  adde  3,  que 
sunt  super  4,  erunt  55,  que  pones  super  J 13.  Item  multiplica  46  per  3,  ct  adde  1,  erunt 
131»;  que  pone  super  { 46  , ct  multiplica  55  per  139,  erunt  7645;  que  diuide  per  ioo  et 
per  3,  que  sunt  sub  uirgula  de  46,  et  per  4,  que  sunt  sub  uirgula  de  13,  hoc  est  per 
5 riVu  > cl  que  exierit  erit  pretium  illarum  librarunt  \ 46:  sed  cum  de  fra- 

ctionibus, que  ucniunt  super  uirgam,  non  possumus  cognoscere  que  pars , uel  partes 
sint  unius  libre,  donec  multiplicemus  numerum  uirge  per  denarios,  libras  scilicet  per 
240;  ideo  «liter  fractiones  uirgulc  d illisionis,  scilicet  coaptande  sunt;  videlicet 

de  ioo,  in  quibus  diuisio  peruenit,  faciamus  quia  illud  idem  est  quod  et 

de  \ , et  dc  ~ prescriptis  faciamus  tantum  ct  ponatur  in  una  uirgula  sic  f-p~* 
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quoti  idem  est  quod  * ° t%*  in  quibus  *■  ■ *2-  jy  diuidc  7645;  et  que  super  20  reman- 

serint* erunt  soldi:  ideo  quia  libre  denariorum  est  soldi  20;  et  que  super  12  ceciderint* 
erunt  denarii.  Ideo  quia  soldus  est  denarii  12  ; et  que  super  reliquas  fractiones  re- 
manserint, partes  tantum  unius  denarii  alii  unabunt:  quare  si  7643  per  diuiseris, 

exibunt  libre  6 pro  pretio  dictarum  librarum  dc  j 4«;  quod  tantum  est,  quan- 

tum si  nominatum  diceret  libras  6*  ct  soldos  7*  et  denarios  5.  Nam  si  ex  numeris*  iit 
quibus  diuisio  peruenit  aptari  non  po&sint,  qualiter  tunc  fieri  debeat  in  sequen- 
tibus questionibus  declarabimus:  sed  qualiter  in  12  ct  in  20  omnes  numeri  leuiter  di- 
uidantur,  ostendere  procuramus.  In  12  enim  omnes  numeri  diuidi  possun t*|ordinc  eodem* 
quo  numeros  per  numeros,  qui  sunt  a binario  usque  iri  nouenarium,  diuidere  docuimus. 
Ynde  adiscendc  sunt  quorumdam  numerorum  diuisiones  facte  iu  12;  ut  de  12  diuisi  pri- 
mum 12,  reddit  l,  dc  24  perueniunt  2,  de  36  perueniunt  3,  de  48  peruenit  4,  de  eo  per- 
uenit 5,  dc  72  peruenit  6,  de  84  peruenit  7,  dc  96  peruenit  8,  de  108  peruenit  9,  ut 
iu  tabulis  diuisioriunt  continetur.  Quod  autem  dc  quolibet  numero  a 121)  infra  super 
quemlibet  istorum  superauerit*  est  illud  quod  debemus  in  diuisionibus  numerorum  scri- 
bere  super  illuin  numerum*  de  quo  superauerit*  et  copulare  eum  cum  antecedente  fi- 
gura, que  litui l in  numero  diuidemli.  Verbi  gratia  : si  noluerimus  diuidere  3479  per 
12  * describantur  12  sub  79  dc  3479,  et  accipiatur  xil  de  34*  que  est  2,  et  remanent 
10;  et  hoc  est  supcrlluum,  quod  est  a 24  usque  in  34:  et  pone  2 sub  4 de  34,  ct  10 
super  eadem  34,  cura  quibus  10  copula  7,  lioe  est  antecedentem  figuram,  erunt  107;  que 
diuide  per  12,  exibunt  8*  ct  remanent  11*  hoc  est  differentia,  que  est  a 96  usqne  in  <07: 
poties  igitur  8 sub  7,  et  !i  super  107,  uidelicet  1 super  0,  et  1 stiper  7,  ct  copulabis 
ipsum  ti  cum  9 cis  antecedentibus*  erunt  119;  que  diuide  per  12,  perucnient  9,  et  re- 
manent 11:  ponas  9 sub  9*  et  11  in  quadam  alia  parte  super  12,  et  habebis  pro  que- 
sita  diuisiouc  289,  ut  in  hac  descriptione  cernitur.  Quare  manifestum  est,  qnod  de- 
narii 3179  sunt  soldi  289  cl  denarii  11;  quia  cum  aliqua  summa  denariorum  diuiditnr 
per  12,  tunc  ex  ipsa  diuisiouc  proucniuiit  soldi:  et  si  hcc  que  de  diuisionc  de  12  dicta 
sunt  crebro  studio  in  tabula  scribendo  firmaucris,  ca  cordetcnus  in  manibus,  ea  lenissime 
poteris  operari. 

Diuisio  numerorum  per  20. 

Ia  20  cniitt  omnes  numeros  sic  diuidere  possumus:  relinque  figuram  primi  gradus 
ipsius  numeri  que  diuidere  uls  ct  sub  sequenti  , hoc  est  sub  figura  secundi  gradus 
eiusdem  numeri  ponas  2,  in  quibus  diuide  totum  numerum,  usque  ad  ipsam  figuram  sub 
qua  posita  sunt  2;  ct  quod  ex  diuisionc  cuenerit,  erit  ~ totius  numeri,  que  diuidere 
nolueris:  et  si  aliquid  superfuerit,  copula  eum  cum  figura  primi  gradus*  quam  relin- 
quere iussimus;  ct  quod  ex  copulatione  exierit,  est  hoc  quod  de  suprascripla  diuisiouc 
remanebit:  et  si  super  secundam  figuram  nichil  superfuerit*  erit  tunc  residuum  prima 
figura  tantum.  Verbi  gratia:  si  noluerimus  diuidere  1234  per  20,  relinquantur  4,  que  sunt 
iu  primo  gradu;  ct  sub  sequenti  figura,  scilicet  sui)  3,  ponantur  2;  in  quibus  diui- 
dantur  123,  que  remanent  de  1234;  extractis  inde  4,  exibunt  ci*  ct  remanet  1,  quoco 
pulato  cum  4,  faciunt  14:  ergo  ucuiunt  ci  ct  remanent  14  ex  diuisionc  de  1234  iu  20, 
ut  liic  ostenditur:  ex  hoc  enim  manifestum  est  quod  soldi  1234  sunt  libre  Gt  ct  soldi 
14.  Ostensis  itaque  diuisionibus  dc  12  ct  de  2«,  nunc  nero  ad  prepositam  redeamus. 
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De  centenario  maximut inorum, 

MA&siiimitini  100  unient  liluns  J 53;  quantum  uulcnt  ergo  matsaniulini  J 13:  describe 
numeros  per  ordinem,  sicuti  dictum  est  superius;  et  multiplica  numeros  qui  sunt  ex 
aduersn,  uidelicct  * 53  per  | 23  , et  diuide  per  100,  hoc  est  multiplicabis  53  per  suam 
uiigulani,  erunt  iot,  que  pone  super  | 63.  Item  multiplicabis  » per  »,  et  desuper  addes 
t,  erunt  sos;  que  pone  super  * 13,  et  multiplica  io?  per  sos,  erunt  22256;  que  diuide 
per  too,  et  per  i,  et  per  9,  que  sunt  suli  uirgis  , hoc  est  per  ct  habebis 

pretium  illonini  mussamutimmim  l 23:  ucl  coapta  numeros  diulsionis,  ita  ut  possis  ha- 
berc  in  capite  uirgule  j1— 2"t  ut  habeas  in  una  multiplicatione  libras,  ct  soldos  , et 
denarios,  ut  in  prcscripta  questione  operati  fuimus,  uidelicct  ut  de  facias 

ct  cum  de  reliquis  minutis  diulsionis,  scilicet  de  -}  et  <le  J coaptare  ('2  non  possimus; 
ideo  quod  ex  cis  possimus  accipere  de  compositione  de  12  accipiamus,  hoc  est  dc  re- 
gula 9 accipere  dc  liemus  J,  ct  commiscere  ipsam  J cum  l,  faciunt  Reliquum  uero 
ipiod  deest  nobis  dc  12,  scilicet  2,  debemus  multiplicare  per  21156,  erunt  41512  ; que 
diuide  per  J J ri~7i*  exibunt  l 12  lm>  de  massamutinis  1 23:  quod  si  pro- 

Ijare  per  pensam  de  7 uolucris,  accipe  pensam  dc  53,  que  est  4;  et  multiplica  ipsam 
per  2 dc  uirgula  ct  adde  i,  erunt  9;  de  quibus  accipe  pensam,  que  est  2;  et  tot  de- 
bet esse  pensa  de  107,  et  ita  est  : deinde  accipe  pensam  dc  23  quater  2,  ct  multiplica 
eam  per  9 de  uirgula,  et  adde  i,  erunt  19;  quorum  pensa,  scilicet  5,  est  pensa  de  sus: 
quam  multiplica  per  pensam  los,  scilicet  per  2,  erunt  io;  que  multiplica  per  2,  que 
nobis  minuerunt  dc  regula  de  ll,  uidelicct  per  2,  [ per  que  multiplicauimus  «256,  erunt 
2i»;  de  quibus  accipe  pensam,  que  est  0,  et  senia  eam  pro  pensa  de  • * 12  : que 

si  totidem  fuerit  iu  omnibus,  recte  processisse  cognosce:  ct  accipitur  pensa  ipsorum  sic: 
multiplicatur  pensa  12,  que  sunt  extra  uirgulam,  per  pensam  de  20,  que  sunt  sub  uir- 
Bula<  Scilicet  s per  0,  sunt  jo;  quibus  super  additur  pro  J,  que  suut  super  20,  erunt 
37;  quorum  pensa,  scilicet  s,  multiplicatur  per  s,  scilicet  per  pensam  dc  12,  et  addun- 
tur 3,  que  sunt  super  12,  erunt  13;  quorum  pensa,  scilicet  e,  multiplicatur  per  5,  et 
super  adduntur  s,  que  sunt  super  5,  erunt  3«;  quorum  pensa,  que  est  4,  multiplica  per 
3 dc  uirgula,  ct  super  additur  t,  quod  est  super  3,  faciunt  13,  quorum  pensa  est  e,  ut 
propensa  seritatum  est.  F.t  sic  seniper  cum  quarumlibet  similium  questionum  pensam 
acci  pe  re  uolucris,  secundum  quod  nudis  multiplicando,  itu  studeas  ire  per  ipiamlilict 
pensam  proliaudo,  donec  ad  ultimam  multiplicationem  diurneris:  et  arcepta  pensa  ul- 
tiinc  niultiplicatiouis,  eam  pro  pensa  summe  diuisiouis  serua;  et  quod  dc  pensa  lior  di- 
ctum est,  satis  in  aliis  questionibus  credimus  sufficere. 

De  centum  coriorum. 

St  coria  uw  ualcnt  libras  5 { »3;  quantum  naleut  coria  32:  dcscrilw  numeros,  et  mul- 
tiplica j|*3  per  33:  ideo  quia  ponuntur  ex  aduerso,  ct  diuide  multiplicationem  eo- 
rum per  ll»,  lioc  est  multiplica  83  per  suas  uirgulas,  erant  3707;  que  pone  super  i J s3, 
ct  proba  ea  per  quamlibet  pensarum  preter  quam  per  9:  deinde  multiplica  3707  per  33, 
erunt  120544  , que  diuide  per  too  ct  per  ±2,  et  apta  cos  ut  habeas  iu  capite  uirgule 
TTji  : s*c  <»*  *##  hir  , ct  de  i fac  j-J  ; ct  accipe  unam  J-  illorum,  et  multipli- 

cabis eam  per  4;  ideo  quod  faciunt  12,  ct  pone  ipsa  12  post  20,  ut  superius  facere 
dcnionstrauimus;  et  apta  reliquas  fractiones  post  ipsam  - , ct  habebis  in  uirgula 
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cl iuisionis  j-f-y-nr^r 1 cl  fJu*a  nobis  J de  ipsis  is,  pone  4 super  ioo,  ut  habeas 

ea  tenacius  memoric  commendata,  cum  acceperis  pensam;  et  multiplica  in  eam  120544, 
erunt  48217«  ; que  diuidc  per  } j }■  *f- *t>  exibunt  { " ■*  ■ — 26  pro  pretio  illorum  32 

coriorum,  ut  superius  in  descriptione  cernitur.  Rursus  Rotuli  ioo  ualent  libras  •*  ‘ 23; 
quid  ergo  ualent  Rotuli  | — 04 : describe  questionem,  et  multiplica  23  per  suas  uir- 
gulas,  erunt  «5$;  que  pone  super  23,  et  proba  eam  per  pensam,  si  recta  sint:  deinde 
multiplica  04  per  suam  uirgulam,  erunt  4177;  et  multiplica  ipsa  per  635,  erunt  2735033, 
que  optime  probare  uon  negHgas;  et  diuide  ipsum  per  numerum  ioo,  et  per  fractiones 
utrorumque  numerorum,  qui  positi  sunt  ex  aduerso,  optime  insimul  uidclicet  aptatas; 
ita  ut  habeas  in  capite  uirgule  ejuod  sic  facias:  de  ioo  facias  ; et  uidc  si 

poteris  de  reliquis  fractionibus  diuisionis  extrahere,  ut  habeas  in  12,  uel  aliquam  ipsius 
partem;  de  quibus  tantum  { potes  habere  de  partibus  de  12,  hoc  est  cx  illius  compo- 
sitione: ergo  minuunt  nobis  3,  ut  habeamus  12  in  uirgula  post  20  : quare  pone  3 super 
100,  ut  in  questione  ostenditur,  ut  ipsa  tenaci  memorie  reserurs,  et  apta  reliquos  nu- 
meros diuisionis  post  — sic  {-}  | ~r  ; et  multiplica  2735935  per  3 se ruat a super 
ioo,  erunt  8207805;  que  iterum  prnlia  per  pensam,  et  diuidc  ea  per  7-°-  ■ e*ibunt 

» » ? I»  !t  13  Pro  pretio  quesitorum  Rotulorum;  et  est  pensa  illarum  per  pensam 
de  (4/c),  ut  superius  in  descriptione  cernitur. 

De  cani  are. 

liem  cantare  cuiuslibet  mercis  ualet  libras  14  ct  soldos  7 ; quantum  ualent  ergo 
Rotuli  37  eiusdem  mercis:  fac  de  soldis  7 partes  unius  libre,  erunt  que  pone  post 
14  sic:  14;  et  describe  «piestionem,  et  multiplica  ^ 14  per  37,  que  sunt  ex  aduerso,  ct 

diuidc  per  100,  hoc  est  multiplica  14  per  20,  desuper  adde  7,  que  sunt  super  20,  erunt 
soldi  287;  quos  pone  super  ^ 14,  et  multiplica  cos  per  37,  erunt  10019,  que  debet  di- 
uidere  per  100  ct  per  20  de  uirgula:  sed  cum  12  in  uirgula  diuisionis  nos  habere  opor- 
teat, ut  habemus  in  una  multiplicatione  libras,  ct  soldos,  et  denarios,  multiplica  iocio 
per  ipsam  12 , ct  diuidc  per  ioo  ct  per  tj-vj,  hoc  est  per  iVtV /0»  exibunt  libre 
m tVs*  5 Pnj  pretio  dictorum  Rotulorum  37,  quorum  pensa  est  6 per  nournarium. 

De  centum  pannorum. 

Itciu  cantio  100  pannorum  ualent  libras  15;  quantum  ualent  ergo  canne  J 27,  hoc  est 
canue  27  et  brachia  |2  : descripta  itaque  questione,  multiplica  15  per  20,  et  adde  11, 
erunt  soldi  3ii,quos  pone  super  15.  Item  multiplica  27  per  8,  et  adde  5,  erunt  221; 
que  pone  super  27,  ct  multiplica  311  per  221,  erant  68731,  que  debemus  multiplicare  per 
12 , ut  habeamus  ea  in  uirgula  , nisi  quia  habemus  in  diuisione  S,  scilicet  ea  que  sunt 
sub  uirgula  post  cannas  | 27,  quorum  regula  est  JJ:  quare  triplicabimus  4,  et  habebimus 
12  in  diuisione.  Vndc  multiplicentur  ipsa  68731  per  3;  quia  cum  triplicatur  diulsor,  tri- 
plicandus est  numerus  diuidendus,  erunt  206193;  que  diuide  per  2,  que  remanent  de  re- 
gula de  8,  extractis  uidclicet  inde  4,  ct  per  ioo,  et  per  12,  ct  per  20,  hoc  esi  per 
i fi  !•  A «o»  exibunt  libre  * *0  *Q-  jj  *0  4,  quontm  pensa  per  septenarium  est  i,  ut  in 
hac  descriptione  cernitur. 

De  centum  pi/wris . 

liem  centum  piperis  ualet  libras  ^11;  quantum  ualent  ergo  libre  7^  46,  hoc  est  li- 
bre 46,  ct  unce  J 5:  describe  questionem,  ct  multiplica  11  per  203,  et  adde  9,  erunt  229, 

12 
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que  pone  super  li.  liem  multiplica  46  per  12,  ct  adde  5;  que  per  4,  et  adde  i,  erunt 
2229;  que  pone  super  46,  et  multiplica  229  per  2229,  erunt  510441;  que  diuidc  per  100 
ct  per  20,  et  per  hoc  est  per  1 , ex  ibun  t libre  f-*Vl VtH*  5 l,ro  pretio 

illarum  librarum  -J— 9,  46,  quorum  pensa  per  septenarium  est  l. 

Item  centum  ualet  libras  12,  et  soldos  13,  et  denarios  5,  boc  est  libras  12;  quan- 
tum ualet  ergo  uncia  J £ 5 : quainuis  in  liac  questione  sint  ex  genere  mercis  libre 
100  et  uncia  { ; 5,  tamen  non  sint  unius  ponderis;  quin  100  sunt  libre,  et  { | 5 sunt 
uncie:  quare  de  libris  100  faciende  sunt  uncie,  erunt  1200;  et  tunc  erunt  arabe  similes: 
et  erit  tunc  talis  questio,  uidelicet  quod  uncie  1200  ualent  libras  ,*—.]*  12;  quid  unient 
ergo  utieie  J | 5 : (piam  questionem,  ut  docuimus,  scribe,  et  multiplica  per  suam  uir- 
gulam,  erunt  denarii  3041,  quos  pone  super  libras  12.  Item  multiplica  5 per  suas  uir- 
gulas,  erunt  211,  que  pone  super  £ ~ 5;  ct  multiplica  211  per  3041,  erunt  G4IG51;  que  di- 
uide  per  1200,  et  per  4,  et  per  9,  et  per  optime  in  una  uirgula  aptata,  exibit 

K»  l - iV  iV  i Vio  Pm  pretio  quesitarum  uucearum,  ut  in  liac  descriptione  cernitur. 

Dc  cantare. 

Irem  cantare  ualet  libras  ]— 1 J-J  tl  ; et  queratur  quantum  Uftleant  Rotuli  TLI.-L43  , 
hoc  est  Rotuli  43,  et  uncie  J | 7.  Multiplica  igitur  questionem  descripta  21  per  suam 
uirgulam,  erunt  20957.  Item  multiplica  Rotulos  43  per  12,  et  adde  7;  que  per  5,  et  adde  2; 
que  per  7,  et  adde  multiplicationem  dc  uno,  quod  est  super  7,  in  5,  erunt  IS324;  que 
multiplica  per  20957,  erunt  38loico68;  que  diuidc  per  too  et  per  fractiones,  que  sunt  sub 
uirgulis  amborum  aliorum  numerorum, optime  scilicet  aptatas, exibunt  * 
ut  in  liac  descriptione  cernitur,  quorum  pensa  per  it  est  7 ♦ 

De  cantare  1 tendito  pro  libris  et  denariis . 

Iretn  cantaro  ualet  libras  13,  et  denarios  7,  hoc  est  libras  ~ 13;  quantum  ualet 
ergo  canluria  7,  et  Rotuli  41,  hoc  est  Rotuli  43  : describe  questionem,  et  multiplica 
13  per  to;  que  perit,  ct  adde  7,  erunt  3127;  que  multiplica  per  743,  erunt  2323361;  que 
diuidc  per  100,  et  per  xTT*'  C!,t  P*r  ITYolVtV  e*‘hunt  iV”*rrr4i  96  Pro  pretio  il- 
lorum Rotulonnn  743. 

De  miliario  uenditn  pro  libris  et  soldis. 

Irem  miliarium  nariorum  uenditur  pro  libris  153  et  soldis  9,  lue  est  pro  libris  ^ 153; 
quantum  ualent  ergo  uaria  227  : describe  questionem,  et  multiplica  153  per  suam  uir- 
gulam, erunt  3069;  que  multiplica  per  227,  erunt  «96663;  que  multiplica  per  12  ut  habeas 
ea  in  uirgula  diuisionis,  erunt  8359D56;  que  diuide  per  regulam  dc  fooo  et  per 
hoc  est  per  «V~iV tV"t7~»d ’ c**hunt  libre  jViViViVU  14  Pro  pretio  quesitoruin  nariorum. 
De  eodem  pro  libris  et  soldis  et  denariis. 

liem  Rotuli  1000  uenduntur  pro  libris  57;  quantum  ualent  ergo  Rotuli  | 87  : 
descripta  itaque  questione,  multiplica  57  per  suam  uirgulam,  erunt  13781,  que  pone  super 
57.  Item  multiplica  87  per  fl,  et  adde  5,  erunt  52";  que  multiplica  per  13781,  erunt  7202587; 
que  diuide  per  1000,  el  per  fractiones  reliquorum  numerorum,  boc  est  per  *-■*  *0  t+  .°>T 
exibunt  libre  It,— V .*.  ” »*,  5- 

De  f tonde  re  casei  pisano. 

Pondus  casei,  quod  pensat  centum  22,  boc  est  libras  2200,  uenditur  pro  libris  24;  que- 
ritur quantum  ualent  libre  S6:  describe  questionem,  et  multiplica  24  per  86,  erunt  2064; 
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que  diuide  per  regulam  de  2200,  lioc  est  per  ‘t°0  fc-fj  tamen  fac  £ de  J-jb,  ut  ha- 
beamus ipsam  in  uirgula  sic  ~ V ct  cum  non  habeamus  12  in  hac  diuisionc,  mul- 
tiplicetur 2064  per  12,  ct  iungatur  12  sub  uirga  diuisionis.  Quia  cum  adduntur  12  sub 
uirga  diuisionis,  tunc  multiplicatur  diuisor  per  12:  quare  multiplicandus  est  similiter 
diuidendus  numerus  per  12  , ut  proportio  diuidendi  | ad  diuisorem  liat  eadem  , que 
erat  prius  ex  his  tV  iT  it  !!• 

De  eodem . 

I rem  pondus  casei,  hoc  est  libre  2200,  ualent  libras  ~ is;  quantum  ualent  ergo  lihre 
100:  hanc  autem  questionem  non  indiget  scribere,  ideo  quia  100  estyj  de  2200:  quare  non 
indiget  aliud,  nisi  ut  diuidatur  dictum  pretium  ponderis  per  regulam  de  22,  hoc  est  in 
quod  sic  facere  potes:  accipe  | de  libris  18,  et  soldis  11,  erunt  libre  9,  et  soldi  J s; 
de  quibus  fac  soldos,  erunt  soldi  185  et  denarii  0;  quas  diuide  per  ll,  exibunt  soldi 
18,  et  remanent  soldi  0,  et  denarii  6 ad  diuidendum  in  ll;  dc  quibus  fac  denarios,  erunt 
denarii  114;  quos  diuide  per  11,  exibunt  denarii  ~ 10;  et  tot  ualct  centenarium  casei, 
uidelicet  soldos  io,  ct  denarios  ie. 

De  eodem  pro  libris. 

liem  pondus  ualet  libras  ~~  19;  quantum  ualent  ergo  libre  783  : describe  questionem, 
et  multiplica  19  per  20  et  adde  13,  erunt  soldi  393;  quos  multiplica  per  783  , erunt 
307719,  que  diuidere  debes  per  regulam  de  2200,  et  per  20,  que  sunt  sub  uirgula,  hoc 
est  per  [ t°0  sed  ut  habeamus  12  in  uirgula,  multiplica  307719  per  6;  que  6 

coaptabis  cum  2,  que  sunt  in  uirgula,  ct  habebis  12  iu  ipsa  uirgula  sic  t*(  \ 

«ibunt  libre  t*t ;; ;;  «• 

De  caricn  prouincie. 

Carica  prouincie,  que  pensat  libras  300,  uenditur  pro  libris  15  ct  soldis  7,  hoc  est 
pro  libris  — j 15;  queritur  quantum  ualent  libre  86  : multiplica  15  per  20,  et  adde  7, 
erunt  307;  que  pone  super  15,  et  multiplica  ea  per  86,  erunt  26402;  que  diuide  per  300 
et  per  20,  hoc  est  per  exibunt  lihre  4 pro  pretio  quesitarum  libra- 

rum 86,  ut  hic  attenditur. 

Sic  enim  debes  studere  inuenire  regulas  numerorum,  quibus  diuisionem  peruenit,  si- 
culi  modo  fecimus  de  300:  qu  anni  is  ipsius  regula  sit  tamen  eam  esse  J ° po- 
suimus, ut  habemus  sicuti  liabemus  ~ , illa  scilicet,  que  sunt  cum  15. 

De  eodem  carica. 

hem  carica  piperis  ualet  libras  II,  et  soldas  7,  et  denarios  5,  hoc  est  libras  ll; 

quantum  ualent  ergo  libre  12",  et  uncic  i ~ J 5 , lioc  est  rLL*-_L  127  : describe  que- 

stionem, et  imiUiplica  ll  per  suam  uirgulum,  erunt  2729,  que  pone  super  h.  Item  mul- 
tiplica 127  per  suas  uirgulas,  hoc  est  per  12,  et  addes  5;  que  per  3,  et  adde  1;  quod 
per  4;  que  per  5,  erunt  91760.  Item  multiplica  1,  quod  est  super  4,  per  5;  que  per  3, 
erunt  is.  Rursus  multiplica  i,quod  est  super  5 per  4;  que  per  3,  erunt  12,  que  adde 
cum  15,  et  cum  91760,  erunt  91787;  que  pone  super  127,  ct  multiplica  per  2729.  erunt 
250183723  ; que  diuide  per  regulam  de  300  , ct  per  omnes  ruptos  , exibunt  libre 
I $ * ' i<t  iV tViV  a{>  4 P™  Pr(li°  illarum  quesitarum  librarum. 

De  Rotulis. 

Rotuli  37  ualent  libras  11  ; quantum  ualent  ergo  Rotuli  18  : multiplica  11  per  18 
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erunt  198;  que  multiplica  per  12  cl  per  2Q,  hoc  est  per  240  ut  habeamus  ea  in  uirgula, 
erunt  47350;  que  diuide  per  ~,  exibunt  5 pro  pretio  de  Rotulis  18. 

De  eodem. 

I rem  Rotuli  42  ualent  libras  f-J  13;  quantum  ualent  ergo  Rotuli  ‘ 18:  multiplica  13 
per  suas  uirgulas,  erunt  2G9;  ct  multiplica  18  per  2 et  adde  i,  erunt  37;  que  multiplica 
per  sr/j,  erunt  9953;  que  diuide  per  regulam  de  42,  scilicet  per  JJ,  et  per  2,  et  per  4, 
et  per  s,  que  sunt  sub  uirgulis  amborum  numerorum,  coaptans  cos  sic,  quod  dc  J ct 
| facies  ^ , et  de  J ct  * facies  — ; ct  habebis  in  eorum  coaptatione  exibunt 

libre  ■**  5 pro  pretio  illorum  Rotulorum  ‘ ib. 

Nvnc  salis  dic  tum  est  de  uendictionihus  cantarium,  et  aliorum  diuersorum  ponde- 
rum pro  libris  denariorum,  in  quibus  indigemus  habere  in  uirgulas  diuisionum  ipsorum 
ut  habeamus  libras,  soldos,  et  denarios  in  una  multiplicatione : nunc  de  eorum 
ueiulitionibus  factis  a soldis,  in  quibus  indigebimus  habere  tantum  ■—  in  capite  uir- 
gula nnn  diuisionum  ipsorum;  ut  que  super  12  cx  diuisionihus  remanserint,  liant  de- 
narii; cum  ea,  que  ex  diuisionihus  extra  uirgulam  exierit,  sunt  soldi. 

De  cantore  uendito  pro  soldis  et  ruptis . 

liem  cantaria  uniet  soldos  J 27,  lior  est  soldos  27  ct  denarios  3;  quantum  ualent 
ergo  Rotuli  J 42  : multiplica  27  per  4,  et  adde  1,  erunt  109.  Itera  multiplica  42  per  3, 
et  adde  1,  erunt  127;  que  multiplica  per  109,  erunt  13843;  que  diuide  per  100 , et  per 
3,  et  per  4,  hoc  est  per  ,V“nri**  e**hunt  soldi  t*Q  *a  11. 

De  eodem  pro  soldis  et  denariis.  | 

hem  cantaria  ualent  soldos  2C,  et  denarios  3 , hoc  est  soldos  t5*  20;  quantum  ualent 
ergo  Rotuli  \ 31  : multiplica  2G  per  12,  et  adde  s,  erunt  denarii  317.  Item  multiplica  31 
per  8,  et  adde  3,  erunt  253;  que  multiplica  per  317,  erunt  81)221;  que  diuide  per  f"t°»  t* 
exibunt  t 10  i«'  ii  *■ 

De  eodem  pro  soldis  et  denariis  et  ruptis. 

hem  cantaria,  hoc  est  Rotuli  100,  ualent  soldos  V *.  / as,  hoc  est  soldos  18,  et  de- 
narios J \ 5 ; quantum  ualent  ergo  libre  * 7 : quamuis  Rotuli  100  , ct  libre  f 7 sunt 
unius  generis,  tamen  non  sunt  ex  una  qualitate  uel  pondera;  quia  100  sunt  Rotuli,  ct 
* 7 sunt  libre:  quare  aut  dc  libris  J 7 faciendi  sunt  Rotuli,  aut  dc  Rotulis  100  faciende 
sunt  libre;  ut  sicut  i sunt  ex  uno  genere,  ita  sint  unius  quantitatis,  scilicet  unius  pon- 
deris: uel  Rotuli  sint  arabo,  uel  libre  faciamus  quidem  de  Rotulis  100  libras;  ct  erunt 
libre  iss  pisis  : sed  alias  sunt  libre  iso  , que  ponantur  in  questione  pro  ueuditionc 
pretii  : deitidc  multiplica  ss  per  suam  uirgulam,  erunt  4099.  Item  multiplica  7 per  7, 
el  adde  2,  erunt  si;  que  multiplica  per  4099,  erunt  200040;  que  diuide  per  iss,  et  per 
fractiones  , que  insimul  coaptare  faciunt  ) | J T°— exibunt  soldi  j 1:  uel 

multiplica  tantum  tertiam  de  si,  scilicet  17  per  4009,  et  tolles  3 de  uirgula;  quia  sem- 
per  in  omnibus  questionibus,  in  quibus  multiplicatio  ct  diulsio  cadunt,  debes  obser- 
im re  modum  euitandi  supradictum. 

De  cantare  uendito  pro  t arenis. 

Si  cantare  cuiuslibet  mercis  uendatnr  apud  Siciliam  pro  la renis  20  ; queratur  quot 
ualeant  Rotuli  47:  describe  questionem,  ct  multiplica  numeros,  qui  suut  ex  aduerso,  uidc- 
licet  2G  per  47,  erunt  1222;  que  diuide  per  regulam  de  100,  aptans  cain  ul  habeamus 
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inde  ~ in  capite  uirgule  ; ideo  quia  tarenus  ponderat  grana  20  frumenti;  et  ea  que 
super  so  remanserint,  erunt  grana.  Regula  itaque  de  <00  est  in  qua  si  diuiseris  1222, 
exibunt  tareni  ~ 12,  hoc  est  tareni  12,  et  grana  | 4:  uel  aliter  quia  habes  in  .summa 
multiplicationis  1222,  accipe  pro  1200  tareuos  12  ; ideo  quia  1200  sunt  centum  12:  deinde 
ea  que  remanent,  scilicet  22,  diuidc  per  5;  et  que  ex  diuisionc  peruenit,  idest  ;4,  sunt 
grana,  ut  modo  iuuenimus. 

De  eodem. 

Irem  cantare  ucndilur  pro  tarenis  \ 57 ; quantum  ualent  ergo  Rotuli  sui  , hoc  est 
cantaria  s,  et  Rotuli  ui:  multiplica  igitur  57  per  4,  et  adde  1,  erunt  229;  que  multiplica 
per  sui,  erunt  19029»;  que  diuide  per  100,  et  per  4,  hoc  est  per  |-*-?-,uel  per  * quod 
est  pulcrius,  exibunt  tareni  * **  473,  qui  tareni  473,  qui  sunt  ex  pondere  messane;  et 

uolueris  scire  quot  uncie  sunt,  diuide  ipsos  tareuos  473  per  30;  ideo  quia  tareni  30  fa- 
ciunt ibi  unciam  1,  exibunt  uncie  | 15.  Iterum  si  ipsi  475  erunt  dc  pondere  panormi  , 
diuide  473  per  j 27  ; ideo  quia  uncia  panormi  est  tareni  | 27. 

Ve  eodem. 

Irem  cantare  uendilur  pro  tarenis  JJ  127,  hoc  est  tarenis  127  et  granis  1 1 ; quantum 
ualent  ergo  Rotuli  J 42  : multiplica  127  per  20,  et  adde  n,  erunt  2551.  Item  multiplica 
42  per  4,  et  adde  i,  erunt  <69;  que  multiplica  per  23551,  erunt  431119;  que  diuidc  per  100, 
et  per  4,  et  per  20,  exibunt  tareni  | 33. 

Nvnc  satis  dc  uenditionibus  pro  tarenis  dictum  est , nunc  ucro  de  uenditionibus 
rerum  pro  hizantiis  dc  garbo  tractemus,  quorum  unusquisque  est  miliarenses  10:  quare 
opus  est,  ut  iu  ipsis  seiuper  habeamus  ~ in  capite  uirge  diuisionum,  ut  que  super  10 
remanserint,  liant  miliarenses. 

Si  cantare  cuiuslibet  mercis  apud  garbum  uendatur  pro  bizanliis  47  ; quantum 
ualent  Rotuli  29  : describe  questionem,  et  multiplica  47  per  39,  que  sunt  ex  aduerso, 
erunt  1833;  que  diuidc  per  100,  scilicet  per  75-^,  exibunt  bizantii  ~~  18,  hoc  est  bi- 
zantii  <8;  et  multiplica  ^ 3,  et  tantum  ualent  alii  Rotuli  39. 

Deccuuc  100  ualent  bizantios  -J  42  ; quantum  ualent  ergu  liecunc  21  : multiplica  42 
per  4,  et  adde  3,  erunt  171 ; que  multiplica  per  21,  erunt  3591;  que  diuide  per  100,  et  per 
4,  hoc  est  per  | exibunt  bizantii  *■  J0 8 pro  pretio  illarum  hcccuuarum  21. 

De  cantare  uendito  pro  hizantiis  et  miliarensUms . 

hcni  cantare  ucndilur  pro  hizantiis  23 ; et  multiplica  J 4 , lioc  est  pro  hizantiis 
23;  quantum  ualcut  ergo  Rotuli  ~ 31  : multiplica  23  per  10,  et  adde  4;  que  per  2, 
et  adde  f,  erunt  409.  Item  multiplica  31  per  4,  et  adde  1,  erunt  125;  quorum  quintam 
quinte,  scilicet  | 5 multiplica  per  409,  ct  summam  diuide  per  quintum  quinte  de  100, 
scilicet  per  4,  ct  per  omnes  numeros,  qui  sunt  sub  uirgis,  exibunt  bizantii  J 7. 

Decena  pannellum  uendita  in  garbo. 

iVuinelli  10  ualent  bizantios  -A  34;  quantum  ualent  ergo  pannclli  37  : multiplica  34  per 
4,  et  adde  1,  erunt  137;  que  multiplica  per  37,  erunt  5000;  que  diuide  per  10,  et  per  4 
de  uirgula,  hoc  est  per  J-^,  exibunt  bizantii  120,  hoc  est  bizantii  120,  et  milia- 
renses } 7. 

De  Jlotulo. 

Rotulus  zalfurani,  uel  tmlium  musca  larum,  uel  aliarum  quarumlibet  inertium  uendi- 
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tur  pro  Infantiis  3 ct  miliarensibus  ‘ 7,  line  est  pro  hizantiis  j-~;  quantum  ualenl  ergo 
Rotuli  17,  et  uncie  [ 5,  hoc  est  Rotuli  J->~  17:  describe  questionem  ut  hic  cernitur,  et 
multiplica  3 per  10,  et  adde  7;  que  per  4,  et  adde  1,  erunt  149.  Item  multiplica  17  per  11, 
et  udde  3;  que  per  2,  ct  adde  l,  erunt  410;  que  multiplica  per  149,  et  diuide  summam 
per  fractiones  amborum  numerorum,  exibunt  bizantii  -j  t*  05,  ut  superius  in  descri- 
ptione ostenditur. 

De  eotlem. 

Utrum  si  eadem  ratione  quis  quererct  quantum  ualent  uncie  J 5 ; tantum  fac  un- 
cias de  Rotulo  1,  erunt  12:  deinde  pone  in  questione,  quod  uncie  12  zalVarani  ualent  bi- 
zantios  3,  et  miliarenses  2 7,  lioc  est  bizantios  3;  et  quantum  ualent  uncie  - 5,  que- 
ritur. Multiplicabis  siquidem,  ut  superius,  3 per  suam  lingulam,  erunt  similiter  149;  et 
multiplicabis  5 per  2,  ct  addes  i,  erunt  ll;  que  multiplicabis  per  149,  erunt  1039;  quem 
diuide  per  12,  et  per  reliquas  fractiones,  hoc  est  per  ^ exibunt  bizantii  ■ | ^ 1. 

Nvnc  satis  de  his,  que  ad  bizantios  miliarenses  pertineut,  de  prima  parte  huius  ca- 
pituli dictum  est;  nunc  nero  de  eis,  que  perlinent  ad  bizantios  saraccnatos  uel  )per- 
peros  dicamus,  in  quibus  indigebimus,  ut  habeas  in  capite  uirgulanim  de  24,  lioc  est 
J2  : ideo  quia  unusquisque  illorum  bizantiorum  in  sc  ca ratos  24  continet;  et  bec  que 
super  £2  ex  diuisionibus  remanserint,  karatos  esse  non  dubitabis. 

De  cantare  /ini  uel  alterius  cuiuslibet  mercis , que  uent/itur  in  Suria 
uel  in  alexaiulria. 

Si  cantare  lini  uel  alie  cuiuslibet  mercis  apud  suriam  uel  alexandriam  uendantur 
pro  hizautiis  4 saraccnatis  , et  uolueris  scire  quantum  ualenl  Rotuli  37 ; describe 
questionem,  et  multiplica  4 per  37,  erunt  14«;  que  diuide  per  100,  exibunt  bizantii  1 : 
si  autem  de  unius  bizantii  karatos  facere  uolueris,  multiplica  4,  que  sunt  super 

10  per  aliam  10,  et  adde  8,  erunt  48;  que  multiplica  per  karatos  unius  bizantii,  scilicet 
per  24,  erunt  1152;  que  diuide  per  , exibunt  karati  ^-^ii  : uel  ut  habeas  sum- 
mam in  una  multiplicatione  , multiplica  «48  per  quartatn  de  24,  scilicet  per  e,  ct  di- 
uide summam  per  quartani  de  100,  ct  per  regulam  de  24,  exibit  similiter  hizanlius 
2 \ 1,  hoc  est  hizanlius  1,  et  karatus  11:  quia  si  inulti plicaucris  3,  que  sunt 

super  8 per  3,  que  sunt  sub  uirgula,  ct  addes  2,  erunt  karati  u;  ct  \\y  que  sunt  in 
uirgula  post  2Jt  sunt  paries  tantum  unius  karati;  et  sic  semper  faciendum  est  de  omni- 
bus aliis,  in  quibus  pones  in  rapite  uirgnle  fj,  uidelicet  multiplicare  hoc,  quod  erit 
super  8 per  3,  que  erit  post  ipsa  8 in  uirgula,  et  addere,  hoc  est  quod  erit  super  3, 
ubi  modo  fecimus,  et  habebis  karatos  illius  uirgule. 

De  eodem . 

Irem  cantare  ualet  bizantios  2 1*  i quantum  ualent  ergo  cantara  2,  et  Rotuli  37, 
lioc  est  Rotuli  237  : multiplica  11  per  4,  et  adde  1,  cruut  45,  quorum  quinta,  scilicet  9 
multiplica  per  237;  quod  totum  etiam  multiplica  per  3,  ut  habeamus  regulam  de  24  sub 
uirga,  erunt  0399;  que  diuide  per  quintam  de  100,  et  per  4,  que  sunt  sub  uirga,  ct  per 
3,  que  addidimus  multiplicationi,  que  uenient  aptata  in  exibunt  bizantii  2«, 

ut  in  hac  questione  describitur. 

De  miliario  olei  constantinopolis . 

Miliarium  olei  apud  conslantinopolim,  quod  est  metra  J 33,  uenditur  pro  bizantiis 
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~ 31  ; quantum  ualent  ergo  metra  13  : describe  questionem,  et  multiplica  33  per  3, 
qtic  sunt  post  quam  in  uirgula,  et  adde  i,  eruut  loo;  que  pone  super  33,  ut  inferius  in 
descriptione  cernis:  deinde  multiplica  31  per  24,  et  adde  3,  erunt  karati  749;  quos  pone 
super  31,  et  multiplica  749  per  13,  erunt  »737;  que  multiplica  per  3,  que  sunt  sub  uir- 
gula de  33,  erunt  29211;  que  diuidc  per  100,  que  posita  sunt  super  33,  et  per  24,  Iioc 
est  per  exibunt  bizantii  {-j  12. 

Ve  uncia  panormi  que  mutuatur  ad  persoluendum  pisas. 

Uncia  panormi,  que  est  tareni  - 27,  mutuantur  ibi  ad  persoluendum  pisas  pro  soldis  —107; 
queritur  quantum  ualent  eadem  ratione  tareni  { 7:  multiplica  27  per  3,  et  adde  fy  quod 
est  super  3,  erunt  «2,  que  senia  super  -J  27  : deinde  multiplica  107  per  12,  et  adde  5, 
erunt  denarii  iiao,  quos  pone  super  107.  Item  multiplica  7 per  4 | et  adde  l,  erunt  29; 
que  pone  super  J 7;  ct  multiplica  numeros,  qui  sunt  ex  aduerso,  scilicet  1289  per  29, 
erunt  3781;  que  multiplica  per  3,  que  sunt  sub  una  uirgula  de  27,  erunt  112143;  que  di- 
uidc per  regulam  de  82,  et  per  fractiones  reliquorum  numerorum,  scilicet  per  J,  et  per 

qui  insimul  coaptati  faciunt  [ t* , exibunt  soldi  2H. 

iTcm  eadem  uncia,  scilicet  tareni  J 27  prestantur  pro  libris  ~ 4,  hoc  est  pro  libris 
4,  ct  soldis  17;  quantum  ualent  ergo  tareni  \ 635:  multiplica  — 4 per  J 633,  et  diuidc 
summam  eorum  per  J 27,  quod  sic  fieri  demonstramus:  uidelicet  ut  multiplices  27  per 
3,  et  adde  1,  erunt  82,  que  scrua  super  27:  deinde  multiplica  libras  4 per  20,  ct  adde  17, 
erunt  soldi  97,  quos  pone  super  4 : postea  multiplica  635  per  2,  et  adde  1,  eruut  1271, 
que  poue  super  J 635.  Et  multiplica  97  per  y»  de  1271,  scilicet  per  3l;  que  pera,  que 
sunt  sub  uirgula  post  27,  erunt  9021;  que  diuidc  per  de  82,  ct  per  20,  et  per  2,  que 
sunt  sub  uirgis,  hoc  est  per  et  non  oportet  multiplicare  per  3,  que  desunt  de 

cum  non  remaneant  fractiones  alique  post  { de  £ ; et  ipsa  quarta  sit  de  regula  de 
12,  exibunt  | — U 112,  hoc  est  libre  112,  et  soldi  13,  et  denarii  3. 

Ve  Rotulis  qui  uenduntur  pro  tarenis. 

Rotuli  J J 22  uenduntur  pro  tarenis  J J 14;  quantum  ualent  Rotuli  17 : describe  questio- 
nem, et  multiplica  22  per  suas  uirgulas,  erunt  823,  que  pone  super  J J 22:  deinde  multiplica 
14  per  suas  uirgulas,  erunt  58i,quc  poue  super  J \ 14.  Item  multiplica  17  per  suas  uirgulas, 
erunt  213;  que  multiplica  per  ssi,  erunt  124915,  que  debes  multiplicare  per  numeros,  qui 
sunt  sub  uirgtilis  de  22,  scilicet  per  4,  et  per  9,  et  diuidere  summam  per  813,  et  per 
3,  et  per  8,  et  per  2,  et  per  6,  que  sunt  sub  uirgulis  oppositorum  numerorum,  scilicet  de 
14  et  dc  17: Sed  ut  immittemus  subtilitatem  cuitandi,  quam  ostendimus  in  multiplicationibus 
numerorum, relinquetur  quod  non  multiplicetur  124915  per  4,  nec  per  3,  que  sunt  de  regula  de 
ipsis  9;ct  relinquetur  quod  non  diuiditur  per  2,cl  per  6,  que  totidein  sunt. Sed  multiplicabis 
124915  per  3,  que  remanent  de  ipsis  9,  exibunt  371475,  que  restant  ut  diuidenda  per 
Iioc  csl  per  * , uidelicet  ut  habeamus  20  sub  capite  uirgule,  super  que  ueuient  grana, 

exibunt  tareni  ^ 11:  potuimus  enim  dictum  cuitandi  modum  in  quibusdam  de 

suprascriptis  negotiationibus  olwcruare.  Sed  cum  relinquimus  , nc  forte  impedirentur 
que  in  cis  demonstrare  uoluinus,  tamen  in  omnibus  hic  idem  modus  obscruamlus  est. 

Ve  Rotulis  et  eorum  partes  (sic) 

ITcm  Rotuli  13  uenduntur  pro  bizantiis  \ { j 7;  quantum  ualent  ergo  ‘ | unius 

Rotuli:  multiplica  13  per  suam  uirgulam,  erunt  2327,  que  pone  super  13;  deinde  multiplica 
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7 per  suas  uirgulas,  erunt  467,  que  pone  super  7:  post  liec  multiplica  3,  que  sunt  super 
s per  7,  et  i quini  est  super  7 in  5,  erunt  26,  que  pone  super  }-  et  multiplica  tertiani 
decimam  de  26  per  467,  et  per  numeros  qui  sunt  sui»  uirgula  de  n,  scilicet  per  *,  et 
per  8,  et  per  ii,  erunt  1 G43H4;  que  diuide  per  tertiam  decimam  de  2327,  ItOC  est  per  179, 
per  numeros  qui  sunt  sub  uirgulis  numerorum,  qui  sunt  ex  aduerso:  tamen  cum  in  cis 
regulum  de  24  accipere  non  possumus;  ideo  quia  non  Labemus  ex  ea  in  ipsis,  nisi  tan- 
tum -k  ',  unde  minuit  nobis  addatur  2 in  diuisionc,  et  multiplicentur  164384  per  s, 
erunt  328769;  que  diuide  per  a*  exibunt  n^VtVri0* 

De  parte  I intuli  pro  /Hirte  bizantii. 

Itoiu  - unins  Rotuli  pro  J unius  bizantii;  quantum  ualet  ergo  J unius  Rotuli:  describe 
questionem,  et  multiplica  numeros,  qui  sunt  ex  aduerso,  scilicet  J per  J,  et  diuide  per 

quod  sic  fit:  multiplica  1,  quod  est  super  4,  per  t,  quod  est  super  5,  erit  l;  quod 
multiplica  per  3,  erunt  3;  que  diuide  per  i,quod  est  super  ipsuni  3,  et  per  4,  et  per 
S,  que  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  per  exibit  unius  bizantii,  hoc  est  ex  quibus 

si  K aratos  nolueris  facere,  multiplica  3,  que  sunt  super  20,  per  quartam  de  24,  exi- 
bunt | 3. 

De  parte  liotu/i  pro  [torte  soldi. 

Irem  J unius  Rotuli  pro  | unius  soldi;  quantum  ualcut  ergo  J unius  Rotuli:  mul- 
tiplica 3,  que  sunt  super  5,  per  4,  que  sunt  super  7;  que  per  3,  que  sunt  sub  uirgula, 

erunt  36;qne  diuide  per  2,  que  sunt  super  3,  ct  peri,  et  per  7,  hoc  est  per  “,  exibit 

f—  imius  soldi,  hoc  est  denarii  ||  6. 

De  /fartibus  Rotuli  pro  partibus  bizantii . 

Irem  J * unius  Rotuli  per  ' j unius  bizantii;  quantum  ualcut  ergo  unius  Rotuli: 
multiplica  J j per  et  diuide  per  [f,  quod  sic  fit:  multiplica  2,  que  sunt  super  3,  per 
4;  et  i quod  est  super  4 per  3,  et  adde  insimul,  erunt  II,  que  pone  super  [ J.  Item 
multiplica  i,  quod  est  super  5,  per  6,  et  l,  quod  est  super  6 per  3,  et  adde  insimul  , 
erunt  ll,  que  pone  super  J j.  Item  multiplica  5,  que  suut  super  9 per  6,  et  adde  t, 
erunt  n;  que  pone  super  et  multiplica  ll,  que  sunt  super  J J per  ll,  que  sunt  super 

que  per  3,  et  per  4,  que  sunt  sub  uirgulis  | et  diuide  summam  per  n,  que  sunt  super 

ct  per  alios  ruptos.  Sed  quia  debes  multiplicare  per  ft,  et  per  3,  et  per  4,  ct  dilu- 
tiore perii,  et  per  2,  et  per  6,  relinquatur  quod  non  multiplicetur  ll,  que  sunt  super 
i j,  nec  per  3,  nec  per  4,  que  sunt  sub  uirgis  ^ J;  nec  diuidetur  per  ll,  nec  per  6;  sed 
diuides  n,  que  sunt  super  ||  jier  ||,  que  sunt  sub  uirgulis,  exibunt  Jj. 

Item  unius  Rotuli  pro  f-J-J  unius  tareni;  quantum  ualent  unius  Rotuli  : 

multiplica  i,  quod  est  super  3,  per  4;  que  per  5,  erunt  20;  et  multiplica  i,  quod  est 
super  4,  per  5;  que  per  3,  erunt  15;  ct  i,  quod  est  super  s per  4;  que  per  3,  erunt  12; 
ct  adde  20  cum  15,  et  cum  12,  erunt  47,  que  pone  super  J J J:  deinde  multiplica  4,  que 
sunt  super  0,  per  8;  que  per  7,  erunt  221;  et  multiplica  3,  que  sunt  super  8,  per  7,  et 
adde  2,  erunt  23;  que  per  9,  erunt  267;  que  adde  cum  224,  erunt  431,  que  pone  super 
•7J-5-.  Item  multiplica  7,  que  sunt  super  11  per  10,  et  adde  3;  que  per  6,  et  adde  1,  erunt 
439;  que  pone  super  et  multiplica  43!  per  439,  que  sunt  ex  aduerso,  erunt  199209, 

que  deberes  multiplicare  per  ruptos,  qui  sunt  sub  47,  scilicet  per  3,  ct  per  4,  et  per 5, 
et  diuidere  per  eadem  47,  et  per  ruptos,  qui  sunt  sub  aliis  uirgulis:  sed  relinquatur 


Digitized  by  Google 


07 

multiplicatio  de  3 et  de  ly  que  sunt  in  regula  de  4;  el  multiplicentur  189209  lanium 
per  2,  que  remanent  de  ipsis  4,  et  per  5,  huc  est  per  io,  erunt  1802090;  et  relinquatur 
quod  non  diuidetur  per  e,  sunt  sub  uirgula  de  T;  crg°  diuiditur  per  * ” * *t  t°.  , 
hoc  est  ut  lialnumus  ~ iu  capite  uirgule  per  rTTlVrTso»  «ribunt  grana  £-*-■; 

liem  libi  e 100  piperis  uenduntur  per  aliquod  pretium,  ut  ponamus  pro  libris  [ 1 1 ; 
et  queratur  quantum  ualcl  Rotulus  l:  quia  lihre  loo,  et  Rotulus  l sunt  unius  generis, 
ct  non  sunt  unius  quantitatis;  ideo  quia  100  sunt  lihre,  et  l est  Rotulus,  redigendi 
sunt; ut  sicut  i sunt  unius  generis,  ita  sint  unius  quantitatis,  aut  ex  quantitate  Rotulorum, 
aut  cx  quantitate  librarum:  et  cum  utraque  sit  genere,  aliud  inde  facere  demostramus: 
uidelicct  ut  redigantur  ambo  ad  partes  cantarii,  hoc  est  quod  uideas  de  libris  100,  que 
partes  sint  unius  cantarii:  omnis  enim  libra  pisana  est  unius  cantarii;  quare  libre  loo 
sunt  unius  cantarii,  et  Rotulus  i est  eiusdem  cantarii:  quibus  ita  redactis  in 
tuli  questione,  redigetur  quod  unius  cantarii,  ualcnl  libras  J fi  ; ct  queritur  quan- 
tum ualct  ~ unius  cantarii  : describe  enim  questionem  sic;  et  opcraucris  secundum 
quod  superius  domonstrauimus,  et  habebis  pro  pretio  illius  Rotuli  -t#0  * 

Item  libre  -~B  pro  soldis  ll;  quantum  ueniunt  Rotuli  ~ 9:  fac  de  libris  £ 8 partes 
uuius  cantarii,  erunt  et  de  Rotulis  j-J  o fac  similiter  partes  cantarii  , cruntque 

Tl~noi  cl  describe  questionem,  et  multiplica  8,  que  sunt  super  158,  per  2,  ct  adde  f, 
erunt  17;  que  pone  super  {-Jj,  et  multiplica  ll  per  12,  ct  adde  2;  que  per  4,  et  adde 
3,  erunt  539,  que  pone  super  adhuc  multiplica  9,  que  sunt  super  loo,  per  8,  ct 

adde  3;  que  per  2,  et  adde  l,  erunt  isi;  que  pone  super  » et  multiplica  isi  per 

539,  erunt  81389,  que  deberes  multiplicare  per  2,  et  per  158,  que  sunt  sub  uirgula  sub  17, 
ct  diuidere  per  eadem  17,  ct  per  ruptos  aliarum  uirgularum.  Sed  relinques  multiplica- 
tionem de  2,  que  sunt  post  13S  in  uirgula  , et  multiplicationem  de  2,  que  sunt  in 
158;  sed  multiplica  tantum  81389  per  medietatem  de  «58,  scilicet  per  79,  ct  pro  ipsis  2, 
et  2,  per  que  non  multiplicasti,  relinques  quod  non  diuides  per  4,  que  sunt  in  uirgula 
post  12:  multiplicatio  enim  de  81389  per  79  est  6420731;  quibus  diuisis  in  fj-lVlViV  it* 
exibunt  soldi  * j ■ *p  ■,*  *.  *.  10. 

Item  Rotuli  £ | ii,  lior  est  A, LV  unius  cantarii,  uenduuttir  pro  denariis  19; 
quantum  ualent  lihre  ^ { 7»  Iioc  est  A unius  cantarii:  describe  questionem, 

et  multiplica  ll,  que  sunt  super  loo,  per  5,  ct  adde  3;  que  per  o,  et  adde  multiplica- 
tionem de  l,  quod  est  super  9 in  5,  erunt  527,  que  pone  super  £ * t ~ • Item  multi- 
plica 19  per  io,  ct  adde  3;  que  per  2,  ct  adde  l,  erunt  387,  que  pone  super  y-j0-  19:  et 
adhuc  multiplica  7,  que  sunt  super  158  per  4,  erunt  2806;  ct  multiplica  387  per  286s, 
erunt  1100142:  que  cum  debeas  multiplicare  per  5,  et  per  9,  et  per  100,  que  sunt  sub 
uirgula  sub  527,  ct  diuidere  summam  per  regulam  dc  527,  que  est  et  per  reli- 

quos numeros,  qui  sunt  sub  uirgulis  reliquorum  duorum  numerorum,  relinquatur  quod 
non  multiplicetur  per  9,  nec  per  100;  et  relinquatur  quod  non  diuidetur  per  9,  nec  per 
io,  que  sunt  in  uirgula  sub  28G6,  nec  per  10,  que  sunt  sub  uirgula  sub  387:  ergo  mul- 
tiplicabis | 1109112  tantum  per  5,  erunt  5545710;  que  diuides  per  ~~  » l,oc  esl 

per  J-fr!Vn»»  exibunt  denarii  * \ “ \[  “ 8. 

Item  Rotuli  11  gerouiui  ualent  in  alexandria  karatos  17;  quantum  ualent  Rotuli  0 
forforini:  quiu  Rotuli  11,  et  Rotuli  9 non  sunt  unius  ponderis;  uel  dc  Rotulis  11  Gerouinis 
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facies  Rotulus  forforinos,  uel  de  Rotulis  g forforiuis  facies  Rotulos  Gerouinost  ut  fiant 
ambo  ucl  forforini,  uel  Gcrouiiii:  sed  quia  de  Rotulis  Gerouinis  11  lcuius  potes  facere  Ro- 
tulus for  fori  nos,  quam  de  Rotulis  g forforiuis  facere  Gerouiuos  ; ideo  quia  unusquisque 
Rutulus  Gcrouinus  est  Rotulus  * i for  furinus:  quia  si  multiplicaucrit  Rotulos  tt  Gcru- 
uinos  per  \ i faciei  Rotulos  | 23  forforinos.  Yndc  describe  quod  Rotuli  | 23  forforini 
unient  karatos  it;  quantum  ualeut  Rotuli  g forforini:  multiplicabis  ergo  17  per  9,  que 
sunt  ex  aduerso,  ct  diuides  per  | 23,  exibunt  karati 

De  Rotulis  forforinis  cum  queritur  precium . Contrarium. 

Item  Rotuli  13  forforini  ualent  karatos  |oj  quantum  ualent  Rotuli  7 geronmi:  fac 
forforinos  de  Rotulis  7 geruuinis,  lioc  est:  multiplicabis  Rotulos  7 gerouiuos  per  J i, erunt 
Rotuli  J 13  forforini  : ergo  describes  quod  Rotuli  13  forforini  ualeut  kuratos  J 9 ; quan- 
tum ualent  Rotuli  * 13  forforini:  multiplicabis  js  per  j 13,  et  diuides  per  13,  et  eui- 
tabis  inde  cum  possibile  sit,  ct  J similiter,  exibunt  karati  \ il. 

Irem  Rotuli  Gcrouiiii  J 12  pro  karatis  [ 21;  quantum  ualeut  Rotuli  J-  it  forforini:  fac 
Rotulos  forforinos  de  Rotulis  J 12  geruuinis,  Itoc  est  multiplica  ~ 12  per  J 2,  erunt  Rotuli 
forforini  ^ Sfi  : deinde  describe  quod  Rotuli  20  forforini  ualent  karatos  ~ 2t  ; quantum 
tialcnt  Rotuli  \ 11  forforini*.  multiplicabis  J 21  per  \ ll,  et  diuides  per  — 28,  exibunt  ka- 
rati * t I tV  it  o»  ut  ii)  hac  descriptione  cernitur  : possumus  enim  hoc  idem  operari, 
uitando  multiplicationem  de  J 12  in  J 2,  quod  superius  timUiplicauiinus,  uidelicet  ut 
describantur  iu  questione  Rotuli  J ll  forforini  sub  ^ 12  gerouinis:  deinde  prouideas  dc 
Rotulo  1 gemui  no,  quot  forforini  sint,  uidelicet  \ 2:  pone  enim  J 2 ante  J 12,  ut  in  liac 
descriptione  cernis  ; ct  erit  tunc  talis  quesito,  quini  [ 2 uicibus  Rotuli  J 12  forforini 
ualent  karatos  { tl;  quantum  ualent  ergo  J 11  forforini  : multiplicabis  ergo,  ut  prodi- 
ximus, \ 21  per  J 11,  et  diuides  per  J 12,  et  per  J 2,  quod  sic  Iit:  uidelicet  quod  mul- 
tiplicos 2 per  6,  ct  adde  l,  quod  est  super  6,  erunt  13;  que  pone  super  J 2,  et  inulli~ 
plica  12  per  4,  ct  adde  l,  quod  est  super  4,  erunt  49,  que  pone  super  ~ 12.  Item  mul- 
tiplica 21  per  S,  ct  adde  3,  erunt  fos,  que  pone  super  Jsi:ct  adhuc  multiplica  11  per 
s,  et  adde  3,  erunt  91;  que  pone  super  \ ll,  cl  multiplica  los  per  91,  ct  per  ruptos,  qui 
sunt  sub  49,  et  sub  13,  scilicet  per  4 et  per  0,  erunt  235N72;  que  diuidc  per  13,  et  j»er 
49,  et  per  numeros,  qui  sunt  sub  ungulis  aliorum  duorum  numerorum,  scilicet  per  5, 
et  per  8,  hoc  est  per  * ? ° t°  > «ibunt  karati  9 * ut  superius  inucniraus. 

Vel  aliter  describe  questionem,  scilicet  Rotulos  J 11  forforinos  sub  Rotulis  * 12  gerouinis; 
et  uideas  dc  t Rutulo  forforino,  que  pars  sit  unius  Rotuli  Gcrouiiii,  uidelicet  ~ hac 
ratione:  quia  cum  Rotulus  1 gcrouinus  sit  Rotulus  J 2 forforinus;  ergo  Rotuli  6 Gcrottini 
sunt  Rotuli  13  forforini.  Ynde  Rotulus  1 forforinus  est  £ de  Rotulo  1 Gcrouino,  ut 
prediximus  : pone  ergo  cuius  Rotulos  J 11  forforinos,  si  enti  superius  in  procedenti 
descriptione  posuimus  J ante  Rotulos  ^ 12  gerouiuos,  ut  in  lmc  descriptione  cernitur: 
et  erit  tunc  talis  questio , quod  Rotuli  j 12  gcrouiiii  ualeut  karatos  * 21  ; et  que- 
ritur, quautum  ualent  ~ de  Rotulis  | it  gerouinis;  quod  sic  facies:  multiplicabis  * 21 
per  { ll  ^ 1 ct  diuides  per  J 12  sic:  multiplica  12  per  4,  ct  adde  1,  erunt  49,  que  pouc 
super  -J  12;  et  pone  ios  eadem  ratione  super  ftl,  ct  91  super  | 11  , ct  multiplica  ios 
per  numeros,  qui  sunt  ex  aduerso,  uidelicet  per  91,  et  per  c,  ct  per  4,  que  sunt  sub 
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49,  erunt  similiter  235872;  ijuc  diuidc, s per  regulam  de  49,  et  per  ruptos,  qui  sunt  sui» 
uirgulis  reliquorum  numerorum,  scilicet  per  qui  coaptati  cum  regula  de  «lietis 

49  faciunt  similiter  *~t*  t0t,  in  quibus  diuiscris  235S72,  exibunt  karati  *t  9, 

ut  superius  bis  inuenimus  : et  ut  hoc  quod  in  hac  questione  demonstrare  uolumus 
non  impediretur,  non  euitauiraus  laborem  multiplicandi  et  diuidendi,  quem  cuitare  po- 
tuimus: sed  ut  non  dimittatur  magisterium  eu  itandi  laborem,  in  quibus  possumus;  qua- 
liter in  hoc  euitandum  sit,  ostcudamus:  et  est  hoc  quod  numquam  debemus  multipli- 
care aliquem  numerum;  cum  summa  multiplicationis  eorum  persimilem,  uel  per  similes 
debeamus  postea  diuidere,  ut  in  hac  quod  roultiplicauimus  103  per  91;  que  per  e;  que 
per  4,  que  sunt  sub  uirgula  de  49;  et  | diuisimus  summam  per  ■]  -*$ : poteramus 

enim  relinquere  in  dicta  multiplicatione  quod  non  multiplicaretur  oi,  nec  alirpin  pars 
ipsius;  et  relinqueremus  diuisionctn  de  7,  et  de  13,  que  sunt  in  uirgula  diuisionis,  que 
equales  sunt  de  91  : ideo  quia  7 uiribus  13  faciunt  91;  et  quia  equales  sunt,  ergo  si- 
miles: et  hoc  est  quod  dicimus,  quod  non  debemus  multiplicare  91  in  dicta  multipli- 
catione, cum  debeamus  postea  diuidere  per  remanet  enim  ut  multiplicetur  108  per 
e;  que  per  4,  et  diuidatur  tantum  per  ■*-*  tna  , de  quibus  possumus  etiam  cuitare,  ut  non 
multiplicemus  multiplicationem  de  6 uicibus  ios  per  4,  et  non  diuidimus  per  4,  que 
sutit  in  diuisionc.  Multiplicabimus  ergo  tantum  o per  dimidium  de  ios,  erunt  324;  que 
diuides  per  tantum,  exibunt  karati  £-9,  que  totidem  sunt  quantum  9. 

Kt  ut  hoc  uerum  sit,  ita  cognoscitur:  multiplica  3,  que  sunt  super  13  per  io,  que  sunt 
post  ia  in  uirgula,  ct  adde  2,  que  sunt  super  io,  erunt  33;  que  multiplica  per  7,  ct 
adde  3,  que  sunt  super  7,  erunt  234;  que  diuidc  per  exibunt  est  enim  pul- 

crius  dicere  yf,  quara  ?tVA:  semper  studendum  est,  ut  enitemus  hoc  quod  ctii- 

tarc  potuerimus,  ut  minor  labor  sit,  ct  pulcriorcs  atque  intelligi hi liores  habeamus  ruptos. 

De  Rotulis  forforinis  cum  queritur  de  Gerouinis. 

Item  Rotuli  forforini  J | 13  per  karatos  j J 9 ; quantum  ualcnt  ergo  Rotuli  Gcrouini 
J \ 7 : describe  questionem  tanquam  essent  Rotuli  unius  ponderis  ; deinde  pone  ^ ante 
Rotulas  forforinos,  uel  ante  Rotulas  gerouinos  pone  { 2 ea  ratione,  qua  superius  dc- 
mrmstrauimus  : ponamus  ergo  ~ in  hac  questione  ante  Rotulos  forforinos  J J 13,  ut  hic 
ostenditur;  et  multiplicabis  13  per  suas  uirgulas,  eruat  269;  et  multiplica  9 per  suas, 
erunt  419.  Item  multiplica  7 per  suas  uirgulas,  erunt  539;  et  multiplica  419  per  539,  que 
sunt  ex  aduerso;  quem  multiplica  per  ruptos  reliqui  numeri,  scilicet  per  4,  ct  per  s, 
et  per  13;  et  summam  que  exierit  diuidc  per  6,  que  sunt  super  13.  et  per  269,  et  per 
ruptos  reliquomin  numerorum  duorum,  scilicet  per  6,  ct  per  7,  ct  per  fi,  ct  per  9 ; 
ct  etiitahis  hoc  quod  cuitare  potes,  sicuti  in  procedenti  questione  deraonstrauimus,  et 
habebis  karatos  * * * «s:  ct  sic  potes  facere  de  qualibet  simili  positione,  iri  qua 

proponatur  uenditio  Rotulorum  unius  ponderis;  ct  quesieris  pretium  Rotulorum  quo- 
rumlibet alterius  ponderis.  Item  ut  intelligatur  melius  Rotuli  14  de  tnessana  ualcnt 
tarenos  J * 7 ; et  quantum  ualcnt  Rotuli  Ai  17  de  pisis  queratur.  Primum  querendum 
est  de  Rotulo  messanc  quot  Rotulas  pisanos  ponderet,  uidelicet  } 2,  ut  ita  potiamus,  quos 
pone  ante  Rotulos  messane,  sicuti  superius  docuimus  ponere  J 2 ante  Rotulos  gerouinos; 
uel  pone  J ante  Rotulos  pisanos;  ideo  quia  Rotulus  pisanus  est  -J  dc  Rotulis  messanc. 
In  hac  autem  ponamus  { 2 ante  Rotulos  messanc,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplica  2 per 
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4,  ct  adde  l,  erunt  9,  que  pone  super  J 2:  deinde  multiplica  14  per  suam  uirgara,  erunt 
20.1 , que  pone  super  IM.  Item  multiplica  7 per  suas,  erunt  33»,  que  pone  super  7.  Item 
multiplica  it  per  suos  ruptos,  erunt  sol;  que  pone  super  17,  et  multiplica  338  per  sol; 
que  per  ruptos,  qui  sunt  superius,  scilicet  per  2,  et  per  7,  et  per  4;  et  diuides  per  9 
et  per  reculam  *os,  et  per  reliquos  ruptos,  uideliret  per  et  eui tabis  ea  que  euitari 

poteris.  Et  pro  pretio  illorum  Hotiilorum  habebis  tarenos  -|-|}  **  ;*0  4.  Explicatis  qui- 
dcin  demonstrationibus  in  ucnd  itionibus  mertium,  in  quibus  iriueniuntur  pretia  inertium; 
nunc  ucro  reuertanius  ad  easdem  uend itiones,  iu  quibus  reperiautur  merces  positorum 
pretiorum,  secundum  diuersitates  uenditionuin  ipsarum,  reuert entes  quidem  ad  uendi- 
tiones  cantarium. 

I)c  cantare  cum  uentlitur  pro  libris;  et  queritur  ftutulus  de  libris. 

Si  cantare  cuiuslibet  mercis  ueudilur  pro  libris  13;  ct  queratur  quot  Rotulos  quis 
pro  libris  5 habuerit,  describe,  ut  prodivimus  iu  precedcntibus  positionibus  in  pri- 
ma uemlitionc  , scilicet  Rotulos  100  ; deinde  iu  eadem  lineatione  retro  pone  pretium 
illorum  Rotulorum  , uidclicct  libras  u ; deinde  pone  libras  5 sub  13:  ideo  quia  sunt 
unius  generis  et  unius  quantitatis,  scilicet  pretii;  et  descriptis  numeris,  ut  bic  osten- 
ditur, multiplicabis  numeros,  qui  sunt  cx  aduerso,  uidelicet  5 per  ioo,  cnint  soo;  que  di- 
uides per  13,  exibunt  Rotuli  ~ 3S,  ut  in  hac  descriptione  cernitur;  cl  tot  Rotulos  ha- 
buerit pro  libris  5 descriptis:  nam  si  de  ~ unius  Rotuli  uncias  facere  nolueris,  multiplica 
6,  que  sunt  super  13,  per  12;  iclco  quia  unusquisque  Rotulus  ponderat  uncias  12,  erunt 
72;  que  diuide  per  i a,  exibunt  uncie  |5  3;  dc  quibus  unius  | uncie  possumus  eodem 
modo  facere  partes  unius  uncie,  secundum  partes  que  fuerint  ipsius  uncie,  siue  pisaui 
Rotuli,  aut  libre,  ucl  alicuius  alterius  Rotuli:  et  ut  melius  in tclligatur,  ponamus  quod 
ipse  “ sint  dc  uncia  pisane  libre:  unde  si  uolucrimus  cognoscere  ex  eis  quot  donarii 
sint  de  cantare  ; ideo  quia  tiucia  eiusdem  libre  ponderat  denarios  23  de  cantare,  mul- 
tiplicabis 7,  que  sunt  super  13  per  25,  ct  diuides  per  13;  ct  sic  intelligc  de  quibuslibet 
unciis. 

De  eodem  cum  ruptis. 

It  era  cantare  ualct  libras  j io;  cl  queritur  quot  Rotulos  pro  libris  xi~ti  3 *T,,S  ha- 
bucrit : describe  questionem  in  hunc  modum,  ct  multiplica  io  per  4,  et  adde  i,  erunt 
65,  que  poue  super  J ic  : deinde  multiplica  3 per  suam  uirgam,  erunt  813;  que  pone 
super  —j  3 , et  multiplica  100  per  S23;  que  per  4,  que  sunt  sub  uirgula  de  10  , ct 
diuides  summam  per  regulam  de  65,  que  est  i-~,  et  per  ruptos  inferioris  uirgule,  sci- 
licet per  yj-jjj  , ct  aptabis  12  in  capite  uirgule  ; ideo  quia  ea,  que  fuerint  super  12, 
erunt  uncia,  uel  uncie;  erit  ergo  aptatio  illorum  ,*t  *a:  sed  ut  euitemus  laborem 
multiplicandi  et  diuideudi,  relinquatur  multiplicatio  dc  100,  ct  relinquetur  diuisio  de 
que  sunt  in  uirgula  d illisionis:  ergo  multiplicabis  H23  per  4,  ct  diuides  tantum  per 
■/,— ,°tt  exibunt  Rotuli  probatio  autem  huius  rei  et  similium  eadem  est,  quam 

superius  dcmoiislrauinms,  uidelicet  ut  sicuti  egredieris  cum  numeris,  multiplicando  et 
diuidendo,  ita  egredieris  unam  quamlibet  pensam  operando.  Quare  pensa  liuius  positionis 
esse  2 per  7 reperies. 

De  centenario  piperis  secundum  suprascriptum  mof/um. 

Irem  centenarium  piperis  pro  libris  12,  ct  soldis  7,  et  denariis  5,  hoc  est  pro  libris 
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iVtS**»  quot  libras  piperis  habuero  pro  soldis  il,  ct  denariis  9:  quia  libre  75-5-  12»  et 
soldi  £ 11,  sunt  unius  generis,  scilicet  pretii,  et  non  sunt  unius  quantitatis;  cum  12 
sint  libre,  et  soldi  11,  sunt  soldi  : ergo  ucl  de  libris  12  faciendi  sunt  soldi,  uel 
de  soldis  £ it  faciende  sunt  libre  , hoc  est  partes  unius  libre;  ut  sicuti  sunt  unius 
generis,  ita  sint  unius  quantitatis;  ergo  de  soldis  ^11  faciamus  partes  unius  libre,  que 
sunt  et  describantur  sub  libris  12,  ut  iu  hac  descriptione  ostenditur;  et 

multiplicetur  12  per  suam  uirgulam,  erunt  269.  Item  multiplica  11  per  12,  et  adde  9, 
erunt  141;  et  multiplica  141  per  100;  que  per  12  et  per  20,  que  sunt  sub  uirgula  de  12, 
et  diuidc  summam  per  2969,  et  per  ^ ut  cuiles  laborem,  non  multiplicare  per 

12,  nec  per  20;  et  non  oportebit  diuidere  per  ergo  multiplicabis  141  per  100,  erunt 
14100;  que  diuides  per  29G9,  uel  ut  habeamus  uncias  super  uirgulam,  multiplica  14100  per 
12,  ct  diuidc  per  7747-77»  exibunt  Rotuli  774  l~\i  4 . 

De  cantare  uenducto  per  libras,  cum  queritur  merces  denariorum. 

Itciu  cantare  ualct  libras  |yi3;  et  quantum  quis  pro  denariis  {9  Imbuerit  que- 
ritur, hoc  est  per  * *.  unius  libre,  ut  liaut  ex  eadem  quautilatc  librarum  £ | 13  : 
describatur  questio  ut  hic  ostenditur;  ct  multiplica  13  per  suas  uirgulas,  erunt  cos. 
Item  multiplica  9,  que  sunt  super  12,  per  4,  et  adde  1,  erunt  37;  et  multiplica  37  per 
100;  que  per  5,  et  per  9,  que  sunt  sub  uirgulis  post  13;  ct  diuides  summam  per  re- 
gulam de  eos,  que  est  J et  per  <jui  rupti  insiiuul  coaptati  sunt  ] ] * *,  ,*  *t; 

et  habebis  quesitaiu  quantitatem:  uel  si  uolueris  euitare,  noli  multiplicare  37  per  totum 
100,  sed  relinques  10  de  regida  100,  propter  quod  relinques  que  est  in  uirgula  diui- 
sionis:  ergo  multiplicabis  37  per  10,  que  remanent  de  100,  et  per  5,  et  per  9 prodicta, 
erunt  iggso;  que  diuidc  per  \ * * exibunt  • 

Itcui  si  centenarium  uendalur  pro  soldis  j | 17  ; ct  queratur  quantum  quis  ex  ipsa 
mcrcc  pro  libris  7 7 17  habuerit,  verte  soldos  £ j 17  ad  partes  unius  libre,  erunt  !-!-==. 
unius  | habuerit  ticrte  soldos  | \ 17  ad  partes  unius  libre,  erunt  * LL1  unius  libre;  et 
boc  facies  ut  arabo  numeri  sint  unius  nominis  : deinde  describes  questionem  in  hunc 
modum;  ct  operaberis  secundum  quod  superius  dictum  est , et  habebis  pro  quesita 
quantitate  illius  mercis  libras  ~J  J—*-  2011. 

Ilegnla  uuiuersalis  in  centenario . 

lolumus  enim  quandani  regulam  demonstrare,  que  procreatur  cx  cuitationc  multi- 
plicationum, et  diuisionum  ipsorum  numerorum,  qui  ponuntur  in  similibus  questionibus; 
et  bec  est,  ut  cum  proponatur  quod  centenarium  piperis  ualcat  libras  quotlibet  absque 
fractionibus,  ut  ponamus  pro  libris  13;  et  queratur  quantum  quis  pro  denariis  quotlibet 
habuerit,  ut  ponamus  3;  semper  multiplica  denarios  per  5,  ct  diuidc  per  pretium  cen- 
tenarii, ut  in  hac:  multiplica  denarios  3 per  5,  erunt  15;  que  diuide  per  13,  exibunt 
~ 1;  et  tot  uncias  habueris  pro  ipsis  denariis  7:  ucrum  si  eadem  ratione  queratur,  quan- 
tum ipse  pro  soldis  7 haberet,  multiplicabis  similiter  7 per  5,  erunt  35;  que  diuide  si- 
militer per  13,  exibunt  libre  £ 2;  et  sic  intclligas  de  omnibus  similibus. 

hem  si  c contra  qucsicris  quantum  eadem  ratione  uncic  7 uuleant;  multiplicabis  T 
per  13,  et  diuides  per  5,  exibunt  denarii  7 18.  Nam  si  quesieris,  quantum  ualent  libre 
7 eiusdem  mercis  ; multiplicabis  similiter  7 per  13,  et  diuidc  per  5,  exibunt  soldi  j is, 
idest  soldi  is,  et  denarii  {2;  et  sic  facies  de  similibus. 


It*m  .... 

rwfo  , Ita-  JU-Jft  v 31  ; [»,. 

Oit.  lin.  11-211. 


Digitized  by  Google 


...  cI.il.K-  * fCul.  41 
tfrto  , lui  16-31  ; |U|).  *0|  . 
Ini-  H — |ug  |«2,  lia.  II). 


M-  42  rfr/.i 


<r— I 41  .vi**,  lia. 
I'*2.  lia.  19-23). 


n>l>W  * 
35-39)  |«g- 


149 

II 

1 I 

7 J i 

1 1 

537 

1 4 ~ 

1 «A  It 

S 9 1* 

1 t«  OK  IS 

4«  RoinK»  ....  9 pcf  » f 
41  rrcla  , ).u . 6-11)  p*g-  1**2, 
lia.  31-37). 


117  * 

407  S~ 

7 5 » 

1 3(1  U 

9 

/ 

1 

T 

! l-S-fr  '» 

Itera  Rutuli  14  pro  tarenis  | s;  quot  Rotulos  habuero  pro  ta renis  f 17:  descrilie  que- 
stionem lior  modo;  et  multiplica  numeros  qui  sunt  cx  aduerso,  scilicet  14  per  | 17,  et 
diuidc  per  J 3,  exibunt  J-|-£  41. 

Irem  Rotuli  J 17  pro  tarenis  \ ll;  quantum  habuero  ex  ipsis  pro  granis  J 7,  lior  est 
pro  unius  ta  ren  i,  ut  fiant  cx  quantitate  tarenorum  J11  suprascriptorum  : describe 

questionem  sic;  et  multiplicabis  17  per  , et  diuide  per  J ll;  et  fac  ut  habeas  IS 
in  capite  uirgule  propter  uncias,  et  exibunt  uueie  |J  4* . 

De  Ilotulis  uentlitis  pro  granis,  cum  queritur  merces  tarenorum. 

Item  Rotuli  | J 3 pro  granis  J j 13;  quot  Rutulos  habuero  pro  tarenis  J f ll:  fac  partes 
unius  tareui  de  granis  \ 1 13,  erunt  J i et  describe  questionem  sicut  inferius  cer- 
nitur, et  multiplicabis  J J3  per  J | ll,  et  diuides  per  JL-LL,  exibunt  Rotuli  frr4f“nft0* 

Item  l unius  Rotuli  pro  * imius  bizantii;  quantum  habuero  pro  - unius  hizantii  : 
describe  questionem,  cl  multiplica  3,  que  sunt  super  4,  per  6,  que  sunt  super  7,  erunt 
is;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgulu  superiori,  erunt  90;  que  diuide  per  4,  que  sunt 
super  3,  ct  per  4,  et  per  7,  que  sunt  <ub  aliis  uirgulis,  idest  per  f-J-J»  exibunt 
imius  Rotuli. 

De  ruptis  rotulorum. 

Item  2 | unius  Rotuli  pro  -J  J [ unius  bizantii;  quantum  habuero  de  Rotulis  per 
J J-Jj  unius  bizantii  : describe  questionem  sic,  et  multiplica  ‘ J per  et  diuidc 

per  | J - , quod  sic  fit:  accipe  prius  j et  multiplicabis  2,  que  sunt  super  3,  in  4,  et 
I,  quod  est  super  4,  in  3,  et  adde  insimul,  erunt  11;  que  pone  stiper  J J,  et  inuenies 
mininum  dc  J-J|,  erunt  149;  que  pone  super  | \ f , et  inuenies  numertun  de 
erunt  537:  et  multiplicabis  11  per  537;  que  perruptos,  | qui  sunt  sub  uirgulis  stib  1 49, 
scilicet  per  5,  et  per  0,  et  per  7;  et  diuides  summam  per  149,  et  per  ruptos,  qui  sunt 
sub  ii,  et  sub  537,  lux*  est  per  \ \ 2 qui  insimul  coaptati  sunt  ] | t*  euita- 

bis  boc  quod  euitarc  poteris,  exibunt  oViVirH* 

De  /iofuiis  Gerouinis  et  forforinis. 

Item  Rotuli  Gcrouini  J|l3  pro  bizuntiis  j J 3;  quot  Rotulos  forforinos  habuero  pro 
bizanliis  * 2:  quia  uenditio  sit  de  Rotulis  Gerouinis,  ct  qticsilio  sit  de  Rotulis  forforinis; 
ideo  de  Rotulis  \ | 13  gerouinis  faciendi  sunt  Rotuli  forforini,  hoc  est:  multiplica  cos 
per  -J  2,  ct  ueiiiciitcm  summam  pone  iu  questione  pro  uonditionc.  Et  ut  enitemus  labo- 
rem dicte  multiplicationis,  pone  * 2 ante  Rotulos  J * 13,  ut  superius  in  similibus  fa- 
cere demostrauimus;  ct  describe  questionem  sic:  et  multiplica  2 per  «,  et  ndde  1,  erunt 
13,  que  pone  super  j 2;  deinde  multiplica  13  per  suas  uirgulas,  erunt  407:  et  multiplica 
3 per  suas  uirgulas,  erunt  117:  post  hec  multiplica  2 per  4,  ct  adde  1,  erunt  9;  que  pone 
super  J 2;  et  multiplica  9 per  numeros,  qui  sunt  ei  ex  aduerso,  uidcliccl  13,  ct  per 
407,  erunt  47fiii>;  que  multiplica  per  ruptos,  qui  sunt  sub  iit,  uidcliccl  per  5,  et  per  7; 
ct  diuidc  per  summam  per  regulam  dc  117,  que  est  et  per  numeros,  qui  sunt  sub 
uirgulis  oppositorum  numerorum,  uidclicct  per  fi,  que  sunt  sub  13,  et  per  5.  et  per  6, 
que  sunt  sub  407,  et  per  4,  que  sunt  sub  9:  iterum  si  laborem  multiplicandi  et  diui- 
dendi  euitarc  uolueris,  considera  cum  diximus:  multiplica  9 per  13,  et  relinque  eorum 
multiplicationem,  quod  non  multiplices  ea,  et  non  diuides  per  9,  et  per  13,  que  sunt 
in  uirgula  diuisionis:  ergo  remanet  tantum,  ut  multiplice*  »07  perruptos,  qui  sunt  sub 
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in,  cl  remanet  ut  diuides  per  ~ -J-J;  de  quibus  relinques  i terunt  quod  noti  multipli- 
cabis per  5,  que  sunt  sul>  uirgula  sub  ii";  et  tum  diuides  pei  s,  que  sunt  sub  uirgula 
diuisiouis:  ergo  multiplicabis  407  per  7,  que  sunt  sub  uirgulu  sub  ii7,  et  diuides  per 
hoc  est  per  -*■  *— t^,  ut  habeamus  uncias  super  12  , exibunt  Rotuli  io  for- 

ferini  , ut  superius  in  descriptione  ostenditur. 

De  eodem  in  contrario. 

Item  si  dixerit  quod  Rotuli  J | 12  forforini  ualent  bizantios  } 4;  et  quot  Rotulos  gero- 
uinos  quis  pro  karatis  f 17,  boc  est  pro  f-jj  unius  bizantii,  habuerit  queratur;  quia 
unusquisque  Rotulus  forforinus  est  ~ unius  Rotuli  gerouini,  ponende  sunt  ~ ante  Ro- 
tulos ^ | 12  for  fori  nos,  ut  in  hae  descriptione  ostenditur.  Et  accipies  J J ts  , et  mul- 
tiplicabis 12  per  suas  uirgulas,  erunt  863:  deinde  accede  ad  { 4,  ct  multiplicabis  4 per 
4,  et  addes  3,  erunt  10:  item  multiplicabis  17,  que  sunt  super  24,  per  5,  ct  adde  2,  erunt 
»7;  ct  multiplicabis  87  per  6,  que  sunt  ei  ex  adttcrso  super  13;  que  per  363;  que  per 
4,  que  sunt  sub  uirgula  sui)  19,  et  diuides  summam  per  10,  ct  ppr  numeros  qui  sunt 
sub  uirgulis  oppositorum  numerorum,  uidelicct  per  5,  ct  per  9,  ct  per  13,  ct  per  5,  ct 
per  24,  hoc  est  per  } ■ * )°0  (*  ct  euitabis  quod  euitare  poteris,  ct  habebis  pro  que- 

sita  quantitate  * ^ t~t  j*  unius  Rotuli  gerouini. 

Pars  secunda  octaui  capituli  de  cambiis  monetarum . 

Si  soldus  imperialium,  scilicet  denarii  12,  aut  cuiuslibet  alie  mouctc  uendatur  pro 
denariis  31  pisaninis,  uel  pro  aliis  quibuslilicl ; et  queratur  quot  denarios  pisaninos 
quis  pro  imperialibus  11  habuerit  : describes  questionem,  uidelicct  primo  ucndilioncm, 
scilicet  imperiales  12;  deinde  in  eadem  lineatione  retro  scribes  pretium  illorum,  scilicet 
denarios  31  pisaninos;  et  imperiales  11  pones  sub  imperialibus  12,  ut  hic  ostenditur:  ct 
multiplicabis  | numerus  qui  sunt  ex  aduerso,  scilicet  11  per  31,  erunt  341;  que  diuide  per 
12,  exibunt  denarii  ~ 28. 

Et  scias  quia  quot  denarios  pisaninos  ualct  soldus  imperialium,  scilicet  imperiales 
12,  tot  soldos  pisaninos  ualent  soldi  12  imperialium;  et  tot  libras  pisauc  ualent  libre 
12  imperialium:  unde  si  dixeris,  quod  soldus  imperialium  ualct,  ut  prediximus,  pisaninos 
31;  et  queratur  quantum  ualent  soldi  n imperialium;  erit  tunc  talis  questio:  quini  soldi 
12  imperialium  ualent  soldos  31  pisaninos;  queritur  quantum  ualent  soldi  11  imperialium: 
describe  questionem  ut  superius,  ct  multiplicabis  31  per  n,  ut  prediximus,  et  diuides 
similiter  per  12;  ct  sic  exibunt  soldi  23,  boc  est  soldi  23,  ct  denarii  5 pisanorum, 
ut  in  hac  secunda  cernitur  descriptione. 

De  eodem. 

Rvrsus  si  eadem  ratione  qucrcres,  quantum  ualcant  libre  11  imperialium  , erit  tunc 
talis  questio.  Quod  libre  12  imperialium  ualent  libras  3i  pisaninas  : quare  scribenda 
est  questio  ut  supra,  ct  multiplicanda  It  per  31,  ct  diuidenda  est  summa  per  12,  ut 
prediximus;  ct  habebis  libras  ^ 28,  ut  in  hac  alia  descriptione  ostenditur.  Nara  si  dc 
~ unius  libre  soldos  facere  uolueris,  multiplica  5,  que  suat  stiper  12,  per  20,  erunt 
soldi  100;  que  diuide  per  12,  que  sunt  sub  uirgula,  exibunt  soldi  8,  ct  denarii  4:  ergo 
libre  11  imperialium  ualent  libras  zs,  et  soldos  8,  et  denarios  4:  ucl  per  3,  multiplica 
311,  que  summa  niulliplicalionls  dc  31  in  u;  ct  diuides  postea  per  s,  et  per  12,  boc  est  per 
} de  20,  ct  babebis  soldos,  ct  denarios  in  prima  diuisione.  Quia  que  super  20  ceciderint, 
erunt  soldi;  et  que  ucnicnt  super  3,  erunt  tertie  soldi;  et  tertia  soldi  est  denarii  4. 
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De  eodem. 

R visus  soldus  imperialium  ualct  pisaninos  31,  ut  prodiximus;  et  «{ueratur  quut  im- 
periales quis  pro  pisaninis  11  habuerit:  quia  11  sunt  tantum  denarii,  et  sunt  pisanini, 
super  notabis  denarios  super  31,  et  super  u;  et  pones  ll  sub  31,  scilicet  pisaninos  sub 
pisaninis,  vt  in  Ime  descriptione  ostenditur:  muli  i plicabis  itaque  n per  12,  erunt  132; 
que  diuides  per  31,  exibunt  imperiales  4. 

De  eodem. 

Irem  soldus  Januinoruni  uenditur  pro  denariis  * 21  pisaninis;  et  queratur  quantum 
ualeuiit  soldi  7,  et  denarios  {sic)  S lanuini,  lioc  est  soldi  i 7:  dcscril>c  questionem  sic: 
et  multiplica  21  per  2,  et  adde  1,  que  sunt  super  2,  erunt  43,  que  pone  super  ±21.  Item 
multiplica  7 per  12,  et  adde  5,  que  sunt  super  12,  erunt  sa;  que  pone  super  ~ 7,  ct 
multiplica  43  per  n,  erunt  3«27;  que  diuidc  per  soldos,  scilicet  per  12,  et  per  numeros, 
qui  sunt  sub  uirgulis,  uidclicct  per  2,  et  per  lt;  qui  numeri  insimul  coaptati  faciunt 
} l exibunt  soldi  1 ; 

De  eodem. 

Itchi  si  econlra  eadem  ratione  queratur  quot  lamiinos  pro  soldis  ^ 7 pisane  mo- 
nete Imbueris,  describe  ^7  sub  ‘21  in  descriptione;  ideo  quia  sunt  eiusdem  generis, 
uidclicct  pisa  noram;  et  multiplicabis  ^.7  j>cr  12,  que  sunt  ex  aduerso,  et  diuides  per 
' 21.  Quod  sic  fit:  inucnias  43  et  89,  et  descril>c  eos  numeros  super  ijisos,  et  multiplicabis 
«9  per  12,  que  sunt  ei  ex  aduerso;  que  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  (Hxst  21,  erunt  2139; 
que  diuidc  per  43,  et  per  12,  que  sunt  sub  uirgitla  post  ~ 7,  exibunt  soldi  4, 
ut  in  hac  descriptione  ostenditur. 

De  eodem. 

Irem  soldi  merguliensium,  scilicet  denarii  12,  ualent  apud  prouinciani,  | denarios  j 
13  regalium;  et  queratur  quantum  ualeut  libre  5,  et  soldi  13,  hoc  est  jJ  3 mcrgulien- 
sium  : ergo  cum  queratur  de  libris,  talis  est  questio  , quoti  libre  12  merguliensium 
ualent  libras  J 13  regalium:  describe  itaque  questionem  sic;  et  accede  ad  J 13,  multi- 
plicans 13  per  4,  ct  addens  i,  erunt  53:  deinde  multiplicabis  5 per  suam  uirgulam,  erunt 
113;  et  multiplicabis  53  per  113,  erunt  $989;  que  diuidc  per  12,  et  per  4,  ct  per  2«,  que 
sunt  sub  uirgulis,  exibunt  libre  j— */•.  Nam  si  libras  s,  et  soldos  13  regales  esse  posue- 
ris ; et  unlticris  ex  cis  emere  mergulienses,  describe  tunc  3»  sunt  J 13.  quia  sunt 
unius  generis;  et  multiplicabis  ^ 5 per  12,  que  erant  ex  aduerso,  et  diuides  per  \ 13, 
hoc  est  multiplicabis  f 13  per  12;  que  per  4,  que  sunt  post  13,  erunt  5424:  que  diuides 
per  33,  et  per  20  de  Mirgula;  sed  prius  multiplicabis  5124  per  12,  ut  habeas  ipsa  in  uir- 
gula  post  2«,  exibunt  libre  s merguliensium. 

Irem  soldi  barcclloncnsium,  scilicet  denarii  12,  ualent  podienses  | 17  ; ct  queratur 
quot  quis  de  podiensibus  pro  libris  31,  et  soldis  14,  et  denariis  9 barcclloncnsium  Im- 
buerit , describe  questionem,  ut  hic  cernitur;  et  multiplicabis  \ 17  per  31 , que 
sunt  cx  aduerso,  et  diuides  per  12,  exibunt  libre  «r»  podiensium. 

De  eodem. 

I Erum  si  ipsas  libras  31  podienses  esse  propones  ; et  uclles  ex  eis  barccllu- 
nenses  emere  , describe  itaque  podienses  sui»  podiensibus  , ut  in  hac  alia  questione 
demonstratur;  et  multiplicabis  12  per  31,  et  diuides  per  ’ 17,  hoc  est  multipli- 
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rabis  dicta  12  per  76!",  que  sunt  ex  aduerso;  que  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  post 
17,  et  dinides  per  53  cl  per  577-,  que  sunt  sub  uirgulis  post  31,  exibunt  libre  * * ^ **  11. 

Adhuc  soldus  imperialium  ualeat  pisaninos  ~ 28,  et  amplius  denaros  * 1 imaqucquc 
libra  impcriaiimrt;  et  (pieratur  quot  pisanini  habeantur  pro  libris  21,  et  denariis  j s 
imperialium,  hoc  est  pro  libris  [ — — ti:  quia  soldus  est  uigesima  libre,  diuidc  denarios 
s 1 per  20,  exibunt  7-7,  unius  denarii  pisanini;  que  adde  eum  pretio  soldi,  et  sic  im- 
periales 12  ualebunt  pisaninos  775*8.  Quare  libre  12  imperialium  ualcnt  *s;  pones 
itaque  | t*t  *B  21  sub  libris  12  imperialium,  et  multiplicabis  eas  per  7-^*8,  et  summam 
diuides  per  12,  et  habebis  propositum.  Et  si  soldus  imperialium  ualeat  pisaninos  * 28 
minus  denariis  \ l unaqueqnc  libra  imperialis,  diuides  iterum  denarios  i 1 per  20,  ueniet 
777;  que  extrahe  de  | 28,  remanent  pisanini  5-^  28  pro  pretio  unius  soldi  imperialium. 
Vudc  si  habueris  libras  | *Q  31  pisaninornra,  de  quibus  uis  imperiales,  multiplica  eas 
per  i*,  et  diuide  per  2s.  Et  nota  quot  denarii  dantur  per  libram,  ucl  plus,  uel  minus 
de  pretio  soldi;  tot  uigcsinins  addes,  uel  extrahes  dc  ipso  pretio,  cl  habebis  pretium 
ipsius  soldi. 

Expticit  dc  cambio  monetarum  que  uenduntur  ad  soldum. 

Incipit  de  cambio  earundem  cum  uenduntur  ad  libram  denariorum. 
l ibra  pisaninorum,  scilicet  soldi  20,  ualct  libram  t homminrum,  et  amplius  hononiuis 
54,  hoc  est  soldi  20  pisaninorum  ualcnt  soldos  J 24  bonon iorum.  Quare  pisanini  20  ualeat 
bououinos  | 24;  et  libre  20  pisaninorum,  | ualent  bononionim  libras  | 2«;  cl  queritur  quot 
bononinos  (sic)  habeantur  pro  pisaninis  11:  scribe  questionem  ut  hic  cernitur;  et  multi- 
plica {ii  per  7 24,  et  diuidc  per  pisaninos  20,  exibunt  bononini  f-J  13:  ct  si  cambium 
libre  pLsanc  fuerit  bononini  J 5G,  huc  est  soldi  20  pisanini  ualcant  soldas  24, ct  denarios  Js, 
lioc  est  soldos  777  *i;  et  uis  scire  quot  pisaninos  ualcant  soldi  I4,et  denarii  5 bononionim; 
pones  itaque  soldos  £ li  sub  soldis  24,  et  multiplica  ,7  14  per  20,  et  diuides  775  21, 
hoc  -est  multiplicabis  173  per  20;  que  per  12,  ct  per  2,  que  sunt  sub  uirga;  ct  diuides 
per  593,  ct  per  12,  que  sunt  uirga  dc  14,  exibunt  soldi. 

Rvrsiis  cambiuin  libre  pisaninc  sil  bononini  £ 57,  hoc  est  qnnd  soldi  20  pisanini  ualent 
soldos  77~  14; et  queratur  quot  bononinos  ualcnt  libre  I7,cl  soldi  il,ct  denarii  5 pisanini; 
descripta  questione,  multiplica  ,77;  17  per  libras  24,  et  diuide  per  libras  20  pi 
satiinas,  exibunt  bononini.  Et  si  habueris  libras  l"  bonon  iorum,  multiplica  eas  per 
20,  et  diuide  per  j-~  24,  ct  habebis  propositum. 

Soldus  itaque  imperialium  ualct  pisaninos  ‘ 2»; queritur  quot  bononinos  habeat  cambium 
libre  1 pisaninc:  quia  soldus  imperialium  est  bononini  3G;  ergo  pisanini  £ 28  ualent  soldos 
36  bononinos;  cl  libre  { 28  pisaninc  ualcnt  libras  36  bononionim.  Quare  libre  | 28  pi- 
saninoruiu  habent  cambium  libre  ~ 7 bononionim,  que  sunt  ad  * 28  in  36:  et  quia  queris 
cambiuin  unius  , ucl  pone  l sub  libris  | *s,  ut  in  hac  cernitur  descriptione;  et  multiplica 
1 per  J 7,  ct  diuide  per  ‘ 28,  hoc  est,  multiplica  1 per  15,  et  diuide  per  5"  : sed  ut 
habeas  in  uirga  7775,  multiplica  dictam  multiplicationem  de  l in  13  per  so,  erunt  1200; 
que  diuide  per  577775,  exibunt  denarii  tV  hoc  est  denarii  ~ 63;  et  tot  est  cam- 
inum libre  pisnnc.  Et  si  ccontra  dicatur : cambium  unius  libre  pisanc  esse  soldos  5,  et 
denarios  55  3 » hoc  est  soldi  20  pisaninorum  ualent  soldos  5—7  25  bononionim  ; et 
queratur  quot  pisaninos  ualeat  soldus  imperialium  , pro  ipso  soldo  pones  soldos  3 sub 
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soldis  23;  cum  soldus  imperialium  sit  soldorum  3 booon  iorum  ; et  multiplica  his 
ipsa  3 per  *o,  que  sunt  eis  ex  aduerso,  et  diuides  per  ^TTi  15  » l,oc  csl  I,er  Ti  55  » 
que  idem  sunt,  cum  sint  tantum,  exibunt  soldi  J-yj  2,  hoc  est  denarii  * 28  pro 

pretio  ullius  soldi  imperialis. 

Rvrsus  ualeat  soldus  imperialium  pisauiuos  J ts  mitius  denariis  ‘ 2 |»cr  quamlibet  li- 
bram imperialium;  et  queratur  quot  koQOninos  habeat  cambium  libre  1 pisaninorura  pn> 
prcdictis  denariis  J 2,  extrahe  ^ de  pisaninis  J 28,  scilicet  de  pisaniuis  28,  remanebunt 
pisauiui  2s  pro  pretio  soldi  imperialium.  Krgo  libre  J— J|  as  pisaninonim,  scilicet 
libre  28,  et  soldi  <2,  et  denarii  9 pisati  inorum  ualent  libras  3C  houotiiorum.  Quare  cam- 
bium  de  libris  28,  et  soldis  12,  et  denariis  0,  est  libre  7,  et  soldi  7,  et  denarii  3 bo- 
nonionini  , que  sunt  a libris  28,  et  soldis  <2,  et  denaris  0 usque  in  libris  36.  Quare  de- 
scribes questionem  ut  hic  ostenditur  ; et  multiplicabis  1 per  —■  7 , et  diuides  jtcr 
HI  ».  exibunt  | 

Irem  cambium  libre  pisanc  sit  hoimiiini  ! 14,  lux:  est  soldi  * 23  honouiorom  ualent 
soldos  20  pisaniliorum;  et  queratur  pretium  de  soldis  3 bonouionim,  scilicet  de  soldis  1 
imperialium:  descripta  itaque  questione,  multiplica  23  per  suam  uirgain,  erunt  203:  mul- 
tiplicabis ergo  3 per  20;  que  per  8,  erunt  4>su,  que  diuidenda  sunt  per  203,  scilicet  per 
y-~:  sed  multiplica  ea  per  20  et  per  1 2,  erunt  u.iaao;  que  diuide  per  -j  exibunt 

? •*  -t*-  2,  hoc  est  denarii  ]- 28.  Kt  nota,  quia  ideo  aptaui  ^ post  ut  cade- 

rent super  ea  uigesimu  denariorum, que  contingunt  soldo;  quia  quot  uigcsiiuc  contingunt 
soldo  , lol  denarii  contingunt  mii  libre  : ergo  soldus  imperialium  ualet  denarios  ts 
pisaninorum  , et  insuper  denarios  7 per  unamquamque  libram  imperialium.  Sed 
0%  denariis  quinque  contingentibus  libre  contingit  soldo  quarta  unius  denarii;  et  pro 
denariis  1«  contingunt  *;  et  pro  denariis  13  contingunt  soldo  J unius  denarii,  trgo 
soldus  imperialium  ualcl  J 28,  et  amplius  denarios  2 per  libram,  boc  est  parum 
minus  denariis  4 2.  Ynde  soldus  imperialium  ualet  pisaninus  ± 28,  minus  denariis  \ 2 
per  unanvpiamquc  libram;  et  sic  studeas  facere  ili  similibus. 

De  uenetianis  cum  uenduntur  ad  libram  numeri ; 
et  queritur  precium  libre  /x  m der  is . 

Libra  ueuctiaiiorum,  scilicet  soldi  20,  uenditur  pro  libris  <2,  et  soldis  4 pisaninorum; 
et  queratur  quantum  ualeat  libra  ponderis  eorundem,  quam  ponimus  esse  soldorum  12 
et  denariorum  7 5:  multiplicabis  <2  per  \ 12,  et  diuides  per  20;  et  si  libra  ponderis 
ueuetianorum  ualeat  libras  j »;  et  uis  scire  pretium  libre  numerate,  scilicet  de  soldis 
20,  multiplica  20  per  4 8,  et  diuide  jwr  J— ^ 12,  et  sic  habebis  indubitanter  propositum. 

De  libra  argenti. 

Si  libra  argenti,  lior  est  uncie  <2,  uendatur  pro  libris  7;  et  queratur  quantum  un- 
ient uncic  2,  describe  in  questione  uncias  sub  unciis,  scilicet  2 sub  12,  et  multiplica- 
bis 2 per  7,  que  sunt  ex  aduerso,  erunt  t4;  et  diuide  per  12,  exibunt  libre  denariorum 
J l,  hoc  est  soldi  23  et  denarii  4,  ut  in  hac  questione  ostenditur.  Vel  aliter:  quia  tincie 
2 sunt  J unius  libre,  accipe  | de  libris  7,  quod  est  soldi  2J,  et  denarii  4,  ut  prediximus. 

Item  libra  argenti  uenditur  pro  libris  7,  et  soldis  0 , hoc  est  libris  t 7 , et  que- 
ratur (piantuni  ualeant  uncic  J 2 ; describe  questionem,  ut  hic  ostenditur,  et  multi- 
plica { 2 per  — 7,  et  diuide  per  12,  exibunt  libre  '• 
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Item  libra  ualet  libras  t,  et  soldus  11,  hoc  est  libras  7;  et  queratur  quantum 
11. 1 Icant  uncie  7,  et  denarii  14  ponderis  dc  cantcra,  hoc  est  uocic  7s  ideo  quia  unci  e 
[Hinderant  denarios  25  dc  cantcra;  describe  questionem  ut  hic  ostenditur,  et  multiplicabis 
iVio  “ Pcr  i?  7»  ct  Oblides  per  12,  exibunt  libre  * t70  **  4. 

De  eodem. 

Item  libra  argenti  uenditur  pro  libris  4 regalium;  et  queratur  quantum  ualcant 
libre  4,  et  uncic  J 7,  hoc  est  libre  J-i  4:  quia  queratur  iu  hac  positione  pretium  li- 
brarum , describendum  est  tantum  1 pro  uenditionc,  scilicet  pro  libra,  ut  fiant  ambo 
unius  qualitatis  , sicuti  sunt  unius  generis,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  y-yy  4 
per  4,  et  diuides  pcr  1,  scilicet  pcr  libras,  exibunt  libre  * * to  regalium. 

De  eodem . | 

Irem  libra  argenti  uenditur  pro  libris  J | 7;  et  queratur  quantum  ualeut  libre  11, 
et  uncie  7,  et  denarii  9 decantem,  hoc  est  libre  11 : multiplicabis  ergo  numeros, 
qui  sunt  ex  aduerso,  liidelicet  J | 7 per  II,  ct  diuides  pcr  uenditionem,  uidelicct 
per  1,  exibunt  libre  87. 

Irem  libre  J | 7 argenti  pro  biianliis  saracena tis  ~ | 03;  et  queratur  quantum  ua- 
Icant  uncie  5,  et  denarii  11  de  cantem,  ct  carrube  5,  hoc  est  uncie  3:  quia  libre  J j 7, 
et  uncie  5 sunt  unius  generis,  uidelicct  argenti,  et  non  sunt  unius  qualitatis;  quia 
y i 7 sunt  libre,  et  f-jj  3 sunt  uncie;  ucl  dc  libris  - J-  7 faciende  sunt  uncic,  ucl  dc 
unciis  y-yy  5 faciende  sunt  partes  unius  libre,  que  sunt  l,,1*us  libre;  et  describe 

questionem  ut  hic  ostenditur,  et  multiplicabis  7 per  suas  uirgulas,  erunt  265.  Item  mul- 
tiplicabis G3  per  suas  uirgulas,  erunt  2541;  et  multiplicabis  5,  que  sunt  superis,  pcr 
suam  uirgulam,  erunt  821;  que  multiplicabis  per  2311,  ct  per  4,  et  per  9,  que  sunt  sub 
uirgulis  sub  205,  et  diuides  per  regulam  de  265,  et  per  omnes  alios  ruptos  ordinando, 
ut  habeas  y|  in  uirgula  diuisionis  propter  karatos,  exibunt  libre  * ("  tT— ■*  ~ 3. 

De  eodem . 

Rvrsus  si  proponatur  quod  libra  argenti,  hoc  est  uncic  12,  ualcnt  libras  »;  et  queratur 
quantum  argentum  quis  habuerit  pro  libris  s denariorum;  describe  5 sub  8 in  que- 
stione, ct  multiplica  5 pcr  12,  erunt  60;  que  diuide  per  8,  exibunt  uncic  ; 7,  ut  in  que- 
stione ostenditur. 

De  eodem. 

Irem  libra  argenti  ualet  libras  7;  et  queratur  quantum  quis  inde  pro  libris  4 ha- 
buerit : descripta  itaque  questione,  multiplicabis  4 per  12,  erunt  48;  que  diuides  pcr 
7,  exibunt  uncic  ‘e.  Nam  si  de  * unius  uncie,  quot  denarii  sint  dc  cantcra  scire  uo- 
lueris; quia  uncia  ponderat  denarios  25,  multiplicabis  0,  que  sunt  super  7,  pcr  25,  erunt 
150;  que  diuides  per  7,  exibunt  denarii  de  cantcra  J tl.  Iterum  si  de  | unius  denarii 
carrubas  facere  uolueris,  multiplicabis  3,  que  sunt  super  7,  per  6 : ideo  quia  denarius 
est  carrube  6,  erunt  is;  que  diuides  pcr  7,  exibunt  carrube  } 2 : ergo  pro  illis  4 libris 
habebis  uncias  6,  ct  denarios  21,  ct  carrubas  * 2.  Nam  si  hoc,  secundum  maiorem  ma- 
gisterium, in  una  tantum  multiplicatione  et  diuisione  Iwibere  uolueris,  suprascripta  48 
multiplica  per  partes  unius  uncic,  scilicet  per  numerum  denariorum,  et  carrubbarura, 
hoc  est  per  25  et  pcr  6,  erunt  7200;  que  diuides  pcr  hoc  est  pcr  qu°d 

est  Imius,  et  habebis  eandem  quantitatem,  ut  superius  in  questione  describitur:  que 
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nero  super  T deuciiicnt,  sunt  paries  imius  carni bl»e;  cl  que  super  6 sunt  carrubbe  ; 
et  «|uc  super  J“,  sunt  denarii  de  cantcra;  et  que  citra  uirgulam,  sunt  uncic  , sicuti 
sunt  ille  u ueuditionis,  sub  quibus  describuntur;  quia  semper  qualis  fuerit  numerus 
iu  genere  et  in  qualitate,  sub  quo  sumina  exiens  describitur,  talis  erit  et  ille,  qui  sub 
45  tecte.  ipso  describuntur.  Kt  ideo  | ex  ipso  numero, sub  quo  summa  ponenda  est, scilicet  quartus 
numerus  ignotus  comprehendens  ea,  que  in  capite  uirgule  diuisiouis  liabere  delicas;  ut 
si  fuerint  libre  denariorum,  ea  que  super  uacuuni  scribuntur,  studebis  liabere  pro- 
pter soldos  et  denarios:  que  si  fuerint  soldi,  studebis  liabere  propter  denarios.  Et  si 
tareni,  studebis  liabere  ^ propter  gratia.  Kt  sunt  hizautii  saracenati,  uel  y perperi,  stu- 
debis liabere  ~ ; et  si  bi/.anlii  dc  garlio,  studebis  habere  "j;  et  si  fuerint  libre,  uel 
rotuli  alicuius  mercis  non  multum  care,  ut  piperis,  studebis  kabere  ~ propter  uncias: 
et  si  fuerint  libre  pisa  ne  ulicuius  mercis  carioris  ut  znilaruni,  studebis  liabere 
propter  uncias  et  denarios  de  cantcra  ; et  si  fuerint  libre  eiusdem  ponderis  alterius 
mercis  carioris  ut  argenti  , studebis  lialicre  J ° * y.  propter  uncias  , et  denarios , et 
carnibus  : et  si  fuerint  libre  carioris  rei,  ut  auri,  studebis  lialicre  propter 

uncias,  et  denarios,  et  carruhas,  et  grana  : et  si  fuerint  uncic  auri  pisuue  libre,  stu- 
debis liabere  *■■■*■  " propter  denarios  dc  cantcra,  cl  carrubhas,  et  grana:  et  si  fuerint 
denarii  de  cantcra  auri,  studebis  liabere  tautuiu  propter  carrublms  ct  grana:  et  si 
fuerint  carrubbe  auri,  uel  alicuius  rei  carioris,  studebis  liabere  tantum  | iu  uirgida  pro- 
pter grana:  ct  si  fuerint  uncic  argenti,  sufficit  ut  habeas  lautum  J-J  J propter  denarios 
et  carruhas,  ut  in  proscripta  questione  ordinabimus.  Kt  si  fuerint  denarii  de  cantcra 
argentum,  sufficit  ut  halicas  tantum  ‘ propter  carruhas:  et  si  fuerint  marce  argenti, 
studebis  liabere  propter  undas,  et  denarios  , et  carrubhas;  et  sic  debet  fieri 

de  omnibus  aliis  rebus,  secundum  diuersitatem  ponderum,  ct  partium  eorum,  et  se- 
cundum consuetudinem  et  ordinem  illarum  prouiiiciaruin,iii  quibus  hoc  operari  debueris. 
Vndc,  si  hoc  quod  dictum  est  optime  conside  nuteris,  habebis  iu  una  multiplicatione, 
et  in  una  diuisionc  hoc  quod  tibi  necessarium  fuerit  iu  rebus  quesitis:  ct  ne  tradas 
obliuiotti  scruare  ea,  que  quandoque  habueris  in  diuisionc  ex  parte,  uel  ex  partibus 
proscriptorum  numerorum,  quod  in  capite  uirgularum  ponere  indigebis  et  commiscere 
eam,  uel  eas  cum  his,  que  deflieient  tibi  ex  illis  numeris,  et  multiplicare  cum  eisdem. 
Verbi  gratia:  ponamus  quini  oporteat  le  h:d>erc  in  capite  uirgule  propter  denarios, 
uel  uncias,  et  habebis  cx  eo  J in  diuisionc;  minuit  ergo  tibi  quas  commisces  insimul, 
faciens  cx  eis  qimin  habebis  in  capite  uirgule;  cl  multiplicabis  totam  summam  per  3 
propter  -J  que  minuit  tibi.  Nam  si  ex  diuisionc,  in  qua  diuidere  debueris  totum  hoc, 
quini  in  rapite  uirgule  tibi  necessarium  fuerit,  comprehendere  jHitcris,  studebis  illud 
comprehendere;  et  pone  illud  in  capite  uirgule.  Verbi  gratia:  oportet  nos  habere  j~- 
propter  soldos  et  denarios;  et  debemus  diuidere  summam  per  commiscemus 

ergo  j cum  — , et  faciemus  cx  cis  ^ : deinde  commiscemus  J cum  J , ct  faciemus 
m.  U r#r».  ei  eis  | ct  sic  habebimus  in  uirgula  quod  tantum  est,  quantum  ‘ *0. 

Hvrsus  si  nihil  habueris  iu  diuisionc  ex  hoc,  quod  in  capite  uirgule  tibi  necessarium 
fuerit, multiplicabis  totam  summam  per  hoc  quod  oportuerit  te  habere  in  capite  uirgule, 
et  super  addes  diuisioni  hoc  quod  debes  habere  in  capite  uirgule.  Verbi  gratia:  po- 
namus quoti  debeamus  diuidere  3sl  per  ~~  ; et  oportet  nos  liabere  j— J in  capite  uir- 
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gule  propter  ea  ratos;  multiplicabis  321  per  3,  et  per  8,  hoc  est  per  24;  et  hoc  est  fa- 
cere caratos  de  bizantiis  32l;  ct  d illides  per  {-—-J-J;  et  sic  intelligas  de  reliquis:  et 
nos  in  sequentibus  singula  singulariter  explanabimus. 

De  marclut  argenti. 

Si  marra  argenti,  hoc  est  uncie  8,  uendatur  pro  libris  s;  ct  queratur  quantum  ua- 
leant  uncie  2:  describe  in  questione  uncias  sub  unciis,  scilicet  2 sub  8,  ut  hic  osten- 
ditur, et  multiplicabis  2 per  s,  que  sunt  ex  aduerso,  erunt  io;  que  diuides  per  8,  exibit 
libre  Ji,  boc  est  soldi  25,  ut  in  questione  ostenditur:  uel  aliter,  quia  uncie  2 sunt  { 
pars  unius  marce ; scilicet  de  unciis  8 accipe  { pretii  marce,  uidelieet  dc  libris  3, 
erunt  soldi  25,  ut  prodiximus. 

De  eodem . 

Et  si  eadem  ratione  quereres,  quantum  argentum  habueris  pro  libris  2 , describes 
pretium  sub  pretio,  uidelieet  2 sub  s;  et  multiplicabis  2 per  8,  erunt  16;  cl  diuides 
per  5,  exibunt  uncie  J 3,  hoc  est  uncie  3,  ct  denarii  5 dc  cantera;  quia  eadem  est  uncia 
marce  ct  libra. 

Item  niarca  pro  libris  4,  et  soldis  13,  hoc  est  pro  libris  4;  quantum  ualcnt  uncie 
~ 3 : describe  questionem,  ut  hic  ostenditur,  ct  multiplica  * 3 per  4 , et  diuides  per 
8,  hoc  est  15  per  03,  que  faciunt  1305;  et  diuide  per  sed  ut  habeas  12  post  20 

iu  uirgula,  comisec  {,  que  est  in  uirgula  cum  J,  ct  habebis  12;  ct  multiplica  1395  per 
3,  et  diuide  summam  per  , ct  pone  3 super  8,  ut  melius  meniorie  commenden- 

tur propter  probam,  exibunt  libre  j -7a-g-0  *• 

De  eodem. 

Item  marra  argenti  uenditur  pro  libris  4;  ct  queratur  quantum  ualeant  uncie 
5,  ct  denarii  11  dc  cantera,  hoc  est  uncie  5 : describe  questionem  sic;  cl  multipli- 

ca 4 per  suam  uirgulam  , erunt  denarii  1049  ; quos  pone  desuper  , et  multiplicabis 
uncias  3 per  25,  ct  addes  ll,  erunt  denarii  de  cantera  136;  ct  multiplicabis  136  per  1040, 
ct  diuides  per  s , et  per  omnes  ruptos  , ct  ordinabis  ~ in  capite  uirgulc  : ideo 
quia  numerus  qui  est  super  uacuum,  in  quo  debemus  ponere  summam,  est  numerus  li- 
brarum, exibunt  libre  iViVlVH  *• 

De  eodem. 

Si  niarca  argenti  uenditur  pro  libris  5,  et  soldis  7,  ct  denariis  9,  hoc  est  libris  3; 
et  queratur  quantum  ualcatil  uncie  3,  et  denarii  13  de  cantera,  ct  carrube  5,  hoc  est 
uncie  3;  describes  questionem,  ut  hic  cernitur;  et  multiplicabis  3 per  5, 
et  diuides  per  8,  exibunt  libre  * ^ *u  2. 

De  eodem. 

Item  niarca  uenditur  pro  libris  ~ } 5 ; ct  queratur  quantum  ualeaut  denarii  7 dc 
cantera,  ct  carruba  i,  hoc  est  unius  uncie,  describes  questionem  sic;  ct  multi- 
plicabis per  J | 5,  et  diuides  per  8,  exibunt  * * * a*0  unius  libre. 

Item  marce  J 7 pro  libris  j 31  ; quantum  ualent  ergo  marce  | 0:  describes  questio- 
nem sic;  et  multiplicabis  7 per  4,  et  addes  1,  erunt  20;  ct  multiplicabis  31  per  3,  et 
addes  1,  erunt  04;  et  0 per  5,  et  addes  2,  erunt  47;  ct  multiplicabis  47  per  04;  que 
per  4,  que  sunt  sub  29,  erunt  17572;  ct  diuides  per  20,  et  per  alios  ruptos,  scilicet  . per 
3,  et  per  3 , que  sunt  suh  uirgulis  : sed  quia  scimus  quod  summam  que  exierit  erit 
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•>11111111»  librarum;  ideo  quiu  Iim  iis,  iu  quo  debemus  e»  describere,  esi  sub  libris,  ui- 
delicet  sub  J 3t:  unde  oportet  lios  liabcre  in  rapite  uirgule  ut  habeamus  soldos,  ct 
denarios  post  libras.  Sed  qui»  ei  ^ non  luibemus  nisi  J,  scimus  quia  minuit  nobis  ex 
ipsa  J : et  quia  de  ^ non  habemus  nisi  scimus  quia  minuit  nobis  cx  ipsa  alia  J:  ergo 
minuit  nobis  ir»  inter  utramque;  quod  pones  super  2'j,  ct  multiplicabis  17072  per  1G,  et 
diuides  summam  per  ViV  bine  *°- 

De  ewietu. 

Jixm  si  eadem  ratione  quereres  quantum  argentum  quis  pro  libris  | 9 habuerit  ; 
describes  questionem  sic,  et  multiplicabis  47  per  tu;  que  per  3,  ct  diuides  per  reculam 
tle  yt;  que  per  J— £ , et  per  alios  ruptos,  uideliret  per  4,  et  per  5 tantum  relinques 
quod  non  multiplicabis  47,  nec  diuides  per  47:  ergo  multiplicabis  tantum  29  per  3,  que 
sunt  sub  uirgula  post  31,  erunt  87;  que  diuides  per  et  per  ~,  quod  remanet  de  regula 
94,  hoc  est  per  'J.  Sed  scimus  quia  hoc  quod  exierit  cx  diuisioiic  erit  summa  marcamra; 
ideo  quia  locus,  in  quo  eam  ponere  debemus,  est  sub  marcis,  ] uidclicel  sub  i 7:  unde 
oportet  nos  liabcre  in  capite  uirgulc  ±-y  propter  uncias,  et  denaiios,  et  carmhas, 
ex  quibus  habemus  in  diuisioiic  ergo  minuit  nobis  A-|,  hoc  est  30,  per  que  debemus 

multiplicare  87,  ut  haberemus  iu  diuisioiic.  Sed  quia  in  p rescripta  diuisioiic  rupti 

sunt  tantum  cx  partibus  marce,  uidclicet  J-J,  non  oportet  aliud,  nisi  ut  diuidantur  87 
per  J-J,  exibunt  marce  f-J  2,  hoc  est  marce  2,  et  uncia  1,  et  denarii  10  dc  canter». 

De  uncia  auri  pisana. 

Si  uncia  pisana  auri  uel  tarcuorum,  que  denarios  25  dc  caritera  ponderat,  ucndulur 
pro  libris  4;  et  queratur  quantum  ualeant  denarii  17  dc  eantera  eiusdem  auri  : de- 
scribes in  questione  17  sub  25  ; ideo  quia  sunt  unius  generis,  uidclicet  auri,  et  unius 
ponderis  , scilicet  denariorum  ; et  multiplicabis  libras  4 per  17;  quia  sunt  ex  aduerso, 
erunt  libro  os:  multiplica  fis  per  48,  que  minuunt  nobis  de  ; ideo  quia  nou  ha- 
bemus ex  ipsa  nisi  lautum  ct  diuides  summam  per  exibunt  libre  * t, 

ut  in  hac  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

Item  eadem  uncia  uenditur  pro  libris  ^4;  et  queritur  quantum  ualent  denarii  9, 
et  carruhbc  3,  boc  est  denarii  | 9 : descrilic  questionem,  et  multiplica  ~ 4 per  | 9,  et 
diuides  per  23,  hoc  est  multiplica  83  per  53,  erunt  4897;  que  diuides  per  25,  et  per  ruptos, 
hoc  est  per  6,  et  per  20:  sed  ut  habeas  in  uirgula,  multiplica  4897  per  2,  que  mi- 

nuunt nobis  dc  ^ ; ideo  quia  nos  luibemus  i ex  ipsa  diuisioiic,  erunt  0794;  que  diuides 
per  a s iVsV  ex^)‘l  libra  * \ 4;  1,  boc  est  soldi  32,  et  denarii  7,  ut  in  questione 

ostenditur. 

Item  eadem  uncia  uenditur  pro  libris  4;  quantum  ualent  ergo  denarii  11,  et 
carrubbe  4,  ct  grana  3,  hoc  est  denarii  11 : describes  questionem,  ut  hic  ostenditur, 

et  multiplicabis  ^-^4  per  f-Jll,  et  diuides  per  23,  exibunt  libre  ut 

in  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

liem  eadem  uncia  uenditur  pro  libris  y 4 ; et  queratur  quantum  ualent  uncie  13, 
et  denarii  44,  ct  carrubbe  5,  et  grana  3,  hoc  est  uncie  f-f  - **  43:  quia  queritur  in  hac 
pretium  unciarum,  debemus  describere  4 pro  uiicca  uenditionis,  ut  liie  ostenditur;  et 
multiplicabis  J 4 per  {-J-J-f  ,3»  cl  <bu*lles  per  *»  exibunt  libre  j— $s. 
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Ileui  uncia  ucuditur  pro  libris  ^ 4;  et  queratur  quantum  quis  pro  libris  3 cx  ipsa 
uncia  habuerit  : describes  questionem  sic , ct  multiplicabis  3 per  25,  erunt  75  ; que 
ditiides  per  ^ 4,  hoc  est  multiplicabis  75  per  20  de  tlirgula,  que  faciunt  2500 ; ct  di- 
tiidcs  per  »9,  exibunt  denarii  de  cantera  16;  de  quibus  ££,  si  carrubbas  facere  uolueris, 
multiplica  76  per  numerum  carrubbarum  unius  denarii,  scilicet  per  c,  erunt  456;  que 
diuide  per  89,  exibunt  carrubbe  5.  Nam  si  secundum  maiorem  magisterium  hoc  facere 
uolueris,  multiplica  1500  per  6 propter  carrubbas;  que  per  4 propter  grana,  erunt  3GQ0(i; 
que  diuide  per  exibunt  denarii  dc  cantem  16,  ut  iu  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

Nam  si  eadem  ratione  quereres  quantum  pro  soldis  3 habueris,  fac  soldos  de 
libris  ^ 4,  erunt  soldi  89;  sub  quihus  pone  soldos  3 iu  questione;  et  multiplicabis  3 
per  23,  erunt  75;  que  multiplicabis  per  24  ut  habeas  carrubbas,  ct  grana  in  uirgula; 
et  diuides  summam  per  exibunt  j-—,  hoc  est  carrubbe  5 ct  unius  grani,  ut 

in  questione  ostenditur. 

Qvidam  uoluit  emere  aigcntum  commixtum  cum  stagno,  quod  uulgaritcr  argentum  fal- 
sum appellatur.  Quod  cum  nesciret  , quantum  argentum  purum  esset  in  libris  illius 
commixti  argenti,  cepit  ex  eo  granulum  unum,  cuius  pondus  fuit  carrubbe  5,ct  grana  J t, 
hoc  est  carrubbe  J 5;  et  posuit  super  ignem,  ut  a stagno  purgaretur  aigcntum:  et  cum 
hoc  factum  esset,  inucnit  ibi  cx  argento  puro  carrubas  2,  ct  grana  \ 2,  hoc  est  car- 
ruhhas  J 2 ; queritur  quantum  argentum  purum  erat  in  libris  illius  comixti  argenti. 
Primum  quidem  notandum  est,  quia  cum  carrubbe  | 5 sunt  ex  eodem  pondere  cum  car- 
rubbis  J 2 ; ergo  sicut  in  carrubhis  | 5 illius  comixti  argenti  sunt  carrubbe  \ 2 puri 
argenti,  ita  in  denariis  [ 5 commixti  argenti,  erunt  denarii  Js  puri.  Et  in  uncis  Js 
commixti,  erunt  uncic  1 1 puri:  similiter  et  in  libris  J5  commixti  argenti  erunt  libre 
jj  2 puri  argenti.  Quare  cum  in  hac  questione  queratur  de  libris,  hoc  est  dc  unciis  J2, 
pones  in  questione  quod  in  unciis  | 5 commixti  urgenti  sint  uncic  | 2 puri:  deinde  de- 
scribes uncias  12  sub  unciis  J 5,  hoc  est  commixtum  argentum  sub  commixto,  ut  hic 
ostenditur;  et  multiplicabis  J-2  per  12,  ct  diuide  per  £5;  et  cui  tabis  hoc,  quod  inde 
cuitnri  poteris,  exibunt  uncic  { 5;  et  tantum  argentum  purum  fuit  in  suprascripta  libra. 
Kt  scias  quia  per  hanc  materiam  potes  cognoscere  quantum  argentum  purum  fuerit 
in  qualibet  quantitate  cuiuslibet  bolsonalie;  cum  sciucris  quantum  argentum  fuerit  in 
sedo  eiusdem  bolsonalie,  uel  per  unciam,  uel  in  libris,  uel  in  alia  qualibet  quantitate. | 
Incipit  pars  tertia  octaui  capituli  de  uenditione  cannarum , 
et  primum  de  canna  pisana. 

Canna  pisana  est  palmorum  10,  uel  brachiorum  4:  canna  autem  lunuc,  ut  dictum  esi, 
palmorum  9.  Canna  itaque  prouincie , et  sicilie  , et  stirie,  et  constantinopolis  suut 
unius  mensure,  scilicet  palmorum  8;  et  nos  prius  de  uenditione  pisanc  cannc  dicamus. 

De  canna. 

Si  canna  pisana,  que  est  brachia  4 cuiuslibet  panni,  ucndulur  pro  soldis  7;  et  que- 
ratur quantum  ualct  brachium  1,  describe  questionem  ul  hic  ostenditur : multiplici 
ergo  7 per  l,  ct  diuide  per  4,  exibunt  soldi  Jl,  hoc  est  denarii  21.  Nam  si  quereres 
pretium  unius  palmi,  eadem  ratione  describe  in  questione  palmos  cannc,  uidelicct  10, 
sicuti  modo  descripsimus,  brachia  4 pro  canna;  et  hoc'  semper  debes  considerare,  ut 
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sicuti  scribes  in  questione  similem  mercem  sub  simili  merce  , sic  deseri  luis  similes 
mensuras  sub  simili  mensura,  et  simile  pondus  sub  simili  pondere  , hoc  est  cannas 
sub  cannis,  et  bracilia  sub  brachiis,  et  palmos  sub  [mimis,  et  cantaria  sub  caulariis, 
et  botulos  sub  Rotulis;  ct  sic  iutrlligas  de  ceteris. 

Item  canna  uenditur  pro  soldis  M,  ct  denariis  s,  hoc  est  soldis  ~ 46;  quantum  ualent 
ergo  brachia  3 : multiplicabis  4fi  per  12,  et  addes  5,  erunt  denarii  357;  quod  multipli- 
cabis per  3,  et  diuides  per  4,  et  per  12,  que  sunt  sub  uirgula,  hoc  est  per  exibunt 
soldi  34. 

De  cantem. 

Item  canna  uenditur  pro  libris  ’q  5;  ct  queratur  quantum  ualeant  brachia  |J|,  boc 
est  bnicbia  * 2 : describes  questionem  ut  hic  ostenditur;  et  multiplica  * 2 per  ^5,  et 
diuidc  per  4,  hoc  est  multiplicabis  it  per  roo,  erunt  1199;  que  diuides  per  4 ucuditimiis, 
ct  per  mjitos  duorum  reliquorum  numerorum,  scilicet  per  4,  et  per  20:  sed  cum  debeas 
habere  ■—  post  ~ sub  uirgula  diuisionis,  multiplicabis  11&9  per  3,  erunt  3597;  que  diuides 
per  {-~i,  exibunt  libre  * ■*■**  3. 

De  eodem . 

Item  eadem  emina  uenditur  pro  libris  -h  ^ s;  et  queratur  quantum  ualeant  brachia 
J [ 3,  lioc  est  bracilia  J3:  dcsml>cs  questionem,  et  multiplicabis  5 per  suam  uirgiilam , 
erunt  1315.  Item  multiplicabis  3 per  suam  uirgulam,  erunt  27;  que  multiplicabis  per 

1313,  et  diuides  per  uenditionem,  uidclicct  per  4,  ct  per  omnes  ruptos,  exibunt  libre 
ii  a 12  . 

1 a u":»  ** 

Item  canna  uenditur  pro  libris  5;  et  queratur  quantum  ualeaut  «•anne  11,  et 
braebin  J ‘.3,  lioc  est  catine  J-f  II:  et  ut  dicamus  pnlcrins  , describemus  cannas  ll; 
quia  in  liac  questione  queritur  pretium  cannarum;  ucl  dc  ipsis  cannis  facies  brachia, 
uel  dc  brachiis  4 facies  unam  cannam  l.  In  lote  autem  describamus  hrarltia  4 pro 
ueuditione  cunne,  ut  hic  ostenditur;  et  de  cannis  11,  ct  brachiis  J±3  facies  brachia; 
cruutquc  brachia  £ 47;  que  pones  in  questione  sub  brachiis  4;  ct  multiplicabis  £ 47  per 
'tVrA  8»  ct  l)cr  4»  exibunt  libre  * | t".  .*0  63,  ut  ili  questione  ostenditur. 

De.  canna  /anne. 

Item  « anna  iauue,  que  est  palmi  9,  uenditur  pro  soldis  ll,  et  denariis  0,  hoc  est  soldis 
J It;  et  queratur  quantum  ualeant  palmi  | 2:  describes  questionem,  ut  hic  ostenditur, 
ct  multiplicabis  | 2 per  { ll,  que  sunt  cx  aduerso,  et  diuides  pero,  exibunt  soldi  3. 
Ft  scias  quia  quot  soldos  ualct  canna  ipsa,  tot  denarios  cum  totidem  tertiis  ualct  palmus. 

De  canna  prouincie. 

Canna  prouincie,  que  est  palmi  x,  uenditur  pro  libris  -j^-^3;ct  queratur  quantum 
ualeant  palmi  -J  ■£  3 : describes  questionem,  ct  multi pli«abis  J f 3 per  3,  et  diuides 
per  8,  ordinans  ~ .*■  in  capite  ttirglile  diuisionis:  ideo  quia  locus,  in  quo  ponenda  est 
summa,  est  sub  libris,  scilicet  sub  “-5^3,  exibunt  libre  { * ] ^ * *q  l . Ft  scias  quia  quot 
soldos  iialucrit  ipsa  canna,  tot  denarius  cum  totidem  modus  denariis  ualebit  palmus. 
Verbi  gratia:  cum  carina  ualct  soldas  14,  palmus  ualct  denarios  14  cum  totidem  ohulis, 
lioc  est  denarios  21. 

De  canna  Sicilie. 

Canna  Sicilie, cuius  longitudo  est  palmi  8,  uenditur  pro  tarenis  in;  ct  queratur  quantum 
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ualeant  palmi  2:  describe  questionem,  ut  hic  ostenditur,  et  multiplicabis  2 per  19,  erunt 
38 ; que  diuides  per  8,  exibunt  tareni  \ 4.  Vel  aiiter:  quia  palmi  2 sunt  quarta  pars 
unius  canne,  scilicet  de  palmis  8 accipe  quartum  de  tarenis  19,  exibunt  tareni  J 4,  ut 
prediximus. 

De  eodem. 

H visura  eadem  canna  uenditur  pro  tarenis  23,  et  granis  7,  hoc  est  pro  tarenis  ~ 23; 
et  queratur  quantum  ualeant  palmi  | 3:  describes  questionem,  et  multiplicabis  * 3 per 
— 23,  et  diuides  summam  per  8,  exibunt  tareni  10,  boc  est  tareni  10,  et  grana  ‘-J4. 

De  eodem. 

Item  eadem  canna  uenditur  pro  tarenis  J-  25;  et  queratur  quantum  ualeant  canne  9, 
et  palmi  J S,  hoc  est  canne  J-|  9 : describe  questionem  sic,  et  multiplica  25  per  suam 
ungulam,  erunt  161;  et  0 per  suam  uirgulam,  erunt  309:  deinde  multiplica  191  per  309, 
erunt  31209;  que  diuide  jK*r  1,  et  per  ruptos,  hoc  est  per  -*■ -*  j-  . Sed  quia  locus,  iri 
quo  ponenda  est  summa  diuisionis,  est  sub  tarenis,  uidclicet  { 25,  debemus  habere  ~ 
in  capite  uirgule  propter  grana;  quod  ~ non  possumus  in  prescripta  diuisionc  habere, 
scilicet  in  5t7>  ideo  | quia  minuit  nobis  \ ex  ipsa  unde  describe  in  questione  5 super 
l,  ut  melius  habeatur  memoric  cura  probaucris;  ct  multiplicabis  31909  per  5,  et  diuide 
per  exibunt  tareni  } j jj  143,  hoc  tareni  243,  et  grana  16. 

De  cantui  pariti. 

Cuma  garbi,  que  est  similiter  palmi  8,  uenditur  pro  bizantiis  4,  et  miliarensibus  7, 
hoc  est  pro  bizantiis  ~ 4;  et  queratur  quantum  ualeant  palmi  J 2:  describes  questio- 
nem sic,  ct  multiplicabis  { 2 per  ~ 4,  et  diuides  per  8,  exibunt  bizantii  *9  1,  ut  in 
questione  ostenditur,  hoc  est  bizuiilius  1,  et  miliarenses  J-J  3. 

De  eodem. 

Item  eadem  canna  uenditur  pro  bizantiis  | 5;  et  queratur  quantnm  ualeant  canne 
A 11  : describe  questionem  sic,  et  multiplica  5 per  4,  et  adde  3,  erant  23,  que  pone  super 
J 5;  et  multiplicabis  iterum  ii  per  suam  uirgulam,  erunt  23;  et  multiplicabis  23  per  23, 
erunt  329;  que  diuide  perruptos,  uidclicet  per  hoc  est  per  h,  et  per  1;  cuius  d iuisio 
cum  nichil  operetur,  computanda  non  est,  exibunt  bizantii  J 66  : de  <pia  J,  si  miliarenses 
facere  uis,  multiplica  l,  quod  est  super  8,  per  10;  ideo  quia  bizanlius  1 est  miliarenses 
io,  erunt  10;  que  diuide  per  8,  exibit  miliarensis  J 1:  uel  aliter;  quia  locus,  in  quo  po- 
lienda est  summa,  est  sub  bizantiis  garbi,  oportet  nos  habere  ^ in  capite  uirgule  pro- 
pter miliarenses  : quare  multiplica  529  per  10,  hoc  est  quod  ante  pones  cis  0,  erunt 
5290; que  diuide  per  exibunt  bizantii  J-~  6,  ut  superius,  ut  ita  iu  questione  demonstra- 
tur. Kt  secundum  hcc  que  diximus  de  canna  garbi  potes  intelligere  de  omnibus  rebus, 
que  in  eadem  regione  ucnduutur  per  eosdem  bizafitios.  # 

De  eodem. 

Item  eadem  canna  uenditur  pro  bizantiis  4,  et  karatis  13,  hoc  est  pro  bizantiis  4; 
et  queratur  quantum  ualeant  canne  7,  et  palmi  3,  hoc  est  canne  J 7 : describe  que- 
stionem sic,  ct  multiplica  ±-j4  P®r  ?“*  ct  diuides  per  1,  exibunt  bizantii  Jfj33. 

De  balla  fustaneorum. 

rUlla  fustaneorum,  que  est  petiarum  40,  uenditur  pro  libris  37;  et  queratur  quantum 
ualeat  petia  una  : describe  questionem  sic,  et  multiplica  1 per  37,  erunt  37;  que  diuide 
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per  regulam  de  40,  scilicet  per  uel  per  J-~;  quod  est  melius  hic;  ideo  quia  locus, 
in  quo  ponenda  est  summa,  est  sub  libris,  uideliret  sub  3?,  exibunt  hoc  est  soldi 
J is:  et  ex  hoc  quidem  manifestum  est,  quod  quot  libre  fuerint  in  medietate  pretii  balle, 
tot  soldus  ualet  petia  una. 

Item  balla  uenditur  pro  libris  ^ 3s;  et  queratur  quantum  ualeant  petia  3:  describe 
questionem  sic,  et  multiplica  38  per  suam  uirgulam,  erunt  7S9;  que  multiplica  per  3, 
que  sunt  eis  ex  aduerso,  erunt  2307;  que  diuide  per  regulam  dc  40,  et  per  to,  que  sunt 
sub  uirgulu,  hoc  est  . Sed  prius  multiplica  1307  per  9,  que  minuunt  nobis  de 

quam  debemus  habere  in  uirgula  post  10,  erunt  0921;  que  diuide  per  t+  ,*j  »*  exibunt 
libre  ^Vli  *• 

De  torsello. 

Si  .tomcollus,  qui  est  canne  eo  prouincie,  hoc  est  de  palmis  8,  uenditur  pro  libris  35; 
et  queratur  quantum  naleat  canna  una  : describe  questionem,  et  multiplica  l per  35, 
et  diuide  per  regulam  de  eo,  que  est  , uel  quod  est  melius  hic;  ideo  quia 
indigemus  habere  ^ in  capite  uirgule,  exibunt  hoc  est  soldi  11,  et  denarii  8.  Et 
ex  hoc  manifestum' est,  quod  quot  fuerint  libre  pretii  torscclli,  tot  tertias  unius  soldi 
ualet  canna  una.  1 

De  eodem. 

Item  si  eadem  ratione  queres  quantum  ualeat  palmus,  facies  de  palmo  partem  unitis 
canne,  eruntque  ± : describe  ergo  questionem  sic,  et  multiplica  l,  quod  est  super  8,  per 
35;  que  diuide  per  60,  et  per  s,  que  sunt  sub  uirgula,  coaptatis  ea  sic  * exibit 

hoc  est  denarii  J 17.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quia  quot  libras  ualet  tor- 
sccllus,  tot  ohulos  ualet  palmus. 

Item  torscellus  uenditur  pro  libris  £ 37;  et  queratur  quantum  ualcant  canne  9,  et 
palmi  i 3,  hoc  esi  canne  9 : describe  questionem  sic,  et  multiplicabis  J-J  » per  . 37, 
et  diuides  per  60,  exibunt  libre  * * 5,  ut  in  questione  ostenditur. 

De  societatibus . 

Qvamuis  in  decimo  huius  libri  capitulo,  qualiter  lucrum  enticarum  inter  socios  di- 
uidendum  sit,  debeamus  ostendere;  tamen  qualiter  hoc  idem,  secundum  suprascriptum 
negotiandi  modum,  fieri  debeat,  ad  presens  nolumus  demonstrare:  ut  boc  dupliciter  de- 
monstrato, promptiores  audientium  animos  reddat.  Prcpon imus  hoc  itaque  dc  (juodam,  qoi 
Imbuerit  iu  sua  licnlica  libras  152,  cum  quibus  lucratus  fuit  libras  56;  et  queritur  quot 
ex  ipso  lucro  unicuique  sociorum  suorum  per  libram  reddere  debeat.  Trimum  quidem, 
secundum  pisauam  consuetudinem,  de  suprascripto  lucro  quartam  partem  debemus  auferre; 
cnm  ipsa  sit  tractatoris,  remanent  libre  41.  Quare  describe  in  questione,  quod  libre  151 
capitalis  lucrate  fuerunt  libras  4i;  et  pones  1 , videlicet  libras  sub  151  , ut  in  hac 
questioue  demonstratur;  et  multiplicabis  numeros,  qui  sunt  ex  aduerso,  scilicet  1 per 
4i,  erunt  42,  que  debes  diuidere  per  regulam  de  152,  que  cst<|  sed  ut  habeas  ~-ty 
in  rapite  uirgule,  multiplica  summam,  scilicet  42  per  30  propter  trigesimam,  que  mi- 
nuit nobis  de  ipso  erunt  neo;  que  diuide  per  xTTTTt*  exibunt  boc  est 

soldi  5,  et  denarii  c,  ct  fere  tertiam  unius  denarii  partem:  uel  aliter  secundum  uul- 
garem  modum:  reperta  regula  de  151,  que  est  diuides  lucrum,  uidelicct  libras  42  per 
8,  exibunt  libre  5,  et  soldi  5,  qui  sunt  soldi  105 ; (pios  diuide  per  19,  exibunt  soldi  5, 
et  denarii  ^ c,  ut  prediximus.  Nam  si  suprascripta  ratione  inuenire  uolueris  quod  eucncrit 
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de  ipso  lucro  ei,  qui  libras  (3  in  ipsa  habuerit,  criticum  sic  facies:  multiplica  13  per 
portionem  lucri  unius  libre,  scilicet  per  soldos  5,  ct  denarias  ~ 6;  que  multiplicatio 
secundum  uulgarem  modum  sic  lit:  multiplica  primum  13  per  soldos  5,  erunt  soldi  as; 
cum  quibus  adde  multiplicationem  de  denariis  6 in  13,  hoc  est  soldos  6,  et  denarios  0, 
erunt  libre  3,  et  soldi  it»  et  denarii  0.  Cum  quibus. iterum  adde  multiplicationem  de 
in  13,  hoc  est  denarios  ~ 4,  erunt  libre  3,  et  soldi  il,  et  denarii  Ti 

UEruni  si  hoc  idem  secundum  artem  reperi re  desideras,  describes  questionem,  ut  hic 
ostenditur ; et  multiplica  13  per  42,  que  sunt  ex  aduerso,  erunt  546;  que  diuidc  per 
Sed  ut  haheas  ■”  in  capite  uirgule,  multiplica  546  per  30,  et  diuide»  summam 
per  *3  *Q,  exibunt  libre  3,  ut  superius  per  uulgarem  moduin  inueuimus. 

De  eodem. 

Item  quidam  habuit  in  hentica  libras  | 453,  cum  quibus  lucratus  fuit  ultra  suum 
quartum  proficuum,  libras  63;  «pientur  quid  per  libram  unicuique  sociorum  suorum 
reddere  debeat  : describe  questionem,  et  multiplica  i per  |A  63,  et  diuidc  per  1 153, 
hoc  est  multiplica  bis  1 per  1271,  que  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  post  253,  erunt  2542; 
que  diuide  per  50,  ct  per  20  : tamen  multiplica  prius  2542  per  4,  ut  habeas  ~ post 
— in  diuisione,  exibunt  |V>V ieV»  l*oc  esl  so^*  5»  el  panim  minus  de  J unius  denarii. 

De  eodem. 

Et  si  hoc  quod  accidit  de  suprascripto  proficuo  cuidam,  qui  in  suprascripta  hentica 
habuerit  bizautios  -tV  /Q-  13,  scire  uolucris;  describe  questionem,  et  multiplicabis  libras 
13  per  suam  uirgulara,  erunt  3209;  que  multiplicabis  per  1271;  que  per  2,  que  sunt  sub 
uirgula;  et  diuidc  summam  per  507,  et  per  omnes  ruptos  reliquorum  duorum  nume- 
rorum: tamen  cuilnbis  inde  quod  non  multiplicabis  per  2,  ut  non  diuidas  per  2,  que 
sunt  in  regula  de  20,  exibunt  libre  IhmTtWWVt*  3* 

De  eodem. 

Item  quidam  habuit  in  hentica  libras  EJ  7|3>  cum  quibus  lucratus  fuit  ultra  suum 
quartum  proficuum  libras  -J-  **  217;  et  queratur  iterum  quid  dc  ipso  lucro  per  unam- 
quamque libram  contigerit  : describe  questionem,  et  multiplica  1 per  52231 ; que  per 
20,  que  sunt  sub  uirgula  post  713;  et  diuidc  summam  per  regulam  de  14271,  que  est 
, et  per  12,  ct  per  20,  que  sunt  sub  uirgula  lucri,  exibunt  ^ hoc 

est  soldi  6,  et  fere  denarii  |i:  et  sic  poteris  facere  de  quolibet  lucro,  siue  ta  ren  orum 
sit,  siue  quorumlibet  bizantiorum.  Etiam  ct  si  proponeretur  quidam  habuisse  de  quantis- 
libcl  bizantus  libras  quantaslibet  denariorum,  uel  econtra;  ct  quercret  quot  ex  denariis 
cadit  unicuique  bizantio. 

Incipit  par v quarta  octaui  capituli  in  reuersione  unius  generis 
ad  Dotu /os  alterius. 

Si  uis  scire  de  quotuis  Rotulis  plsani  (-antarii,  quot  libre  subtiles  sint,  ut  dicamus 
de  Rotulo  .1.;  adiscas  prius  ex  cis,  in  qua  proportione  sint:  sunt  enim  in  tali  propor- 
tione, uidclicet  quot  Rotuli  100,  scilicet  cantarii,  sunt  libre  158:  unde  describe  in  que- 
stione Rotulos  100  pro  uenditionc,  et  libras  tat  pro  pretio,  ct  Rotulum  l,  de  qno  uis 
facere  libras,  describes  sub  Rotulis,  uidelicet  sub  100,  ut  in  hac  questione  ostenditur; 
et  multiplica  1 per  tu,  ct  diuide  per  joo,  hoc  est  triplum  de  1 58,  diuide  per  triplum 
de  100;  et  hoc  facies  ut  habeas  ---  in  capite  uirge  propter  uncias,  exibit  libra  * [ ^ t, 
hoc  est  libra  1,  et  uncic  7 minus  /j . 
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Ve  reuersione  libre  pisane  in  parte. r unius  Rutuli. 

Rvrsum  si  de  libra  una  partes  unitis  Rotuli  facere  nolueris;  describes  < sub  iss,.  ut 
in  liac  alia  questione  describitur,  et  multiplicabis  i per  ioo,  emiit  f oo ; erae  diuides 
per  iss,  erunt  ||  unius  Rotuli  : de  quibus  si  unceas  Rotuli  facere  nolueris,  multiplica 
50  per  unceas  unius  Rotuli,  uidelicct  per  12;  quia  sicut  libra  est  unde  12,  ita  Rotulus 
est  uncic  12  tantum  sunt  maiores,  e nuit  eoo;  que  diuidc  per  70,  exibunt  unde  ~ 7 de 
Rotulis. 

Item  si  de  Rotulis  j87  libras  facere  uolueris;  describe  itaque  Rotulos  sub  Rotulis, 
hoc  est  * 87  sub  100,  et  multiplica  87  per  4,  et  adde  a,  erunt  351;  que  multiplica  per 
158,  erunt  55438;  que  diuides  per  100,  et  per  4,  hoc  est  per  \ uel  | ut  liaiieas  ^ 

in  tlirgtila  diuisionis  propter  unceas  , multiplica  5545»  per  3,  et  diuides  per  Yo~i«~?x* 
exibunt  libre  ■*— y-,7;  138,  ut  in  questione  ostenditur. 

Ve  libris  tu/  Rotulus. 

Item  si  de  libris  | 748  Rotulos  facere  uolueris;  describes  libras  sub  libris,  hoc  est 
J 748  sub  158,  et  multiplica  \ 7*8  per  ioo,  et  diuidc  per  158,  tantum  multiplica  summam 
dictam  per  3 . ut  habeas  ^ in  uirgula  diuisionis  propter  unceas  , exibunt  Rotuli 
' :Vri473»  ut  questiouc  ostenditur.  • 

Item  si  dc  Rotulis  43  de  cantare  messane  libras  pisanas  facere  uolueris , addiscas 
prius  in  qua  portione  sunt  Rotuli  messane  ad  libras  pisanas.  Sunt  enim  in  tali  propor- 
tione ut  credo,  quod  Rotulus  1 messane  est  libro  { 2 pisane;  ergo  quattuor  Rotuli  mes- 
sane  sunt  libre  9 pisane  ; deinde  describe  questionem  ut  liic  ostenditur,  et  multiplica 
9 per  43,  que  sunt  ex  aduerso,  et  diuide  per  4,  exibunt  libre. 

Ve  libris  pisatus  ad  Rotulus  messane. 

Item  si  econtra  de  libris  £90  Rotulos  messane  facere  uolueris ; describes  libras  sub 
libris,  uidelicet  J 96  sub  9,  ut  in  hac  alia  cernitur  descriptione,  et  multiplica  J 96  per 
4,  que  sunt  ex  aduerso,  et  diuidc  per  9,  exibunt  Rotuli  43:  ct  sic  poteris  de  omnibus 
similibus  facere. 

Ve  Rotulis  gerouinis  ad  for  furinas. 

Rvrsum  si  apud  Alexandriani  de  Rotulis  347  Gerouinis,  Rotulos  forforinos  facere  uo- 
lueris; addiscas  prius,  in  qua  proportione  sunt  Rotuli  Gcrouini  ad  Rotulos  forforinos. 
Sunt  enim  in  tali  proportione,  quod  Rotulus  1 Gerouinus  est  Rotulus  J 2 forforinus:  ergo 
Rotuli  g Gcrouini  sunt  Rotuli  113  forforini;  et  s.ic  eos  describes  in  questione;  et  pones 
Rotulos  347  Gerouinus  sub  Rotulis  o Gerouinis,  ut  liic  ostenditur;  et  multiplica  13  per 
347  , et  diuide  per  G , exibunt  Rotuli  forforini  | 751,  ut  iu  questione  ostenditur.  Hoc 
autem  cantari»  7 forforini,  ct  de  Rotulis  51  et  unciis  10;  quia  Rotulus  forforinus  est 
uncie  12,  quarum  unaqueque  ponderat  miliarenses  12  dc  Alcxandria  ; ct  unusquisque 
Rotulus  Gerouinus  est  similiter  uncie  12,  quarum  unaqueque  ponderat  miliarenses  20 
ex  dictis  miliarensibus;  qui  miliarenses  ponderant  karattw  6,  qui  karatus  ponderat  abbas 
3,  scilicet  grana. 

De  furfuris  ird  Gerouinus, 

Item  si  de  Rotulis  forforinis  453  Rotulos  Gerouinos  facere  uolueris ; describes  fur- 
furiuos  sub  furforinis,  hoc  est  453  sub  13;  ct  multiplica  q per  453,  que  sunt  ex  aduerso, 
et  diuide  per  13,  exibunt  Rotuli  £ 209,  ut  in  hac  descriptione  ostenditur. 
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Rvrsum  si  dc  Rotulis  Gcrouinis  { £ J-  23  forforinos  facere  uolueris;  describo  Gcrouinos 
sub  Gcrouinis,  hoc  est  { [ { 23  sub  6,  et  multiplica  23  per  suas  uirgulas,  erunt  1427; 
que  multiplica  per  13,  et  diuide  per  c,  et  per  ruptos:  tamen,  si  uls,  multiplica  summam 
per  2,  ut  habeas  ™ in  uirgula  propter  uncias,  et  miliarenses,  exibunt  Rotuli  For- 
forini  51,  hoc  est  Rotuli  51,  et  uncic  «,  et  miliarenses  | 4. 

De  forforinis  a Gcrouinis. 

I rerum  si  prescriptos  Rotulas  { { J 23  forforinos  fore  proposueris,  et  ex  eis  Rotulos 
Gerouinos  facere  uolueris  ; describes  j \ J 23  sub  13,  et  multiplica  numerum  ipsorum, 
scilicet  1427  per  6 , et  diuide  summam  per  13,  et  per  ruptos,  hoc  est  per  , ?!'{•  » ct 
habebis  propositumr  Tamen  si  uis  habere  miliarenses  post  unreas  in  uirgula,  multi- 
plica summam  per  2,  et  diuides  per  \ ) ct  que  super  12  cuenerint,  erunt  uncie; 

et  que  super  et  que  superuenerint,  erunt  miliarenses:  ideo  quia  uncic, ut  diximus, est 
miliarenses  26,  quorum  regula  est  f-£,  exibunt  Rotuli  J-J-n-HiO/  ut  m gestione  osten- 
ditur, hoc  est  Rotuli  io,  ct  uncie  n,  et  miliarenses  - is,  quia  multiplicanda  sunto,  que 
sunt  super  13  per  2,  que  sunt  post  13,  et  addendum  zephyro,  quod  est  super  2;  et  sic 
habentur  miliarenses  is,  ut  modo  diximus:  et  sic  secundum  proscriptam  materiam  poteris 
quoslibet  Rotulos,  ucl  rantaria  in  quilibet  («c)  Rotulis,  uel  cantarils  redigere,  si  habueris 
notitiam  proportionum  illorum,  hoc  est  qualiter  se  habeant  ad  inuiccm.  Et  hic  modus 
est  utilis  multum  in  lioucrotione  nauiura,  cum  honorentur  diuersls  mercibus,  que  habent 
modum  secundum  diuersij latera  ponderis,  ct  lcuitutcm  uel  gruuilalcin  illarum,  ut  naues, 
que  honerantur  in  garbo,  (pie  honerantur  ad  can luria  coriorum.  Vnde  cum  in  ijxsis  pon- 
derentur diucrse  merces  grauiores  ct  leuiores  quam  coria ; et  habeant  minorem  globum 
et  maiorem  : unde  ab  antiquis  talis  fuit  ordinatio  , quod  de  alume,  quod  ponunt  in 
fundo  nauis,  ponunt  duo  cantaria  pro  uuo  coriorum;  de  bcccunis  uero,  quia  sunt  le- 
niores coriis,  ponunt  duo  cantaria  pro  tribus;  de  coniliis,  uel  de  succaro,  ponunt  unum 
cantare  pro  duabus  de  coriis.  Similiter  naues,  que  honerantur  in  sicilia,  honerantur 
ad  pondus  colli;  qui  collus  potest  habere  in  se  Rotulos  100;  ct  ponunt  de  rame  tria 
cantaria  in  uno  collo;  de  cotone  ponunt  cantare  £ 1 in  collo:  et  naues  que  honerantur 
apud  alexandriam,  honerantur  asportatas  piperis,  que  sporta  ponitur  similiter  Rotulos 
100;  ad  quam  sportatam  reducuntur  merces  secundum  diuersitatem  illarum  ad  quasdam 
ordinationes,  quas  dicere  necessc  non  est;  quia  unusquisque,  cum  ei  necessarium  fuerit, 
poterit  inde  interrogare.  Nam  qualiter  lice  reductiones  ponderum,  secundum  diuersitatem 
mercium  proscriptarum,  per  promissam  doctrinam  liant,  quasdam  in  hoc- opere  positiones 
proponamus. 

De  colonis  reuersione  ad  collum  sicilie  carici  in  garbo. 

Si  quis  apud  siciliam  habeat  in  quadam  naui  honeratum  cantaria  u,  et  Rotulos  47 
colonis;  ct  uolucrit  eos  ad  colla  redigere;  quia  cantare  ~ 1 cotonls,  ut  diximus,  est  col- 
lum unum;  ergo  quattuor  cantaria  colonis  sunt  colla  3 ;-et  quattuor  Rotuli  colonis 
sunt  Rotuli  3 de  collo:  describes  in  questione  cantaria  ti,  et  Rotulos  47,  hoc  est  Ro- 
tulos  li47  sub  Rotulis  4 colonis;  et  multiplicabis  1247  per  3,  ct  diuides  per  4,  exibunt 
Rotuli  J 800  de  collo,  ut  in  descriptione  ostenditur,  hoc  autem  colla  8 et  Rotuli  f 00 
de  collo. 
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De  becunarum  redutiune  ad  cantaria  carici  in  garlto. 

Rvrsum  si  apud  bugcara  ucl  scptim  quis  in  quudara  naui  liabuerit  cantaria  beccuna- 
mm  31,  cl  botuli  (sic)  64;  ct  unlucrit  cus  redigere  ad  conorum  cantaria;  quia  cantaria 
duo  bcccuuarum,  nt  diximus,  sunt  cantaria  3 coriorum;  ergo  et  Botuli  i bcccunarum  sunt 
Botuli  3 coriorum.  Quare  describes  cantaria  ]|t  et  Rotuli  (sic)  o*,  hoc  est  Rotuli  3164  sub 
Rotulis  2 bcccunarum;  et  multiplicabis  3 per  3164,  que  sunt  ex  aduerso,  ct  diuides  per 
2,  exibunt  Rotuli  474«,  ut  in  descriptione  ostenditur,  hoc  est  cantaria  47,  et  Rotuli  46. 
Vel  aliter  «dde  medietatem  de  cuntariis  31,  et  Rotuli  64  super  eosdem  (jie)  cantaria  47;  et 
Rotuli  46  erunt  similiter  cantaria  47,  ct  Rotuli  4«,  ut  modo  iuuenimus:  ct  sic  poteris 
intelligerc  de  quibusliliet  similibus.  Vridc  nos  huic  octauo  capitulo  finem  imponimus, 
ut  ad  nonuin  facimus  transitionem. 

Incipit  capitulum  nonum  de  baractis  mercium  atque  earum  similium. 

Hoc  itaque  capitulum  in  tres  partes  diuiderc  decreui , ut  quicquid  lector  iu  hoc 
audire  desiderat,  citius  repe ri re  ualeat.  Quamm  prima  pars  est  dc  baractis  rerum  uc- 
nalium;  secunda  dc  emptione  holsotialie  secundum  modum  burdete;  tertia  de  regulis 
equorum  ordeum  comedentium  in  constitutis  diebus. 

/legula  uniuersalis  in  baractis  mercium  prinuim  de  pipere  ad  linum . 

Cvm  autem  uolueris  quamlibet  mercem  cum  qualibet  ulia  merce  cambiare,  hoc  est 
haractarc,  addiscas  pretium  uniuscuiusque  mere»;  quod  pretium  seni  per  debet  esse  unius 
monete.  Et  describas  illarum  mercium  Unam  in  capite  tabule,  et  pretium  illius  mer- 
cis scribas  in  tabula  retro  uersus  sinistra  in  eadem  lineatione,  siculi  iu  negotiationibus 
in  antecedenti  capitulo  describere  docuimus.  Deinde  sub  pretio  illius  mercis  in  aliam 
lineam  describes  pretium  alterius  mercis;  et  retro  describes  mercem  illius  pretii.  Et 
si  merces,  quam  aliam  mercem  harae  lare  uolueris,  fuerit  ex  superiori  merce  dc  prima 
uidelicct  descripta  iu  tabula,  pones  quantitatem  illius  mercis,  quam  habueris  sub  eadem 
merce.  Et  si  fuerit  cx  «lia  merce,  deseri bere  quantitatem  illius  super  ipsam  mercem, 
ut  sicuti  modo  diximus  describendum  esse  pretium  unius  mercis  sub  pretio  alterius, 
ita  describantur  similes  merces  sub  simili  merce.  Et  descriptis  itaque  ipsis  quinque 
numeris,  tuuc  ultimum  eorum  per  numerum  pretii  oppositis  multiplica;  cl  quot  inde 
pruuenerit,  in  alium  numerum  eidem  pretio  oppositum  ducere  studeas:  quorum  nume- 
rorum summam  per  reliquos  duos  numeros  diuidc,  cl  habebis  optatum.  Verbi  gratia 
brachia  20  panni  ualeant  libras  3 pisaninorum;  et  Rotuli  42  colonis  ualeant  5 similiter 
pisaninorum;  queritur  pro  brachiis  50  panni  quot  Rotuli  cotonis  habebuntur.  Pone 
itaque  brachia  20  in  tabula;  post  que  pone  libras  3,  scilicet  eorum  pretium,  sub  quibas 
pone  libras  5;  post  quas  5 pone  Rotulos  42;  deinde  brachia  50  pone  sub  brachiis  20,  et 
multiplica  50  per  3,  que  sunt  eis  ex  aduerso,  erunt  iso;  que  multiplica  per  42,  cum  sint 
ex  aduerso  eisdem  tribus;  ct  quot  prouenerit  diuide  per  reliquos  numerus,  scilicet  per 
20  et  per  5,  hoc  est  per  100,  ueuient  63;  et  tot  Rotuli  hombicis  habebuntur  pro  bra- 
chiis 50  panni.  Procedit  enim  bic  modus  ex  proportione,  quam  habet  prima  mercium 
ad  aliam;  quam  ostendam  esse  compositam  cx  duabus  proportionibus,  scilicet  ex  pro- 
portione, quam  habet  numerus  uenditionis  prime  mercis  ad  numerum  sui  pretii,  et  ex 
proportione,  quam  habet  numerus  pretii  alterius  mercis  ad  numerum  uenditionis  sue 
mercis,  hoc  est  quod  in  hac  questione  dico;  quod  proportio  brachiorum  panni  ad  Ro- 
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iulo*  colonis  componitur  ex  proportione,  quam  habet  20  ad  3,  et  5 ad  42:  nam  sicut  20 
est  ad  3,  ita  quincuplum  de  20  est  ad  quincuplum  de  3:  quincuplum  dico  propter  5, 
que  sunt  pretium  Rotulorum  42  prodictorum,  hoc  est  quod  brachia  ioo  ualent  libras 

15:  rursus  sicut  5 sunt  ad  42,  ita  triplum  de  5 sunt  ad  triplum  de  42:  triplum  dico 

propter  3,  que  sunt  pretium  dictorum  20  brachiorum,  hoc  est  quod  plus  45  habentur 
Rotuli  125  bombicis:  cl  quia  brachia  100  ualent  libras  15,  et  plus  15,  habentur  Rotuli 

125  : ergo  pro  brachiis  100  habentur  Rotuli  125;  et  sic  est  proportio  composita  prime 

mercis  ad  secundam  ex  duabus  proportionibus  predictis.  Et  quia  sicut  100  sunt  ad  126 
brachia  50  ad  cambium  quod  habentur  ad  Rotulos,  multiplicanda  sunt  50  per  126,  hoc 
est  50  per  3;  que  per  42,  ut  superius  fecimus;  ct  summa  multiplicationis  eorum  est  diui- 
denda  per  100,  per  20,  et  per  5,  exibunt  Rotuli  53,  quos  pone  super  Rotulos  42:  est 
enim  hec  talis  propositio  proportionum  ca  que  ostenditur  in  figura  cata,  scilicet  sectoris, 
per  quam  Tlioloineus  docuit  in  almagesti  reperire  demonstrationem  circulorum  a circulo 
recto,  et  mulla  atia;  et  Amctus  filius  ponat  decem  et  octo  combina  tulncs  ex  ca  in  libro, 
quem  de  proportionibus  composuit. 

liem  proponantur  Rotuli  63  bombicis  ad  baractanduiu  eum  pannis;  «piorum  proportio 
inucuics  per  supradictam  esse  composita  ex  proportione,  quam  habet  42  ad  5,  et  3 ad  20; 
que  proportio  est  de  126  ad  100,  hoc  est  quod  pro  rotulis  126  habentur  brachia  100  supra- 
scriptorum  pannorum:  «piare  multiplicanda  sunt  63  per  100,  et  diuidcnjda  per  120,  hoc 
est  multiplica  63  per  5,  que  sunt  eis  ex  aduerso;  «piorum  summam  duc  in  20,  que  sunt 
eisdem  5 tantum  ex  aduerso;  «piod  totum  diuide  per  reliquos  duas  numeros,  scilicet 
per  3,  ct  per  42,  ucnient  brachia  50,  que  pone  sub  brachiis  20. 

De  pipere  ad  ciminum. 

Centum  piperis  ualct  libras  13,  ct  cantare  cimini  ualcl  libras  3;  queritur  quot  Rotuli 
dmini  habebuntur  pro  libris  342:  descripta  questione  per  supradicta,  inuenies  numerum 
prime  mercis  esse  ad  numerum  secunde,  siemt  centuplum  trium  ad  centuplum  de  13: 
et  quia  est  sicut  totum  ad  totum,  ita  pars  ad  pariem  : erit  ergo  sicut  centesima  cen- 
tupli trium  ad  centesimam  centupli  de  13,  hoc  est  sicut  3 sunt  13,  ita  numerus  prime 
est  ad  numerum  secunde.  Et  ex  hoc  quidem  manifestum  est,  quod  quando  duarum 
mertium  diuisarum  numerus  uenditionis  est  idem,  tunc  est  sicut  numerus  pretii  secunde 
ad  numerum  pretii  prime;  ita  numerus  prime  mercis  est  ad  numerum  secunde.  Quare 
multiplicabis  342  in  hac  questione  per  13,  ct  diuidas  per  3,  exibunt  Rotuli  1482  cimini, 
quos  pone  in  questione  super  Rotulos  100  : uel  secundum  mixluin  huius  artis  multi- 
plicanda sunt  342  per  13,  que  sunt  cis  ex  aduerso;  «piod  totum  per  100  cimini;  quorum 
trium  multiplicatorum  numerorum  summa  est  per  3,  et  per  100  diuidenda.  Ynde  si 
relinquerentur  100  ab  utraque  parte,  remanebit  tantum  multiplicatio  de  342  in  13  diui- 
denda per  3,  ut  superius  operati  fuimus.  Et  si  de  Rotulis  34t  cimini  piperis  habere  uis, 
pone  342  super  100  cimini,  et  multiplica  ea  per  3;  quod  totum  per  100  piperis,  et  di- 
uides  summam,  per  100  cimini,  et  per  13:  tamen  cuita  100  ex  his,  hoc  est,  multiplica 
342  per  3,  et  diuide  per  13,  exibunt  piperis  libre  j|  7»,  «pios  pone  sub  libris  100  piperis. 

Rvrsum  cantare  Gcrouinum  Musticis  uenditur  alexandrie  berzi  — 23;  ct  «arica  piperis, 
qnc  est  Rotuli  500  forforini,  ualet  ibidem  berri  £ \ 51;  et  quidam  habet  Rotulos  \ 523 
piperis,  hoc  est  caricara  unam,  et  Rotulos  | 23  forforinos,  quos  ipse  uult  ba ructare  ad 
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masticem;  ct  quesierit  quot  Rotulas  Gerouinos  inde  de  ipso  pipere  habuerit ; describe 
questionem  sic,  et  multiplicabis  J 523  per  - \ 51;  que  per  100,  et  diuide  summam  eorum 
per  reliquas  du  »?  numeros,  scilicet  per  f;  *3,  et  per  500;  que  omnia  sic  fiunt.  Multi- 
plica bizautios  J3  per  suam  ungulam,  uidclicct  per  ii,  ct  adde  ii,  erunt  503;  et  mul- 
tiplica 523  per  suam  ungulum,  erunt  2618.  Item  51  per  suas  uirgulas,  erunt  1867,  que 
pone  super  5!  : deinde  multiplica  26ls  per  1807;  que  per  ioo;  que  per  ruptum  qui 
est  sub  uiigiila  de  23,  uidelicet  per  24,  ct  diuide  per  563,  ct  per  regulam  de  500,  ct 
per  ruptos,  qui  sunt  sub  uirgula  dc  513,  ct  de  51,  hoc  est  per  5,  et  per  4,  ct  per  9; 
et  euitahis  quod  multiplicabis  per  ioo,*  quod  diximus  in  multiplicatione;  nec  diuides 
per  ioo,  que  sunt  in  regula  dc  5i>o;  et  remanebit  5 de  ipsis  soo,  in  quibus  debemus 
diuidere.  Item  potes  adhuc  relinquere  | ex  diuisionc,  que  est  in  uirgula,  si  relinqueres 
totidem  dc  regula  de  14,  que  debes  multiplicare  : ergo  multiplicabis  icis  per  1867;  que 
|>er  8,  (pie  remanent  de  24,  et  diuides  summam  per  ^-2  exibunt  Rotuli  * \ ■*,  231, 

ut  in  questione  demonstratur. 

Qvod  si  per  pensam  13  probare  uolueris;  quia  multiplicasti  2618  per  1867;  que  per 
8 ; ideo  debes  accipere  pensam  de  2618  per  13,  hoc  est  quod  debes  diuidere  2018  per 
13;  et  sic  remanent  5;  que  multiplica  per  pensam  de  1867;  accepta  similiter  per  13,  qt»e 
est  8,  ct  erunt  40;  de  quo  accipe  pensam,  que  est  1;  quod  multiplica  per  8,  e/unt  8, 
que  scmerilur  pro  pensa  .summe  niultipliratiouis,  ut  uideus  si  pensa  exeuntis  summe 
diuisionis,  scilicet  de  r~»"sVr~A  *3I>  er*1  similiter  8,  tunc  erit  recta. 

De  pi/tere  ad  masticha. 

Irem  ?i  eadem  ratione  quis  querere!  quantum  piper  de  Rotulis  \ 523  Masticis  habuerit; 
describes  tri  questione  * 523  sub  uenditione  masticis,  scilicet  sub  100,  ut  iu  hac  alia 
demonstratione  describitur;  et  reperies  omnes  numeros,  sicuti  superius  fecisti  in  pro- 
cedenti questione:  ct  multiplicabis  2018  por  563;  que  per  500,  ct  summam  eorum  multi- 
plica per  ruptos,  qui  sunt  cum  51,  scilicet  per  4,  et  per  9,  hoc  est  per  35;  ct  summam 
diuide  per  too,  ct  per  1S67,  et  per  ruptos,  qui  sunt  post  523,  et  post  13,  hoc  est  |»cr 
5 ct  per  24.  Nam  si  cuilare  | uolueris  hoc  quod  inde  cuitarc  poteris,  relinquet  qnod  non 
multiplices  per  soo.  Nam  diuides  per  100  supradictos,  nec  per  5,  que  sunt  sub  uirgulu 
post  523,  relinques  adhuc  quod  non  multiplicabis  per  2,  que  sunt  in  regula  dc  4,  que 
sunt  sub  uirgula  post  si;  ct  non  diuides  per  2,  que  sunt  in  regula  dc  24;  ct  semabis 
12,  que  remanent  de  ipsis  24  ad  ponenda  ea  in  capite  uirgule  propter  uncias:  ergo  mul- 
tiplicabis 2619  per  563;  que  per  2,  que  remanent  dc  4,  que  sunt  post  51  sub  uirgula;  que 
per  9,  que  sunt  sub  uirgula  post  eadem  51;  eritque  multiplicatio  eorum  iu  summa 
26530812;  que  diuide  per  1867,  ct  per  2,  que  remanserunt  de  24,  exibunt  Rotuli  ■£££  ± ns4 
piperis,  hoc  est  caricc  2,  el  Rotuli  is4,  ct  uncie  2 : ct  est  pensa  istius  questionis  9 
per  13,  que  reperitur  secundum  proscriptum  modum. 

De  pipere  ad  zaframim. 

hem  si  proponatur,  quod  Rotuli  7 piperis  ualeant  herzi  4,  ct  libro  9 znflaraui  ua- 
lent  berzi  |l;  et  queratur  quantum  zalfranuin  quis  dc  Rotulis  23  piperis  habuerit;  de- 
scribe questionem  secundum  suprascriptum  modum,  et  multiplicabis  23  per  4,  quia  sunt 
eis  ex  aduerso;  *|Uod  totum  multiplica  per  9,  cum  9 sint  eisdem  4 ex  aduerso  ; uei 
possumus  hoc  alio  modo  demonstrare,  per  quem  modum  amplius  poteris  cognoscere  quos 
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Ires  numeras  multiplicare  debueris.  In  huiusmodi  enim  questionibus  quinque  descri- 
buntur numeri  noti,  cum  quibus  sextum  numerum  ignotum  rrperiri  neccsse  est.  Yndc 
bic  modus  uocatur  regula  sexte  proportionis,  cx  tjuibus  quinque  numeris  quandoque 
inucnerls  tres  in  superiori  linea,  et  duos  in  inferiori;  et  quandoque  tres  iu  inferiori, 
et  duos  in  superiori  linea.  Illi  duo  numeri,  qui  sunt  in  extremitatibus  ipsius  linee,  in  qua 
tres  numeri  positi  fuerint,  per  cis  oppositum  numerum  alterius  linee  insimul  multiplica, 
et  per  reliquos  duos  numeros  eorum  summam  diuide;  et  quod  ex  diuisionc  exierit,  erit 
quantitas  sexti  numeri,  ut  in  hac,  in  qua  sunt  duo  numeri,  uidelicct  berzi  4,  et  rotuli  7 
ili  superiori  linea,  et  inferiori  sunt  tres  numeri,  uidelicct  9,  et  il,et  23;  de  quibus  9, 
et  23  sunt  in  extremitate  ipsius  linee;  quos  multiplicare  debes  per  cis  oppositum  nu- 
merum, qui  est  in  alia  linea,  scilicet  inferiori,  hoc  est  per  4.  Multiplicatio  enim  de  23 
in  4 facit  92;  que  si  per  9 mulliplieaueris,  faciunt  928;  que  diuide  per  reliquas  duos 
numeras,  scilicet  per  7,  per  11,  exibunt  lihre  10,  ut  in  questione  scripta  ostenditur. 
De  zafararto  ad  pipere. 

Nxm  si  eadem  ratione  de  libris  23  za (Taran i piper  habere  uoiuerls  ; describes  que- 
stionem, ut  ducet,  hoc  est  similem  mercem  sub  simili  merce,  et  pretium  unius  mcrci$ 
sub  pretio  alterius,  ut  hic  in  qua  sunt  tres  numeri  in  superiori  linea,  scilicet  23,  et 
4,  et  7,  de  quibus  sunt  in  extremitate  23,  et  7;  quos  multiplica  per  eis  oppositum  nu- 
merum, scilicet  per  11,  faciunt  !77i;  epie  diuide  per  reliquos  duos  numeros,  scilicet  per  4, 
et  per  9,  hoc  est  —5,  exibunt  Rotuli  49  piperis,  hoc  est  Rotuli  49,  et  uncie  \ 2. 

De  pipere  ad  zinziberim. 

Irem  Rotuli  J- 7 piperis  ualcnt  tarenos  J 4,  et  lihre  \ 9 zinziberis  ualent  tarenos  ^ 11; 
et  queratur  quantum  zinziberis  quis  de'  Rotulis  ‘ 23  piperis  habuerit;  describe  questio- 
nem secundum  suprascriplum  modum,  ut  hic;  et  multiplicabis  siiprascripla  ratione 
} 23  per  J 4;  et.  diuides  summam  eorum  per  reliquos  duos  numeros,  scilicet  per  J-  7 , 
et  per  J 11,  quod  sic  fit:  multiplica  7 per  suam  uirgulam,  erunt  15,  que  pone  super 
-J  7;  et  multiplica  4 per  suam  uirgulam,  erunt  13,  que  pone  super  J 4;  et  9 per  suam 
uirgulam,  erunt  46,  que  pone  super  {9;  et  11  per  suam  uirgulam,  erunt  07,  que  pone 
super  | fl  f ; et  23  per  suam  uirgulam,  erunt  162,  que  pone  super  i 23;  et  multiplica  162 
per  13,  que  sunt  ex  aduerso,  que  per  46;  et  summam  eorum  multiplica  per  ruptos  re- 
liquorum duorum  numerorum,  scilicet  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  post  7;  que  pero, 
que  sunt  in  uirgula  post  11;  et  diuide  totam  summam  per  regulam  de  15,  et  per  67, 
hoc  est  per  * *-jy , et  per  ruptos  reliquorum  trium  numerorum,  uidelicct  per  3,  que 
sunt  sub  uirgula  post  4,  et  per  5,  que  sunt  sub  uirgula  post  9,  et  per  7,  que  sunt 
sub  uirgula  post  23,  exibunt  libre 

De  zinzibro  ad  pipere. 

Itciu  si  eadem  ratione  queratur  quot  Rotuli  piperis  quis  pro  libris  | 23  zinziberis 
habuerit ; describe  questionem,  ut  bic  ostenditur,  et  multiplica  1C3  per  67;  que  per  15; 
que  per  ruptos,  qui  sunt  sub  13,  et  sub  46,  hoc  est  per  3,  et  per  3,  erunt  2443850;  que 
diuide  per  13,  et  per  40,  et  per  ruptos,  qui  sunt  reliquorum  trium  numerorum,  scilicet 
per  | 7,  et  per  6,  et  per  2,  et  coacta  eos,  ut  habeas  ^ in  capite  uirgulc  propter  uncias, 
exibunt  Rotuli  {■  ? ^ r*  ,Tt  48. 

* 16 
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De  imperialibus  ad  i anui  nos . 

Irem  si  proponitur,  quod  soldus  imperialium  uuleal  pisaninos  at;  et  soldus  iauui- 
norum  ualeat  pisaninos  22;  ct  queratur  quot  ianuioos  ualeant  imperiales  7;  describe 
questionem,  ct  multiplicabis  7 per  31;  que  per  ianuinos  12}  et  diuide  summam  eorum 
per  12,  ct  per  regulam  de  22;  sed  relinques  multiplicare  per  ianuinos  12,  ct  non  diuidas 
per  12  imperiales  : ergo  multiplicabis  7 per  3i,  ct  diuide  per  regulam  de  22,  exibunt 
ianuini  9,  ut  in  questione  ostenditur. 

De  eodem.  4 

liem  econtra  queritur  de  ianuinis  7 quot  imperiales  ualcnt ; describe  ianuinos  7 
super  ianuinos  12,  ut  hic  ostenditur,  et  multiplica  7 per  22;  que  per  imperiales  12,  ct 
diuide  per  31.  ct  per  ianuinos  12}  sed  relinques  quod  non  multiplices  per  12,  nec  di- 
uides  12,  exibunt  imperiales  *•  4,  ut  iu  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

hem  si  eadem  ratione  queratur,  quot  ianuinos  quis  pro  soldis  7 imperialium  habuerit; 
quia  queritur  de  soldis,  omnes  numeri,  qui  sunt  in  questione,  sunt  soldi:  unde  talis  oritur 
questio:  uidcliccl  quod  soldi  12  imperialium  ualcut  soldos  plsanorum,  et  soldi  31  ia* 
nuinorum  ualent  soldos  12  pisa  11  inorum.  Yude  descripta  questione,  pones  soldas  7 impe- 
rialium sub  soldis  12  imperialium,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  7 per  31}  que  per 
Ianuinos  12,  et  diuide  summam  eorum  per  12  imperialium,  et  per  regulam  de  22:  sed 
cuitabis  {,  ex  bis  exibunt  soldi  *■  {»  •*  ut  in  questione  ostenditur.  Meminlscaris  (sic) 
itaque  srinper  supemotare  qualitatem  ominum  numerorum,  qui  proponuntur  in  similibus 
questionibus,  etiam  et  in  omnibus  questionibus  negotiationum,  secundum  petitionem 
querentis;  hoc  est  quod  super  denarios  |M>ne  denarios,  et  super  soldos  pone  soldos,  et 
super  libras  pone  libras,  et  super  cantaria  pone  cantaria,  ct  super  Rotulos  pone  Rotuios, 
et  super  uncias  pone  uncias,  et  super  denarius  de  cantem  pone  denarios  , et  super 
curubbu  pone  carrubbas,  ut  possit  cognoscere,  cuius  qualitatis  sit  summa  factura:  etiam 
ct  scias  scribere  similes  sub  similibus,  ut  in  luic  alia  questione,  in  qua  queritur,  quot 
‘imperiales  quis  pro  libris  7 ianu  inorum  habuerit:  ergo  quia  queritur  de  libris,  omnes 
numeri  sunt  libre:  quare  talis  est  questio,  quod  libre  12  imperialium  ualent  libras  31 
plsaninorum;  et  libre  12  ianuinorum  ualent  libras  22  pisari  inorum  : describes  questio- 
nem, et  notabis  super  unumquemque  numerum  qualitatem  ipsius,  scilicet  libras;  et  pone 
libras  7 Ianuinorum  super  libras  12  eiusdem  monete,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis 
7 per  22;  quem  pro  12  imperialium;  et  diuides  per  ar,  ct  per  12  Ianuinorum,  exibunt 
lil)re  rrrrir, 4- 

De  eodem. 

hem  soldus  imperialium  ualet  pisaninos  | 32,  et  soldus  Ianuinorum  uulct  pisaninos 
| 22;  quot  soldos  Ianuinorum  ergo  ualcnt  soldi  i),  ct  denarii  5,  hoc  est  soldi  -t\  9 impe- 
rialium : describes  questionem,  ut  hic  ostenditur;  ct  descripta  ea,  talis  est  questio,  quod 
soldi  12  imperialium  ualent  soldos  ‘ 32  plsanorum,  ct  soldi  12  ianuinorum  ualent  soldos 
I 22  pisanorum:  quare  supernotentur  soldi  super  unumquemque  numerum,  ut  in  que- 
stione ostenditur;  ct  multiplica  — 9 per  J 3*;  que  per  12  Ianuinos  , et  diuides  summam 
per  \ 22,  et  per  12  imperialium.  Sed  relinquet  multiplicationem  de  12  Ianuinis,  ut  re- 
linquas diulsionem  de  *2  imperialium;  ct  multiplica  tantum  9 per  J 32 , et  diuide 
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per  J 22,  quod  sic  (it:  multiplica  32  per  4,  et  adde  f,  erunt  129;  que  pone  sujver  | 32. 
Item  multiplica  22  per  suam  uirgulam,  erunt  43,  que  pone  super  £ 22;  et  multiplica  9 
per  suam  uirgulam,  erunt  denarii  t(3  : deinde  multiplica  H3  per  <29;  que  per  2,  que 
sunt  sub  uirgula  post  22,  et  diuidc  summam  eorum  per  regulam  de  45,  que  est  f-J, 
et  per  ruptos,  qui  sunt  post  32;  et  post  9,  scilicet  per  4,  et  per  12;  qui  si  insimul 
coaptati  fuerint  iu  una  uirgula  , ita  ut  •—  sit  in  capite  uirgule  propter  denarios,  in 
transmutabuntur.  Vnde  de  dicta  multiplicatione  potes  relinquere  multiplicatio- 
nem dc  2 supradictis;  ct  relinques  quini  non  diuides  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  : ergo 
multiplicabis  113  per  129,  et  diuides  per  et  habebis  summam:  uel  si  uis  dc  pro- 

dictis, potes  adhuc  cuitarc,  uidclicct  ut  accipias  tertiam  dc  129,  scilicet  43;  in  quibus 
multiplica  11 3,  erunt  4859;  que  diuidc  | per  exibunt  soldi  13  lanii  inorum,  ut 

in  questione  ostenditur. 

» De  eodem . 

I\ visum  soldus  imperialium  ualet  pisaninos  -J  33,  ct  soldus  Ianuinorum  ualet  pisaniiios 
J 22  : quesieris  quot  imperiales  habueris  pro  libris  “ 13  Ianuinorum  : describes  13 
super  libras  12  laiiuinonira,  ut  hic  ostenditur;  ct  multiplicabis  ~ 13  per  * 21;  que  per  im- 
periales 12  , et  diuide  summam  eorum  per  - 33,  et  per  lauuuios  12  , hoc  est  , quod 
multiplicabis  269  per  65,  et  per  imperiales  12,  ct  per  4,  que  sunt  sub  uirgula  post  33, 
et  diuidc  summam  eorum  per  regulam  dc  135,  que  est  ct  per  12  gemui  nos  , ct 

per  ruptos  aliorum  duorum  numerorum  , uidclicct  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  post 
21 , ct  per  20,  que  sunt  sub  uirgula  post  13:  dc  quibus  si  euitationem  obsemaueris, 
reperies  quod  non  oportuerit  te  multiplicare  269,  nisi  tantum  per  quiutam  de  65,  hoc 
est  per  13;  que  per  tertiam  de  12,  hoc  est  per  4;  que  per  4,  que  sunt  sub  uirgula  post 
33,  ut  prodiximus.  Quorum  omnium  summa  est  55952  ; quam  non  oportuerit  te  diuidere 
propter  predictam  euitationem,  nisi  tantum  per  quintam  dc  135,  hoc  est  per  JJ,  ct  per 
TTTi’  l,oc  est  per  ! i .*,  *„.  «ibunt  libre  ” [;  g. 

De  imperialibus  ad  Gerouinos. 

Imum  soldus  imperialium  uenditur  pro  pisaninis  ^ 31,  et  soldus  Icnuinorum  ualet 
pisaninos  } |jj  et  queratur  quot  libras  Icnuinorum  habuerit  quidam  pro  libris  17,  et 
soldis  ii,  et  denariis  3,  hoc  est  pro  libris  t--^  iy  ipsius:  describes  questionem,  ut  hic 
ostenditur,  ct  multiplicabis  17  per  1 31;  que  per  12  gerouinos,  et  diuides  summam 
eorum  per  ^ 19,  et  per  12  imperiales  ; et  euitabis  hoc  quod  inde  mutare  poteris  se- 
cundum suprascriptum  modum,  exibunt  libre  ^-tV~;°o  29  Icnuinorum,  ut  in  questione 
ostenditur. 

De  imperialibus  ad  Gerouinos. 

liem  imperiales  \ 11  ualent  pisaninos  | 31  , et  lenuifii  J 13  ualent  pisaninos  | 23  : 
queratur  quot  lanuinos  habueris  pro  imperialibus  ~ s : describes  questionem,  ut  hic 
ostenditur:  et  quia  questio  est  dc  denariis,  supemotentur  denarii  super  quemquem  (jic) 
mimcruni,  et  multiplicabis  \ 8 per  J 31;  que  per  { 13,  ct  diuides  summam  eorum  per  J n, 
et  per  ~ 23,  quod  sic  fit:  multiplica  11  per  suam  uirgulam,  erunt  23,  que  pone  super 
J ll;  et  sic  facies  de  omnibus  aliis  numeris,  ct  habebis  127  super  J 31,  ct  40  super  J 13, 
et  118  super  \ 23,  et  49  super  Js.  Vnde  multiplicabis  49  per  127;  que  per  40;  que  per 
ruptos  aliorum  duorum  numerorum,  scilicet  per  5,  ct  per  2;  ct  diuides  lotam  summam 
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eorum  per  23,  et  per  regulam  de  118,  que  e.st  et  per  ruptos,  qui  sunt  sub  aliis 
tribus  numeris,  uidrlicct  per  s,  et  per  4,  Ot  per  3,  que  sunt  sub  uirgulls  illorum;  qui 
omnes  si  insimul  coaptati  fuerint  in  -J-J-J- et  Sl  l»al>ol>Ls  kmuinos,  qui  cotitingcrit 
de  prescriplis  imperialibus  - 8:  nam  si  euitare  cupis  hec,  que  inde  euilare  potueris,  re- 
linquet quod  non  multiplices  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  post  11,  ut  non  diuidas  per 
l,  que  sunt  sub  fine  uirgule  diuisionis.  Item  relinques  multiplicare  per  10  ; sed  diuides 
ea  per  8,  exibunt  5;  per  que  s multiplicabis,  et  relinques  quod  non  diuides  per  8,  que 
sunt  in  uirgula  diuisionis  : ergo  multiplicabis  49  per  127;  que  jier  5,  scilicet  per  oclatiam 
de  40;  quam  summam  multiplicabis  per  s,  que  sunt  sub  uirgula  post  13,  erunt  155575; 
que  diuidc  per  £-,V-jyV  exibunt  denarii  **  12. 

De  ienuinis  ad  imperiales. 

Rvrsum  si  ccontra  quesierls,  quot  imperiales  habuerit  pro  libris  * 8 Ianuinls;  de- 
scribes questionem,  ut  liic  osteuditur:  et  multiplicabis  Js  per  \ 23;  que  per  Jit»  ct 
diuides  per  j 13,  et  per  \ 31,  hoc  est  quod  multiplicabis  60  per  lia;  que  per  23;  que 
per  4,  que  sunt  sub  uirgula  post  31;  que.  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  post  13;  et  di- 
uidc summam  coram  per  regulam  de  40,  que  est  , ct  per  127,  ct  per  raptos  alio- 
rum trium  numerorum  * uidelicet  per  7,  et  per  5,  et  per  i,  scilicet  per 
et  ideo  posuimus  j-~  in  capite  uirgule,  quia  ibi  debemus  habere  -t*— ; ideo  quia 
questio  est  de  libris  : unde  scimus  quia  minuit  nobis  3 , ut  habeamus  : quare 
pones  3 super  £ 13,  ne  tradatur  obliuioni  cum  acceperis  pensam;  ct  multiplicabis  per 
ipsa  3 totam  summam;  quam  diuidc  per  — yt-- , et  euitabis,  scilicet  multiplica 
118  per  quintam  de  f>0,  hoc  est  per  12;  que  per  23,  erunt  32368;  que  per  3;  que  per  4, 
que  sunt  sub  uirgulls,  erunt  390Ni6;  que  multiplicabis  per  3,  que  posita  sunt  super  \ 13, 
ct  diuides  summam  |>er  °r-:g0-,  exibunt  | libre  } Jsh h *• 

De  imperialibus  ad  piperem. 

Rvrsum  soldus  imperialium  ualet  plsaniiios  -J  31,  ct  ceutum  pipeiis  ualet  libras  i'  11  , 
et  habueris  libras  {57  imperialium,  de  quibus  uolucrls  habere  piperem.  Queritur  quantum 
habueris  de  ipso  pipere  pro  illis  libris  J «7  imperialium  : describes  questionem,  ut  hic 
ostepditur:  ct  quia  pretium  piperis,  scilicet  ~ ll,  est  de  genere  librarum;  et  libre  J 57, 
de  quibus  nolumus  piperem  emere,  sunt  cx  eodem  genere,  necessarium  est,  ut  numeri  qui 
sunt  in  superiori  linea,  uidelicet  12  et  - 31  , liant  similiter  libre  : vude  su  pernota  bis 
libras  super  unumquemque  ipsorum,  ut  fiat  talis  questio, quod  libre  12  imperialium  ualeant 
libras  J31  pisanorum;  et  sic  habebis  libras  imperialium,  scilicet  \ 57  sub  libris  12,  et  libras 
pisanorum  sub  libris  plsaninis,  uidelicet  11  sub  ± 31  : deinde,  hoc  facto,  multiplica 
J 57  per  \ 31,  que  sunt  ex  aduqrso;  que  per  100,  que  eisdem  ^31  sunt  ex  aduerso;  et 
summa  diuidatur  per  alios  duos  numeros,  qui  remanent  in  questione,  scilicet  per  12, 
et  per  JJ  11,  exibunt  libre  pipeiis  ~j  1301,  ut  in  questiofie  ostenditur,  hoc  est  cen- 
tenaria 13,  et  lihra  1,  et  uneje  ~-t  I. 

De  eodem. 

Naiu  si  prescripta  ratione  quereres,  quot  piperis  haberes  pro  soldis  \ 57,  tunc  In  hac 
questione  scias  berzi  \ 57  aliter  esse  descrihenda,  uidelicet  ut  dc  soldis  ^ 57  facias  li- 
bras; enmlquc  libre  2,  et  soldi  [ 17,  hoc  est  libre  J— 2;  que  pone  sub  imperialibus  12 
iu  questione,  et  superno^abis  libras  super  12  ut  similiter  super  notes,  ucl  super  pretium 
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proscriptorum  li,  scilicet  super  J 31,  que  ponenda  sunt  in  questione  super  pretium  cen- 
tenarii piperis,  uidel icet  super  libras  ll;  et  erunt  ibidem  libre  pisanorum  sub  libris 
plsanorum,  scilicet  libre  11  sub  libris  ± 3i,  et  libras  imperialium  erunt  similiter  sub 
libris  imperialium,  hoc  est  libre  i sub  libris  12,  ut  in  hac  questione  ostenditur:  quare 
multiplicabis  s l>er  que  per  100,  et  diuides  summatu  per  f~  11,  et  per  12,  et 

per  J,  exibunt  libre  piperis  7t  t°t  fS,  ut  in  questione  ostenditur,  que  sunt  uigesima  pars 

de  libris  !30*»  soldi  J 57  sunt  - de  libiis  J 57. 

Possumus  enim  hanc  eandem  questionem  aliter  describere,  uidclicct  ut  ponamus  soldos 
j 57  imperialium  sub  imperialibus  12  ; et  notentur  soldi  super  eos  : 'ct  quia  sunt  soldi 
imperiales  \ 57,  necessarium  est  ut  12,  que  super  eos  sunt,  liant  similiter  soldi:  ergo 
et  J31  erunt  similiter  soldi  : quare  notabis  soldas  super  \ 31  , et  super  12  : et  quia 
pretium  centeuarii  piperis,  scilicet  libre  “ ll,  ponendum  est  sub  pretio  imperialium, 
uidelicet  sub  j 31  ; ergo  necessarium  est  ut,  sicuti  ipsi  ± 31  sunt  soldi  , ita  de  libiis 

ll  faciamus  soldos,  eruutquc  soldi  231  : quem  numerum  describes  in  questione  sub 
| 31  ; et  notabis  soldas  super  eum,  ut  in  hac  alia  cernitur  descriptione;  iti  qua  talis 
est  questio,  quod  soldi  12  imperialium  ualcnt  soldas  J 31  pisaninorum;  cl  centenarium 
piperis  ualet  soldos  231;  et  queritur  quantum  piperis  quis  Jiahuerit  pro  soldis  J 57.  Mul- 
tiplicabis itaque  228,  que  sunt  super  \ 57,  per  63,  que  sunt  super  ± 31;  que  pet*  cente- 
narium piperis,  et  diuides  summam  eorum  per  regulam  dc  231,  que  est  , et  per 
p,  et  per  J,  que  sunt  sub  uirgula  post  31,  et  per  4,  que  suut  sub  uirgula  post  57, 
hoc  est  per  *a;  et  euitabls  inde  hoc  quod  euitarc  potes,  exibunt  similiter  li- 

1<re  hr-n'3.  «1  iu  precedenti  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

Rvrsum  si  eadem  ratione  quesicris  quantum  piperis  habueris  pro  imperialibus  { 37; 
scias  quod  habueris  inde  tot  uncias,  quot  habuisti  libras  de  soldis  ~ 57,  hoc  est  uncias 
* ,7t  *s-  65  : ideo  quia,  sicut  dicitur  } 57  sunt  p de  soldis  J 57  , ita  et  uncie  * -7t— ~ 65 
sunt  ~ de  libiis  *— 1 05  : ct  quamuis  boc  sit,  qualiter  per  artem  ipse  uncie  repe- 
riantur  indica  bimus  : possumus  enim  liauc  questionem  duplici  modo  describere  : pri- 
mum quidem,  ut  sicuti  pretium  centenarii  piperis,  scilicet  II,  sunt  libre,  ita  pretium 
imperialium,  uidelicet  £31,  sint  similiter  libre;  que  aliter  esso  libre  non  possunt,  nisi 
imperiales  12  fuerint  similiter  libre.  Vndc  notabis  libras  super  12,  et  super  j3i:  deinde, 
quia  oportet  describere  imperiales  J 57  sub  dictis  libris  12  imperialium,  necessarium  est 
ut  de  ipsis  imperialibus  j 57  facies  partes  unius  libre,  | ut  sint  libre  sub  libris,  erunl- 
que  --  unius  libre;  quam  uirgulam  pones  sub  12,  ut  hic  in  questione  ostenditur. 
Kt  est  talis  questio,  quod  libre  li  imperialium  ualent  libras  ^ 31  pisanorum,  et  cente- 
narium piperis  ualot  libras  11  pisanorum;  ct  queritur  quantum  piperis  quis  habuerit 
pro  unius  libre:  multiplicabis  4,  que  sunt  super  20  per  12,  et  addes  9,  que 

sunt  super  12;  que  per  4,  ct  addes  1,  erunt  229;  que  multiplicabis  per  03»  et  per  100; 
que  per  20,  que  sunt  sub  uirgula  past  li;  ct  diuides  summam  eorum  per  regulam  de 
231,  que  est  et  per  12,  ct  per  alios  ruptos,  uidelicet  per  2,  ct  per  hoc 

est  per  inWnV  J ct  euitabis  boc  quod  cuitare  potes,  exibunt  libre  1-fr  /rTi  *♦ 
ut  in  questione  ostenditur;  quod  tantum  est  quantum  uncie  ‘ 05,  ut  prodiximus, 

liem  alius  modus  scribendi  hanc  questionem  est:  ut  ponas  dictos  imperiales  \ 57  sub 
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imperialibus  is;  ct  erunt  denarii  \ 57,  ct  12,  et  \ 31.  Quare  notentur  denarii  super 
unumquemque  ipsorum  numerorum;  et  quia  pretium  centenarii  piperis,  uidclicet  libre 
||  11,  scribendum  est  sub  denariis  | 31,  necessarium  est,  ut  de  ipsis  libris  ~H  facies 
denarios,  qui  sunt  2772;  et  pones  eos  sub  | 31,  ut  sint  denarii  sub  denariis,  ut  in  hac 
alia  questione  ostenditur;  et  multiplicabis  2 29  per  63;  que  per  100,  quorum  summam 
diuides  per  regulam  de  2772,  que  est  J-J-J-i  * et  l>cr  i,,lP€r,a^es  ,l»  ct  Per  ruptos , 
scilicet  per  ‘ et  per  j j et  euitabis  hoc  quod  euilare  potes,  exibunt  similiter  libre  pi- 
peris * t7,  *9  5,  ul  in  antecedenti  questione  iuuenimus. 

De  pipere  ad  imperiales. 

F.t  si  ccontra  quesieris,  quot  imperiales  quis  suprascripta  ratione  dc  libris  j 5"  piperis 
habuerit;  describes  siquidem  libras  J 57  super  centenarium  piperis,  ut  in  hac  aliu 
cernitur  descriptione. 

Et  multiplicabis  | 57  per  11;  que  per  imperiales  12,  et  diuides  summam  per  100  ct 
per  - 31:  quod  sit  secundum  quod  superius  in  similibus  demonstra uimus;  et  euitabis  J t 
que  sunt  in  regula  de  63,  propter  que  sunt  in  regula  de  231;  ct  aptabis  uirgulam 
dmisionis  sic,  ut  sub  capite  ipsius  sit  /t- : ideo  quia  sumnni  debet  poni  sub  libris 
12  imperialium,  exibunt  libre  ;vh> '«?"*•'  8 liro  pretio  dictarum  libnmim  j 57  piperis. 

De  eodem . 

Itctii  si  qucnilur,  quot  imperiales  pro  unciis  * 57  habueris:  aut  dc  unciis  j 57  facies 
libras,  que  sunt  libre  -J— ~ 4;  ct  pones  eas  super  centenarium  piperis;  aut  dc  centenario 
facies  uncias,  quod  est  unde  1200;  super  quas  pones  uncias  { 57.  Et  nola  quod  pulcrius 
est  facere  uncias  dc  libris,  in  hac  et  iu  similibus  questionibus,  quam  de  unciis  facere 
libras:  ideo  quia  cum  dc  unciis  facies  libras,  augebuntur  quandoque  rupti  in  questione. 
Vndc  questio  uidetur  esse  impeditior.  Propter  quod,  cum  soldas  uel  denarios,  sub  libris 
ucl  super  libras  denariorum,  iu  aliqua  alia  questione  ponere  oportuerit;  pulcrius  est 
facere  soldas,  et  denarios  de  libris,  quam  dc  soldis  ct  denariis  facere  libras,  ucl  partes 
ipsius;  et  pulcrius  est  facere  grana  de  tarenis  , quam  de  granis  facere  tarenos.  Hoc 
idem  intelligatur  dc  bizantiis,  ct  de  omnibus  monetis;  quamuls  aliter  in  quibusdam 
questionibus  huius  antecedentis. capituli  superius  demonstrauerimus:  descriptis  itaque 
unciis  \ 57  super  uncias  1200,  fac  soldas  de  pretio  centenarii  piperis,  scilicet  de  libris 
jj-  ll,  erunt  soldi  231;  quas  pones  sub  ± 3l:  et  erit  tunc  talis  questio,  quod  soldi  12 
imperialium  ualcnt  soldas  * 31;  ct  uricie  1200  piperis  unient  soldas  231,  ut  in  hac  alia 
questione  demonstratur.  Et  scias  quia  ideo  fecimus  soldos  de  libris  11,  ut  centum 
soldi  ipsi  cum  imperialibus  12,  sub  quibus  ponenda  est  summa,  scilicet  pretium  de 
unciis  \ 57;  quod  pretium  cum  non  surgat  in  magna  quantitate,  liquidius  demonstra- 
bitur, cum  questio  fuerit  ad  soldos,  quam  cura  fuerit  ad  libras:  et  multiplicabis  229 
per  23i;  que  per  12;  que  per  2,  que  sunt  sub  uirgula;  et  diuides  summam  per  63,  et 
per  1200,  ct  per  4;  et  euitajbls  hoc  quod  euilare  poteris,  ei  ordinabis  in  capite  uir- 
gule  propter  denarios,  exibunt  pro  pretio  illarum  unciarum  soldi  iV'/"  4:  ue^  «liter 
sint  100  in  loco  de  1200;  et  erunt  ipsa  100  uncic  propter  uncias  J 57,  ct  que  sunt  super 
ea,  et  reliqui  numeri  erunt  denarii,  scilicet  231,  ct  et  12;  ct  operaberis  ut  supra. 

De  Intractis  monetarum  cum  plures  monete  inter  similes. 

lapcriales  12  ualent  pisaninos  31,  ct  soldus  lanuinorum  ualct  pisa  ni  nos  23,  ct  soldus 
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lurncnsium  ualct  lanuinos  13«  et  soldus  Barcelloncnsium  ualet  turnenses  11  ; queritur 
de  imperialibus  15  quot  barceUonenscs  ualeant.  Secundum  quidem  uulgaretn  modum 
consideratur  primum  dc  imperialibus  15  quot  pisaninos  ualeant;  ualcnt  enim  pisaninos 
\ 3»  : ex  quibus  consideratur  quot  lanuinas  ualeant;  ualent  enim  lanuinos  ~ 20  : ex 
quibus  consideratur  quot  turnenses  ualeant;  ualent  enim  turnenses  - 18, scilicet  parum 

minus  de  turneusibus  £ 18:  ex  quibas  etiam  consideratur  iterum  quot  barcclloncnscs  ua- 
leant; ualent  enim  parum  amplius  de  burccllonensihus  j 20«  qui  suut  pretium  de  im- 
perialibus 15  proscriptis.  Sed  secundum  artem  pones  omnes  proscriptas  monetas  in  dua- 
bus liucis  per  ordinem,  scilicet  iu  superiori  linea  imperiales  12;  et  pisaninos  31,  retro 
scribendo,  et  iu  inferiori  lanuinos  12,  et  pisaninos  23  ; ita  ut  sint  pisanini  sub  pisa- 
uiuis  , ct  in  superiori  liuca  turnenses  12,  et  lanuini  13  ; ita  ut  sint  Iauuini  13  super 
lanuinas  12  : deinde  sub  turneusibus  12  pones  turnenses  ll  ; ct  retro  in  eadem  linea 
pones  barccllonenscs  12  ; et  sic  habes  in  superiori  liuca  imperiales  12,  et  pisaninos  31, 
et  lanuinos  13,  ct  tumenses  12:  in  inferiori  pisaninos  23,  ct  lanuinos  12,  et  turnenses  ll, 
et  barceUonenscs  12:  ct  quando  habet  imperiales  ad  cambiandum,  scilicet  15,  poucs  i|»sos 
sub  imperialibus  12,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  ipsos  15  per  pisaninos  31,  cum  sint 
ex  aduerso;  quorum  summam  multiplicabis  per  ianuinos  12,  qui  sunt  ex  aduerso  eisdem 
31;  cuius  multiplicationis  summam  multiplicabis  iterum  per  turnenses  12;  cuiu  sint  ex  ad- 
uerso dictis  lanuinls  12;  quorum  multiplicationis  summam  multiplicabis  iterum  per  har- 
celloneuses  12;  cum  sint  similiter  ex  aduerso  dictis  turneusibus  12;  quam  totam  summam 
diuides  per  imperiales  11,  et  per  pisaninos  23,  ct  per  ianuinos  13,  et  per  turnenses  n; 
et  euilahis  quod  cuitarc  poteris,  exibunt  barccllonenscs  20  pro  pretio  de  impe- 

rialibus 15,  scilicet  parum  plus  dc  barcellunensibus  \ 20,  ut  prediximus. 

Nam  si  habueris  barcclloncnses  15  ad  cambiandum  cum  imperialibus,  pones  barcello- 
iicnscs  15  super  barccllonenscs  12,  ut  in  hac  alia  questione  ostendetur;  et  tunc  multi- 
plicabis barccllonenscs  15  per  turnenses  11,  quorum  summam  per  lanuinos  13:  deinde  per 
pisaninos  23,  et  per  imperiales  12;  et  dicte  multiplicationis  summam  diuidc  per  barcollo- 
iicnsos  12,  et  per  turnenses  12,  ct  per  lanuinos  12,  et  per  pisaninos  31;  et  habebis  im- 
periales —j1,  11  pro  dictis  harcellonensibus  15:  ct  sic  secundum  hunc  modum  de  plu- 
ribus monetis  poteris  operari.  Kst  enim  proportio  imperialium  ad  barccllonenscs  composita 
ex  mi°*  proportionibus  sub  suprascriptls,  scilicet  ex  ea  quam  habet  numerus  imperia- 
lium ad  eorum  pretium,  scilicet  12  ad  3l;  ct  ex  ea  quum  habet  23  ad  numerum  suorum 
lunuinorum,  scilicet  ad  12;  ct  cx  ca  quam  habet  numerus  lanuinorum  ad  suos  turnenses, 
scilicet  13  ad  12;  et  cx  ea  quam  habet  numerus  lurnensium  ad  numeros  suos  ban  ello- 
ncusium,  scilicet  ll  ad  12,  hoc  est  ex  proportionibus  antecedentium  ad  consequentes; 
et  hinc  procedit  modus  supradictus  multiplicandi  ct  diuideridi. 

Incipit  pars  secunda  noni  capituli  de  entione  (sic)  bolsorutlie  secundum  modum. 

Ille  siquidem  monete  Iwlsonalic  appellantur,  que  non  emuntur  nisi  quantum  ualct 
argentum,  quod  est  iu  ipsis;  ut  dissolutis  ipsis  in  uasc  super  ignem,  alie  monete  inde 
informentur.  Ouare  nos,  qualiter  inueniri  debeat  pretium  illarum  ad  modum  haracte,  siuc 
sit  ad  pondus  libre,  siuc  ad  numerum,  ostendemus. 

De  emptione  cuiusdam  boUotialie  ad  pondus  libre.  \ 

Qvidam  habet  libras  11  cuiusdam  bolsorialic,  que  est  ad  uncias  2 argenti,  hoc  est  quod 
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continentur  uncic  2 argenti  in  libra  ipsius.  F.t  libra  argenti  ualet  pisis  libras  7 pisa* 
norum.  Et  queratur  quot  pisaninos  de  ipsis  libris  ii  habere  debeas.  Portes  itaque  in 
rapite  tubule  l pro  libra  uria  bolsonalic.  Et  argentum  quod  est  in  ipsa  libra,  scili- 
cet uncias  2,  ponas  rctm  in  eadem  linea;  et  sub  ipsos  2 pones  12,  scilicet  uncias  uni- 
us libre  argenti;  in  quorum  linea  retro  pones  pretium  ipsius  librc,  scilicet  libras  7 pi- 
saunrum  ; ct  sub  uno  posito  plus  bolsonalic  pones  libras  11  prcdicte  bolsonalic,  ut  sit 
bolsoiialia  sub  bolsnnali»,  sicuti  est  argentum  sub  argento,  scilicet  uncie  12  sub  unciis  2, 
ut  in  bac  questione  describitur : el  multiplicabis  ipsos  tres  numeros;  quia  ad  inuirem 
positi  sunt  ex  aduerso,  secundum  modum  haractr,  boc  est  11  per  2;  quorum  summa  per 
7,  erunt, 154;  que  diuides  per  reliquos  duos  numeros,  scilicet  per  l,ct  per  12,  exibunt 
librc  l 12,  hoc  est  librc  12,  ct  soldi  is,  ct  denarii  8 pro  pretio  dictarum  librarum  11 
bolsonalic.  Aliter  hoc  idem  per  modum  negotiationis  operatur,  uidelicct  ut  uideas  quan- 
tum argentum  est  in  illis  libri?  11  bolsonalic,  cum  iit  libra  una  sint  uncie  2 argenti;  et 
iuuenies  esse  uncias  22  in  ipsis  libris  8 bolsonalic;  quarum  pretium  queras,  cum  libra 
argenti  ualet  libras  7;  cuius  rei  descriptio  hcc  est. 

De  eodem . 

liem  si  queratur  quot  pisaninos  de  unciis  11  dicte  bolsonalie  suprascripta  ratione 
habueris:  cum  in  bac  questione  queratur  pretium  undarum  bolsonalic,  debes  ponere 
uncias  12  pro  libra  bolsonalic,  ut  sint  uncic  ii  sub  unciis  12,  ut  in  hac  alia  descriptione 
ostenditur:  et  multiplicabis  11  per  2;  que  per  7,  erunt  154;  que  diuide  per  12,  et  per  12, 
boc  est  Sed  quia  locus,  iu  quo  ponenda  est  siunmn  diuLsiotiis,  est  super  libras, 

scilicet  super  7,  oportet  nos  multiplicare  154  per  5;  et  pone  5 sub  uirgula  d misimus, 
et  apta  ea  cum  4,  que  sunt  sub  ipsa  uirgula,  facies  ex  eis  exibunt  libre  j t4.  .*0  1 
pro  pretia  illarum  unciarum  11. 

Irem  si  queratur  quantum  ualeant  denarii  il  de  cantera  ipsius  bolsonalic;  describe 
pondus  denariorum  unius  libre,  scilicet  300  super  denarios  li,  ut  sint  denarii  de  cantera 
sub  denariis  de  cantera,  ut  in  bac  alia  patet  descriptione;  et  multiplicabis  li  per  2; 
que  per  7,  erunt  234;  que  diuide  per  12,  et  per  300,  boc  est  per  ) * t*  *t,  exibunt 
» 1 » hoc  est  denarii  10  pro  pretio  illorum  denariorum  11  de  cantera. 

Rvrsum  quidam  habet  libras  J s cuiiLsdam  bolsonalic,  que  est  ad  uncias  ‘ 2 argenti; 
et  libra  argenti  ualet  libras  ~ 7 pisaninorum;  et  queratur  quot  pisaninos  habuerit  pro 
ipsis  libris  | 8 bolsonalic  i describe  questionem  ut  hic;  ostenditur;  et  multiplicabis  J 8 
per  } 2,  quia  sunt  ex  aduerso;  ct  eorum  summam  multiplicabis  per  ^ 7,  cum  sint  * 2 ex 
aduersn;  et  diuides  summam  per  reliquos  duos  numems,  .scilicet  per  l,  et  per  12;  et 
cuiluhis  hoc  quod  cuitare  poteris,  exibunt  libre  * 3*Q  12  pro  pretio  illarum  librarum  \ 8. 

Naui  si  suprascriptas  libras  *8  dicte  bolsonalic  uncias  esse  proposueris;  describes 
uncias  unius  libre  bolsonalic,  scilicet  12,  super  uncias  J 8,  ut  in  questione  ostenditur; 
et  multiplicabis  26,  que  sunt  super  f 8 per  0,  que  sunt  super  J 2;  que  j>er  149  uige- 
simns;  et  diuides  summam  per  12,  et  per  12,  et  per  omnes  ruptos,  scilicet  per  3,  et 
per  4,  ct  per  20;  et  cuitabis  hoc  quod  cuitnrc  poteris , exibunt  libre  * ^ 1 , boc 
est  soldi  20,  ct  denarii  J 2 pro  pretio  illarum  unciarum  * 8 bolsonalic. 

De  eodem. 

Rvrsus  si  prescriptas  uncias  denarios  de  pondere  cautere  case  proposueris;  de- 
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scribe  denarius  cantare  unius  libre,  scilicet  wo,  super  denarios  | 8,  ut  in  hac  questione 
ostenditur;  et  multiplicabis  26  per  9;  que  per- 149,  et  diuides  pet  300,  et  per  12,  et  per 
omnes  ruptos;  et  euitabis  hoc  quod  euitare  poteris,  exibunt  } t*  *y-y|  t* , hoc  est  denarii 

j- 1*  9,  parum  uidelicet  amplius  de  denariis  { 9. 

De  eodem . 

liem  quidam  habet  libras  li,  et  uncias  7,  et  denarios  ponderis  de  cantera  J 13,  hoc  est 
libras  ll  cuiusdam  bolsonalic,  in  cuius  libra  sunt  uncie  5 , et  denarii  ponderis 

de  cantera  7,  hoc  est  uncie  ^ 5;  | et  libra  argenti  ualet  libras  -*  **-  7 pisaninorum;  fac 
itaque  uncias  de  libris  H»  erunt  uncie  139;  quas  describe  sub  unciis  libre 

boLsonalie,  scilicet  sub  12,  ut  sint  uncie  sub  unciis,  ut  in  descriptione  ostenditur:  ct 
multiplicabis  uncias  139  bolsonalic  per  suam  uirgulam,  hoc  est  per  25,  ct  adde  13;  que 
per  2,  ct  adde  l,  erunt  6977;  super  que  pone  pensam  ipsarum,  que  est  5,  per  septena- 
rium ; deinde  multiplica  uncias  5 argenti. per  suam  uirgulam,  hoc  est  per  25,  et  adde  7, 
erunt  132,  que  pone  super  ^5;  et  desuper  pone  pensam,  que  est  6:  similiter  facies  de 
libris  -~Jj-  7;  ct  habebis  super  ipsa  1817,  quorum  pensa  est  4:  deinde  multiplica  6977 
per  132;  quorum  summam  multiplica  per  1817,  et  diuides  totam  summam  per  12  bol- 
sonalie,  et  per  12  argenti,  ct  per  omnes  numeras,  qui  sunt  sub  uirgulis;  et  cuitabLs 
hoc  quod  euitare  poteris,  et  aptabis  ruptos,  ct  probabis  multiplicationes  ct  diuisiones, 
secundum  quod  superius  demonstrati  i mus  ; et  habebis  libras  j j t9t— ttu— **  38  pro 
pretio  suprascriptarura  unciarum  J-j}  139;  et  est  pensa  summe  suprascripti  pretii  3 per 
septenarium  post  eui talionem. 

De  bolsonalia  cum  uenditur  ad  numerum. 

Qridam  habet  libras  13,  et  soldos  7 cuiusdam  bolsonalic,  de  qua  intrant  iu  libra  soldi 
31  ; et  in  libra  ipsius  continentur  uncie  J 3;  ct  libra  argenti  ualet  libram  7 plsa- 
norum;  queritur  quot  pisnninos  de  suprascripta  bolsonalia  habuerit: facies  soldos  de  libris 
~ 13,  erunt  soldi  267;  quos  pones  sub  soldis  31,  ut  sint  soldi  sub  soldis,  ut  in  hac  que- 
stione ostenditur  : et  multiplicabis  267  per  numerum  de  J 3,  scilicet  per  is;  que  per 
numerum  dc  -£7,  hoc  est  per  153;  et  diuides  summam  per  31,  et  per  12,  et  per  omnes 
ruptos,  uidelicet  per  4,  et  per  20,  exibunt  libre  * 20  pisanomra  pro  pretio  dc 

libris  13,  et  soldis  7 prodicte  bolsonalic.  Et  si  uis  scire  quot  pisauinos  ualeat  soldus  1 
dicte  bolsonalic,  describe  1 pro  ipso  soldo  sub  soldis  31,  ut  hic  ostenditur,  et  multi- 
plicabis ipsum  i per  J 3;  que  per  7,  et  diuides.  per  11  et  per  31,  hoc  est  multiplicabis 
dictura  i per  15;  que  per  153,  erunt  2295;  que  diuides  per  { ,*  ,°t  t*t>  exibunt  rxrTrio* 
hoc  est  denarii  18,  qui  sunt  denarii  * 18,  et  .amplius  ~ unius  denarii.  Ergo  habito 
pretio  unius  soldi  prcdicte  bolsonalic,  possumus  per  eum  reperire  pretium  quarumlibet 
librarum,  uel  soldorum,  uel  denariorum,  secundum  quod  superius  in  antecedenti  capi- 
tulo deinonstrauimus. 

De  eodem. 

Et  si  dc  suprascripta  bolsodalia  habueris  tantum- denarias  9 ad  cambiandum;  aut  de 
soldis  31  facies  denarios,  qui  sunt  372;  et  pones  eos  super  denarios  9 suprascriptos,  ut 
in  hac  descriptione  ostenditur.  Aut  de  denariis  9 facies  partes  unius  soldi,  scilicet  {, 
et  poues  eos  sub  31,  ut  inferius  in  alia  descriptione  ostenditur.  Nam  in  superiori  de- 
scriptione multiplicabis  denarios  9 per  15;  que  per  153;  ct  diuides  per  regulam  de  372, 
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que  est  J-fyj  , et  per  12,  et  per  ruptos,  hoc  e-st  per  j ° ° tVrr^V*  eu*ta^*s  inde  { de 
IS,  hoc  est  quod  multiplicabis  9 per  tertiam  partem  de  is,  scilicet  per  5;  que  per  453, 
erunt  0885;  que  diuides  per  i , t\  t°,  , exibit  } v"»i  /t  *<!•  a^a  uer0  descriptione 

multiplicabis  3,  que  sunt  super  4 per  I5;quc  per  «53,  erunt  similiter  6S85;  que  diuides 
per  31,  et  per  12,  et  per  omnes  ruptos,  hoc  est  per  * ° t"t  41  , exibunt  1 \ H t*.  hoc 

est  denarii  J-J-fj  13. 

De  eodem. 

liem  sint  libre  **-i3  cuiusdam  bolsonalie,  que  sit  ad  uncias  y s argenti;  et  in  libra 
ipsius  sint  soldi  31,  et  denarii  3,  hoc  est  soldi  \ 31;  et  libra  argenti  unient  libras  8,  ct 
soldos  7,  et  denarios  «,  hoc  est  libras  \ 8:  fac  soldas  de  libris  -y-,*  13,  erunt  soldi  ~ 169; 
quos  pones  sub  soldis  ~ 31,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  169  per  suam  uirgulam, 
erunt  3233;  que  pone  super  269,  ct  super  ipsa  pone  pensam  ipsorum,  que  est  10,  per 
ll  : similiter  facies  de  J 5,  et  habebis  41  super  ipsa,  quorum  pensa  est  8:  hoc  idem  Ca- 
des de  \ 8,  et  habebis  6”;  et  pro  pensa  i,  et  super  J 3t  habebis  125:  deinde  multiplicabis 
3233  per  4i,  et  per  67.  et  per  4,  que  sunt  super  uirgula  de  31;  et  diuides  summam  per 
regulam  de  125,  que  est  » et  per  ll,  et  per  ruptos  trium  reliquorum  numerorum, 

scilicet  per  12,  et  per  8,  et  per  8,  ct  aptabis  ruptos,  et  cuitabis,  | et  probabis,  semper 
exibunt  libre  } 30  pro  pretio  dictarum  librarum  13,  et  soldi  9,  et  denarii  5. 

De  eodem. 

Et  si  pretium  unius  soldi  eiusdem  bolsonalie  reperire  uolucris  , describes  1 sub  | 
31,  et  multiplicabis  ijisum  1 per  4 1,  erunt  4i;que  multiplicabis  per  67,  erunt  1747;  que 
relinques  multiplicare  per  4,  que  suut  snb  uirgula  post  31,  et  non  diuides  per  4,  que 
sunt  in  regula  de  8,  que  sunt  sub  41 : ergo  diuides  2747  per  iis,  et  per  12,  et  per  2,  que 
remanent  de  8,  que  sunt  sub  uirgula  sub  4i,et  per  8,  que  sunt  sub  uirgula  sub  G7; 
et  aptabis  ruptos,  exibunt  ,*0  ;V  /u > ut  in  hac  descriptione  ostenditur;  hoc  est  parum 
minus  de  denariis  ‘ 17,  uidcliccl  \ unius  denarii,  minus  per  unamquamque  libram;  ct 
hoc  cognoscitur  ita : quod  pretium  soldi  est  denariorum  17,  hoc  est  denarii  4~  27; 
a quibus  usque  in  denariis  \ 27  desunt  yyy  unius  denarii  : ergo  si  unicuique  soldi  de- 
fuerint ~y  uuius  denarii  et  libre,  scilicet  soldi  10,  deerunt  hoc  est  \ unius  denarii, 
ut  prediximus. 

De  eodem . 

liem  si  queratur  preliuiu  de  denariis  | 8 eiusdem  bolsonalie;  aul  dc  soldis  ‘ 31  fa- 
cies denarios,  qui  sunt  375;  et  pones  snb  eis  dictas  denarios  J 8;  uel  dc  ipsis  denariis 
*-8  facies  partes  unius  soldi,  scilicet  ^ ; et  pones  ipsas  sub  soldis  31,  ut  sint  soldi 
suh  soldis,  ut  in  hac  descriptione  ostenditur  ; et  multiplicabis  denarios  8 per  suam 
uirgulam,  erunt  n;  que  multiplicabis  per  4t;  que  per  07;  que  per  4 , que  sunt  sub 
uirgula  post  3t;  et  diuides  per  125,  ct  per  12,  et  per  ruptos,  scilicet  per  , et  per 
8,  et  per  8;  ct  cuitabis,  ct  coaptabis,  ct  exibunt  | »5»  hoc  denarii  ^19. 

Itciu  quidam  habet  soldos  11,  et  denarios  7,  hoc  est  soldos  ~ 11  cuiusdam  bolsonalie, 
que  est  ad  uncias  { 3;  et  intrant  in  libra  ipsius  bolsonalie  soldi  28,  et  denarii  £ 5,  hoc 
est  soldi  y-~  28;  et  libra  argenti  ualet  libras  ^ 8;  describes  questionem,  ut  hic  osten- 
ditur, et  multiplica  2s  per  suam  uirgulam,  erunt  C83  : similiter  multiplica  omnes  nu- 
meros per  suas  uirgulas;  et  habebis  13  super  * 3,  et  167  super  yy  8,  et  139  super  yj  1«. 
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Et  tunc  multiplicabis  130  per  13;  que  per  m;  que  per  ruptos,  qui  sunt  cum  28,  scilicet 
j>cr  2,  et  per  12;  ct  diuides  summam  per  683,  et  per  12,  et  per  rupto6  trium  numerorum 
multiplicatorum,  scilicet  per  11,  ct  per  4,  et  per  20;  ct  euitabis,  ct  coaptabis;  ct  sic  ha- 
bebis -t*a  **  pro  pretio  de  soldis  11  dicte  talsonalie.  Et  sic  poteris  quarumlibet 
bolsona Harum  pretia  per  demonstratum  modum  sexte  proportionis  reperire;  que  pro- 
portio est  composita  ex  duabus  datis  proportionibus.  Et  cum  proportio  aliqua  est  com- 
posita ex  quotcumque  proportionibus;  tunc  projiortio  proportionum  ipsa  appellatur:  que 
compositio  qualiter  fiat,  lucidius  demonstrata.  Sit  summa  aliqua,  de  qua  cflicitur  summa 
secunda  per  datam  duorum  numerorum  proportionem;  ct  de  secunda  summa  fit  tertia  per 
proportionem  duorum  quorumlibet  numerorum;  et  dc  tertia  eodem  modo  cflicitur  quarta, 
et  sic  deinceps;  tunc  prime  summe  proportio  ad  ultimam  dicitur  esse  composita  ex 
omnibus  datis  proportionibus,  scilicet  que  proportio  est  facti  numeri  cx  omnibus  an- 
tecedentibus ad  factum  numerum  cx  consequentibus, eadem  est  prime  summe  nd  ultimam. 
Verbi  gratia  : quidam  babuit  bizautios  100,  dc  quibus  in  primo  foro  de  duobus  fecit 
tria;  in  secunda  de  quattuor  quinque;  in  tertio  ex  sex  fecit  septem  : pone  lias  pro- 
portiones in  una  uirga  sic  f-J-f;  et  sunt  omnes  antecedentes  super  uirga,  et  consequentes 
sub  ipsis;  ct  quia  in  primo  foro  de  duobus  fecit  tria  , prima  summa  ad  secundam 
est  sicut  2 ad  3:  quare  prima  summa  est  *-  secunde;  de  qua  cum  de  4 fecit  5,  est  proportio 
secunde  summe  ad  tertiam,  sicut  4 est  ad  5:  quare  secunda  summa  est  \ tertie  summe; 
et  sic  prima  summa  est  | de  J tertie  “ summe;  de  qua  tertia  summa  cum  de  c fuerit  7, 
est  tertia  summa  | quarte  sumine.  Quare  prima  summa  est  | de  { ex  ultima  quesite 
summe;  quarum  duarum  summarum  proportio  est  sicut  facti  numeri  cx  antecedentibus 
ad  factum  cx  consequentibus.  Et  est  factum  ex  antecedentibus  48,  que  est  similiter  prime 
summe,  qui  procreatur  cx  multiplicatione  antecedentium  in  se,  scilicet  de  2 in  4;  que 
in  c:  factum  | quidem  ex  consequentibus  est  105;  quia  ter  quinque  ductis  in  7 faciunt 
105;  et  asimilantur  ultime  summe.  Ergo  si  a principio  pro  prima  summa  habeantur  48; 
pro  quarta  habebuntur  105;  quia  si  de  105  acceperis  ”,  ueniunt  00  pro  tertia  summa;  dc 
quibus  si  acceperis  uenient  72  pro  secunda  summa;  de  quibus  si  acceperis  f,  ucnient 
48  pro  prima  summa.  Vel  aliter:  si  de  48  de  2 feceris  tria,  ueniunt  72;  de  quibus  si 
dc  4 feceris  5,  ueniunt  w> ; de  quibus  etiam  si  de  G lient  7 , hoc  est  quod  J-  de  90 
multiplices  per  7,  ueniunt  105.  Ergo  proportio  de  48  ad  10S  est  composita  ex  tribus 
datis  proportionibus,  scilicet  cjj  ea,  quam  2 habent  ad  3;  et  ex  ea,  quam  4 habent  ad 
g;  et  cx  ea,  quam  6 habent  ad  7.  Et  quia  est  sicut  48  ad  105,  ita  prima  est  ad  que- 
sitam  summam.  Quare  si  prima  summa  fuerit  100,  multiplicanda  sunt  per  io5,  el  di- 
uidenda  per  48.  Vel  si  hoc,  secundum  modum  haracti,  operari  uis,  pone  primam  pro- 
portionem in  una  linea,  scilicet  2 et  3;  et  sub  3 pone  antecedentem  secunde  propor- 
tionis, scilicet  4;  post  quam  pone  5,  et  super  5 in  superiori  linea  pone  antecedentem 
tertie  proportionis,  scilicet  6;  postquam  pone  7,  et  IQO  pone  sub  2;  quibus  multiplicatis 
per  3;  quibus  per  5;  quibus  per  7, reddent  summam  multiplicationis  facti  ex  consequentibus 
in  100;  quam  diuides  per  antecedentes,  scilicet  per  $f|,  hoc  est  per  exibunt  | 218 
pro  ultima  summa.  Et  si  proponatur,  quod  ultima  summa  fuerit  100;  et  uis  inuenire 
primam,  pones  100  sub  7,  ut  in  hac  alia  patet  descriptione;  et  multiplica  100  per  fa- 
ctum ex  autecedentibus,  hoc  est  per  c;  que  per  4;  que  per  2,  el  diuides  per  conse- 
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qucutes,  scilicet  per  ${£  , exilmnt  | 45  pro  prima  summa:  ex  hoc  quidem  manifestum 
est,  quod  composita  proportio  ex  datis  quantiscumque  proportionibus,  numerus  factus 
ex  omnibus  antecedentibus  ad  numerum  factura  cx  consequentibus.  Nam  si  proportionem 
de  proportione  extrahere  uis,  multiplica  antecedentem  illius  proportionis,  de  qua  aliam 
extrahere  uis,  per  consequentem  alterius;  et  habebis  antecedentem  residue  proportionis; 
et  ex  multiplicatione  duorum  residuorum  numerorum  habebis  consequentem.  Verbi  gra- 
tia : proportionem  de  3 ad  4 nolumus  extrahere  cx  proportione  de  2 ad  $:  pro  prima 
proportione  pone  £ , et  pro  secunda  pone  | ; et  multiplica  2 per  4,  erunt  8;  et  3 per 
5,  erunt  15;  que  pone  sub  8,  ct  habebis  residuam  proportionem:  quam  si  addideris  cum 
proportione,  quam  3 habent  ad  4,  nimirum  proportio,  quam  14  habent  ad  G0,  scilicet 
quam  2 habent  ad  8,  proueniet. 

Explicit  pars  secunda  noni  capituli. 

Incipit  tertia  de  equis  qui  comedunt  ordeutn  in  projtositis  diebus. 

Qvinquc  equi  comedunt  sextaria  6 ordei  in  diebus  9;  queritur  in  quot  dies  eadem 
ratione  decem  <*qui  comedent  sextaria  ic  : pone  inferiori  linea  3 pro  equis,  et  6 pro 
ordeo,  ct  9 pro  diebus,  retro  uidclioet  scribendo;  et  sub  5 pones  io  equos,  et  16  sex- 
taria pone  sub  c;  et  multiplica  5 per  16;  que  per  9,  erunt  720;  que  diuide  per  6,  ct 
per  io,  exibunt  dies  12;  ueJ  aliter  quia  equi  5 comedunt  sextaria  6 in  diebus  9;  ergo 
decem  equi  comedent  duplum  de  sextariis  6 in  totidem  diebus,  cum  10  equi  sint  du- 
plum equorum  5.  Rursus  quia  io  equi  comedunt  sextaria  12  in  diebus  9 ; ergo  ipsi 
comedent  sextaria  16  in  diebus  12,  qui  proueniunt  cx  multiplicatione  de  16  in  9 diuisa 
per  12.  Possumus  enim  iu  hac  questione  18  combinationes  proportionum  ostendere,  quas 
in  sex  lineis  in  figura  chata  prima  monstrantur.  Sit  itaque  numerus  .e.  linea  prima, 
ct  .{.  sit  secunda,  et  . d . sit  tertia,  ct  .a.  sit  quarta,  ct  .b.  quinta,  numerus  quoque 
x.  sit  linea  sexta;  et  sit  numerus  .a.  e.  c.  quedani  coniunctio,  que  uocetur  prima:  nu- 
meri uero  .d.  b.  f.  sit  coniunctio  secunda.  Proportio  quidem  uniuscuiusque  numeri  prime 
coniunctionls  ad  unumquemque  numerum  secunde  est  composita  ex  quattuor  reliquis 
numeris;  ct  sunt  duo  illorum  antecedentes,  et  duo  consequentes.  Quare  unaqueque  pro- 
portio illarum  compositarum  proportionum,  que  sunt  9,  componitur  secundum  unam 
comhitialioncm  proportionum:  quia  cum  proportio  aliqua  componitur  ex  primo  antecedente, 
ct  primo  consequente,  ct  ex  secundo  antecedente,  ct  secundo  consequente,  componetur 
etiam  permutarim  eadem  proportio,  quam  habet  | primum  antecedens  ad  secundum  con- 
sequens; et  ex  proportione,  quam  habet  secundum  antecedens  ad  primum  consequens. 
Non  enim  mutantur  facti  ex  antecedentibus,  neque  cx  consequentibus;  cum  ipsi  facti 
numeri  faciant  compositam  proportionem,  que  componitur  cx  duobus  antecedentibus  , 
et  cx  duobus  consequ entibus  prodictis.  Similiter  proportio  uniuscuiusque  numeri  se- 
cunde con  i unctionis  ad  unumquemque  numerum  prime  est  composita  ex  quattuor  re- 
liquis numeris,  quorum  duo  sunt  antecedentes,  et  duo  consequentes.  Vnde  fiunt  alie 
9 combinationes.  Et  nas  ostendamus  compositionem  proportionis  primi  numeri  .e.  ad 
secundum  esse  compositam  ex  quattuor  reliquis  numeris;  cx  quibus  numeri  .d.  b. 
sunt  antecedentes ; reliqui  uero  . a . c.  sunt  consequentes;  quod  probabitur  ita:  quia  ex 
multiplicatione  nuineri  .e.  in  factum  cx  numeris  .a.  c.  , scilicet  de  16  uicibus  9,  ui- 
cibus  5,  diuisa  per  factum  ex  numeris  d.  b.,  prouenit  numerus  ./.  Ergo  si  multiplicatur 
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factus  ox  numeris  .d.  b.  per  cquabitur  multiplicationi  .e.  in  factum  ex  numeris  .a. 
c.  : quare  proportionaliter  est  sicut  factus  ex  numeris  .d.  b.  ad  factum' ex  numeris  .a. 
c.t  ita  e.  ad  ./L;  ergo  numeri  . d . &.,ut  dixi,  sunt  antecedentes,  et  .a.  c.  sunt  con- 
sequentes. Componitur  ergo  proportio  .e.  ad  ex  proportione  .d.  antecedentis  ad  .a. 
consequentem,  et  ex  proportione  .b.  similiter  antecedentis  ad  .c.  consequentem;  uel 
proportio  .e.  ad  .f.  componitur  ex  permutatis  proportionibus,  scilicet  ex  ea,  quam  habet 
numerus  A.  ad  numerum  x.f  et  ex  ea  quam  habet  .b.  ad  .a. i quod  etiam  demonstrabo 
in  numeris  alio  modo.  Quoniam  est  sicut  10  ad  5,  hoc  est,  sicut  numerus  . d . ad  nu- 
merum . a .,  ita  factus  ex  numeris  .b.  d.  ad  facium  ex  numeris  .b.  a.;  hoc  est  sicut 
equi  io  sunt  ad  equos  5,  ita  equi  eo  sunt  ad  equos  30;  et  sicut  equi  eo  sunt  ad  equos 
30,  ita  sextaria  co  sunt  ad  sextaria  30.  Rursus  sicut  e scxlaria  sunt  ad  9 dies,  hoc  est, 
sicut  .b.  est  ad  .c.,  ita  factus  ex  numeris  .a.  b.  ad  factum  ex  numeris  .a.  c.;  hoc 
est  sicut  6 sextaria  sunt  ad  dies  9,  ita  sextaria  30  sunt  ad  dies  45  : ergo  est  sicut  A. 
ad  a.t  ita  sextaria  eo  ad  sextaria  30;  et  sicut  b.  est  ad  .e.,  ita  sextaria  30  ad  dies 
45  : ergo  proportio  ordei  ad  dies  est  sicut  60  ad  45;  que  proportio  ostensa  est  esse 
composita  cx  ea,  quam  habet  .d.  ad  .<1.,  et  . b . ad  . c .:  ergo  est  sicut  eo  sextaria  ad  dies 
45,  ita  sextaria  ie  sunt  ad  quesitos  dies,  scilicet  numerus  .e.  ad  numerum  et  sic 
proportio  x.  ad  .f.  ostensa  est  esse  composita  ex  .</.  ad  . a .,  et  ex  . b . ad  c.,  ut  opor- 
tet. Similiter  ostenderem  .e.  ad  .f.  compositam  esse  cx  .a.  ad  .c.,  et  cx  . b . ad 
et  sic  habemus  unam  combinationem.  Similiter*  potest  ostendi,  quod  x.  ad  ./.  compo- 
nitur  cx  reliquis  quattuor  numeris.  Ex  quibus  rursus  numeri  .d.  b.  sunt  antecedentes, 
reliqui  autem  .e.  a.  sunt  consequentes;  et  est  multiplicatio  facti  ex  numeris  .a.  e.  in 
numerum  c,  scilicet  720  equalis  multiplicationi  facti  cx  numeris  .d.  b.  antecedentibus 
in  numerum  et  sic  habetur  combinalio  secunda.  Eodcmqtie  modo  ostendetur 
qui  restat  ex  prima  coniunctione,  componi  ad  ./.  ex  quattuor  reliquis  numeris;  quorum 
iterum  numeri  .d.  b.  sunt  antecedentes,  ct  reliqui,  scilicet  x.  c.,  sunt  consequentes; 
et  sic  habetur  combinatio  tertia.  Et  sic  ostensum  est,  quod  proportio  uniuscuiusque 
trium  numerorum  prime  coniunctionis  ad  numerum  . f ’.  , qui  est  unus  ex  tribus  nu- 
meris secunde  coniunctionis,  componitur  cx  duabus  proportionibus  reliquorum  qtialtuor 
numerorum.  Rursus  supradicta  ratione  queratur,  quot  equi  comedant  sextaria  16  in 
diebus  12:  describe  in  questione  ordeum  sub  ordeo,  ct  dies  sub  diebus;  et  diuides  nu- 
merum factum  ex  tribus  numeris  prime  compositionis,  scilicet  7to,  per  reliquos  duos 
numeros,  scilicet  per  12,  et  per  6,  exibunt  10  pro  quesitis  cqnls.  In  hac  autem  que- 
stione supradicto  modo  potest  06 tendi,  quod  proportio  quam  habet  unusquisque  nume- 
rorum prime  coniunctionis  ad  10,  qui  est  alius  numerus  secunde,  componitur  cx  duabus 
proportionibus  reliquorum  quattuor  numerorum,  quorum  antecedentes  sunt  12  ad  6 , 
scilicet  numeri  .f.  b.\  et  sic  habentur  tres  alie  combi nationes  in  hac  questione. 

Et  si  proponatur,  quod  equi  10  comedant  sextaria  io  in  diebus  12;  et  queratur  quot 
sextaria  | comedent  equi  5 in . diebus  9;  modo  in  hac  questione  deficit  tertius  numerus 
secunde  coniunctionis;  quare  reliqui  duo  numeri  eiusdem  coniunctionis,  scilicet  10  et 
12,  erunt  diuisores;  in  quibus  diuides  720,  qui  procreantur  ex  5 uicibus  16,  cxibpnt  sex- 
taria ordei  6,  ut  in  hac  tertia  descriptione  ostenditur;  in  qua  certissime  potest  cogno- 
sci, quod  proportio  uniuscuiusque  numeri  prime  coniunctionis  ad  6,  qui  est  tertius  ex 
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numeris  secunde,  est  composita  ex  duabus  proportionibus  quattuor  reliquorum  nume- 
rorum, cx  quibus  antecedentes  sunt  10  et  12;  reliqui  duo  sunt  consequentes;  et  sic  ha- 
bentur noucro  comhinationes.  Reliquas  uero  o combinationcs  inuenies  cx  compositione 
proportionis  uniuscuiusque  trium  numerorum  secunde  couiunctionis  ad  unumquemque 
trium  numerorum  prime  : que  compositiones  fiunt  ex  duabus  proportionibus  , que 
fiuut  a reliquis  quattuor  numeris,  ex  quibus  semper  in  unaquaque  combinatione  erunt 
antecedentes  duo  ex  numeris  prime  coniunctionis.  Et  notandum,  quod  nullus  ex  pre- 
d ictis  sex  numeris  habent  projiortionem  compositam  ad  aliquem  numerum  sue  coniun- 
ctionis ex  duabus  proportionibus  reliquorum;  et  sunt  ille  proportiones  duodecim. 

Et  si  in  questionibus  supradictls  ponerentur  dies  in  medio  equorum,  et  ordei,  ut 
in  hac  alia  questione  cernitur;  tunc  muneri  prime  coniunctionis  erunt  5,  et  9,  et  ic; 
reliqui  essent  numeri  coniunctionis  secunde;  quod  cognosces  ita:  ponatur  ut  sit  ignotus 
numerus  inferioris  linee  ; ct  quia  equi  5 comedunt  aliquam  datam  mensuram  ordei  , 
scilicet  sextaria  6 in  datis  diebus,  scilicet  iu  9;  ergo  equi  io  totidem  ordeum  comedent 
in  diebus  !,  4,  qui  proiieniunt  ex  multiplicatione  s in  9,  diuisa  per  io.  Rursus  cum  in 
diebus  \ 4 equi  10  comedent  sextaria  C;  queritur  quot  sextaria  comedent  in  diebus  12: 
est  ergo  sicut  \ 4 sunt  ad  c,  ita  12  ad  quesitum  numerum  ordei.  Quare  multiplicanda 
sunt  12  per  o,  et  diuidenda  per  | 4;  et  quia  est  sicut  numerus  ad  numerum,  ita  de- 
cuplus unius  ad  decuplum  alterius.  Si  multiplicuucrinnis  ergo  per  io  multiplicationem 
de  12  iu  6,  hoc  est  quod  multiplicemus  10  oicibus  12,  uicibus  6;  et  summam,  que  est  720, 
diuiserimus  per  decuplum  de  * 4,  scilicet  per  5 et  o,  que  sunt  in  superiori  linea,  ue- 
niiiiit  G0  pro  numero  ignoto  ordei  : quare  si  multiplicauerimus  5 per  9 uicibus  16  , 
equabitur  multiplicationi  de  io  uicibus  is,  uicibus  6;  et  sic  s et  9 ct  16  faciunt  primam 
coniunctiouein.  Reliqui  uero,  scilicet  io  ct  12  et  6,  faciunt  secundam.  Vude  cum  aliquis 
ex  predictis  sex  numeris  fuerit  ignotus,  quem  uolueris  inuenire»  uide  cx  ijiso  numero  de 
quali  fuerit  coniunctione;  quia  in  reliquis  duobus  numeris  sue  coniunctionis  diuides 
factum  ex  tribus  numeris  relique  coniunctionis;  et  inuenies  quesitum  numerum. 

De  hominibus  qui  plantant  arbores  in  positis  diebus. 

I>  quadam  planitie  quidam  rex  misit  homines  30  ut  plantarent  arbores  in  ea,  qui 
piantaucrunt  ibi  arbores  1000  in  diebus  9;  et  queratur  de  hominibus  36  in  quot  diebus 
plantaucrunt  arbores  4400  : descriptis  siquidem  hominibus  3«  sub  hominibus  30,  et  ar- 
boribus 4400  sub  arboribus  1000,  ut  in  hac  descriptione  cernitur;  multiplicabis  homines 
ao  pro  arbores  4400,  et  eorum  summam  per  dies  9,  et  diuides  totam  summam  per  ho- 
mines 3G,  et  per  arbores  1000,  exibunt  33  ; et  in  tot  diebus  ipsi  homines  plantabunt 
arbores  4400. 

De  eodem. 

Rvrsus  si  econtra  queratur  de  hominibus  36  quot  arbores  suprascripta  ratione  plan- 
taucruut  iu  diebus  33;  descripta  questione,  ut  hic  ostenditur,  multiplicabis  homines  ao, 
ct  arbores  1000,  et  dies  33  in  unum,  et  diuides  per  homines  36,  ct  per  dies  9,  exibunt 
arlx>res  4400. 

hem  si  quer&tur,  quot  homines  plantaucrunt  suprascripta  ratione  arhores  4400  in 
diebus  33;  describes  questionem  ut  hic  ostenditur,  et  multiplicabis  homines  30,  et  ar- 
bores 4400,  ct  dies  9 in  unum,  et  diuides  summam  per  1100  et  per  33,  exibunt  homines 
36,  ut  oportet.  | 
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De  hominibus  qui  comedunt  frumentum. 

Homines  5 comedunt  modia  4 frumenti  in  uiio  mense,  scilicet  in  diebus  30.  Vnde 
alii  homines  7 querunt  scire,  quot  modia  sufficient  eis  eadem  ratione  in  eisdem  diebus 
30  : describes  siquidem  questionem  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  homines  7 per 
modia  4,  et  per  dies  30,  qui  sunt  in  inferiori  linea,  et  diuides  summam  per  homines 
5,  et  per  dies  30,  qui  sunt  in  superiori  linea.  Vnde  relinquet  quod  non  multiplicabis 
per  30,  nec  diuides  per  30  : ergo  multiplicabis  tantum  7 per  4,  et  diuides  per  5,  exibunt 
modia  | 5.  Et  scias  quia  ideo  posuimus  hanc  questionem;  quia  inde  etiam,  et  de  uino 
quod  bibitur  sepe  inter  mercatores  oritur  questio;  quare  cum  tenaci  memorie  commenda, 
ut  scias  in  similibus  questionibus  operari. 

Incipit  capitulum  decimum  de  societatibus  factis  inter  consocios. 

Cvm  autem  prepositum  fuerit  de  quibusdam  consociis  qui  insimul  societatem  fece- 
runt, quorum  unusquisque  inequaliter  suam  portionem  in  ipsa  societate  habuerit , et 
cum  ipsa  societate  aliquam  quantitatem  lucrati  fuerint;  quam  quantitatem  inter  se  se- 
cundum portiones  eorum  diuidere  noluerint.  Et  uoluerit  scire  quot  unicuique  de  ipso 
lucro  continget;  pone  portiouem  primi  socii  in  capite  tabulc  in  dextera  parte;  deinde 
in  eadem  linea  uersus  sinistram  portiones  aliorum  per  ordinem  ponere  studeas;  et  lu- 
crum quod  fecerint,  iu  alio  capite  tabulc  in  eadem  linea  depingas,  in  sinistra  uidelicet 
parte.  Tunc  aggregabis  portiones  omnium  sociorum  in  unum,  et  aggregatam  summam 
scruabis.  In  qua  singulariter  diuides  multiplicationes  portionis  uniuscuiusque  socii  in 
totum  lucrum;  ct  sic  habebis  hoc  quod  unicuique  dc  ipso  lucro  contigerit.  Et  ut  hoc 
apertius  declaretur,  primum  in  societate  duorum  hominum  in  prima  parte;  et  trium  in 
secunda;  ct  quattuor  in  tertia  cum  uariis  positionum  portionibus  demonstrabimus:  deinde 
in  quinta  parte  diuisiones  quorumdam  uumerorum  in  portionibus  ruptorum  ad  modum 
societatum  termiuabimus. 

De  societate  duorum  hominum. 

Si  proponatur  de  duobus  hominibus,  qui  societatem  insimul  fecerunt,  quorum  unus 
misit  in  prescripta  societate  libras  18  alicuius  monete;  ct  alter  misit  in  eadein  libras  25; 
et  lucrati  fuerunt  inde  libras  7;  et  queratur  quot  unicuique  de  ipsis  libris  7 contingent, 
sic  facies:  describes  portionem  primi  socii,  hoc  est  libras  *8,  in  capite  tabulc  in  dextera 
parte  ; deinde  uersus  sinistram  in  eadem  linea  libras  25,  describe  lucrum,  idest  libras  7; 
iterum  uersus  sinistram  separarim  ab  ipsis  ad  libitum  pone,  ut  hic  iuferius  ostenditur. 
Et  iunge  insimul  portiones  utriusque  socii,  idest  18  cum  25  , erunt  43  ; que  pone  in 
questione  sub  is,  et  protrahe  uirgulam  super  ipsa  43,  ct  alia  43  cum  uirgula  pone  sub 
45,  ut  in  questione  ostenditur.  Deinde  multiplica  portionem  primi  socii,  scilicet  18,  per 
lucrum,  uidelicet  per  7,  erunt  1*6;  que  diuide  per  43,  que  posita  sunt  sub  18,  exibunt 
libre  ~ 2;  et  tantum  contingit  primo  socio  de  ip®o  lucro  , hoc  est  libre  2 , ct  soldi 
18,  et  deuarii  11.  Residuum  uero  lucri  contingit  alteri  : tamen  ut  secundum  hanc 
artem  operetur,  multiplica  portionem  alterius  socii  per  lucrum,  scilicet  25  per  7,  erunt 
175;  que  diuide  per  43,  que  posita  sunt  sub  25,  exibunt  libre  ~ 4;  ct  tantum  contingit 
secundo,  scilicet  libre  4,  ct  denarii  ~ 16  ; cum  quibus  si  iunxeri.s  libras  2,  et  soldos 
is,  et  denarios  7,  que  contingunt  primo,  in  eisdem  libris  7 deuenies. 


' qnrrunl  ....  •ociel » 1 f«*l • 5& 
recto,  lia-  1-S.  pag.  145,  lia-  4-11, 


|.r i <|u<ii-iti>r  ....  lurrtMn  • » M 

.16  «rt.,  lia.  |«K  145,  lia. 
*7-4S>. 


'icso  (i) 

© 

© 

2411 

lui-r-  7 pati 

icr.  45  p,%rt 

pri-  IH 

ap 

ii 

«it 

«kimmI*.  — <|nia  7 • (ChI  46  re- 
do,  lia  4-l-lVi  pac.  145.  lia.  41 
— - |ng.  136,  lia-  6; 


/wr. 

7 pod . ter. 

/. 

n p*  t 

t- 

n 1 IB 

«l  p»r  11 

rf.  ».  /. 

» t * 1 

j.  «-  <• 

: • 
ITT» 

1 1 it  >C 

Digitized  by  Google 


•um  tnliin  ■ 
Mi  <rmn,  Iu 
Jio.  W — |u 


i 


M 


56  !■».  «. 


rimUiiRi*  ilf  » ffol 
■>-  t7-W  ; 1«^.  126. 
g.  127,  Ite.  i) 


@ 


136 

De  eodem. 

Aliter  huc  totum  facere  possumus,  uiddicct  ut  soldos  et  denarios,  qui  contingunt 
unicuique  iu  proportione  sui  lucri,  habeas  in  una  multiplicatione,  ct  in  una  diuisionc, 
sicuti  in  procedentibus  negotiationibus  facere  docuimus;  et  est  hoc,  quod  cum  debes 
multiplicare-  lucrum  per  portionem  uniuscuiusque,  et  diuiderc  per  43;  multiplica  primum 
lucrum,  scilicet  7 per  12;  que  per  20,  hoc  est  per  240;  ideo  quia  7 j sunt  libre  denariorum; 
et  sic  facimus  inde  denarios,  erunt  denarii  ifltw;  quos  pone  super  7 , ut  in  hac  alia 
« eruitur  descriptione.  Et  multiplica  ipsos  denarios,  scilicet  inao  per  18,  et  diuide  summam 
eorum  per  *t  *0,  exibunt  pro  portione  primi  hominis  libre  xflVs!  *>  quas  P°nc  *n 
questione  suh  18,  ut  ibidem  ostenditur  : deinde  multiplica  icso  per  25,  et  diuide  summam 
per  77-iVii  * e*ibunt  libre  'j  ^ 4 ; et  tantum  contingunt  secundo , quas  pone  in 
questione  sub  15:  et  ut  hoc  uerum  sit,  duplici  modo  cognoscitur.  Quorum  primus  mo- 
dus est  illud  idem  , quoti  in  procedentibus  negotiationibus  demonstrauimus:  uiddicct 
ut  accipies  pensam  illius  multiplicationis,  que  multiplicatur  in  primo  socio,  et  scruabis 
eam;  et  cognosces  per  eain,  si  portio  lucri  ipsius  steterit;  et  illud  idem  facies  dc  alio 
ironsocio.  Modus  alius  est,  ut  iungas  portionem  lucri  uniuscuiusque  in  unum;  que  si 
fecerint  totum  lucrum,  rcctc  iu  utroque  processisse  cognosces.  Nam  qualiter  in  unum 
iungi  debeant,. per  optimam  et  subtilem  regulam  addisce  : uiddicct  ut  protrahas  sub 
lucro  in  questionem  unam  uirgulam,  sub  qua  pone  ruptos,  qui  sub  aliis  sint  t*- ■ t"0; 
deinde  accipe  11 , «pie  sunt  super  43  de  uirgula  primi  socii,  et  adde  eum  cum  32  , 
que  sunt  super  43  secundi  socii,  erunt  43;  que  diuide  per  43,  exibit  1,  ct  remanet  ze- 
phyrum : pone  itaque  zephyrum  super  43,  que  sunt  in  uirgula  posita  sub  lucro  , ct 
retineas  in  manu  1;  quod  adde  cum  7,  que  sunt  super  12  de  uirgula  primi,  et  cum  4, 
que  sunt  super  12  de  uirgula  secundi,  erunt  denarii  12;  quos  diuide  per  12  , exibit  soldus 
1,  ct  remanet  0:  pones  0 super  12,  et  retineas  iu  manu  i;  quod  adde  cum  soldis  18, 
qui  sunt  super  21)  de  uirgula  primi,  ct  cum  f,  quod  est  super  20  dc  uirgula  secundi, 
erunt  soldi  20;  «pios  diuide  per  20,  exibit  libra  ir  et  remanet  0:  pone  0 super  20,  ct 
iu  nianu  retineas  1;  quod  adde  cum  libris  2,  que  sunt  ante  uirgulam  primi,  et  cum  4, 
que  sunt  ante  uirgulam  secundi,  erunt  libre  7;  quas  pone  desuper  uirgulam  lucri;  et 
hoc  uolumus  ut  habeamus  libras  7,  ct  nihil  super  uirgulam  remaneat.  ; 

De  eodem. 

Itciii  duo  homiucs  societatem  fecerunt,  «juorum  unus  misit  libras  15,  ct  soldos  7 , 
hoc  est  libras  ~ 15;  et  alter  misit  libras  19;  ct  lucrati  fuerunt  insimul  libras  14,  ct  soldos 
14,  et  denarias  5,  hoc  est  libras  Queritur  quantum  unicuique  de  proscripto  lucro 

contingit  : describe  questionem  ut  hic  ostenditur,  ct  multiplica  15  per  20,  que  sunt  sub 
uirgula,  et  adde  7,  qnc  sunt  super  20,  erunt  soldi  307,  quos  pone  super  yj  15  in  que- 
stione. Item  multiplica  libras  19  alterius  socii  per  20;  ideo  ut  dc  ipsis  libris  19  facias 
soldos,  sicuti  fecisti  de  libris  ^ 15,  erunt  soldi  380,  <|uos  pone  super  19  in  questione. 
Tunc  apparebit,  quod  primus  misit  soldos  307  in  prodicta  societate;  ct  alter  misit  si- 
militer soldas  380.  Vnde  addes  307  cum  380,  erunt  687.  Item  multiplica  libras  11,  scilicet 
lucrum  .per  eorum  uirgulam,  erunt  denarii  3533  ; quos  pone  super  ipsum  lucrum  , et 
multiplica  307  per  3533,  et  diuide  summam  per  regulam  dc  687,  que  est  et  per 

ruptos,  qui  sunt  sub  uirgula  lucri,  scilicet  per  ~fy  57»  exibunt  libre  * 6 , pro 
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hoc  quod  contingit  dc  lucro  primo  socio,  que  pone  in  questione  sub  eodem.  Item  mul- 
tiplica 380  per  3533,  et  diuide  summam  eorum  per  7*^»  tV  °o>  exibunt  pro  portione  lucri 
alterius  secundi  libre  **■  *u  s,  quas  pone  sub  eodem  socio. 

De  eodem. 

liem  duo  homines  societatem  fecerunt,  quomm  unus  misit  libras  34,  et  soldos  11, 
et  denarios  8,  hoc  est  libras  ‘ 4;  et  alter  misit  libras  41,  et  soldos  9,  hoc  est  libras 
^ 41;  et  lucrati  fuerunt  libras  | 31;  queritur  quantum  unicuique  dc  suprascripto  lucro 
contingit  : describe  questionem,  ut  hic  ostenditur,  et  multiplica  24  per  suam  uirgulam, 
erunt  denarii  5900,  quos  pone  super  *4*  It em  fac  denarios  dc  libris  ^41  sic:  mul- 

tiplica 41  per  suam  uirgulam,  hoc  est  per  20,  et  adde  9,  erunt  soldi  829;  de  quibus 
fac  denarios,  hoc  est  multiplica  cos  per  12,  que  surit  sub  uirgula  alterius  socii.  Am- 
plius quam  in  sua  uirgula  erunt  denarii  9948  , quos  pone  | in  questione  super  ~ 41 : 

unde  apparebit,  quod  primus  misit  denarios  5900,  et  alter  misit  denarios  9048;  et  sic 

studeas  semper  portionem  sociorum  reducere  ad  similia:  deinde  multiplica  31  j>cr  8,  et 
adde  3,  erunt  25t;  que  pone  super  \ 31,  et  adde  5900  cum  9948,  erunt  15848:  quibus  repe- 
rias  regulam,  que  est  , cum  qua  comisce  ruptum  , qui  est  in  lucro,  scilicet 

facient  } ,V3ai > quam  uirgulam  studeas  aptare,  ut  halicas  in  capite  ipsius  -/j—- ; 
ideo  quia  in  lucro  ponuntur  libre,  in  quo  si  ponerentur  soldi,  deberemus  halierc  tantum 
~ iu  capite:  et  si  ponerentur  bizantii  [perperi,  uel  saraccnati,  deberemus  habere  J-J; 
si  tareni  ^ : et  si  in  eodem  lucro  ponerentur  bizantii  Garbi,  deberemus  habere  in 
capite  uirgule,  ut  sepe  in  negotiationibus  prediximus.  Vndc  cum  11011  habeas  iu  pre- 
scripta  uirgula  dc  nisi  tantum  J de  ipsa  ^ , et  alia  [■  de  quas  duas  quartas 

accepimus  de  duobus  octauis,  qui  sunt  sub  uirgula,  et  remanet  nobis  ex  eis  alia  -t  in 

uirgula;  et  sic  minuit  nobis  J-  dc  ^ , cl  \ de  ± , hoc  est  py  inter  utrumque.  Vnde 
pone  is  sUper  251,  et  multiplica  151  peris,  erunt  3785;  que  pone  super  251,  et  deinceps 
habebis  in  aptatioue  uirgule  diuisiouis  * 26  : deinde  multiplica  3765  per  5900,  ct 

diuide  summam  per  * * tna  *w,  et  habebis  portionem  lucri  primi  socii.  Item  multiplica 
3765  per  9948,  et  diuide  per  eandem  uirgulam,  ct  habebis  portionem  lucri  alterius  socii, 
ut  superius  in  questione  ostenditur. 

De  eodem. 

Rvrsurn  duo  homines  societatem  fecerunt,  in  qua  primus  misit  libras  ~ 112,  ct  alter 
libras  | 237;  et  lucrati  fuerunt  libras  \ J 328:  queritur  quantum  unicuique  de  prescripto 
lucro  contingat:  describe  questionem  ut  hic  ostenditur;  deinde  multiplica  112  per  2,  et 
adde  1,  erunt  225  modia;  que  multiplica  per  5,  que  sunt  sub  uirgula  alterius  socii,  erunt 
decime  1125;  ct  hec  est  ars,  quam  in  adictionibus  numerorum  cum  ruptis  docuimus:  pone 
ergo  1125  super  | H2.  Item  fac  decimas  de  alio  socio  sic,  quod  multiplicabis  23"  per  5, 
et  addes  1,  quod  est  super  5,  erunt  quinte  1186;  quas  multiplica  per  2,  que  sunt  sub  uirgula 
primi  socii,  erunt  similiter  deciine  2372,  quod  pone  super  | 537:  ergo  unus  misit  decimas 
1125  unius  rei  , scilicet  libre  ; et  alter  misit  decimas  2372  eiusdem  rei.  Postea  mul- 
tiplica lucnim  , scilicet  328  per  suas  uirgtilas  , erunt  uigesime  quarte  789!  : deinde 
iunge  1125  cum  2372,  erunt  3497;  in  quorum  regula,  que  est  75-7^  , et  in  ruptis  qui 
sunt  in  lucro,  scilicet  per  j-J  , diuides  multiplicationem  dc  7891  in  1125,  ct  habebis 
portionem  lucri,  que  contingit  primo  socio:  inde  coapta  partes  uirgulam  diuisiouis,  ut 
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halxas  iii  capite  ipsius  -1.  —;  sed  cum  ibi  non  habeas  ex  i|>sis  nisi  tantum  j-| , 

hoc  est  scimus  quod  minuit  nobis  inde  quare  multiplicabis  7H91  per  io,  crinit 
7S9ii);  que  multiplicabis,  ut  diximus,  per  H25  , et  diuides  per  •*,  ,*9  °a  f§  ; cura  ante 
quam  multiplices,  potes  euitarc  £ in  inulti]dicatinne  et  diuisione  ; ideo  quia  78910  in- 
tegraliter  possunt  diuidi  per  13:  unde  si  diuiserimus  7H9I0  per  13»  exibunt  6070 ; que 
goto  si  mulli plioiuerimus  per  1 125,  et  diuiserimus  per  7},-  a(^  quantitatem 

peruencrimus:  quare  multiplicabis  iterum  0070  per  2372,  et  diuides  per  .*---*--.0-,  ct  ha- 
bebis portionem  lucri  alterius  socii,  que  est  "9  f7-f0  223,  ut  in  questione  ostenditur. 

Probatio  eiusdem. 

Nato  si  per  iunctioocm  portiones  lucri  utriusque  cognoscere  u oluerimus,  utrum  re- 
ctum sit  quod  fecimus  an  non  ; uide  de  | * unius  libre  quot  denarii  sint  : sunt  enim 
soldi  is,  ct  dimarii  10;  quos  redige  in  partibus  unius  libre,  erunt  75-77,  quosserua: 
deinde  protrahe  uirgulam  sub  lucro,  sub  qua  pone  ~iVrV  cl  collige  185,  que  sunt 
super  269;  de  uirgula  primi  socii;  cum  84,  que  sunt  super  169  dc  uirgu Ia  secundi  socii, 
erunt  2G9  que  diuidc  per  sco  , exibit  l,  et  remanet  0:  pone  0 super  269,  que  sunt  sub 
iiirgiila  posita  sub  lucro,  et  retineas  1;  quod  adde  cum  denariis  o,  qui  sunt  super  12 
de  nirgula  | primi  cum  denariis  4,  qui  sunt  super  12  dc  uirgu  Ia  secundi,  erunt  denarii 
10;  quos  pone  super  12;  et  adde  soldos  15 , qui  sunt  super  20  dc  uirgula  primi  cum 
0,  quod  est  super  20  de  uirgula  secundi,  erunt  soldi  15,  quos  pone  super  20,  qui  sunt 
in  cupite  uirgule  posite  sub  uirgula  lucri  : deinde  adde  libras  105  cum  libris  223,  erunt 
libre  328;  quas  pone  ante  uirgulam  sub  lucro  , et  sic  habebis  pro  eorum  collectione 
libras  328,  hoc  est  libras  7 } 328,  ut  iu  eorum  locro  prepositum  fuit. 

Iicra  duo  homines  societatem  fecerunt,  quorum  unus  inisit  hizantios  j 23,  alter  ucro 
misit  hizantios  | 31;  et  lucrati  fuerunt  hizantios  47,  et  Laratos  11  , hoc  est  hizantios 
57  47;  queritur  quantum  unicuique  de  presc.ripto  luem  contingat  : describe  questionem 
ut  liic  ostenditur,  et  multiplica  bizantios  23  per  suam  uirgulam,  erunt  quarte  93;  quas 
delicies  multiplicare  per  ruptum  uirgule  alterius  socii,  scilicet  per  8:  sed  quia  uterque 
ruptus  utri  usque  socii  repentur  in  octo,  non  oportet  multiplicare  93,  nisi  tantum  per 
quartam  de  octo,  scilicet  per  2,  erunt  octaue  unius  bizantii  186,  quas  pone  in  questione 
super  \ 23.  Item  multiplica  31  per  suam  uirgulam,  erunt  octaue  253  , similiter  unius 
bizantii:  que  cum  sint  octaue,  sicuti  ISO  alterius  socii,  non  oportet  eas  multiplicam  per 
ruptuni  primi  socii,  uel  per  aliquam  partem  ipsius.  Vndc  pone  253  super  | 31 ; et  erit 
tunc  talis  questio,  quod  unus  illorum  misit  186  , ct  alter  misit  253  : possumus  enim 
aliter  reperire  186  ct  253,  uidclicct  ut  uideas  dc  f ct  dc  | in  quali  minori  numero  re- 
periantur,  scilicet  in  octo;  in  quibus  multiplica  7 23,  erunt,  ut  prodiximus,  186.  Item 
multiplica  \ 31  per  8,  erunt  ut  diximus  253:  (piam  addes  180  cum  253,  erunt  439;  in 
quibus  cum  careant  regula,  diuides  multiplicationem  de  lao  in  toto  lucro,  et  habebis 
portionem  lucri  primi  socii,  quod  sic  fit:  multiplica  hizantios  lucri,  scilicet  47  per  suam 
uirgulam,  hoc  est  per  24,  ct  adde  11,  erunt  karati  1139;  quos  multiplica  per  186,  erunt 
2HH54;  que  diuide  per  439,  et  per  24,  hoc  est  per  777^»  exibunt  20,  ut  in  que- 

stione ostenditur.  Item  eodem  modo  multiplica  253  per  1139, ct  diuide  summam  eorum  per 
, et  habebis  portionem  lucri  alterius  socii,  ut  in  questione  sub  eodem  ostenditur. 
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De  eodem. 

liem  fuerunt  duo  homines,  quorum  unus  misit  tarenos  ‘ ‘ 82,  et  alter  misit  tarenos 
i J 07;  et  lucrati  fuerunt  tarenos  J J m : deseri l>e  questionem,  ut  hic  ostenditur;  et 
multiplicabis  lucrum,  scilicet  itf,  per  suas  uirgulas,  erunt  4063;  que  pone  super  ipsum 
lucrum  : deinde  multiplica  portionem  primi  socru  per  suas  uirgulas  , erunt  quattuor 
decime  1157;  quas  multiplica  per  ruptos,  qui  sunt  sub  uirgulis  alterius  socii,  hoc  est 
per  3,  et  per  5,  uel  per  15,  erunt  ducentesime  decime  17355.  Eademque  uia  multiplica 
portionem  secundi  socii,  scilicet  97  per  suas  uirgulas  , erunt  quindecimc  1467  ; quas 
multiplica  per  ruptos,  qui  sunt  sub  uirgulis  primi  socii,  hoc  est  per  2,  et  per  7,  uel 
per  14,  erunt  similiter  ducentesime  decime  20552,  quas  pone  super  J \ 97:  et  scias  quia 
ideo  fecimus  ducentesimas  decimas  de  portionibus  arborum  ; quia  in  210  reperiuntur 
omnes  rupti  eorum;  et  non  possunt  inneniri  in  aliquo  minori  numero,  quia  rupti  non 
hqbent  ad  inuiccm  aliquam  cornu  nem  regulam.  Ergo  primus  misit  17355,  et  alter  misit 
20552.  Quare  addes  17355  cum  20552,  erunt  37907;  in  quo  numero,  et  in  raptis»  qui  sunt 
in  lucro,  debes  diuidere;  qui  omnes  si  ponantur  in  una  uirgula,  facient  \ t*T  B°,.  Sed 
quia  cum  lucro  est  ex  conditione  tarenorum,  necessarium  est,  ut  habeas  — iu  capite 
uirgule  diitisionis.  Quare  cum  habere  totam  de  ipsa  uirgula  non  possis;  quia  in  ca  non 
habes  ex  ea,  nisi  tantum  multiplicabis  numerum  lucri,  scilicet  4053  per  5,  erunt  20315; 
que  pone  super  4063,  et  addes  \ in  uirgula  diuisionis,  et  facies  ^ de  eis,  | ct  dc 
que  est  in  uirgula.  Et  pone  ipsam  ~ in  capite  uirgule;  et  sic  habebis  in  ipsa  uirgula 
fuw  ttl  quam  uirgulam  pone  sub  primo  socio,  et  aliam  similiter  sub  secundo:  deinde 
multiplicabis  20315  per  17355,  et  diuides  per  regulam  positam  sub  primo  ; et  habebis 
portionem  lucri  primi  socii.  Item  multiplicabis  eadem  20315  per  numerum  secundi  socii, 
scilicet  per  20552,  ct  diuide  per  regulam  positam  sub  eodem  portionem  lucri  illius,  ut 
in  questione  ostenditur.  % 

De  societate  trium  hominum. 

Tues  homines  societatem  fecerunt,  quorum  primus  misit  libras  17,  secundus  libras 
29,  tertius  libras  42;  et  lucrati  fuerunt  libras  loo:  primum  descrilies  questionem,  ut  hic 
ostenditur  : deinde  adde  portiones  illorum  iu  uuum,  scilicet  libras  17  cum  29,  ct  cum 
libris  42,  erunt  libre  88;  quibus  88  reperies  regulam  , que  est  ; et  multiplicabis 
portionem  illius  cuiusque  socii  in  lucro  , et  diuides  per  ~~  , et  habebis  portioucm 
lucri  coutingentera  unicuique.  Nam  si  libras,  ct  soldas,  et  denarias  unicuique  de  lucro' 
contingentes  in  una  multiplicatione,  et  in  una  diuisione  reperire  uolueris.  inuenies  illud 
quod  tibi  minuit  dc  in  uirgula  diuisionis  predicle,  scilicet  in  J— £ : in  qua  cum 

non  habeas  nisi  tantum  J de  proscriptis  75-^,  minuit  tibi  — inter  utrumque.  Vel  quia 
•jL-JLj  est  regula  denariomm  unius  libre,  scilicet  de  240,  diuide  240  per  8,  exibunt  30, 
quod  est  pro  hiis,  qui  minuunt  tibi  dc  ~£,  ut  prediximus:  que  si  commiserimus  cum 
habebimus  . Quare  multiplicabis  lucrum,  scilicet  100  per  30,  ut  siculi  au- 

gentur 30  iu  diuisionc,  ita  augeantur  in  multiplicatione,  erunt  3000;  quem  pone  super 
100  in  questione,  et  multiplicabis  libras  17  primi  socii  per  3000,  et  diuides  per  - °t  t°t, 

exibunt  libre  t\  ^ 10.  Item  multiplica  libras  29  secundi  socii  per  3000  , et  diuide 
Pcr  ii  iT"h  » cx»bunt  libre  32  ; quas  pone  in  questione  sub  secundo,  scilicet 

sub  29  : deinde  multiplica  42,  scilicet  portionem  tertii  socii  per  3000,  erunt  126000;  que 
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diuidc  per  t*t  *,  , exibunt  libre  47,  quas  pone  in  questione  sub  42,  scilicet 

sub  tertio  socio.  Nam  si  portionem  lucri  uniuscuiusque  in  unum  per  regulam  colligere 
uolueris  , facies  secundum  quod  superius  demonstrati  imus  in  societatibus  duorum  so- 
ciorum, uidclicct,  ut  ponas  snb  loo,  scilicet  sub  lucro  : deinde  collige  6,  que 

sunt  super  11,  in  uirgula  lucri  tertii  socii  cum  uno,  quod  est  super  II,  in  uirgula  lucri 
secundi,  et  cum  4,  que  sunt  super  ii,  in  uirgula  lucri  primi,  erunt  ii;  que  d iuidc  per 
II,  que  sunt  sub  uirgula  posita  sub  loo,  exibit  inde  i , et  remanet  0:  pone  o super 
ii,  et  i scrua  in  manu;  cum  quo  iunge  o,  et  f,  et  4,  que  sunt  super  is  omnium  trium 
uii  gularum,  facient  denarios  12;  quos  diuidc  per  12,  que  sunt  sub  uirgula  posita  sub 
100,  exibit  soldus  i,  et  remanet  0 : pone  0 super  12,  et  retineas  in  mauu  soldum  .1  ; 
cum  quo  iunge  soldos  4,  et  19,  et  g,  qui  sunt  super  20  earumdem  trium  uirgulanim, 
erunt  40;  que  diuidc  per  20,  exibunt  libre  2,  et  remanet  0:  pone  0 super  20,  et  libras 
2 retineas  in  manu;  cum  quibus  iunges  libras  47,  et  libras  32,  et  libras  19,  que  sunt 
ante  proscriptas  tres  uirgulas,  erunt  libre  100,  ut  oportet. 

De  eodem. 

liem  sunt  tres  homines,  quorum  unus  misit  libras  69,  et  alter  misit  libras  ^ 83, 
tertius  quoque  misit  libras  9i;  et  lucrati  fuerunt  libras  112  : describe  questionem  ut 
hic  ostenditur,  et  tunc  facies  soldos  de  portione  uniuscuiusque  socii  sic:  multiplices  69, 
scilicet  portionem  primi  socii  per  suam  uii  gulam,  hoc  est  per  20,  ct  super  addes  7, 
erunt  soldi  1387  , quos  poties  super  libras  £ 09.  Quod  idem  si  feceris  de  portione  se- 
cundi habebis  stiper  ipsam  soldos  1671.  Similiter  multiplica  libras  in  per  20,  ut  facias 
soldos  cx  eis,  eruat  soldi  1820,  quos  pones  super  libras  91.  Et  nota,  quod  si  in  por- 
tionibus capitalis  ipsorum,  uri  etiam  in  aliqua  ipsarum  ponerentur  denarii,  cum  ipsis 
libris  oporteret  fai^rc  denarios  ex  portione  uniuscuiusque  socii,  sicuti  in  hac  quod  fe- 
cimus soldos  ex  una  quaque  portione,  preter  soldos,  qui  sunt  | cum  libris  ipsorum.  Ergo 
unus  misit  soldos  1387,  alter  soldos  1671,  tertius  soldos  1820.  Quare  addes  prcscriptos 
soldos  iu  unum,  erunt  soldi  487«;  cuius  numeri  regula  hcc  est  ^ 2°t-  Nam  cum  opor- 
teat habere  in  capite  uirgule  diuisionis  * et  ex  e's  110,1  habeamus  iti  ipsa  uirgula 
nisi  tantum  J,  scimus  quia  minuit  nobis  hoc  est  40,  ex  ipsis  ^ : pones  ergo 
40  super  lucrum;  et  multiplicabis  40  per  ipsum  lucrum,  scilicet  per  112,  erunt  448u; 
que  pone  super  40,  et  coaptabis  iu  uirgula  diuisionis  sic  ^ : quam  uir- 
gulam  pones  sub  unoquoque  consocio,  et  multiplicabis  4180  per  1387  , et  diuides  per 
—•rinV*  exibunt  proportione  lucri  primi  socii  libre  ‘ t°t'  “ **■  31 . Item  multiplica 
4480  per  1681,  ct  diuidc  per  { exibunt  libre  3«  pro  portione  lucri 

secundi  socii.  Similiter  si  mulliplicaueris  4480  per  1820,  et  diuisrris  per  , ha- 

bebis portionem  lucri  tertii  socii.  Possumus  enim  aliter  portionem  lucri  tertii  hominis 
ex  repertis  portionibus  reliquorum  reperirc,  11  id c licet,  ut  addas  1,  quod  est  super  3,  in 
uirgula  primi  socii  cum  0,  quod  est  super  3 dc  uirgula  secundi  socii,  erit  1 ; a quo 
usque  iu  3,  que  sunt  sub  uirgula  tertii,  desunt  2,  que  pone  super  ipsum  3 , ct  pro 
explet»  semel  ternario,  retineas  in  manu  i,quod  1 est  2‘—  *t  *t  unius  libre:  ergo  ad- 
des ipsum  1 cuin  0,  quod  est  super  27!  in  uirgula  primi  socii,  et  cum  263,  que  sunt 
super  271  in  uirgula  secundi,  erunt  264;  a quibus  usque  iu  271  desunt  7,  que  pone  su- 
per 271  de  uirgula  tertii  socii:  et  quia  semel  cxplcuisli  271,  retinebis  semel  unitatem 
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in  manu;  que  unitas  est  tViV  unius  libre  i;  que  adde  cura  denariis  11,  qui  sunt  su- 
per 12  de  uirgula  primi  socii,  ct  cura  denariis  3,  qui  sunt  super  12  secundi,  erunt  de- 
narii 15;  a quibus  usque  in  duplum  12,  scilicet  in  24,  desunt  denarii  o;  quos  pone  super 
12  de  uirgula  tertii  socii;  ct  pro  expleto  duplo  de  12,  retinebis  in  manu  2,  que  sunt 
~ unius  libre,  hoc  est  soldi  2;  cum  quibus  adde  soldos  ig,  qui  sunt  super  20,  de  uir- 
gula primi  socii,  et  cum  soldis  7,  qui  sunt  super  20  de  uirgula  secundi,  erunt  soldi 
25;  a quibus  usque  in  soldos  40,  scilicet  in  duplum  de  20,  desunt  soldi  15.  Et  nota, 
quia  ideo  dicimus  a 25  usque  in  40,  quia  25  sunt  plus  20  : unde  si  essent  plus  quam 
40,  quereremus  dillercntiam,  que  esset  ab  ipsis  usque  in  triplum  de  20;  et  sic  intclligas 
de  omnibus  aliis  similibus.  Pones  ergo  soldos  15  super  20  de  uirgula  tertii  socii ; et 
pro  expicto  duplo  de  20  retinebis  in  manu  libras  2;  cum  quibus  addes  libras  31  primi 
socii,  et  libras  38  secundi,  erunt  libre  71;  a quibus  usque  in  summam  lucri,  scilicet  in 
libras  112,  desunt  libre  4i;  quas  pone  ante  uirgulam  tertii  socii , et  habebis  in  por- 
tionem lucri  ipsius  libras  , 41 » 'n  <|u**tionc  ostenditur.  Nam  si  suprasrripta 

omnia  probare  nolueris,  probabis  ea  per  modum  prioris  pense  ; quia  cum  portionem 
lucri  ultimi  socii  per  portiones  lucri  reliquorum  inucncris  , nequaquam  per  reliquum 
modum  similes  questiones  probare  poteris.  Est  enim  pensa  lucri  primi  socii  3 per  11, 
secundi  8,  tertii  4,  ut  super  ipsis  portionibus  in  questione  repentur. 

De  eodem . 

Et  si  proponatur,  quod  primus  illorum  misisset  libras  ±69,  secundus  libras  {83, 
tertias  libras  { 01;  et  lucrati  essent  libras  127:  descripta  questione,  ut  hic  ostenditur, 
potes  duobus  modis  procedere.  Per  primum  quidem  rcperiatiir  numerus,  in  quo  sint 
rupti,  qui  positi  sunt  in  portionibus  capitalis  ijisorum,  scilicet  { J J;  qui  numerus  est 
oo,  per  quem  multiplica  unamquamque  portionem,  scilicet  { 69  , et  habebis  super  ea 
4100;  et  { 83  habebis  super  ea  4005;  ct  ± oi,  ct  habebis  super  ea  3472.  Vel  per  alium 
modum:  multiplica  G9  per  suam  uirgulam,  hoc  est  per  3,  ct  adde  i,  erunt  2U8;  que 

multiplica  per  4;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgulis,  erunt  similiter  4100.  Item  multi- 

plica 83  per  4,  et  adde  i,  erunt  333;  que  multiplica  per  5,  que  sunt  sub  uirgula  tertii 
socii,  erunt  1645;  que  multiplica  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  primi,  erunt  similiter  | 1995. 
K ursum  multiplica  oi  per  3,  et  adde  1,  erunt  43G  ; que  multiplica  per  4;  que  per  3, 

que  suut  sub  reliquis  uirgulis,  erunt  similiter  5472;  que  addes  cum  4995,  et  cura  4160, 

erunt  14627.  Iu  quibus  diuides  multiplicationem  lucri  iu  prcscriptis  tribus  numeris,  quod 
sic  fit:  multiplicabis  libras  127  per  eorum  uirgulam,  erunt  soldi  2347;  quos  pones  super 
libras  ^ 20,  ct  multiplicabis  eos  per  12,  ut  habeas  ipsam  sub  uirgulis  diuisionum  post 
20,  que  sunt  sub  uirgula  lucri,  erunt  30564;  que  multiplicabis  per  4100,  ct  diuides  per 
774-— » exibunt  8*t  3G  pro  portione  lucri  primi  socii.  Item  multiplicabis 

30564  per  4003  , et  diuides  similiter  per  77,}';' •- ; , exibunt  libre  t,-;V  43  pro 

portione  lucri  secundi  socii.  Item  si  multiplicaucris  30564  |>cr  5472  , ct  diuiscris  |>er 
, ;°0 , habebis  portionem  tertii  socii.  Nam  si  cx  repertis  portionibus  lucri  reli- 

quorum sociorum  ipsam  portionem  inucnire  desideras,  adde  8356,  que  sunt  super  14627 
de  uirgula  primi  socii  cum  5isi,  que  sunt  super  14627  secunde  uirgulc,  erunt  13537;  a 
quibus  usque  in  14627,  desunt  1090,  que  pone  super  14627  in  uirgula  tertii  socii;  et  pro 
semel  expletis  14627,  retinebis  l;  cum  quo  addes  4,  que  sunt  super  12  prime  uirgulc,  ct 
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o,  que  eunt  super  12  secunde,  erunt  denarii  14;  a quibus  usque  in  duplo  it,  scilicet  iu 
24,  desunt  denarii  to,  quos  pone  super  12  de  uirgula  tertii  socii ; ct  pro  expletis  de- 
nariis 44  retinebis  in  manu  soldos  2;  cum  quibus  addes  soldos  4,  qui  sunt  super  40  prime 
uirgule,  et  soldos  u sceuude,  erunt  soldi  15;  a quibus  usque  iu  soldis  27,  hoc  est  ut 
expleatur  una  libra  cum  ipsis  soldis  7 , qui  sunt  super  uirgulam  lucri  , desunt  soldi 
12;  quas  pones  super  20  in  uirgula  tertii  socii,  ct  retinebis  1 pro  ijisa  expleta  libra. 
Cum  quu  addes  libras  36  primi  socii,  ct  libras  43  secundi  , erunt  libre  so ; a quibus 
u-sipie  in  libris  127,  scilicet  iu  lucro,  desunt  libre  47.  Quas  pone  ante  uirgulam  tertii 
socii,  ct  babcbls  pro  portione  lucii  ipsius  libras  ~9D;- “ 47,  ut, superius  in  questione 
ostenditur. 

De  societate  inter  im*r  homines. 

Qvattuor  homines  fecerunt  societatem,  ex  quibus  primus  misit  libras  J 31,  secundus 
libras  J 43,  tertius  libras  ~ 30,  quartus  libras  ^ so;  ct  lucrati  fuerunt  libras  ■— -~*j  126  : 
descripta  questione,  ut  hic  ostenditur,  multiplica  lucrum  per  suam  uirgulam,  erunt  de- 
narii 30333,  quos  pone  super  lucmm  : deinde  ut  inueniantur  numeri  sociorum  , quos 
multiplicare  debes  in  prescriptis  denariis  3U353,  potes  dupliciter  procedere.  Primum  quidem 
ut  inucnias  numerum,  in  quo  reperiantur  rupti,  qui  sunt  in  portionibus  ipsorum;  quem 
numerum,  secundum  modum  cuitationis,  60  esse  reperies.  Quem  multiplica  per  unam- 
quamque portionem  ipsorum;  et  habebis  super  primum  socium  isso  , super  secundum 
2645,  super  tertium  34o»,  super  quartum  5210.  Vel  aliter,  secundum  Imius  artis  magi- 
sterium, multiplica  31  per  suam  uirgulam,  erunt  04;  que  multiplica  per  4;  que  per  5, 
que  sunt  sub  tiirguILs  secundi  et  tertii  socii,  erunt  sexagesime  isso,  ut  superius  super 
primum  socium  per  alium  modum  'inuenimus:  quem  numerum  non  oportet  multiplicare 
per  6 , que  sunt  sub  uirgula  quarti  socii  propter  , que  sunt  sub  uirgulis  primi 
et  secundi,  iu  quibus  totam  6 esse  cognoscimus.  Item  multiplica  43  secundi  socii  per 
suam  uirgulam,  erunt  quarte  173;  quas  multiplica  per  3;  que  per  3,  que  sunt  sub  uir- 
gulis tertii,  ct  primi  nodi,  erunt  similiter  sexagesime  2625,  ut  super  secundum  socium 
inuenimus;  quas  non  oportet  multiplicare  per  6 de  uirgula  quarti  socii  suprascripta  ra- 
tione. Item  ut  habeas  numerum  tertii  hominis,  multiplica  56  per  suam  uirgulam,  erunt 
quinte  284;  quas  multiplica  per  6,  que  sunt  sub  uirgula  quarti  socii,  erunt  trigesime 
1704;  quas  multiplica  per  2,  que  sunt  in  regula  de  4,  que  sunt  sub  uirgula  secundi , 
erunt  sexagesime  3408;  quas  non  oportet  multiplicare,  cum  sint  sexagesime  per  2,  que 
remanent  in  regula  de  eisdem  4,  neque  per  3,  que  sunt  sub  uirgula  primi  socii.  Rursum, 
ut  habeas  numerum  | quarti  socii,  multiplica  86  per  6,  ct  adde  5,  erunt  sexte  521;  quas 
multiplica  per  5,  ct  per  2 suprascripta  demonstratione,  erunt  sexagesime  5210,  ut  per 
alium  modum  repertum  fuit  : deinde  adde  quattuor  repertus  numeros  in  unum,  ct  ope- 
raberis secundum  quod  superius  docuimus;  et  sic  hahebis  portiones  (pie  contingunt  cis 
de  lqcro,  ut  in  questione  osteudilur. 

De  eodem. 

Ovattuor  homines  fuerunt,  ex  quibus  primus  misit  J unius  integri, alter  misit  { , tertius 
J,  quartus  ucro  misit  £ ; ct  habuerunt  insimul  soldos  60;  queritur  quot  unicuique  cx  eis 
contingent.  Eadem  uero  questio  est,  cum  dicitur  de  quattuor  hominibus,  qui  emerunt 
porcum  pro  soldis  eo;  cx  quibus  primus  uoluit  habere  tertium  illius  porci,  secundus 
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quartum,  tertius  quintam,  «piartus  sextam.  Vade  quidum  imperiti  cura  primus  pro  tertia  * * 

parte  porci  persoluat  soldos  2«,  et  secundus  pro  quarta  parte  soldos  13,  et  tertius  pro  ***.  > 

quinta  parte  soldos  12,  et  quartus  pro  sexta  parte  soldos  10;  et  omnes  insimul  iuncti 
non  faciunt  nisi  soldos  57,  mirantur  quomodo  remanent  ad  persoluemlum  soldos  3 cx 
ipsis -soldis  eo;  ct  querunt  quis  eorum  ipsos  soldos  3 soluere  debeat.  Non  enim  consi- 
derant, quod  ipsi  quattuor  homines  non  emerunt  totum  porcum;  cum  J { j { unius  in- 
tegri non  faciant  unum  integrum,  immo  remanet  cx  eo  Quare  de  soldis  eo  remanet 
similiter  uigesima  eorum  pare,  scilicet  soldi  3.  Ynde  si  essent  tres  homines,  cx  quibus 
primus  emeret  dimidium  illius  porci,  ct  persolucrct  soldos  30;  et  alter  emeret  tertiam, 
ct  persolueret  soldos  20;  ct  tertius  emeret  quartam,  et  persolucrct  soldos  is;  et  sic  ha- 
berentur in  summa  soldi  es,  hoc  est  soldi  5 magis  de  soldis  60  ; qui  soldi  5 sunt 
duodecima  pars  de  soldis  eo.  Et  hic  contingit  quia  J { j faciunt  magis  integro.  Vudc 
non  pereoluatur  plus  uel  minus  dc  soldis  eo,  oportet  ut  emptores  quanticumquc  fuerint, 
emant  tales  portiones  que,  cum  in  unum  redacte  fuerint,  faciant  unum  integrum.  Verbi 
gratia:  si  emptores  fuerint  duo  , unus  emat  dimidium  , et  alius  aliud  dimidium;  uel 
unus  ] alius  J , et  sic  deinceps.  Et  si  fuerint  tres  , unusquisque  emat  tertiam  par- 
tem , uel  primus  emat  J,  secundus  tertius  J.  Et  si  fuerint  quattuor  , emat  unus- 
«piisqnc  quartam  partem;  uel  primus  eorum  emat  4»  secundus  *,  tertius  quartus  dL; 
et  sic  potes  intelligere  de  pluribus.  Nam  ut  proscripsi  soldi  60  diuidantur  inter  quattuor 
suprascriptos  homines,  ita  ut  nichii  inde  remaneat;  describe  questionem,  ut  hic  osten- 
ditur; ct  uidc  dc  4 i t { >n  quali  numero  re  periantur.  Rcperiuntur  enim  in  eo,  quorum 
j-  , «pie  est  20  , pone  super  J in  questione;  ct  «piartam,  scilicet  15,  pone  super  {;  ct 
«piiutam,  scilicet  12,  pone  super  J ; ct  sextam,  scilicet  io,  pone  super  Ynde  dices, 
quod  primus  misit  20,  secundus  15,  tertius  12,  quartus  io.  Vmle  adde  cos  in  unum, 
erunt  37  ; in  quibus  diuide  multiplicationem  uniuscuiusque  suprascriptorum  quattuor 
numerorum  in  soldis  co>  ct  sic  habebis  pro  portione  primi  hominis  soldos  ^ 21,  hoc  est 
soldos  21  et  unius  denarii;  et  pro  secundi  portione  sold«>s  ~ 15,  hoc  est  soldos  15,  et 
denarios  ^ 9;  et  pro  tertii  portione  soldos  {7  12.  hoc  est  soldos  12,  et  denarios  T.  Simi- 
liter et  pro  quarti  portione  habebis  soldos  10,  ut  superius  in  questione  ostenditur, 
qui  suat  soldi  10  , ct  denarii  ^ e . Quibus  quattuor  portionibus  repertis  , si  eas  in 
unum  couiunxcris,  in  suprascriptas  soldos  eo  dcucnies. 

Incipit  capitulum  undecimam  de  consolamine  monetarum. 

Moneta  quidem  dicitur  quelibet  denariorum  quantitas;  et  efficitur  ex  «putuis  argenti, 
et  eris  commixtione.  Maior  autem  monela  dicitur,  in  cuius  libra  fuerit  plus  argenti, 
quam  in  ea,  <|uc  fieri  desideratur.  Minor  uero,  in  qua  minus.  Moneta  consolari  dicitur, 
quando  ponitur  in  libra  ipsius  aliqua  data  argenti  quantitas.  Et  cum  dicimus:  habeo 
monelam  ad  uncias  «piautaslibet  , ut  dica]intis  ad  2,  intelligimus  quod  in  libra  ipsius  w sn  rtn» 
monete  habeantur  uncic  2 argenti.  Consolatur  enim  moneta  tribus  modis.  Primus  modus 
«'st,  quando  consolatur  cx  data  quantitate  argenti  uel  eris.  Secundus  cum  consolatur 
cx  quibuslibet  datis  monetis  cum  argenti , uel  eiis  , uel  utriusque  additione  tertius  : 
quando  tantum  ex  datis  monetis  consolatur;  «pie  omnia,  ut  in  lu>c  capitulo  perfecte  con-  * 
tineantur,  ipsum  in  differentiis  septem  diuidimus  ; quarum  prima  erit  de  consolamine 
monete  cx  data  argenti,  uel  eris  quantitate:  secunda  erit  dc  consolamine,  in  quo  mo- 
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nete  ponuntur  quantitati uc,  ex  quibus  alia  moneta  informatur,  in  cuius  libra  minus  ar- 
genti  habeatur,  quam  iu  prepositis  monetis.  Quod  consolamen  sine  aditione  cupri  esse 
non  potest.  Tertia  cum  monete  similiter  ponuntur  quanlitatiuc;  et  uoltieris  ex  eis  facere 
monetam;  in  cuius  libra  sit  plus  argenti,  quam  in  ipsa,  que  sine  aditione  argenti  esse 
non  potest.  Quarta  cum  monete  ponuntur  sine  quantitate  , ex  quibus  uolueris  facere 
aliquam  positam  quantitatem  cuiuslibet  minoris  monete  cum  additione  eris.  Quinta  cum 
monete  ponuntur  similiter  sine  quantitate,  ex  quibus  uolueris  facere  aliquam  positam 
quantitatem  cuiuslibet  maioris  monete  cum  additione  argenti.  Sexta  quidem  differentia 
est  de  ipsis  monetis,  que  suut  minores  et  maiores  illa  moneta,  quam  uolueris  facere; 
quod  consolamen  sit  sine  eris,  ucl  argenti  additione.  Septima  ucro  dilfercntia  erit  de 
regulis  ad  consolamen  perlinentibus. 

Differentia  prima . 

Qvidam  habet  libras  7 argenti,  ex  quibus  uult  facere  monelam  ad  uncias  2 argenti 
in  libra;  et  uult  scire  quantitatem  totius  consolaminis,  nec  non  ct  eris  iunctionera.  Ex 
libris  quidem  7 argenti  fac  uncias,  erunt  uncie  84  ; quas  diuide  per  uncias  2 supra- 
scriptas,  exibunt  42;  et  tot  libre  monete  erunt  in  summa  proscripti  consolaminis.  Verbi 
gratia  : cum  in  qualibet  libra  monete  oporteat  uncias  2 esse  argenti,  quotiens  uncie  2 
fuerint  in  unciis  M,  totiens  libra  una  monete  potest  consolari  ex  illis  unciis  84  argenti. 
Suut  enim  uncie  2 in  illis  unciis  84  quadragies  bis.  Vnde  summa  consolaminis  est  libre 
42,  ut  prediximus.  Ex  quibus,  extractis  proscriptis  libris  7 argenti,  remanent  pro  iun- 
ctioue  cupri  libre  35.  Aliter  quia  ito  qualibet  libra  debent  esse  uncie  2 argenti,  resi- 
duum quod  est  ab  illis  unciis  12  usque  in  libra,  scilicet  uncie  io,  erit  in  eadem  libra 
dc  cupro,  hoc  est  de  rame.  Vnde  pro  quibuslibet  unciis  2 argenti,  quas  habet,  oportet 
ponere  in  consolamine  uncias  io  eris;  propter  quod  ct  in  libris  2 argenti  pones  libras 
io  ramis.  Vnde  redigitur  hcc  questio  ad  modum  negotiationum,  uidclicct  ut  ponas  libras 
2 argenti,  ct  libras  io  ramis  in  una  linea;  et  libras  7 argenti,  quas  ipse  habet,  pones 
sub  libris  2 argenti,  ut  sit  argentum  sub  argento,  ut  hic  ostenditur:  et  multiplicabis 
7 per  io,  que  sunt  cx  aduerso,  et  diuide  per  2,  exibunt  libre  35  eris;  cum  quibus  adde 
libras  7 argenti,  reddunt  libras  42  pro  summa  totius  consolaminis.  Nam  si  snprascriptc 
libre  7 essent  de  rame,  poneres  ipsas  libras  7 sub  libris  io,  scilicet  rame  sub  rarae, 
ut  iu  hac  alia  patet  descriptione;  ct  multiplicares  7 per  2,  ct  diuides  per  io,  ct  exiret 
libra  J i argenti;  cum  qua,  additis  libris  7 ramis,  redderent  pro  summa  totius  consola- 
minis libras  | 8.  Aliter  quia  iu  qualibet  Libra  dicte  monete  sunt  uncie  io  ramis,  quotiens 
uncie  ia  fuerunt  in  libris  7,  scilicet  in  unciis  84,  totiens  libra  una  exiet  in  summa  ipsius 
Consolaminis:  quare  diuides  84  per  10  , exibunt  libre  | 8,  ut  prediximus  ; ex  quibus 
extractis  libris  7 ramis»  re  j manet  argenti  libra  ||. 

De  eodem. 

liem  si  proponatur,  quod  quidam  habeat  libras  8,  et  uncias  { 7 argenti,  cx  quibus 
uult  facere  monetam  ad  uncias  J 2 in  libra;  et  queritur  summa  consolaminis,  nec  non 
et  eris  adiunctio,  fac  siiprascripla  ratione  uncias  dc  libris  8,  et  uncias  | 7,  erunt  uncie 
| J03;  quas  diuide  per  uncias  [ 2,  hoc  est  multiplica  { 103  per  12;  quia  in  12  reperiuntur 
‘ J , erunt  1230:  et  multiplicabis  iterum  £ 2 per  12,  erunt  28;  in  quibus  diuide  1230, 
exibunt  libre  ~ 44,  scilicet  libre  44,  et  uncie  3 pro  summa  dicti  consolaminis:  ex  quibus 
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extrahe  libras  8,  et  uucias  J 7 argenti,  remanebunt  ex  ere  libre  M,  ct  uncie  } 7.  Aliter: 
extrahe  uncias  -J  2 argenti  ex  unciis  unius  libre,  scilicet  de  it,  remanebunt  uncie  J 9:  et 
describes  quod  in  unciis  J 2 argenti  sunt  uncie  f 9 eris;  et  sub  unciis  J 2 pone  uncias 
J 103,  scilicet  argenti  sub  argento;  ct  multiplicabis  | o per  j 103,  cl  diuidcs  per  J 2, 
exibunt  uncie  eris  \ 427,  que  sunt  libre  35,  et  uncie  J 7 , ut  per  alium  modum  in- 
uenimus:  cum  quibus  adde  libras  8,  et  uncias  | 7 argenti,  erunt  in  summa  totius  con- 
solaminis libre  44,  et  uncie  3. 

De  eodem. 

Nxm  si  prescripte  libre  8,  ct  uncie  J 7 fuerint  ex  ere;  ct  uolucris  scire  summam 
consolaminis,  et  argenti  iunctionem  , multiplicabis  \ 103  per  \ 2,  et  diuides  per  f 9 , 
exibunt  argenti  uncie  J-fJ  14;  cum  quibus  adde  uncias  { 103  eris,  erunt  uncie  ^ 128, 
hoc  est  libre  io,  et  uncie  ~ s,  que  sunt  summa  totius  consolaminis.  Vel  aliter:  diuide 
(i03  per  f 9,  exibunt  libre  10;  de  quibus  si  uncias  facere  uis,  multiplica  19 
per  4,  et  adde  3,  erunt  79;  que  multiplica  per  3,  et  diuide  per  29,  exibunt  uncie  ^ 8; 
et  sic  habebimus  pro  summa  dicti  consolaminis  libras  io,  et  uncias  •*-  8,  ut  prediximus. 

Incipit  differentia  secunda. 

Qvidam  habet  libras  7 monete,  que  est  ad  uncias,  ex  quibus  uult  facere  monetam 
ad  uncias  2;  ct  quare  consolaminis  summa,  et  eris  adiunctio.  Scribes  quidem  sub  libris 
7 uncias  5 argenti,  que  sunt  in  unaquaque  libra;  ct  inuenies  uucias  argenti,  que  sunt 
in  illis  libris  7:  scilicet  multiplicabis  3 per  7,  erunt  uncie  35 ; ct  tantum  argentum 
csl  in  proscriptis  libris  7:  quas  uncias  35  pones  super  libras  7;  ex  quibus  uero  uncie 
35  argenti  possunt  consolari,  totiens  libra  1 monete  ad  uncias  2,  quoties  uncie  2 sunt 
in  unciis  35:  quare  diuide  35  per  1,  exibunt  libre  j 17  pro  summa  dicti  consolaminis; 
ex  quibus  extralie  libras  7 suprascriptas,  remanebunt  libre  J io  pro  cupri  iunctione. 

De  eadem  differentia. 

liem  si  habueris  libras  7 ad  uncias  5 unius  monete,  et  libras  9 ad  uncias  4 alterius; 
ct  uolucris  cx  eis  monetam  ad  uncias  3,  cuprum  addendo,  conformare;  et  quesicris  iuu- 
clionem  cupri,  nec  non  et  totius  consolaminis  quantitatem,  sic  facies:  ordina  questionem 
dictam  in  hunc  modum;  et  multiplica  libras  7 per  3 , erunt  35  ; ct  libras  9 per  4 , 
erunt  36;  que  adde  cum  35,  erunt  7i;  et  hcc  est  summa  uncie  argenti,  que  est  in  libris 
dictis  utriusque  monete;  qua  diuisa  per  uncias  3 ipsius  monete,  quam  uis  facere,  exibunt 
libre  f 23,  que  sunt  summa  totius  consolaminis;  de  quibus  extrahes  libris  7,  et  0 su- 
prascriptis  (.»c),  remanent  libre  f 7,  que  sunt  summa  iunctionis  cupri. 

De  eodem  regula  uniuersalis. 

Si  uero  in  consimili  consoluminc  tres,  uel  quattuor,  uel  plures  diuerse  monete  pro- 
ponantur, argenti  uncias,  qtic  fuerint  in  omnibus  prepositis  monelis,  addiscas;  quibus 
diuisls  per  uncias  argenti,  que  sunt  in  libra  ipsius  monete,  quam  uis  facere,  suinmara 
totius  consolaminis,  tantum  inuenies.  De  qua  summa  extractis  libris  monete  , que  iu 
consolamine  proponuntur,  cupri  adiunctio  relinquitur.  Verbi  gratia  : habeantur  in  con- 
solamine quattuor  monete,  ex  una  quarum  sint  libre  8 ad  uncias  \ 7;  et  cx  altera  libre 
5 ad  aucias  j 0;  Ex  tertia  uero  libra  -j  5 ad  uncias  J 5;  Ex  quarjta  uero  sint  libre  { 11 
ad  uncias  J 4 ; et  uolucris  cx  eis  facere  monetas  ad.  uncias  { 3 ; ct  quesieris  totius 
consolaminis  summam,  nec  non  et  cupri  iunctionem;  scribe  questionem,  ut  supra  docui- 
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mus,  ct  multiplica  libras  uniuscuiusque  monete  per  uncias  argenti,  que  ponuntur  in  libra 
ipsius  monete;  que  multiplicatio  sic  fit:  scilicet  ut  multiplices  libras  8 per  uncias  | 7, 
erunt  uncie  60.  Item  multiplica  libras  6 alterius  monete  per  uncias  J 6,  erunt  uncie 
38.  Item  multiplica  libras  j5  tertie  monete  per  uncias  J 5,  erunt  uncie  38.  Item  mul- 
tiplica uncias  { ii  per  J 4,  erunt  | 47:  addes  igitur  proscriptas  multiplicationes,  scilicet  eo, 
et  38,  et  28,  et  \ 47,  erunt  J 173;  que  sunt  summa  uncie  argenti,  que  est  in  dictis  quattuor 
monetis:  quas  uncias  diuide  per  uncias  J 3 ipsius  tnouelc,  quam  uis  consolare,  exibunt 
litare  .J-fJ  54,  que  sunt  summa  totius  consolaminis:  de  qua  summa  extrahe  iunctionem 
positarum  librarum,  scilicet  8,  ct  o,  et  } 5,  et  J 11,  que  sunt  libre  ~ 30,  remanebunt 
pro  cupri  quantitate  libre  77-fj  hoc  est  libre  24,  ct  uncie  1.  Et  si  de  dicto  con- 
solamine libras  60  facere  uis,  multiplica  co  per  J 3,  erunt  uncie  argenti  ioo,  que  de- 
bent esse  in  prescriptis  libris  60  fiende  monete:  de  quibus  extrahe  uncias  argenti  J 173, 
que  sunt  in  prescriptis  quattuor  monetis,  remanent  uncie  J 16  argenti,  quas  addes  in 
proscripto  consolamine;  quibus  additis  cum  summa  prcscriptarum  monetarum,  scilicet 
cum  libris  ^ 30,  erunt  libre  32,  minus  quarta  unius  uncie.  Hesiduum  quoque,  quod  est 
usque  in  libris  co,  scilicet  libras  28,  ct  quartam  unius  uncie  addes  de  ere.  Et  hic  est 
modus,  quo  utuntur  magis  monetarii. 

Item  aliud  consolamen  eiusdem  inauierei  proponatur,  quod  ostenditur  cum  dernostra- 
tione  artis  figurarum,  ut  apertius  que  dicta  sunt  intelliganlur:  ut  si  habeantur  libre 
J7  unius  monete,  que  sunt  ad  uncias  - 3;  et  libre  y8  alterius,  que  sint  ad  uncias  J 4, 
ct  libre  J 0 alterius  , que  sint  ad  uncias  ' 3;  e.t  uolueris  cx  eis  monelam  ad  uncias 
J 2,  cuprum  addendo,  conformare,  scribe  questionem  in  hunc  modum.  Et  inuenias  nu- 
merum, in  quo  rcpcrialur  J,  J \\  que  sunt  cum  libris  trium  monetarum,  eritque  6.  In 
quibus  multiplica  libras  J 7»  et  { 8,  ct  {0,  erunt  sexte  43  super  | 7,  et  50  super  Js, 
et  55  super  J 9.  Post  liec  redige  ad  similia  similiter  uncias  argenti  prcdictarum  trium 
monelarum,  scilicet  multiplica  uncias  5 per  suam  uirgulam,  erunt  20;  que  per  4;  que 
per  7,  que  sunt  sub  aliis  duabus  uirgis,  erunt  centesime  quadragesime  728;  quas  pone 
super  uncias  i 5.  Item  multiplica  uncias  4 per  suam  uirgmn,  erunt  i“;  que  per  7;  que 
per  5,  que  sunt  sub  aliis  uirgis,  erunt  395,  que  pone  super  ± A.  Similiter  multiplico 
uncias  3 per  eorum  uirgam,  erunt  22;  que  per  4;  que  per  5,  erunt  440,  que  pone  super 
y 3.  Et  multiplica  728  per  45,  ct  595  per  50,  et  440  per  55,  erunt  octigentesime  qua- 
dragesime 32760,  ct  29750,  ct  24200;  quas  adde  insimul,  erunt  octigesime  quadragentesime 
86710,  que  debes  diuidere  per  j 2,  ct  per  fractiones  unciarum,  ct  per  c.  In  quibus  mul- 
tiplicasti libras  prodictarum  monetarum,  hoc  est,  multiplicabis  uncias  2 per  suam  uirgam, 
scilicet  per  9,  ct  addes  1,  erunt  17.  In  quibus  17,  et  in  [ diuides  octuplum  de 
80710:  sed  ut  habeas  uncias,  ct  denarios  ponderis,  que  cadunt  in  prescripta  diuisione, 
apta  in  et  adde  ± in  uirga,  ct  habebis  in  aptationc  eius  -y-°  \ * t°a , in  qua 

diuides  multiplicationem  octupli  de  86710  in  5,  propter  *,  que  addita  fuit  in  uirga  : 
tamen  euitabis  inde  J,  scilicet  multiplica  dimidium  dc  5 uicibus  8,  scilicet  20  per  86710, 
cruut  1734200;  quod  diuide  per  j— tV  I exibunt  libre  , ,*•*»  4S  pro  summa  totius 
consolaminis;  de  quibus  extrahe  libras  omnium  trium  monetarum  positarum  , scilicet 
| 7,  et  J 8,  et  J 9,  hoc  est  libras  13,  remanent  pro  cupri  iunctione  libre  *t-7  * {■  *■  23. 
Et  si  cum  prescriptis  libris  essent  alie  fractiones  , que  de  facili  extrahi  non  possent. 
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ex  dicta  summa  consolaminis,  tunc  accipe  sextas  45  et  55,  quas  superius  inuenimiis,  erunt 
sexte  150:  que  ut  redigantur  ad  similia  cum  uirga  fractionum  summe  prcdicte,  mul- 
tiplica 150  per  2,  erunt  duodecime  300;  quas  | multiplica  per  reliquos  numeros,  qui  sunt 
sub  uirga,  scilicet  per  s;  que  per  5;  que  per  17;  que  per  7,  erunt  892500;  que  extrahe 
de  1734200,  remanent  841700;  que  diuide  per  exibunt  pro  cupri  iunctionc 

libre  -* - *7  * * t8a  23,  ut  supra.  Verum  si  de  predicto  consolamine  libras  co  cum  addi- 
tione aigenti,  et  eris  consolare  uolucris.  Multiplica  00  per  ^ 2,  ut  habeas  argentum, 
quod  erit  necessarium  in  ipsis  libris  eo,  erunt  octaue  ipsius  uncie  1020;  quas  multi- 
plica per  octauam  de  840,  scilicet  per  105  , erunt  octigenlcsime  quadragesime  lorioo  ; 
de  quibus  extrahe  octigentesimas  quadragesimas  ex  unciis  80710,  que  sunt  argenti  in 
proscriptis,  scilicet  predictarum  monetarum,  remanent  argenti  octigcntesime  quadrage- 
sime ex  unciis  20330,  que  deberent  diuidi  per  840,  ut  reintegrentur.  Sed  ut  habeas  de- 
narios ponderis,  que  sunt  in  eis,  multiplica  107100  per  5,  erunt  101950;  que  diuide  per 
«40,  et  per  5,  hoc  est  per  {-*  ■{-•*-{;  et  que  exierunt,  erunt  uncie:  dc  quibus,  ut  fiant 
libro,  addes  12  sub  uirga,  exibunt  libre  *-*■■■■}■■}  * 2,  hoc  est  libre  2,  et  denarius  i 

ponderis,  et  carrube  5,  et  f unius  grani;  et  tantum  debet  addi  de  argento;  que  adde 
cum  p rescriptis  monelis,  erunt  libre  j-*— *-*■  \ 27;  residuum  quod  est  usque  in  co  addes 

de  cupro;  quod  residuum  inucnics  esse  ) [-j-j  32  per  modum  demonstratum  in  so- 
cietatibus; cura  per  portionem  lucri  unius  socii  porlio  alterius  inueinltir. 

Incipit  differentia  tertia , 

Qvidam  habet  libras  0 monete,  que  est  ad  uncias  2,  cx  quibus  uult  facere  monetam 
ad  uncias  5:  ct  quare  summa  consolaminis,  et  argenti  adiunctio.  In  hac  autem  diffe- 
rentia rame,  quod  est  in  moneta  posita,  est  considerandum:  quare  extrahe  uncias  2 de 
libris , remanebunt  uncie  io;  et  tot  uncie  eris  sunt  in  qualibet  libra  dicte  monete  : 
quare  pones  io  sub  libris  9,  et  multiplicabis  io  per  9,  erunt  90:  et  tot  uncie  eris  sunt 
in  illis  libris  9;  quas  uncias  diuide  per  uncias  cupri,  que  sunt  in  libris  monete,  quam 
consolare  uls,  scilicet  per  7;  quia  quolicus  uncie  7 sunt  in  unciis  30,  totiens  una  libra 
ex  ipsis  unciis  90  consolari  potest,  exibunt  libre  | 12  pro  summa  totius  consolaminis; 
ex  quibus  extrahes  libras  9,  remanent  * 3 pro  argenti  iunctionc. 

De  eodem . 

Irem  si  habueris  libras  8 alicuius  monete,  que  sit  ad  uncias  6,  ct  libras  9 alterius, 
que  sit  ad  uncias  7;  et  uoluerls  ex  eis  consolare  monelam  ad  uncias  8 argenti  addendo; 
et  quesicris  totius  consolaminis  summam,  ncc  non  ct  argenti  addiscere  iunctionem  , 
accipe  uncias  cupri,  que  sunt  iu  unaquaque  monela,  et  eas  insimul  iunge;  quorum 
summa  per  uncias  cupri  fiende  monete  diuide;  et  quod  cx  diuisione  peruencrit,  erit 
summa  totius  consolaminis;  que  sic  facienda  sunt.  Vide  ab  unciis  e argenti,  que  con- 
tinentur in  libra  prioris  posite  monete,  usque  in  unciis  12,  scilicet  in  libris,  quot  de- 
sint: desunt  enim  uncie  6;  et  tot  uncie  cupri  continentur  in  libra  ipsius  dicte  monete; 
quas  multiplica  per  libras  8,  erunt  uncie  48;  ct  tot  uncias  cupri  in  prescriptis  libris 
s esse  cognoscas.  Item  illud  idem  fac  de  alia  moneta;  ct  reperies  esse  in  ea  uncias 
45  cupri:  que  si  iunctc  cum  unciis  48  fuerint,  erunt  uncie  93;  quas  diuide  per  uncias 
4 cupri,  que  suut  iu  moneta,  quam  tu  uls  facere,  exibunt  libre  £ 23,  que  sunt  summa 
totius  consolaminis;  de  qua  summa  extractis  libris  8 et  9,  scilicet  17  pro  argenti  iun- 
ctione,  libre  (e  remanebunt. 
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De  eodem . 

liem  habes  libras  * 5 unius  monete,  que  est  ad  uncias  |s  argenti,  et  libras  !« 
ad  uncias  | 4,  et  libras  | 7,  que  est  ad  uncias  { 5;  ct  uis  facere  ex  cis  monetam  ad 
uncias!  6,  argentum  addendo,  conformare;  uidc  cuprum,  quod  est  in  libra  uniuscuiusque 
monete:  in  libra  namque  prime  monete  sunt  uncie  } 8 ; secunde  uero  uncie  | 7 , et 
tertie  \ c.  Multiplica  itaque  libras  | 5 per  uncias  J 8,  erunt  | 45.  Item  multiplica  libras 
j 6 secunde  monete  per  uncias  { 7,  erunt  J 47.  Itera  | multiplica  libras  | 7 tertie  monete 
per  uncias  * 0,  erunt  uncie  ! 49;  et  adde  tres  prescriptas  multiplicationes  iusimul,  erunt 
uncie  | 142;  quas  diuide  per  uncias  cupri,  que  sunt  in  libris  ipsius  monete,  quam  uis 
facere,  scilicet  per  f 5,  exibunt  pro  summa  totius  consolaminis  libre  20.  A quibus 
extractis  libris  { 5,  ct  \ 6,  et  £ 7,  remanebunt  pro  argenti  iunclionc  libre  7. 

Cognitio  utrum  argentum  ucl  rame  iungi  debeat  in  quouis  consolamine. 

I rem  si  trium  uel  plurium  quantitates  libre,  ucl  uncie  aliquarum  monetarum,  in  con- 
solamine proponantur,  in  quibus  sunt  maiores  et  minores  ex  ca  tuoncta,  quain  nolueris 
facere;  et  utrum  argentum,  ucl  es  addere  debeas,  scire  uolueris,  argenti  uncias  cun- 
ctarum monelarum  accipe  , et  diuide  eas  per  uncias  argenti  unius  libre  ipsius  mo- 
nete , quain  uis  consolare:  et  si  summa,  que  exierit,  maior  libris  omnium  monetarum 
erit,  cuprum  oportet  adiungi;  et  si  minor  erit,  addendum  est  argentum;  et  si  minor, 
nec  maior  fuerit,  nec  cuprum,  nec  argentum  debet  adiungi.  Verbi  gratia:  habeo  libras 
7 monete  ad  uncias  2,  et  libras  8 ad  uncias  3,  ct  libras  10  ad  uncias  6,  et  libras  13,  que 
sunt  ad  uncias  9;  ct  uolo  ex  eis  facere  monetam  ad  uncias  5.  In  istis  namque  quat- 
tuor monelis  suut  uncie  argenti  215  ; quas  diuide  per  uncias  5,  que  sunt  in  libra 
ipsius  monete,  quam  tu  uolueris  consolare,  exibunt  libre  43:  iunge  itaque  libras  7 cum 
libris  8,  et  cum  10,  et  cum  13,  erunt  38,  que  sunt  minus  de  43:  quare  in  dicto  con- 
solamine addes  cuprum;  et  si  plus  fuissent,  addendum  esset  itaque  argentum  ; et  si  38 
cquareutur  ad  43,  tunc  nec  cuprum,  nec  argentum  esset  addendum,  ut  supra  diximus. 

Differentia  quarta. 

Si  habueris  monetam  ad  uncias  5,  ex  qua  uolueris  facere  libras  30  monete  ad  un- 
cias 2,  cuprum  uidelicet  addendo;  cl  uolueris  scire  quantum  mittes  de  ipsa  moneta, 
et  quantum  de  cupro  , Vides  quantum  argentum  debet  esse  in  illis  libris  30  fiende 
monete,  scilicet  uncie  co:  quia  in  unaquaque  libra  debent  esse  uncie  2 argenti,  et  bis 
triginta  faciunt  co;  que  uucie  co  argenti  sunt  in  libre  (sic)  12  illius  monete,  quam 
habes  ad  uncias  5;  quia  diuisis  fto  per  5,  reddunt  12;  et  tot  mittes  ex  dicta  moneta. 
Kesiduum  uero,  quod  est  usque  in  libris  30,  mittes  de  cupro,  scilicet  18. 

De  eoilern. 

Er  si  habueris  duas  monetas  maiores,  ex  ea  quam  facere  uis,  quarum  una  sit  ad 
uncias  7,  ct  alia  ad  uncias  0,  ex  quibus  uis  facere  unam  Libram  monete,  iu  qua  sint 
uncie  4 argenti;  et  uolueris  scire  quot  uncias  ex  unaquaque  miseris,  nec  non  ct  eris 
adiunctionem.  Uec  autem  et  sequentium  differentiarum  consolamina  tripliciter  prepoui 
possunt.  Primus  quidem  est,  ut  mittatur  cqualitcr  ex  unaquaque  positarum  monetarum. 
Secundus  i aequaliter.  Tertius  proportionalitcr.  Vnde  si  in  prescripto  consolamine  equa- 
liter  mittere  uis  ; ex  unaquaque  positarum  monete  addes  uncias  argeuti  , que  sunt 
in  utraque  moneta,  scilicet  7 cum  0,  erunt  <3;  et  multiplica  argentum  ipsius  monete, 
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quam  uis  per  uncias  12,  scilicet  per  libram  unam,  quam  uis  consolare,  erunt  uncie  48; 
quas  diuidc  per  dicta  13,  exibunt  uncie  £3;  et  tantum  pones  de  unaquaque  moneta. 
Residuum  uero,  quod  est  usque  in  unciis  12,  scilicet  in  libra,  mittes  de  rame,  scilicet 
uncias  ^ 4. 

De  eodem  mittendo  ine  qualiter  de  unaquaque. 

Nxin  si  equaliter  de  unaquaque  moneta  in  consolamine  prescripto  mittere  uis,  pone 
ut  habeas  ad  libitum  unam  libram  ex  ipsa  moneta,  que  est  ad  6 uncias,  et  libras  2 ex 
alia,  que  est  ad  uncias  7;  ct  describe  in  questione  unum  super  6,  et  2 super  7,  se- 
cundum modum  secunde  difTerentie  ; et  multiplicabis  i per  c , erunt  0;  et  1 ct  7, 
erunt  14;  ct  pones  o super  l,  ct  14  super  2;  et  adde  ea  insimul  , erunt  20  : deinde 
multiplica  4 per  12  , scilicet  uncias  argenti  , quas  ponere  uis  in  libra,  per  unciam 
quam  | consolare  uis,  erunt  48 ; que  per  1 , quod  positum  est  super  6,  multiplica  , 
erunt  48;  que  diuidc  per  20  suprascripta  , exibunt  uncie  f 2 ; et  tot  mittes  de  mo- 
neta, que  est  ad  uncias  6.  Item  multiplica  48  per  2,  que  sunt  super  7,  et  diuidc  per 
20,  exibunt  uncie  j 4;  et  tot  mittes  ex  ea,  que  est  ad  7 : quibus  addes  cum  unciis 
f 2 suprascriptis,  erunt  uncie  { 7;  a quibus  usque  in  unciis  12,  scilicet  in  libram,  quam 
uis  consolare,  sunt  uncie  *-  4,  quas  mittes.  Et  si  suprascriptura  consolamen  proportiona- 
liter  facere  uis,  scilicet  ut  sicut  quilibet  datus  numerus  est  ad  alium  datum  numerum, 
ita  hoc  quod  mittes  ex  una  moneta  sit  ad  hoc  quod  mittes  ex  alia:  ut  dicamus:  sicut 
3 est  ad  4,  ita  hoc  quod  mittes  ex  moneta,  que  est  ad  6,  sit  ad  hoc  quod  inittcs  cx 
moneta,  que  est  ad  7:  ct  ponamus,  quod  uis  inde  consolare  libras  23  , ad  uncias  5. 
Pone  igitur  3 super  6,  ct  4 super  7,  qui  sunt  numeri  date  proportionis;  ct  multipli- 
cabis 3 per  8,  erunt  18;  ct  4 per  7,  erunt  28;  pones  18  super  3,  et  28  super  4;  ct 
addes  cos  insimul,  erunt  46:  ct  multiplica  5 per  23,  erunt  113;  que  multiplica  per  3, 
que  sunt  super  6,  ct  diuidc  per  46,  exibunt  libre  J 7 de  moneta,  que  est  ad  C:  similiter 
multiplica  fis  per  4,  ct  diuides  per  46,  exibunt  libre  10  dc  moneta  , que  est  ad  7; 
quibus  libris  | 7,  et  libris  10,  scilicet  libris  £ 17  extractis  de  summa  consolaminis,  sci- 
licet de  libris  23,  remanent  libre  ~ 5 pro  eris  iunctione. 

De  tribus  monetis  cum  mittatur  equaliter  de  unaquaque. 

Et  si  habueris  tres  monetas,  quarum  una  sit  ad  uncias  j 3,  alia  ad  uncias  | 4,  alia 
ad  uncias  J 3;  ct  nolueris  ex  unaquaque  equaliter  mittere,  et  consolare  libras  10  mo- 
netarum ad  uncias  { 2,  adde  argentum,  quod  est  in  unaquaque  moneta,  erunt  uncie  ^ 13; 
ct  multiplica  argentum  ipsius  monete,  quam  uis  facere,  scilicet  uncias  } 2 per  libras  10, 
erunt  22;  que  diuidc  per  ^ 13,  exibit  1;  ct  tantum  mittes  de  unaquaque  moneta. 
Residuum  uero,  quod  est  usque  in  libris  10,  mittes  dc  cupro,  quod  est  libre  5. 

De  eodem  cum  mittatur  ine qualiter  uel  proportionaliter  de  unaquaque. 

DUra  si  inequaliter,  et  proportionaliter  cx  unaquaque  moneta  mittere  uis,  ut  dica- 
mus: sicut  est  ad  3,  ita  hoc  quod  mittes  ex  moneta,  que  est  ad  £ 3,  sit  ad  hoc,  quod 
v*  mittes  dc  ea,  que  est  ad  uncias  { 4 ; et  sicut  4 est  ad  3 , ita  hoc  , quod  mittes  ex 
eadem  ‘ 4,  sit  ad  hoc,  quod  mittes  ex  ea  de  J 3.  Inuenies  quidem  tres  numeros,  quorum 
primus  ad  secundum  sit  sicut  2 ad  3;  Et  secundus  ad  tertium  sicut  4 ad  5 ; quorum 
inueniendi  modus  est,  -ut  ponas  in  una  linea  2,  et  3:  pone  4 super  3;  et  post  3 po- 
ne 3;  et  multiplica  4 per  2,  que  est  ex  aduerso,  erunt  8 pro  primo  numero;  Et  4 per 
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3,  erunt  12  pro  secumlo;  Et  3 per  5,  que  sunt  ex  aduerso,  erunt  15  pro  tertio  numero. 
Vel  aliter  quia  2 de  3 erunt  f , ct  4 dc  5 sunt  £ , uides  in  quali  numero  reperiun- 
tur  1 |,  scilicet  in  1$,  que  habeantur  pro  temiiuo,  quorum  £,  scilicet  12,  habeantur  pro 
secundo,  quorum  £ , scilicet  8,  habeantur  pro  primo.  Sunt  enim  8 ad  12,  sicut  2 ad 
3;  et  12  ad  15,  sicut  4 ad  5:  deinde  pones  8 super  { 3,  et  12  super  £ 4,  ct  15  super 
* 5,  ut  in  questione  ostenditur:  et  uidc  si  ruptus,  qui  est  in  unaquaque  moneta,  re- 
pedatur in  suo  superposito  numero.  Nam  £ reperitur  in  8 , et  £ in  12;  sed  £ non 
repcrilur  in  13,  neque  alia  pars  ipsius.  Vnde  ut  habeas  sanius  huc  quod  uis,  oportet, 
ut  multiplicetur  unusquisque  superpositorum  numerorum  per  4,  erunt  32  , ct  48,  ct 
go;  ct  multiplicabis  £3  per  32,  erunt  112,  que  pone  super  32.  Et  £ 4 per  48,  erunt  208, 
que  pone  super  48;  et  £ 5 per  eo,  erunt  345;  que  pone  super  eo  ; ct  addes  it2  cum 
20s,  et  cum  345,  erunt  GG5.  El  multiplica  libras  10,  quas  uis  consolare,  per  uncias  £•  2, 
erunt  22;  que  multiplica  per  32,  et  diuides  per  6G5,  exibunt  libre  ££-j£  l de  moneta, 
que  est  ad  £ 3.  Ilcin  multiplicabis  22  per  48,  et  diuides  per  663  , exibit  de  monela  , 
que  est  ad  £4,  libra  |£~££  i.  Item  multiplicabis  eadem  22  per  go,  el  diuides  per  665, 
exibunt  dc  ea,  que  est  ad  £-5,  libre  1.  Residuum  ucro  mittes  dc  cupro,  quod  est 
£ * 5 de  residuo  reperire  per  modum  inueniendi  portionem  lucri  ultimi  socii  per 

inueulas  | portiones  reliquorum.  Nam  ex  suprascriptis  fractionibus  uncias,  et  partes  un- 
ciarum facere  poteris  secundum  quod  in  negotiationibus  demonstrauinius. 

Differentia  (fiant a. 

Si  autem  monete  minores  proposueris,  ut  monete  ad  4,  ct  monete  ad  3 argenti  in 
libra;  et  uoiucris  ex  ipsis  monetis  libram  1 ad  uucias  7 , argentum  addendo,  confor- 
mare ; et  quesicris  uniuscuiusque  , nec  11011  el  argenti  addiscere  quantitatem.  In  hoc 
autem  consolamine,  et  in  similibus  operaberis  cum  cupro,  quod  est  in  positis  monelis, 
sicut  operatus  es  in  precedenli  differentia  cum  argento.  Verbi  gratia  : adde  insimul 
8 uncias  cupri,  que  suat  in  unaquaque  moneta.  Nam  in  moneta,  que  est  ad  4,  sunt 
cupri  uncie  8,  que  sunt  ad  4 in  12;  ct  in  moneta,  que  est  ad  3,  sunt  cupri  unce  9, 
erunt  17.  Et  multiplica  uncias  cupri  fiendc  monete,  scilicet  5,  per  summam  consolaminis, 
scilicet  per  uncias  12,  erunt  GO;  que  diuidc  per  17,  exibunt  uncie  ~ 3 ; ct  tot  mittes 
de  unaquaque  moneta.  Residuum  quod  est  usque  in  12  uncias,  mittes  de  argento,  quod 
est  uncie  ~ 4. 

Si  autem  dc  prodicto  consolamine  libras  7 facere  uoiucris;  rame  quod  est  iu  libra 
monete  quam  uis  facere,  scilicet  5,  multiplica  3 per  libras  7,  erunt  libre  35;  quas  di- 
uidc per  17,  exibuut  libre  2;  et  tot  mittes  dc  unaquaque  moneta.  Residuum  uero 
quod  est  usque  in  libris,  (huics  de  argento,  quod  est  libre  -££-2.  Si  probare  uoiucris 
omnia  prcdicta,  si  bene  rcctcque  constiterint,  uideas  uncias  dc  nunc,  ucl  de  argento, 
que  in  quolilarl  dictorum  consolaminum  fuerint;  ct  diuidc  eas  per  summam  tutius  con- 
solaminis: si  cniin  ex  diiiisionc  uncie  eris,  ucl  argenti,  que  in  libra  illius  cousolamiui-s 
esse  proponuntur,  inucneris,  recte  processisse  absque  omni  dubitatione  cognoscas. 

De  eodem. 

Irem  si  proponatur  moneta  ad  uncias  £ 2,  et  moneta  ad  uncias  £ 3,  et  moneta  ad 
uncias  £ 4,  ct  moneta  ad  uncias  £ 5;  ct  uoiucris  ex  eis  libras  19  ad  uncias  £c,  argentum 
addendo,  consolare.  Extrahe  de  unciis  libras,  scilicet  dc  12,  uncias  prcdictas  argenti, 
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remanebunt  pro  cupro  libre  J 9,  et  J 8,  et  } 7,  et  \ 6:  quibus  insimul  iunctis,  faciunt 
JJ  3i;  in  quibus  diuide  multiplicationem  eris  fiende  monete  in  summa  consolaminis  , 
scilicet  de  Jc  in  19,  exibunt  libre  *t- - ~ 3;  et  tot  mittes  de  unaquaque  moneta.  Re- 
siduum uero,  quod  est  usque  in  libris  19,  mittes  de  argento,  quod  est,  scilicet  libre 
e.  Si  autem  scire  uolueris  de  t*  y-j,  ‘Iuc  partes  sint  unius  libre.  Multiplica  259 
per  ii,  scilicet  per  uncias  unius  libre,  erunt  3ios;  que  diuide  per  , exibunt  uncie 
| * * } l.  Et  si  scire  uolueris  de  } } } },  que  partes  sint  unius  uncie,  multiplica  1231 
per  ts,  scilicet  per  summam  ponderis  denarii  unius  uncie,  erunt  30775;  que  diuide  per 
exibunt  denarii  t7--*  * 16.  Illud  cniin  idem,  quod  de  fecisti,  potes  facere  de 

•jj-y-f;  sed  hoc  aliter  expeditius  fieri  potest:  multiplica  84!  per  300,  scilicet  per  summam 
ponderis  denarii  unius  libre,  erunt  252300;  que  diuide  per  1877,  exibunt  denarii  J,  ! *I34, 
«jue  sunt  uncie  5,  et  denarii  0.  Potes  enim  dc  prescripto  consolamine  inequali ter 

etiam,  et  proportionaliter  mittere  ex  proscriptis  monetis,  si  feceris  secundum  quod  in 
prccedenti  differentia  fecimus. 

Differentia  sexta  ximt  capituli. 

Si  quis  habuerit  duas  monetas,  quarum  una  sit  maior,  et  altera  raiuor  de  moneta, 
«piam  facere  uult,  poterit  illud  facere  sine  eris,  ucl  argenti  adiclione:  si  ex  ipsis  duabus 
inouclis  posuerit  permutarim  secundum  numerum  differentiarum  , que  sunt  ad  uncias 
argenti  fiende  monete  iu  unccis  argenti  ipsarum  duarum  monetarum.  Verbi  gratia  : 
habeat  monetam  ad  uucias  2,  et  monetam  ad  uncias  9,  de  quibus  uult  facere  monetam  ad 
uncias  5.  Pone  itaque  2 et  9 in  unam  lineam,  et  sub  ipsis  inter  utrumque  5 describe, 
ut  in  margine  cernitur:  deinde  differentiam,  que  est  ad  x in  3,  scilicet  3 stiper  9 pone; 
et  ccontra  dilfercntiam,  que  est  ad  5 in  9,  scilicet  4 super  2 mitte;  et  habebis  pro- 
positum, hoc  est  quod  de  minori  moneta  mittes  partes  4,  et  de  maiori  3.  Quia  quantum 
liabundat  de  argento  in  libris  3 maioris  monete,  tantum  deficit  ex  ipso  in  libris  4 mi- 
noris. Verbi  gratia:  si  habundant  quidem  in  unaquaque  | libra  maioris  monete  uncie 
4 , scilicet  differentia,  «jue  est  ad  3 in  9;  quare  in  libris  3 superhabundat  dc  argento 
triplum  dc  unceis  4,  scilicet  uncie  12;  que  12  proueniunt  ex  3 positis  super  9 ductis 
iu  4 positis  super  2 ; Et  in  libra  quidem  minoris  monete  deficiunt  uncie  3 argenti , 
scilicet  differentia,  que  est  ad  2 in  5:  Quare  in  libris  4 minoris  deficit  de  argento  qua- 
druplum unciarum  trium,  scilicet  12,  que  etiam  proucniuut  ex  ductis  4,  que  sunt  super 
2 ia  3,  que  sunt  super  9.  Ergo  quotiens  miseris  libras  4 dc  miriori  moneta,  totiens  libras  3 
de  maiori  mittes.  Similiter  quam  partem,  ucl  partes  miseris  ex  libris  4 minoris  monete, 
eandem  partem,  ucl  partes  librarum  trium  mittes  dc  maiori.  Proportionaliter  quidem  est 
sicut  4 ad  3,  ita  id,  quod  mittitur  ex  minori  moneta,  erit  ad  id,  quod  erit  mittendum 
de  maiori.  Vnde  si  ex  ipso  consolamine  tantum  uncias  12  consolare  uolueris  , addes 
insimul  numeros  proportionis,  scilicet  4 cum  3,  erunt  7;  in  quibus  diuide  multiplica- 
tionem de  4 in  12  , et  dc  3 in  12  , exibunt  de  minori  moneta  uncie  f fl,  et  dc  mi- 
nori uncie  j 5.  Rursus  si  de  minori  moneta  habueris  libras  10,  multiplica  eas  per  3, 
que  sunt  supra  9 , et  diuide  per  4 , que  sunt  super  2 , exibunt  libre  | 7 dc  maiori 
moneta:  ucl  si  de  maiori  habueris  libras  10,  multiplica  eas  per  4 posita  super  2,  et  di- 
uidc  per  3 posita  super  9 , exibunt  de  minori  moneta  libre  £ 13.  Et  si  in  consimili 
consolamine  fractiones  cum  unceis  fuerint,  rediges  omnia  ad  integra;  et  cum  ipsis  inte- 
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grls  hoc  eodem  ordine  operare.  Vt  si  habes  monetam  ad  \ 4,  et  ad  } 8 , de  quibus 
uis  facere  monetam  ad  J-  5;  multiplica  hcc  omnia  per  a,  ut  reiiitcgrcnlur,  et  habebis 
monetam  ad  36  et  ad  50,  de  quibus  uis  facere  monetam  ad  41.  Descripta  quidem  que- 
stione, ut  cernitur,  extrahe  36  de  41,  remanent  5,  que  pone  super  50;  quia  tot  libre 
ponende  sunt  de  maiori  moneta.  Kodcmquc  Modo  differentiam,  que  est  ad  41  usque 
iu  5o,  pone  super  36,  scilicet  o;  quia  tot  libre  mittende  sunt  de  minori  : quibus  li- 
bris 9 additis  cum  libris  5 inuentis,  reddunt  libras  14  pro  summa  totius  consolami- 
nis. Cuius  rei  probatio  est,  ut  multiplices  9 per  \ 4 , et  5 per  \ 6 ; et  habebis  pro 
argento,  quod  est  in  ipsis  libris  9,  uncias  -J  40;  et  pro  eo,  quod  est  in  libris  5 maioris 
monete,  habebis  uncias  -J  31 : quibus  unceis  insimul  additis  , reddunt  uncias  | 7t  pro 
argento,  quod  est  in  illis  libris  14:  quare  si  diuidantur  J 71  per  14,  exibunt  uncie  -J  5, 
ut  opportet.  Et  si  de  consolamine  uis  facere  libras  io  tantum,  multiplicabis  io  per  o,  et 
io  per  5;  et  diuides  ipsas  multiplicationes  per  14,  et  habebis  de  minori  moneta  libras 
£ 6,  cl  de  maiori,  libras  } 3.  Et  si  habueris  de  minori  moneta  libras  10,  multiplica  eas 
per  5,  cl  diuidc  per  9,  exibunt  de  maiori  libra  ^5.  Vel  si  habueris  de  maiori  libras  io, 
multiplica  eas  per  9,  et  diuidc  per  s;  quia  est  sicut  5 ad  9,  ita  io  ad  qucsilain,  exi- 
bunt libre  is,  ut  in  questione  ostenditur.  Ex  hac  enim  regula  procedit  quoddam  do- 
cumentum ualde  et  sepe  utile  monetariis  in  hunc  modum.  Moneta  enim,  quam  faciunt, 
quandoque  exit  cis  aliquantulum  larga,  quandoque  aliquantulum  scarsa , idest  quod 
quandoque  super  hahundat  in  ipsa  aliquantulum  argenti,  quandoque  deficit;  quod  ac- 
cidit uel  propter  ignorantiam  consolidandi,  ut  est  pro  nimia,  uel  pauca  eris  cbulitione. 
Vnde  ante  quam  eugnentur,  hoc  est  signentur,  oportet  ut  date  quantitati  unius  addatur 
tantum  ex  alia,  ut  redigantur  ad  debitum  modum;  et  ex  hoc  talem  proponimus  que- 
stionem. 

De  equi  paranda  scharsa  moneta  cum  larga. 

Qvidara  habet  libras  30  monete,  in  cuius  aliqua  quantitate,  ut  dicamus  in  uncia  1, 
deficit  argenti  granum  \ i;  ct  alius  habet  monetam,  iu  cuius  uncia  superhabundant  ar- 
genti grana  \ i;  queritur  quantum  ex  hac  larga  cum  illis  libris  30  de  scarsa  commi- 
sceri oporteat,  ut  redigantur  ad  debitum  modum.  Pone  ~ l.  super  { s in  una  linea  , 
cl  super  largitatem  scribe  scarsitatcm,  et  econuerso  : quia  ideo  scarsa  est  minor  mo- 
nela, que  ponitur  in  consolamine,  et  larga  est  maior.  Yndc  scarsitas,  | scilicet  \ s,  est 
differentia,  que  est  a minori  moneta  usque  in  monetam,  quam  uult  facere:  que  differentia 
ponenda  est,  ul  superius  ostendimus,  super  maiorem  monetam;  et  largitas,  scilicet  [ 2, 
est  differentia,  que  est  a minori  usque  iu  monelam,  quam  uult  facere;  que  differentia 
poueuda  est  super  minorem  inonetam.  Et  tunc  erit  sicut  j l ad  -j  2 , ita  quam  uolucris 
quantitatem  largioris  monete  ad  quantitatem  scarsioris,  et  econtra.  Quare  pones  libras 
30  sub  £ s,  scilicet  scarsitatcm  sub  scarsitate,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplica  30  per 
\ t,  et  diuides  per  J 2,  exibunt  libre  20;  et  tantum  commisceas  de  larga  cum  illis  libris 
scarse.  Si  auteni  predictc  libre  30  erunt  de  larga,  pones  ipsas  sub  1 1,  scilicet  largi- 
tatem sub  largitate;  ct  multiplica  30  per  \ 2,  ct  diuides  per  J i , exibunt  de  scarsa 
libre  45. 

De  consolamine  trium  monetarum  inter  se. 

Si  autem  tres  monete  proponantur,  quarum  due  sint  minores,  et  altera  maior;  uel 
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due  sint  maiores,  et  altera  minor  dc  moneta  (icnda,  fac  cx  ipsis  duabus  monetis  unam; 
et  sic  habebis  duas  monetas  ad  consolandum,  quarum  una  erit  maior,  et  altera  minor 
dc  moneta  lienda.  Nam  de  duabus  monetis  (it  una  tribus  modis  : scilicet  commi- 
scendo eas  cqualiter  , uel  inequaliter,  seu  proportionaliter,  secundum  aliquam  datam 
proportionem  : que  omnia  , qualiter  liant , indicabimus  in  hoc  consolamine  , in  quo 
proponitur  quidam  habere  monetam  ad  uncias  3 , aliam  ad  4,  aliam  ad  e;  cx  qui- 
bus uult  facere  monetam  ad  5.  Describe  itaque  tres  prcdictas  monetas  in  una  linea: 
deinde  , ut  cx  duabus  minoribus  faciamus  unam  monetam  , adde  3 cum  4 , erunt  v, 
et  tot  uncie  argenti  sunt  in  libris  2 prodicte  commixtionis.  Quare  diuide  7 per  2, 
et  habebis  uncias  { 3 pro  argento,  quod  est  in  libra  illius  commistionis.  Quare  dices: 
habeo  monetam  ad  | 3,  et  ad  o;  et  uolo  facere  monetam  ad  5.  Vel  integris  dicas  : habeo 
monetam  ad  7 et  ad  12,  cx  quibus  uolo  facere  monetam  ad  io-  Quare  differentiam,  que 
est  ad  7 in  10,  scilicet  3,  mittes  dc  maiori  moneta;  et  differentiam,  que  est  ad  io  in 
«t,  scilicet  2,  mittes  dc  minoribus;  que  2 diuide  in  duo  equa,  cum  equaliter  iuniisli 
eas  ad  faciendum  ex  cis  unam  monetam,  exibit  libra  1 super  unamquamque  ipsarum 
monetarum;  et  sic  erunt  in  summa  libre  5 consolare  ex  ipsis  tribus  monetis,  in  quibus 
sunt  uncie  25  argenti,  ut  oportet.  Et  si  ex  ipsis  duabus  monetis  unam  facere  uis,  commi- 
scendo eas  inequaliter,  uel  secundum  aliquam  datam  proportionem,  ut  dicamus:  sicut  2 
sunt  ad  5,  ita  id  quod  mittitur  dc  monela,  que  est  ad  3,  sit  ad  illud,  quod  mittitur  de 
moneta,  que  est  ad  4.  Commisceas  itaque  libras  2 dc  moneta,  que  est  ad  3 cum  libris 
5 de  moneta,  que  est  ad  4,  et  uncias  argenti,  que  sunt  iu  ipsis,  scilicet  28,  diuide  per 
summam  ipsarum  librarum,  scilicet  per  7,  exibunt  uncie  * 3;  et  tot  argentum  erit  in  libris 
illius  commistionis.  Quare  dices:  habeo  monetam  ad  {3,  et  ad  0;  et  uolo  facere  monetam 
ad  5,  hoc  est : habeo  monetam  ad  20,  cl  ad  42;  et  uolo  facere  monetam  ad  35:  pone  itaque 
9 super  6,  scilicet  differentiam,  que  est  ad  28  in  35;  cl  differentiam,  que  est  ad  35  In  42, 
scilicet  7, diuide  inter  alias  duas  monetas,  secundum  proportionem  librarum  commixtarum 
ex  ipsis,  hoc  est:  cx  ipsis  7 mittes  partes  5 de  moneta,  que  est  ad  4;  et  partes  2 mittes  de 

moneta,  que  est  ad  3,  hoc  est  ~ ex  predictis  7,  scilicet  libras  5 mittes  dc  moneta,  que  est 

ad  4,  et  * eorundem,  scilicet  libras  2,  mittes  dc  moneta,  que  est  ad  3.  Quare  pones 
5 super  4,  et  2 super  3 in  questione;  et  erunt  in  summa  huius  consolaminis  libre  16  ex 
ipsis  tribus  monetis,  in  quibus  sunt  uncie  argenti  so;  ex  quibus  contingunt  unicuique 
libre  uncie  5,  ut  oportet.  Et  si  ex  hoc  consolamine  libras  20  facere  uolueris,  rediges 
hanc  questionem  ad  modum  societatis,  in  qua  primus  misit  2,  secundus  5,  tertius  fl; 
et  lucrati  sunt  libras  20.  Multiplicabis  ergo  20  per  2,  ct  20  per  5,  et  diuides  unam- 
quamque multiplicationem  per  io;  et  sic  inuenies  te  mittere  debere  de  moneta,  que 
est  3,  libras  | 2,  et  libras  de  moneta,  que  est  ad  4.  Residuum  quod  est  usque  in 

20,  scilicet  libras  \ 11,  mittes  dc  moneta,  que  est  ad  6;  que  etiam  habebis,  si  raulti- 

plicaueris  20  per  9,  ct  diuiscris  per  16.  Et  si  habueris  libras  io  de  moneta,  que  est  ad 
3;  ct  uis  scire  |,  quot  de  reliquis  monetis  cum  ipsis  commiscere  debeas,  ut  facias  monetam 
ad  5,  ut  diximus;  multiplicabis  ipsa  10  per  5,  que  posita  sunt  super  4,  et  per  9,  que 
posita  sunt  super  6;  et  diuides  utramque  multiplicationem  per  2 posita  super  3.  Vel 
quia  10  sunt  quincuplum  de  2,  accipe  quincuplum  de  libris  5,  et  de  9,  et  habebis  li- 
bras 25  de  moneta,  que  est  ad  4;  et  libras  43  dc  moneta,  que  est  ad  6,  ut  iu  questione 

20 
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ostenditur.  Est  euirn  alius  modus  consolandi,  quem  in  libro  minoris  guiso  docuimus, 
per  quem  sanius  possumus  habere  summas  quaslibet  consolaminum  in  consolamine  trium, 
uel  plurium  monetarum  huius  maneriei.  Vt  si  de  predicto  comsolamine  nolueris  facere 
libras  20,  fac  monetas  ad  5 ex  ea,  que  est  ad  3;  et  cx  ea,  que  est  ad  6,  exibunt  libre 
3,  in  quibus  sunt  libre  2 de  moneta,  que  est  ad  6;  et  libra  1 de  moneta,  que  est  ad  3. 
Item  de  moneta,  que  est  ad  4,  et  de  ea,  rjue  est  ad  6,  fac  aliam  consolationem  ad  5; 
et  erunt  in  summa  libre  2,  scilicet  libra  1 ex  ea,  que  est  ad  4;  et  libra  1 ex  ea,  que 
est  ad  0 : deinde  ad  faciendum  libras  20,  pones  in  eis  primatu  consolationem  semel,  aut 
bis,  aut  pluries,  donec  ex  ipsis  20  remaneat  numerus,  qui  intcgralitcr,  si  possibile  fuerit, 
diuidatur  per  summam  secunde  consolationis;  et  quotiens  l ex  ipsa  diuisioue  peruenerit, 
totiens  mittes  ipsam  secundam  consolationem  ; et  babebis  propositum.  Verbi  gratia  : 
mittamus  primam  consolationem  bis,  in  quibus  erunt  libre  2 ex  moneta,  que  est  ad 
3;  et  libre  4 ex  ca,  que  est  ad  0;  quibus  extractis  de  23,  remanent  14;  quibus  diuisis  per 
summam  secunde  consolationis,  scilicet  per  2,  ucniuiit  7.  Quare  mittes  secundam  con- 
solationem septies,  in  quibus  erunt  libre  7 de  moneta,  que  est  ad  4;  et  libre  7 de  moneta, 
que  est  ad  6;  et  sic  de  proscriptis  libris  20  erunt  libre  2 de  moneta,  que  est  ad  3;  et 
libre  7 de  moneta,  que  est  ad  4;  ct  libre  it  de  moneta,  que  est  ad  6;  in  quibus  libris 
20  sunt  argenti  uncie  100,  ut  oportet;  et  uocalur  iste  modus  consolationum. 

De  consolamine  trium  monetarum  cum  minutis. 

Qvidam  hal>et  monetam  ad  * 2,  et  ad  J e,  ct  ad  { 7,  dc  quibus  uult  facere  monetam 
ad  J 4;  multiplica  primum  prescriplos  quattuor  numeros  per  00;  cum  in  ipsis  repedan- 
tur prcscripte  fractiones,  et  habebis  pro  prima  moneta  150;  pro  secunda  380;  pro  ter- 
tia 435;  ct  pro  moneta  iienda  252:  deinde  adde  duas  minores  mouetas  in  unum,  sci- 
licet 380  el  435,  erunt  sis,  que  deberes  diuidere  per  2,  ut  in  duabus  monetis  faceres 
unam:  sed  quia  illa  diuisio  esset  fracta,  duplica  numerum  minoris  monete,  ct  nume- 
rum (lende,  scilicet  ISO  el  2S2;  et  sic  habebis  monelam  ad  300,  ct  ad  SIS,  dc  quibus 
uult  facere  monetam  ad  504  per  unitas  differentias  ; ct  habebis  de  minori  moneta 
partes  311,  et  de  muiorilms  partes  204  , scilicet  partes  102  ex  unaquaque  ; quas  pone 
super  ipsas  monetas,  ut  in  questione  ostenditur.  Et  si  de  ipso  consolamine  libras  10, 
et  uncias  S,  et  denarias  9 de  cantera,  hoc  est  libras  ^ 16,  uis  consolare,  facies  ut 
in  societatibus  docuimus,  uidclicet  addes  311  cum  102,  et  cum  102,  erunt  515;  et  mul- 
tiplica ic  per  suam  uirgam,  erunt  denarii  ponderis  4934;  que  multiplicabis  per  311,  et 
per  102,  ct  diuides  ipsas  multiplicationes  per  515,  et  per  exibunt  dc  moneta,  que 
est  ad  j 2,  libre  t 9 > ct  unaquaque  reliquarum  libre  3 : pos- 

sumus etiam  per  munitionem  portionis  prime  monete  inucnire  portionem  reliquarum 
in  hunc  modum:  extrahe  4,  que  sunt  super  5 de  5,  remanet  l;  quod  cum  sit  indiui- 
sibile  per  2,  extrahe  ipsa  4 de  duplicato  quinario,  remanent  0;  quorum  dimidium,  sci- 
licet 3,  pone  super  5 alterius  uirge,  sub  qua  sint  > 1Q>  g>  t>;  ct  pro  duplicato  quina- 
uario  serua  2;  que  adde  cum  57,  que  sunt  super  103,  cruut  59;  que  extrahe  dc  103,  re- 
manent 44;  quorum  dimidium,  scilicet  22,  pone  super  103,  ct  serua  l;  cum  semel  exple- 
atur <03.  Ex  additis  59  cum  44,  quod  i adde  cum  4,  que  sunt  super  23,  erunt  denarii 
ponderis  5;  quos  extrahe  de  denariis,  qui  sunt  in  summa  dicti  consolaminis,  remanent 
4;  quorum  dimidium,  scilicet  2,  pone  super  ia;  ct  extrahe  n,  que  sunt  super  12  de  12, 
remanet  | ; quod  adde  cum  unceis  5,  que  sunt  in  summa  consolaminis,  erunt  6;  quorum 
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dimicliiiint  scilicet  3,  pone  super  12,  cl  senia  i;  quod  adde  cum  libris  g , que  sunt 
extra  uirgam,  erunt  10;  quas  extrahe  de  libris  16,  remanent  libre  6;  quorum  dimidium, 
scilicet  libras  3,  pone  ante  uirgam,  et  habebis  similiter  * *Q  * 8*  '72.  Et  nota,  quia  cum 
ita  fecimus,  tunc  accepimus  dimidium  differet)  tic,  que  est  a libris  usque  in 

summa  consolaminis,  scilicet  in  libris  ig:  potes  etiam  secundum  suprascriptum 

modum  mittere  de  duabus  maioribus  monelis  inequaliter,  et  projiortionnlitcr  in  qua- 
cumque nolueris . proportione. 

De  qunttnor  monetis  per  modum  consolationum . 
hem  habeo  monelam  ad  uncias  2 , et  ad  3 , et  ad  c , et  ad  7,  ex  quibus  uolo 
facere  monetam  ad  4 : secundum  quidem  priorem  modum  fac  dc  duabus  minoribus  mo- 
netis unum,  et  de  duabus  maioribus  aliam,  addendo  eas  equaliter,  ucl  proportionalitcr; 
et  operare  postea  ordine  suprascripto.  Et  si  per  modum  consolationum  facere  uis,  fac 
ex  una  de  minoribus,  et  ex  alia  de  maioribus  unam  consolationem,  et  dc  reliquis  duabus 
fac  aliam  : faciamus  ergo  dc  ea,  que  est  ad  2,  et  dc  ea,  <pic  est  ad  7,  unam  consola* 
tionem;  et  erunt  in  sumina  ipsius  libre  5 , scilicet  libre  3 dc  ea,  que  est  ad  2 ; et 
libre  2 ex  ea,  que  est  ad  7.  Similiter  dc  reliquis  fac  consolationem  aliam;  et  erunt  in 
summa  ipsius  libre  3,  scilicet  libre  2 ct  ex  ea,  que  est  ad  3;  et  una  cx  ea,  que  est  ad 
e;  et  sic  sunt  consolate  libre  8 ad  uncias  4:  quam  summam  si  uis  in  aliam  reducere, 
ut  dicamus  iu  10  , multiplica  19  per  unumquemque  dc  predictis  numeris,  ct  diuide 
unamquamque  multiplicationem  per  8,  exibunt  de  moneta,  que  est  ad  2,  libre  £ 7;  et 
dc  ca,  que  est  ad  3,  libre  J 4;  et  de  ea,  que  est  ad  6,  libre  \ 2;  ct  dc  ea,  que  est  ad 
7,  libre  J 4.  Sed  si  hoc  sine  fractione  librarum  lial>ere  uis,  mittes  primam  consolationem 
bis,  et  secundam  ter;  et  habebis  dc  monpta,  que  est  ad  2,  libras  6;  et  dc  ea,  que  est 
ad  7,  libras  4;  et  de  ea,  que  est  ad  3,  libras  6;  ct  de  ea,  que  est  ad  6,  libras  3;  et  sic 
erunt  consolate  libre  19.  Nam  .si  tantum  libras  12  consolare  uis  sine  aliqua  fractione  ; 
cum  per  has  consolationes  hoc  non  facere  possis,  muta  consolationes;  scilicet  de  mo- 
neta, que  est  ad  2,  et  de  ea,  que  est  ad  6,  fac  tertiani  consolationem;  cl  erunt  in 
summa  libre  2,  scilicet  libra  l dc  qualibet  ipsarum;  et  de  reliquis  duabus  fac  quar- 
tam; ct  erunt  in  somnia  ipsius  libre  4,  scilicet  libre  3;  et  ex  ea,  que  est  ad  3;  et  libra 
t ex  ca,  que  est  ad  7 : deinde  in  prescriptis  libris -12  cadent  semel  prima  consolatio, 
ct  secunda,  et  quarta;  et  sic  erunt  de  moneta,  que  est  ad  2,  libre  3;  et  dc  ca,  que 
est  ad  3 libre  5;  ct  dc  ea,  que  est  ad  6 libra  l;  et  dc  ea  , que  est  ad  7 libre  3;  uel 
in  ipsis  libris  12  pones  bis  tertiam  consolationem,  et  quartam;  et  sic  erunt  libre  16 
de  ea,  que  est  ad  3,  et  libre  2 de  unaquaque  reliquarum  ; et  sic  per  hunc  modum 
possumus  diucrsas  summas  librarum  intcgraliter  consolare. 

De  quattuor  monetis  quando  mitiores  tres  sunt , ct  altera  maior  de  moneta  flenda. 

Et  si  ex  quattuor  monetis  tres  essent  ab  una  parte  consolaminis,  scilicet  quod  sint 
maiores,  uel  minores  de  monela  lienda:  ut  si  dicatur  : habeo  monetam  ad  uncias  3,  et 
ad  4,  ct  ad  5,  et  ad  7;  ex  quibus  uolo  facere  monetam  ad  g:  si  per  modum  consolationum 
procedere  uis,  fac  ex  unaquaque  trium  minorum  monetarum  cum  maiore,  scilicet  cum 
ea,  que  est  ad  7,  unam  consolationem;  et  erunt  in  summa  prime  consolationis  libre  4,  sci- 
licet libra  i cx  ca,  que  est  ad  3;  et  libre  3 ex  ca,  que  est  ad  7.  Item  in  summa  se- 
cunde consolationis  erunt  libre  3,  scilicet  libra  1 ex  ea,  que  est  ad  4;  et  libre  2 cx 
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ra,  que  esi  ad  7.  Similiter  in  summa  tertie  consolationis  erunt  libre  2,  scilicet  libra 
i ex  ea,  que  est  ad  5;  et  libra  i cx  ca,  que  est  ad  7.  Adde  ergo  lias  tres  summas 
trium  consolationum,  erunt  9 in  summa  totius  consolaminis;  ex  quibus  libre  o sunt  de 
moneta,  que  est  ad  7;  et  libra  l est  dc  unaquaque  reliquarum  trium  monetarum.  Et 
si  dc  unaquaque  minorum  monetarum  inequaliter  mittere  uis,  mittes  primam  conso- 
lationem sciuel,  et  secundam  bis,  et  tertiam  ter;  et  habebis  in  summa  proscripti  con- 
solaminis libram  l de  moueta,  que  est  ad  3;  et  libras  2 de  ea»  que  est  ad  4;  et  Libras  3 
de  ea,  que  est  ad  3;  ct  libras  10  cx  ea,  que  est  ad  7.  Rursus  si  uls  quod  multiplicatio 
cius,  quod  miseris  cx  ea,  que  est  ad  3,  in  unciis,  quod  miseris  cx  ca,  que  est  ad  5, 

Hat  equuli  multiplicationi  eius,  quod  miseris  cx  ea,  que  est  ad  4 in  se;  et  sunt  in  | 

summa  totius  consolaminis  libre  20:  pones  primam  consolationem  semel,  ct  secundam 
bis,  et  tertiam  quater;  et  habebis  proportionem  rei  quesite;  in  cuius  proportionis  sunt 
libre  18;  ex  quibus  libre  11  sunt  ex  ea,  que  est  ad  7;  ct  libre  4 cx  ea,  que  est  ad  5; 

et  libre  2 cx  ea,  que  est  ad  4 iu  libra  1 ex  ea,  que  est  ad  3;  et  sunt  libre  predictc 

trium  minorum  monelarum  in  proportione  continua;  quia  sicut  4 sunt  ad  2 , ita  2 ad 
i;  ucl  sicut  1 ad  2 , ita  2 ad  4-  Quare  multiplicatio  dc  1 in  4 equatur  multiplicationi 
de  2 iu  se.  Vndc  ut  summa  huius  consolaminis  redigatur  in  libris  20;  in  hac  eadem 
proportione  multiplica  29  ad  modum  societatum  per  !,  et  per  2,  ct  per  4,  et  per  il; 
et  unamquamque  multiplicationem  diuide  per  18  , exibunt  de  moneta,  que  est  ad  3, 
libre  J l;  de  ea,  que  est  ad  4,  libre  } 2;  et  de  ea,  que  est  ad  3,  libre  J 4;  et  de  ea , 
que  est  ad  7,  libre  | 12. 

De  consolamine  septem  monetarum. 

Et  si  in  aliquo  consolamine  ponantur  septem  monete,  quarum  tres  sint  minores,  et 
quattuor  maiores  dc  moneta  iienda;  ut  moneta  ad  l,  et  ad  2,  ct  ad  3;  ct  moneta  ad 
3,  ct  ad  e,  ct  ad  7,  et  ad  8;  et  uis  cx  ipsis  facere  monetam  ad  4;  et  cupis  per  modum 
consolationum  procedere,  facies  cx  cis  quattuor  consolationes.  Cura  monete,  que  plures 
sunt  ab  una  parte,  sint  quattuor;  tres  enim  cx  ipsis  consolationibus  facies  ad  libitum 
ex  tribus  maioribus,  et  ex  tribus  minoribus;  quartam  uero  facies  cx  maiori  moneta  super- 
habundante  cum  una  de  minoribus  qualem  uulucris;  ct  summas  quattuor  consolationum 
iu  unum  redige,  ct  habebis  summam  totius  consolaminis  : deinde  poteris  procedere  se- 
cundum quod  dictum  est  superius  in  liis,quc  proponi  possunt  in  consolamine  monetarum. 
Sed  ut  modus  primus  melius  inlelligalur,  qualiter  secundum  ipsum  operari  debeas,  indi- 
cabo. Accipc  quidem  libram  1 ex  unaquaque  minorum  monelarum,  et  commisce  cas  insi- 
mul, eruut  libre  3;  dc  quibus  fac  monetam  uuam,  scilicet  diuide  unccas  argenti,  que 
sunt  in  ipsis  per  3,  ueniet  moneta  ad  uncias  2:  scrua  ea,  et  fac  cx  quattuor  monetis  ma- 
ioribus monelam  aliam,  commiscendo  cas  cqualilcr,  sicuti  fecisti  minores,  exibit  moneta 
ad  uucias  J 8,  que  proucniunt  ex  summa  de  5,  et  6,  ct  7,  ct  8 diuisa  per  4,  scilicet 
per  numerum  multitudinis  maiorum  monetarum.  Ergo  dicas:  habeo  monetam  ad  2,  et 
ud  J 6;  ct  uolo  facere  monetam  ad  4,  hoc  est  habeo  monelam  ad  4,  et  ad  13 ; et  uolo 
facere  ad  8:  extrahe  quidem  4 de  8,  remanent  4;  ct  tot  mittes  de  maioribus  monetis: 
extrahe  8 dc  13,  remanent  3;  et  tot  mittes  dc  minoribus,  scilicet  tertiam  partem  earum 
de  unaquaque.  Sed  quia  5 non  diuiduutur  inlegralilcr  per  3 , mittes  libras  $ ex  una- 
quaque minorum  monetarum,  scilicet  triplum  tertie  partis  dc  5;  et  triplicabis  4,  que 
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debebant  mitti  ex  maioribus,  erunt  12;  quorum  quartam  partem,  scilicet  3 mittes  de 
unaquaque  maiorum  monetarum,  ut  in  questione  ostenditur}  ct  erunt  in  summa  dicti 
consolaminis  libre  27.  Si  uero  ex  eis  libris  aliquantas  monetas  consolare  uolueris,  fa- 
cies ut  superius  in  ceteris  secundum  regulam,  quam  in  societate  ostendimus. 

Aliter  cum  ponatur  inecpiaUttr  uel  proportionaliler  de  monetis. 
liem  si  prcdictarum  monelarum  consolamen  aliter  facere  uolueris,  ut  de  nulla  ipsa- 
rum aliqua  ponatur  cqualitas,  sic  facies:  scribe  questionem,  ut  hic  ostenditur.  Post  lioc 
scribe  super  unamquamque  monetam  numeros  ad  libitum  quales  uolueris  iuequales  ; 
tamen  tales  numeros  supra  minores  monetas  adseribas,  ut  cum  insimul  iuncti  fuerint, 
reddant  aliquem  sanum,  et  compositum  numerum,  ut  per  eum  id,  quod  |>arliri  debueris, 
leuius  diuidas.  Pone  igitur  super  eas  12  in  tres  iuequales  partes  diuisas,  ut  pote  in  3, 
et  4 , et  5,  ut  superius  in  questione  posita  cernis;  quia  duodenarius  numerus  is  in 
monetarum  consolamine  necessarius  , atque  integer  reperitur  propter  libram,  que  est 
uncie  12.  Vnde  cum  aliquis  librarum  numeris  in  12  diuiditur;  que  super  12  remanserint, 
erunt  uncie.  Illud  uero  idem,  quod  de  minoribus  monetis  docuimus,  fac  de  maioribus. 
Pones  etiam  super  prefatas  nn.or  maiores  monetas  12  in  quattuor  | iuequales  partes  di- 
uisa,  scilicet  in  1,  et  2,  et  3,  et  6,  ut  super  ea  in  questione  posita  sunt.  Post  hcc 
multiplica  numerum  super  minorem  monetam  posiluin  per  ipsam  minorem  monetam, 
scilicet  3 per  1,  erunt  3,  que  serua.  Item  multiplica  sequentem  positum  numerum  per 
sequentem  monetam,  scilicet  4 per  2,  erunt  8,  que  serua.  Item  multiplica  tertium  positum 
numerum  per  tertiam  minorem  monetam,  scilicet  5 per  3,  erunt  15;  que  adde  cura  8,  et 
cura  3 superius  serualis,  erunt  uncie  argenti  26.  Adde  itaque  tres  super  positos  numeros, 
uidelicet  3,  et  4,  et  5,  erunt  12;  in  quibus  diuide  26,  exibunt  uncie  £ 2,  quas  habebis 
ab  una  parte  consolaminis.  Item  positura  numerum  super  minorem  numenim  maiorum 
monetarum  multiplica  per  ipsam  monetam,  scilicet  1 per  5,  erunt  5,  que  serua.  Item 
multiplica  sequentem  positum  numerum  per  sequentem  monetam  , scilicet  2 per  6 , 
erunt  12,  que  serua.  Item  multiplica  3 per  7 , erunt  tt,  que  serua.  Itera  multiplica 
posteriorem  positum  numerum,  scilicet  6,  per  posteriorem  maiorem  monetam,  scilicet 
per  8,  erunt  48;  que  adde  cum  s,  et  cura  12,  et  cum  21,  erunt  86  ; que  diuide  per 
junctionem  super  positorum  numerorum,  qui  sunt  super  maiores  monelas,  scilicet  per 
12,  exibunt  uncie  J 7,  quas  habebis  ab  alia  parte  consolaminis.  Post  hcc  redige  dictarum 
omnium  7 monetarum  consolamen.  Ad  consolamen  duarum  monetarum,  uidelicet  ut  si 
dicas:  habeo  monetam  ad  uncias  J 2,  ct  monetam  ad  unceas  | 7;  et  uolo  inde  facere 
monetam  ad  uncias  4 a minori:  itaque  moneta  usque  in  monetam,  quam  uis  facere, 
scilicet  a ~ 2 usque  in  4 desunt  J t;  et  tantum  mittes  dc  maioribus  monetis  inequa- 
liter,  secundum  proportionem  numerorum  positorum  super  ipsas;  scilicet  de  moneta, 
que  est  ad  5,  mittes  unam  partem  ex  ipsis  { 1;  ct  dc  ea  que  est  ad  6,  mittes  duas 
partes.  Et  dc  ca,  que  est  ad  7,  mittes  tres  partes;  ct  de  ea,  que  est  ad  s,  mittes  sex 
partes  : ergo  addes  ad  modum  societatum  l,  ct  2,  et  3,  et  6,  erunt  12.  Et  multiplicabis 
| 1 per  t,  ct  diuides  per  12,  exibunt  quas  pone  super  ipsam  monetam,  que  est  ad 
uncias  5;  quia  talis  porlio  de  ipsa  moneta  erit  ponenda  in  consolamine.  Similiter  mul- 
tiplicabis singulariter  2,  et  3,  et  6 per  - 1;  et  diuides  singulariter  per  12,  exibunt  ”, 
ct  ct  quas  pone  per  ordinem  super  reliquas  tres  monetas,  ut  superius  in  que- 
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stionc  ostenditur.  Rursum  accipe  diflcrcnliam,  que  est  ad  4,  usque  iu  J 7,  que  est  \ 3; 
el  lialicat  eam  proportionem,  que  ponenda  erit  de  tribus  minoribus  monelis  in  prescripto 
consolamine;  ct  diuides  ipsa  { 3 iu  xii*"‘  partes,  dando  tres  partes  minori  monete,  et 
iiii.**  partes  alie,  et  v paries  tertie:  et  ut  hoc  facias,  multiplica  3,  que  posita  sunt  super 
minorem  monetam,  per  | 3;  et  diuide  per  is,  exibunt  yj»  quas  pone  super  minorem  mo- 
nelam; quia  talis  portio  erit  ponenda  in  consolamine  de  ipsa  minori  moneta.  Similiter 
multiplica  4,  que  posita  sunt  super  monetam,  que  est  ad  uncias  s,  per  J 3 ; el  diuide  per 
12,  exibunt  , quas  pone  super  ipsam  monetam.  Iterum  multiplica  5,  que  posita  sunt 
super  monetam,  que  est  ad  3,  per  \ 3,  exibunt  quas  pone  super  ipsam  monetam , 
ut  in  questione  ostenditur  superius. 

Et  nota:  quia  ideo  fecimus  septuagesimas  secundas  de  .vn.  portionibus,  que  ponende 
sunt  ex  predictis  7 monetis;  ut  cum  ipse  portiones  sint  ex  eisdem  ruptis,  scilicet  ex 
septuagesimis  secuudis,  possunt  esse  integre  libre  in  eisdem  numeris  , hoc  est  quod 
do  minori  moneta  mittes  libras  57;  cum  de  ca  mittere  debeamus  ct  eadem  ratione 
de  moneta,  que  est  ad  uncias  2,  mittes  libras  76;  et  de  ea,  que  est  ad  uncias  3,  mittes 
libras  95;  et  de  moneta,  que  est  ad  uncias  5,  mittes  libras  11;  et  de  ca,  que  est  ad 

uncias  6,  mittes  libras  22;  et  de  ca,  que  est  ad  uncias  7,  mittes  libras  33;  et  de  ma- 

iori moneta  mittas  libras  6«;  ct  sic  luibchis  propositum.  Nam  si  de  prenominato  con- 
solamine tantum  libras  30  consolare  nolueris,  adde  proscriptas  libras,  quas  dc  prescri- 
ptis  monelis  mittere  debes,  scilicet  S7,  et  76,  et  93,  et  11,  et  22,  et  33,  et  66,  erunt  libre 
360;  in  quibus  diuide  imtltiplicajlionem  de  30,  quas  consolare  allectas  in  pronominalis 
libris  57,  ct  in  76,  el  in  95,  ct  in  it,  et  in  22,  ct  in  33,  et  .in  66;  et  inuenies,  quod  dc 
minori  moneta  mittes  libras  4,  et  uncias  9;  ct  de  ipsa,  que  est  ad  uncias  duas,  mittes 
libras  6,  et  uncias  4;  ct  de  ipsa,  que  est  ad  uncias  3,  mittes  libras  7,  et  uncias  if; 
eide  moneta,  que  est  ad  uncias  5,  mittes  uncias  11;  ct  de  moneta,  que  est  ad  uncias 
6,  mittes  libram  1,  ct  uncias  10;  et  ex  ea,  que  est  ad  7,  libras  2,  et  uncias  9;  et  ex 
ea,  que  est  ad  8,  libras  5,  ct  uncias  6. 

Qvidam  habuit  monelas  ducentas  quadraginta,  quarum  prima  erit  ad  d.  unius  uncic 
argenti  in  libra;  secunda  ad  ^ , scilicet  ad  ± ; tertia  ad  ^ ; Quarta  ad  — , scilicet 

ad  { ; et  sic  in  reliquis  per  ordinem  semper  erat  ^ plus  , usque  quod  ultima  mo- 

neta erat  ad  , scilicet  uncic  12  argenti;  hoc  est  quod  tota  ipsa  moneta  erat  ar- 
genti; ex  quibus  uoluil  facere  monetam  ad  uncias  j 2:  queritur,  quantum  mittet  ex  una- 
quaque moneta:  qiianiuis  superius  dictum  sit,  quod  minores  monete  in  unam  partem  poni 
debeant,  et  maiores  in  aliam;  tamen  qualiter  aliter  quandoque  lieri  doceat,  indicabimus: 
quia  in  hoc  consolamine  mulle  monete  posite  sunt,  summatur  ex  cis  ad  libitum  per 
ordinem  a minori,  usque  quod  ex  summa  earum  egrediatur  moneta,  que  non  sit  minor 
de  unciis  ±2.  Summanturquc  octuaginta  monete  ex  eis,  in  ultima  quarum  sunt  unius 
uncie  argenti;  ct  colligatur  argentum,  quod  est  in  illis  so  monetis  per  ordinem,  scilicet 
i ungemus  uigesima  i prime  monete,  et  uigesimas  2 secunde,  ct  3 tertie  , et  4,  et  5; 
et  deinceps  per  ordinem  usque  in  80:  quarum  uigesima rum  summa  reperitur  ex  mul- 
tiplicatione de  40  in  81,  ut  iu  prima  parte  duodecimi  capituli  demonstrabitur:  multi- 
plicatio enim  de  uigesimis  40  in  st,  scilicet  dc  unciis  2 in  81,  faciunt  uncie  162;  et 
tantum  argentum  est  in  ipsis  libris  so:  quare  diuisis  unciis  162  in  monetis  80,  ucniunl 
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uncie  i argenti  per  unamquamque  libram  ipsarum  80  monetarum:  quas  uncias  ^ 2 
pone  ab  una  parle  consolaminis;  et  uideas  quantum  argentum  est  in  reliquis  centum 
sexaginta  monelis:  quod  uides  cum  multiplica ueris  t plus  de  uigesimis  240,  scilicet  241 
per  medietatem  de  240,  scilicet  per  120;  et  ex  multiplicatione  extrahes  uncias  iqs  inuen- 
tas,  que  sunt  in  monetis  80  minoribus  : multiplicatio  de  uigesimis  120,  scilicet  de  unciis 
6 in  241,  faciunt  uncias  1446;  et  tot  uncie  argenti  sunt  in  moneta  210  positis:  ex  quibus 
unciis  extrahe  1C2,  remanent  uncie  1284;  et  tantum  argentum  est  in  libris  ico  maioribus  : 
quare  diulsis  1284  per  ico,  reddunt  uncias  ^ 8;  et  tantum  argentum  uenit  in  libra  unius- 
cuiusque maiorum  monetarum.  Quare  poties  ^ 8 ab  alia  parte  consolaminis;  et  -J  2 pones 
inter  ^ t,  et  ^8,  ut  in  margine  ostenditur.  Et  pone  super  ^ 8 differentiam,  que  est 
a ^j2,  usque  in  *^,  scilicet  Et  super  ^ 2 pone  differentiam,  que  est  ab  ~ 8 in  - 2, 
scilicet  s»  <Il,e  cum  sini  quadragesime  221,  pone  221  super  ~ 2 : ergo  de  minoribus 
monetis  mittes  221,  hoc  est  ~ ex  unaquaque,  cum  ipse  monete  sint  80;  et  de  maio- 
ribus monetis  mittes  19,  hoc  est  ^ cx  unaquaque,  cum  ipse  monete  sint  ico  : deinde 
ut  habeas  hoc,  quod  de  unaquaque  mitti  deliet,  in  integrum  redige  et  T'£  in  eisdem 
partibus:  dupplicatis  quidem  221,  faciunt  442;  quibus  positis  super  dupplicuta  80 , fa- 
ciunt : ert>°  dc  unaquaque  minorum  monetarum  mittes  442;  ct  de  unaquaque  mi- 
norum mittes  io. 

Incipit  differentia  septima  de  regulis  a consolamine  /terti nent  ibus. 

Qvidain  minuit  petia  duo  auri,  quaruin  pondus  erat  libra  una  ; ex  quibus  iieudit 
unum  pctitira  ad  rationem  libre  dc  bizantiis  07  ; aliud  ucro  ad  rationem  de  bizantiis 
50: habuit  autem  ipsam  ex  utroque  pelio  bizantios  56, queritur, quantum  fuit  pondus  unius- 
cuiusque petii.  Cuius  regula  ad  monetarum  doctrinam  redigimus.  Vt  si  diceretur:  babeo 
monetam  ad  uncias  67,  et  ad  50;  el  uolo  ex  eis  libris  inonolc  ad  56;  in  qua  regula  sic 
fieri  demonstratum  est:  | uidelicct  ut  differentia,  que  est  a 50  usque  in  56,  hoc  est  c, 
ponatur  super  67;  et  differentia,  que  est  a 56  usque  in  C7,  scilicet  ll,  ponatur  super 
50;  ct*  addantur  6 cum  ll,  erunt  17;  ct  multiplicentur  6,  et  tl  per  12,  scilicet  per 
quantitatem  uncearum  utri  usque  petii;  et  diuidantur  utreque  multiplicationes  per  17, 
exibunt  pro  quantitate  ponderis  carioris  petii  uncie  — 4;  ct  pro  quantitate  udioris  petii 
uncie  jj  7. 

Item  de  homine  qui  inuenerunt  (sic)  duo  petia  auri. 

Si  autcin  diceretur,  quod  illa  duo  petia  ponderarent  uncias  11;  et  uenderentur  simi- 
liter pro  bizautiis  56,  sic  erit  faciendum:  uidclicet,  ut  dicatur:  cum  11  uncie  ualeant 
bizantios  56  ; quantum  ualeut  ergo  uncie  12,  scilicet  libra:  multiplicentur  12  per  56, 
erunt  G72;  que  diuidantur  per  11,  exibunt  bizanlii  ^ 61.  Modo  dicatur.  Habeo  monetam 
ad  uncias  67,  ct  ad  50;  et  uls  facere  monelam  ad  jj  oi;  et  operetur  postea  secundum 
dictam  doctrinam. 

Itciii  si  petia  illa  ponderarent  uncias  13;  multiplicentur  similiter  12  per  56,  et  di- 
uidanlur  per  13,  exibunt  st;  ct  dicetur  tunc:  balteo  monetam  ad  so,  et  ad  67 ; et 
uolo  facere  monetam  ad  uncias  « 51;  et  sic  de  tribus,  ucl  pluribus  petiis  facere  potes. 
Tamen  semper  prouideas,  ut  pretium  omnium  peliormn  redigatur  ad  eiusdem  uendi- 
tionis  quantitatem,  sicuti  in  prcccdcntihus  pclils  fecimus.  Videlicet  cum  posuimus, 
quod  illa  duo  petia  essent  uncie  11,  uel  13;  et  redigamus  eam  ad  quantitatem  pretii 
unius  Libro;  quia  dc  libra  dictum  fuit,  quod  ualcbat  bizantios  50  ct  67. 
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De  homine  qui  emit  libras  7 trium  carnium  per  denarios  7. 

Qvidam  emit  libram  camis  porcine  pro  denariis  3,  ct  naccine  pro  denariis  i;  yrcine 
uero  pro  denario  | j et  ex  illis  tribus  carnibus  habuit  libras  7 pro  denariis  7;  que- 
ritur, quantum  dc  unaquaque  habuit  : cum  pro  donariis  7 habuit  libras  7 carnium  ; 
ergo  libra  ualuit  denarium  t : ergo  habeo  monetam  ad  3,  et  ad  sy  et  ad  \ ; et  uolo 
facere  monetam  ad  i:  quod  liat  secundum  supradictam  doctrinam,  uidelicet  ut  addas 
i cum  3,  erunt  S : pone  differentiam,  que  est  ab  uno  usque  in  dimidium  de  ipsis  5 
super  {;  et  differentiam,  que  est  a ^ usque  in  i,  scilicet  diuidc  per  i,  exibunt  J, 
quam  pone  super  i;  et  aliam  { pone  super  3,  et  adde  ipsas  duas  quartas  cum  £ t 
suprascripta,  erunt  2:  ct  multiplica  7 per  | l,  erunt  ‘ 10;  que  diuidc  per  2,  exibunt 
*-  5;  ct  tot  libras  emit  dc  yrcina  came.  Item  [,  que  est  posita  super  2;  ucl  ipsa,  que 
posita  est  super  3,  multiplica  per  7,  ct  diuidc  per  2,  exibunt  J unius  libre  ; et  tot 

emit  ex  unaquaque  reliquarum  carnium.  Nam  si  inequalilcr  de  unaquaque  came  in 

prcscripta  compera  habere  uolueris,  pone  ut  emeret  ad  libitum  de  porcina  came  libram 
i pro  denaiiis  3,  remanent  libre  6 de  reliquis  duabus  carnibus  pro  denariis  4;  quarum 
unaqueque  ualct  J unius  denarii.  Quare  dicas:  habeo  monetam  ad  2 et  ad  | ; ct  uolo 
facere  libras  6 monete  ad  |:  quam  si  per  promissum  magisterium  facere  sciueris,  in- 
ueuies,  quod  dc  bouina  came  emit  | unius  libre  pro  denariis  ~ i;  et  de  yrcina  libras 
{ 5 pro  denariis  | r,  et  sic  habet  libras  7 carnium  pro  denariis  7,  ut  quesitum  est. 

Dc  muliere  mereat rice  que  emit  mala  et  pira. 

Irem  mulier  mercatris  emit  mala  7 pro  denario  i;  ct  uendidit  6 pro  denario  i;  et 
emit  pira  8 pro  denario  i;  et  uendidit  9 , et  imiestiuil  denarios  io  ; et  lucrata  fuit 
denarium  i;  queritur  quot  inuestiuit  in  malis,  et  quot  in  piris:  sic  faciendum  est,  ut 

ponatur,. ut  illa  iuuestiret  in  malis  illos  denarios  io,  scilicet  ut  multiplica  7 per  io, 

erunt  mala  70;  quos  cum  uenderet  sex  pro  4 denario,  diuide  ea  per  6,  exibunt  denarii  | It: 
similiter  furies  de  piris,  quod  pones  ut  inucsliret  in  eis  denarios  io;  ct  uidebis  quot  inde 
habueris  dc  pira  : multiplicabis  igitur  8 per  io,  et  diuide  per  9,  exibunt  denarii  | 8 ; et 
dicas:  habeo  monetam  ad  } n,  et  ad  \ 8;  et  uolueris  facere  ad  il,  hoc  est  adiunctionem 
lucri,  ct  capitalis,  pouc  super  | ii,  secundum  suprascriptam  doctrinam,  differentiam,  que 
est  a J s in  ii,  scilicet  nonas  19.  Et  econtra  pone  super  Js  differentiam,  que  est  inter  ll, et 
in  | ll,  scilicet  \ | 6,  ct  adde  6 cum  19,  erunt  23;  et  multiplica  io  per  19,  et  diuide  per 
23,  exihunt  denarii  \ 7;  et  tot  inuestiuit  in  piris. 

De  laborat  ore  laborante  in  quodam  opere. 

Qvidam  erat  recepturus  in  mense  causa  sui  laboris  bizantios  7;  et  si  aliquo  tempore 
a labore  cessaret,  erat  redditurus  ad  rationem  mensis  bizantios  4:  stetit  per  mensem, 
ex  quo  quandoque  laborauit,  quandoque  non;  sic  quod  babuit  de  eo,  quod  lahorauit, 
bizanlium  1,  discomputato  eo,  quod  non  laborauit.  Queritur  quantum  laborauit,  et  quan- 
tum non  ex  ipso  mense:  sic  facies.  Addes  dies  mensis,  qui  sunt  30,  cum  bizanliis  7, 
quas  lunabatur,  erunt  37;  ct  de  ipsis  30  tolle  4,  quas  erat  redditurus,  si  non  laboraret, 
remanent  26.  Item  cum  30  adde  lucrum  quod  fecit,  scilicet  1,  erunt  3i;  et  dicas:  habeo 
monetam  ad  26  et  ad  37;  et  uolo  facere  ex  eis  libras  30,  scilicet  pro  diebus  mensis, 
qui  sunt  30  ad  3l:  quod  faciendum  est  per  supradictam  doctrinam,  uidelicet  ut  dif- 
ferentia, que  est  a 37  usque  in  31,  scilicet  6,  pones  super  26;  et  differentia,  que  est  a 
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86  usque  in  31,  scilicet  5,  ponas  super  37:  ergo  euidenter  apparet,  quod  quinque  partes 
illius  mensis  lahorauit,  ct  sex  partes  a labore  ccssauit.  Yndc  diuidendi  sunt  dies  mensis, 
scilicet  30,  in  bis  partibus  secundum  modum  societatum,  hoc  est  ut  addes  5 cum  6, 
erunt  It;  in  quibus  diuides  multiplicationem  de  s in  30,  exibunt  dies  “ 13 ; et  tot 
diebus  lahorauit  horno  ille:  similiter  multiplicabis  6 per  30,  et  diuides  per  tt,  exibunt 
dies  ^ *6>  iu  quibus  non  laborauit  memoratus  homo. 

Diuisi  20  in  duas  partes,  ct  accepi  | unius,  ct  J alterius,  et  addidi  super  26 ; ct 
de  concreta  summa  extraxi  quinta  , et  remanserunt  20  ; quia  dc  quacumque  summa 
extrahitur  \ cius,  remanent  \ eiusdem  : ergo  | concrete  summe  sunt  20  : et  quia  ~ 
cuiusuis  summe  est  quarta  de  \ eiusdem;  ergo  | concrete  summe  est  { de  | : que  ± 
fuit  J prime  partis  , ct  J secunde:  hoc  itaque  intellecto,  pone  20  esse  diuisa  in  20 
et  in  0;  quare  si  acceperis  J prime  partis,  et  J secunde,  ueniet  utique  [ dc  20  tan- 
tummodo. Rursus  si  acceperis  { secunde  partis,  scilicet  dc  0,  et  \ prime,  ueniet  J de 
20:  sed  cum  acceperis  \ unius  ex  quesilis  duabus  partibus,  ct  £ alterius,  proucnit  j de 
20  : ergo  habeo  monetam  ad  \ de  20,  et  ad  ~ de  20;  et  uolo  facere  monetam  ad  { dc 
20;  que  cum  sint  partes  unius,  ct  eiusdem  numeri,  scilicet  dc  20,  indifferenter  possumus 
dicere:  habeo  monetam  ad  j,  ct  ad  {;  ct  uolo  faccrc  monetam  ad  hoc  est:  habeo  mone- 
tam ad  8,  ct  ad  3;  ct  uolo  facere  libras  20  ad  c per  mutata  differentias  (r/c);  et  inuenies 
primam  partem  esse  \ dc  20,  scilicet  12;  secundani  scilicet  8.  Etsi  proponatur  remanere 
19;  cum  de  concreta  summa  extrahitur  {,  adde  super  19  quartam  eorum,  erunt  J 23,  que 
sunt  summa  concreta:  de  quibus  extrahe  20,  remanent  ^ 3;  que  denomina  a 20,  scilicet 
diuidc  ea  per  20,  exibunt  jg  ; et  sic  habes  monelam  ad  J,  et  ad  et  uis  facere  libras 
20  ad  hoc  est:  habeo  monetam  ad  16,  et  ad  6;  et  uolo  faccrc  libras  20  ad  0:  per- 
mutatis quidem  differentiis,  inuenies  primam  partem  esse  ^ de  20,  scilicet  6;  secun- 
dam , scilicet  14. 

Itciu  diuisi  20  in  tres  partes,  ct  super  ea  addidi  J prime  partis,  ct  j secunde,  et 
J tertie;  et  de  concreta  summa  extraxi  sextam  eius,  ct  remanserunt  20:  supnidictis  itaque 
demonstrationibus  inucnitur,  quod  | concrete  summe  est  J de  £ eiusdem,  scilicet  de 
20  : ergo  habeo  monetam  ad  ct  ad  j9  et  ad  J;  et  uls  facere  monetam  ad  | : posita 
questione,  poteris  per  predictam  doctrinam  inuenirc  p rescriptas  partes;  et  erit  secunda 
pars  cum  tertia  in  quacumque  uoluerls  proportione. 

De  homine  qui  emit  modia  90  quinque  bladarum. 

Qvidam  emit  constantinopolim  modia  90  inter  frumentum,  ct  milium,  et  fabas,  et 
ordeum,  ct  lenticulas  pro  bizantiis  J 21.  Ea  uidclicct  ratione,  quod  modia  centum  fru- 
menti uendehantur  pro  bizantiis  20;  ordei  uero  pro  hizanliis  23;  Milii  autem  pro  hizantiis 
22  ; fabarum  namque  bizantiis  18.  Et  lenticulas  bizantiis  16.  Queritur  quantum  emit 
de  unaquaque  blada;  sic  facies.  Vide  quantum  ualeant  modia  100  commixtarum  [ bla- 
darum  cum  modiis  90  cx  eis:  ualeant  hizantios  |ti.  Vt  hoc  scias;  multiplica  modia 
100  per  hizantios  \ 21,  ct  diuidc  per  90,  exibunt  bizantii  23  pro  pretio  centum  mo- 
diorum. Yndc  ut  redigatur  hcc  questio  ad  inuncturum  consolamen,  dicendum  est:  habeo 
monetam  ad  uncias  29,  ct  ad  25,  ct  ad  22,  et  ad  is,  et  ad  ie;  ct  ex  eis  uolo  facere 
monetam  ad  uncias  23,  et  consolare  ex  eis  libras  90:  quare  describe  questionem  in 
hunc  modum,  et  adde  insimul  pretium  dc  carioribus  bladis,  scilicet  hizantios  29  cum 

21 
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bizantiis  25,  erunt  54:  et  quia  duas  bladas  insimul  iunxisti,  diuide  51  per  2,  exibunt 
27;  de  quibus  cxtralic  bizantios  [i  13,  remanent  bizantii  ^ 3 ; qui  numerus  est  pro- 
portio trium  milium  bladurum:  quare  diuides  ^ 3 per  ipsas  tres  bladas,  exibit  ^ i j 
que  pone  super  bizantios  22,  et  super  18,  et  super  16,  ut  in  descriptione  osteuditur; 
et  adde  insimul  pretium  aliarum  trium  bladarum,  scilicet  22,  et  18,  et  16,  emnt  56  ; 
que  diuide  per  3,  exibunt  | 18  : a quibus  usque  in  23  desunt  4,  qui  sunt  pro- 
jKirtio  cariorum  bladarum  : quare  diuide  4 per  2 , exibunt  J-J  2 ; que  pone  super 
29,  et  super  25:  quibus  ita  descriptis,  redigitur  hcc  questio  ad  societatum  questiones; 
uidelicct  quod  unus  illisit  2,  et  alter  totidem,  et  tertius  ^ l,  et  quartus,  et  quintus 
totidem;  ct  lucrati  sunt  modia  9«.  Vndc  ojiorlct,  ut  facias  de  unoquoque  numero  cen- 
tesimas octauas;  quia  in  108  reperiuntur  predicti  rupti:  ct  describe  umimquemque  ipso- 
rum  super  suum  numerum;  ct  sic  habebis  267  super  29,  ct  super  25,  et  122  super  22  , 
ct  super  19,  ct  super  16:  quibus  insimul  additis,  scilicet  267,  et  267,  et  122,  ct  22,  ct 
122,  erunt  900;  in  quorum  regula  diuide  multiplicationem  de  modiis  90  in  unumquemque 
prescriptorum  numerorum.  Vel  quia  90  sunt  — de  900,  accipe  ^ de  suprascriptis  nu- 
meris, exibunt  de  frumento  modia  ~ 26  pro  bizantiis  ~-~0— ^ 7 ; et  de  ordeo  modia 
^ 26  pro  bizantiis  rrrVn  «;  et  de  milio  modia  ~ 12  pro  bizantiis  £ 2 ; et  de 
fabis  modia  ~ 12  pro  bizantiis  *0--*  V»  2 i et  de  lenticulis  modia  --  12  pro  bizantiis 

1910  IV  *• 

Aliter  de  emptione  bladarum. 

Ucrum  si  inequaliter  dc  unaquaque  predictarum  bladarum  sc  habuisse  proposue- 
ris; aliter  quam  superius  in  incqualitate  monetarum  diximus,  hoc  dicere  uolumus:  ut 
tripliciter  similes  questiones  soluere  ualeas,  pone  ut  emisset  ex  una  ipsarum  quantum 
uls.  Nam  ut  magis  ueniat  expeditum,  pone  ut  emisset  ex  ea,  que  ualet  bizantios  25, 
modia  5:  ideo  quia  ipsa  inodia  5 ualent  bizantios  * l;  que  modia  5 extrahe  dc  90,  rema- 
nent modia  85;  et  - 1 extrahe  dc  J 21 , remanent  bizantii  20.  Modo  restant  consolare 
nobis  modia  »5  pro  bizantiis  20  inter  reliquas  quattuor  bladas.  Vnde  ad  libitum  po- 
nes, ut  ex  ea,  que  ualent  bizantios  is,  emisset  modia  25  , que  ualent  bizantios  4;  re- 
manet modia  60  ad  consolandum  pro  bizantiis  16  cum  reliquis  tribus  hladis.  Iterum 
summes  ad  libitum,  ut  emisset  modia  io  dc  ca,  que  ualet  centenarium  bizantios  18; 
que  modia  10  ualent  bizantios  | l : unde  discotn  putatis  inodiis  io  dc  60,  ct  bizantiis 
i l de  io,  remanent  modia  50  ad  consolandum  pro  bizantiis  { 14  inter  ipsam  ; cuius 
centenarium  ualet  bizantios  22,  et  eam,  que  ualet  bizantios  29:  quare  dicendum  est:  si 
modia  56  duarum  commixtarum  bladarum  ualent  bizantios  \ 14;  quantum  ualent  mo- 
dia 100.  Multiplicabis  siquidem  100  per  j 14,  ct  diuides  per  50,  hoc  est  duplicabis  ea, 
exibunt  bizantii  | 28  : dices  itaque:  habeo  monetam  ad  29,  ct  ad  22;  ct  uolo  ex  eis 
facere  libras  50  monete  ad  | 28  : descripto  siquidem  prescripto  consolamine  , ut  jsu- 
perius  edocetur  , accipe  differentiam  , que  est  a 22  usque  in  J 28  , scilicet  | 6 ; et 
scribe  ca  super  29;  et  a | 28  usque  in  29  desunt  J,  quas  pone  super  22,  et  fac  socie- 
tatem de  | 6,  et  dc  f,  qui  faciunt  7:  in  quibus  diuide  multiplicationem  de  f 6 in  50, 
exibunt  modia  * 45;  ct  tantum  emit  de  illa  dc  29:  et  iterum  diuides  in  eadem  7 mul- 
tiplicationem de  * in  50,  exibunt  inodia  | 4;  et  tantum  emit  de  illa,  que  ualent  bizan- 
tios  22. 
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Aliter  i Jc  eisdem  bradis . (sic)  | 

l Erum  si  proposuerit)  se  emisse  cx  illa  de  29  tantum  quantum  emit;  et  de  illa  de 
23  quartam  partem  ipsius;  et  de  illa  de  22  tantum  quantum  emit;  et  de  ipsa  de  13  quar- 
tam partem  ei  eadem  22  ; ct  de  illa  dc  iq  quantum  cx  ipsa  dc  18  ; et  sic  habuit, 
prescriptis  conditionibus,  cx  ipsis  quinque  bladis  modia  90  pro  hizantiis  | 21;  sic  est 
faciendum:  ut  describatur  questio,  sicut  inferius  cernitur:  et  quia  de  ipsa  dc  2$  emit 
quartam  partem  de  ipsa  de  19;  ergo  quater  tantum  emit  dc  ipsa  dc  29,  quam  ex  ipsa 
dc  25.  Ynde  ponenda  sunt  4 super  29,  et  i super  25;  et  multiplicanda  4 per  29,  erunt 
<16;  ct  1 per  25,  erunt  25;  que  iunge  cum  uc,  erunt  141;  que  diuidc  per  iunclionem 
de  4 cum  1 , scilicet  per  5,  exibunt  bizantii  J 28;  et  tantum  ualuit  centum  modiorum 
illarum  predictarum  bladarum  ita  uidelicet  commixtarum,  lletn  eadem  rationem  (sic)  quia 
cum  de  ipsa  de  22  emerit  quantum  emit;  et  ex  ipsa  de  18  quartam  partem  ipsius;  et 
cx  ipsa  de  16  quintam,  quam  ex  ipsa  de  ia;  querendum  est  de  { in  quali  reperian- 
tur  numero:  scilicet  in  20,  que  describantur  super  22;  ct  accipias  quartam  partem  ipso- 
rum, que  est  5;  ct  describas  ca  super  18;  ct  iterum  accipias  \ ipsorum,  que  est  1;  ct 
ponas  eum  super  16:  et  multiplica  2a  per  22,  erunt  440;  et  5 per  18,  erunt  90;  ct  unum 
per  16,  erunt  16;  que  adde  cum  90,  et  cum  440,  erunt  546;  que  diuide  per  iunclionem 
de  20  cum  5,  ct  cum  1,  scilicet  per  26,  exibunt  21;  et  tantum  ualet  centum  illarum 
trium  reliquarum  bladarum  in  dicta  proportione  commixtarum.  Quapropter  ut  rediga- 
tur licc  questio  ad  monetarum  consolamen  dices  : habeo  monetam  ad  28,  et  ad  21; 
et  uolo  inde  facere  libras  90  monete  ad  uncias  23  : quod  consolamen,  si  magistra- 
liter  secundum  artem  faccrc  cupis;  descripto  ipso  consolamine,  multiplica  28  per  5,  et 
addes  i,  erunt  Hl;  que  multiplica  per  9,  ct  per  2,  que  sunt  sub  uirgula  de  23,  erunt 
2538,  que  pone  super  28.  Item  multiplica  11  per  2,  ct  per  9 dc  uirgula  de  23,  ct  per 
s de  uirgula  de  28,  erunt  1890,  que  pone  super  ll.  Item  multiplica  23  per  9,  et  adde 
5;  que  per  2,  et  adde  1,  erunt  425;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgula  , que  est  cum 
28,  erunt  2123,  que  pone  super  3--J23;  ct- iterum  dices:  habeo  monetam  ad  2338,  et  ad 
189«;  et  uolo  facere  inde  libras  90  ad  uncias  2123:  unde  differentia,  que  est  a 1890  usque 
in  2123,  scilicet  235,  ponenda  est  super  | 28;  et  dillercntia  , que  est  a 2123  usque  in 
2338,  scilicet  413,  ponenda  est  super  21,  ut  est  inferius.  Iunge  siquidem  413  cum  235, 
erunt  648;  in  quorum  regula,  que  est  que  diuidenda  esset  multiplicatio  de  mo- 
diis 90  supradiclis  in  235;  et  summa  que  exiret  esset  summa  duarum  illarum  modio- 
rum bladarum  superius  coniunctarum  , scilicet  dc  29  , et  25  : sed  ut  diuidatur  pars 
unius  ab  altera,  multiplica  prcscriptam  multiplicationem,  scilicet  de  235  in  90,  per  4,  que 
suut  super  29  in  descriptione;  ct  diuide  per  coniunctioncm  eiusdem  4 cum  i,  quod  po- 
situm est  super  25,  idest  per  5,  ct  prcscripUm  uirgulam,  scilicet  per  [ * ° Nam  cum 
euidentissime  uidetur,  regulam  dc  90  in  prescripta  uirgula  esse  idem  ~~  , non  oportet 
multiplicare  235  per  90;  sed  relinques  laborem  multiplicationis,  ut  iterum  relinquas  la- 
borem diuisionis  eorundem  90;  et  remanebunt  tantum  235  per  4 multiplicanda.  Et  per 
±J  diuidenda:  de  quibus  etiam,  si  cuitaueris  j,  remanebunt  235  diuideuda  per  9,  exi- 
bunt modia  £ 26;  ct  tantum  emit  dc  ipsa  de  29.  Item  eodem  modo  et  ordine  multi- 
plica 235  per  i,  quod  est  super  25,  erunt  235  ; que  diuidc  similiter  per  , exibunt 
g;  et  tantum  emit  de  ipsa  dc  25.  Rursum  ut  haberetur  quantitas  reliquarum  trium 
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bladarum  insimul  coni  unctarum,  multiplicanda  essent  413  in  modia  90,  et  in  diui- 
denda  : sed  ut  separentur  ad  inuiccm,  multiplicanda  est  illa  multiplicatio,  scilicet  de 
413  iu  do  per  20,  que  positu  sunt  super  22;  et  diuidenda  per  eandem  regulam,  scili- 
cet per  -j— , et  per  20,  que  sunt  summa  eorundem  20 ; ct  de  5,  que  sunt  super  is, 
ct  de  1,  quod  est  super  16,  optiine  in  uirgula  omnia  cooptata  sic  * ^ ° * t* ; ct  sic  ha- 
bebitur quantitas  de  ca,  quam  emerit  ad  rationem  de  22:  sed  cura  rursus  euidenlis- 
sime  uidetur  de  proscriptis  90  erunt  £ sub  uirgula  diuiaionis,  J de  90  accipe,  que  est 
10;  et  multiplica  ea  per  | 413,  erunt  4130;  que  multiplica  iterum  per  medietatem  de  20; 
ideo  quia  potes  relinquere  quod  est  in  uirgula,  erunt  41300:  que  diuidc  per  [ * t* 
tantum,  exibunt  modia  J-J— ^ 44;  et  tantum  emit  de  illa  de  22.  Iterum  ut  habeas  illud 
quod  emit  de  18,  multiplica  413  per  a,  scilicet  per  ortauam  decimam  prtem  de  90; 
ideo  quia  possibile  est  relinquere  de  dicta  diuisionc,  scilicet  dc  * j--*  regulam  de 
18  , que  est  j-J ; qua  extracta  dc  uirgula  , remanebit  ut  rliuidatur  tantum  in  ~-J-£ 
multiplicatio  413  in  s,  et  adhuc  in  alia  5,  que  sunt  posita  super  18  ; que  tota  mul- 
tiplicatio est  10323:  que  diuide  per  e**bunt  modia  | * *,  11;  ct  tantum  emit  de 

ipsa  de  18.  Item  ut  habeatur  quantitas  dc  ea,  que  emit  dc  16:  multiplica  413  per  S, 
scilicet  per  octauam  decimum  de  90,  erunt  2063;  que  multiplica  per  l,  que  est  per  16, 
erunt  similiter  2003;  que  diuide  per  * exibunt  modia  2;  et  tantum  emit  de 

illa  dc  io,  ut  in  descriptione  ostenditur. 

De  Campana  ex  quinque  metallis. 

Ovidam  uolcns  facere  campanara  de  quinque  metallis  , ex  quibus  cantare  unius 
ualet  libras  io;  Alterius  uero  libras  is;  Alterius  namque  libras  20;  Alterius  uero  libras 
27;  Alterius  libras  siquidem  31  : fecit  itaque  ex  cis  campanam,  que  ponderat  rotulos 
775,  que  constitit  libris  \ «es  : queritur  quantum  misit  dc  unoquoque  metallo  : que 
omnia  facere  potes  per  predietnm  regulam  bludurum.  Sed  ut  clarius  intelligantur,  ui- 
d eamus  cum  rotuli : 775  commixtorum  metullorum,  ualcnt  libras  J «62  ; quid  ualcant 
Rotuli  100,  scilicet  cantare;  quod  sic  uidendum  est:  ut  multiplices  f 162  per  100,  erunt 
16275;  que  diuide  per  regulam  de  775,  que  est  *°  -,  exibunt  21.  Vnde  dicendum  est, 

ut  redigatur  hcc  questio  ad  monetarum  consolamen:  habeo  monetam  ad  31,  ct  ad  27, 
et  ad  20,  et  ad  is,  et  ad  16;  ct  uolo  ex  eis  facere  libras  775  monete  ad  libras  21  : 
quod  consolamen,  si  omnium  demonstrationum  similium  11011  immemor  extiteris,  inuenies, 
quod  misit  in  proscripta  camjKana  ex  eodem  16  rotulos  187  pro  libris  30,  et  denarios 
^M;  et  ex  eodem  i«  rotulos  187  pro  libris  33,  ct  soldis  10,  ct  denariis  ± 4;  et  ex 
eodem  20  rotulos  187  pro  libris  37,  et  soldis  2,  et  denariis  ^6;  ct  ex  eodem  27 
Rotulos  105  pro  libris  28,  ct  soldis  io,  et  denariis  ~ 8;  et  ex  eodem  31  Rotulos 

165  pro  libris  32,  ct  soldis  15,  et  denariis  ~~  2.  Et  si  inequaliter  in  prcscripta  cam- 
pana  dc  unoquoque  metallo  mittere  uolueris,  facies  secundum  quod  in  emptione  mo- 
diorum 90  quinque  bladaruni  superius  demooslrauimus.  Sed  si  in  integris  Rotulis  hec 
omnia  habere  uis,  operare  per  modum  consolationum;  et  habebis  de  uiliori  metallo 
Rotulos  60;  de  secundo  155;  dc  tertio  400;  de  quarto  123;  de  cariori  40:  et  hec  etiam 
possunt  uariari  per  consolationes  cum  diuersls  integris  numeris;  ct  est  pretium  primi 
metalli  libre  9,  et  soldi  12;  secundi  librc  27;  tertii  Iibrc  80;  quarti  libre  33,  ct  soldi 
15;,  carioris  libre  12,  cl  soldi  8. 
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De  homine  qui  emit  anes  triginta  trium  generum  pro  denariis  30. 

Qviilam  emit  aucs  30  pro  denariis  30.  In  quibus  fuerant  perdices,  columbe,  et  pas- 
seres : perdices  ucro  emit  denariis  3;  columba  denariis  2,  et  passeres  2 pro  denario  i, 
scilicet  passer  l pro  denariis  Queritur  quot  aues  emit  de  unoquoque  genere:  diuide 
denarios  30  per  aues  30,  exibit  denarius  i.  Dic  ergo:  habeo  monetam  ad  i,  et  ad  s, 
et  ad  3;  et  uolo  facere  monetam  ad  i.  In  similibus  enim  questionibus  procedendum 
est  per  modum  consolationum,  ut  habeamus  integros  numeros  unium.  Quare  ut  species 
uiliorum  auium  equetur  spetiebus  cariorum  multitudinem  dicas  : habeo  monetam  ad 
et  ad  et  ad  2,  et  ad  3;  et  uolo  facere  monetam  ad  i,  hoc  est:  habeo  monetam 
ad  i,  et  ad  l,  et  ad  4,  et  ad  6;  et  uolo  facere  monetam  ad  2:  fac  ex  passeribus,  et 
perdicibus  primam  consolationem;  et  erunt  aucs  5 pro  denariis  5,  scilicet  passeres  4, 
et  perdix  i;  et  de  passeribus,  et  columbis  fac  secundam;  et  habebis  3 pro  denariis  3, 
scilicet  passeres  2,  et  columba  l:  deinde  ut  habeas  aucs  30  consolatas,  mittes  primam 
consolationem  ter,  in  quibus  erunt  passeres  «2,  et  perdices  3;  et  remanebunt  ] aucs  13 
consolate;  pro  quibus  mittes  secundam  consolationem  quinquies,  et  habebis  passeres 
10,  et  columbas  5;  cl  sic  in  prcdictis  anibus  30  erunt  {tasscrcs  22  , et  columbe  s,  et 
perdices  3,  ut  in  questione  ostenditur.  Et  scias  quia  de  suprascriplis  potes  habere  aucs 
sanas  quantas  uoluerit  pro  totidem  denariis  ultra  ts;  sed  infra  15  non  possunt  haberi 
aues,  nisi  13,  et  11,  et  8.  Nam  in  auibus  13  cadit  prima  consotatio  bis,  et  secunda 
semel;  et  in  auibus  11  cadit  secunda  consolatio  bis,  et  prima  semel;  et  in  auibus  8 
cadit  unaqueque  consolatio  semel. 

De  eodem . 

Rvrsus  perdix  ualcat  denarios  2;  et  columbe  2 dentur  pro  denario  1;  et  passeres  4 
pro  denario  1;  et  uolo  aues  12  pro  denariis  12  : ergo  habes  monetam  ad  J,  et  ad 
et  ad  2;  et  uolo  facere  monetam  ad  l : fac  de  perdicibus  et  passeribus  consolationem 
primam;  et  erunt  aues  7 pro  denariis  7,  scilicet  passeres  4,  et  perdices  3:  et  de  per- 
dicibus, et  columbis  fac  secundam;  et  erunt  aues  3 pro  denariis  3,  scilicet  columbe  2, 
et  perdix  1.  Et  quia  cum  ipsis  duabus  consolationibus  non  possumus  aues  12  in  inte- 
gram pro  denariis  12  consolare,  consolabimus  cum  eis  aues  24,  scilicet  duplum  de  auibus 
12,  in  quibus  cadit  prima  consolatio  ter,  et  secunda  semel.  Quare  ex  ipsis  auibus  24 
erunt  perdices  10,  et  columbe  2,  et  passeres  12:  qui  numeri,  cum  sint  pares,  possunt 
intcgraliter  dimidiare.  Quare  dimidia  eos,  et  habebis  perdices  5,  et  columbam  1,  et  pas- 
seres 6,  hoc  est  aucs  12  pro  denariis  12.  Et  si  proponeretur,  quod  columba  ualeai  tantum 
denarium  1,  tunc  non  indigeres  nisi  primam  consolationem,  in  qua  sunt  perdices  3,  et 
passa  res  4 pro  denariis  7.  Residue  aues  5 erunt  columbe:  etsi  ex  ipsis  uis  consolare 
aues  100  pro  denariis  100,  potes  mittere  primam  consolationem  quotiens  uolticris,  donec 
100  excedant  summam  consolationum;  et  que  de  100  remanserint,  erunt  columbe. 

De  eodem  cum  genera  auium  sint  quattuor . 
liem  perdix  ualcat  denarios  3,  columba  2,  turtur  denarium  passer  denarium  J-; 
et  uolo  ex  eis  aues  30  pro  denariis  30  : fac  primum  consolationem  ex  perdicibus,  et 
passeribus;  et  habebis  aues  11,  scilicet  perdices  3,  et  passeres  8 : ct  in  secunda  con- 
solatione erunt  turtures  2,  et  columba  1,  hoc  est  aues  3.  Et  quia  ex  his  duabus  con- 
solationibus non  possunt  aues  30  consolari;  cum  extracta  prima  consolatione  de  30  semel, 
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et  l>is,  non  remaneat  numerus  diuisihilis  per  3, scilicet  per  summam  secunde  consolationis. 
Ideo  oportet  mutare  consolationes:  Hat  itaque  consolatio  tertia  ex  columbis, et  passeribus; 
et  habebis  uues  7,  scilicet  columbas  3,  et  passeres  4:  remanebunt  pro  quarta  conso- 
latione nues  s,  scilicet  turtures  4,  ct  perdix  l : deinde  in  omnibus  similibus  questio- 
nibus debes  mittere  primam  consolationem,  et  secundam  uel  tertiam,  et  quartam  semel  ; 
et  tunc  studeas  supplere  summam  qu  esi  tam,  secundum  quod  fors  ceciderit  cum  aliqua, 
uel  aliquibus  ex  ipsis.  Verbi  gratia  : ponamus  summam  prime  consolationis,  ct  secunde 
semel,  erunt  aues  14;  quibus  extractis  de  30,  remanent  1G  ad  consolandum,  in  quibas 
cadit  semel  prima  consolatio,  et  quarta,  seu  ter  secunda  consolatio,  et  tertia  semel : 
ergo  in  ipsis  30  auihus  cadit  prima  consolatio  bis;  bis  et  secundam,  et  quartam  semel; 
et  sic  bal>cbis  perdices  7,  et  columlia  t , ct  turtures  6,  ct  passeres  ie.  Vel  mittamus 
sciuel  in  ipsis  30  auihus  tertiam  ct  quartam  consolationem;  ct  erunt  aues  t2:  quibus 
extractis  dc  30,  remanent  aues  18,  in  quibus  cadit  semel  prima  consolatio  ct  tertia  , 
uel  quarta  consolatio  ter,  et  secuuda  semel;  et  sic  habebis  perdices  4 , columbas  6 , 
turtures  4,  passeres  ig  : ct  sic  possunt  consolari  diuersis  modis;  cum  genera  sint  4, 
uel  plura.  Kt  nota,  cum  ex  aliquo  genere  auium  ponatur  auis  1 pro  denario  1,  tunc 
Icuissima  est  questio;  quia  relinques  ipsum  genus;  et  dc  reliquis  facies  consolationes, 
quas  mittes  supplendo  summam  quesitam  dc  genere  relicto. 

Incipit  Capitulum  duodecimum.  | 

CApitulum  itaque  duodecimum  dc  questionibus  ahhaci  in  partes  nouem  diuidimus. 
Quarum  prima  est  dc  collectionibus  numerorum,  ct  quarundam  aliarum  similium  que- 
stionum 70. 

Secunda  de  proportionibus  numerorum  71  § per  regulam  quarte  proportionis  73. 
Tertia  dc  questionibus  arborum,  atque  aliarum  similium,  quarum  solutiones  fiunt. 
Quarta  de  inuentione  bursarum  83. 

Quinta  de  emptione  equorum  inter  consocios,  secundum  datam  proportionem  9G. 

Sexta  de  uiagiis,  atque  eorum  questionum,  que  balient  similitudinem  uiagiorum  que- 
stionibus lio. 

Septima  de  reliquis  erraticis,  que  ad  inuiccm  iu  eorum  regulis  uariaulur  119. 

OcLaua  dc  quibusdam  in  diuinationihus  133. 

Nona  dc  Duplicatione  scacherii,  et  quibusdam  aliis  questionibus  136. 

Expliciunt  partes  xnMi  capituli.  Incipit  pars  prima  de  collectionibus  numerorum. 
Cvm  autem  uis  super  aliquem  datum  numerum  colligere  numeros  quotcumque  asccu- 
dentes  ab  ipso  dato  numero  equaliter,  ut  per  ascensionem  unitatis,  uel  binarii  , uel 
ternarii,  uel  alterius  cuiuslibet  numeri,  dimidium  multitudinis  cunctorum  numerorum 
in  collectione  positorum  per  coniunctum  extremis  multiplica  ; uel  dimidium  summe 
extremorum  , scilicet  primi  et  ultimi  numeri,  per  numerum  multitudinis  numerorum 
ducas,  et  habebis  propositum.  Verbi  gratia  : uolo  colligere  super  7 numeros,  qui  ascen- 
dunt per  ternarium  ab  ipso  septenario  usque  in  31,  ut  7,  ct  10,'  ct  13,  ct  deinceps 
asque  in  31.  Multitudo  quidem  numerorum  predictorum  est  9 , hoc  est  quod  nouem 
numeri  sunt  in  prcdicta  collectione  ; ex  quibus  unus  est  septenarius.  Reliqui  autem 
sunt  octo,  qui  habentur  ex  tertia  de  24,  que  remanent  dc  31,  extractis  in  7.  Coniunctum 
itaque  ex  extremis,  scilicet  de  7,  et  31,  et  38:  quare  si  multiplicaucris  dimidium  de 
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o per  33,  uel  dimidium  de  38  per  0,  reddunt  t7i  pro  summa  collectionis  nouem  po- 
sitorum numerorum:  per  hanc  quidem  regulam  possunt  inucniri  collectiones  subscripte; 
quas  etiam  demonstrabimus  alio  modo. 

De  eodem  alio  minio. 

Si  uis  colligere  aliquot  numeros,  qui  ordinate  ascendunt  aut  per  ascensionem  uni- 
tatis, incipiendo  ab  uno;  uel  per  ascensionem  binarii,  incipiendo  a 2;  aut  per  ascensionem 
alicuius  alterius  numeri,  incipiendo  ab  ipso,  ultimum  numerum  per  primum  diuidc,  et 
exeunti  ex  diuisionc  unum  adde;  et  quod  proucnerit  serua  ; ipstimque  per  dimidium 
ultimi  numeri,  uel  ultimum  numerum  per  dimidium  seruati  multiplica.  Verbi  gratia: 
nolo  colligere  omnes  numeros,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  60:  diuidam  ergo  oo  per  i , 
et  exeunti  super  addam  l,  erunt  61;  que  multiplicabo  per  dimidium  de  oo;  uel  60  mul- 
tiplicabo per  dimidium  de  Cl,  uenient  1830  pro  summa  dicte  collectionis.  Similiter  si 
a binario  colligere  uis  numeros,  qui  ascendunt  per  binarium  usque  in  60,  hoc  est  pares 
numeros,  diuide  60  per  2,  ct  super  adde  l,  erunt  31,  que  multiplica  per  dimidium  de 
«o.  Similiter  si  uis  colligere  a 3 usque  in  oo,  ascendendo  per  ternarium,  ut  3,  et  6, 
ct  9,  unum  plus  tertia  parte  de  60,  scilicet  21,  per  dimidium  de  co  multiplica,  erunt 
630;  et  intelligas  in  reliquis  similibus. 

NAm  si  in  partes  numeros  tantum,  incipiendo  ab  i usque  in  alium  quemlibet  nu- 
merum colligere  uls,  potes  per  regulam  priorem  procedere.  Vel  quod  idem  est,  dimi- 
dium summe  extremorum  in  se  multiplica,  et  habebis  propositum.  Verbi  gratia  : ut 
si  uis  colligere  impares  numeros,  qui  sunt  ab  l usque  in  19;  dimidium  summe  coniun- 
ctionis  extremorum,  scilicet  lo,iuse  multiplica,  scilicet  in  numerum  multitudinis  ipsorum 
numerorum.  Nam  in  pares  numeri,  qui  sunt  ab  i usque  in  19,  sunt  decem;  exibunt 
loo  pro  dicta  collectione.  | 

Si  autem  uis  habere  summam  quadratorum  omnium  numerorum  per  ordinem,  qui  m.  to..-™.. 
sunt  a quadrato  unitatis,  scilicet  ab  uno  usque  in  quadratum  alicuius  numeri,  ut  di- 
camus usque  in  quadratum  decenarii,  cuius  quadratum  est  ioo;  pone  io  cx  parte , et 
ante  ea  pone  numerum  sequentem,  scilicet  ti;  et  coniunctum  cx  eis,  scilicet  2i,pone 
sub  ipsis:  ct  multiplica  io  per  n;  que  per  21,  ct  diuides  summam  per  6,  et  per  1 , 
quod  est  differentia  inter  10,  ct  tl;  et  habebis  285  pro  dicta  summa;  et  erit  semper 
possibile  euitare  in  his  6,  in  quibus  sit  diuisio.  Et  si  summa  quadratorum,  qui  flunt 
per  ordinem  ab  imparibus  numeris,  habere  uis  usque  in  quadratum  nouenarium  ante  9, 
pones  sequentem  in  partem,  hoc  est  11;  ct  coniunctum  ex  eis,  scilicet  20,  pone  sub 
eis;  et  bos  tres  numeras  insimul  multiplica  ; et  summam  diuides  per  12,  hoc  est  per 
6,  et  per  2,  que  sunt  differentia  inter  9 et  it,  et  cuitabis;  scilicet  tertiam  de  9 mul- 
tiplica per  quartam  de  20,  erunt  15  ; que  multiplica  jwr  11  , erunt  165  ; et  bcc  est 
summa.  Et  si  collectionem  quadratorum,  qui  fiunt  a numeris  paribus,  per  ordinem  ha- 
bere uis,  a quadrato  binarii,  qui  est  4,  usque  in  quadratum  decenarii,  qui  est  100  , 
pone  10;  ct  sequentem  parem,  scilicet  12 ; et  coniunctum  ex  eis,  scilicet  22,  cx  parte. 

Et  cx  supradicta  ratione  duodecimam  partem  de  summa  multiplicationis  eorum  accipe, 
que  erit  summa  quesita:  sed  cuitabis  et  habebis  220.  Similiter  potes  habere  summam 
omnium  quadratorum,  qui  fiunt  a numeris  ascendentibus  ordinate  per  ternarium,  uel 
quaternarium,  uel  per  alium  quemlibet  numerum.  Vt  si  uis  habere  summam  quadra- 
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torum,  qui  fiunt  a numeris  asccndcntibus-pcr  quaternarium,  incipiendo  a quadrato  qua- 
ternarii, qui  est  <6,  usque  quadratum  alicuius  numeri,  ut  dicamus  usque  in  quadratum 
de  20,  que  est  400  ; pones  primum  to,  et  eum  ipsum  scribes  sequentem  numerum  per 
quaternarium  ascendentem,  scilicet  24  : sub  ipsis  quidem  pones  44  , scilicet  numerum 
coniunclum  ex  cis;  et  multiplicabis  20  per  24;  quod  totum  per  44,  et  diuides  summam 
j»er  o,  et  per  numerum  ascendentem  )>cr  4,  hoc  est:  multiplicabis  20  per  quartam  sexte 
de  24,  scilicet  per  i,ct  per  44,  exibunt  880  pro  eorum  summa;  et  sic  det  in  ceteris. 
Probaui  enim  geometrice,  que  hic  sunt  dicta  de  collectionibus  quadratorum  in  libro, 
quem  de  quadratis  composui. 

De  duobus  uiatoribus , quorum  unus  inmitatur  alterum  * 
per  ascentionem  nunietvrum  per  ordinem . 

Ostensis  quidem  regulis  dc  collectionibus  numerorum;  Nunc  uero  que  ad  eas  perti- 
nent ostendantur,  uidelicet  ut  cum  dictum  fuerit.  Sunt  duo  homines,  qui  longum  iter 
agere  proposuerunt»  quorum  unus  ibat  cotidie  milia  20.  Alter  uero  primo  dic  milia- 
rium 1,  in  secundo  2,  in  tertio  3 ; ct  sicut  semper  unum  miliarium  cotidie  addendo 
iter  suum  perficere  conabatur;  Queritur  in  quot  diebus  alter  altertun  cousequctur;  quod 
sic  inuenienduni  est:  uidelicet  ut  duplicentur  20,  erunt  40;  de  quibus  extrahas  1.  re- 
manent 39;  ct  in  tot  diebus  eum  consecutus  est:  quia  ipse,  qui  cotidie  ibat  miliaria 

29,  perexit  in  illis  39  diebus  20  uices  39  miliaria  , que  fuerunt  in  summa  780.  Alter 
uero  in  eisdem  39  diebus  perexit  tot  miliaria  , quot  sunt  in  summa  numerorum,  qui 
sunt  ab  uno  usque  in  39;  que  summa  repentur  similiter  ex  multiplicatione  de  20  in  39. 

Aliter  de  duobus  uiatoribus , quorum  unus  sequitur  alterum 
per  ipsos  numeros  ascendendo. 

Iicrn  si  propositum  fuerit,  quod  unus  iret  cotidie  miliaria  21;  Alter  uero  iret  per 
impares  numeros  ordinate,  ab  uno  uidelicet  incipiendo,  donec  eum  esset  consecutus; 
Eritquc  manifestum,  quod  in  diebus  21  eum  consecutus/ Quia  si  numeri  21  impares  per 
ordinem  accipiamus,  erit  collectio  eorum  ab  uno  usque  in  41.  Vndc  collectio  imparium 
numerorum,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  41,  ascendit  in  multiplicatione  de  it  in  se  ipsa. 

De  duobus  uiatoribus , quorum  alter  alterum  per  pares  numeros  inmittatur . 

Usnun  si  proponatur,  quod  unus  cotidie  iret  miliaria  30;  Alter  uero  per  pares  numeros 
augendo  iter  suum  faceret,  donec  cum  esset  consecutus,  sic  faciendum  est.  Tolle  1 de 

30,  remanent  29  ; ct  in  tot  diebus  eum  consecutus  est.  Ideo  quia  29  pares  numeri  a 
binario  usque  in  58  ascendunt.  F.t  quia  collectionis  summa  parium  numerorum  usque 
in  58  exiit  cx  multiplicatione  { dc  29  in  30,  ipsum  esse  consecutum  non  dubitatur. 

Aliter  cum  unus  immitatur  alterum  per  ternarii  ascensionem 
uel  alicuius  alii  numeri. 

Utrum  si  propositum  fuerit,  quod  unus  eat  cotidie  miliaria  quelibet  , que  diuidi 
possint  iutcgraliter  per  ascensionem  cotidianam  miliariorum  alterius,  qui  cal  per  ascen- 
sionem numerorum,  qui  ascendunt  per  ternarium,  uel  quaternarium  , ucl  quinarium  , 
seu  per  ascensionem  alicuius  alterius  numeri,  donec  eum  consequatur;  Sic  est  faciendum  : 
numerum  miliariorum,  que  primus  cotidie  uadit,  per  ascensionem  alterius  diuidc;  et 
quod  inde  exierit  duplica;  et  dc  duplicata  summa  < abicc  ; residuum  erit  quantitas 
dierum,  in  quibus  cum  consecutus  erit.  Verbi  gratia:  ponatur,  quod  unus  eat  cotidie 
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miliaria  eo;  alter  ucro  uadat  ascendendo  per  ternarium,  hoc  est  in  primo  3 ; in  se- 
cundo 6;  in  tertio  g : et  deinceps  diuide  ce  per  3,  exibunt  to;  que  duplica,  erunt  40; 
de  quibus  abice  unum,  remanent  39;  et  in  tot  diebus  eum  consecutus  erit;  ideo  quia 
39  numeri,  qui  ascendunt  per  ternarium,  ucniunt  usque  in  triplum  de  39,  hoc  est  in 
117.  Collectio  enim  numerorum,  qui  ascendunt  per  ternarium  a 3 usque  in  ii7,  ascendit 
in  multiplicatione  de  39  in  60,  ut  per  primam  regulam  inucnitur.  Et  ipse,  qui  cotidie 
ibat  miliaria  co,  perrexit  similiter  in  illis  39  diebus  per  39  uices  miliaria  co. 

De  eodem  per  quinarii  ascensionem. 

iTem  si  per  ascensionem  quinarii  alter  alterum  imitaretur,  quinta  de  60  duplicata, 
et  uno  inde  dempto,  13  pro  numero  dierum  iunctionis  ipsorum  repe ri es:  et  sic  potest 
facere  per  quamlibet  numerorum  aliorum  ascensionem. 

Aliter  cum  numerus  aliorum  miliariorum  illius  qui  cotidie  uadit  equaliter 
per  ascensionem  alterius  integraliter  non  diuidatur. 

Nxm  si  numerus  ipsius,  qui  semper  equaliter  uadit,  minime  per  ascensionem  alterius 
numeros  equaliter  diuidi  possit;  Aliter  quam  predictum  sit,  erit  faciendum:  uidelicet 
ut  si  ponatur,  quod  ipse  qui  equaliter  uadit,  eat  cotidie  miliaria  io;  Alter  uero  per 
ascensiouem  ternarii  ipsum  imitetur;  Accipias  tertia  de  10,  que  est  J 3;  et  duplica  ea, 
erunt  | c;  de  quibus  abice  l,  remanent  | 5:  de  quibus  etiam  abice  fractiones,  scilicet 
; , remanent  5;  et  in  tot  diebus  eum  fere  consecutus  est.  Sed  ut  ueritatem  coniun- 
ctionem  eorum  adiscas,  nide  quot  ipse  qui  equaliter  uadit,  in  diebus  5 uadat.  Vadit 
enim  miliaria  30.  Alter  ucro  uadit  in  ipsis  diebus  a quantitatem  ascensionis  numerorum, 
qui  sunt  a 3 usque  in  13,  uidelicet  per  ternarium  ascendendo,  unus  habetur  in  ipsa 
ascensione  numerus  45;  a quo  usque  iu  50  desunt  5,  que  senia.  Et  quia  manifestum 
est,  in  ipsis  5 diebus  eum  consecutura  non  esse,  de  itinere  sex  diei  erit  sumendum. 
In  quo  sexto  die  ipse,  qui  ascendit  per  ternarium,  uadit  miliaria  is  , alter  uero  mi- 
liaria io  equaliter  ire  consucucrat;  a quibus  io  usque  in  18  desunt  8;  in  quibus  di- 
uide 5 scruata,  exibunt  £ ; quas  iunge  cum  diebus  5 superius  inuentis,  erunt  | r>;  ct 
in  tot  diebus  eum  consecutus  est. 

Aliter  sutnma  miliariorum  ipsius  qui  uadit  ascendendo  per  ternarium  in  diebus  5 
predictis,  scilicet  45,  diuide  per  8 modo  inuenta,  exibunt  similiter  \ 3,  ut  predhimus: 
et  sic  de  omnibus  similibus  facere  potest. 

Incipit  pars  secunda  de  proportionibus  numerorum. 

Nvmerus  ad  numerum  proportionem  habet  equalem  , uel  maiorem  , ucl  minorem. 
Equalcm  quando  numeri  sunt  ad  inuicein  cquales,  ut  3,  et  3.  Numeri,  qui  ad  inuicem 
in  maiori  proportione  sunt,  Imbcnt  proportionem,  secundum  quod  exiit  ex  diuisione  ma- 
ioris numeri  in  minorem,  ut  8 ad  4,  que  sunt  in  dupla  proportione;  ideo  quia  8 di- 
uisis in  4,  exeunt  i;  ucl  quia  8 dupla  sunt  de  4.  Item  9 ad  3 sunt  in  tripla  pro- 
portione; quia  9 tripla  sunt  de  3.  Et  16  ad  5 sunt  iu  tripla  proportione,  ct  quinta; 
ideo  quia,  diuisis  16  per  5,  exeunt  £ 3.  Et  sic  intelligatur  de  reliquis  maiorem  haben- 
tibus proportionem.  Numeri,  qui  minorem  habent  proportionem,  sunt  in  ea  proportione, 
que  exiit  ex  diuisione  minoris  in  maiorem,  ut  4 ad  8,  que  sunt  in  dimidia  unius  pro- 
portionis: quia  4 diuisis  in  8 dimidium  redunt  unius;  ucl  quia  4 dimidium  sunt  de  s. 
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Item  3 ad  j sunt  in  tertia  unius  proportionis;  quia  3 sunt  tertia  dc  9,  et  3 ad  16  sunt 
in  ~ unius  integre  proportionis;  quia  5 diuisis  in  16,  nimirum  ^ unius  integri  reddunt. 

Si  queratur  dc  6,  ad  quem  numerum  eandem  habeat  proportionem,  quam  3 ad  3, 
sic  facies.  Multiplica  3 per  o,  erunt  30;  que  diuidc  per  3,  exibunt  io,  que  sunt  que- 
situs  numerus;  quia  sicut  3 sunt  ad  s,  ita  6 sunt  ad  io.  Solent  enim  ex  usu  nostri 
uulgaris  hanc  eandem  questionem  aliter  proponere:  uidelicet  ut  si  3 essent  3 ; quid 
nam  essent  c:  ct  cura  ita  proponitur,  multiplicantur  similiter  5 per  6 , ct  diuiditur 
summa  per  3. 

I rem  queritur  de  i!  ad  quem  numerum  habeat  eandem  proportionem,  quam  5 ad  9: 
hoc  est  secundum  modum  uulgarem,  si  5 essent  9,  quantum  essent  li.  Multiplicabis 
ergo  9 per  ll,  et  diuides  per  5,  exibunt  j 19  pro  quesito  numerum  (sic). 

Modus  alitis  de  proportionibus  sic. 

Si  propositum  fuerit  tibi,  quod  si  7 essent  dimidium  de  is,  quantum  esset  dimidium 
dc  10:  hcc  enim  positio  dupplici  Modo  potest  intelligi,  uidelicet  cum  dicitur  : si  7 es- 
sent dimidium  dc  12;  aut  intclligitur  quod  medietas  dc  12,  que  est  6,  crescit  in  7 ; 
aut  7 diminuuntur  in  dimidium  dc  12,  hoc  est  in  c.  Vnde  si  6,  que  sunt  dimidium  de 
12,  crescunt  in  7;  ergo  et  dimidium  dc  io  crescet:  ct  tunc  tali  regula  indigebis:  mul- 
tiplicabis 7 per  10,  et  diuides  per  12,  exibunt  | 5 pro  dimidio  dc  io;  ct  si  intclligere 
uoluinus,  quod  7 minuantur  in  6,  hoc  est  in  medietate  dc  12.  Ergo  ct  medietas  de  10 
minuetur  ; et  tunc  multiplicabis  p rescriptum  r»  per  dimidium  de  10  , scilicet  per  5 , 
erunt  30;  que  diuides  per  7,  exibunt  * 4;  et  tantum  essent  tunc  dimidium  dc  10.  Et 
sic  similes  questiones,  per  qualem  uolucris  modum,  cx  duobus  p rescriptis  modis  soluere 
poteris.  Tamen  nos  semper  utimur  per  primum  modum  interrogantibus  respondere. 

Si  J esset  j,  quantum  esset  J:  hec  questio  talis  est,  qualis  si  diceretur:  j unius  Ro- 
tuli pro  j uuiu.s  bizantii ; quantum  ualcnt  J unius  Rotuli.  Quare  scribenda  est  hec 
questio  ad  modum  negotiationis,  et  operandum  secundum  quod  in  similibus  iu  octauo 
capitulo  docuimus. 

Si  queratur  iuuenire  quattuor  integros  numeros  proportionales,  quorum  primus  sil 
ad  secundum,  sicut  tertius  ad  quartum;  line  est  que  pars,  uel  partes  erit  primus  nu- 
merus de  secundo,  eadem  pars,  uel  partes  sil  tertius  numerus  de  quarto  : uel  quam 
multiplex  fuerit  primus  de  secundo,  tam  multiplex  sit  tertius  dc  quarto  numen»:  pones 
pro  primo  ct  secundo  numero  duos  numeros  ad  libitum,  quales  uis.  Silque  primus  3; 
secundus  7;  et  pro  tertio  numero  pone  numerum,  qui  possit  diuidi  integraliter  per 
primum  numerum.  Sitquc  6;  ct  diuide  6 per  primum  numerum,  scilicet  per  3,  exibunt 
2;  per  que  2 multiplica  ijisum  numerum,  scilicet  7,  erunt  14,  que  est  quartus  numerus. 
Verbi  gratia  : sunt  enim  3 de  7 tres  septime.  Similiter  et  0 dc  14  sunt  potes  etiam 
14  ha)>cre  pro  primo  numero;  6 pro  secundo;  7 pro  tertio;  3 pro  quarto:  quare  quam 
multiplicia  sunt  14  dc  e,  tam  multiplicia  sunt  7 dc  3:  sunt  enim  14  bis  tantum,  et  tertia 
16;  et  tam  multiplicia  sunt  7 de  3:  ct  notandum  cum  quattuor  numeri  predicto  Modo 
proportionales  fiunt,  permutarim  erit  primus  ud  tertium,  sicut  secundus  ad  quartum: 
est  ciiim  primus  3 ad  tertium  o,  sicut  secundus  7 ad  quartum  14:  dimidium  est  enim 
unusquisque  antecedentis  uniuscuiusque  numerus  sui  consequentis:  ct  notandum  iterum, 
quod  in  quattuor  proportionalibus  numeris  semper  sit  multiplicatio  primi  numeri  in 
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quartum,  quantum  multiplicatio  secundi  in  tertium.  Vt  hec  in  qua  multiplicatio  de 
3 in  t4  facit  quantum  multiplicatio  de  o in  7. 

iTem  sit  sicut  primus  numerus  ad  secundum,  et  tertius  ad  quartum,  ita  quintus  ad 
sextum.  Inue ntis  primum  quattuor  numeris  proportionalibus,  ut  supra,  pones  quintum 
numerum  ad  libitum,  qui  diuidatur  integralitcr  per  primum  numerum.  Sit  is  , quo 
diuiso  per  3,  reddunt  8;  per  que  multiplica  secundum  | numerum  7,  erunt  35,  que  u.nr«i, 

sunt  sextus  numerus. 

Et  si  proponatur  diuidere  10  in  quattuor  inequnles  partes  proportionales,  scilicet  quod 
multiplicata  prima  in  quartam,  faciat  multiplicationem  secunde  in  tertiam;  iuuenies 
primum  quattuor  numeros  proportionales;  sitque  3,  et  7,  et  0,  et  <4;  et  adde  eas  insimul, 
erunt  30  ; ex  quibas  io  sunt  tertia  pars.  Quare  accipies  tertiam  partem  de  quattuor 
pasitis  numeris;  et  habebis  pro  prima  parte  i ; pro  secunda  { 2 ; pro  tertia  2 ; pro 
quarta  f 4:  ct  scias,  quod  talis  proportio  proportionalitas  appellatur.  Est  enim  quedam 
alia  proportio,  que  uocatur  continua,  in  qua  omnes  numeri  sunt  in  una,  cl  eadem  per 
ordinem  ad  inuicem  proportione;  uidclicct  sicut  primus  numerus  est  ad  secundum  , 
ita  secundus  ad  tertium,  ct  tertius  nd  quartum,  et  quartus  ad  quintum;  ct  deinceps 
per  ordinem  est  unusquisque  nd  uoumquemque. 

Si  uolucris  inuctiirc  numeros  quotcumque  in  continua  proportione  , pone  primum 
numerum  qualem  uis,  secundum  aliquem  multiplicem  primi,  ut  duplum,  uel  triplum, 
aut  alium  qucinuis  multiplicem;  et  pones  tertium  tam  multiplicem  secundi,  quam  mul- 
tiplex fuerint  secundus  ex  primo  numero.  Similiter  quam  multiplex  fuerit  tertias  se- 
cundo, tam  multiplicem  ]>onc  quartum  tertio,  et  quintum  quarto  , ct  unumquemque 
de  unoquoque  suo  antecedente.  Verbi  gratia  : Volumus  quinque  numeras  in  continua 
proportionalitate  reperirc.  Sit  quidem  primus  eorum  4 ; secundus  t , scilicet  duplus 
primi;  tertias  duplus  secundi,  scilicet  4 ; quartus  duplus  tertii  , scilicet  s ; quintus 
duplus  quarti,  scilicet  io:  est  cniiu  1 de  2 dimidium;  quod  idem  sunt  2 de  4,  et  4 de 
8,  et  8 de  io.  Similiter  sicut  io  sunt  duplum  de  8,  ita  8 sunt  duplum  de  4;  et  4 de 
2;  et  2 de  i:  et  sic  potes  ponere  unumquemque  numerorum  triplum,  uel  alium  quem 
uis  multiplicem  sui  antecedentis  inucnires.  Et  notandum,  quoti  cum  tres  numeri  con- 
tinue proportionales  fuerint,  erit  multiplicatio  primi  iu  tertium,  quantum  multiplicatio 
secundi  in  sc  ij»sum.  Verbi  gratia  : sint  in  continua  proportione  3,  et  9,  et  27 : est 
enim  multiplicatio  de  3 iu  27,  quantum  multiplicatio  dc  9 in  se  ipsa,  scilicet  8t  : et 
cum  quattuor  numeri  continue  proportionales  sunt,  facit  multiplicatio  primi  in  quartum, 
quantum  multiplicatio  secundi  in  tertium;  ct  multiplicatio  primi  in  tertium,  quantum 
multiplicatio  secundi  in  se  ipsum;  et  multiplicatio  secundi  in  quartum,  quantum  mul- 
tiplicatio tertii  in  se  ipsum.  Vt  si  primus  numerus  fuerit  l;  secundus  2 ; tertius  4 ; 
quartus  8,  poteris  cognoscere  in  ipsis  que  diximus.  Similiter,  cum  plures  numeri  con- 
tinue proportionales  sint,  est  scrapcr  multiplicatio  extremorum  cqualis  multiplicationi 
reliquorum  extremorum;  ct  hoc  usque  quod  non  remanserit  numerus  in  medio  pro- 
portionalium numerorum.  Verbi  gratia  : Si  nouem  numeri  proportionales  fuerint,  erit 
multiplicatio  primi  numeri  in  nonum,  quantum  multiplicatio  secundi  in  octauum;  et 
tertii  in  septimum;  et  quarti  in  sextum;  ct  quinti,  qui  est  in  medio  proportionis  in 
sc  ipsum.  Ad  cuius  rei  euidentiam,  sint  nouem  numeri  in  continua  proportione  I,  et 
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2,  ct  4,  et  9,  et  16,  et  32,  et  64,  et  i29,**et  256:  est  enim  multiplicatio  de  t iu  256, 
quantum  multiplicatio  de  2 129  , et  de  4 in  $4,  et  de  8 in  32,  ct  de  te  in  se.  Ex  hoc 
enim  procedit  materia  multiplicandi  figuras,  quam  docuimus  in  secundo  capitulo,  ut 
in  eodem  capitulo  continetur. 

Si  queratur  inuenire  duos  numeros,  quorum  * unius  sit  $ alterius,  multiplicabis  in 
crucc  7 per  3,  ct  8 per  2,  et*  habebis  pro  primo  numero  2t;  pro  secundo  16:  sunt  6 
enim  f de  21,  et  f dc  ig  : procedit  enim  hec  regula  ex  his  que  secuntur;  quia  * de 
\ cuiuslibet  numeri  sunt  quantum  j de  f eiusdem  numeri.  Vndc  cum  multiplicamus 
7 per  3,  tunc  accepimus  j dc  sc;  que  56  surgunt  ex  multiplicatione  corumdcm  7 in 
8,  que  sunt  sub  uirgulis:  quia  que  proportio  est  de  3 ad  8,  eadem  proportione  ex  se- 
pties 3 ad  septies  8;  | ct  quando  multiplicamus  8 per  2,  tunc  accepimus  \ de  eisdem 
56.  Ynde  f de  21,  scilicet  de  J de  56,  sunt  quantum  J de  16,  scilicet  dc  - de  56. 

Itciu  { { unius  numeri  sint  j J alterius,  redige  J { in  partes  unius  numeri,  erunt 
quod  idem  facies  de  | J,  erunt  Ergo^j  primi utimeri  sunt"  secundi.  Idcirco  ordine 
suprascripto  multiplicabis  12  per  9,  et  26  per  7,  et  habebis  primum  numerum  108  ; se- 
cundum uo  : quos  etiam  possumus  habere  in  minoribus  numeris;  cum  uterque  ipsorum 
numerorum  possit  diuidi  intcgralitcr  per  4.  Quare  si  quartam  partem  uniuscuiusque  ac- 
ceperimus, et  habebimus  primum  numerum  27;  secundum  35:  nel  aliter  quia  in  unaquaque 
duarum  multiplicationum  suprascriptarum  Multiplicatur  numerus,  cuius  quarta  pars  est 
integra  , in  prima  quarum  est  12 ; in  secunda  20.  Quare  multiplica  tantum  quartam 
partem  de  12  per  9,  et  quartam  partem  20  per  7,  et  habebis  similiter  27  et  35. 

Rvrsurn  J f J primi,  sint  ± { secundi;  redige  similiter  J { J iu  partes  unius  numeri, 

erunt  Similiter  fac  de  J 5 erunt  ~ ; ct  multiplicabis  go,  que  sunt  sub  47  per 
37;  et  co,  que  sunt  sub  37  per  47:  uel  ul  habeas  minores  numeros;  Multiplicabis  tantum 
sexagesima  de  60  per  numerum  eis  existentem  ex  aduerso,  ct  habebis  primum  numerum 
37;  secundum  47:  et  sic  potes  procedere  iu  similibus. 

Iierum  sunt  tres  numeri,  quorum  f primi  sunt  * secundi,  ct  ~ tertii:  pone  partes 
prescriptas  in  ordinem  sic  i i Et  multiplicabis  unumquemque  numerorum  existentem 
sub  uirgula  per  numerum  existentem  super  unam  de  duabus  uirgulis  reliquis ; et 
summatu  multiplicabis  per  alium  numerum,  qui  est  super  aliam  uirgulam,  et  habebis 
quesitos  numeros.  Verbi  gratia  : multiplicatis  5,  que  sunt  sub  prima  uirgula,  per  3, 
que  sunt  super  7;  quibus  per  4,  que  sunt  super  9,  habebimus  primum  numerum  co. 
Item  multiplicabis  7 per  4 ; quibus  per  2,  reddent  pro  secundo  numero  56.  Rursum 
multiplicatis  9,  que  sunt  sub  tertia  uirgula,  per  3,  et  per  2,  rcdduul  pro  tertio  nu- 
mero 54. 

Nxm  si,  unde  hec  regula  procedat,  noscere  uis;  considera  qualiter  J de  \ dej  cuiuslibet 
numeri  sunt  quantum  J dc  * de  J eiusdem  numeri  ; et  quantum  £ de  | dc  | eius- 
dem numeri:  quibus  consideratis  cognosces,  nos  superius  accepisse  J dc  - ex  numen», 
quod  cx  multiplicatione  exiit  dc  9 in  7 ducta  in  5,  scilicet  dc  315:  cum  multiplica- 
uimus  5 per  3;  que  per  4,  unde  habuimus  co:  similiter  cum  habuimus  56,  accepimus 
} de  l de  315:  et  adhuc  cum  habuimus  54,  accepimus  * dc  f de  315.  Vndc  ] de  co, 
que  sunt  * de  \ de  315,  sunt  quantum  f de  56,  que  suut  J dc  | de  315;  et  quantum 
J de  54,  que  sunt  J de  J ex  eisdem  315.  Est  enim  quclibct  prodictarum  sumptionum 
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24,  que  proueniuut  cx  multiplicatione  de  2 in  13  ducta  in  4:  possunt  enim  re  periri 
in  mitioribus  numeris,  si  inuenti  tres  numeri,  scilicet  60,  et  36,  et  54  diuiseris  per  2, 
que  sunt  comunls  regula  eorum:  et  erit  primus  numerus  32;  secundus  28;  tertius  27. 

Et  si  proponatur,  quod  J scilicet  ~ primi  numeri  sint  } |,  scilicet  ^ secundi, 
et  } {,  scilicet  *J  tertii  ; pone  in  ordinem  — £9  n»  ct  multiplicabis  **  per»;  que  per 
tt;  et  20  per  11;  que  per  7;  et  30  per  o;  que  per  7;  et  cuilabis  ~ ex  unaquaque  mul- 
tiplicatione, et  habebis  primum  numerum  394;  secundum  770;  tertium  945. 

liem  sunt  tres  numeri,  quorum  \ primi  est  quantum  J secundi ; et  { secundi  est 
quantum  \ tertii  numeri:  inuenias  primum  duos  numeros,  quorum  i unius  sit  ] alte- 
rius: erunt  3,  et  4:  post  hec  inueiiies  alios  duos  numeros,  ex  quibus  ~ unius  sit  | al- 
terius; eruntque  5,  et  6 : ergo  primus  numerus  est  ad  secundum,  sicut  3 est  ad  3;  et 
secundus  ad  tertium,  sicut  5 est  6:  quare  pones  3,  et  4 in  unam  lineam;  cl  3,  ct  6 in 
aliam  ; ita  quod  5 sit  super  4,  ut  hic  ostenditur:  et  multiplicabis  5 per  3,  et  5 per 
4,  et  4 per  6,  ct  habebis  primum  numerum  15;  secundum  20;  tertium  24.  Verbi  gratia: 
sicut  3 est  ad  4,  ita  aliquod  multiplex  dc  3 est  ad  idem  multiplex  de  4 : ergo  sicut 
3 suut  ad  4 , ita  quinquies  3,  scilicet  15,  sunt  ad  quinquies  4 , scilicet  ad  20.  Item 
sicut  5 suut  ad  6,  ita  aliquod  multiplex  de  3 est  ad  idem  multiplex  de  0 : ergo  sicut] 
5 suut  ad  6 , ita  quadruplum  dc  5,  scilicet  20,  sunt  ad  quadruplum  dc  G,  scilicet  ad 
24:  inueutus  est  enim  primus  numerus  15  ad  secundum  20,  sicut  3 est  ad  4;  et  se- 
cundus 20  ad  tertium  24,  sicut  5 ad  6,  ut  qucrcbamus. 

Et  si  proponatur,  quod  numeri  sint  quattuor;  ct  primus,  et  secundus,  et  tertius 
illorum  sint  ad  inuiccm  in  proportionibus  suprascriptis  ; et  | tertii  numeri  sint  * 
quarti  numeri;  inueiiies  primum  tres  numeros  supra  scriptos,  scilicet  13,  et  20,  et  24: 
deinde  inueiiies  duos  numeros,  quorum  \ unius  sint  * alterius;  eruntque  IS,  et  14  : 
et  scribes  eos  super  alios  tres  numeros,  ut  bic  ostenditur;  et  multiplicabis  15  , que 
sunt  super  24  per  15,  et  per  20,  et  per  24;  que  per  24:  multiplicabis  14,  ct  habebis 
primum  numerum  225;  secundum  300;  tertium  360;  quartum  336:  et  est  tertius  numerus 
ad  quartuin  sicut  13  sunt  ad  14;  cura  f tertii  numeri  sint  £ quarti : et  sic  poles  plu- 
rimos numeros  in  quibuslibet  proportionibus  inucnirc. 

Incipit  pars  tertia  de  questionibus  arborum  et  similium  quare  soluctioties  fiunt. 

Est  arbor,  cuius  J \ latet  sub  terra;  et  sunt  palmi  2i:  queritur  quanta  sit  arboris 
illius  longitudo:  quia  { J reperiuntur  in  12  , intclligc  ipsam  arborem  esse  in  partes 
12  equales  diulsam;  quarum  tertia,  et  quarta,  scilicet  partes  7,  sunt  palmi  2! : quare 
proportionali  ter  est  sicut  7 ad  21  , ita  partes  12  ad  longitudinem  arboris.  Et  quia  cum 
quattuor  numeri  sunt  proportionales,  est  equa  multiplicatio  primi  in  quartum  multipli- 
cationi secundi  in  tertium:  quare  si  multiplicaueris  secundum  21  per  tertium  12  notas, 
et  diuides  per  primum  numerum  similiter,  scilicet  per  7,  exibunt  36  pro  quarto  ignoto 
numero,  scilicet  pro  illius  arboris  longitudine:  uel  quia  21  tripla  sunt  dc  7 , accipe 
triplum  de  12,  et  habebis  similiter  36. 

Est  enim  alius  modus  quo  utimur,  uidelicct  ut  ponas  pro  rc  ignota  aliquem  nu- 
merum notum  ad  libitum,  qui  integraliter  diuidatur  per  fractiones,  que  ponuntur  in 
ipsa  questione:  ct  secundum  positionem  illius  questionis,  cura  ipso  posito  numero  stu- 
deas inueiiirc  proportionem  cadentem  in  solutione  illius  questionis.  Verbi  gratia  : nu- 
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merus  quesitus  huius  questionis  est  longitudo  arboris:  quare  pone  ipsum  esse  12,  cum 
iutegraliler  diuidantur  per  3,  et  per  4,  que  sunt  sub  uirgis:  et  quia  dicitur  j J ar- 
boris sunt  ii,  accipe  ± g de  1!  positis,  erunt  7;  que  si  essent  11  fortuitu  utique  ha- 
beremus propositum,  uidelicet  quod  illa  arbor  esset  palmorum  11.  Sed  quia  7 non  sunt 
11;  cadunt  ergo  proportionalitcr  sicut  7 ad  11  , ita  posita  arbor  ad  quesitam , scilicet 
is  ad  36:  quare  cousucuit  dicere:  pro  ii,  que  pono,  ueniunt  7;  quid  ponam,  ut  ucniant 
ll : et  cum  ita  dicitur,  multiplicandi  sunt  insimul  numeri  extremi,  scilicet  11  per  SI; 
et  summa  diuideuda  est  per  reliquum  numerum. 

De  arbore,  ile  qua  cum  extrahitur  J {,  remanent  il. 

liem  est  arbor,  cuius  -J  £ lutet  sub  terra.  Hesiduum  uero,  quod  est  super  terram,  est 
palmi  ti:  fac  duodecimas  ex  ipsa  arbore,  erunt  partes  equales  ll;  ex  quibus  abice  { 
i ipsarum,  scilicet  partes  septem,  remanebunt  paries  s,  que  ponuntur  esse  palmis  11: 
quare  sicut  partes  5 sunt  ad  21,  ita  partes  is  erunt  ad  longitudinem  arboris:  quare 

multiplicationem  de  is  in  si  diu  id  es  per  s , exibunt  palmi  , 50.  Vel  per  secundum 

modum  pone  ijisam  arborem  esse  palmorum  il;  de  quibus  cioctis  g i earum,  scilicet  7, 
remanebunt  palmi  5 super  terram:  quare  dices:  pro  ll,  que  pono,  ueniunt  s;quid  ponam, 
ut  ueniunt  ll:  multiplica  itaque  extrema,  scilicet  il  per  ll,  et  diuidc  per  numerum 
medium,  ucnicnt  similiter  | SO:  que  si  probare  uis;  quia  extractis  — ex  quacumque 
remanent  — eiusdem  rei;  quare  accipe  ~ de  f 50,  quas  dupliciter  accipere  potes;  accipe 
primum  £ dc  48,  scilicet  yg  de  48,  que  sunt  4;  quincupla,  erunt  10:  post  hec  extrahe 
4S  dc  { 50  , remanent  , i:  de  quibus  fac  quintns,  erunt  quinte  12;  dc  quibus  adde 
iterum  i,  erunt  quinte  s,  scilicet  l;  quod  adde  cum  20  inuentis,  erunt  si;  et  hoc  no- 
lumus, ut  extractis  g i dc  | so,  remaneant  ll:  uei  aliter:  multiplica  j so  per  5,  que  sunt 

super  12,  erunt  252;  quibus  diuisis  per  ii,  ueniunt  2i:  ucl  de  f 50  fac  quintas,  erunt 
quinte  252;  dc  quibus  ahicc  g i carum,  scilicet  84  ct  63,  remanent  quinte  105  unius  | 
palmi,  que  sunt  super  terram,  hoc  est  palmi  n. 

De  arbore  uel  numero , super  quem  si  additum  fuerit  g 1,  erunt  38. 

I T c rn  si  dixeris,  quod  addita  g } ipsius  arboris  super  arborem,  erunt  3S:  pones  etiam 
supradicta  demonstratione  secunde  regule,  ut  illa  arbor  sit  ll;  de  quibus  accipe  } j, 
scilicet  7,  ct  adde  super  12,  erunt  19:  que  cum  uclicut  esse  38,  dices:  pro  ll,  que  pono 
pro  quantitate  nrlmris,  ueniunt  in  summa  19;  quid  {amam,  ut  ucnicnt  in  eadem  sum- 
ma 33  : multiplicabis  enim  il  per  38,  scilicet  primum  numerum  per  ultimum,  et  di- 
uidc per  19,  scilicet  per  secundum:  sed  prius  diuidc  33  per  19,  exibunt  2;  que  mul- 
tiplica per  12,  exibunt  14  pro  ipsius  arboris  longitudine.  Verbi  gratia:  i j de  14  sunt 
14;  quibus  additis  cum  14,  faciunt  38;  ct  boc  uolumus.  Illud  enim  idem  esset,  si  di- 
xeris: est  numerus,  super  quem,  si  nddideris  [ j ipsius,  lient  38. 

De  arbore  uel  de  numero,  super  quem  si  addatur  residuum  de  g J ipsius, 
surgit  in  51 . 

Rvrsus  est  arbor,  dc  qua  extracta  g |,  si  residuum  addatur  super  ipsam  arboiem, 
surgit  in  51:  queritur  illius  arboris  quantitas:  quare  cum  de  ipsius  queratur  quantitate, 
ponatur  ut  ipsa  sil  ti;  ct  cxtraliatur  inde  g J,  scilicet  7,  remancut  5;  quibus  additis  cum 
11,  fiunt  17;  que  cum  ucllent  esse  51,  dices:  pro  12,  que  pono,  ueniunt  17;  quid  ponam, 
ut  ucniant  51:  multiplica  ll  per  si , et  diuide  pier  17;  ucl  diuidc  51  per  17 , exibunt 
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3;  que  multiplica  per  i*  , reddent  pro  quantitate  arboris  36.  Verbi  gratia  : extracta 
{ i de  36,  que  sunt  21,  remanent  15;  quibus  additis  cum  36,  reddunt  51,  ut  querebatur» 
Illud  enim  idem  est  si  diceres:  est  numerus,  super  quem  si  addideris  residuum  de  j £ 
ipsius,  surget  in  51. 

De  arbore  uel  numero , Citius  j ~ sunt  33  plus  arbore  uel  numero. 

Iterum  est  arbor,  de  quo  acceptis  | et  de  collecta  quantitate  si  extraxeris  quan- 
titatem illius  arboris,  remanent  33:  queritur  rursum  quanta  sit  illius  arboris  longitudo: 
et  cum  de  ipsa  queratur  longitudine,  pone  ut  i|»su  sit  2u;  ideo  quia  iu  20  rcperiuutur 
| }*.  de  quibus  20,  accipe  | erunt  31  ; de  quibus  extrahe  positum  numerum  pro  quan- 
titate arboris,  scilicet  20,  reruanent  n:  que  cum  uclint  esse  33,  dices:  per  20,  que  pono 
in  quantitate  arboris,  perueniunt  u;  quid  ponam  ut  perueniant  3J  : multiplicabis  20 
per  33,  ct  diuides  per  n:  quare  diuide  33  per  n,  exibunt  3 ; que  multiplica  per  20  > 
exibunt  go;  et  tot  palmorum  est  arl>or  illa.  Verbi  gratia  ; \ de  60  sunt  43,  et  ^ de  60 
sunt  4«;  quibus  insimul  iunctis,  faciunt  03;  de  quibus  si  extraxeris  quantitatem  arboris, 
id  est  co,  remanebunt  33,  ut  qucsilunt  est.  Est  enim  illud  idem  si  diceret:  est  numerus, 
de  quo  si  acceperis  \ |,  facient  ultra  ijisum  numerum  33;  qui  numerus  est  similiter  60. 
Explicatis  quidem  arborum  regulis,  nunc  uero  ad  carum  consimiles  accedamus. 

De  inuentione  cuiusdam  numeri , de  quo  J f J j ipsius , 
sit  radix  eiusdem  numeri. 

Est  numerus,  de  quo  si  acceperis  { } J };  ct  summam,  que  exierit,  si  in  se  ipsam  mul- 
tiplicaucris,  faciet  eundem  numerum;  hoc  est  quod  erit  radix  illius  numeri : queritur, 
quis  sit  numerus  ille.  Quare  pones  iterum,  ut  sit  00;  dc  quibus  accipe  { { ; que 
sunt  57;  ct  multiplica  ca  in  semetipsa,  erunt  3249;  que  uellcnt  esse  co  : dic  ergo:  pro 
60,  que  pono  pro  quantitate  numeri,  ucniunt  3240;  quid  ponam,  ut  perueniant  tantum 
60:  multiplicabis  itaque  60  per  00,  facient  3600;  que  diuides  per  regulam  de  3249,  que 
est  exibunt  > e*  tot  cst  «umerus  ille.  Verbi  gratia  : multiplica  i per 

19,  et  super  adde  2,  que  sunt  super  19;  que  multiplica  per  alium  19,  ct  super  adde  1, 
erunt  4uo,  que  sunt  , hoc  est  trigentesime  sexagesime  prime:  que  ad  maiorem 
intclligcntiam  scribantur  sic  : de  quibus  accipe  J { j J,  que  sunt  JfJ,  hoc  est  * J; 
quibus  in  se  ipsis  multiplicatis,  reddunt  eadem  J{J,  lux:  cst  *9  1 , ut  querebamus. 
Aliter  quia  | | 1 J,  scilicet  ipsius  numeri  in  se  multiplicatis,  faciunt  ipsum  numerum; 
itiuenias  numerum,  quo  multiplicato  per  faciat  i:  que  inucnics,  si  diuiscris  1 per 
JJ,  scilicet  20  per  19;  ex  qua  diui[sionc,  perueniunt  fj,  quo  sunt  radix  quesiti  numeri, 
ut  diximus:  quibus  iu  se  multiplicatis,  faciunt  pro  quesito  numero:  quod  etiam 
demonstrabo  cum  figura  geometrica.  Adiaccat  quidem  linea  .a.  b.  pro  quesito  munero, 
super  quam  constituatur  superficies  rectiangula  .a.  d.f  latitudinem  facietis  lineam  .a.  t.9 
que  sit  .1:  quare  superficies  .a.  d.  est  numerus  quesilus;  quia  ex  . t . a.  in  .a.  b . pro- 
ucnit  numerus  .a.  b.t  qui  est  numerus  quesitus:  ct  sumtnatur  ex  numero  .«.  b.  numerus 
m.  c.,  qui  sint  -JJ  numeri  .a.  b.  Et  quia  ex  ductu  .a.  e.  in  se  proponitur  proueuire  nu- 
merum .a.b. ; Manifestum  cst,  quod  numerus  .a.  e.  maior  est  unitate;  cum  maior  sit  nu- 
merus .a.  b.  numero  .a.  e:  quare  maior  est  . a . c.  unitate  .a.  e.;  ct  constituatur  super 
recta  .a.  c.  tetragonum  >e.  z.  Et  quoniam  ex  ductis  ~ numeri  quesiti  in  se  prouenit 
numerus  quesitus  ; ergo  ex  ductu  .a.  e . in  se  prouenit  numerus  .a.  d.  Sed  ex  ductu 
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.a.  e . iu  sc  prouenit  tetragonum  . e . z ♦ ; ergo  .e.  z.  equalis  est  numero  .a.  d.  : ergo  uu- 
merus  ,e . z.  est  numerus  quesitus:  communiter  auferatur  numerus  .a.  /.,  remanebit  nu- 
merus ./.  b.  equalis  numero  k.  Sed  .b.  /.  fit  ex  ductu  .e.  1.  in  ./.  d.-f  quia  recti- 
angula est  superficies  .b.  I.  Et  ex  ductu  quidem  .t.  I.  in  ./.  k.  prouenit  superficies 

rectiangula  .t.  k.  : proportionales  ergo  sunt  numeri  .t.  /.  /.  d.  e.  /.  I.  k .;  et  est 

.e.  /.  unum}  cum  sit  equalis  unitati  .a.  t.:  et  est  sicut  numerus  .t.  |.  primus  ad  se- 
cundum ./.  r/.,  ita  tertius  .e.  /.  ad  quartum  ./.  A':  quare  erit  sicut  . t . /.ad  .t.  d ., 
hoc  est  sicut  .a.  e.  ad  .a.  b.t  ita  unitatis  .e.  i.  ad  numerum  .<?.  A.,  hoc  est  ad  nu- 
merum .n.  e.  Sed  .rt.  c.  ad  .#*.  b . est  sicut  19  ad  20.  Quare  et  .e.  /.  ad  .e.  k,  est 
sicut  19  ad  20:  quare  multiplicanda  est  unitas  .e.  /.  per  20,  et  summa  est  diuidonda 
per  19;  et  uenient  pro  numero  . e . A*.,  hoc  est  pro  numero  .e.  a.  , ut  oportebat 
osleudere. 

De  inuentione  numeri , cuius  radix  est  residuum  de  { } J | ipsius. 

Est  numerus,  dc  quo  si  extraxeris  | £ J J;  ct  residuum  iu  se  ipsum  multiplicaueris, 
faciet  eundem  numerum,  hoc  est  quod  erit  radix  illius  numeri.  Queritur  quantum  sit 
numerus  ille  : pone  ergo  ut  sit  60.  Ideo  quia  in  go  reperiuntur  {]{  j : deinde  accipe 
J de  00,  scilicet  20,  et  { de  60,  scilicet  15,  ct  j de  eo,  scilicet  12,  et  J de  eo,  scilicet 
10;  et  adde  ea  insimul,  erunt  57;  que  extrahe  de  co,  remanent  3}  que  multiplica  in  se, 
faciunt  9,  que  9 uellent  esse  eo.  Quare  dices  : pro  co  , que  pono  , ueniunt  9 ; quid 
ponam,  ut  ueniant  60  : multiplicabis  ergo  60  per  69,  et  diuides  per  9,  exibunt  400  : 
sed  cum  regula  de  9 sit  £ de  j,  diuide  unum  dc  illis  60  per  3,  exibunt  20.  Iterum  di- 
uides alia  co  per  alia  3,  que  in  regula  remanent  de  9,  exibunt  similiter  t0:  quibus  insi- 
mul multiplicatis,  reddunt  similiter  400.  Et  tot  est  numerus  ille.  Verbi  gratia  : extrahe 
J J j J dc  4oa,  scilicet  380,  remanebunt  20:  que  si  in  se  multiplicaueris,  facient  cadein  440, 
ut  oportet.  Aliter  quia  extractis  de  quesito  numero  j j J J eiusdem,  remanet  que 
est  radix  ipsius  numeri.  Quare  ex  ducta  ~*0  in  sc  perucnit  idem  numerus.  Quare  in- 
urinas numerum,  qui  cum  multiplicatus  fuerit  per  ~ unius  integri,  ucniut  1 : quem 
iuuenias,  si  diuiscris  i per  ex  qua  diuisioue  proueniunt  20,  que  sunt  radix  predicti 
numeri:  quibus  in  se  multiplicatis  , reddunt  400  pro  toto  numero  : que  etiam  mon- 
strantur per  figuram  suprndiclam  geometricam. 

/nuent iu  alterius  numeri , cui  cum  superadditur  | J { | 
ipsius , est  radix  numeri. 

hera  si  dictum  fuerit:  est  numerus,  super  quem  si  addideris  J ± J J;  ct  summam  col- 
lectam in  se  ipsam  multiplicaueris,  faciet  cuudem  numerum.  Hoc  est  quod  erit  radix 
illius.  Pone  itaque,  ut  ipse  numerus  sil  go;  super  que  adde  J 5 { J ipsius,  id  est  57,  erunt 
jit;  que  multiplica  in  se,  erunt  13089,  que  ucllcnl  esse  60:  quare  dicas:  pro  60,  que  pono 
in  quantitate  numeri,  ueniunt  13689;  quid  ponam  ut  ueniant  60.  Multiplicabis  «o  per 
go,  erunt  3G00;  que  diuide  per  regulam  de  13689,  exibuut  ; et  tot  | erit  numerus  ille; 
cuius  radicem,  que  imienies,  si  diuiseris  1 per  ~ 1 : unde  prouenient  J|  pro  radice 
quesiti  numeri;  quibus  iu  se  multiplicatis,  reddunt  ut  supra. 

De  numero t cum  super  additur  ei  residuum  de  g 1 1 *» 
est  radix  ipsius  numeri. 

Adhuc  si  dictum  fuerit: est  numerus,  super  quem  si  addideris  residuum  dej  } J \ ipsius, 
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et  summam  in  se  ipsam  multiplicaueris,  iterum  eundem  faciet  numerum  , hoc  est  quod 
erit  radii  illius  : pone  itaque,  ut  ipse  sit  60,  de  quo  extrahe  £ j-j-J»  remanent  3;  que 
adde  cum  60,  erunt  63;  que  in  se  multiplica,  erunt  3069,  que  uelint  esse  60:  quare  multi- 
plica 60  per  60,  erunt  3600;  que  diuidc  per  3969,  exibunt  ~j~;  ct  talis  erit  numerus  ille. 
Vel  adde  ^ super  1,  scilicet  residuum  de  J \ erunt  iz  in  quibus  diuidc  i,ue- 
nient  que  sunt  radix  predicti  numeri  J;  quibus  in  se  multiplicatis  , reddunt  pro 
quesito  numero  similiter 

Rvrsum  est  numerus,  de  quo  si  acceperis  | \ |;  et  de  collecta  quantitate  extraxeris 
ipsum  numerum;  residuumque  si  in  se  ipsum  multiplicaueris,  nimirum  eundem  faciet 
numerum,  hoc  est  quod  erit  radix  illius  numeri  : pone  ut  ipse  sit  60,  de  quo  accipe 
J,  que  sunt  40,  et  que  sunt  45,  et  3,  que  sunt  48,  et  que  sunt  50;  ct  adde  insimul, 
erunt  183;  de  quibus  extrahe  60,  remanent  123;  que  multiplica  in  se,  erunt  15129.  Quare 
dices:  pro  60,  que  pono,  ucniunt  1 51 20;  quid  ponam,  ut  ueniant  co.  Multiplicabis  ergo 
60  per  60,  ct  diuidc  |Kjr  regulam  de  15129,  exibunt  3*^;  ct  tot  erit  numerus  ille. 

De  iuuenis  iiita  re  perienda . 

Qvidam  iuuenis  uixit  per  aliquot  tempus;  qui  si  uixisset  quantum  uixit,  et  iterum 
tantum,  ct  | j ex  co  quod  uixerat,  et  amplius  urium  annum,  100  annos  uixisset-  Que- 
ritur quantum  uixerat.  Hec  enim  positio  similis  est  regule  arboris  , super  quam  si 
addideris  his  longitudinem  eiusdem  arboris  , ct  insuper  -j  { et  I,  lient  100  : quod  sic 
faciendum  est:  extrahe  1 de  100,  scilicet  ipsum,  qui  superadditur  anilis,  remanent  09: 
postea  pone,  iuuenis  uixisset  annos  12;  qui  si  uixisset  tantum  quantum  uixit,  ct  iterum 
tantum,  el  J j tanti,  haberet  annos  43.  Ergo  dices:  pro  annis  12,  quos  pono  ut  iuuenis 
uixisset,  ucniunt  in  summa  anni  43:  quid  potiam,  ut  ueniant  iu  summa  anni  90  : mul- 
tiplica 12  per  99,  erunt  1188;  que  diuidc  per  43,  exibunt  anni  |^27;  et  tantum  uixit 
iuuenis  ille.  Illud  idem  est  diuidere  99  per  J j]. 

De  leone  qui  erat  in  puteo. 

Qvidam  leo  est  in  quodam  puteo,  cuius  profunditas  est  palmis  50;  ct  ascendit  co- 
tidie -j  unius  palmi,  et  descendit  Queritur  in  quot  diebus  exierit  de  puteo.  Pone, 
ut  exiret  extra  puteum  in  diebus  63  ; ideo  quia  in  63  inucnitur  ct  5 et  uide  quantum 
ascenderit  leo  ille,  si  descendendo  in  illis  63  diebus,  ascendit  enim  septimas  63  unius 
palmi,  que  sunt  palmi  o;  et  descendit  noucuas  63,  que  sunt  palmi  7:  quos  extrahe  de 
9,  remanent  palmi  2;  et  tot  ascendit  amplius  quam  descendat  in  diebus  63.  Vnde  dices: 
pro  diebus  63,  quos  pono,  ascendit  palmos  2;  quid  ponam,  ut  ascendat  palmas  59:  mul- 
tiplica G3  per  50,  et  diuide  per  2,  exibunt  dies  1575;  et  in  tot  diebus  leo  exiet  de  puteo. 

De  duobus  serpentibus , 

liem  est  serpens  in  plano  cuiusdam  turris,  que  est  alti  palmis  100;  ct  ascendat  co- 
tidie { unius  palmi,  et  descendit  cotidie  In  summitate  uero  turris  est  aliud  serpens, 
qui  descendit  cotidie  3,  et  ascendit  i:  queritur  in  quot  diebus  Infra  turrim  coniun- 
gentur:  pone  ut  coniungantur  in  diebus  60.  Ideo  quia  in  go  re  peri  utitur  J ~ { ± : uide 
ergo  quantum  se  serpentes  appropinquant  in  illis  diebus  6«.  Inferior  uero  serpens 
ascendit  in  illis  diebus  go  magis  quam  descendit  palmis  5 . Superior  uero  descendit 
magis  quam  ascendit  palmis  2.  Ergo  appropinquantur  |>almi  7.  Quare  dicendum  est: 
pro  diebus  co,  quos  pono,  appropinquantur  serpentes  palmi  7 | quid  ponam,  ut  appro- 
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pinquantur  palmi  100  : multiplica  eo  per  100,  erunt  oooo;  que  dumi  e per  7 , exibunt 
dies  y 857;  et  iu  tantum  temporis  coniuugcnlur  se.  Nara  si  quesicris,  in  qua  parte  tur- 
ris se  coiiiungcrint  , sic  facies:  multiplica  5,  scilicet  ascensionem  inferioris  serpentis, 
per  100,  erunt  soo;  que  diuide  per  7,  exibunt  palmi  \ 71;  et  tot  ascendit  inferior  ser- 
pens. Et  si  descensionem  superioris  serpentis,  scilicet  i,  per  eundem  loo  multiplicuueris, 
et  summain  per  7 diuiseris,  exibunt  palmi  £ 28  pro  loco  coniunctionis  ipsorum  a superiori 
parte. 

De  petiis  quatitor  panni, 

Qvidam  cniit  panni  potias  4 pro  lir/nntiis  80.  Quarum  primam  emit  aliquid;  alteram 
emit  * pretii  illius  prime.  Terliain  ucro  emit  ‘ pretii  secunde.  Quartam  autem  emit 
| pretii  tertie.  Queritur  quantum  ualuit  unaqurqtie  petia.  Pone,  ut  prima  ualerct  bi- 
zanlios  00  ; ideo  quia  in  co  reponuntur  | J J.  Ergo  si  prima  ualuit  00;  secunda,  ctim 
ualerct  \ ipsius,  ualuit  bizanlios  40;  et  tertia  ualuit  bizantios  30,  hoc  est  * pretii  se- 
cunde. Quarta  ucro  ualuit  bizantios  24,  cum  sint  f de  30.  Postea  adde  co,  et  40,  et  30, 
et  24,  scilicet  posita  pretii  supradictarum  quattuor  petiarum,  eruut  154;  que  cum  uclint 
esse  80,  dic:  pro  co,  que  pono  pro  pretio  prime  pctic,  ucniunt  in  summa  emptionis  quat- 
tuor pctiaruiu  hizautii  154;  quid  ponam,  ut  ueniant  tantum  in  carundcm  summam  so. 
Multiplica  co  per  «o,  cruut  4800;  que  diuide  per  regulam  de  154,  que  est  Ey-*,  exl‘ 
bunt  hizautii  y-jE  31.  Et  tot  ualuit  prima  petia.  Item  ut  habeas  pretium  secunde  . 
Multiplica  10  per  80,  et  diuide  iterum  per  J -y-jE,  exibunt  hizautii  fyy  20  pro  pretio 
secunde  pctic.  Item  ut  scias  pretium  tertie,  multiplica  30  per  80,  et  diuide  per  y-"-,0,, 
exibunt  pro  ipsius  pretio  hizautii  J-y-  13:  demum  ut  scias  pretium  quarte,  multiplica 
24  per  80,  et  diuide  in  J [-E,  exibunt  pro  pretio  ipsius  hizantii  Eyy  15:  et  scias  quod 
iu  unaquaque  siiprascriptarum  quattuor  multiplicatio  ei  ciiitanda  est  J. 

st  liter  t/e  eodem • 

Aliter  ut  redigatur  hec  questio  ad  regulam  societatum,  describe  minuta  per  ordinem 
sic  \ j 1 1,  ct  multiplica  per  3;  que  per  4;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgis,  erunt  co, 
que  scrua.  Item  multiplica  2,  que  sunt  super  3,  per  4,  que  sunt  sub  3,  erunt  s;  que 
per  5,  erunt  40,  que  serua.  U ursus  multiplica  2,  que  sunt  super  3 per  3 , que  sunt 
super  4,  erunt  6 ; que  per  5,  erunt  30,  que  serua.  Kt  adhuc  multiplica  2,  que  sunt 
super  3,  per  3,  que  sunt  super  4,  erunt  fi;  que  multiplica  per  4,  que  sunt  super  5,  erunt 
24  : adde  itaque  quattuor  scruantcs  numeros  insimul,  scilicet  00,  ct  40,  ct  30,  et  24, 
erunt  134.  Et  mucidas  regulam  ipsorum,  que  est  et  multiplica  singulariter  unum- 

quemque proscriptorum  quattuor  numerorum;  et  diuide  unamquamque  multiplicationem 
per  ct  habebis  pretium  uniuscuiusque  pctic,  hoc  est  per  medietatem  de  154. 

De  tertia  unius  numeri  ex  quarta , cuius  numeri  sit  quinta. 

Si  queratur  de  tertio  unius  integri,  de  cuius  numeri  quarta  sit  quinta  pars;  pone 
igitur  ul  numerus  ille  sit  60;  de  quibus  summe  j,  que  est  15;  de  quibas  accipe  y, 
que  est  3;  que  cum  uellcut  esse  tantum  y,  Multiplica  00  per  y,  erunt  20;  que  diuide 
per  3,  exibunt  y 6 pro  numero  illo. 

Aliter  describe  per  ordinem  : sit  ~ Jj;  deinde  multiplica  ununi,  quod  est  super  3 
per  4;  que  per  5,  cruut  20;  que  diuide  per  multiplicationem  de  1,  quod  esi  super 5 
in  1,  quod  est  super  4;  que  in  3;  que  multiplicatio  est  3,  exibunt  similiter  J 6. 
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De  ouis. 

Ovitlam  emit  oua  7 pro  numero  uno,  et  uendidit  otia  5 j»ro  denario  ; et  lucratus 
fuit  denarios  id:  queritur  quot  ipse  in  ouis  inuestiuerat : pone  ut  inuestiret  denarios 
5,  pro  quibus  liabuit  oua  33,  que  ueudidit  denarios  7 : ergo  lucratus  fuit  deuarius  2 
in  illis  denariis  5:  qui  denarii  2 uellent  esse  19  denarii.  Multiplica  ts  per  3,  ct  di- 
uide  per  2,  exibunt  denarii  ‘ 47;  et  tot  iuuestiuit  liomo  ille.  Nam  materiam  inueniendi 
hanc  regulam  est  hec.  Vt  discas  a 5 usque  in  7,  desunt  | 2;  iu  quibus  diuide  multi- 
plicationem de  5 in  19,  ut  supra  diximus. 

De  eisdem  vitis . 

liem  si  dixerit,  quod  emit  oua  7 pro  denariis  2,  et  ueudidit  oua  io  pro  denariis  6; 
et  lucratus  est  denarii  2t;  queritur  quot  inuestiuit  : scribe  questionem  sic;  et  multi- 
plica 7 per  o,  erunt  42,  que  pone  super  7;  ct  multiplica  19  per  2,  cruut  08,  que  pone 
super  19  : post  hec  extrahe  38  de  42,  remanent  4 ; multiplica  38  per  21,  erunt  tno  ; 
que  diuide  per  4,  exibunt  denarii  J 199;  et  tot  inuestiuit.  Etsi  proponatur,  quod  in- 
uestiret denarios  ± tuo,  et  queratur  lucrum  ipsius;  multiplicabis  I 199  per  4,  et  diuides 
per  3h;  et  habebis  pro  lucro  21. 

De  rotulis  secundum  regula  uuorum. 

Lcrum  si  proposuerit,  quod  pro  denariis  * ± 4 rotulos  ii  haberet,  iicndcret  rotulos 
f \ 17  pro  denariis  ^ 7;  ct  esset  lucratus  denarios  27  : describe  questionem  secundum 
quini  iu  hac  pagiua  descriptam  cerneris;  ct  multiplica  Botulos  11  per  8 de  sua  uirgula, 
et  desuper  adde  o,  erunt  91;  que  per  2,  ct  adde  unum,  erunt  iso,  que  pone  super 

H.  Item  multiplica  denarios  4,  per  2,  ct  adde  i,  erunt  0;  que  per  7 de  altera  sua 
uirgula,  erunt  GO:  super  que  adde  multiplicationem  de  i,  quod  est  super  7 in  2,  erunt 
05,  que  pone  super  7 J 4.  Rursus  multiplica  Rotulos  17  per  5,  ct  super  adde  1;  que 
per  9,  et  adde  multiplicationem  de  2,  que  sunt  super  9 in  5,  erunt  784  , que  pone 
super  | J 17.  Iterum  multiplica  denarios  7 per  10,  cl  adde  7,  erunt  77,  que  pone  super 
~ post  hec  multiplica  numerum  positum  super  f J 17,  scilicet  784  per  numerum  po- 
situm super  ! j4,  idest  per  95,  erunt  50960,  que  pone  super  784.  Item  multiplica  positum 
numerum  super  11  , scilicet  183  |>er  positum  numerum  super  ^7  , idest  per  77  , 
erunt  14091,  que  pone  super  183  : postea  oportet  multiplicari  509G0  per  minuta  , que 
sunt  sub  uirgulis  de  11,  ct  de  7,  scilicet  per  2,  et  per  8,  et  per  io:  et  adhuc  oportet 
multiplicari  14001  per  minuta,  que  sunt  sub  uirgulis  de  n,  de  4,  scilicet  per  5,  ct  per 
«,  Ct  per  2,  et  per  7 ; unde  multiplicentur  tantum  5960  per  2,  ct  per  8,  idest  per  16, 
erunt  815300;  ct  relinquantur  quod  non  multiplicentur  per  io;  quia  relinquemus  mul- 
tiplicare 14091  per  5,  et  per  2 , in  quibus  ipsa  multiplicare  oportuerat;  et  multipli- 
cabitur tautuni  per  7,  ct  per  9,  idest  per  G3,  erunt  877733;  dc  quibus  extrahe  815360, 
remanent  72373;  quibus  studeas  reperire  regulam,  que  est  y 7 ? >?>  I 'n  <p*a  diuide  per 
multiplicationem  de  815360  in  27,  scilicet  in  lucrum  ; que  multiplicatio  est  22014720  , 
exibunt  denarii  3011;  et  tot  inuestiuit  in  illis  Rotulis. 

Aliter  diuide  ~ 11  per  ‘ ‘ 4,  exibunt  2.  Item  diuide  17  per  ~“y  exibunt 

J-77  2;  que  extrahe  dc  {-77-77*»  et  *n  hoc  remanserit,  diuide  multiplicationes  de  2 
in  27;  et  habebis  propositum. 

De  cane  et  tutlpe. 

liem  si  queratur  de  utllpc,  que  est  ante  canem  pasus  50,  et  pasus  9 fugientis  uulpis  , 
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sunt  passus  e sequentis  canis;  queritur  in  quantum  ea  conscquetur.  Ilee  enim  questio 
eandem  relinet  regulam  otiorum:  uidelicct  ut  extrahas  6 de  9,  remanent  l;  in  quibus 
diuidc  multiplicationem  de  s in  90,  exibunt  passus  loo;  et  in  tot  diebus  canis  fuit 
cum  uulpe  in  uno  puncto.  Verum  si  distantiam  eorum  iguoraueris;  et  preponatur,  quod 
canis  uulpcm  adiungat  in  passibus  loo;  multiplicabis  3 per  loo,  et  diuides  per  predicta  6. 

I)t’  eo  qui  misit  filium  in  Alexadriam . 

Qvidum  misit  filium  suum  in  alcxandriam;  deditque  ei  bizantios  too,  precipiens,  ut 
emeret  ex  cis  piper,  atque  bcrii.  Cantare  quidem  piperis  pro  bixantiis  50,  et  cantare 
beiii  pro  bizantiis  ja;  et  pondus  quod  ponderat  piper  esset  | * ponderis  bcrzi.  Queritur, 
quot  emit  de  pipere,  et  quantum  de  lieni.  l‘onc  ut  emeret  de  bcrzi  cantaria  63;  ideo 
quia  in  03  reperiuntur  | et  uide  quantum  ualenl  cantaria  illa  o3:  ualent  enim  bizantios 
tsoo:  quo  facto  accipe  | f de  03,  que  sunt  41;  et  tot  cantaria  pone,  quod  emisset  ex  pipere, 
que  ualent  bizantios  2030;  cum  quibus  adde  bizantios  iboo,  erunt  hizantii  3040.  Quare  di- 
ces:  pro  cau|tariis  03,  que  posui  ut  emeret  de  licrzi,  ueniunt  in  summa  liizantii  3940;  quid 
ponam  ut  ueniat  in  summa  liizantii  ino:  multiplica  03  per  loo,  et  diuidc  per  3040;quorum 
regula  est  : multiplicatio  autem  de  cantariis  63  in  loo  surgil  in  caulariis  oooo, 

que  sunt  Rotuli  030000;  quos  diuidc  per  [ exibunt  Rotuli  ISO;  et  tot  emit 

ijise  de  bcrzi.  Item  multiplica  cantaria  41  per  100,  erunt  Rutuli  410000 ; quos  diuidc 
per  | , exibunt  Rotuli  “ 104  ; et  tantum  emit  dc  pii>ere.  Si  autem  scire 

uolueris,  quot  bizanlius  ualeat  piper,  ct  quot  lieni;  multiplica  soso  per  100,  et  diuidc 
per  i » ct  habebis  pro  pretio  piperis  bizantios  5*.  Item  multiplica  noo  per 
100,  et  diuidc  per  i exibunt  pro  pretio  lieni  47. 

Er  si  siipniscriptus  pater  preccpissct  filio,  ut  * ex  pondere  piperis  esset  5 ex  pon- 
derc  bcrzi;  inucuics  primum  duos  numeros,  ex  quibus  ’ unius  sint  | alterius,  erunt  14 
et  27.  Nam  i de  14  faciunt  quantum. | de  S7  : quare  pones,  ut  ipse  emeret  de  pipere 
cantaria  14,  et  de  beni  cantaria  37;  ct  opcralwris  secundum  quod  superius  fecimus; 
et  iiiuonics  quantitates  utriusque  mercis. 

Irem  { j ex  pondere  piperis  sit  j [ ex  pondere  beni,  iuuenies  quod  duos  numeros, 
ex  quibus  i j unius  sint  | J alterius,  erunt  17,  ct  35.  Nam  j j de  >7  sunt  j et  5 de 
35;  quare  pones,  ut  ipse  emeret  dc  pipere  cantaria  37,  dc  lieni  cantaria  35;  et  opera- 
beris secundum  suprascriptum  modum. 

Kvrsos  si  proponatur,  quod  ijise  emisset  ex  suprascriplis  bizantiis  too  piper  ad  ra- 
tionem de  bizantiis  50;  et  lac  ad  rationem  de  bizantiis  40;  ct  dc  beni  ad  rationem 
de  bizantiis  30;  et  linum  ad  rationem  dc  bizantiis  zo.  Et  | ex  pondere  piperis  esset 
5 ex  pondere  laccc.  Et  * ex  pondere  beni  , ct  J ex  pondere  lini.  Inueniendi  sunt 
primum  quattuor  numeri,  ex  quibus  | primi  numeri  sint  * secundi,  ct  | tertii,  et  | 
quarti;  et  habebis  pro  primo  numero  30;  pro  secundo  30;  pro  tertio  ss ; pro  quarto 
37:  quare  pones,  ut  ipse  emeret  ex  pipere  cantaria  36,  que  ualeret  bizantios  iseo.  Et 
dc  Incca  cantaria  30,  que  ualent  liizautios  1200;  ct  dc  licrzi  cantaria  28,  que  ualent 
bizantios  840;  ct  dc  lino  cantaria  27,  que  ualent  bizantios  540:  quibus  bizantiis  quat- 
tuor mertium  in  unum  coniunctis,  faciunt  bizantios  4380,  que  uellcnt  esse  bizantios  100: 
quare  singulariter  cantaria  30  piperis,  scilicet  Rotuli  3600.  Et  cantaria  30  lacca,  scilicet 
Rotuli  3000.  Et  cantaria  28  licrzi,  scilicet  Rotuli  asoo;  et  cantaria  27  lini,  scilicet  Ro- 


Digitized  by  Google 


181 

tulos  8700  multiplicabis  per  bizantios  ioo,  et  diuides  summam  uniuscuiusque  multipli- 
cationis per  regulam  de  4380,  que  est  \ t00-7^;  et  habebis  pro  pondere  piperis  Rotulos 
\\  88;  et  pro  pondere  lacce  Rotulos  68;  et  pro  pondere  berzi  Rotulos  03;  et  pro 
pondere  lini  Rotulos  £ 6t;  et  sic  possemus  huiusmodi  uarias  proponere  questiones  , 
que  soluentur  suprascripto  ordine. 

Dc  d iuisione  de  10  in  tribus  partibus  inequales 
secundum  continuam  proportionem . 

Si  opponatur  ut  diuides  io  in  tres  inetptalcs  partes,  quarum  multiplicata  minorem 
in  maiorem,  faciat  quantum  secunda  multiplicata  in  se  ipsam;  sic  facies:  pone  ut  prima 
pars  sit  aliquis,  numerus,  ut  f;  deinde  pone,  ut  secunda  pars  sit  alius  quislihct  nu- 
merus, ut  dicamus  2;  que  multiplica  in  se,  faciunt  4;  que  diuidc  per  i,  ucnient  4. 
Modo  habes  tres  numeros,  scilicet  i,  et  t,  et  4;  ex  quibus  multiplicatis  primo  per 
tertium,  scilicet  i per  4,  facit  tantum  quantum  secundus  in  se  ipsum,  scilicet  8 per  2. 
Vndc  colligas  i,  et  2,  et  4,  faciunt  7;  que  cuin  uellcut  esse  10,  dices:  pro  t,  quod 
polio  pro  prima  illarum  trium  partium,  peruenit  7 in  earum  summa:  quid  ponam  pro 
eadem,  ut  perueniat  in  summam  io.  Multiplicabis  itaque  i per  io;  que  diuides  per  7, 
exibit  pro  quantitate  prime  partis  f t.  Item  multiplicabis  eademque  ratione  secundam 
purteiu,  scilicet  2 per  io,  erunt  20:  que  diuides  iterum  per  7,  exibunt  ~ 8;  et  tantum 
est  secunda  pare.  Rursum  multiplicabis  4,  que  sunt  tertia  pars,  per  io,  erunt  40;  que 
diuides  per  7,  exibunt  pro  tertia  parte  * 5.  Multiplicatio  igitur  de  | t in  |s,  est 
quantum  [ Multiplicatio  de  \ 8 in  se;  et  | i,  et  "2,  et  | 5 insimul  iunctis,  faciunt  10, 
ut  querellatur.  Potest  enim  10,  secundum  prescriptum  conditionem,  in  infinitas  tres 
et  uariis  partes  diuiderc:  quare  si  alios  in  principio  in  continua  proportione  poneremus 
numeros  preter  quod  1,  et  2,  et  4 in  alias  portes  to,  redderent  diuisa;  quarum  semper 
prima  multiplicata  in  tertiam,  faciet  quantum  secunda  multiplicata  in  se. 

De  eodem  in  nuor  partes . 

iTem  si  10  in  quattuor  partes  diuiderc  uulueris,  ita  quod  multiplicata  prima  in  quar- 
tam faciat  quantum  secunda  in  tertiam.  Et  rursum  multiplicata  prima  in  tertiam  faciat 
quantum  secunda  in  se  ipsam.  Et  iterum  multiplicata  secunda  in  quartam  faciat  quau- 
lum  tertia  iu  se  ipsam.  Hanc  enim  diuisionem  in  infinitas  uariasque  partes  (Kissumus  in- 
ucnirc.  Quare  unam  demonstrationem  pro  multis  ostendamus:  ponas  ut  prima  pars  sit 
unum.  Secunda  bis  tantum,  scilicet  2.  Tertia  bis  tantum  secunde,  scilicet  4.  Quarta  bis 
lautum  tertie,  scilicet  8:  Ilii  quattuor  numeri  sunt  in  continua  proportione.  Vnde  coa- 
dunatis his  qua  tuor  partibus,  scilicet  I,  et  8,  ct  4,  et  8,  faciunt  15,  que  uellcnt  esse 
10.  Vude  dices:  pro  t,  quod  pono  prima  parte,  perueniunt  15  in  summa  eorum  quattuor 
partium;  quid  ponam  pro  eadem  parte,  ut  ueniant  in  10  in  carum  summa.  Multiplicabis 
enim  unum  per  10,  et  diuides  per  13,  exibunt  | unius  integri  pro  prima  parte. Item  multi- 
plicabis singulariter  2,  ct  4,  et  8 per  10;  et  singulariter  diuides  per  15,  et  habebis  pro  se- 
cunda parte  j l;  pro.  tertia  J 2,  et  pro  quarta  -Js:  ucl  habita  prima  parte,  duplicabis  eam, 
et  habebis  secundam;  qua  duplicata,  habebis  tertiam;  qua  duplicata,  habebis  quartam. 
Vel  quia  10  sunt  ] dc  15,  accipe  f proscriptorum  quattuor  numerorum, ct  habebis  quesitas. 

De  eodem  in  quinque. 

Rvreum  si  io  in  plurcs  partes  quam  quattuor, ut  in  5,  secundum  continuam  proportio- 
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nalitalem,  diuiderc  uoltieris;hoc  est,  quod  multiplicata  ]>rima  in  quinta,  faciat  quantum 
secundo  in  quartam,  et  quantum  tertia  in  sc  ipsam.  Et  iterum  prime  in  quartam  faciat 
quantum  secunda  iu  tertiam.  Et  iterum  prima  in  tertiam,  quantum  secunda  in  se  ipsam. 
Et  iterum  secunda  iu  quintam,  quantum  tertia  in  quartam.  Et  adhuc  tertia  in  quintam, 
quantum  quartn  iu  se  ipsam.  Pones  itaque  secundum  quod  superius  fecisti  pro  prima 
parte  i;  pro  secuuda  2;  pro  tertia  4;  pro  quarta  8;  pro  quinta  io  : adde  ergo  l,  et  2,  ct 
4,  et  8,  et  16,  erunt  31;  que  cum  uelint  esse  io,  Multiplicabis  i per  10,  et  diuides  per 
31,  exibunt  pro  quantitate  prime  partis  : deinde  multiplicabis  2 per  to,  et  diuides  per 

31,  exibunt  pro  secunda  parte;  el  sic  facies  de  reliquis  tribus  partibus  pro  tertia  ,4J  , 

hoc  est  — t.  Et  pro  quarta  JJ,  hoc  est  JJ-*;  et  pro  quinta  *~i  » hoc  est  ~ 5;  quibus 
insimul  iunctis,  faciunt  io,  ut  querebatur. 

De  Leone  et  leopardo  et  urso. 

Qvidam  leo  comcdahat  unam  oucm  in  horis  nnor;  cl  leopardus  in  horis  5;  Et  ursus  in 
Imris  6:  queritur,  si  inter  eos  ouis  una  ciecta  fuerit,  iu  quantis  horis  eam  deuorauerunl. 
Sic  facies:  pio  quattuor  horis,  in  qitilms  leo  oucm  comedit. Pone  J;  ct  pro  horis  5 leopardi 
pone  {;  et  pro  horis  b ursi,  pone  J : ct  quia  \ | J reperiuntur  in  go.  Pone  ut  in  horis  co 
ipsi  deuorarent  oucm  illam.  Considera  itaque,  quot  oues  leo  comederet  in  illis  horis  co: 
cum  in  quattuor  oris  unam  deuorct  oucm,  est  manifestum,  quod  ipse  deuoraret  oues  is 
in  illis  go  horis;  ct  leopardus  deuoraret  oues  12  per  quintum  de  60,  que  est  12.  Similiter 
et  ursus  deuoraret  oues  io;  cum  io  sint  J de  go.  Ergo  iu  horis  go  comederent  ijxsi 
oues  is,  et  12,  ct  io,  hoc  est  37.  Ouarc  dices:  pro  horis  go,  quas  pano,  comedunt  ipsi  oues 
3".  Quid  ponam  ut  tantum  comedent  oucm  unam.  Multiplica  itaque  unum  per  go,  et  di- 
nide  37,  exibit  liora  i.  Et  in  tot  ipsi  ipsam  oucm  dcuoraueruut. 

De  duabus  formicis  quarum  una  imittatur  aliam. 

Formirc  2 distabant  in  plano  passibus  hh>;  et  tendebant  ad  unum  locum:  prima 
quarum  ibat  cotidie  { passus,  rcuertebat  retro  -J;  alia  ibat  J,  cl  reuertebatur  {:  queritur, 
iu  quot  diebus  | erunt  coniuncle  : pone  dies  60,  in  quibus  prima  iret  tertiis  go  unius 
passus,  scilicet  passibus  20;  et  reuerteretur  retro  [tussibus  15,  scilicet  J dc  go;  et  sic  in 
diebus  go  irci  plus  dc  sua  rcuersionc  passibus  5;  el  aliam  eisdem  diebus  00  iret  £ de 
go,  scilicet  12;  et  reuerteretur  retro  {,  scilicet  passibus  10;  et  sic  iret  passibus  2 magis 
de  sua  rcuersionc:  quibus  extractis  dc  passibus  s,  remanent  passus  3;  ct  tot  appropin- 
quantur ipse  in  dies  go:  que  cum  uelint  esse  100,  Multiplicabis  }dc  go  per  100;  ct  luibcbis 
dies  2000  pro  coruiu  conjunctione. 

De  duabus  nauibus  se  se  inuicem  coniun  gentibus. 

Naucs  duc  distabunt  ad  inuicem  per  aliquod  spatium;  quod  iter  prima  nanis  explebat 
in  diebus  3;  alia  in  diebus  7:  queritur  si  ceperint  iter  in  eadem  liora,  in  quot  diebus  erunt 
cofkiuncte.  Multiplica  s per  7,  erunt  35;  et  tot  dies  pone,  in  quibus  prima  nanis  faciet  iter 
suum  septies.  Alia  uero  quinquies:  quare  adde  7 cum  5,  erunt  12;  et  quia  inter  ulramque 
nauctn  debebant  facere  tantum  semel  illud  iter.  Multiplica  1 per  33,  et  diuide  per  12, 
exibunt  2;  et  in  tot  diebus  erunt  coniunctc:  cl  si  uis  scire,  in  qua  parte;  diuide  7, 
ct  5 per  12,  uenienL  £ totius  itineris  ex  parte  prime  nauis,  et  fi  cx  parte  secunde. 
Et  si  proponeretur  primam  naucm  ire  septies  ad  locum  alterius  nauis,  el  aliam  redire 
quinquies  in  una  die,  diuide  semel  1 per  12,  exibit  hora  una  pro  carum  coniunctione; 
que  coniunctio  erit  in  parte  prodicta. 
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De  tina  que  habet  qua  tuor  foramina  in  fundo . 

Est  lino,  que  habet  quottuor  furo  mina,  per  primum  quorum  cuacuatur  in  dic  i;  per 
secundum  in  2;  per  tertium  in  3;  per  quartum  in  4;  queritur  quot  horis  cuacuabitur, 
si  dicta  quattuor  foramina  simul  aperiantur  : pone  dies  12  pro  ipsius  cuacuationc.  Iu 
quibus  per  primum  foramen  tina  euacuaretur  duodecies;  cum  dies  12  sint  duocleciiplum 
unius  dici:  similiter  in  illis  positis  12  diebus  per  secundum  foramen  euacuaretur  tina 
septies;  per  tertium  quater ; per  quartum  ter  ; et  sic  in  diebus  12  tina  euacuaretur 
uigies  quinquies;  hoc  est,  quod  in  diebus  12  cuacuantur  tine  25:  ct  queritur,  in  quot 
euacuabilur  tina  1.  Multiplica  ergo  extremos,  scilicet  12  per  l,  ct  diuidc  per  medium, 
exibunt  ||  unius  dici:  de  quibus  si  uis  horas  facere,  Multiplica  12,  que  sunt  super 
uirgam,  per  horas  unius  diei,  scilicet  per  12,  erunt  144;  que  diuide  per  25,  exibunt 
hore  5 pro  tine  cuacuatione. 

De  eadem  tina  cum  super  ipsam  sint  catudes  mj.*r 

Et  si  proponatur,  quod  super  ipsa  tina  erunt  canales  4 euacuantes  aquam;  per  pri- 
mum quorum  tina  impleatur  in  horis  fi;  per  secundum  in  9 ; per  tertium  iu  24;  per 
quartum  in  27;  queritur  si  tina  fuerit  uacua  , ct  per  ipsas  canales  simul  (luat  aqua 
u ici  na,  et  foramina  sint  aperta;  in  quot  horis  implebitur  tina:  pone  etiam,  ut  impleatur 
in  dies  12,  in  quibus  per  ipsa  foramina  cuaeuutiLur  line  25  : deinde  fac  horas  ex  ipsis 
diebus  12,  erunt  liorc  144;  quas  diuide  per  horas  primi  canalis,  scilicet  per  0,  exibunt 
24;  et  tot  tine  implentur  ]ht  primum  cauulcin:  quia  quam  multiplices  sunt  liorc  14 1 
ex  horis  6,  tam  multiplices  sunt  tine  24  cx  tina  1:  quare  eadem  ratione  diuides  bonis  144 
per  horas  reliquorum  canalium,  scilicet  t»<  et  per  24,  et  per  27,  exibunt  line  ic,  et  6,  et 
£ 5:  quibus  additis  cum  tinis  24  primi  canalis  tine  £ 5t>  et  tot  tine  implentur  ab  ipsis 
canalibus  4 in  positis  diebus  12:  a quibus  cicctis  tinis  25,  que  cuacuantur  per  fora- 
mina, remanent  line  -26,  que  uellent  esse  tina  i.  Quare  multiplica  horas  12  diei,  sci- 
licet 144  per  l;  et  diuide  per  secundum  numerum,  scilicet  per  | 26,  exibunt  liore  l\  5; 
et  in  tot  implebitur  tina  illa. 

De  bute  que  habet  itll*r  foramina  unum  super  aliud. 

Itcui  buctis  habens  4 foramina  unum  super  aliud  in  quarto  reteniinento  budis  con- 
stitutu ; cx  quibus  si  ajtcricns  primum  foramen  .1.  superius  , cuacuatur  quarta  pars 
buctis  in  1 die;  qua  euacuata,  si  aperieris  secundum,  cuacuabitur  buctis  a primo  usque 
ad  secundum  , scilicet  alia  quarta  pars  in  duobus  diebus.  Rursum,  euacuatis  duabus 
quartis,  si  aperieris  tertium,  cuacuatur  de  buete  alia  quarta  pars  | a secundo  foramine 
usque  ud  se  in  tribus  diebus.  Iterum  si  aperieris  quartum  cuacuatur  de  bucte  alia 
quarta  pars  iu  diebus  4.  Queritur  si  omnia  quattuor  foramina  pariter  aperta  fuerint  , 
in  quantuin  tota  buctis  cuacuabitur.  Quia  cuacuato  aliquo  ipsorum  nullum  iuuaincn 
aliis  prebere  posse  preponitur.  Necessarium  est  ut  cuacuationcm  uniuscuiusque  fora- 
minis singulariter  reperiamus.  Primum  quidem  ponamus,  quod  buctis  teneat  buriles  quot* 
libet,  ut  dicamus  48.  Quarum  quarta  pars  acceptu,  que  est  12,  habeatur  pro  lenimento 
uniuscuiusque  foraminis  : deinde  accedamus  ad  cuacuationcm  primi,  id  est  superioris 
foraminis:  ponamus,  ut  inter  omnia  4 illa  foramina  cuacuctur  de  bucte  usque  ad  su- 
perius foramen  in  una  dic,  scilicet  in  horis  12  : deinde  uideamus  quot  bariles  in  illis 
12  horis  per  unumquodque  foramen  cuacuarentur  : per  primum  quidem  euacuarcntur 
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bariles  12  in  illis  horis  12.  Ideo  quia  prcponitur  in  positione,  quod  per  ipsum  euacuatur 
quarta  pars  totius  buctis  in  una  dic.  Et  quia  per  secundum  alia  quarta  pars  in  duobus 
diebus  euacuatur.  Ergo  in  illis  12  horis  euacuarcntur  per  ipsum  barilcs  e:  cadcmquc 
rationem  per  tertium  foramen  euacuabitur  barilcs  4 in  illis  12  horis.  Et  per  quartum 
euacuarcntur  bariles  3.  lunetis  itaque  barilibusif,  et  «,  et  4,  et  3 faciunt  25;  et  tot 
bariles  euacuarcntur  per  ipsa  quattuor  foramina  in  illis  12  horis.  Quare  multiplica  12 
per  12,  faciunt  144;  que  diuide  per  25,  exibunt  hore  {-j  5;  et  in  tot  horis  euacuabi- 
tur buctis  usque  ad  superius  foramen  : deinde  accedamus  ad  euacuationem  secunde  , 
quarte  i et  pone  iterum,  ut  euacuetur  ipsa  similiter  in  aliis  12  horis.  In  quibus,  ut 
prodiximus  , per  secundum  euacuantur  barilcs  6;  per  tertium  quoque  barilcs  4;  per 
quartum  uero  bariles  3.  Quare  per  ipsa  tria  foramina  euacuantur  bariles  13;  pro  quibus 
multiplicabis  12  per  12,  et  diuide  per  13,  exibunt  hore  £ 11  pro  euacuatione  eiusdem 
secunde  partis  : deinde  pone,  ut  tertia  quarta  euacuetur  iterum  in  horis  12,  in  quibus 
per  tertium  foramen  euacuantur  bariles  4;  per  quartum  3,  hoc  est  per  utrumque  cua- 
cuantur  barilcs  7.  Quare  multiplica  12  iterum  per  12,  et  diuides  per  7,  exibunt  hore 
‘ 20  pro  euacuatione  tertie  quarte;  per  quartum  uero  foramen  euacuatur  reliqua  quarta 
in  quattuor  diebus.  Quare  adde  dies  4,  ct  horas  5,  et  horas  ^ 11,  nec  non  et  horas 
Y 20,  erunt  dies  7,  et  horas  \ ” ; 1;  ct  in  tantum  euacuabitur  buctis  illa. 

Aliter  de  bute. 

Et  si  dixeris,  quod  per  unum  quodque  foramen  tota  buctis  euacuetur  usque  ad  se 
ipsam  in  prepositis  diebus;  pone  similiter,  ut  buctis  teneat  bariles  48:  deinde  uidc  in 
quantum  euacuabitur  buctis  usque  ad  primum  foramen.  Apertis  uidelicet  omnibus  fo- 
raminibus. Tone  ergo  ut  euacuetur  in  horis  12,  in  quibus  per  primum  euacuantur  ba- 
riles 12:  per  secundum  uero  totidem  euacuantur;  cum  in  duobus  diebus  bariles  24  eua- 
cueutur  in  horis  12:  per  tertium  quoque  in  positis  horis  12  euacuarenlur  alios  barilcs  12; 
cum  in  tribus  diebus  per  ipsam  euacuarenlur  bariles  30:  per  quartum  autem  in  illis 
12  horis  alios  bariles  12  euacuantur:  quibus  iunctis  cum  baritibus  cuacuationum  trium 
reliquorum  foraminum,  erunt  48,  que  ucllcnt  esse  12.  Ergo  multiplica  12  per  12,  et  di- 
uide per  48,  exibunt  hore  3;  et  in  tot  euacuatur  usque  ad  primum  foramen.  Item  si 
posueris  pro  euacuatione  secunde  quarte  alias  horas  12,  rejieries  quod  per  reliqua  tria 
foramina  euacuabuutur  l»arilcs  30  : quare  multiplicabis  12  per  12  , et  diuides  ]>er  30, 
exibunt  hore  4;  et  in  tantum  euacuabitur  secunda  quarta.  Item  si  posueris  horas  12  pro 
euacuatione  tertii  quarte,  quod  reperies  utrumque  foramen  euacuarentur  barilcs  24. Quare 
multiplica  12  per  12,  ct  diuide  per  24,  exibunt  liorc  6 pro  tertie  quarte  cuacujatione. 
De  quarto  foramine  nil  dicendum  est;  cum  manifestum  sit,  quod  per  ipsum  in  horis  12 
euacuetur  totum  residuum,  scilicet  barilcs  12.  Quare  addas  horas  cuacuationum  quattuor 
dictorum  quartarum,  scilicet  3,  et  4,  et  e,  et  12,  erunt  hore  25;  ct  in  tantum  euacua- 
bitur buctis  illa. 

Aliter  de  bute . 

Et  si  proponatur,  quod  a summo  buctis  usque  ad  superius  foramen  sit  £ totius  le- 
nimenti buctis:  nb  ipso  foramine  u/vjue  ad  secundum,  sit  { eiusdem  lenimenti.  Et  ab 
ipso  usffue  ad  tertium  sit  }.  Ab  ijiso  usque  ad  inferius  foramen  sit  residuum  teni- 
menti  buctis;  et  per  superius  foramen  euacuetur  buctis  usque  ad  ijxsum  in  1 die.  Per 
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secundum  al>  ipso  superiori  usque  ad  ipsum  secundum  in  2.  Ter  tertium  a secundo 
usque  ad  ipsum  tertium  in  3.  Per  inferius  euacuctur  buctis  a tertio  usque  ad  ipsum 
in  dies  4.  Pone,  ut  buctis  teneat  bariles  no;  quare  usque  ad  superius  foramen  sunt  he- 
riles 20,  scilicet  tertium  de  co.  Et  a secundo  foramine  usque  ad  stq>crius  sunt  Jwriles 
15  , scilicet  quartam  de  co.  Et  a tertio  usque  ad  secundum  sunt  bariles  12  , scilicet 
quintam  de  20.  Quibus  barilibus  12  ct  15,  et  20  in  unum  coniunctis,  reddunt  bariles 
47  pro  lenimento  buctis  usque  ad  tertium  foramen:  a quibus  47  usque  in  co  sunt  ba- 
riles 13  ab  inferiori  foramine  usque  ad  tertium  : deiude  pone  diem  l in  cuacualione 
buctis  usque  ad  superius  foramen,  in  quo  posito  dic  per  primum  foramen  cuacuautur 
bariles  20;  per  secundum  { 7,  scilicet  { dc  15;  per  tertium  4,  scilicet  tertia  de  12;  per 
quartum  { 3,  scilicet  quartam  dc  13  : ergo  per  quattuor  foramina  euacuantur  iu  1 die 
bariles  20,  cl  { 7,  ct  4,  ct  ~ 3,  lioc  est  iu  summa  bariles  \ 34,  que  uellent  esse  20  , 
scilicet  tenimenlum  superioris  foraminis:  quare  multiplicabis  diem  1 per  bariles  20,  ct 
diuides  per  -J  31,  exibunt  unius  dici  pro  euueuatione  superius  foraminis.  Item  pone 
unum  diem  in  cuacualione  barilium  15  secundi  foraminis , in  quo  per  secundiini  cua- 
cuantur,  ut  prodiximus,  bariles  \ 7;  per  tertium  4;  per  inferius  J 3,  lioc  est  in  summa 
| 14,  que  uellent  esse  15  : quare  multiplicabis  1 per  15  , ct  diuides  per  | 14,  exibit 
dies  -4~  1 pro  cuacualione  harilium  is.  Rursum  pone  unum  diem  in  enacuationc  barilium 
12  tertii  forainiiiis,  iu  quo  dic  per  ipsum  foramen  euacuantur  liarilcs  4;  per  inferius  | 3, 
lioc  est  per  utrumque  ~ 7,  qui  uellent  esse  12  : quare  multiplica  l per  12,  ct  diuidc 
per  J 7 , exibit  dies  1 pro  cuacualione  tertii  foraminis.  Per  inferius  ucro  foramen 
cuacuatur  residuum  in  dies  4,  ut  propositum  est.  Quare  addes  dies- 4,  et  ~ i,  et  ± 1, 
et  ct  habebis  dies  7,  et  horas  2 pro  cuacualione  totius  buctis. 

Modus  alius  de  bucte. 

Et  si  per  unumquodque  foramen  usque  nd  ipsum,  totam  buctcm  cuaeuarc  propo- 
natur iu  prepositis  diebus,  pones  similiter,  ut  buctis  teneat  bariles  co:  quare  per  primum 
euacuantur  bariles  20  in  uno  die.  Per  secundum  20  et  13,  scilicet  33  in  duobus  diebus. 
Per  tertium  20,  ct  15,  et  12,  scilicet  47  in  diebus  3.  Per  inferius  cuacuautur  bariles  go, 
scilicet  tota  buctis  in  diebus  4.  Quare  pones  in  cuacuationc  barilium  20  superioris  fo- 
raminis diem*  1.  I11  quo  per  primum  euacuantur  bariles  20;  per  secundum  ‘ 17,  scilicet 
dimidium  de  35;  Per  tertium  j 15,  scilicet  J dc  47.  Per  inferius  15,  scilicet  quartam 
de  eo;  et  sic  sunt  in  summa  bariles  J fis,  qui  uellent  esse  20:  quare  multiplica  1 per  20, 
et  diuidc  per  ^ 68,  exibunt  unius  diei.  Item  pro  cuacuationc  barilium  15  secundi  fo- 
raminis [Hinc  diem  «,  in  quo  per  secundum  euacuantur  bariles  ± 17;  per  tertium  | is; 
per  quartum  is,  hoc  est  in  summa  bariles  ~ 48,  qui  uellent  esse  15:  quare  multipli- 
cabis 1 per  15,  ct  diuidc  per  \ 48,  exibunt  ~ unius  diei.  Rursum  pro  cuacuatione  ba- 
rilium 12  tertii  foraminis  pone  i diem,  in  quo  per  ipsum  euacuantur  bariles } 15;  per 
ultimum  15,  lioc  est  per  utrumque  f 30,  qui  uellent  esse  12  : quare  multiplica  1 per 
12  , et  diuidc  per  f 30  , exibunt  — unius  diei.  Item  pone  in  euacuatione  bariles  n 
inferioris  foraminis  diein  f,  iu  quo  euacuantur  bariles  15,  qui  uellent  esse  13:  quare 
multiplica  1 per  13,  ct  diuidc  per  15,  exibunt  ~ unius  diei;  quibus  iunctis  cum 
et  cum  ||J,  reddunt  pro  summa  diem  1,  et  horas  [ ***- 10  pro  cuacualione  to- 

tius buctis. 
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iTcm  est  Imctis  linbcns  inferius  foramina  io,  que  per  primum  cuacuatur  in  i die; 
per  secundum  in  | unius  dici.  | Per  tertium  in  {;  per  quartum  in  {,  et  sic  deinceps 
per  ordinem,  usque  quod  per  decimum  foramen  euacuatur  Luctis  in  ~ unius  dici.  Que- 
ritur: si  foramina  iusimul  aperta  fuerint,  in  quanta  diei  parte  Luctis  tota  erit  euacuata. 
Pone,  ut  Luctis  euacuctur  in  una  die,  in  qtio  per  primum  foramen  cuacuatur  Luctis 
semel;  per  secundum  Lis,  cum  in  dimidio  diei  euacuctur  ipsa:  quare  per  tertium  eua- 
cuatur ter;  per  quartum  quater;  per  quintum  quinquies,  Loc  est  Luctes  5;  per  sextum 
euaruantur  Luctes  r»;  per  septimum  7;  per  octauum  8;  per  nonum  0;  per  decimum  10: 
ergo  in  die  i per  omnia  foramina  euacuantur  tot  Luctes,  quot  sunt  in  collectione  nu- 
merorum, qui  sunt  ab  I usque  in  io,  scilicet  55  : quare  dices:  pro  die  I,  qui  pono, 
euacuantur  Luctes  35;  quid  ponam,  ut  euacuctur  Luctis  i ; multiplica  i per  l,  et  di- 
uide  per  53,  exibit  5‘5  unius  diei  pro  cuacuationc  totius  Luctis. 

De  qutttuor  hominibus  nnuem  locantibus. 

Qvattuor  homines  naulcgiuucruiit  uuuem  ad  Loueraiidum  de  frumento;  et  unusquis- 
que eorum  quartam  honerauit  : et  primus  erat  daturus  domino  nauis  pro  naulo  |-  sui 
frumenti;  secundus  tertius  J;  Quartus  J ; a quiLus  habuit  dominus  nauis  pro  eorum 
naulo  modia  iooo:  quare  quantitas  totius  carici  nauis  : pone  ut  caricum  4,f  partis  totius 
nauis  , scilicet  porlio  uniuscuiusque  , sit  modia  oo ; quare  caricum  totius  nauis  erit 
modia  240.  El  quia  primus  dedit  \ sui  carici;  ct  secundus  J;  tertius  j;  quarius  J, 
accipe  £ f j £ de  60»  erunl  modia  5",  que  uellent  esse  iooo.  Quare  dices  : pro  modiis 
24u,  que  pono  in  carico  totius  nauis,  ucniunt  Nauclerio  modia  57;  quid  ponam,  ut  ue- 
niant  ei  modia  iooo:  multiplica  240  per  iooo,  et  diuide  per  57,  exiLunt  modia  J|  4210 
pro  carico  totius  nauis. 

De  eodem. 

Et  si  proponatur,  quod  dato  naulo  domino  nauis,  remansisset  ci  modia  1000.  Extrahes 
57  de  240,  remanent  ei  modia  183,  que  uellent  esse  1000:  quare  multiplica  240  per  1000, 
et  diuide  per  183,  exiLunt  modia  £|  1311  pro  carico  totius  nauis. 

De  homine  retento  in  obsequio. 

Qvidam  retinuit  quendam  hominem  in  obsequium.  Cui  erat  daturus  in  mense  nu- 
meros tres,  quorum  secundus  erat  denariis  2 maior  primo;  et  tertius  denariis  2 maior 
secundo,  hoc  est  denariis  4 maior  primo.  Et  insuper  erat  ci  daturus  denarias  10.  Con- 
tingit autem,  quod  ipse  laborauil  dies  6,  pro  quibus  dominus  operis  dedit  ei  medietatem 
primi  numeri.  Et  tertiam  secundi.  Et  quartam  tertii  numeri;  ct  fuit  persolutus  secundum 
quod  ci  contingit  pro  hoc,  quod  lahorauerat.  Queritur  qui  fuerunt  numeri  illi.  Quia 
dies  e,  in  quibus  laborauit,  sunt  quinta  mensis;  scilicet  ex  diebus  30  debuit  ipse  pro 
suo  labore  recijicic  | omnium  triuin  numerorum  dictorum;  ct  de  denariis  10,  pro  qua 
} dedit  eius  dominus  medietatem  primi  numeri.  Et  tertiam  secundi.  Et  quartam  tertii.  Et 
manifestum  est,  quod  si  de  secundo  numero  extrahantur  2,  et  de  tertio  4,  uterque  eo- 
rum erunt  cquules  primo  uumero.  Yudc  extractis  2 de  secundo , et  4 de  tertio  ; si 
acceperimus  medietatem  primi,  et  tertiam  secundi,  ct  quartam  tertii;  ideo  accepimus 
{ \ } tantum  de  primo  numero  : ergo  ut  accipiamus  | de  denariis  2,  in  quibus  se- 
cundus excedit  primum;  et  [ de  4,  in  quibus  tertius  excedit  primum,  erunt  f 1 : ergo 
dedit  ei  dominus  } J \ primi  numeri,  et  insii|w?r  denarium  | 1;  et  fuit  tamquam  si  de- 
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d isset  ei  { omnium  trium  numerorum,  et  de  10 : uam  extractis  iterum  2 dc  secundo 
numero,  ct  4 de*  tertio;  et  accepto  \ primi  numeri,  et  secundi,  et  tertii;  tantum  est 
quantum  si  acceperimus  tantum  J de  primi  numeri  : deinde  remanet,  ut  accipiatur  | 
de  denariis  i proscriptis,  qui  extracti  fuerunt  de  secundo  numero;  et  de  4,  qui  extracti 
fuerunt  dc  tertio;  et  de  io,  hoc  est  de  is,  erunt  \ 3 : ergo  operarius  erat  recepturus 
{ primi  numeri,  et  insuper  denarios  ~ 3;  pro  quibus  recepit  J 7 ~ eiusdem  primi  nu- 
meri, ct  insuper  denarium  | i : quare  extrahas  j l dc  7 3,  remanent  dL  j.  ergo  777 
ipsius  numen  primi  sunt  plus  ^ i de  J eiusdem  numeri.  Vnde  iiiueuicndum  est  nu- 
merus, cuius  \ extractis  de  \ ■}  \ eiusdem  numeri,  remaneat  ~ t.  Pone,  ut  numerus 
ille  sit  oo,  cuius  \ acceptis,  que  sunt  36;  et  extractis  de  J-  | ± de  eo,  scilicet  dc  r>5,  re- 
manent 29,  que  uellent  esse  ~ i : multiplicabis  itaque  | oo  per  ~ 1,  erunt  92;  que  di- 
uidc  per  29,  exibunt  ^ 3 pro  quantitate  primi  numeri:  quibus  additis  2,  habebis  ~ 5 
pro  secundo  numero;  quibus  iterum  additis  2,  habebis  £ 7 pro  tertio  numero. 

De  numero  cui  super  additur  ± { et  it,  ct  a quo  extrahitur  J \ et  12, 
et  rui  remanet. 

Est  numerus,  super  quem  si  addideris  \ J et  i«;  ct  dc  collecta  quantitate  abstuleris 
* \ ,2»  aiicliil  remanebit.  Queritur  quid  sit  numerus  ille  : primum  querendum  est, 

quis  sit  numerus,  dc  quo  si  extraxeris  { f et  12,  nicliil  remaneat.  Pro  quo  pone  30,  dc 
quibus  extrahe  ± f,  scilicet  17,  remanent  13.  Que  cum  uclint  esse  12  ; Multiplica  12 
per  ao,  erunt  aco;  que  diuide  per  13,  exibunt  £ 27:  pro  quibus  iterum  dices  : est  nu- 
merus, super  quem  si  addideris  { 7 ct  12,  facient  ~ 27:  quare  extrahe  12  dc  £ 27,  re- 
manebunt — 15  : deinde  pouc,  ut  ipse  numerus  sit  12,  super  quem  adde  77  ipsius, 
erunt  19;  que  cum  uellent  esse  ^ 15,  Multiplicabis  itaque  12  per  ~ 15,  et  diuides  per 
19,  exibunt  1777  9 ; ct  tot  erit  numerus  ille.  Verbi  gratia  : Accipe  { 7 de  t\-  [7-  9; 
quas  sic  accipere  eas  demonstramus:  uidelicet  ut  multiplices  9 per  19,  ct  adde  17;  que 
per  13,  et  adde  4,  erant  244»;  super  que  adde  7 { ipsorum,  que  sunt  1428,  erunt  3876; 
que  diuide  per  -/nV*  ^ ideo  primus  per  19,  quam  per  13;  quia  3876  intcgraliler  di- 
uidantur  per  19,  exibunt  ,7  15 ; super  que  adde  12,  erunt  ~ 27  ; de  quibus  extrahe 
J |,  que  sunt  £ 15,  remanent  12;  que  non  abicccris,  nicliil  remanebit,  ut  prepositum  est. 

De  numero  cui  super  additur  J *•  ct  co. 

I Tein  est  numeras,  super  quem  si  addideris  £ f,  et  denarios  r>o;  et  dc  collecta  summa 
extraxeris  775,  ct  denarios  60,  nicliil  remanebit  : inucuies  numerum,  dc  quo  extracta 
777,  remaneant  60:  erit  numerus  ille  77  175;  dc  quibus  extrahe  60,  remanent  77  iis; 
pro  quibus  inucniendus  est  numerus,  super  quem  si  addatur  £ faciant  77  115,  quem 
sic  inuenies.  Pone  igitur,  ut  ipse  sit  63;  dc  quibus  accipe  7,  que  sunt  27.  Et  7,  que  est 
7,  erunt  34;  que  adde  cum  63,  erunt  97,  que  uellent  esse  77  115.  Vnde  multiplicanda 
sunt  63  per  77  115,  et  diuidenda  |»cr  97,  exibunt  \\  *-  75  pro  quesiti  numeri  quantitate. 

Jient  alia  cum  similis. 

liem  est  numerus,  super  quem  si  addideris  777  ipsius  numeri,  ct  insuper  alios 
duos  numeros  cquales  quoscumque  uolueris,  ct  J 7 unius  ipsorum  numerorum;  ct  de 
collecta  quantitate  extraxeris  ^ f * , ct  tres  numeros  tales,  quales  fuerint  ipsi  duo, 
quos  primum  iunxeris,  ct  unius  ipsorum  numerorum,  nicliil  remanebit:  primum  qui- 
dem inueniendi  sunt,  qui  sunt  uumeri  illi,  qui  debeut  addi  in  principio,  ct  extrahi  in 
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fine;  quos  sic  innenies:  uaileliLs  quis  sit  numerus,  in  quo  re  periuntur  i ct  J { 8 qui 
numerus  est  45;  et  tot  pone  pro  numero  illo.  F.t  quia  proponitur  in  finem,  quod  extra- 
ctis tribus  numeris  illis,  et  J { unitis  illorum  , multiplicabis  45  per  3,  erunt  135;  super 
que  adde  ] | de  45,  scilicet  M,  erunt  140:  deinde  inuenias  per  reculam  secundi  arboris, 
quis  sit  numenis,  dc  quo  extractis  *-t  | f,  remanent  149 : que  si  secundum  considera- 
tionem ipsius  arboris  regulam  iiiuciiirc  sciueris,  ipsum  esse  673  inueuies:  do  quibus 
cx trabe  duplum  de  45,  rl  insuper  { { de  45,  hoc  est  114,  remanebunt  — 565:  pro  quibus 
nide  per  regulam  tertie  arboris,  qualis  est  numerus,  super  quem  si  addideris  J | | j 
rl  fiant  ~ 165  ; crilqnc  numerus  ille  * | ,?v  iVt  2,8  : cl  s*c  omnes  regulas  huiusiuodi 
operaberis. 

Questio  proposita  a quodam  constantinopoiitano  magistro  5 £• 

Svminc  J J unius  numeri,  et  inde  extrahe  J J;  et  quod  remanet  diuidc  in  duas  tales 
partes,  ut  multiplices  unam  partem  per  J et  aliam  per  $ J,  et  fiant  cquales.  Sic 
facies:  pone  numerum  talem,  quod  de  J | ipsius  possis  £ J integialiter  extrahere;  eritque 
numerus  ille  81:  de  quo  accipe  J J,  scilicet  3«;  et  extrahe  inde  J scilicet  16,  rema- 
nebunt 2«;  que  oportet  d illidere  in  duas  tales  partes,  quod  multiplicata  una  illarum 
per  » ‘faciat  tantum,  quantum  multiplicata  alia  per  - £.  Quare  ut  in  liac  positione 
regulam  arborum  iuiniitclur,  pone  quod  una  partium  sit  ih;  que  multiplica  per  * J , 
faciunt  17  : deinde  uideas  per  regulam  primi  arboris  «pialis  est  numerus,  de  quo  17  sit 
j eritque  numerus  ille  ‘ 20;  que  adde  cum  18,  erunt  J 44,  | «jui  numenis  uellet  es.se 
2n.  Multiplicabis  igitur  is  per  2«,  et  diuides  per  £ 44,  exibunt  ~ 8 pro  «piantitatc  unius 

partis;  a quibus  usque  iit  so  desunt  f-  II,  quo  sunt  alia  pars. 

De  cuppa  cuius  fundus  est  tertia  pars  totius  cuppe  Cupercruum  est  quarta. 

Qvemlam  cuppa  est,  dc  qua  fundus  ponderat  tertiam  totius  cuppc;  cu perdium  ucro 
ponderat  quartum;  residuum  uom  ponderat  libras  15:  queritur  pondus  totius  cuppe: 
que  |x>sitio  similis  est  arboris,  de  quo*  } | latet  sub  terra;  et  super  terram  est  palmi 
15.  Verbi  gratia  : cum  fundus  cuppc  sit  J;  et  cuperr Eimn  sit  J lotius  cuppe.  Ergo  inter 
fundum,  et  cupcrclium  suili  totius  cuppe.  Et  lioc  quod  remanet  ponderat- libre  is. 
Otiare  cum  de  quanti  late  totius  cuppe  queratur  ; ponendum  est,  secundum  eiusdem 
arboris  regulam,  ut  ipsa  pouderal  aliquem  munerum  talcin,  uideliret  ut  in  ipso  repe- 
rianlur  minuta  positionis,  scilicet  [ ‘;qui  numerus  erit  12.  Quare  pone. ut  cuppa  ponderat 
libre  12;  qua  ratione,  fundus  cum  sit  tertiam,  cuppa  ponderat  libre  4;  cl  cnperclium,cum 
sit  ~, ponderat  libre  a.Eigo  inter  fundum,  et  ruperdium  ponderat  libre  7:  a quibus  usque 
in  19  de  sunt  libre  5 pro  quanlilatc  residui  cuppc,  que  uellcnt  esse  libre  15:  que  cum 

non  sint.  Multiplicabis  12  per  15,  et  diuides  per  5;  et  sic  perueniunt  36  pro  pondere 

totius  cuppc. 

Aliter  de  cup/m. 

Naiii  si  dixeris,  quod  fundus  ponderet  J tantum  medii  et  cupcrclii.  Et  copcrclitiin 
ponderet  «pinnlum  medii,  et  fundi;  medium  item  [tonderet  15:  «piam  positionem, si  ad  re- 
gulam  eiusdem  arboris  redigere  nolueris,  sic  facies:  cum  fundus  penderet  J medii,  ct  co- 
pcrclii.  Et  si  inter  coperclium,  cl  medium  ponderat  3,  fundus  ponderat  1 ; ergo  fundus 
est  ■{  totius  cuppc.  Eadcmquc  ratione  cum  coperclium  est  [ medii,  et  fundi;  si  inter  me- 
dium, et  fundum  ponderant  4,  coperclium  ponderat  i : ergo  coperclivm  est  | totius 
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cuppe;  et  ita  inter  fundum  et  .coperciium  sunt  |-J-  totius  cuppc  : quare  iuueniendus 
est  numerus,  de  quo  reperiatur  { y,  eritque  20,  (pii  exiit  ex  multiplicatione  de  4 in 
5 : de  quibus  extrahes  } - , scilicet  9 , remanent  II.  Quare  multiplica  20  per  15  , 
erunt  300  ; que  diuidc  per  H , exibunt  ~ i"  pro  pondere  totius  cuppe.  Verum  si 
unamquamque  ipsarum  partium  reperirc  u olueris,  cura  fundus  sit  \ totius  cuppe,  sume 
y de  20,  quod  est  5;  que  multiplica  per  15,  erunt  75;  que  diuidc  per  lt,  exibunt 
pro  pondere  fundi  libre  ~ 6.  Item  cum  coperciium  sit  | totius  cuppe.  Accipc  J de  20, 
que  est  4;  que  multiplica  per  15,  erunt  go;  que  diuide  per  it,  exibunt  pro  pondere 
copercjii  libre  -*  5. 

Item  de  cuppa. 

Wein  est  cuppa,  cuius  fundus  est  | | cu  perci  ii,  et  medii.  Coperciium  nero  est  £ y 
medii  et  fundi.  Medianus  cuppe  ponderet  libre  6.  Queritur  pondus  fundi,  et  copcrclii; 
quia  fundus  est  y J residui  : ergo  si  residuum  ponderat  libre  12,  et  fundus  ponderat 
libre  7 ; ergo  tota  cuppa  ponderet  libre  itu  quare  fundus  ponderat  ^ totius  cuppc; 
propter  eandem  rationem  coperciium  cum  sit  residui  -J  y,  erit  y{  totius  cuppe.  Vndc 
describe  in  ordinem  yy;  et  multiplicabis  7,  que  sunt  super  io,  per  41 , erunt  28". 
Item  multiplicabis  n,  que  sunt  super  41,  per  19,  erunt  209;  que  adde  cum  287,  erunt 
49G:  et  multiplicabis  19  per  41,  erunt  779;  de  quibus  extrahe  496,  remanent  283:  mul- 
tiplica 779  per  6,  erunt  4C74;  que  diuidc  per  283,  exibunt  yy|  10  pro  quantitate  pon- 
deris totius  cuppe:  et  si  multiplicaucris  2»7  per  6,  et  diuiscris  per  2S3,  repe ri es  ^ c 
pro  quantitate  fundi.  Iterum  si  multiplicaucris  209  per  0,  et  diuiseris  per  283,  reperies 
libras  {y}  4 pro  pondere  copcrclii. 

De  ini*r  hominibus  denarios  habentibus. 

Qvattuor  homines  habent  denarios.  Denarii  autem  primi  erant  J { denariorum  alio- 
rum trium:  denarii  autem  secundi  erant  { y aliorum  trium:  tertii  autem  erant  y~  alio- 
rum trium.  Denarii  autem  quarti  erant  27.  Queritur  quot  denarios  unusquisque  reli- 
quorum habebat:  hcc  questio  eandem  relinent  regulum  cuppe  sic:  quod  cum  denarii 
primi  hominis  sint  J { denariorum  reliquorum  trium  hominum;  ergo  habet  ipse  tT^  to- 
tius summe  eorum  quattuor.  Propter  eadem  el  secundus  habet  J-J  eiusdem  summe. 
Et  cum  tertius  habeat  -J  ~ reliquorum:  | ergo  si  ipsi  tres  habent  denarios  50,  et  ipse 
habet  J}  illorum,  hoc  est  15;  ergo  inter  omnes  habent  denarios  7l;  de  quibus  ipse 
habet  ‘ -J  : ergo  assimilatur  liec  questio  arboris,  uel  numen»;  de  quo,  extractis  y*  ~, 
remanent  27:  quod  sic  facias:  multiplica  7,  que  sunt  super  19,  per  4l;  que  per  71  , 
erant  20377,  que  pone  super  Iterum  multiplica  11,  que  sunt  super  41,  perii;  que 
per  19,  erunt  14W9,  que  pone  super  yj.  Rursus  multiplica  15,  que  sunt  super  71,  per 
41;  que  per  19,  erunt  11G85,  que  pone  super  j|  : adde  itaque  20377  cum  14839,  et  cnm 
1 1G85,  erunt  40901;  que  extrahe  ex  multiplicatione  de  19  in  41 , ct  in  71  ,.  scilicet  de 
55309,  remanebunt  8408;  quibus  reperies  regulam  que  est  J-~y.  Et  multiplica  20377  per 
27,  erunt  550179;  que  diuide  per  *-y0y,-.  Et  multiplica  20377  per  27,  erunt  550179;  que  di- 
uide per  J—  exibunt  denarii  ■■  t*t  65;  et  tot  lialmit  primus  homo.  Item  multiplica 
14839  per  27,  erant  400653;  que  diuidc  per  {-7*57,  exibunt  denarii  4";  et  tot  habuit 

secundus.  Item  multiplica  1IG85  per  27,  erunt  315495;  que  diuide  per  j—yy,  exibunt  de- 
narii *-*;-{*  37;  ct  tot  habuit  tertius. 
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De  duobus  hominibus  qui  habent  denarios , e.r  quibus  unus  petit  alteri  aliquam 
quantitatem  et  proponit  excedere  eum  in  aliqua  proportione. 

Dvo  Immines  denarios  habent,  quorum  unus  dixit  alteri  : Si  dares  milii  unum  cx 
luis  denariis,  essem  tibi  cqualis.  Alter  Respondit  : et  si  tu  dares  mihi  unum  ex  tuis 
denariis,  haberem  decies  tantum,  quam  tu.  Queritur,  quot  unusquisque  habebat.  Quod, 
ut  ad  reculam  arboris  redigatur,  sic  uidendum  est:  quia  primus  , habito  numero  ex 
denariis  alterius,  proponit  se  ei  esse  equa  leni  ; ergo  medietatem  totius  summe  dena- 
riorum arborum  cum  habere,  habito  ipso  t denario,  non  dubitatur.  Quare  describes 
Item  quia  alter  habito  i ex  denariis  primi,  decies  tantum  quam  ipse  se  habere  pro- 
nuntiat : ergo  si  ipse  tunc  habuit  10,  ct  primus  habuit  i : ergo  inter  ambos  habent 
ll;  cx  quibus  cum  secundus  habeat  io,  nimirum  de  tota  summa  utriusque  ipsum  ha- 
bere ~ affirmatur.  Ergo  unus  habet  \ totius  summe,  et  alter  [J,  liabilo  uidelicct  que- 
sito  denario.  Quare  dices:  est  arbor,  cuius  J,  ct  Jj  superni  longitudinem  arboris  palmi 
2,  uidclicet  illis  , quos  ipsi  adiuuicem  qucrunl.  Secundum  illius  arl>uris  regulam  op- 
portet  multiplicare  i,  quod  est  super  s,  per  tl,  erunt  u;  et  to,  que  suut  super  li,  per  2, 
erunt  20:  que  adde  cum  tl,  erunt  31;  et  2 per  u,  faciunt  22;  que  extrahe  dc  31,  re- 
manet 9 , que  ucllcnl  essent  2 : quare  multiplica  2 , scilicet  iunctionem  utriusque 
denarii,  per  11,  erunt  22;  que  ditiidc  per  9,  exibunt  J 2;  et  tot  habuit  primus,  accepto 
denario  ab  altero  homine.  Ergo  primus  habet  denarium  J i.  Iterum  multiplica  eadem 
2 per  20,  erunt  40;  que  diuidc  per  9,  exibunt  denarii  J 4;  et  tot  habuit  alter,  habito 
denario  ab  alio  : ergo  habuit  ipse  denarios  J 3. 

De  eadem  re. 

Aliter  secundum  quorumdam  inucnlionem.  Cum  secundus,  habito  1 ex  denariis  primi, 
proponit  se  habere  decies  tantum  primo  ; extrahe  1 de  10,  remanent  9 : unus  habet 
J i , et  alter  ~ 3 : ct  si  diceres,  quod  ipse  haberet  duodecies  tantum  priini.  Similiter 
extrahes  1 de  12,  rcmaucut  11  ; et  sic  unus  habet  ~ i f ct  alter  ^ 3.  Et  sic  posses 
facere  de  qualibet  simili  interrogatione. 

Questio  de  eadem  re  nobis  apud  constant inopol i a quodam  magistro  proposita . 

Itcih  si  proponatur  , quod  unus  illorum  petat  alteri  denarios  7 ; et  habeat  quin- 
cuplum eius.  Et  secundus  petat  primo  s denarios;  et  habent  septuplum  eius.  Yt  so- 
lutio huius  questionis  redigatur  ad  regulam  secunde  arboris,  etiam  et  ad  oculum  cla- 
rius uideatur;  sit  summa  denariorum  ipsorum  linea  .a.  b.y  ex  qua  .a.  g.  sit  portio  primi: 
quare  .g.  b.  erit  portio  secundi:  ct  signetur  in  ^ . b.  punctus  sitque  .g.  d.  7.,  et 
in  .a.  g.  signetur  punctus  .e.\  sitque  .e.  g.  5.  Et  quoniam  priinus  petit  secundo  septem, 
scilicet  numerum  .g.  d.',  ct  portio  eius  est  numerus  .a.  g.;  si  addantur  ei  ipsa  7,  ha- 
bebit numerum  qui  proponitur  esse  quincuplum  residui  denariorum  secundi  ho- 

minis, scilicet  ex  numero  .d.  b . : ergo  si  numerus  .a.  d.  diuidatur  in  quinque  paries 
cquales,  erit  uuaqueque  pars  equulis  numero  .d.  b.  : quare  .d.  b.  est  sexta  pars  totius 
nuincri  .a.  b.,  scilicet  dc  summa  denariorum  utriusque  hominis.  Rursus  si  super  dena- 
rios | secundi  hominis,  scilicet  super  numerum  , b . g.  addantur  denarii  5 de  denariis 
primi  hominis,  scilicet  numerus  .g.e.y  habebit  ipse  secundus  homo  numerum  .b.  e.;  ct 
priino  remanebit  numeros  .e.  a.  Et  quin  secundus,  liabitis  s de  denariis  primi,  habet 
septuplvm  eius,  erit  numerus  .b.  e . septuplum  numeri  .e.  <7.:  quare  .e.  a.  est  £ totius 
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numeri  .a.  b.:  ostensus  etiam  et  numerus  .b.d.  esse  £ numeri  .a.  b.  ; ergo  numeri 
.b.  d.,  et  . e ■ a.  sunt  J J totius  numeri  .a.  b.i  quare  si  de  numero  .a.  b.  auferantur 
££  ipsius,  scilicet  numeri  . b ♦ d.  et  .e.  a.,  remanebit  numerus  .e.  d.,  qui  est  is;  cum 
.e.  g.  sit  5,  et  .g.  d.  sit  7 : et  quare,  secundum  regulam  ipsius  arboris,  pone  pro  nu- 
mero .a.  b.  21,  quorum  J,  scilicet  4.  erit  pro  nuniero  .b.  d.:  cuius  etiam  J,  scilicet  3, 
erit  pro  numero  .e.  a quare  si  de  numero  posito  per  .b.  a.,  scilicet  de  21,  auferantur 
numeri  positi  pro  numeris  .b.d.  et  .e.  a.,  scilicet  4 et  3,  remanebunt  17  pro  numero 
.e.  d.  qui  est  12:  quare  est  sicut  17  ad  .d.  e .,  scilicet  ad  12,  ita  24  ad  numerum  .a.  b ♦, 
et  ita  4 ad  numerum  .b.d.,  et  3 ad  numerum  .e.a.i  quare  si  muUiplicaucriraus  21 
per  12,  ct  diuiscrimus  per  17,  habebimus  numerum  .a.  b.:  similiter  si  multiplicatii- 
mus  4 per  12,  ct  diuiscrimus  per  17,  uenient  - 2 pro  numero  .b.  d.  : quibus  additis 
7,  scilicet  .d.  g.,  erit  .b.  g.f  scilicet  denarii  secundi  hominis  J-J  Item  diuisa  multi- 
plicatione de  12  in  3 per  17,  ueniunt  £2  pro  numero  .a.  e.:  quibus  additis  5,  scilicet 
.e.  g.,  reddunt  pro  numero  .a.  g.  jz  7;  et  tot  habuit  primus. 

De  eodem  secundum  regulam  rectam. 

In  soluendis  itaque  questionibus  est  regula  quodam,  que  recta  dicitur,  qua  ara  bos 
utuntur:  et  est  illius  regule  modus  ualde  laudabilis,  cum  per  ipsam  infinite  questiones 
solui  ualeant:  quam  regulam,  si  in  hac  questione  imitari  uis  , pone  secundum  hominem 
habere  rem,  et  denarios  7,  quas  petit  ei  primus:  ct  intellige  pro  re  summam  aliquam 
ignotam,  quam  i nue  ni  re  uis:  et  quia  primus  habet  quincuplum  eius,  habitis  ipsis  de- 
nariis 7,  sequitur  necessario,  illum  habere  quinque  res  minus  denariis  7:  quia  cum  ipse 
habuerit  7 de  denariis  secundi,  tunc  habebit  quinque  res  integras;  et  secundo  rema- 
nebit res  una;  et  sic  primus  habebit  quincuplum  cius:  quare  si  de  portione  primi  ho- 
minis addantur  5 secundo,  que  petit  ei;  et  habebit  utique  secundus  rem,  et  denarios 
12;  ct  primo  remanebunt  quinque  res  minus  denariis  12:  et  sic  secundas  habet  septu- 
plum primi,  hoc  est  quod  uua  res,  ct  denarii  12  sunt  septuplum  quinque  rerum,  et 
de  denariis  12:  quare  multiplicatis  quinque  rebus  minus  denariis  12  per  7,  uenient  35 
res  minus  soldis  7,  que  equantur  uui  rei,  ct  soldo  uno:  quare  si  utraque  parti  addantur 
soldi  7 , erunt  triginta  quinque  res  equales  de  re  una  , ct  soldi  8 : quia  si  super 
equalia  cqualiu  addantur,  lota  erunt  cqualia.  Rursus  cum  de  equalibus  oqualia  dem- 
pseris, que  remanebunt  equalia  erunt:  si  de  suprascriplis  duarum  partium  tollatur  res 
una,  remanebunt  34  res  equales  de  soldis  8:  quare  si  diuiseris  soldos  8 per  34,  habebis 

2 pro  summa  uniuscuiusque  rei  : ergo  secundus  habet  J-j  9,  cum  habeat  reni,  et  de- 
narios 7.  Similiter  si  de  quinque  rebus,  scilicet  ex  multiplicatione  de  ~ 2 in  5,  au- 
ferantur denarii  7,  remanebunt  denarii  ^7  pro  denariis  secundi  hominis,  ut  superius 
inueuimus:  per  hunc  tertium  modum  potes  soluere  omnes  sequentes  duorum  hominum 
questiones. 

De  eadem  re. 

iTcm  si  proponatur,  quod  unus  petat  alteri  0 ; et  dicat  se  habere  quinquies  tan- 
tuin  et  quartam,  quam  alter;  et  alius  petat  primo  denarios  4,  et  habeat  septies  tantum  , 
et  duas  tertias  quam  primus:  quia  primus  prepouit  sc  habere  quinquies  tantum,  et 
quartam  alterius  ; ergo  si  ipse  habuerit  j tt,  ct  alter  habuit  t ; ergo  inter  utrumque 
dant  l-  6;  de  quibus  habet  unam  partem  ipse  secundus  habet  : fac  quartas  de  -J  c , 
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erunt  similiter  far  quartas  de  i,  erunt  4 : ergo  remanent  secundo  liomini,  datis 
c denariis  primo,  £ cunctorum  detiarioruni  ipsorum.  Similiter  eadem  ratione,  primo, 
datis  4 denariis  secundo,  remanent  fy  : qupre  dices:  est  arbor,  dc  qua  si  extraxeris  ^ 
remanebunt  6,  et  4,  idest  io.  Multiplica  igitur  4 per  2G,  erunt  ioi;  et  3 per  25, 
erunt  75;  que  adde  cum  104,  erunt  179;  que  extrahe  ex  multiplicatione  dc  25  in  2C  , 
idest  de  gso,  remanent  471:  in  quorum  regula  diuide  multiplicationem  de  104  in  io  , 
et  habebis  denarios  et  tot  remansit  secundo  limnini,  datis  G denariis  primo: 

quibus  insimul  iunctu»  fiunt  * ,**  s;  ct  tot  habuit  secundus  homo.  Item  multiplica 
*\ren*.  io  per  75,  ct  diuide  per  J~~,  ! exibunt  cui  super  additis  4 denariis,  quos  se- 

cundus homo  petit  primo,  cruut  5;  et  tot  habuit  primus. 

Modus  alius  de  duabus  hominibus. 

Ilvrsus  primus,  habitis  7 ex  denariis  secundi, habeat  quinquies  tantum  quam  secundus, 
ct  insuper  denarium  1.  Kt  secundus,  habitis  5 ex  denariis  primi,  habeat  septies  tantum 
quantum  primus, ct  amplius  denarium  i:summam  omnium  denariorum  amborum  hominum 
uocabis  maiorem;  de  qua,  extracto  denario,  qui  super  habmulal  unicuique,  residuum  un- 
cabis minorem:  ct  quoniam  primus,  liabitis  7 cx  denariis  secundi,  habet  unum  plus 
quam  quinquies  tantum  quam  secundus;  dempto  itaque  ipso  denario  ex  ipsis  7 denariis, 
et  scruato  ipso  ex  parte,  habebit  primus  homo  cum  reliquis  denariis  G,  quinquies  tan- 
tum quam  secundus:  habent  enim  inter  ulrumquc,  dempto  denario  suprascripto,  dictam 
minorem  summam;  de  qua  primus  habet  quinquies  tantum  quam  secundus,  habitis  de- 
nariis g supra  scriptis,  hoc  est  qund  primus  habet  quinque  partes  eiusdem  minoris  summe; 
ct  secundus  habet  unam  : ergo  primus  habet  | ipsius  minoris  summe,  mimis  ipsis  de- 
nariis G;  ct  secundus  habet  £ ipsius  minoris  summe,  et  insti|»cr  denarios  7,  quos  dat 
primo:  similiter,  si  operaberis  cum  petitione  secundi,  inucnies  habere  secundum  hominem 
J minoris  summe,  minus  denariis  4;  ct  primum  denarios  5 plusquam  eiusdem  sumiue  : 
habet  enim  primus  denarios  minus  quam  J eiusdem  minoris  summe. Quare  inter  utrumque 
habent  J J minoris  summe,  minus  denariis  G et  4 , scilicet  minus  denariis  10:  habent 
etiam  ct  ij»si  maiorem  summam;  ergo  y \ minoris  summe,  minus  denariis  10  sunt  quantum 
maior  summa.  Vndc  si  extrahatur  1 ex  utraque  dictarum  cqualium  portionum,  quarum 
una  est  y £ minoris  summe,  minus  denariis  ii);  ct  alia  est  maior  summa,  remanebunt 
j | minus  denariis  it  equales  minori  sumnic;  cum  minor  stinuna  sit  1 minus  maiori: 
ergo  minor  summa  cum  denariis  11  est  quantum  y \ eiusdem  summe.  Quare  iuue- 
uicuda  csl  summa,  dc  cuius  extracta  ipsa  summa,  remaneant  ll  : pone  ut  ipsa  sit 
24;  dc  cuius  J que  suut  20  ct  21,  scilicet  41,  extractis  ipsis  24,  remanent  17;  que  17, 
cum  uelint  esse  11,  multiplicabis  \ de  24,  scilicet  20  per  11,  ct  diuides  per  17,  exi- 
bunt pro  | minoris  summe  ~ 12:  de  quibus  extrahe  e,  que  primus  habet,  minus  de 
| minoris  sumine,  remanent  Jy  o;  et  tot  habet  primus.  Item  multiplica  J de  24,  scili- 
cet 21  per  11,  ct  diuide  per  17,  et  habebis  Jy  13  pro  J minoris  summe  : de  quibus, 
extractis  4,  que  secundus  habet,  minus  de  dictis  y,  remanebunt  {y  9;  ct  tot  habuit 
secundus. 

De  eodem. 

Aliter  inuenimus  superius,  primum  hominem  habere  y minoris  summe,  ct  plus  de- 
narios 5;  secundum  denarios  7 plus  quam  - eiusdem:  ergo  habeut  iiiter  utrumque  { { 
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minoris  summe  , et  amplius  denarios  is:  Imbcnt  cliam  et  maiorem  summam:  quare  j £ 
minoris  summe  cum  denariis  il  faciunt  maiorem  summam;  et  -j  \ minoris  summe  cum 
denariis  ii  faciunt  minorem  summam.  Vndc  extractis  minoris  summe  de  eadem, 
remanebunt  ii.  Quare  ponas  ipsam  summam  esse  24  ; dc  quibus  extractis  J J rema- 
nent  17:  que  cum  uclint  esse  n , multiplicabis  J-  dc  24,  scilicet  3 per  ii,  et  diuides 
per  17,  cxihunt  ^ i pro  J minoris  summe  : quia  quam  partem  de  24  multiplica  sci- 
licet per  it,  et  diuides  per  17,  talem  pariem  minoris  summe  inuenies:  super  que  [f  I 
iunctis  denariis  5,  quos  primus  habet  plus  dicte  octauc,  reddent  £|  g pro  denariis  primi, 
ut  superius  per  aliam  regulam  inucnimus.  Similiter  multiplicabis  3,  scilicet  J de  24 
per  ii,  cl  diuides  per  17,  ct  super  addes  7 diuisioni,  et  habebis  j-J  9,  scilicet  denarios 
secundi. 

De  eodem. 

Irem  aliter  inuentum  est  superius,  quod  primus  habet  | minoris  summe,  minus  de- 
nariis 6;  ucl  \ eiusdem  summe,  ct  plus  denariis  5:  unde  | minoris  summe  unius  denarii 
fi  sunt  quantum  J eiusdem  summe  cum  denariis  5.  Quare  si  addantur  unicuique  por- 
lioui  denarii  G,  erunt  | minoris  summe  quantum  eiusdem  sumine  cum  denariis  ii: 
ergo  extracta  J de  | minoris  summe,  remanent  n : pones  itaque,  ut  ipsa  summa  sit 
24;  dc  cuius  J,  scilicet  de  st,  extrahe  J,  scilicet  3,  remancut  17:  que  cum  uclint  osse 
ii;  aut  multiplicabis  £ de  24,  scilicet  20,  per  ii,  et  diuides  per  i",  et  extrahes  o;  uel 
j-  dc  24  multiplicabis  per  il,  el  diuides  per  17,  ct  addes  s,  et  habebis  denarios  primi 
hominis.  Similiter  quia  sccnudus  habet  £ minoris  summe,  minus  denariis  4;  uel  denarios 
7,  plusquam  J eiusdem  sumine;  si  comuniter  ulrique  portioni  addantur  4,  erunt  £ mi- 
noris summe  denarii  tt  plus  dc  { eiusdem  summe.  Quare  extracta  \ de  £ minoris 
summe,  [ remanent  ii  : pone  similiter,  ut  ipsa  summa  sit  24;  dc  cuius  scilicet  dc  t. ».  xi 
2i , extracta  J,  scilicet  4,  remanent  17:  que  cum  uelint  esse  ii,  aut  multiplica  21  per 
il,  et  diuides  per  17,  ct  extrahes  inde  4,  que  secundus  habet  minus;  aut  multiplicabis 
4,  scilicet  £ de  24  per  il,  ct  diuides  per  17,  et  super  addes  7,  ct  habebis  denarios 
secundi  bomiuis  : possunt  enim  per  ea  que  diximus  reperiri,  que  ex  similibus  questio- 
nibus solubiles  sunt,  et  que  insolubiles  : secundum  prodictas  multiplicitates  possunt 
solui,  cum  unicuique  dictorum  hominum  equulitcr  supcraucrit  super  suam  multiplici- 
tatem ab  uno  prcdicto  denario  usque  in  denarios  il  : ab  undecim  ucro  superius  ipsas 
insolubiles  esse  probabimus.  A cuius  exemplum  primus  petat  secundo  denarios  7,  et 
habeat  12  plusquam  quinquies  tantum  ipso.  Secundus  similiter  querat  primo  s,  ct  habeat 
septies  tantum  quam  primus,  et  plus  denariis  12.  Vt  diximus  superius:  denarii  namque 
omnes  ipsorum  uocantur  maior  summa.  Duodecim  uero  minus  ea  uocabitur  minor; 
cum  12  super  hahundet  unicuique.  Et  quoniam  primus,  liabitis  7 a secundo,  habet 
quinquies  tantum  quam  ipse,  et  insuper  denarios  if,  necessarium  est,  ipsum  primum 
habere  -J  minoris  sumine,  et  denarios  12  plus;  ex  quibus  12  cum  7 fuit  ex  denariis  se- 
cundi, remanet  portio  primi  hominis  de  5 plus  de  { minoris  summe.  Similiter  inue- 
nies portionem  secundi  esse  denarios  7 plus  de  J minoris  summe  : ergo  inter  utrum- 
que habent  J f minoris  summe,  et  denarios  12:  habent  etiam  et  ipsi  similiter  denarios 
it  plus  minoris  summe  : ergo  £ | minoris  summe  cum  denariis  12  sunt  quantum  maior 
summa:  et  quoniam  cum  dc  cqualibus  equalia  tollantur,  que  remanent  equalia  sunt, 
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si  ah  ulruquc  portione  tollantur  12  , remanebunt  £ minoris  summe  equalcs  eidein 
minori  summe,  quoti  esi  impossibile:  uel  aliter,  cum  secundus  dat  7 primo,  et  remanet 
ei  | minoris  summe  ; ergo  portio  eius  est  denarii  7 plus  quam  ‘ minoris  summe.  I11- 
uenimus  enim  superius,  portionem  ipsius  esse  denarios  7 plus  dc  \ minoris  summe. 
Quare  { minoris  summe  cum  denariis  7 est  quantum  J eiusdem  sumine  cura  denariis  7: 
sunt  enim  utrique  7 equulos  : remanet  ergo  J minoris  summe  equalis  de  \ eiusdem 
summe;  quod  est  i temni  inpossibile.  In  portione  autem  primi  hominis  inueuies  J minoris 
summe  esse  cquale  de  | eiusdem  sunuue;  quod  est  inconueniens.  Similiter  multum  in- 
conuenietilius  oslemlculur,  11011  posse  superare  alicui  ipsorum  ultra  denarios  12. 

Modus  tertius  in  tiucstione  duorum  hominum . 

Ilvrsus  primus  querat  secundo  7,  et  habeat  1 plus  quam  quinquies  ipso.  Secundus 
petat  primo  5,  et  liahcal  2 plus  quam  septies  ipso.  Iu  hac  questione  tres  summe  con- 
siderande sunt.  Quarum  maior  est  quantitas  omnium  denariorum  ipsorum  duorum  ho- 
minum; media  est  1 minus  ea.  Minor  quoque  est  2,  minus  maiori  summe,  uel  1 minus 
media.  Kt  quoniam  primus  cum  7 denariis  secundi  habet  quinquies  tantum  quam  se- 
cundus, et  i plus  ipsum  ; primum  | mediane  summe  nrinus  denariis  0;  et  secundum 
hominem  * eiusdem  summe,  et  plus  denariis  7 habere  neces.sc  est.  Similiter  quia  se- 
cundus cum  s denariis  primi  liahcl  septies  tantum  «piam  primus,  et  2 plus  : extractis 
ipsis  2 de  maiori  summa,  remanet  minor  summa;  dc  qua  secundus  riun  3 ex  denariis 
primi  habet  septies  tantum  quam  primus,  hoc  est  J minoris  summe,  minus  denariis  3: 
quare  primus  habet  J eiusdem  minoris  summe,  et  insuper  denarios  3 plus  ijksos,  uidclicet 
quos  dat  secundo:  quibus  omnibus  peractis,  possunt  redigi  {tortiones  ut riusque  iu  partes 
uniuscuiuslibet  trium  dictarum  summarum:  redigamus  ergo  eas  primum  in  partes  mi- 
noris summe.  Quoniam  mediana  summa  est  plus  1 minori  ~ mediane  sunmic  , est  ~ 
unius  denarii  plus  dc  | minoris  summe  : ergo  | minoris  summe  cum  f unius  denarii 
est  quantum  £ mediane  sumine;  ct  {trimus  habet  £ mediane  summe  minus  denariis  6: 
ergo  habet  \ minoris  summe,  minus  denariis  g,  et  plus  | unius  denarii.  Quare  extractis 
J unius  denarii  de  6,  remanent  J 3 : ergo  primus  habet  | minoris  summe  minus  de- 
nariis J 5;  dc  qua  secundus  habet,  ut  inuenlum  csl,  \ minus  denariis  3:  quare  inter 
utrumque  Imbcnt  J * eiusdem  minoris  summe  minus  denariis  J s. 

ILibent  etiam  cl  ipsi  maiorem  summam,  scilicet  2 plus  minoris  summe.  Vnde  ma- 
nifestum est,  quod  | | minoris  summe,  minus  denariis  { s,  sunt  quantum  minor  summa 
cum  denariis  2.  Quare  extractis  ipsis  2 dc  ulraquc  portione  , remanet  minor  summa 
equalis  de  J J ipsius,  mimis  denariis  \ io:  quare  inueiiiciida  est  summa,  de  qua  J | su- 
per habuudent  | 10  ipsam  summam.  Polies  itaque.  Ut  ipsa  summa  sit  24,  cuius  ^ j,| 
fci.  «2  scilicet  41,  super  habundant  17  ipsa  24:  que  17  cum  ucliut  esse  J to,  Multiplicabis  \ 10 

per  J de  24,  scilicet  per  20,  et  diuides  per  17,  exibunt  ^ 11  pro  J minoris  summe  : 
de  quibus  extrahe  J 5,  quas  primus  habet,  minus  de  | minoris  summe  , remanebunt 
a;  et  tantum  habet  primus.  Item  multiplica  £ 10  per  J de  24,  scilicet  per  21,  et  di- 
uides per  17;  et  dc  exeunte  summa  extrahe  3,  que  secundus  habet,  minus  de  J minoris 
summe,  exibunt  JJ  0. 

hem  si  uis  eos  redigere  in  portione  mediane  summe,  de  qua  primus  luibet  | minus 
denariis  6;  ct  secundus  cura  habeat  J minoris  summe,  minus  denariis  3,  habebit  cx  me- 
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diaria  summa  £ minus  denariis  3,  et  minus  £ ipsius  denarii;  quia  est  inter  medianam  sum- 
mam et  minorem:  quia  cum  minor  summa  sit  l,  minus  mediana  | minoris,  sunt  £ unius 
denarii  minus  dc  £ mediane  : ergo  cum  primus  habeat  £ mediane  sumine  minus  6;  et 
secundus  £ eiusdem  minus  denariis  £ 3,  inter  utrumque  habebunt  £ | eiusdem  mediane 
sumine,  minus  denariis  £ 9 : et  quoniam  ipsi  babent  l plus  mediane  summe,  scilicet 
maiorem  summam  £ £ mediane  summe,  minus  denariis  £o,  sunt  quantum  mediana  summa 
cum  denario  t:  quo  denario  extracto  cx  utraque  portione  , remanet  mediana  summa 
equalis  de  £ { ipsius,  minus  denariis  £•  io.  Quare  multiplicanda  sunt  £ io  per  20,  ct  di- 
uidenda  per  17;  et  de  summa  extrahenda  6,  que  primus  habet,  minus  de  £ mediane 
summe,  et  habebis  denarios  primi  ££  c.  Similiter  multiplicanda  sunt  iterum  | io  per  21, 
ct  diuidenda  per  n,  ct  extrahenda  £ 3,  ct  habebis  denarios  £|  9.  Rvrsum  aliter  rediges 
denarios  eorum  in  portionem  maioris  summe:  quia  primus  habet  £ mediane  summe  , 
minus  denariis  fi,  habebis  utique  £ maioris  summe  minus  fi  , et  minus  £ de  ipso  de- 
nario, qui  super  est  a mediana  sumina  in  maiorem:  ergo  f maioris  summe  sunt  £ unius 
denarii,  plus  de  | mediane  summe.  Quare  primus  habet  £ maioris  summe,  minus  de- 
nariis £ o.  Similiter  cum  secundus  liabeat  £ minoris  summe  minus  denariis  3,  habebis 
utique  de  maiori  sununa  £ minus  denariis  3,  ct  minus  £ dc  denariis  2;  in  quibus  maior 
sumina  excedit  minorem:  nam  £ dc  2 est  J i:  ergo  secundus  habet  £ maioris  summe  minus 
denariis  3,  ct  £ i,  hoc  est  minus  £ 4:  habet  enim  primus,  ut  diximus,  £ maioris  summe, 
minus  | 6:  ergo  inter  utrumque  habent  £ | maioris  summe,  minus  denariis  £ 6,  et  £ 4,  sci- 
licet minus  ^ tl:  habent  enim  et  ipsi  maiorem  summam  tantum.  Quare  ££  maioris  summe 
sunt  plus  de  ipsa  summa  pit.  Multiplicabis  ergo  pll  per  20,  ct  per  21,  et  diuides  utram- 
que multiplicationem  per  17;  et  dc  prima  diuisionc  extrahes  £ o;  et  dc  secunda  extrahes 
£ 4,  ct  habebis  denarios  ipsorum.  Paocessimus  enim  superius  tripliciter; cum  J | possumus 
iterum  tripliciter  cum  £ £ procedere  sic.  Inucntum  est  superius,  quod  primus  habet  £ mi- 
noris summe,  et  plus  denarios  5;  ct  secundus  habet  £ mediane  summe,  et  plus  7:  unde 
potes  redigere  secundum  hoc  denarios  ipsorum  in  portione  cuiuslibet  dictarum  trium 
summarum;et  nos  redigamus  eos  primum  in  portione  minoris  summe, de  qua  primus  habet 
£,  et  plus  denarios  5:  et  quoniam  secundus  habet  * mediane  summe,  et  plus  7,  habebit 
de  minori  summa  similiter  £,  ct  denarios  7,  et  insuper  £ ex  ipso  denario,  qui  est  u 
minori  summa  usque  ad  medianam  : ergo  secundus  habet  denarios  £ 7 plus  de  £ mi- 
noris summe.  Quare  inter  utrumque  habent  ££  minoris  summe,  et  denarios  £ is:  que 
quantitas,  cum  sit  summa  eorum  tota,  scilicet  maior;  et  ipsa  maior  summa  sit  2 plus 
minori  summa;  ergo  £ £ minoris  summe  cum  denariis  £ 12,  sunt  quantum  minor  summa 
cum  denariis  2.  Quare  extractis  2 ex  utraque  portione,  remanebunt  J £ minoris  summe 
cum  denariis  £ io,  quantum  minor  summa.  Quare  extractis  J £ dc  minori  summa,  re- 
manent £ io:  quam  si  posuerimus  esse  24,  et  extraxerimus  inde  £ £,  remanebunt  17;  que 
17  cum  uclint  esse  £ 10,  Multiplicabis  £ dc  24,  scilicet  3,  per  £10,  et  diuides  per  17, 
exibit  pro  £ minoris  summe  ££  1:  cum  quo  aditis  5,  quas  primus  habet  plus  de  J mi- 
noris summe,  erunt  ££  6;  et  tot  superius  inuentum  est  habere  primum.  Eademque  ra- 
tione multiplicabis  £ de  24,  scilicet  4,  per  £ io,  et  diuides  per  17,  et  super  addes  po- 
stea super  numerum*  qui  ex  diuisionc  exierit,  £ 7,  quo  ssccundus  habet,  plus  de  £ mi- 
noris summe;  et  habebis  ££  o pro  denariis  secundi,  ut  supra.  | 


im 

»2  Si  aulem  in  portione  mediane  summe  denarios  ipsorum  reducere  sciueris,  inuenies 

primum  liaberc  * eiusdem  mediane  summe  , et  plus  denariis  | 4 : secundum  quoque 
eiusdem  summe  et  plus  denariis  7,  hoc  est,  inter  tilruinquc  habent  J J mediane  summe, 
et  denarias  ’ ii.  ht  quoniam  inter  utrumque  habent  denarios  i plus  mediana  summa  , 
scilicet  maiorem  summam  ; si  utraque  portione  extrahatur  i,  remanclmnt  j j mediane 
summe  cum  denariis  ^ io  equales  dc  mediana  summa  : operaberis  secundum  quod  in 
minori  summa  fecimus  , et  inuenies  denarios  ipsorum.  Similiter  jiotcs  inuenire  denarios 
ipsorum,  si  reduxeris  ipsos  in  portione  maioris  summe;  de  qua  primus  habet  ‘,  et  plus 
denariis  * 4;  secundus  ct  plus  denarios  | 6.  Redactis  quoque  denariis  ipsorum  in  por- 
tione alicuius  dictarum  trium  summarum  , possumus  quantitates  ipsorum  aliter  inue- 
nirc:  uidclicct  quia  superius  inucntiim  est,  primum  habere  ~ minoris  summe,  et  plus 
denariis  5;  uel  J eiusdem  summe,  minus  denariis  £ s;  ergo  \ minoris  sunnne  cum  de- 
nariis 5 quantum  | eiusdein  summe  minus  | 5.  Ouarc  si  comuniter  addiderimus  \ S, 
erit  | minoris  summe  cum  denariis  £ io  quantum  ’ eiusdem  summe  : unde  si  de  io, 
que  sunt  J de  24,  extraxeris  J eorum,  remanebunt  17.  Multiplicabis  J to  per  3,  ct  di- 
uides  per  17,  ct  addes  s,  quos  primus  habet  plus  de  £ minoris  suinme.  Aut  multipli- 
cabis J io  per*  20,  et  diuides  per  17;  ct  extrahes  inde  \ 5 , quos  idein  primus  habet, 
minus  de  | eiusdem  summe;  et  sic  habebis  denarios  primi  hominis.  Similiter  si  secundum 
hoc  considcrauerls  per  duas  portiones,  quas  habet  primus  iu  qualibet  reliquarum  duarum 
summarum,  poterit  denarios  primi  reperire:  quod  idem  intelligas  de  denariis  secundi. 
Kt  notandum,  quia  qucdaiu  ex  similibus  questionibus  sunt  insolubiles:  ad  quarum  no- 
titiam habendam,  quedam  insolubilis  questio  proponatur. 

Modus  quartus  in  consimilibus  questionibus  duorum  hominum. 

Sint  iterum  duo  homines;  et  primus  petat  secundo  ";  ct  habeat  similiter  quinquies 
taiituui  quam  ipse,  ct  uuum  plus.  Secundus  quoque  petat  s primo;  ct  habeat  septies 
tantum  quam  ipse,  et  13  plus.  In  hac  questione  maior  summa  est  quantitas  duorum 
ipsorum  mediana  i minus.  Minor  13  minus  eiusdem  maioris  summe:  et  quoniam  primus, 
habilis  7 ex  denariis  secundi,  habet  quinquies  tantum  quam  secundus,  et  l plus;  ne- 
cesse  est,  secundum  hominem  habere  -J  mediane  summe,  et  7 plus.  Similiter,  ut  supra 
diximus,  primus  habet  -J  minoris  summe,  et  3 plus.  Kt  quoniam  secundus  habet  J me- 
diane summe,  et  7 plus;  necesse  est,  ut  pro  J mediane  summe  habeat  J minoris,  et 
insuper  sextam  partem  de  denariis  14  , in  quibus  mediana  summa  excedit  minorem  ' 
ergo  secundus  habet  J minoris  summe,  et  sextam  partem  de  «4,  scilicet  J 2,  ct  7 plus: 
est  hoc  j-9,  plus  de  £ minoris  summe:  ex  qua  summa,  cum  primus  habeat  ~ ct  5 plus; 
inter  utrumque  habebunt  J-  { minoris  summe,  et  denariis  ] 14  : habent  etiam  ct  ipsi 
minorem  summam,  et  denarios  is,  scilicet  maiorem  summam.  Si  ex  utraque  portione 
extrahantur  denarii  ~ 14,  remanebit  minor  summa  cuin  | unius  denarii  cqualis  dc  2 $ 
ipsius  summe;  quod  est  impossibile.  Similiter  si  reduxeris  portiones  eorum  in  portione 
mediane  summe,  inuenies,  primum  halterc  J mediane  summe,  minus  octaua  parte  de 
denariis  14,  que  sunt  a minori  summa  usque  ad  medianum,  et  plus  denariis  s:  ex  quibus 
5,  extracta  - de  14,  scilicet  J 1,  remanent  {3  : ergo  primus  habet  J mediane  summe,  et 
J 3 plus:  ergo  inter  ulrumquc  habent  denarios  j 10,  plus  de  U mediane  summe  : habent 
enim  ipsi  1 plus  mediane  summe,  scilicet  maiorem  summam:  quo  1 extracto  ex  utraque 
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portione,  remanent  J | mediane  summe  cum  denariis  ‘ o.cquales  ipsius  mediane  summe. 

Quare  supradictls  demonstrationibus,  ad  habendum  denarios  primi,  multiplicanda  est  y- 
dc  24,  scilicet  3 per  * 9,  et  diuidenda  est  summa  multiplicationis  per  17;  et  postea  super 
addendi  sunt  denarii  { 3,  quos  primus  habet  plus  de  y mediane  summe;  et  habebis  pro 
denariis  primi  j-  4;  quod  est  inconucniens;  cum  sint  minus  de  5,  quos  petit  secundus  ipsi 
primo  homini:  hoc  idem  inuenies,  si  reduxeris  portiones  eorum  in  portione  maioris  summe. 

Item  de  duobus  hominibus  modus  quintus. 

hem  primus  petat  secundo  7,  ct  habeat  quinquies  tantum  quam  ipse,  et  i minus.  Se- 
cundus petat  primo  5, et  habeat  septies  tantum  quam  ipse,  ct  3 minus.  Ilee  autem  questio- 
nes in  infinitum  tendunt  solubiles;et  soluuntur  hoc  or|dine: quantitas  denariorum  ipsorum  u.  *>s 

uocatur  minor  summa;  uno  plus  uocatur  mediana;  duo  plus  mediana,  scilicet  3 plus  mi- 
nori; que  3 deliciunt  secundo,  uocatur  maior:  et  quoniam  primus,  habilis  7 ex  denariis 
secundi,  habet  l minus  quam  quinquies  tantum  ipso;  si  ipse  denarius  addatur  super  de- 
narias primi,  ct  super  denarios  7,  quos  queri t secundo;  habebit  ipse  primus  J mediane 
summe.  Quare  porlio  primi  hominis  est  | mediane  summe  minus  denariis  7,  quas  dat  ei 
secundus;  ct  minus  denario  i,  qui  super  additur  ci,  scilicet  minus  denariis  8:  secundi  ucro 
est  J eiusdem  mediane  summe,  ct  plus  denariis  7 prodictis.  Similiter  inuenies  ex  petitione 
secundi,  primum  liubcrc  j maioris  summe,  ct  denarios  5,  quos  dat  secundo.  Et  secundum  \ 
eiusdem  maioris  summe,  minus  ipsis  5,  ct  minus  3,  qui  minuunt  ci  ad  habendum  septu- 
plum primi:  quibus  itaque  si  daretis,  potes  reducere  porliones  ipsorum  in  portio- 
nibus cuiuslibet  trium  dictarum  summarum;  et  deinceps  iu  ipsis  tripliciter  operari,  se- 
cundum quod  superius  fecimus.  Sed  ut  hoc  liquidius  ostendatur,  reducamus  cos  in  por- 
tione mediane  summe,  secundum  unum  modum  ex  tribus  modis : habet  enim  secundus 
£ mediane  summe,  et  plus  denariis  7:  primus  autem  habet  £ maioris  sumine,  et  denarios  5. 

Et  quouiam  maior  summa  est  2 plus  mediane  summe,  erit  y maioris  summe  J pars  de 
denariis  s,  scilicet  y unius  denarii  plus  de  £ mediane  summe.  Quare  y mediane  summe 
cum  | unius  denarii  est  quantum  -J  maioris  summe.  Et  quoniam  primus  habet  £ maioris 
summe,  ct  denarios  5;  habebis  y mediane  summe,  ct  denarios  £ s : ergo  inter  utrumque 
habent  J J mediane  summe,  et  denarios  7,  et  3,  ct  J,  scilicet  J 12  : habent  cliam  ct  ipsi 
minorem  summam  tantum  : ergo  -J  J mediane  sumine  cum  denariis  ~ 12  sunt  quantum 
minor  summa.  Quare  si  ulriqtic  portioni  addatur  1,  erunt  J J mediane  summe  cum  de- 
nariis y 13  quantum  ipsa  mediana  summa;  cum  ipsa  sit  1 plup  minore.  Ergo  extractis 
£ J mediane  summe  ex  ipsa  summa,  remanent  J 13  : et  queritur  quantitas  de  J \ eiusdem 
summe:  quare  multiplicabis  J de  24,  scilicet  3,  pery  13,  ct  diuidc  summam  per  17,  et  ha- 
bebis pro  ‘ mediane  summe  y ~ 1 : cum  quibus  additis  denariis  J 5,  reddunt  pro  de- 
nariis primi  hominis  ~ 7.  Item  multiplicabis  \ de  24,  scilicet  4,  per  J 13,  et  diuides  per  17, 
exibunt  pro  J mediaue  summe  ~ 3 ; cum  quibus  additis  7,  quos  secundus  habet  plus  de 
J mediane  summe,  reddent  proportione  ipsius  ~ io. 

Ex  is  autem  que  dicta  sunt  satis  potes  perpendi  si  proponatur,  ut  uni  ipsorum  super 
suam  multiplicitatem  .superet;  et  alteri  uero  minuat:  lameu  ut  melius  comprehendantur, 
quedam  similis  questio  proponatur,  in  qua  primus,  liabitis  7 cx  denariis  secundi,  habeat 
plus  quam  quinquies  ipso;  et  secundus,  liabitis  3 cx  denariis  primi,  habeat  septuplum 
eius,  minus  denariis  8.  In  hac  autem  questione  minor  summa  est  6,  minus  quantitate 
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omnium  denariorum  i osorum;  de  <{110*  si  de  supradiclis  immemor  non  cxlileris,  inuenies 
primum  habere  | minus  denario  1;  secundum  J eiusdem  summe  plus  denariis  7:  mediatia 
quoque  summa  est  quantitas  denariorum  ipsorum»  Maior  quoque  est  8 plus  mediana,  de 
qua  primus  habet  et  insuper  denarios  S j secundus  ex  eadem  maioris  sunima  habet  J, 
minus  ijisis  dictis  5 denariis,  ct  minus  adhuc  ipsis  8,  quos  minuunt  ei,  ut  habeat  septu- 
plum primi  hominis:  qui bus  cognitis,  reducamus  eos  in  partes  mediane  summe;  quamuis 
possunt  redigi  ia  portiones  reliquarum  summarum.  F.l  hoc  faciamus  secundum  unum 
modum  ex  Iribus  modis,  quibus  hoc  fieri  potest.  Quoniam  maior  summa  est  8 plus 
mediana;  octaua  pars  maioris  summe  erit  ^ de  denariis  8,  scilicet  t plus  de  octaua 
parte  mediane  summe.  Vndc  cum  primus  habeat  \ maioris  summe,  et  denariis  5,  ha- 
bebis similiter  J mediane  summe,  et  denarios  6.  Item  quia  minor  summa  est  G,  minus 
mediana,  erit  J minoris  sumine  sexta  pars  de  denariis  6 , scilicet  1 minus  de  J me- 
diane summe  : unde  cum  secundus  habeat  \ minoris  summe,  et  denarios  7,  habebit  si- 
militer £ mediane  summe,  minus  denario  i,  ct  plus  denariis  7,  hoc  est  denarios  6 plus: 
ergo  inter  secundum  et  primum  habent  \ \ mediane  summe;  et  de  is  habent  etiam 
et  ipsius  medianam  summam.  Quare  { J mediane  summe  cum  denariis  12  est  quantum 
ipsa  mediana  summa  : ergo  extractis  mediane  summe  cx  ipsa  remanent  12.  Vnde 
ut  liahcas  - eiusdem  mediane  summe,  multiplicabis  J de  24,  scilicet  3 per  12,  et  di- 
uides  |>er  17,  exibunt  ~ 2:  cum  quibus  adde  |n,  quos  primus  habet,  plus  de  J mediane 
summe;  erunt  8;  et  tot  habet  primus.  Itera  ut  habeat  { mediane  summe  , multi- 
plicabis 4 per  12,  et  diuides  per  «7,  et  addes  c,  quos  secundus  habet,  plus  dc  \ me- 
diane summe,  exibunt  **  8 pro  denariis  secundi  hominis.  Quod  etiam  per  regulam  re- 
ctam potes  inuenire,  si  ponas,  secundum  habere  rcin  et  denarios  7.  Secundum  quinque 
res  minus  denario  i:  quia  cum  primus  habeat  7 a secundo,  remanebit  secundo  res  una; 
et  primus  habebit  res  quinque,  minus  denario  i:  discomputatis  G denariis,  quos  ha- 
bet, plus  quincuplo  cius  dc  illis  denariis  7,  quos  dat  ei  secundus.  Similiter  si  secundus 
habuerit  5 a primo,  remanebunt  ipsi  primo  quinque  res,  minus  denariis  6;  et  secundus 
habebit  rem  unam,  ct  denarios  12:  que  cum  denariis  8 cquantur  septuplo  denariorum 
secundi,  scilicet  triginta  quinque  rebus,  mimis  denariis  42:  quibus  denariis  42  aditis  ab 
utraque  parte,  erunt  35  res  , que  cquantur  uni  rei,  et  denariis  G2  : quare  diminuta 
ab  utroque  parte,  erunt  35  res,  que  cquantur  uni  rei  ct  denariis  G2  : quare  diminuta  ab 
utraque  jwrlc  remanebunt  34  res  , que  cquantur  denariis  62  , hoc  est , 17  res  sunt 
denarii  31:  quare  diuidc  31  per  17,  lienici  denarios  |y  1 pro  re  una.  Kt  quia  secundus 
habet  rem  cum  denariis  7 , ergo  habet  denarii  jy  8 : similiter  quia  secundus  habet 
quinque  res,  mimis  denario  1,  multiplica  i per  5 , erunt  ^ 9;  dc  quibus  tolle  1, 
remanebunt  denarii  --  8;  ct  tot  habuit  primus.  Fer  hunc  itaque  modum  possunt  solui 
omnes  suprascriptc  duorum  hominum  questiones:  sunt  enim  cx  similibus  questionibus 
infinite,  que  solui  non  possunt;  quas  cognosces  secundum  suprasrriptum  modum. 

Questio  consimilis  inter  tres  homines . 

liem  tres  homines  habent  denarios,  quorum  unus  dixit  reteris  duobus  : si  daretis 
mibi  7 utrorum  denariorum,  haberem  quinquies  tantum  quam  uos.  Secundus  dixit  ce- 
teris : si  daretis  mihi  9 utrorum  denariorum  , haberem  septies  tantum  quam  uofi  : 
tertius  petit  denarios  11;  ct  proponit  se  habere  septies  tantum  quam  ipsi:  queritur  quot 
unusquisque  habebat:  hoc  enim  regula  per  regulam  quinti  arboris  facienda  est  sic: 
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uidcbis  de  unoquoque,  (|uam  partem  habebat  totius  sumine  denariorum  eorum,  habilis 
ipsis  denariis,  quos  ipse  petit  ceteris  : quod  sic  uidciidum  est:  cum  primus,  acceptis 
7 denariis  ab  aliis,  p reponit  .se  habere  quinquies  tantum  quam  ipsi  ; si  tunc  habuit 
quinque  quaslibet  quantitates;  et  reliqui  duo  habebunt  unam  ex  eisdem  quantitatibus: 
quare  primus  habet  J-  cunctorum  denariorum,  minus  ipsis  7 denariis,  quos  erit  eadem 
ratione  ; secundus  habet  totius  summe  9 denariis  , quos  petit  reliquis.  Similiter 
et  tertius  habet  --  totius  summe  eorum,  minus  ipsis  ii  denariis,  quos  petit  reliquis: 
ergo  inter  omnes  habent  J | J totius  summe,  minus  denariis  7,  ct  l»,  et  u ; hoc  est 
denarios  27  : ergo  j f ’ cunctorum  denariorum  ipsorum  superliabundant  summe  eorum 
in  denariis  27  : unde  assimilatur  hcc  questio  arbori:  illi  J f | superant  longitudinem 
arboris  palmis  27:  quare  inucnicndus  est  numerus,  in  quo  reperiantur  $ \ J , scilicet 
in  tes  : de  quo  accipe  J,  que  sunt  140;  ct  *,  que  sunt  144;  et  2»  que  sunt  «47,  et  addes 
insimul,  erunt  43i;  dc  quibus  extrahe  168,  remanebunt  263,  que  uellcnt  esse  27:  quare 
multiplicabis  140  per  27,  ct  diuidc  per  263,  exibunt  denarii  ^ 14;  et  lot  luibuil  primus 
homo,  habitis  7 denariis,  quos  petit  reliquis:  quare  extrahe  7 dc  ^ 14,  remanebunt 
7;  ct  tot  habuit  primus.  Iterum  ut  habeas  denarios  secundi  , multiplica  144  per 
27,  ct  diuidc  per  2fi3,  exibunt  f~  14:  de  quibus  extrahe  denarios  9,  quos  secundus  petii 
reliquis,  remanebunt  denarii  Jj|  5;  ct  tot  habuit  secundus.  Item  ut  habeas  tertii  ho- 
minis, multiplica  147  per  27,  et  diuidc  iterum  per  263,  exibunt  ^ 15:  de  quibus  extrahe 
denarios  ii,  quos  tertius  petit,  remanebunt  denarii  ^4;  et  lot  habuit  tertius,  cum 
uero  petat  secundo.  Secundus  tertio,  ct  tertius  primo;  inucnies  modum  solutionis  in 
quarta  parte  huius  capituli,  etiam  et  in  secunda  parte  elebatain. 

De  eodem  secundum  alium  modum. 

liem  homines  sint  tres;  et  primus,  habitis  7 ex  denariis  aliorum,  habeat  quinquies 
tantum  quam  ipsi,  el  unum  plus.  Secundus,  liabitis  ab  aliis,  habeat  septies  tantum 
quam  ipsi,  ct  unum  plus  : tertius,  liabitis  ti  ah  aliis  , habeat  septies  tantum  quam 
ipsi,  ct  unum  similiter  plus.  In  hac  nutem  due  summe  considerande  sunt  , quarum 
maior  est  quantitas  illorum  trium;  minor  est  l minus  maiori.  Et  quotiinin  primus  cum 
7 cx  denariis  aliorum  habet  quinquies  tantum  quam  ipsi,  et  t plus  ; ipsum  | minoris 
summe  minus  denariis  o habere  ucccssc  est:  propter  eadem  ergo,  secundum  cum  de- 
nariis 9 reliquorum,  f-  eiusdem  minoris  summe,  minus  denariis  8 habere  inucnies;  cuin 
ipse  cum  9 denariis  habeat  septies  tantum  quam  reliqui,  ct  i plus.  Rursum  cum  tertius, 
liabitis  ii  cx  deuariis  aliorum,  habent  septies  tantum  quam  ipsi,  ct  t plus  | ipsum  lm- 
bere  | minoris  summe,  minus  deuariis  io,  non  dubitatur:  ergo  inter  omnes  habent  \\\ 
minoris  summe,  minus  denariis  6,  et  8,  et  10,  scilicet  minus  24:  habent  cliam  et  ipsi 
maiorem  summam;  ergo  ~ | f minoris  summe, minus  denariis  21,  faciunt  maiorem  summam. 
Quare  si  extrahatur  inde  t,  in  quo  maior  summa  supcrliabuudat  minorem,  remanebunt 
I “ | m iuoris  summe,  minus  deuariis  25  equales  eiusdem  minoris  summe.  Quare  * | 
ini  11  oris  summe  superliabundant  ipsam  summam  in  25:  quare  ut  in  antecedente  que- 
stione fecimus,  multiplicabis  iu4  per  25,  et  diuides  per  263,  et  habebis  pro  | minoris 
summe  ■—  13:  de  quibus  extrahe  0,  quos  primus  habet,  minus  dc  J minoris  summe, 
remanebunt  7;  ct  lot  habuit  primus.  Item  multiplicabis  144  per  23,  et  diuides  per 
263;  ct  pro  y minoris  summe  habebis  13:  de  quibus  extrahe  8,  quos  secundus  habet, 
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ininus  * minoris  summe,  remanebunt  ^5;  et  tot  habet  secundus.  Item  multiplicabis 
<47  per  23,  et  diuides  per  203  , et  habebis  pro  — minoris  summe  |JJ  13  : de  quibus 
extractis  io,  quos  tertius  habet,  minus  de  -J  minoris  summe,  remanebunt  3;  et  tot 
habuit  tertius.  Itciii  primus  petat  reliquis  7;  et  habeat  l plus  quam  quinquies  ipsi;  se- 
cundus petat  9;  et  habeat  2 plus  quam  septies  ipsi.  Tertius  petat  reliquis  It;  et  habeat 
3 plus  quam  septies  ipsi.  Iii  hac  autem  quattuor  sumine  sunt  considerande,  quarum 
prima,  et  maior  est  quantitas  denariorum  ipsorum.  Secunda  i minus.  Tertia  2 minus  pri- 
ma, ucl  i minus  secunda.  Quarta  et  miuor,  ct  3 minus  prima,  uel  2 minus  secunda, 
uel  l minus  tertia.  Et  quoniam  primus,  habitis  7 ex  denariis  reliquorum  hominum,  habet 
quinquies  tantum  quam  ipsi,  ct  l plus;  ncccsse  est  ipsum  liabcrc  \ secunde  summe  minus 
de  6;  quia  i remanet  ei  ex  7 pt  edictis  , sine  quo  edicitur  ipsa  secunda  summa.  Ex 
hoc  autem  comprehendere  poteris,  quod  secundus  habet  “ tertie  summe  minus  7;  cum 
superhabundent  ei  2,  ex  o,  quos  potit  reliquis.  Et  tertius  habet  3,  demptis  de  II,  sci- 
licet 8,  minus  de  J minoris  summe:  Itis  itaque  intellectis,  potes  redigere  denarios  unius- 
cuiusque in  portione  cuiuslibet  quattuor  dictarum  summarum:  rediguntur  enim  in  mi- 
nori summa  sic.  Quoniam  secunda  summa  est  2 plus  minori,  erunt  J secunde  summe 
J de  denariis  2 , scilicet  f i plus  de  | minoris  summe.  Vndc  cum  primus  habeat  | 
secunde  summe,  minus  o,  habebis  | minoris,  minus  ~ 4:  quia  extractis  | t de  c,  rema- 
nent -J  4.  Item  quia  tertia  summa  est  i plus  minore,  erunt  * tertie  summe  * ipsius 
denarii,  plus  de  ~ minoris  summe.  Vndc  cum  secundus  liabcat  * tertie  summe,  mirius  7, 
habebit  4 minoris,  minus  denariis  \ o : habet  etiam  et  tertius  homo  ~ minoris  summe, 
minus  denariis  8 : ergo  inter  omnes  habent  \ “ \ minoris  summe,  minus  denariis  J 4,  et 
! c,  ct  8,  scilicet  minus  J J ift  : habent  etiam  et  ipsi  3 plus  minoris  summe,  scilicet  ma- 
iorem summam.  Quare  extractis  ipsi  3 ex  utraque  equali  portione,  remanebunt  \ y { mi- 
noris summe,  minus  denariis  ‘ * 21  equales  minori  summa  : «piare  secundum  hoc  quod 
superius  diximus,  multiplicabis  J dc  igm,  scilicet  <40  per  { \ st,  et  diuidc  summam  per 
K*3,  ct  extrahes  inde  {4;  et  inucuies,  primum  liabcrc  ~j7.  Rursum  multiplicabis  { jii  per 
<44,  que  sunt  * dc  io»,  ct  diuidc  summam  per  263;  ct  extrahes  inde  -J  6,  ct  habebis  de- 
narios secundi  JJJ  5.  Item  multiplicabis  ‘ J 21  per  147,  que  sunt  J de  <68,  ct  diuides  per 
2G3;  et  extrahes  inde  8, et  habebis  denarios  tertii  ^4:  potes  enim  cx  prodictis  satis  aperte 
comprehendere,  si  de  multiplicitatibus  ipsorum  aliquid  minuerit,  etiam  et  dc  pluribus 
hominibus  operari;  cum  unus  eorum  petat  reliquis  omnibus. 

Modus  alius  inter  tres  homines. 

Sint  iterum  tres  homines,  quotum  primus,  et  secundus  petat  tertio  homini  denarios 
7;  ct  habeant  quinquies  quam  ipse.  Secundus  quoque,  ct  tertius  petat  primo  denarios  0; 
et  habeant  septies  quam  ipse.  Tertius,  et  primus  petant  secundo  ll;  et  habeant  septies 
quum  ipse.  Quia  primus,  et  secundus,  liabitis  7 cx  denariis  tertii, habent  quinquies  quam 
ipse;  tertium  hominem  J totius  summe,  et  insuper  denarios  7 habere  neccssc  est.  Simi- 
liter ex  petitionibus  ex  proportionibus  reliquorum  hominum  comprehenditur,  primum 
liabcrc  } totius  summe,  et  denarias  9;  secundum  J eiusdem  summe,  et  denarios  ii  : ergo 
inter  omnes  habent  J | J,  et  denarios  27.  Quare  pones,  ut  inter  omnes  habeant  <68;  quo- 
rum J , scilicet  28  et  f , scilicet  2t,  ct  j , sc  ilicet  21,  in  unum  roniunctis,  faciunt  73:  a 
quibus  usque  in  16$  sunt  95;  que  95  cum  uelint  esse  27,  ut  habeat  £ totius  summe  eorum 
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multiplicabis  27  per  28,  et  diuides  per  95,  exibunt  7;  cum  quibus  adde  7 , quos 
tertius  homo  habet  plus  de  J | totius  summe,  erunt  |J  t4;  et  tot  hal)uit  tertius.  Item  m.  u.t.o. 

multiplica  27  per  24,  et  diuidc  per  93,  et  super  adde  9 , ertmt  \\  13  ; ct  tot  habuit 
primus.  Rursum  multiplicabis  27  per  21,  et  diuides  per  93,  et  super  addes  11,  erunt 
ll  io;  et  tot  habuit  secundus  : potes  enim  secundum  hoc  operari  de  pturibos  homi- 
nibus, cum  reliqui  petant  uni  eorum  per  ordinem  aliquem  numerum,  et  excedant  cum 
in  aliqua  multiplicitate.  Ftiam  si  de  supradiclis  non  immemor  cx literis,  poteris  operari 
cum  superatione,  uel  diminutionc  multiplicitatum  ipsorum. 

De  eodem  inter  quattuor  homines  questio  insolubilis. 

Ovat  tuor  homines  habent  denarios,  ex  quibus  primus  ct  secundus  petunt  reliquis  7; 
et  proponunt  liabcrc  ter  tantum  quam  ipsi.  Secundus  et  tertius  petunt  reliquis  8,  ut 
habeant  quater  tantum  quam  ipsi.  Tertius  et  quartus  petunt  reliquis  9 ; et  habent 
quinquies  tantum  quam  ipsi.  Quartus  ct  primus  petunt  11,  et  excedunt  cos  in  ses- 
cuplum: queritur  quot  unusquisque  habeat.  Hcc  questio  insolubilis  est;  ct  cognoscitur 
sic.  Cum  primus  ct  secundus  cum  7 cx  denariis  reliquorum  habuerit  ter  tantum  quam 
ipsi;  lime  J totius  summe'  denariorum  eorum  habebunt  ipsi;  et  tertio,  ct  quarto  homini 
remanebit  J eiusdem  summe  : ergo  inter  tertium,  ct  quartum  hominem  habent  J to- 
tius summe,  et  amplius  7,  quos  dant  priiuo  ct  secundo  homini.  Similiter  ex  petitionibus, 
et  cx  propositionibus  reliquorum  inueuies,  inter  quartum  et  primum  hominem  habere 
J totius  summe,  et  denarios  8;  et  inter  primum  ct  secundum  J dicte  summe,  et  denarios 
9;  et  inter  secundum  cl  tertium  | eiusdem  summe,  ct  insuper  denarios  H.  Et  quoniam 
inter  primum  et  secundum  habent  J totius  summe,  cl  denarios  9;  ct  inter  tertium  et 
quartum  J eiusdem  summe,  et  denarios  7 ; ergo  inter  omnes  quattuor  habent  { } dicte 
summe,  ct  denarios  16.  Quare  summa  eorum  est  numerus,  de  quo  extracto  | remanent 
16:  quem  numerum  per  regulam  secundi  arboris  inucnics  esse  | 27.  Item  quia  inter 
quarluin  et  primum  habent  { totius  suuime  eorum,  ct  denarios  8;  et  inter  secundum 
ct  tertium  habent  j,  et  denarios  11;  ergo  erit  summa  corumdcm  quattuor  hominum 
quantum  \ { eiusdem  summe  cum  denariis  19.  Quare,  summa  eorum  est  numerus,  de 
quo  extracto  remanent  19:  quem  numerum  per  regulam  eiusdem  arboris  inucnics 
esse  — 82;  quod  est  inconueniens,  cum  per  primam  i nues  ligationem  inucuimus,  summam 
eorum  esse  aliter,  scilicet  f 27  : unde  hcc  questio  insolubilis  est.  Nam  si  eam  solu- 
bilem proponere  uoluiuus,  petant  primus  et  secundus  reliquis  denarios  100;  Secundus  el 
tertius  denarios  loc  ; tertius  et  quartus  143;  Quartus  et  primus  170  ; et  inueuies  per 
utramque  inuestigationem,  summam  eorum  esse  420;  de  qua  inter  primum  ct  secundum 
habent  J ct  143  , scilicet  215;  inter  secundum  et  tertium  habent  ^ de  eodem  420  et 
170,  scilicet  230;  et  inter  tertium  et  quartum  habent  J d e 420  , ct  100  plus  , scilicet 
205;  et  inter  quarluin  et  primuin  habent  \ de  420,  et  denarios  106,  hoc  est  190:  quos 
diuidc  inter  eos  ad  libitum  , hoc  est  : cum  primus  et  secundus  habent  2is  , habeat 
iude  primus  100,  ct  secundus  115:  qui  secundus,  cura  habeat  cum  tertio  homine  220. 
extrahe  inde'  115,  quos  habet  secundus,  remanebunt  tertio  denarii  113:  qui  tertius,  cum 
habeat  cum  quarto  homine  205  , extrahe  inde  115  , quos  habet  tertius  , remanebunt 
quarto  homini  denarii  oo. 
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De  quinque  hominibus  questio  consimilis . 

Ixcm  homines  sint  quinque;  et  primus»  et  secundus , et  tertius  petant  quarto  et 
quinto  liotuiui  denarios  7;  et  habeant  his  tantum  quam  ipsi.  Secundus,  ct  tertius,  cl 
quartus  petant  quinto  ct  priino  denarius  s;  et  habeant  ter  tantum  quam  ipsi.  Tertius, 
ct  quartus,  cl  quintus  petant  primo  ct  secundo  denarios  9;  et  habeant  quater  tantum 
quam  ipsi.  Quartus,  et  quintus,  et  primus  petant  secundo  ct  tertio  denarios  io  ; et 
habeant  quinquies  tantum  quam  ipsi.  Quintus,  et  primus,  et  secundus  petant  tertio 
ct  quarto  ii;  et  habeant  septies  tantum  quam  ipsi.  Quoniam  primus  et  secundus,  et 
tertius  cum  7 ex  denariis  quarti  ct  quinti  habeant  bis  tantum  quam  ipsi  , ncccsse 
est,  ut  primus,  ct  secundus  , et  tertius  habeant  } totius  summe,  minus  ipsis  7;  et 
quartus,  ct  quintus  habeant  J eiusdem  summe,  ct  ipsis  7 plus.  Similiter  ex  petitio- 
nibus, ct  cx  propositionibus  aliorum  cognoscitur,  quod  inter  quintum  ct  primum  habent 
{ totius  summe  coruin,  ct  denarios  8.  Kt  inter  primum,  et  secundum  habent  j totius 
summe,  et*  denarios  9.  Et  inter  primum,  ct  tertium  habent  | totius  summe,  et  denarios 
10.  Et  inter  tertium,  et  quartum  habent  f totius  sumnic,  ct  denarios  ii:  unde  inter 
munes  habent  dimidium  | J J { summe,  ct  dimidium  de  denariis  7,  cl  8,  ct  9,  ct  io, 
ct  n,  hoc  est  denarios  45;  cum  unusquisque  in  proscriptis  partibus,  et  numeris  bis 
computatus  sit.  Quare  inucnias  numerum,  in  quo  reperiantur  } $ £ J |,  erit  4to;  que 
dupplica  propter  binam  computationem  eorum,  erunt  840:  et  accipe  7 f 5 j de  420 , 
et  extrahe  cos  dc  840,  remanent  38! , que  iiellent  esse  43.  Quare  multiplirabis  43  per 
420,  et  diuides  per  ssi,  ct  habebis  summam  eorum  -^49:  de  qua  inter  quartum  ct 
quintum  [habent  tertiam  partem,  et  7 plus,  hoc  est  — 23.  Et  inter  quintum  et  primum 
quartam  partem,  et  8 plus,  scilicet  777  20.  Et  inter  primum,  et  secundum  habent  quin- 
tam partem,  et  9 plus,  scilicet  {^18.  Et  inter  secundum,  et  tertium  habent  sextani 
partem,  et  10  plus,  scilicet  777  18.  Et  inter  tertium,  ct  quartum  eiusdem  summe  ha- 
bent septimam  partem,  ct  ii  plus,  scilicet  77718.  Deinde  ut  separentur  denarii  unius 
a denariis  alterius,  adde  denariis  (sic)  primi  et  secundi,  scilicet  18,  cum  denariis  tertii, 
ct  quarti,  scilicet  cum  -"7-  18,  erunt  777  37:  residuum  uero,  quod  est  usque  in  summam 
eomm  omnium , scilicet  iu  777  49  , habet  quintus  homo  ; quod  residuum  est  7^  12  : 
quibus  extractis  dc  denariis  quinti  ct  primi,  remanebunt  primo  7;  quibus  extractis 
dc  denariis  primi  et  secundi,  remanebunt  secundo  ~ n;  quibus  extractis  de  denariis 
secundi  et  tertii,  remanebunt  tertio  homini  7777;  quibus  extractis  de  denariis  tertii 
et  quarti  77710,  remanebunt  quarto  homini. 

Aliter  quoniam  inter  secundum,  et  tertium  , ut  ostensum  est  superius  , habent  -J 
totius  summe  quinque  hominum,  ct  denarius  10;  et  inter  quartum  ct  quintum  habent 
| eiusdem  summe,  ct  denarios  7;  ergo  inter  ipsos  quattuor  habent  ^ et  -J,  scilicet  J 
summe,  et  denarias  17.  Quare  primo  remanet  j eiusdem  summe,  minus  ipsis  17.  Similiter 
qjiia*  inter  7 et  { habent  \ summe,  ct  denarios  11;  ct  inter  quintum  ct  primum  habent 
i summe,  cl  denarios  8;  ergo  ipsi  quattuor  habent  ~ 7,  scilicet  JJ  summe,  et  denarias 
19:  quare  secundo  homini  remanet  residuum  summe,  scilicet  ^ minus  ipsis  19.  Simi- 
liter si  addideris  portionem  quarti  et  quinti  cum  portione  primi  et  secundi,  scilicet 
J-  summe,  et  denarios  7 cum  {,  et  denarios  0,  erunt  ^ summe,  et  denarii  16:  quibus 
extractis  dc  summa  , remanent  tertio  homini  ~ summe  minus  ipsis  i$.  Item  addita 
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|K>rlionc  quinti  et  primi  cum  portione  secundi  et  tertii,  scilicet  { summe,  et  denariis 
h cum  | summe,  et  denariis  io,  faciunt  £ summe  , et  denarios  is.  Quare  remanent 
quarto  homini  ^ summe,  minus  ipsis  18.  Rursum  addita  portione  primi  et  secundi 
cum  portione  tertii  et  quarti,  scilicet  { summe  , et  o cum  { summe  , et  ll  faciunt 
— summe,  et  denarios  to:  quare  remanent  quinio  homini  minus  ipsis  20.  Inuentn 
«autem  portione  uniuscuiusque  per  ordinem,  potes  per  regulam  primam  tiiuni  hominum 
operari. 

De  homine  qui  ad  uendendas  tres  margaritas  constant  inopo/i  properauit. 

Qvidam  mercator  duxit  constanlinopolim  tres  margaritas  ad  iicndendum.  Quarum 
una  ualehat  aliquid.  Secunda  duplum  prime.  Tertia  siquidem  duplum  secunde,  minus 
tertia  unius  bizantii.  Commerciarius  quippe  constanlinopolilanus  exigebat  decimam  predi- 
ctarum  margaritarum  pro  curic  dirictum.  Mercator  quidem  uendidit  prima  (s/c)  margarita- 
rum, scilicet  uiliorcra;  ct  pcrsoluit  exigenti  decimam  prodictarum  margaritarum  oinuium; 
et  hoc  quod  superfuit  ei  fuit  { pretii  secunde  margarito,  ct  amplius  bizantii  ~ j 1«. 
Queritur  pretium  uniuscuiusque  marga  rite:  sic  enim  faciendum  est:  ut  ponamus  numerum 
quemlibet  pro  pretio  prime  margarile  , ut  dicamus  io;  pro  secunda  quidem  20}  pro 
tertia  quoque  { 39,  hoc  est  duplum  pretii  secunde  inargaritc,  mitius  J-  unius-  bizantii: 
quibus  insimul  tfoniunctis,  f 69  coadunabunt:  de  quibus  accipe  que  est  6 } a 
quibus  usque  in  10  , scilicet  in  pretium  prime,  inargaritc  , desunt  3 } de  quibus 
extrahe  J de  20,  scilicet  pretii  secunde  margarite  , que  est  \ 2 , remanent  {J  } quas 
extrahes  dc  ^{21,  remanent  -£20,  que  serua.  Et  talem  questionem  oppone,  ut  prima 
margaritarum  ualeat  aliquid.  Secunda  his  tantum.  Tertia  ualeat  quadruplum  prime. 

Et  extracto  commertio  ipsarum  de  pretio  prime  margarite,  remaneat  { pretii  secunde, 
ct  insuper  bizantii  ™ 20.  Deinde  pone  ad  libitum  pro  tertio  prime  margarite  20}  et 
pro  secunda  40}  et  pro  tertia  80:  quibus  insimul  additis,  faciunt  140;  quorum  scilicet 
14  extrahe  de  20,  scilicet  de  pretio  prime  margarite,  remanent  0}  de  quibus  extrahe 
{•  pretii  secunde  margarite  , scilicet  de  40,  scilicet  5,  remanet  1 : quod  cum  delicui 
esse  ^ 20  , multiplica  ~ 20  per  20,  et  diuidc  peri,  exibunt  418}  quibus  adde  hizantios 
10,  quos  posuimus  pro  prima  margarita,  erunt  bizantii  428  pro  pretio  prime  margarite. 
Quare  pretium  secunde  est  836}  tertie  f i7it. 

De  eodem  per  regulam  rectam. 

Pone  pro  pretio  margarile  rem.  Quare  pretium  secunde  erit  duc  res;  tertie  quat- 
tuor, minus  {-  unius  bizantii}  quibus  insimul  iunctis  sunt  septem  res,  minus  \ unius 
bizantii}  quorum  scilicet  £ rei,  minus  ^ bizantii,  abice  de  re  una  , scilicet  de 
pretio  prime  margarite,  remanebunt  rei,  et  ^ unius  bizantii,  que  cquantur  { pretii 
secunde,  margarite,  ct  bizantii  — { 21,  hoc  est  { prime  margarile,  et  bizantii  -^yll. 
Comuuiter  auferatur  ^ unius  bizantii,  rcnianebuul  £ rei,  que  cquantur  | { rei  , et  r„i 
hiznnliis  Jit.  Iterum  comunitcr  auferatur  {rei,  remanebit  rei  equalis  de  bizantiis 
l 21.  Quare  iil  cupiunt  {sic)  dc  ~ rei,  scilicet  res,  equabitur  in  cupio  dc  bizantiis  {21, 
scilicet  bizantiis  428;  ergo  pretium  prime  margarite  428,  ut  prediximus.  Est  enim  alius  * 
modus,  qui  regula  uersa  dicitur}  per  quem  etiam  possunt  solui  inulte  questiones:  nam 
per  regulam  rectam  tendimus  de  principio  ad  finem  questionis}  per  uersam  faciamus 
contrarium}  quod  nolumus  in  Ime  questione  demos t rare:  in  qua  proponitur  super  — pretii 
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trium  margaritarum  de  pretio  prime  margarite  remansisse  J pretii  secunde,  et  insuper 
bizantios  ~~  Jsij  a quibus  stimulamus  initium:  quoniam  pretium  secunde  margarite  est 
duplum  pretii  prime,  ergo  J pretii  secunde  est  quantum  ~ pretii  prime.  Ergo  de  pretio 
prime  margarito,  quos  jMinas  esse  rem,  remansit  { ipsius,  et  in  super  bizantii  ~ } ti 
post  solutionem  ~ prcdictc;  que  , ut  supradictum  est,  fuit  rei,  minus  unius 
bizantii.  Sed  cum  de  re  extrahitur  ->  ipsius,  et  bizantii  j 21,  remanent  ± rei,  minus 
bizuntiis  /0  f 21,  que  liquantur  rei,  minus  unius  bizantii.  Si  comunitcr  addatur 
bizantii  ~ 2i,  erunt  J rei,  que  equantur  eiusdem,  et  bizantiis  | tl.  Quare  si  co- 
muniter  auferantur  ^ rei,  remanebit  ^ rei  equalis  de  bizantiis  \ st»  ut  per  regulam 
redam  inuenimus. 

Alifer  de  tribus  margaritis, 

Usleat  quidem  secunda  margarita  quarta  unius  bizantii,  plus  duplo  pretii  prime. 
Tertia  quoque  ualcat  duplum  secunde, mimis  tertia  unius  bizantii.  Cuius  questionis 
solutionem,  si  per  regulam  rectam  inuenire  uis,  pone  primam  ualcrc  rein.  Quare  se- 
cunda uulebit  duas  res,  addita  quarta  bizantii.  Et  tertia  ualebit  mi.*r  res,  sexta  bi- 
zautii  addita:  quibus  insimul  additis,  erunt  septem  res,  ct  quarta,  et  sexta  bizantii; 
quarum  decima,  que  est  j - rei,  et  ^ unius  bizantii,  extracta  de  re,  scilicet  de  pretio 
prime,  remanent  t\  rei,  mimis  — unius  bizantii,  que  equantur  ~ secunde,  et  bizantiis 
^5  Jsi.  Sed  secunde  equatur  | prime,  et  ~ bizantii;  ergo  ~ rei,  minus  — bizantii, 
oquatur  J rei,  et  bizantiis  — /0  j-  21.  Si  comunitcr  addatur  £ bizantii,  erunt  ~ rei, 
que  equantur  | rei,  et  bizantiis  ^ -*4  [ 21:  comunitcr  auferatur  J rei,  remanet  — rei, 

que  equantur  t's  t*t  { 21  : reintegra  ergo  rem  tuam,  scilicet  multiplica  ~ ± ~ J 21 
per  20;  que  multiplicatio  uulgaritcr  sic  Iit:  multiplicantur  primum  20  per  21,  faciunt  420; 
ct  20  per  faciunt  y 0;  et  20  per  faciunt  2;  et  '20  per  faciunt  et  20  per 
— , faciunt  J:  quibus  insimul  innetis  faciunt  bizantios  ^ 30  pro  pretio  prime.  Quare 
pretium  secunde  est  ^ 8<>o;  tertie  J 1720  : soluitur  quidem  bec  questio,  et  eius  similes, 
per  primum  modum,  etiam  et  per  regulam  uersam. 

De  tribus  hominibus  qui  in  equa/i fer  ctd/igerunt  bursas. 

Taos  homines  inuenerunt  bizantios,  ex  qui bus  unusquisque  sumpsit  inequaliter,  sic 
quod  multiplicatio  bizaut iorum  primi  in  tertiam  summe  facit  quantum  multiplicatio 
bizantiorum  secundi  in  quartam  summe;  et  quantum  multiplicatio  bizantiorum  tertii 
in  quintam  eiusdem  summe.  Et  lice  tres  multiplicationes  equales  in  unum  redacte 
faciunt  eandem  summam  bizantiorum,  quain  ipsi  tres  homines  inuenerant.  Queritur,  que 
fuit  illa  summa;  et  quot  unusquisque  ex  ea  assumpserat.  Pone  itaque,  ut  primus  sumeret 
bizantios  3;  et  secundus  4;  et  tertius  5:  ideo  quia  multiplicatio  cuiuslibet  numeri  iri 
tertiam  partem  dc  3 est  quantum  multiplicatio  eiusdem  numeri  in  quartam  partem  de 
4,  uel  in  quintam  {lartem  dc  5;  ergo  ct  multiplicatio  cuiuslibet  numeri  in  3 est  quantum 
multiplicatio  quarte  eiusdem  numeri  in  4 , ct  quantum  multiplicatio  quinte  eiusdem 
numeri  in  5:  adde  3,  et  4,  et  5,  erunt  12  pro  summa  bizantiorum  inuentorum  i mul- 
tiplica itaque  3,  scilicet  bizantios  primi  per  tertiam  summe,  scilicet  per  4,  cruHt  12, 
que  senia;  ct  multiplica  bizantios  secundi,  scilicet  4 , per  quartam  partem  summe  , 
scilicet  per  3,  erunt  similiter  12,  que  scrua;  et  multiplica  iterum  bizantios  tertii,  ui- 
delicel  5,  per  quinlain  summe,  scilicet  per  f 2,  cnint  similiter  12.  \dde  ergo  lias  tres 
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multiplicationes,  erunt  36,  que  ucllcnt  esse  12:  quare  dices:  per  3,  que  pono  ili  quan- 
titate bizantiorum  primi,  ucniunt  36;  quid  ponam  ut  ueniaut  tantum  12:  multiplicabis 
ergo  3 per  12,  et  diuides  per  36,  exibit  bizantius  l;  et  tot  sumpsit  primus  homo  ex 
repertis  bizantiis.  Item  eadem  ratione  multiplica  4,  scilicet  hizuulios  secundi,  per  J2,  et 
diuides  per  36,  exibit  bizantius  { t;  et  tot  sumpsit  secundus  homo  e\  ipsis  bizantiis. 
Rursum  suprascripta  ratione  multiplica  bizantios  5 tertii  hominis  per  12  , et  diuides 
iterum  per  36,  exibit  hizanlitts  j t pro  quantitate  inuentione  tertii  hominis. 

Aliter  pro  proscriptis  { { j pone  3,  ct  4,  et  5,  et  adde  eos  insimul,  erunt  12;  que 
diuidc  per  numerum  hominum,  scilicet  per  3,  exibunt  4;  ct  tot  bizantios  repcricrunt 
ipsi;  ex  quibus  primus  sumpsit  f,  hoc  est  bizantiuiu  l;  Secundus  J,  hoc  est  hizatitium 
J l.  Tertius  sumpsit  \ unius- bizanlii,  hoc  est  bizantium  J 1,  ut  prodiximus. 

De  eodem  de  quinque  hominibus. \ 

Irem  quinque  Iiomincs  bizantios  roperierunt,  cx  quibus  iterum  sumpsit  unusquisque 
inequaliter;  sic  quod  multiplicatio  bizantiorum  primi  iu  tcftiam  summe  facit  quantum 
multiplicatio  bizantiorum  secundi  in  quartam  summe;  et  quantum  multiplicatio  hizan- 
t iorum  tertii  iu  quintam  eiusdem  summe;  ct  quantum  multiplicatio  bizautiorum  quarti 
hominis  in  sextam  summe.  Etiam  et  quantum  multiplicatio  bizantiorum  quinti  hominis 
in  septimam  eiusdem  summe  : ct  lice  quinque  multiplicationes  insimul  iunctc  faciunt 
randeni  iuuentam  summam.  Cum  itaque  hcc  positio  per  primam  regulam,  hoc  est  per 
modum  arborum,  solui'  possit;  tamen  qualiter  aliter  sol ualur,  demonstrare  cupimus.  Pro 
prodictis  i,  ct  J,  et  {,  et  J,  et  } pone  in  ordinem  3,  ct  4,  et  5,  et  6,  ct  7;  et  adde 
eos  insimul,  erunt  2.1  ; ct  tot  quinte  roperierunt  ipsi  ; ideo  quia  equales  multiplica- 
tiones fuerunt  3,  cx  qnibus  quintis  primus  sumpsit  | unius  bizantii.  Secundus  ter- 
tius {,  hoc  est  bizantium  i.  Quartus  *,  hoc  est  J t.  Quintus  j-,  hoc  est  hizautium  ~i. 

Aliter  de  quinque  hominibus. 

Rvrsus  quinque  homines  bizantios  inucnorunt,  ex  quibus  unusquisque  collegit  ine- 
qualiter;  sic  quod  multiplicatio  bizautiorum  primi  in  tertiam  summe,  hoc  est  multiplicatio 
totius  summe  in  tertiam  partem  bizautiorum  ipsius  primi,  facit  aliquem  numerum.  Et 
multiplicatio  quarte  partis  totius  summe  in  bizantiis  secundi  hominis,  ncl  econuerso,  facit 
duplum  multiplicationis  prodicte  primi  hominis.  Et  multiplicatio  bizantiorum  tertii  in 
quintam  partem  summe,  ct  econuerso,  facit  triplum  multiplicationis  secundi  hominis, 
hoc  est  sexupluin  multiplicationis  primi.  Et  multiplicatio  bizantiorum  quarti  in  sextam 
partem  summe,  ucl  econuerso,  facit  quadruplum  multiplicationis  tertii  hominis  , hoc 
est  uicuplum  quadruplum  multiplicationis  primi  hominis.  Item  ct  multiplicatio  bizan- 
tiorum quinti  hominis  iu  septimam  partem  summe,  ucl  septimam  partem  bizantiorum 
ipsius  quinti  hominis  in  totam  summam,  facit  quincuplum  multiplicationis  quarti  ho- 
minis, hoc  est  centuplum  uicuplum  multiplicationis  primi  hominis.  Et  lice  quinque 
multiplicationes  in  unam  coniuncte  faciunt  eandem  repertam  summam.  Queritur  que 
fuit  illa  summa;  ct  quot  unusquisque  ex  ea  collegit.  Quia  proponitur,  quod  multipli- 
catio totius  summe  in  tertiam  partem  bizantiorum  primi  facit  aliquem  numerum;  po- 
nendum est,  quod  primus  homo  colligeret  aliquem  numerum  bizantiorum,  qui  habeat 

Ponatur  ergo,  ut  ipse  colligeret  bizantios  3.  Quarum  tertia  pars  est  bizantius  i;  quo 
multiplicato  in  stinuna  cunctorum  bizantiorum  facit  aliquem  numerum,  scilicet  ipsam 
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eandem  summam.  F.l  quia  proponitur,  quod  multiplicatio  quarte  partis  bizantiorum  se- 
cundi hominis  iu  totum  summam  facit  duplum  multiplicationis  tertie  partis  bizantiorum 
primi  in  ipsam  eandem  .summam;  ponendum  est,  quod  secundus  colligeret  talem  nu- 
merum bizantiorum,  quorum  quarta  pars  sit  duplum  tertie  partis  bizantiorum  primi; 
eritque  numerus  ille  h.  Cuius  quarta  pars  est  2,  que  sunt  duplum  tertie  partis  bi- 
zantiorum primi,  scilicet  de  l.  Item  quia  multiplicatio  quinte  partis  bizantiorum  tertii 
hominis  in  totam  summam  preponilur  facere  triplum  multiplicationis  quarte  partis  bi- 
zaulioruiu  secundi  in  eandem  summam;  opporlct  ergo,  ut  tertius,  homo  colligeret  tot 
bizantios,  ex  quibus  quinta  pars  sit  triplum  quarte  partis  bizantiorum  secundi  : ergo 
pones,  ut  ipse  colligeret  bizantios  30,  quorum  quinta  pars,  scilicet  bizantii  6,  est  tri- 
plum quarte  partis  bizantiorum  secundi,  scilicet  de  2.  Adhuc  quia  multiplicatio  sexte 
partis  bizantiorum  quarti  hominis  in  supraseripta  summa  proponitur  facere  quadruplum 
multiplicationis  quinte  partis  bizantiorum  tertii,  iu  ipsa  summa  ponendum  est,  ut  ipse 
quartus  homo  colligeret  tot  bizantios,  cx  quibus  sexta  pars  liat  quadruplum  quinte  partis 
bizantiorum  tertii  hominis;  erunt  bizantii  144, quorum  sexta  pars  sunt  bizantii  34,  qui  sunt 
quadruplum  quinte  partis  bizantiorum  tertii  hominis,  scilicet  de  6.  Rursus  quia  multipli- 
catio septime  partis  bizantiorum  quinti  hominis  in  totam  summam  preponitur  facere  quin- 
cuplum multiplicationis  sexte  partis  bizantiorum  quarti  hominis  in  ipsam  summam,  oppor- 
tet  quod  ponatur,  quod  quintus  homo  colligeret  bizantios  840.  Ideo  quia  septima  pars 
ipsorum  sunt  bizantii  120,  qui  suili  quincuplum  de  bizantiis  24,  sexte  uidelicct  partis  bi- 
zantiorum quarti  hominis.  Quo  facto,  colliges  prescriptas  bizantiorum  positiones  in  linum, 
scilicet  bizantios  3 primi  hominis, et  bizantios  8 secundi, et  bizantios  3o  tertii, et  bizantios 
U4  quarti,  et  bizantios  8»o  quinti,  erunt  bizantii  102.1,  «pii  est  numerus  positus  pro  reperta 
summa:  deinde  uideas,  in  quot  ascenderint  quinque  suprascriptas  (sic)  multiplicationes  in 
ipsam  summam.  Multiplicatio  quidein  tertie  partis  bizantiorum  primi  in  ipsa  summa,  sci- 
licet 1 in  102.1,  facit  semel  1025:  quare  seruabis  i cx  parte.  Item  multiplicatio  quarte  partis 
bizantiorum  secundi,  scilicet  2,  in  totam  summam,  uidclicet  iu  | 1025,  facit  bis  1023 : quare 
seruabis  2.  Iterum  quinta  pars  bizantiorum  tertii  hominis,  scilicet  C,  multiplicata  in  pro- 
scriptis 1023,  faciet  sexies  1023:  quare  seruabis  iterum  o.  Rursus  sexta  pars  quarti  ho- 
minis, scilicet  24,  multiplicata  in  1023,  facit  uigies  quater  1025:  quare  seruabis  24:  adhuc 
septima  pars  bizantiorum  quinti  hominis  , scilicet  bizantii  120,  multiplicata  in  pro- 
scriptam summam,  scilicet  in  102.1,  facit  centies  uigies  1023:  quare  seruabis  120;  que 
addes  cum  24,  et  cum  6,  et  cum  2,  et  cUm  1 scruatis,  erunt  153  : ergo  in  proscri- 
ptis quinque  multiplicationibus  exeunt  centies  quinquagies  ter  1023:  ct  cum  ipse  quinque 
multiplicationes  non  debeant  faccrc  nisi  tantum  sonu-l  ipsam  summam,  dices:  pro  3,  que 
pono  in  collectione  bizantiorum,  ucniet  centies  quinquagies  ter  ipsa  summa;  quid  ponam, 
ut  tantum  ipsa  peraeniat  semel  : multiplicabis  ergo  3 per  1,  ct  diuides  per  153,  exibunt 
757  unius  bizantii  ; ct  tot  reperit  primus  homo  de  reperta  summa.  Similiter  si  hoc 
feceris  de  positionibus  bizantiorum  reliquorum  quattuor  hominum,  scilicet  dc  bizantiis  s 
secundi  hominis;  et  dc  bizantiis  30  tertii  hominis;  et  de  bizantiis  tu  quarti;  ct  dc 
bizantiis  840  quinti  hominis.  Reperies,  quod  secundus  homo  collegit  ex  reperta  summa 
777  unius  bizantii;  ct  tertius  homo  colligit  ^ ; ct  quartus  {[-}• ; et  quintus  hoc 
est  bizantii  5 : collige  ergo  hcc  quinque  collectiones  in  unum  faciunt  , hoc 
est  bizantii  77J  0;  et  tot  re  perierunt  ijisi. 
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De  duobus  hominibus  qui  inuenerunt  bizuntios. 

Dvo  homines  inacuerunt  bizantios,  cx  quibus  unusquisque  colligit  iucqualitcr ; et 
id,  quoti  colligit  primus,  fuit  ~ J cx  boc  quoti  colligit  secundus;  et  primus  lucrando 
cum  sua  portione,  dc  bizantiis  ii  fecit  bizantios  12.  Alter  ucro  dc  bizantiis  13  fecit 
14;  et  sic  inter  utrumque  habuerunt  bizantios  loo.  Queritur,  quot  sit  summa  iuuenta; 
et  quot  unusquisque  cx  ea  collegit.  Primum  quidem  inuenias  numerum,  in  quo  repe- 
rianlur  ^ {,  erilque  19;  et  tot  pone  secundum  collige  (sic)z  de  quibus  accipc  ^ i,  scilicet 
ig;  et  tot  bizantios  pone  pro  collectione  primi;  qui  cum  de  ti  fecissetis,  multiplica 
bizantios  ig  per  is,  et  diuidc  per  ii,  exibunt  bizantii  ^17,  quos  serua  : deinde  quia 
secundus  de  <3  fecit  14,  multiplica  39  per  14,  et  diuidc  per  13,  exibunt  bizantii  42  ; 
quos  adde  cum  bizantiis  ^ 17  , erunt  bizantii  ^ 59  , qui  uclicnt  esse  bizantii  ioo  : 
quare  multiplicabis  ig  per  loo,  et  diuides  per  ^ 59,  exibunt  pro  portione  primi  ho- 
minis bizantii  ‘ * 2«.  Item  eadem  ratione  multiplica  30  bizantios  per  400,  et  diuidc 

per  ~ 59,  exibunt  pro  portione  secundi  hominis  ^ es  bizantii  ; quibus  innetis  cum 
bizantiis  J— 26  primi  hominis,  redduut  pro  tota  summa  bizantios  |-t”-  02. 

Diuisio  de  H in  duas  partes _ 

Diuide  ii  in  duas  partes,  quarum  una  multiplicata  per  9 faciat  quantum  alia  mul- 
tiplicata per  ip  : accipiendum  est  primum,  quod  multiplicatio  cuiuslibet  partis  cuius- 
libet numeri  in  numerum,  ex  quo  ipsa  pars  ducit  originem,  facit  quantum  multiplicatio 
alie  cuiuslibet  partis  eiusdem  numeri,  in  numero.  Vnde  ipsa  pars  deriuatur.  Verbi 
gratia:  multiplicatio  quidem  tertie  cuiuslibet  numeri  in  3,  cx  quibus  j-  ducit  orrigiuem, 
facit  quantum  multiplicatio  quarti  eiusdem  numeri  in  4.  A quibus  £ ducit  orrigiuem: 
quare  nona  unius  numeri  multiplicatu  per  9 facit  quantum  eiusdem  numeri  multi- 
plicata per  io.  Vnde  quam  proportionem  habet  decima  unius  numeri  ad  nonam  eiusdem 
numeri  , eandem  proportionem  habebit  una  pars  dc  H ad  aliam.  Vnde  inucnicndus 
est  numerus,  in  quo  roperiantur  ^ J-,  eritque  90,  cuius  et  ~ sunt  io  et  9:  multi- 
plicatio ergo  dc  9,  scilicet  decime  de  90  in  io,  facit  quantum  multiplicatio  de  io, 
scilicet  £ dc  90  in  9 : unde  iunge  9 ct  10,  erunt  19,  que  ucllent  esse  11:  multiplica 
ergo  io  per  ll,  et  diuidc  per  19,  exibunt  ~ 5;  et  tot  erit  una  pars:  residuum  nero, 
quod  est  usque  in  f t , scilicet  ^ 5,  erit  alia  pars;  qui  numerus  exiit  cx  multiplicatione 
de  9 in  ll  diuisa  per  19.  Aliter  quia  multiplicatio  prime  partis  in  9 est  equa  mul- 
tiplicationi secunde  partis  in  io;  proportionali  ter  est  .sicut  io  ad  9 est  prima  pars  ad 
secundam.  Vnde  erit  sicut  9 iunctum  cx  io,  ct  9,  scilicet  io  ad  9 iunclum  ex  partibus, 
scilicet  ad  ii,  ita  io  ad  primaiu  partem,  ct  9 ad  secundam.  Quare  multiplicanda  sunt 
ii  per  io,  et  per  9;  ct  diuidenda  utraque  multiplicatio  per  19.  Si  ucro  per  regulam 
rectam  uis  procedere,  pone  pro  prima  parte  rem;  quare  secunda  erit  u minus  re:  ct 
multiplica  rem,  scilicet  primam  partem,  per  9,  egredientur  noucm  res.  Item  multiplica 
ll  | minus  rc,  scilicet  secundam  partem  per  io, erunt  tio, minus  decem  rebus,  que  equantur 
nouem  rebus:  quare  si  comuniter  addantur  decem  res  , erunt  19  res  , que  equantur 
no : diuide  itaque  no  per  19  , erunt  pro  prima  parte  ||  s ; quibus  extractis  de  ii  , 
super  erunt  pro  secunda  parte  5,  ut  superius  inucnimus. 

Diuisio  de  ll  in  tres  partes. 

Item  si  u iu  tres-  partes  diuidere  uolueris,  quarum  prima  multiplicata  per  4 faciet 
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quantum  alia  multiplicata  per  5,  et  quantum  alia  multiplicata  per  6:  quia  multiplicatio 
quarte  unius  numeri  per  4 facit  quantum  multiplicatio  quinte  eiusdem  numeri  in  5 , 
et  quantum  multiplicatio  sexte  eiusdem  jiumcri  in  ot  inucnics  numerum,  in  quo  re- 
periautur  J J [;  eritque  co,  cuius  quarta  est  15;  quinta  est  is;  sexta  esi  io:  adde  ergo 
15,  et  is,  et  io,  eriintque  37,  que  uellent  esse  ii:  quare  multiplicabis  is,  et  12,  et  io 
singulariter  per  ll,  et  diuides  unamquamque  multiplicationem  per  37;  et  sic  habebis 
pro  prima  parte  j[  4;  pro  secunda  ||  3;  pro  tertia  ||s;  et  sic  possemus  diuidere  ii, 
etiam  et  quemlibet  alium  numerum  in  plurcs  partes. 

Diuisio  de  it  in  duas  partes  secundum  alium  modum. 

Irem  si  proponatur  diuidere  ti  in  duas  partes,  quarum  una  multiplica  (sic)  per  9 fa- 
ciet \ 30,  plus  alia  multiplicata  similiter  per  9;  quia  maior  pars  multiplicata  per  9 
facit  ■ 30,  magis  alia  multiplicatione,  diuides  -J-  30  per  9,  exibunt  ~ 3;  et  in  tot  excedit 
yiaior  pars  minorem  : ideo  quia  multiplicatis  ^ 3 per  r,  faciunt  -J  3o  ; ergo  extrahes 
!|  3 de  ll,  remanebunt  ||  7,  hoc  est  ||  7;  que  diuidc  iu  duo  equa,  exibunt  3 pro 
qualibet  parte;  et  tot  fuit  minor  pars:  residuum  nero,  quod  est  usque  in  ll,  scilicet  j|7, 
fuit  alia. 

/t liter  de  eodem. 

Naiu  si  proponatur  diuidere  ll  iu  duas  partes,  quarum  secunda  multiplicata  per  io 
faciet  | 30,  plus  multiplicatione  prime  partis  iu  9;  extrahe  de  ii  numerum,  qui  cura 
multiplicetur  per  10,  faciat  J 30:  qui  numerus  repentur,  cum  J 30  diuiduntur  per  io; 
eritque  numerus  ille  ^ 3:  quod  extracto  de  ll,  remanent  JJ  7;  que  diuidc  iu  duas  partes 
per  suprascriptam  regulam;  ita  quod  multiplicatio  prime  partis  per  9 faciat  quantum 
alia  multiplicatu  per  to;  eritque  prima  pars  3;  qua  inuenta,  extrahatur  dc  ll: 

quod  facies  per  modum,  quem  in  decimo  capitulo  demonstraui:  scilicet  accipc  3;  que 
sunt  super  4,  et  extrahe  ea  ex  ipsis  4,  et  remanens  pone  super  4 cuiusdam  protracte 
uirge,  sub  qua  sint  per  ordinem  suprascripti  rupti,  scilicet  cl  pro  expretis  («c)  4, 

retinet  in  nianu  l;  que  adde  cum  7,  que  sunt  super  io,  erunt  8:  a quibus  usque  in 
io  desunt  2,  que  pone  super  io  ; et  pro  expretis  decem  reline  i;  que  adde  cum  14, 
que  sunt  super  io,  erunt  15:  a quibus  usque  in  19  desunt  4,  que  pone  super  19  pro- 
tracte uirgule;  et  pro  expletis  19  retine  1,  quod  adde  cum  3,  que  sunt  ante  uirgnlam 
7;  et  extrahe  dc  11,  remanebunt  7,  que  pone  ante  protractam  uirgnlam  ; ct  sic  ha- 
bebis pro  secunda  parte  | 7.  Item  si  ii  in  tres  partes  diuidere  proponatur,. quarum 

secunda  multiplicata  per  3 faciat  io  , plus  multiplicationi  prime  iu  4 ; ct  multipli- 
catio tertie  per  o faciat  it,  plus  multiplicatione  secunde  in  5,  hoc  est  21,  plus  mul- 
tiplicatione prime  partis  per  4.  Cum  itaque  ultima  pars  multiplicata  per  6 faciat  21, 
plus  quam  prima  pars  multiplicata  per  4;  ergo  si  ex  ipsa  ultima  parte  extrahatur 
numerus,  quo  multiplicato  per  fi,  faciei  ti,  scilicet  -J  3 , que  exeunt  ex  diuisionc  2t 
per  6,  remanent  cx  ipsa  ultima  parte  numerus,  qui,  cum  multiplicatus  fuerit  per  6, 
facit  quantum  prima  pars  multiplicata  per  4.  Item  quia  secunda  pars  multiplicata  per 
5 facit  10  , pittsquam  prima  multiplicata  per  4 ; si  ex  secunda  parte  extrahatur  nu- 
merus, qui  multiplicatus  per  5 faciat  io,  scilicet  2,  remanebit  ex  ipsa  secunda  parte 
numerus  , quo  multiplicato  per  3 , faciet  quantum  prima  multiplicata  per  4 : ergo 
extrahantur  2,  et  | 3 de  n,  remanebunt  f 5;  que  diuide  per  suprascriptam  regulam  in 
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tres  paries,  quarum  secunda  multiplicata  per  5,  et  tertia  multiplicata  per  c faciunt 
quantum  prima  multiplicata  per  4;  critquc  prima  pars  2;  secunda  f-jylj  tertia 
1 : adde  ergo  2 cum  secunda  parte,  erun^||  3 : similiter  adde  \ 3 eum  tertia  parte, 
erunt  J-j?  et  sic  potes  facere  de  similibus. 

De  duobus  numeris  reperiendis  secundum  datam  quandam  proportionem . | 

Svnt  duo  numeri,  quorum  J unius  est  J alterius;  ct  eorum  multiplicatio  est  quantum 
eorum  aditio.  Inueuias  primum  duos  numeros,  quorum  £ unius  sit  \ alterius;  crunlque 
5 et  7.  Que  pone  pro  quesitis  numeris,  et  adde  5 cum  7,  erunt  12.  Sed  multiplicatio 
de  5 in  7 facit  35;  que  cum  uclint  esse  12,  et  multiplica  12  per  5,  et  12  per  7,  ct 
diuides  ulrumquc  multiplicationem  per  35;  et  habebis  primum  numerum  * l;  secundum 
J 2:  uel  aliter  suprascripta  12  diuidc  per  7,  ct  per  5. 

Aliter. 

Er  si  proponatur  , quod  addita  quinta  parte  unius  cum  septima  ulterius  faciat 
quantum  multiplicatio  numerorum  ad  inuicem ; addes  quintam  de  5,  scilicet  i,cum 
4 de  7,  erunt  2;  que  multiplica  per  5,  ct  per  7,  ct  diuidc  utramque  multiplicationem 
per  33;  uel  ipsa  2 diuidc  per  7,  ct  per  5;  ct  habebis  primum  numerum  I;  secundum  f. 

Aliter. 

Hvrsum  si  proponatur,  quod  multiplicata  quinta  parte  unius  per  septimam  alterius 
faciat  quantum  aditio  unius  numeri  cum  alio ; multiplicabis  quintam  de  5 per  \ de 
7,  scilicet  l per  l,  erit  unum  ; et  adde  5 cuin  7,  ut  supra,  erunt  12;  que  multipli- 
cabis per  s,  et  per  7,  et  diuides  ulrumquc  multiplicationem  per  unum,  quod  fuit  summa 
multiplicationis  de  uno  in  uno  supradictis;  et  habebis  primum  numerum  60,  quorum 
quinta  est  12;  secundum  est  s< , quorum  septima  est  12  similiter,  ut  opporlct:  nam 
multiplicato  12  per  12  facit  quantum  aditio  de  60  cum  84. 

Modus  alius  de  duobus  numeris  reperiendis. 

liem  quinta  unius  numerorum  sit  septima  alterius  ; et  multiplicata  quinta  parte 
unius  per  septimani  alterius  facit  quantum  adita  quinta  parte  unius  cum  septima  al- 
terius : multiplicabis  i per  1,  ut  supra,  erit  unum;  et  addes  ipsas  unitates  insimul, 
erunt  2:  per  que  multiplicabis  5 et  7,  et  diuides  utramque  multiplicationem  per  unum, 
ct  habebis  primum  numerum  to;  secundum  t4. 

Questio  alia  de  duobus  numeris. 

AdIiuc  si  proponatur,  quod  multiplicato  uuo  numero  per  alium  faciat  aliquod  mul- 
tiplex corumdera  adiclionis,  ut  dicamus  duplum  : addes  tunc  5 cum  7,  erunt  12;  que 
duplicabis,  erunt  24  : multiplicabis  ergo  21  per  5,  ct  24  per  7;  ct  diuides  utramque 
multiplicationem  per  multiplicationem  de  5 in  7,  scilicet  per  33,  ct  habebis  primum 
numerum  | 3;  secundum  * 4 : et  nota  quia  in  omnibus  suprascriptis,  etiam  et  iri  se- 
quentibus, semper  damus  diuisionem  numero,  qui  ct  multiplicatione  duorum  numerorum 
colligitur  multiplicatorum. 

Questio  alia  de  duobus  numeris. 

I rerum  si  proponatur,  quod  aditio  numerorum  faciat  aliquam  multiplicitatem  mul- 
tiplicationis eorumdein,  ut  dicamus  triplum:  multiplicabis  12,  que  sunt  aditio  de  5,  et 
7 per  eosdem  numeros,  erunt  60,  et  s4  ; quo  diuidc  per  dictam  multiplicitatem  mul- 
tiplicationis de  5 in  7,  scilicet  per  triplum  dc  35,  idest  per  105,  ct  habebis  primum 
numerum  j ; secundum  t“ 
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Aliter  secundum  aliam  questionem . 

11  visum  multiplicatio  numerorum  iu  se  ipsos  faciat  aliquod  multiplex,  ut  dicamus, 
quadruplum  aditionis  quinte  partis  unius  numeri  cum  septima  parte  alterius:  quadru- 
plum de  2,  que  sunt  aditio  quinte  partis  de  5,  et  septime  partis  de  7,  scilicet  8 , 
multiplica  per  5 et  per  7,  erunt  40,  ct  so;  que  diuidc  per  multiplicationem  de  5 in 
7,  scilicet  per  35,  et  habebis  primum  numerum  J i;  secundum  * i.  Item  aditio  quinte 
portis  unius  cum  septima  ulterius  faciat  quincuplum  multiplicationis  unius  numeri 
in  alium:  multiplicabis  2 su proscriptu  per  5,  el  per  7,  erunt  io,  ct  14}  que  diuidc  per 
quincuplum  de  35,  scilicet  per  175,  ct  habebis  primum  numerum  secundum 
Item  questio  alia  de  duobus  numeris. 

Afthuc  multiplicatio  quinte  partis  unius  in  septimum  alterius  sit  sescuplum  aditionis 
carumdem  partium:  addes  J de  5 cum  { dc  7,  erunt  (2;.quorum  soxcuplum,  scilicet  12, 
multiplica  per  5,  et  per  7,  erunt  00,  et  84;  que  diuidc  per  multiplicationem  quinte 
panis  de  5 in  septimam  partem  dc  7,  scilicet  per  unum;  et  habebis  primum  numerum 
60;  secundum  84. 

Pe  eodem  secundum  aliam  diuisionem. 

Irorum  aditio  quinte  partis  unius  cum  septima  parte  alterius  faciat  septuplum  mul- 
tiplicationis carumdem  partium  in  se  : multiplicabis  2 per  5,  et  per  7,  erunt  10,  et 
14;  que  diuides  per  septuplum  multiplicationis  quinte  partis  de  5 in  septimam  partem 
dc  7,  scilicet  per  7;  el  halabis  primum  numerum  j 1 1;  secundum  2 : possumus  enim 
multas  alias  questiones  uarias  ex  suprascriptis  proponere;  quorum  solutiones  per  supra- 
scriptas  satis  competenter  reperiri  possunt. 

Diu  i sio  alia  inter  duos  numeros. 

Item  sunt  duo  numeri,  cx  quibus  | J unius  sunt  Jf  alterius;  ct  multiplicatis  in- 
simul faciunt  iuuclioncm  corumdem  : primum  quidem  suprascriptorum  inuenies  duos 
numeros,  quorum  { J unius  sit  \ J alterius ; cruntquc  27,  ct  35;  et  addes  27  cum  35, 
erunt  62:  per  que  multiplica  27,  el  35,  ct  diuides  utrainque  multiplicationem  per  sum- 
mam multiplicationis  de  27  in  35;  uel  diuidc  62  per  33,  ct  per  27,  et  habebis  primum 
numerum  J-5 1;  secundum  2. 

De  eodem. 

Et  si  propositum  fuci  it , quod  multiplicatio  unius  dictorum  numerorum  in  alium 
sit  duplum  aditionis  corumdem;  duplum  de  62,  scilicet  J24,  multiplica  per  27,  et  per 
35,  el  diuidc  utnimque  multiplicationem  per  summam  multiplicationis  dc  27  iu  35;  uel 
124  diuidc  per  35,  et  per  27,  et  habebis  primum  numerum  £ 3;  secundum  4. 

De  eodem. 

Ei  si  aditio  sit  duplum  multiplicationis  corumdem  ; multiplicatio  de  62  in  27  , el 
in  35  diuides  per  duplum  multiplicationis  de  27  in  35;  uel  diuidc  62  pCr  duplum  de 
35,  ct  dc  27,  et  habebis  primum  uumerum  secundum  — 1. 

De  eodem. 

iTera  } J primi  numeri  sit  { \ secundi;  et  multiplicatio  primi  iu  secundum  faciat 
quantum  aditio  cuiuslibet  partis;  uel  quarumlibet  partium  primi  in  quamlibet  partem, 
uel  partes  secundi,  ut  dicamus,  quod  aditione  {sic)  J J unius  cum  $ J alterius  sit  quantum 
multiplicatio  unius  numeri  in  alium  : accipe  \ J dc  27,  que  sunt  J 15;  ct  adde  ea  cum 
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J J de  33,  scilicet  cum  | 15,  erunt  \ 31  : multiplicabis  • 31  per  27,  et  | 31  per  35;  el 
diuides  utramque  multiplicationem  per  summam  multiplicationis  dc  27  in  35  : uel  ‘ 3i 
diuides  per  33,  et  per  27,  et  habebis  pro  primo  numero  pro  secundo  $ f« 

De  eodem. 

Er  si  multiplicatio  numerorum  sit  quadruplum  aditionis  de  j } uuius  cum  J J al- 
terius ; quadruplum  J 31,  scilicet  126,  multiplica  per  27,  et  per  35;  et  diuide  utramque 
multiplicationem  per  summam  multiplicationis  de  27  in  35:  uel  126  diuide  per  35,  et 
per  27,  et  habebis  pro  primo  numero  } 3;  pro  secundo  | 4.  Et  si  multiplicatio  de  \ J 
primi  numeri  in  f-  { secundi  sit  quantum  aditio  primi  numeri  cum  secuudo:  quia  ‘ j 
de  27,  et  - j de  35  non  cadunt  in  integrum,  cum  sint  J 15;  oportet  ut  multiplicentur 
27  cl  35  per  4,  erunt  108,  et  140:  et  accipe  J \ de  tos,  que  sunt  03;  ct  multiplica  ea 
per  63,  que  sunt  | J de  140,  erunt  3069:  et  adde  108  cura  140,  erunt  218;  que  multi- 
plica per  108,  ct  per  140;  et  diuide  utramque  multiplicationem  per  regulam  de  3060;  et 
cuitabis  hoc  quod  cuitarc  poteris,  ct  habebis  primum  numerum  6;  secundum  8. 

De  eodem. 

Et  si  multiplicatio  dc  { { primi  in  / {■  secundi  sil  quincuplum  aditionis  numero- 
rum; quincuplum  dc  248,  scilicet  1240,  multiplica  per  108,  et  per  uo;  ct  diuides  utramque 
multiplicationem  per  regulam  de  3060;  et  cuitabis,  et  habebis  primum  numerum  jjj  33; 
secundum  ~||43. 

Rvrsus  { {,  ut  diximus,  primi  numeri  sit  | } secundi;  ct  multiplicatio  dc  } J primi 
in  J j secundi  faciat  aditionem  de  \ J-  cum  f }■  secundi  ; adde  63  cum  63  , scilicet 
•}  ~ dc  108  cum  J j dc  I40,  erunt  126;  per  que  multiplica  i<w*  et  140;  et  diuide  utramque 
multiplicationem  per  3969;  et  cuitabis,  ct  habebis  primum  numerum  - 3;  secundum  £ 4. 

De  eodem. 

Et  si  multiplicatio  de  J J-  unius  in  £ -J  alterius  sit  scxcuplum  additionis  de  { ^ 
unius  - J alterius;  scxcuplum  dc  126  multiplicabis  per  ios  , et  per  140  ; et  diuides 
utramque  multiplicationem  per  3969;  et  cuitabis  hoc  quod  poteris,  et  habebis  primum 
numerum  | y 20;  secundum  f 26. 

Et  si  aditio  dc  J \ unius  cum  \ { alterius  sit  septuplum  multiplicationis  dc  J } unius 
per  j | alterius;  multiplicationes  de  126  in  108  , et  in  140  diuides  per  septuplum  de 
3969;  ct  cuitabis,  et  habebis  pro  primo  numero  ff;  pro  secundo 

De  duobus  numeris  reperiendisy  qui  sint  ad  inuicem  in  data  proportione. 

Accepi  unius  numeri  extraexi  dc  { ~ alterius  sit,  et  quod  remansit  multiplicaui 
per  J-  9,  ct  habui  ioo:  diuides  itaque  100  per  { 9,  exibunt  io.  Quare  reperiendi  sunt 
duo  numeri,  quorum  { j unius  excedant  £ J alterius  in  — 10  : pone  pro  primo  numero 
30,  et  pro  secundo  24:  extrahe  J { de  30,  scilicet  ll,  dc  } \ de  24,  scilicet  de  14,  re- 
manent 3:  que  cum  uellcnt  esse  10,  Multiplicabis  io  per  30,  ct  per  24,  ct  diuides 
utramque  multiplicationem  per  3,  exibunt  pro  primo  numero  ^ 108;  pro  secundo  i*  86: 
uel  habeas  pro  primo  numero  30;  ct  super  | J eorum  adde  ~ io,  erunt  ~ 21,  que  sunt 
-J  i secundi  numeri.  Quare  multiplica  12  per  ‘721,  et  diuide  per  7.  Et  si  uis,  sit  se- 
cundus numerus  24;  dc  quorum  £ J deme  f?  10,  remanebunt  £ 3,  que  sunt  5 { primi 
numeri.  Et  si  proponatur,  quod  | primi  sint  | secundi ; ct  ex  ipsis  proueniant  su- 
pradicta.  lmienies  duos  numeros,  quorum  J unius  sint  \ alterius,  erunt  9,  et  10:  quos 
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multiplica  per  30;  ul  que  necessaria  sunt,  habeantur  in  integra;  eruntque  pro  primo 
numero  270;  pro  secundo  300  : extrahe  ergo  J J de  270,  scilicet  00  de  J J de  300,  sci- 
licet de  173,  remanent  76;  que  cum  uolint  esse  £7  10  , multiplicabis  [j  io  per  270,  et 
per  300,  et  diuides  unamquamque  multiplicationem  per  76,  exibunt  pro  primo  numero 
jj-  38;  pro  secundo  42.  Et  si  uis,  ut  multiplicato  residuo  in  se,  quod  est  inter 

JJ  primi  numeri,  ct  \ -J-  secundi,  faciant  unum  cx  ipsis  duobus  numeris,  qualem  uis, 
ut  dicamus  primum;  pones  pro  ipso  primo  numero  numerum  habentem  radicem,  cuius 
J J sint  integre;  sitque  900  super  J J,  quorum  adde  radicem  eorum,  scilicet  30,  erunt 
360:  quare  inucnias  numerum,  cuius  \ { sit  360,  scilicet  multiplicationem  de  12  in  360 
diuide  per  7,  exibunt  pro  secundo  numero  J ot7.  Rursus  si  uis,  ut  multiplicatio  pro- 
dicti residui  in  se  faciat  secundum  numerum  ; pone  ipsum  secundum  numerum  esse 
144;  dc  «piorum  -{-  scilicet  de  84,  abice  radicem  eorum,  que  est  12,  remanebunt  72. 
Inucnies  ergo  numerum,  cuius  J J sint  72;  eritque  ~ 190  pro  secundo  numero.  Item 
multipliraui  J J primi  numeri  per  j j-  secundi;  et  fuit  illud  quod  prouenit  100.  Inue- 
nias  duos  numeros,  qui  insimul  multiplicati  faciunt  100:  sint  3,  et  20:  quare  pro  primo 
numero  habebis  numerum,  cuius  -J-  sunt  5;  et  pro  secundo  habebis  ipsum  numerum, 
cuius  -J"  T"*  cl  4"  su,lt  20,  Qu*r*  multiplica  30  per  3,  et  diuide  per  11;  et  12  per  20; 
et  diuide  per  7,  ct  habebis  primum  numerum  jj  13;  secundum  -f*  M*  Aliter  quia  cx 
ductis  10  in  se  proucniunt  100  ; inucnias  pro  primo  numero  numerum  , cuius  -J*  x 
sint  io;  eritque  27:  ct  pro  secundo  inucnias  numerum,  cx  quo  10  sint  j eritque 
-y-  17:  ct  sic  possumus  infinitas  questiones  per  regulas  arborum  soluere. 

Incipit  pars  quarta  duodecimi  Capituli  de  inuentume  bursarum.  | 
l)vo  homines,  qui  habebant  denarios,  iuucnertinl  bursam  unam  denariorum;  qua  in- 
uenta,  primus  dixit  secundo:  Si  bos  denarios  bursc  cum  denariis,  quos  habeo,  haberem, 
haberem  utique  ter  tantum  quam  tu.  Cui  erontra  alter  Respondit  : Et  si  ego  haberem 
denarios  burse  cum  denariis  meis,  haberem  quater  tantum  quum  tu.  Queritur  quot  unus- 
quisque habebat;  et  quot  ipsi  rc perierunt  in  bursa.  Notandum  est  quidem,  quod  quia  cum 
primus,  habita  bursa,  habeat  ter  tantum  secundo  ; si  ipse  cum  bursa  habet  3,  ct  sc- 
rundus  habet  1 ; ergo  inter  otruinquc  cum  bursa  habent  4;  cx  quibus  primus  cum 
bursa  habet  3:  ergo  habet  J totius  summe  denariorum  illorum,  ct  bursc.  Propter 
eadem  ct  secundus,  cum  habeat  cum  bursa  quater  tantum  primo,  eiusdem  summe  -J 
eum  habere  ueeesse  est.  Quare  inucnias  numerum,  iu  quo  rcpcrianlur  \ eritque  20. 
Pone  ergo,  ut  summa  dcnuiioruni  illorum  sit  20;  dc  quibus  primus  cum  bursa  habet 
scilicet  13.  Et  secundus  cum  bursa  habet  -j*>  scilicet  16:  ergo  inter  utrumque  cum 
bursa  bis  computata  habent  31  : Superfluum  nero,  quod  est  a 20  usque  in  31,  scilicet 
11,  est  summa  denarionini  bursc.  Ideo  quia  bursa  computata  est  bis,  cum  non  debeat 
computari  nisi  tantum  semel;  quare  cumputatio  burse  fuit  semel  magis  quam  debuit. 
Vndc  denarij  superflui,  qui  sunt  a 20  usque  iu  31,  uidclicct  11,  sunt  semel  id  quod 
in  bursa  repertum  fuit.  Quare  extrahes  11  de  is,  remanent  4;  et  tot  habuit  primus  : 
deinde  extrahe  11  de  ic,  remanent  3;  et  tot  habuit  secundus  : ergo  primus  habet  4, 
et  secundus  s;  quibus  additis  cum  11  de  bursa  faciunt  20,  ut  pro  eorum  summa  po- 
suimus. 

Aliter  quia  primus  cum  bursa  habet  ~ totius  summe  denariorum  ipsorum,  ct  burse; 
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ergo  secundus  liabet  -J*  totius  summe.  Et  primus  habet  totius  summe  ; ideo  quia 
secundus  cum  bursa  habet  -E  summe.  Quare  accipe  -f  dc  20,  que  est  4;  et  tot  habuit 
primus.  Item  accipe  { de  20,  que  est  5;  et  tot  habuit  secundus  : ergo  inter  utrumque 
habent  9;  a quibus  usque  in  20  remanent  tt  pro  burse  quantitate  , ut  prodiximus. 
Item  aliter.  Pone  primum  habere  rem;  quare  cum  bursa  habet  rem  et  bursam,  que 
sunt  triplum  denariorum  secundi  : ergo  secundus  habet  tertiam  rei  et  burse.  Quare  si 
habuerit  bursam,  habebit  bursam  ct  tertiam  burse,  et  insuper  tertiam  rei,  que  equantur 
tu jor  rebus  , scilicet  quadruplo  denariorum  primi ; cum  secundus  cum  bursa  habeat 
quater  tantum  quam  primus.  Extrahe  ergo  ab  utraque  parte  tertiam  rei,  remanebunt 
bursa,  et  tertia  burse,  que  equantur  uuor  rebus,  minus  tertia  rei.  Quare  triplum  unius 
burse,  ct  tercic,  scilicet  burse  4,  equatur  triplo  .nu.*r  rerum,  minus  tcrcia,  scilicet  rebus 
41  r et  quia  quater  u equantur  undecies  .uu*r  , erit  proportio  denariorum  burse  ad 
denarios  primi  hominis,  sicut  ii  est  ad  4.  Yndc  si  in  bursa  sunt  denarii  ii,  primus 
homo  habet  4,  quorum  omnium  tercia,  scilicet  5,  necessario  liabet  secundus;  cum  primu  s 
cum  bursa  habeat  triplum  cius. 

De  bursa  a tribus  hominibus  reperta. 

Item  tres  homines  denarios  habentes,  qui  bursam  denariorum  inucneruut;  quorum 
primus  dixit  ceteris.  Si  daretis  mihi  bursam  denariorum  cum  denariis,  quos  habeo, 
haberem  bis  tantum  quam  uos.  Secundus,  liabitis  denarijs  burse,  prepouit  se  habere 
ter  tantum  reliquis.  Terrius,  si  bursam  habuerit,  quater  tantum  duobus  reliquis  se  ha- 
bere afiirmat.  Queritur,  quot  unusquisque  habebat;  ct  quot  in  bursa  repcricrunl.  Quia 
primus,  habita  bursa,  prepouit  bis  lautum  aliis  habere;  ergo  si  primus  liabet  2 cum  bursa, 
alij  habent  t : ergo  inter  omnes  liabent  3 : ergo  primus,  habita  bursa,  liabet  \ totius 
summe  cunctorum  trium  hominum  denariorum  et  burse.  Eadcmquc  ratione  secundus  liomo 
eiusdem  summe  liabet  et  tertius  liabet  J,  quare  uidendum  est  dc  ~ in  quo  re- 
periantur  numero,  uidclicet  in  oo:  accipe  | ergo  J de  co,  que  sunt  40,  et  |,  que  sunt 
45,  ct  que  sunt  4fi;  ct  adde  insimul,  erunt  133;  qui  numerus  magis  est  iu  integro, 
scilicet  de  go:  et  hoc  contigit  propter  denarios  burse  , qui  ter  computantur  in  p re- 
scripta summa,  uidelicet  cum  unoquoque  ipsorum.  Et  cum  non  sit  computanda  nisi 
tantum  semel;  manifestum  est  , quod  computatur  bis  plus  quam  debeat:  ergo  illud 
superfluum,  quod  est  a GO  usque  iu  133,  quod  est  73,  est  duplum  denariorum  hursc. 
Quare  diuidenda  sunt  73  per  2;  aut  go  per  2 multiplicanda.  Sed  melius  est,  ul  mul- 
tiplicetur GO  per  2 , quam  diuiderc  73  per  2.  Ideo  quia  73  non  potest  diuidi  per  2 
absque  fractione;  ascendit  enim  multiplicatio  de  2 in  go,  in  120,  que  erunt  summa 
cunctorum  denariorum,  et  burse.  Et  73  erunt  pro  quantitate  denariorum  burse.  Et  quia 
primus  J totius  summe  cum  bursa  amplectitur,  scilicet  dc  120,  ipsum  denarios  80  ha- 
bere non  dubitatur:  dc  quibus  extractis  denarijs  burse,  scilicet  73,  remanent  7 ; ct 
tot  habuit  primus.  Item  accipc  * de  lio,  erunt  90;  dc  quibus  extrahe  73,  remanent  17; 
et  tot  habuit  alter.  Rursus  sume  ^ de  120  , que  sunt  9G,  et  extrahe  inde  73  , rema- 
nent 23;  ct  tot  habuit  tercius. 

Aliter  quia  primus  cum  bursa  liabet  | totius  summe  ; reliquis  duobus  ± eiusdem 
summe  remanere  neccssc  est.  Iterum  cum  secundus  cum  bursa  | totius  summe  delineat; 
reliquis  { eiusdem  summe  remanere  non  dubitatur.  Rursus  cum  tertius  homo  habeat 
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et  reliqui  hahent  J.  Quare  inucnicndus  est  numerus,  in  quo  repcrianlur  \ J A,  lior 
est  60.  Tone  igitur,  ut  summa  denariorum  trium  hominum,  et  bursc  sit  co;  quorum 
i,  scilicet  20,  ha  lient  inter  srrundum  et  tertium.  Et  -f,  scilicet  15,  habent  inter  tercium 
et  primum*  Et  eiusdem  summe,  scilicet  u,  habent  inter  primum  el  secundum;  et 
sic,  unoquoque  bis  computato,  halient  inter  omnes  denarios  47. Quare  sit  summa  ipsorum, 
et  hurse  duplum  de  co;  et  eorum  summa  erit  47.  Et  quia  sccuudus  et  tercius  homo 
hahent  -J-  ex  ipsis  120,  scilicet  io,  et  inter  omnes  hahent  47;  residuum  quod  est  a 40 
in  47.  scilicet  7,  habet  primus  hoino.  Similiter.  Si  auferatur  -J-  ct  -{•  de  120  a 47,  re- 
manebunt 17  pro  denariis  secundi,  et  23  pro  denariis  tercii,  ut  superius  inuenimus. 
Nam  additis  7,  et  17,  et  23  reddunt  47,  ut  pro  eorum  summa  inuenimus. 

De  bursa , cum  in  ipsa  reperiatur  aliqua  denominata  quantitas. 

Nam  si  dixerit,  quod  in  bursa  inuenta  sit  aliqua  quelibet  denariorum  quantitas , 
ut  dicamus  23;  quia  denarii  bursc  inuenti  sunt  esse  73,  quos  esse  uis  73  (sic);  pone  23 
sub  73  , scilicet  bursa  sub  bursa  ; et  post  73  pone  denarios  trium  liorainum  , ut  iu 
margine  cernitur;  et  multiplicabis  23,  scilicet  bursam  per  7 de  bursa,  ct  diuide  per  73; 
et  habebis  denarios  primi,  liem  multiplica  17  per  23,  et  diuide  per  73  ; ct  habebis 
denarios  secundi.  Rursus  mulli  plica  23  per  23,  ct  diuide  per  73;  et  habebis  denarios 
tercii  hominis. 

De  bursa  a quatuor  hominibus  inuenta. 

Item  si  proponantur  homines  esse  4;  et  primus,  hahita  bursa,  proponat  habere  ter 
tantum  reliquis.  Secundus  quater  tantum;  tercius  quinquies  tantum.  Et  quartus,  habita 
tiidelieet  bursa,  sex  tantum  reliquis  habere  affirmet:  per  superiorem  regulam  inuenies; 
quia  primus  cum  bursa  habet  J totius  summe,  ct  reliquis  remanent  4;  ct  secundus 
habet  *,  ct  reliquis  remanet  ~;  ct  tcicius  habet  et  reliquis  remanet  J;  et  quartus 
habet  cum  eadem  bursa  * , et  aliis  remanet  Yiidc,  secundum  prime  regule  consi- 

derationem, uidendum  est  de  x -j*  *j*»  in  quo  repcrianlur  numero,  scilicet  in  420;  que 
pone  pro  suiuma  denariorum  ipsorum,  et  | bursc:  de  quibus  accipe  j,  scilicet  315,  et 
4*,  que  sunt  336,  et  4*»  que  sunt  350,  ct  que  sunt  360.  Et  adde  insimul  erunt  1361; 
de  quibus  extrahe  420,  remanent  941.  Et  quia  homines  sunt  4,  et  scnipcr  cum  uno- 
quoque ipsorum  computatur  bursa;  ergo  bursa  computatur  quater  in  prescriptis  1301; 
cum  non  sit  nisi  semel  computanda  : ergo  computatur  ter  amplius  quam  dcbcal.  Vnde 
multiplica  420  per  3,  erunt  1260,  que  sunt  summa  denariorum  .iiu.,>r  hominum,  ct  bursc; 
ct  941  erunt  deuarij  bursc  : accipe  ergo  -}•  de  1200,  erunt  945;  et  tot  habet  primus 
hoino  cum  bursa  : de  quo  accipe  -J-,  que  sunt  045;  et  extrahe  inde  941,  remanent  4; 
et  tantum  habuit  primus.  Item  accipe  — de  1260,  que  sunt  luas;  el  extrahe  inde  941, 
remanent  67;  ct  tot  habuit  alter.  Rursus  extrahe  | de  1260,  que  sunt  1050  : extrahe 
inde  941,  remanent  100;  ct  tot  lialmit  tercius.  Et  adhuc  accipe  -f  de  1200,  que  sunt 
toso;  et  extrahe  inde  941,  remanent  130;  et  tot  habuit  quartus.  Illud  idem  reperies,  si 
feceris  secundum  aliam  regulam,  uidelicct  ut  ‘ | | J,  que  remanent  tribus  hominibus 
per  ordinem  accipias  dc  420,  erunt  319,  que  sunt  summa  denariorum  iiu."'  hominum: 
quam  extrahe  de  1260  superius  reperta,  remanent  041,  que  sunt  bursa.  Et  accipe  quar- 
tam de  1260,  que  est  315;  ct  extrahe  de  319,  remanent  4;  ct  tot  habuit  primus.  Item 
accipe  j de  1260,  que  est  252,  et  extrahe  de  319,  remanent  67;  et  tot  habuit  secundus. 
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Iterum  summe  | de  1260,  que  est  210,  ct  extrahe  de  319,  remanent  109;  et  tot  habuit 
tetrius.  Rursus  sume  J de  1260  , et  extrahe  de  319,  remanent  130;  et  tot  habuit 
quartus,  ut  superius  per  primam  regulam  inucnisti. 

De  bursa  quinque  hominibus  reperta . 

Item  si  proponatur,  quod  homines  sint  5;  ct  primus,  habita  bursa,  proponat  se  ha- 
bere bis  tantum,  cl  dimidium  reliquis;  et  alter,  si  habuerit  bursam,  proponat  se  ha- 
bere ter  tantum,  et  terciam  reliquis.  Tercius  quoque  quater  tantum  et  quartam;  quartus 
ucro  quinquies  tantum  et  quintam;  quintus  autem  euni  eadem  bursa  sexies  tantum , 
et  sextam  habere  allinunt.  Secundum  suprascriptam  materiam,  cum  primus  cum  bursa 
habeat  bis  tantum,  et  dimidium  reliquis;  ergo  si  ipse  cum  bursa  Imbuerit  {2;  et 
omnes  reliqui  lmbcbuut  1 : ergo  si  ipse  habuerit  5,  et  reliqui  habebunt  2;  ergo  inter 
omnes  halnnit  7:  de  quibus  cum  primus  cum  bursa  habeat  5,  nimirum  -}  totius  summe 
inter  ipsum,  et  bursam  habere  demonstratur.  Quare  reliquis  iiu°*  hominibus  * eiusdem 
summe  remanere  non  dubitatur,  Eadem  itaque  ratione  , si  de  secundo  homine  pro- 
spexeris, ipsum  cum  bursa  totius  summe  liahcrc;  et  reliquis  ~ remanere  reperies. 
Quod  idein,  si  de  tercio  cerneris,  ipsum  cum  bursa  ||  totius  summe  habere;  ct  reli- 
quis eiusdem  summe  remanere  cognosces.  Et  si  de  quarto  inspexeris,  ipsum  cum 
bursa  habere  et  reliquis  ^ remanere  non  dubitatis.  Nara  si  eodem  modo  dc  quinto 
liomiuc  inspicere  procuraucris,  ipsum  cum  bursa  — totius  summe  habere;  et  reliquis 
nij.or  hominibus  ~ eiusdem  summe  remanere  inuenies.  Quare  uideudum  est  de  {»  |~ 
*T  TT  T»  10  1uo  numero  reperiantur.  Quod  si  secundum  nostrum  magisterium,  scilicet 
nostrarum  figurarum  inueuire  uolueris,  multiplica  7,  que  sunt  sub  5 per  13,  erunt  91;  * 
que  cura  debeas  multiplicare  per  21,  relinque  7 , que  sunt  iu  regula  dc  21  propter 
ipsa  7,  que  modo  multiplicasti  per  13;  et  multiplicabis  oi  per  3,  que  remanent  in  regula 
de  21,  erunt  273;  | que  per  31,  ct  per  43,  erunt  36390'j;  de  quibus  accipe  j,  ct  et  et 
cl  H*  Quas  iterum  magistrali  ter  secundum  eandem  artem  accipere  uolueris,  describe 
minuta  prescripta  per  ordinem  sic  1313131  303214 '294593279930  2599351  ; et  multiplica  5,  que 
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sunt  super  7 per  13,  erunt  65;  que  multiplica  tantum  per  3,  que  sunt  in  regula  de  21  ; 
quia  non  oportet  repetere  7 , que  sunt  in  regula  dc  21  propter  ipsa  7 , que  sunt 
sub  5,  a quibus  incepisti  modo  multiplicare:  et  sic  5 per  3 multiplicata  reddunt  195; 
que  per  31,  et  per  43,  erunt  259935,  que  sunt  f ipsius  proscripti  numeri;  que  ponantur 
super  sicuti  superius  cernuntur  esse  descripti.  Iterum  multiplica  10,  que  sunt  super 
13,  per  21;  que  per  31,  et  per  43,  erunt  279930,  que  relinquuntur,  ut  non  multiplicentur 
per  7 , que  sunt  sub  5 propter  ipsa  7 , que  sunt  in  regula  de  21  ; ct  describantur 
279930  super  f-J.  Rursus  multiplica  17,  que  sunt  super  21,  per  31,  et  per  43,  ct  per  13. 
Et  relinquitur  quod  noti  multiplicabuntur  per  7,  «jue  sunt  sub  5,  erunt  294593  , que 
pone  super  Item  multiplica  20,  que  sunt  super  31,  per  43,  cl  per  21,  et  per  13, 
erunt  305214,  «pie  pone  super  Adhuc  multiplica  37,  que  sunt  super  43,  per  31,  ct 
per  21,  et  per  13,  cruiit  313131;  que  pone  super  Jj,  et  adde  259935  cura  279930,  ct  cura 
294593,  cl  cum  305214,  et  cum  313131,  erunt  1452803;  dc  quibus  extrahe  363909,  remanent 
1088894,  «jue  sunt  quantitas  denariorum  bursc.  Et  quia  homines  sunt  5,  bursa  compu- 
tatur quater  magis  quam  oportet.  Quare  multiplicanda  sunt  363909  per  4,  erunt  1455636, 
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que  sunt  summa  burse,  ct  denariorum  quinque  liominum:  ct  quia  primus  habet  { to- 
tius summe,  accipe  * de  1488*36,  que  sunt  1039740;  et  tot  habent  inter  primum,  ct  bursam. 
Sed  quia  superius  magis  in  bursa  repertum  est,  quam  id  quod  inter  bursam,  et  primum 
hominem  habent:  aut  positio  huius  questionis  indissolubilis  erit ; aut  primus  homo 
debitum  lialiebit , illud  uidelicet  quod  deest  a .summa  denariorum  ipsius  , et  burse 
us< pie  ad  summam  denariorum  burse,  scilicet  id  quod  est  a 1039740  usque  in  1088894, 
quod  est  49154.  Item  accipe  ~ de  I455563G,  que  sunt  1119720;  ct  tot  habuit  inter  se- 
cundum hominem,  et  bursam:  de  quibus  extractis  denariis  burse,  scilicet  1088894,  re  • 
manent  30828;  et  tot  habuit  secundus.  Iterum  accipe  ~ de  1455G3G,  que  sunt  (178372; 
de  quibus  extrahe  denarios  burse,  remanent  89478;  et  tot  liabuit  tertius.  Rursus  ac- 
cipe  j*  de  1485038,  que  sunt  122085G;  de  quibus  extrahe  denarios  burse,  scilicet  1088894, 
remanent  131082;  et  tot  habuit  quarius.  Et  adhuc  accipe  dc  1455636,  que  sunt  1252524; 
dc  quibus  extrahe  1088894,  remanent  10363«;  et  tot  habuit  quintus. 

Modus  alius  ad  inuentionem  burse  inter  tres  homines. 

Tros  homines  denarios  habentes  bursam  denariorum  inuenerunt.  Quorum  primus  dixit 
secundo.  Si  haberem  denarios  burse  , te  in  duplo  excederem.  Secundus  dixit  tercio: 
quod  si  habuerit  bursam,  excedet  illum  in  triplo.  Tetrius  si  haberet  bursam,  proponit 
se  habere  quater  tantum  primo.  Queritur,  quot  in  bursa  ropericrunt  ; et  quot  unus- 
quisque habeat.  Pro  duplo  dicas  Ideo  quia  denarii  secundi  sunt  i denariorum  primi, 
ct  burse;  cum  priinus  cum  bursa  habeat  duplum  eius  , ct  dc  triplo  | ~ , et  dc  qua- 
druplo ct  describe  in  ordinem  sic  *•  y { 5»  ct  multiplica  2 per  3,  erunt  6;  que  per 

f4,  erunt  24;  dc  quibus  extrahe  multiplicationem  dc  1,  quod  est  super  2,  in  1,  quod 
est  super  3 ductam  in  1,  quod  est  super  4;  que  multiplicatio  tantum  ascendit  in  1, 
remanent  23;  et  tot  deunrii  inuenti  sunt  in  bursa.  Post  hcc  descende  J in  J;  quia  se- 
cundus habet  J summe  denariorum  suorum,  et  primi  , et  burse.  Similiter  eadem  ra- 
tione descende  \ in  {,  ct  { in  J;  ct  pone  eas  ex  parte  sic  -J-  -f ; ct  multiplica  3 
per  4,  ct  per  5,  erunt  go;  quibus  super  adde  l , quod  exijl  ex  multiplicatione  de  l, 

quod  est  super  3,  in  1,  quod  est  super  4;  quum  in  i,  quod  est  super  s,  erunt  61  ; 

que  sunt  summa  denariorum  trium  hominum,  et  burse.  Post  bcc  extrahe  1,  quod  est 
super  3,  dc  eisdem  3,  remanent  2;  que  multiplica  per  4,  erunt  8;  quibus  super  adde 
multiplicationem  dc  l,  quod  est  super  3,  in  1,  quod  est  super  4 , cruntquc  9 ; que 
multiplica  per  t,  quod  est  super  5,  erunt  9;  et  tot  liabuit  primus.  Item  extrahe  1 , 
quod  est  super  4,  de  eisdem  4,  remanent  3;  que  multiplica  per  s,  et  adde  multipli- 
cationem de  1,  quod  est  super  4,  in  uno,  quod  est  super  5,  erunt  16:  que  multiplica 

per  1,  quod  est  super  3,  et  erant  ifi;  ct  tot  liabuit  alter.  Iterum  extrahe  1,  quod  est 
super  5,  de  5,  remanet  4;  que  multiplica  per  3,  erunt  12:  ct  multiplica  1,  quod  est 
super  5,  per  l,  quod  est  super  3,  et  adde  cum  12,  erant  13:  que  multiplica  per  1 , 

quoti  est  super  4,  erunt  similiter  13;  et  tot  liabuit  tercius.  Potes  enim  promtius  de- 

narios uniuscuiusque  reperire:  pones  j-  -J-  in  ordinem,  ut  supra;  et  de  suprascriptis 
24  retine  quartum,  scilicet  G;  cum  quibus  6 iunge  tercium  ipsorum,  scilicet  2,  erunt 
s ; super  quem  8 adde  dimidium  de  2,  que  modo  addisii,  cum  G,  erunt  9;  et  tot  ha- 
bet primus.  Cu  m quibus  9 adde  bursam,  scilicet  23,  erunt  32;  quorum  dimidium,  scilicet 
te,  habet  secundus.  Cum  quibus,  addita  bursa,  erunt  39;  quorum  tcrciain  partem  habet 
tercius. 
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De  bursa  inter  homines  initent  a secundum  istum  moilum . 

Hvrsus  si  proponatur,  quod  unus  illorum,  habita  bursa,  habeat  bis  tantum,  et  dimi- 
dium secundo.  Kt  secundus  ter  tantuin,  et  terciam  tercio.  Et  tcrcius  habeat  quater 
tantum,  ct  quartam  primi.  Quia  primus,  habita  bjirsa,  habet  bis  tantum  et  dimidium 
secundo ; ergo  si  primus  habet  tunc  J 2;  et  secundus  habet  1 : ergo  si  primus  habet 
s,  et  secundus  habet  2 ; ergo  secundus  habet  f primi,  et  bursc;  et  habet  * sui,  et 
primi,  ct  bursc.  Pone  ergo  | ia  unam  partem,  et  f in  aliam.  Item  quia  secundus,  ha- 
bita bursa,  habet  ter  tantum,  ct  terciam  tercio ; ergo  si  secundus  tuuc  habet  10,  et 
tercius  habet  3 ; ergo  tcrcius  habet  ^ secundi,  et  burse;  et  habet  ~ sui,  ct  secundi, 
et  burse.  Pone  ~ cum  \ superius  iuuentis;  et  ~ pone  cum  f.  Item  quia  tercius,  ha- 
bita bursa,  habet  quater  tantum,  et  quartam  'primo  ; ergo  primus  habet  ~ tercij,  et 
bursc;  et  habet  ^ sui,  et  tercij,  et  burse.  Pone  ~ Cura  ~ f;  et  ^ cum  ^ f,  sicut 
in  margine  ostenditur;  et  operare  ut  supra. 

Tues  homines  habent  denarios,  el  inucucrunt  bursam  denariorum;  quorum  primus 
cuin  bursa  excedit  secundum  in  duplo.  Secundus  tercium  in  triplo;  tcrcius  primum  in 
quadruplo.  Queritur  quot  unusquisque  habuit,  ct  quot  reperierunt  in  bursa  : pro  duplo 
pone  scilicet  partem,  quam  habet  secundus  ex  denarijs  primi,  el  burse.  Et  pro  triplo 
pone  quam  partem  habet  tcrcius  homo  ex  denarijs  secundi,  ct  burse.  Similiter  pro 
quadruplo  pone  \ post  4 ± sic  ~ \ Nam  j est  pars,  quam  primus  homo  habet  ex 
denarijs  tercij  hominis,  el  burse.  Deinde  multiplica  2 per  3;  que  per  4,  erunt  24;  de 
quibus  tolle  i,  quod  oritur  ex  multiplicatione  dc  1 , quod  est  super  2,  iu  1,  quod  est 
super  3 ducta  in  l,  quod  est  super  4,  remanebunt  23  pro  denarijs  burse.  Deinde  ac- 
cipe -{  de  24,  que  est  | 6;  cum  quibus  adde  terciam  eorum,  scilicet  2,  erunt  s;  cum 
quibus  adde  \ ipsorum,  scilicet  l;  et  tot  denarios  habet  primus  : quos  adde  cum  de- 
narijs burse,  scilicet  cum  23,  erunt  32  ; quorum  scilicet  denarios  ig,  habet  secun- 
dus; cum  quibus,  addita  bursa,  erunt  39;  quorum  scilicet  13,  habet  tercius. 

Aliter,  positis  { j 4-,  .multiplica  1,  quod  est  super  4 per  3,  que  sunt  sub  uirga;  que 
per  2,  erunt  6;  et  hoc  est  accipere  quartaft^tdc  24.  Item  1,  quod  est  super  4,  mul- 
tiplica per  l,  quod  est  super  3;  quod  per  2,  que  sunt  sub  uirga,  erunt  2;  que  sunt 
{,  quam  accepimus  superius  dc  6,  que  fuerunt  J de  24.  Ilursus  multiplica  l,  quod  est 
super  4,  per  1,  quod  est  super  3;  quod  per  1,  quoti  est  super  2,  erit  i;  et  hoc  est 
accipere  { dc  2,  que  fuerunt  J de  6 : adde  ergo  0,  et  2,  ct  1,  erunt  9,  scilicet  de- 
narij  priiui  hominis.  Possumus  etiam  hoc  promlius  inuenirc;  uidelicet  i,  quod  est  super 
4,  multiplica  per  3,  et  superadde  multiplicationem  eiusdem  1 in  1,  quod  est  super 

3,  boc  est  multiplica  i,  quod  est  super  4,  per  3,  et  adde  1,  erunt  4 : que  multiplica 
per  2,  que  sunt  sub  uirga,  erunt  8;  quibus  adde  multiplicationem  dc  1,  quod  est  super 

4,  in  1,  quod  est  super  3,  ductam  in  1,  quod  est  super  2,  erunt  similiter  9:  deinde, 
nt  secundum  hunc  modum  inuenias  denarios  aliorum,  redige  [ ad  sinistram  sic:  ; | 

et  multiplica  1,  quod  est  super  2,  per  5,  scilicet  per  coni  unctionem  dc  4 cum  1,  quod 
est  super  ipsa  4,  erant  5;  que  multiplica  per  3,  erunt  13;  quibus  super  adde  1,  quod 
proucnit  ex  ducto  i,  quod  est  super  2,  iu  1,  quod  est  super  4;  quod  in  1,  quod  est 
super  3,  erunt  ig,  ut  pro  denarijs  secundi  hominis  inuenimus.  Vel  accipe  ± de  24,  et 
- ipsius  medietatis,  et  \ ipsius  quarte;  et  habebis  similiter  16.  Item  redige  [ ab  alio 
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capite  sic:  j | et  fac  ut  fecisti  in  inuentionc  denariorum  reliquorum  hominum ; et 
habebis  13  pro  denarijs  tertij  hominis. 

Et  si  primus  cura  bursa  excedat  secundum  in  duplo,  et  in  dimidio  cius;  ct  secundus 
cum  bursa  excedat  tercium  hominem  in  triplo  , et  in  tercia  cius ; ct  tereius  homo 
cum  bursa  excedat  primum  in  quadruplo,  et  eius  quarta.  Quia  cum  primus  cum  bursa 
excedit  secundum  in  duplo  cius,  et  dimidio  ; ergo  si  primus  cum  bursa  habet  | 2 ; 
secundus  quidem  habet  t:  quare  si  primus  cum  bursa  habet  duplum  de  | 2,  scilicet 
5;  secundus  habebit  2:  ergo  denarij  secundi  sunt  f denariorum  primi,  et  bursc.  Simi- 
liter inuenies,  tercium  hominem  habere  ^ denariorum  secundi,  et  burse.  Et  primum 
habere  ~ denariorum  tercii  hominis,  ct  burse.  Quare  pones  in  ordinem  ~ ~ et  mul- 
tiplicabis 5 per  to;  que  per  17,  erunt  850;  ct  2 per  3;  que  per  4,  erunt  24;  que  extrahes 
de  850,  remaneut  826  pro  denarijs  bursc  : post  hcc  multiplica  4 per  10,  et  per  3,  hoc 
est  per  13,  iu  una  multiplicatione,  eruut  52;  que  multiplica  per  5,  et  adde  multipli- 
cationem de  4 in  3 ductam  in  2,  erunt  284;  et  tot  habuit  primus.  Deinde  redige  { 
post  -fi  sic:  f ^ et  multiplica  2 per  21,  scilicet  per  coniuncta  de  17  cum  4,  erunt 
42;  que  multiplica  per  10,  ct  adde  24,  scilicet  bis  4 ter,  pro  2,  ct  4,  ct  3,  que  sunt 
super  uirgas,  erunt  444;  ct  tot  habuit  secundus.  Vel  accipe  | de  denarijs  primi  , et 
burse  : deinde  redige  ~ post  - sic:  ^ | —,  ct  operare  ut  supra,  et  habebis  381  pro 
denarijs  tcrcij  hominis.  Vel  de  denarijs  secundi,  ct  burse  accipe 

Item  homines  sint  .1114. et  denarij  primi,  ct  bursc  sint  duplum  denariorum  se- 
cundi: denarij  quoque  secundi,  ct  burse  sint  triplum  denariorum  tertij  hominis:  de- 
narij autein  tertij  hominis,  et  burse  sint  quadruplum  denariorum  quarti  hominis : de- 
uarij  quidem  quarti  hominis,  ct  bursc  sint  quincuplum  denariorum  primi:  quia  primus 
cum  bursa  excedit  secundum  in  duplo,  erunt  denarij  secundi  hominis  denariorum 
primi  ct  bursc.  Similiter  cx  liijs,  que  posita  sunt,  denarij  tertij  hominis  sunt  \ dena- 
sa 1 iv*r».  riorura  secundi  | et  bursc.  Et  denarij  quarti  hominis  sunt  { denariorum  tcrcij  hominis, 

et  burse.  Nam  et  denarij  primi  hominis  sunt  { denariorum  quarti  hominis,  et  bursc. 
Quare  pone  iu  ordiucm  { j J ct  multiplica  numeros,  qui  sunt  sub  uirgis  in  se, 
erunt  120:  de  quibus  tolle  1,  quod  proucnit  ex  multiplicatione  unitatum,  que  sunt  su- 
per uirgas  in  se,  erunt  119  pro  denarijs  burse.  Post  hcc  accipe  } dc  120,  erunt  24; 
dc  quibus  accipe  J,  erunt  6;  de  quibus  accipc  },  erunt  2;  de  quibus  accipe  -J,  erit  i: 
quos  .ui4."r  numeros  insimul  iunge,  reddent  33  pro  denarijs  primi  hominis.  Ycl  mul- 
tiplica 1,  quod  est  super  5,  per  4;  que  per  3;  que  per  2,  erunt  24  ; quod  idem  est 
accipere  quintam  dc  dictis  120.  Item  multiplicabis  1,  quod  est  super  5,  per  1,  quod 
est  super  4;  quod  per  3;  que  per  2,  erunt  6;  quod  idem  est  accipere  quartam  de  di- 
ctis 24.  Rursus  1,  quod  csl  super  5 , per  l , quod  est  super  4 ; quod  per  1 , quod 
est  super  3;  quod  per  2,  eruut  2 : quod  idem  est  accipere  ^ dc  dictis  6.  Et  adhuc 
1,  quod  csl  super  5,  per  i,  quod  est  super  4;  quod  per  l,  quod  est  super  3;  quod  per 
1,  quod  est  super  2 ; ct  erit;  quod  idem  est  accipere  J de  dictis  2 , que  fuerunt  J 
de  6.  Adde  24  cum  6,  et  cum  2,  et  cum  l , erunt  similiter  33 ; que  potes  promtius 
reperire:  uidelicet  multiplica  i, quod  est  super  5, per  4,  et  adde  multiplicationem  eiusdem 
1 in  i,  quod  est  super  4.  Et  hoc  est  sicut  multiplicare  1,  quod  est  super  5,  in  4,  ct  in 
i,  scilicet  in  5 in  una  multiplicatione,  eruut  5 ; que  multiplica  per  3;  ct  adde  raul- 
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tiplicationcra  dc  i , quod  est  super  5,  in  i,  quod  est  super  4;  quod  in  i,  quod  est 
super  3 , erunt  16  : que  multiplica  per  2 , et  adde  multiplicationem  iiu-or  unita- 
lum,  que  sunt  super  uirgas  , erunt  similiter  33  : deinde  redige  \ iu  capite  linee 
ruptorum  sic  : { y \ y ; et  operaberis  cum  ruptis,  incipiendo  a y,  sicuti  superius  fe- 
cisti, incipiendo  a j : uidelicet  accipies  | de  120,  scilicet  eo  ; dc  quibus  accipies 
uidelicct  12;  dc  quibus  accipe  {,  scilicet  3;  de  quibus  accipe  -J,  uidelicet  1,  et  iunge 
insimul,  erunt  76;  et  tot  habet  secundus.  Vel  aliter  : denarios  primi,  scilicet  33,  cum 
deuarijs  burse  iunge,  scilicet  cum  119,  erunt  1 52;  quorum  medietatem,  scilicet  76,  babet 
secundus.  Rursus  pone  - in  principio  linee  sic:  j \ 5 {»  ct  operaberis  ut  supra,  incipiendo 
a { de  120;  et  habebis  65  pro  deuarijs  tcrcij  hominis:  uel  ex  denarijs  secundi  et  burse,  ac- 
cipe tcrciam  partem.  Iterum  pone  in  principio  linee  { sic:  \ y f et  inuenies  denarios 
quarti  ordine  suprascripto  esse  46,  qui  sunt  quarta  de  deuarijs  lercie,  et  burse:  procedit 
enim  suprascripta  i nuent  io  denariorum  primi,  et  burse  ex  proportione,  quam  habent  ad 
inuicem;  que  proportio  inuenitur  sic.  Quoniam  primus  cum  bursa  habet  bis  tantum  quam 
secundus;  medietas  primi  et  burse  est  quantum  denarij  secundi.  Secundum  hauc  con- 
similem considerationem  inuenies  denariorum  secundi  et  burse  esse  quantum  denarij 
tercij  hominis;  et  { denariorum  tcrcij  hominis,  ct  burse  esse  quantum  denarij  quarti 
hominis.  Et  | denariorum  quarti  ct  burse  esse  quantum  denarij  primi  hominis.  Et 
quoniam  medietas  denariorum  primi , et  burse  est  quantum  denarij  secundi.  Tercia 
pars  medietatis  denariorum  primi,  et  burse,  scilicet  y eorum,  sunt  £ denariorum  se- 
cundi. Comuniter  adiungatur  J burse,  erit  \ denariorum  primi  cum  J ct  {,  scilicet 
cum  ~ burse,  quantum  J-  denariorum  secundi  cum  { denariorum  burse;  que  \ dena- 
riorum secundi  cum  J denariorum  burse  sunt  quantum  denarij  tcrcij  hominis.  Quare 
J denariorum  primi  cum  £ denariorum  burse  sunt  quantum  denarij  tercij  hominis. 
Quare  \ sexte  partis  denariorum  primi,  scilicet  cum  {-  medietatis  burse,  uidelicet 
J , sunt  quantum  quartum  denariorum  tercii  hominis.  Comuniter  adiungatur  y dena- 
riorum burse,  erit  7?  denariorum  primi  cum  \ ct  scilicet  cum  j denariorum  burse, 
quantum  J denariorum  tercij  cum  { denariorum  burse;  que  -j  denariorum  tcrcij  , et 
burse  sunt  quantum  denarij  quarti  hominis  : ergo  yj  denariorum  primi  cum  | dena- 
riorum burse  sunt  quantum  denarij  quarti  hominis.  Quare  f dc  yy,  scilicet  yyy  denariorum 
primi  cum  { de  uidelicet  cum  ^ denariorum  burse,  sunt  quantum  { denariorum 
quarti.  Comuniter  adiungatur  j denariorum  burse  , erit  yjy  denariorum  primi  cura 
et  J,  uidelicet  cum  ~ denariorum  | burse,  quantum  { denariorum  quarti,  et  burse: 
que  ~ denariorum  quurti,  et  burse  est  quantum  denarij  primi  hominis.  Quare  yyy  de- 
nariorum primi  cum  yj  burse  sunt  quantum  denarij  primi  hominis.  Comuniter  aufe- 
ratur ~ denariorum  primi,  remanebunt  denariorum  burse,  quantum  yyj  denariorum 
primi.  Quare  reperti  sunt  superius  duo  numeri,  scilicet  i 10  ct  33  , ex  quibus  yj  de 
110,  sunt  dc  33.  Nam  modus  repe  rien  di  duos  numeros,  ex  quibus  Jy  unius  sini 

yyj  alterius;  hoc  est  inuenitur  numerus,  qui  diuidatur  integraliter  per  40,  et  per  120; 
qui  numerus  est  120,  de  quo  accipitur  -J  , que  sunt  33  , et  y||  , que  sunt  119  ; et 
sunt  postea  —J  de  33,  quantum  yj  de  119;  quia  y|  de  yy|  unius  numeri  est  quantum 
yyy  de  y^  eiusdem  numeri.  Accepimus  enim  superius  JyJ  de  120,  cum  ex  multiplica- 
tione numerorum,  qui  sunt  sub  uirgulis  de  yyy  J extraximus  multiplicationem  uni- 
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latum,  que  sunt  super  uirgulns.  Similiter  accepimus  ~ de  120  coniunxitnus  24  , que 
surit  J de  120  cum  6,  que  sunt  ~ eiusdem,  et  cum  2,  que  sunt  ^ de  (ac),  et  cum  1 
quod  est  ■—.  Nam  rb  *u  i insimul  iunctis  faciunt  Et  si  denarij  primi  ho- 
minis et  lmrsc  excedant  denarios  secundi  in  duplo  , et  eorum  dimidio.  Et  denarij 
secundi  et  burse  excedant  denarios  tertij  in  triplo,  et  eorum  tercia.  Et  denarij  si- 
militer tercij  hominis,  et  burse  excedant  denarios  quarti  in  quadruplo,  et  quarta.  Et 
denarij  quarti,  et  burse  excedant  denarios  primi  in  quincuplo,  et  eorum  quinta.  Inue- 
uies  siquidem  per  ea,  que  supradiximus,  denarios  secundi  esse  j denariorum  primi,  et 
burse  ; et  denarios  tercij  hominis  esse  -i  denariorum  secundi,  et  liursc;  et  denarios 
quarti  hominis  esse  ~ denariorum  tercij  hominis,  et  burse.  Et  adhuc  reperies  denarios 
primi  esse  ^ denariorum  quarti  lromitiis,  ct  burse.  Quare  pone  js  ij  ji  l ex  parte,  ct 
multiplica  2C  per  17;  que  per  10;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgis,  erunt  22100;  de  quibus 
extrahe  multiplicationem  dc  5 in  4;  quam  iu  3;  quam  iu  2,  que  sunt  super  uirgas, 
erunt  scilicet  120,  remanebunt  21980  pro  deuarijs  burse:  post  hcc  multiplica  5,  que 
sunt  super  26  per  17,  et  per  4,  hoc  est  per  21,  erunt  105:  que  multiplica  per  10;  ct  adde 
5 ilicibus  4,  uicibus  3,  scilicet  60,  erunt  1110;  que  multiplica  per  5,  que  sunt  sub  primu 
uirga,  et  super  adde  multiplicationem  dc  5,  que  sunt  super  26,  in  4;  quam  in  3;  quam  in 
2,  scilicet  120,  erunt  denarij  5670;  ct  tot  habuit  primus  homo:  deinde  redige  J post  ^ sic: 
? ^ ct  incipias  a f,  procedens  ordine  suprascripto;  et  inucnics  denarios  secundi 

hominis  ltoGO  : postea  redige  -i  post  f sic:  ~ f 5?  n*  el  optare  ut  supra;  et  pro  de- 
liarijs  tertij  hominis  habebis  0012  : ad  ultimum  quidem  redige  ~ post  ~ sic:  — ^ f 
et  fac  ut  supra,  scilicet  multiplica  4,  que  sunt  super  17,  per  13;  que  per  5,  et  adde 
4 uicibus  3,  uicibus  2;  que  omnia  per  26,  ct  adde  120  supra  scripta,  erunt  7504;  et  tot 
habuit  quartus  lionio:  et  sic  secundum  hunc  modum  procedas,  si  homines  fuerint  plures 
quam  4. 

Item  uii.or  homines  iiu.or  mucucruut  bursas  denariorum.  Iu  secunda  quaruin  erant 
denarij  3 pl usquam  iu  prima.  In  tcrcia  7.  Iu  quarta  13;  et  primus  cum  prima  bursa 
habet  his  tantum  quam  secundus.  Secundus  cum  secunda  ter  tantum  quam  tercius  ; 
tcrcius  cum  tcrcia  quater  tantum  quam  quartus;  quartus  cum  quarta  quinquies  tan- 
tum quam  primus.  Queritur  quot  unusquisque  habuit ; et  quot  iu  unaquaque  bursa 
repertum  fuit;  et  Jiant  omnes  numeri  iu  integrum:  pones  ratione  suprascripta  } \ 
ct  super  5 pones  0,  iu  quo  prima  hursu  excedit  scipsam.  Super  \ pones  3;  super  [ pone 
7;  super  J pone  13;  in  quibus  relique  burse  excedunt  primam.  Deinde  super  medie- 
tatem dc  0 adde  3,  que  sunt  super  J,  erunt  3;  quorum  Icrciam  partem  iunge  cum  7, 
que  sunt  super  erunt  8;  quorum  j-  iunge  cum  13,  que  suut  super  erunt  15;  quorum 
quinta,  scilicet  3,  senia  cx  parte;  et  inucnias  120,  et  119,  ct  33  suprascripta,  ut  in  alia 
n . v,f«.  anlccc|dcnlc  questione  fecimus;  ct  diuidc  119,  ct  33  per  121),  exibuut  ct  {|.  Tunc 

inucuias  duos  numeros,  ex  quibus  unius  sint  3 plus  alterius,  scilicet  ipsa  3,  que 
scruatu  sunt  superius:  quos  duos  numeros  si  iuucucris  in  integrum,  habebis  iu  integrum 
denarios  hominum,  ct  bursarum,  que  iu  integrum  reperiuulur  sic:  pone  ut  primus  nume- 
llis sit  120;  dc  quibus  [-JJ,  scilicet  de  119,  extrahe  3,  remanent  116;  dc  quibus  considera , 
si  sint  alicuius  numeri  integri:  que  cum  non  sint  propter  lic,  que  non  diuiduntur  in- 
tegra Ii  ter  per  11,  que  sunt  super  40.  Nam  Ufl  sunt  [J  cx  numero,  qu i exit  cx  multi- 
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plicalione  dc  40  iti  liG  diuisa  per  n.  Quare  pone  pro  primo  duplum  de  120,  ucl  triplum 
uel  aliud  quodlibet  multiplex,  ex  quibus  ~~  extractis  a suprascriptis,  remaneat  numerus» 
qui  diuidatur  iiitcgralitcr  per  11.  Quare  pone  pro  primo  480,  scilicet  quadruplum  de 
120,  quorum  sunt  quadruplum  dc  no,  scilicet  476:  de  quibus  extractis  3,  remanent 

473;  quorum  scilicet  43,  multiplica  per  40,  erunt  i 720,  qui  est  alius  numerus:  ergo 

primus  habet  480;  et  in  prima  bursa  reperierunt  1720.  Quare  iu  secunda  fuerunt  1723. 
In  tercia  1727.  In  quarta  1733,  cum  quibus  bursis,  et  cum  denarijs  primi  inuenies,  se- 
cundum hominem  habere  noo;  tcrcium  mi;  quartum  667.  Procedit  enim  hcc  regula  ex 
inuentione  proportionis,  quam  habent  denarij  primi  ad  denarios  prime  burse  sic.  Quin 
primus  cum  prima  bursa  habet  bis  tantum  quam  secundus.  Medietas  denariorum  primi, 
et  prime  burse  sunt  quantum  denarij  secundi.  Similiter  inuenies  -J  denariorum  se- 
cundi, et  secunde  burse  esse  quantum  denarij  tercij  hominis;  et  } tcrcij  , ct  tercie 
burse  esse  quantum  denarij  quarti  hominis;  ct  { quarti  hominis,  et  quarte  burse  esse 
quantum  denarij  primi.  Et  quoniam  } primi,  ct  prime  burse  est  quantum  denarij  se- 
cundi; } medietatis,  scilicet  primi,  et  pritne  burse  est  quantum  £ denariorum  secundi. 
Comuniter  addatur  j secunde  burse,  que  est  denarius  l,  plus  tercia  parte  prime  burse; 
quod  l CSt  illud,  quod  habuimus  superius»  cum  accepimus  J-  dc  39,  que  sunt  super} 
in  questione;  erit  tunc  denariorum  primi  cum  } et  },  scilicet  } prime  burse,  et  cum 
denario  i,  quantum  est  J secundi,  et  secunde  burse.  Nam  } secundi,  et  secunde  burse 
est  quantum  sunt  denarij  tercij  hominis.  Quare  ~ denariorum  primi  cum  ~ prime  burse, 
et  cum  denario  i sunt  quantum  sunt  denarij  tercij  hominis.  Quare  j dc  { , scilicet 
£ denariorum  primi , ct  { de  } , scilicet  } prime  burse  cum  } unius  denarij,  sunt 
quantum  { denariorum  tercij  hominis.  Comuniter  adiungatur  } tercic  burse,  que  est 
denarius  } l,  plus  quarta  parte  prime  burse;  tunc^y  primi,  et  },  et scilicet  } prime 
burse  cum  | unius  denarij,  ct  cum  denarij  {sic)  } l,  scilicet  cum  denarijs  2,  cruut  quan- 
tum est  } tercij  hominis,  ct  tcrcic  burse.  Nam  { tcrcij  hominis,  et  tcrcic  burse  est  quan- 
tum sunt  denarij  quarti  hominis  : ergo  ~ denariorum  primi , et  } prime  burse  rum 
denarijs  2 sunt  quantum  denarij  quarti  hominis.  Sunt  quidem  suprasrripti  denarij  2 illi, 
quos  habuimus  superius:  cum  accepimus  4 de  818,  habuimus  ex  coniunclione  dc  1,  quod 
fuit  { de  3 cum  7,  in  quibus  tercia  bursa  excedit  primam.  Et  quoniam  jj  primi,  et  } 
prime  burse  cum  denarijs  2 sunt  quantum  denarij  quarti  hominis,  erit  { de  ^ , sci- 
licet denariorum  primi  cum  \ dc  J , scilicet  cum  ~ prime  burse  , ct  cum  } de 

denarijs  2,  scilicet  cura  } unius  denarij,  quantum  J-  dc  denarijs  quarti  hominis.  Co- 
muniter  addatur  J quarte  burse,  que  est  } de  denarijs  13,  scilicet  J 2,  plus  dc  } prime 
burse  ; tunc  y~  primi,  ct  ct  scilicet  prime  burse  , et  | unius  denarij  , ct 
denarij  } 2,  erunt  quantum  J-  denariorum  quarti,  ct  quarte  burse.  Nam  } denariorum 
quarti  hominis,  ct  quarte  burse  est  quantum  denarij  primi  : ergo  denariorum  primi, 
et  “ prime  burse  cum  denarijs  3 sunt  quantum  denarij  primi  hominis.  Comuniter 
extrahatur  y—  denariorum  primi,  remanebunt  ~ prime  burse  cum  denarijs  3,  quantum 
J4J  denariorum  primi.  Yndc  inuenimus  superius  duos  numeros,  quorum  }}}  primi  sunt 
3 plus  dc  alterius.  Et  notandum , si  in  secunda  bursa  inuenti  essent  denarij  3 , 
iu  tertia  denarij  7.  Et  in  quarta  denarij  13,  minus  (piam  in  prima,  sicut  in  hac  que- 
stione inuenti  sunt,  plus  de  eisdem  demonstrationibus;  inuenires  quod  oportet  inuenire 


duos  numeros,  ex  quibus  JyJ  unius  essent  3 | minus  jy  alterius;  et  sic  baberet  primus 
denarijs  (sic)  840,  qui  sunt  septies  120;  et  in  prima  bursa  essent  3400.  In  secunda  3037. 
In  tcrcia  3033.  In  quarta  3027;  et  secundus  lioino  haberet  1040;  tercius  1059;  quarius  1173: 
lice  et  similes  questiones  jier  clcbalavm  solui  non  possunt  in  integrum,  nisi  fortuitu 
accideret,  quod  positiones,  que  ponuntur  iu  ipso  elcliataym  essent  uumeri,  in  quibus  in 
integrum  caderent.  Et  si  proponatur,  quod  in  prima  bursa  reperissent  denarios  20.  In 
secunda  29.  In  tcrcia  34.  In  quarta  39:  pones  26  super  |,  et  29  super  J,  et  34  super  y, 
et  39  super  J;  et  adde  -J  dc  se  cum  29,  erunt  42;  quorum  J,  scilicet  14,  adde  cura  34,  erunt 
4s;  quorum  J,  scilicet  12,  adde  cum  39;  quorum  J,  scilicet  £ 10,  multiplica  per  120,  et 
diuide  per  119  superius  inuentos,  eiibuut  ~ 10;  et  tot  habuit  primus:  quibus  iunctis 
cum  26  prime  burse,  faciunt  | 36:  quorum  j,  scilicet  y 18,  babet  secundus:  cum  quibus 
iunctis  29  secunde  burse,  erunt  * 47;  quorum  J,  scilicet  f is,  habet  tercius:  cum  quibus 
iunctis  34  tercic  burse,  faciunt  y 49;  quorum  y,  scilicet  f 12,  babet  quartus  bomo:  pro- 
cedit enim  licc  regula  cx  inuentione  proportionis  denariorum  burse  ad  denarios  primi 
hominis  sic:  manifestum  quidem  est,  quod  medietas  denariorum  primi  cum  denarijs  13, 
qui  sunt  y prime  burse,  sunt  quantum  denarij  secundi.  Similiter  y denariorum  secundi 
cum  | secunde  burse,  scilicet  cum  \ 9,  sunt  quantum  denarij  tercij.  Rursus  * dena* 
■iorum  tercij  cum  denarijs  y 8,  scilicet  cum  { tercic  burse,  sunt  quantum  denarij  quarti 
hominis.  Item  [ denariorum  quarti  hominis  cum  denarijs  y 7 , scilicet  cum  J-  quarte 
burse,  sunt  quantum  denarij  primi.  Et  quoniam  y denariorum  primi  cum  denarijs  13 
sunt  quantum  denarij  secundi;  { de  ‘,  scilicet  j denariorum  primi  cum  | denarijs  13, 
scilicet  cura  * 4,  sunt  qunntuin  y denariorum  secundi.  Comuniter  adiungantur  denarij 
= 9,  erit  | denariorum  primi  cum  denarijs  J 4,  ct  J 9 , scilicet  cum  14  , quantum  ~ 
denariorum  secundi  cum  denarijs  | 9.  \ erum  J denariorum  secundi  cum  deqarijs  J 9 
sunt  quantum  denarij  tercij  hominis  ; ergo  J denariorum  primi  cum  denarijs  14  sunt 
quantum  denarij  tercij.  Quare  J de  y,  scilicet  yy  denariorum  primi  cum  \ de  denarijs 
14,  scilicet  cum  \ 3,  sunt  quantum  denarij  tercij.  Comuniter  adiungantur  denarij  J 8, 
erit  yj  denariorum  primi  cum  denarijs  3,  et  | 8,  scilicet  cum  denarijs  12,  quantum 
~ denariorum  tercij  cura  denarijs  * 8.  Verum  -J  denariorum  tercij  cum  denarijs  y 8 
sunt  quantum  denarij  quarti.  Comuniter  adiungantur  denarij  \ 7,  erit  yyy  denariorum 
primi  cura  denarijs  • 2,  et  J 7,  scilicet  cum  denarijs  | 10,  quantum  y denariorum  quarti 
cum  denarijs  * 7 . Verum  J denariorum  quarti  cum  denarijs  • 7 sunt  quantum  denarij 
primi.  Similiter  et  yyy  denariorum  primi  cum  denarijs  •{  10  sunt  quantum  denarij  primi. 
Comuniter  auferatur  denariorum  primi  , remanebunt  ~ denariorum  ipsius  primi 
quantum  { 10  denariorum  primi,  remanebunt  yy|  ipsius  primi,  quantum  J-  10.  Quare  re- 
periendus  est  numerus,  ex  quo  y 10  sint  <|ui  repentur  ex  multiplicatione  dc  y 10 
in  120,  d iuisa  per  119,  ut  superius  fecimus.  Et  si  proponatur,  quod  denarijs  prime  burse 
multiplicatis  per  denarios  quarte  burse,  faciant  multiplicationem  denariorum  secunde 
in  terciain;  et  multiplicatis  denarijs  prime  in  denarijs  terrie,  faciant  multiplicationem 
denariorum  secunde  in  sc  ipsos:  et  adbuc  multiplicatis  denarijs  secunde  cum  quarte  (sicj 
faciant  multiplicationem  denariorum  tercie  in  se  ipsis.  Pro  denarijs  iiu.ot  bursarum 
pone  .iiu.or  numeros  in  continua  proporlionalitale;  cx  quibus  pro  prima  bursa  sit  6 
pro  secunda  12;  pro  tercia  24;  pro  quarta  48,  ut  hic  ostenditur;  et  operaberis  ut  supra, 
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ct  habebis  pro  quantitate  primi  hominis  j it:  quos  si  in  integrum  habere  uis  , mul- 
tiplica eos  per  7,  erunt  78.  Quare  multiplicabis  denarios  prime  burae,  scilicet  6 per  7, 
erunt  42.  Nam  cum  78,  et  42  diuidantur  integraliter,  diuide  ipsos,  ut  habeas  minores 
numeros;  et  habebit  primus  13;  et  in  prima  bursa  erunt  denarij  7.  Quare  iu  sccuuda 
erunt  14.  In  tercia  28.  In  quarta  5fl.  Cum  quibus  inuenies,  secundum  hominem  habere 
denarios  io;  tercium  s;  quartum  9.  | 

De  duobus  hominibus  qui  duas  bursas  bizantiorum  imienerunt.  54  rfiU' 

Item  duo  homines  bizantliios  habentes,  qui  duas  bursas  cum  bizantijs  inuenerunt.  In 
secunda  quorum  (ric)  erant  bizantij  13  plus  quam  in  piima.  Ynde  primus  dixit  secundo: 

Si  haberem  primam  bursam,  haberem  bis  tantum  quam  tu.  Cui  alter  Respondit:  Et 
si  ego  haberem  secundam  bursam  , haberem  siquidem  ter  tantum  quam  tu.  Queritur, 
que  sit  quantitas  bizantiorum  illorum  , et  bursarum.  Quia  primus  cum  prima  bursa 
habet  bis  tantum  quam  secundus  ; ergo  habet  ipse  | cunctorum  bizantiorum  illorum, 
et  eiusdem  prime  burse:  propter  eandem  ergo  et  secundus  cura  secunda  bursa  habet 
} bizantiorum  illorum  duorum  hominum  , et  maioris  burse  : ct  quia  in  prima  bursa 
sunt  bizantij  13,  minus  quam  in  maiori  ; ergo  summa  bizantiorum  illorum  duorum  ho- 
minum, ct  minoris  burse  est  minor  similiter  bizanthij  13  summa  biznnlhiorum  eorundem 
duorum  hominum,  ct  maioris  burse.  Quare  reperies  duos  numeros,  quorum  unus  sit 
13  maior  altero.  Et  minor  illorum  diuidatur  per  3 integraliter.  Et  maior  diuidatur  per 
4 ; sintque  is  , et  28  : quare  pone  15  pro  summa  bizantiorum  illorum  , et  minoris 
burse:  et  28  pone  pro  eorundem  summa,  ct  maioris  burse.  Et  quia  primus  cum  minori 
bursa  habet  | summe  illorum  , et  minoris  burse.  Accipe  | dc  15  , que  sunt  io  , et 
extrahe  dc  15  , remanent  5;  ct  tot  habuit  secundus.  Eademque  ratione  accipe  de  2s, 
que  sunt  21,  ct  extrahe  de  28,  remanent  7;  et  tot  habuit  primus:  a quibus  usque  in  io 
prcscriptis  desunt  3;  et  tot  inuenerunt  in  minori  bursa:  super  que  adde  13,  erunt  ig 
in  maiori  bursa.  Vel  aliter  adde  io  cum  21  prescriptis,  erunt  31 ; dc  quibus  extrahe 
28  et  15  prescriptis  remanent  3 ct  16  pro  carundcm  bursarum  quantitate. 

De  tribus  hominibus  et  tribus  bursis  ab  eis  repertis. 

Item  homines  sint  tres;  ct  reperierunt  tres  bursas  bizantiorum.  In  secunda  quarum 
erant  bizanlhi  io,  magis  quam  in  prima.  Et  in  tercia  erant  bizanthi  «3,  magis  quam  ili 
secunda,  hoc  est  23,  magis  quam  in  prima.  Et  primus  illorum  cum  in  minori  bursa 
habeat  bis  tantum  reliquis.  Et  secundus  cum  secunda  bursa  habeat  ter  tantum  reliquis; 
ct  tercius  cum  maiori  bursa  habeat  quater  tantum.  Et  queratur  similiter,  quot  unus- 
quisque habuerit;  et  quot  in  unaquaque  bursarum  reperierunt:  quia  primus  cum  minori 
bursa  habet  bis  tantum  reliquis;  ergo  habet  cum  eadem  bursa  j summe  bizanthiorum 
eorum  , et  eiusdem  burse  : propter  eandem  ergo  et  secundus  cum  bursa  habet  J bi- 
zanthiorum illorum,  et  secunde  burse.  Et  tercius  cum  maiori  bursa  habet  \ bizanthiorum 
eorundem  trium  hominum,  ct  maioris  burae.  Quare  pones  in  ordinem  J J f ; ct  reperias 
tres  numeros,  quorum  secundus  sit  io  maior  primo;  et  tercius  sit  13  maior  secundo:  et 
diuidatur  minor  ipsorum  integraliter  per  3;  et  secundus  per  4;  ct  tercius  per  5;  cruntquc 
42,  et  52,  et  63;  ex  quibus  minor,  scilicet  42,  habeatur  pro  summa  bizantiorum  eorum, 
et  minoris  burse.  Alter,  scilicet  52,  pro  eorundem  summa,  ct  secunde  burse  habeatur. 

Maior  uero,  scilicet  65,  habeatur  pro  eorundem  summa,  ct  maioris  burae  : deinde  ar- 
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cipc  | tlc  42,  erunt  28,  que  sunt  summa  bizanthiorum  primi  hominis,  et  prime  burse.  Item 
accipe  * de  r>2,  erant  39,  que  sunt  summa  bizanthiorum  secundi  hominis,  et  secunde  burse. 
Rursum  accipe  ~ de  65,  erunt  52,  qtle  sunt  summa  bizanthiorum  tercij  hominis,  et  maioris 
burse.  Adde  ergo  insimul  bizanthios  2H,  et  bizuntios  30,  et  bizantios  52,  enint  bizauthij 
lio,  que  sunt  summa  omnium  bizanthiorum  illorum,  etiam  et  trium  bursarum.  Yiide  ut 
separantur  ad  inuiccm,  adde  iteram  tres  primos  positos  numeros,  uidcliret  42,  el  52, 
et  05,  erunt  159,  que  sunt  summa  eorundem  trium  lioininum  , et  bursarum.  In  qua 
unusquisque  ter  computatus  existit;  cum  non  debeat  computari  nisi  tantum  semel:  ergo 
computatur  unusquisque  ipsorum  bis  magis  | quam  oporteat ; et  ideo  159  prescripta 
magis  sunt  de  ito.  Yndc  extrahas  no  dc  159,  remanent  40,  que  sunt  duplum  hizau- 
tliiorum  illorum  trium  hominum  propter  Irinam  superfluam  computationem  illorum:  quare 
diuisis  40  per  2,  exeunt  20,  que  sunt  sumina  bizanthiorum  iliorum  trium  hominum. 
Quihus  extractis  de  119,  remanent  bizantij  99  pro  summa  trium  bursarum;  de  quibus 
extrahe  bizantios  io,  et  bizantios  23,  qui  inueiiti  fuerunt  in  secunda,  et  tercia  bursa 
magis  quam  in  prima  , remanent  bizantij  66 ; quos  diuide  per  numerum  bursarum  , 
scilicet  per  3,  exibunt  bizantij  22  pro  quantitate  minoris  burse.  Quibus  superadditis 
hizatilijs  io,  erunt  bizantij  32;  ct  tot  inucnerunl  in  secunda  bursa.  Cuin  quibus  super- 
adde bizantios  13,  quos  in  maiori  bursa  repericrunt  magis  quam  in  secunda  , erunt 
bizantij  45,  qui  sunt  bizantij  maioris  burse.  Deinde,  ut  habeas  bizantios  uniuscuiusque 
hominis,  extrahe  bizantios  mirioris  blirse,  scilicet  22,  de  summa  bizanthiorum  primi  ho- 
minis, et  prime  burse,  scilicet  de  2s  , remanent  bizantij  0 ; et  tot  bizanthios  habet 
primus.  Iterum  extrahe  secundam  bursam, uidclicct  bizantios  32,  de  summa  bizanthiorum 
secundi  hominis,  et  secunde  burse,  scilicet  de  hizantijs  30,  remanent  bizantij  7;  et  tot 
habuit  secundus.  Similiter  extrahe  bizanthios  maioris  burse,  uidclicct  43 , dc  summa 
eiusdem  burse,  ct  tercij  hominis,  scilicet  dc  52,  remanent  bizauthij  7;  et  tot  habuit 
tcrcius.  Per  hanc  enim  regulam  potes  facere  antecedentem  de  duobus  hominibus,  ct 
de  pluribus  liuiusmodi  questionibus. 

lieni  homines  sint  4,  et  burse  sint  4,  quarum  secunda  sil  io  maior  prima;  et  tercia 
sit  13  maior  secunda  ; ct  quarta  sit  bizantij  19  maior  tertia.  Et  priiuus  habeat  cum 
minori  bursa  bis  tantum  quam  reliqui.  Et  secundus  ter  tantum  habeat  cum  secunda 
bursa.  Tcrcius  quoque  cum  tercia  bursa  habeat  quater  tantum:  quartus  ucro  cum  quarta 
bursa  habeat  similiter  quinquies  tantum  quam  reliqui.  Repertis  itaque  suprascriptis 
demonstrationibus  | \ ^ J,  reperies  deinceps  .nu.or  numeros,  quorum  secundus  sit  10  maior 
primo;  tcrcius  sit  13  maior  secundo,  hoc  est  23  maior  primo.  Et  quartus  sit  19  maior 
temo,  hoc  est  42  maior  primo.  Et  hoc  fecimus,  ut  hal>camus  bizantios  eorum,  ct  bur- 
sarum in  numeros  integros;  erantque  42,  ct  52,  et  65,  ct  84:  quos  numeros  iunge,  erunt 
243,  que  serua;  et  accipe  f primi  numeri,  scilicet  de  42,  erunt  23;  et  accipe  \ dc  52, 
erunt  39;  ct  \ dc  03,  erunt  r»2;  ct  accipe  \ de  84,  erunt  70;  ct  adde  insimul,  erunt 
ts9;  que  extrahe  de  243  scrualis,  remanent  51.  Qui  numerus  est  triplum  omnium  bi- 
zantiomni  eorum;  quia  in  summa  de  253  unusquisque  ter  computatur  ultra  quam  de- 
beat. Quare  diuide  54  per  3,  exibunt  18,  et  tot  habent  inter  omnes:  quihus  extractis 
de  189,  remanebunt  171  pro  summa  bizanliorum  .ini.or  bursarum  ; de  quibus  extrahe 
bizantios  10,  et  23,  et  42,  qui  reperti  fuerant  in  secunda,  et  tercia,  ct  quarta  bursa 
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magis  quam  in  prima  , remanent  9G  : quos  diuidc  per  numerum  bursarum  , scilicet 
per  4,  exibunt  24,  qui  est  summa  numeri  minoris  burse.  Quare  bizantij  secunde  burse 
sunt  34  ; tercic  sunt  47.  Quarte  sunt  bizantij  60,  boc  est  <9  magis  tercia.  Deinde 
ex  trabe  bizantios  minoris  burse,  scilicet  24,  de  supra  scriptis  js,  remanent  bizantij  4; 
et  tot  liabuit  primus.  Itera  extrahe  bizantios  secunde  burse,  uideliret  34  de  39,  sci- 
licet de  bizantijs  secundi  hominis,  et  secunde  burse,  remanent  5 ; et  tot  liabuit  se- 
cundus. Rursus  extrahe  bizantios  tercic  burse,  scilicet  47,  de  summa  tcrcij  hominis, 
et  eiusdem  burse,  scilicet  de  32,  remanent  bizantij  5;  et  tot  liabuit  tcrcius  : adhuc 
extrahe  bizantios  minoris  burse,  uidclicct  cc,  de  summa  eiusdem  burse,  et  quarti  ho- 
minis, scilicet  de  70,  remanent  bizantij  4;  ct  tot  liabuit  quartus.  Et  sic  studeas  operari 
in  omnibus  similibus.  Vel  aliter:  dc  summa  trium  hominum,  ct  prime  burse,  scilicet 
dc  42,  [ extrahe  \ eorum,  scilicet  summam  bizantiorum  primi,  et  prime  burse,  remanent 
14  pro  bizantijs  secundi,  ct  tercij,  et  quarti  hominis.  Similiter  extrahe  f secunde  summe, 
scilicet  dc  i»2,  remanent  J cius,  scilicet  13,  pro  summa  tercij,  ct  quarti,  ct  primi  ho- 
minis. Item  de  tercia  summa,  scilicet  de  65,  extrahe  quos  habet  tcrcius  homo  cum 
tercia  bursa,  remanebit  { eorum,  scilicet  13,  pro  hizantiis  quarti,  ct  primi,  ct  secundi 
hominis.  Rursus  de  maiori  summa,  scilicet  de  84,  extrahe  -J  eorum,  remanebit  £ eo- 
ruindcin,  scilicet  14,  pro  bizantijs  primi,  et  secundi,  ct  tcrcij  hominis.  Adde  itaque 
hos  .iiu.or  inuentos  numeros,  erunt  54,  in  quibus  unusquisque  hominum  ter  computatus 
est.  Quare  summa  eorum  est  \ dc  54,  scilicet  18,  ut  prodiximus:  quibus  extractis  dc 
prima  bursa,  scilicet  dc  42,  remanebunt  24  pro  bizantijs  prime  burse.  Similiter  bizantios 
secundi,  ct  tercij,  et  quarti  hominis,  scilicet  14,  extrahe  de  summa  eorum,  scilicet  de 
18,  remanent  4 pro  bizantijs  primi.  Item  bizantios  tercij,  et  quarti,  et  primi,  scilicet 
13,  extrahe  dc  is,  remanent  5 pro  bizantijs  secundi  hominis.  Kodcmquc  modo  dc  is 
extrahe  bizantios  quarti,  et  primi,  et  secundi,  scilicet  43;  et  bizantios  primi,  et  secundi, 
et  tcrcij,  scilicet  14,  remanebunt  pro  bizantijs  tercij  hominis  5,  et  pro  bizantijs  quarti  4. 

De  quatitor  hominibus  et  una  bursa. 

Habeant  cum  bursa  primus  et  secundus  duplum  denariorum  tercij.  Secundus  quidem 
et  tcrcius  triplum  quarti:  tcrcius  quoque  et  quartus  quadruplum  primi:  quartus  autem 
et  primus  habeant  similiter  cum  bona  quincuplum  denariorum  secundi.  Huius  enim  que- 
stionis solutionem  inucnies  per  iuuentionem  proportionis  denariorum  burse  ad  denarios 
primi  hominis  sic.  Quoniam  primus,  et  secundus  cum  bursa  habent  duplum  secundi. 
Medietas  denariorum  primi,  et  secundi,  ct  burse  est  quantum  denarij  tcrcij  hominis. 
Similiter  ex  reliquis  propositionibus  habetur,  quod  j secundi,  et  tercij  hominis,  et 
burse  est  quantum  denarij  quarti  hominis;  ct  J tercij  hominis  , et  quarti  , et  burse 
est  quantitas  denariorum  primi;  ct  J denariorum  quarti,  et  prime  burse  est  quantitas 
denariorum  secundi.  Et  quoniam  | primi,  ct  secundi,  et  burse,  est  quantitas  tercij; 
tercia  pars  medietatis  primi,  ct  secundi,  ct  burse,  scilicet  £ eorum,  est  J tcrcij  ho- 
minis. Comuniter  adiungantur  J denariorum  secundi,  ct  burse,  erunt  £ primi  , et  ~ 
secundi,  et  burse,  quantum  J secundi,  ct  tercij,  ct  burse.  Sed  J secundi,  et  tercij  , 
ct  burse  est  quantitas  quarti ; ergo  J primi  , et  \ secundi,  et  burse  sunt  quantitas 
denariorum  quarti  hominis.  Quare  { de  { denariorum  primi,  hoc  est  jj,  et  J dc  j , 
scilicet  J denariorum  secundi,  et  burse,  sunt  J denariorum  quarti  hominis.  Comuniter 
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addatur  { tercij,  cl  bune,  erit  ~ primi  cum  J secundi,  ct  cum  j tcrcij,  ct  cum  \ 
hui. se,  quantum  J denariorum  tcrcij,  et  quarti,  et  burse.  Sed  \ tercij  hominis,  et  quarti, 
et  burse  est  quantitas  primi ; ergo  primi,  ct  J secundi  , et  J tercij  , et  j bursa 

suut  quantum  denarij  primi.  Quare  quinta  pars  eorum,  scilicet  777  primi,  et  -t ^ se- 
cundi , et  tercij  , et  bur.se,  sunt  f denariorum  primi.  Comuniter  adiuugatur  ± 
quarti  hominis,  et  burse,  erunt  —J  primi,  ct  ^ secundi,  ct  jj  tercij,  et  J quarti,  ct 
J7  burse  quantum  J quarti  hominis,  et  primi,  ct  burse.  Sed  } quarti,  ct  primi  , et 
burse,  est  quantitas  denariorum  secundi;  ergo  primi,  et  ~ secundi  , et  75  tercij 
et  £ quarti,  et  ±7  burse  sunt  quantitas  secundi.  Comuniter  auferatur  77  secundi,  re- 
manebunt primi,  et  £ tcrcij  , et  \ quarti , et  {7  burse  quantum  |J  denariorum 
secundi.  Sunt  enim  denarij  quarti  hominis  J denariorum  secundi,  et  tercij,  etbprse. 
Quare  J quarti  hominis  est  ~ secundi,  et  tercij,  et  burse:  ergo  ~ primi,  et  75  se- 
cundi, ct  xi»  vl  — tercij,  scilicet  75  ipsius,  et  JJ,  et  7$,  scilicet  77;  burse,  sunt  fj  se- 
cundi. Comuniter  auferatur  ~ secundi,  remanebunt  77;  primi,  et  37  tercij,  ct  7^  burse 
quautum  Quia  si  de  cuiusuis  rei  auferatur  7»  eiusdem,  nimirum  ipsius  're- 
manebunt. Et  quia  denarij  tcrcij  hominis  sunt  1 denariorum  primi,  et  secundi,  et  burse; 
ergo  ^ tercij  erunt  ^ primi,  ct  secundi,  et  burse:  ergo  ct  iio»  hoc  est  ^ primi, 
ct  777  secundi,  ct  7^,  cl  hoc  est  { burse,  sunt  777  denariorum  secundi.  Corau- 
niter  auferantur  secundi,  reraajuebunt  7;  primi,  ct  § burse,  quantum  ~ denariorum 
secundi.  Quia  si  de  auferantur  remanent  {7*,  que  sunt  ij,  ut  dictum  est.  Et 
quia  denarij  secundi  sunt  J primi,  et  quarti,  et  burse;  ergo  secundi  sunt  777  primi» 
et  quarti,  ct  burse.  Quare  ~ primi,  et  | burse  sunt  7—  primi,  ct  quarti,  et  buese. 
Comuniter  auferantur  ^ primi,  el  burse,  remanebunt  757  primi,  et  quarti  , 
quantum  burse.  Sunt  enim  omnes  denarij  quarti  hominis  { denariorum  secundi  , 
et  tercij,  et  burse.  Quare  quarti  sunt  ^7  secundi,  et  tercij,  et  burse  : ergo 
primi,  et  secundi , et  tcrcij  , et  burse  sunt  burse.  Comuniter  auferantur 
burse  , remanebunt  ^ primi  , et  secundi  , et  tercij  quantum  f|  burse.  Et  quia 
omnes  denarij  tcrcij  hominis  sunt  \ primi,  et  secundi,  et  burse  ; ergo  7-7  tcrcij  ho- 
minis sunt  primi,  et  secundi,  et  burse.  Quare  ct  scilicet  7-  primi  , H 
77;,  et  7-7,  scilicet  77  secundi,  et  7^  burse,  sunt  quantum  jf  burse.  Comuniter  au- 
ferantur ^ burse  , remanebunt  ^ primi  cum  ^ secundi , quantum  7-  burse.  Et 
quia  ~ secundi,  ut  inuentum  est  supra,  sunt  ■—  primi,  et  f burse  , decima  pars  de 
-JJ*  secundi  , scilicet  ~ ipsius,  erit  — primi  , ct  ^ burse  : ergo  7^  , et  777,  sci- 
licet ^ eiusdem  cum  ~ burse  sunt  ~~  burse.  Comuniter  auferatur  75  bufsc,  rema- 
nebunt 7^  primi,  quantum  ~ burse.  Quare  reperiendi  sunt  duo  numeri,  quorum  7-7 
primi  sint  secundi,  erunt  63  et  83.  Quare  si  primus  homo  habet  ca,  bursa  est  83. 
Et  quia  75  primi,  et  f burse  sunt  ~ secundi , accipe  75  dc  63,  ct  f de  83,  et  |)*bebis 
| 37  pix»  — denariorum  secundi.  Quare  est  sicut  *7  ad  20,  ita  | 37  ad  denarios  secundi: 
multiplica  ergo  -37  per  20,  et  diuides  per  17,  exibunt  44;  ct  tot  Imbuit  secundus:  qui- 
bus additis  cum  dciiarijs  secundi,  ct  burse,  scilicet  cum  03,  ct  83,  erunt  190;  quorum 
dimidium,  scilicet  03,  habeas  pro  denarijs  tercij,  cum  primus,  ct  secundus,  et  bursa 
habeant  duplum  tercij  : quibus  05  additis  cum  denarijs  secundi,  et  burse,  erunt  222; 
quorum  tcrcia  pars,  scilicet  71,  est  quantitas  denariorum  quarti  hominis. 
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Modus  alius  de  tribus  hominibus  et  una  bursa . 

■ Sint  itaque  denarij  primi,  et  secundi  cum  bursa  duplum  denariorum  tercij.  Secundi 
quoque,  et  tercij  triplum  primi:  tercij  uero,  et  primi  quaduplum  (f/c)  secundi.  Ex  posi- 
tione predicta  inucnios,  denarios  tercij  hominis  esse  { summe  denariorum  trium  homi- 
num et  hurse;  primi  esse  J;  secundi  Quare  pone,  ipsam  esse  60,  de  qua  primus  habet 
}y  scilicet  15;  secundus  ±,  scilicet  12;  tcrcius  scilicet  20:  quibus  omnibus  extractis 
de  oo,  remanentis  pro  denarijs  bursc. 

De  quatuor  hominibus  et  una  bursa , cum  duo  illorum  dicant 
reliquis ; questio  insolubilis. 

Denarij  quidem  primi  , et  secundi  cum  bursa  sint  duplum  denariorum  tercij,  et 
quarti.  Secundi  uero,  et  tercij  sint  triplum  quarti,  et  primi  : tercij  autem,  et  quarti 
sint  quaduplum  primi  , et  secundi  : quarti  quoque,  et  primi  similiter  cum  bursa  sint 
quincuplum  denariorum  secundi,  et  tercij:  hcc  questio  est  insolubilis;  et  cognoscitur 
sic.  Quoniam  primus,  et  secundus  cum  bursa  habent  duplum  et  tercij,  et  quarti.  Ideo 
denarij  tercij,  et  quarti  hominis  sunt  \ summe  denariorum  .inj.0r  hominum,  et  bur- 
se.  Similiter  ex  precedcntibus  habetur,  quod  denarij  quarti,  et  primi  sunt  J eiusdem 
summe;  et  denarij  primi,  et  secundi  sunt  ~ eiusdem  summe  ; nec  non  et  denarij  se- 
cundi, et  tercij  sunt  £:  et  quia  inter  primum,  et  secundum  habent  quintam  predicte 
summe;  ct  inter  tercium,  et  quartum  habent  tcrciam;  ergo  inter  omnes  .iiij.0'  habent 
{ J,  hoc  est  f-J:  habent  etiam  inter  primum,  et  quartum  quartam;  et  inter  secundum  ct 
tercium  sextam:  ergo  i uter  omnes  .illJ.or  habent  \ j,|scilicet  predicte  summe.  Ostensum 
est  enim  ipsos  habere  per  primam  computationem  predicte  summe;  ergo  ipsius 
summe  stnt  ~ eiusdem,  quod  est  inconuenicns;  et  hoc  uolui  demonstrare. 

De  quinque  hominibus  et  una  bursa. 

•Paimus  quidem,  et  secundus  habeant  cum  bursa  duplum  trium  reliquorum  hominum. 
Secundus  et  tcrcius,  triplum;  tcrcius  ct  quartus  , quaduplum  ; quartus  ct  quintus, 
quincuplum.  Quintus,  et  primus  habeant  similiter  sexcuplum  trium  reliquorum  homi- 
num. Ex  hac  quidem  positione  cognoscitur,  tercium,  ct  quartum,  ct  quintum  hominem 
habere  j summe  denariorum  quinque  hominum,  et  hurse:  quartum  quoque,  et  quintum, 
et  primum  j.  Quintum,  ct  primum,  ct  secundum  {;  primum,  ct  secundum,  et  tercium 
secundum,  et  tercium,  ct  quartum  j : pone  pro  eorum  summa,  et  bursa  420;  qui 
numerus  diuiditur  integralitcr  per  partes  prcdictas.  Et  accipe  per  ordinem 
ex  ipsis,  et  habebis  denarios  tercij,  ct  quarti,  et  quinti  hominis,  140:  denarios  quoque 
quarti,  ct  quinti,  et  primi,  105;  quinti,  primi,  ct  secundi,  84;  primi,  et  secundi  , et 
tercij  70:  similiter  ct  denarios  secundi,  ct  tercij,  et  quarti  erunt  60:  quibus  quinque 
numeris  insimul  iunclis,  reddunt  pro  triplo  denariorum  quinque  hominum  459  ; cuin 
unusquisque  ter  computatus  sit  in  proscriptis  numeris.  Quare  accipe  \ de  459,  cum  cadat 
in  integrum,  exibunt  153  pro  summa  denariorum  hominum:  qua  extracta  de  420,  re- 
manent 26?  pro  denarijs  hurse.  Post  hcc  adde  denarios  primi  , et  secundi  , et  tercij 
cum  denarijs  quarti,  et  quinti,  ct  primi,  scilicet  70  cum  105,  erunt  175;  et  tot  habent 
inter  omnes,  primo  bis  computato.  Quare  extrahe  153,  scilicet  summa  eorum  de  175, 
remanent  22;  et  tot  habet  primus  : quos  adde  cum  denarijs  tercij,  et  quarti,  et  quinti, 
erunt  162  ; et  tut  habent  inter  primum  , ct  tercium  , et  quartum.  Sed  inter  omnes 
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quinque  habent  tantum  «53:  quare  hec  questio  est  insolubilis,  nisi  ponamus,  secundum 
hominem  habere  debitum  o,  que  sunt  a 153  in  ics:  adde  itaque  denarios  22  cum  de- 
bito seeuudi,  scilicet  extrahe  9 de  22,  remanent  13;  quos  extrahe  de  70,  remanent  57; 
de  quibus  extrahe  9,  scilicet  debitum  secundi,  remanent  48;  quos  extrahe  de  denarijs 
secundi,  cl  tercij,  et  quarti,  scilicet  de  60,  remanent  12;  et  tot  habet  quartus:  quos 
adde  cum  57,  erunt  69;  quos  extrahe  dc  140,  remanent  7;  et  tot  habet  quinltis. 
Incipit  pars  quinta  de  emptione  equorum  inter  consocios 
secundum  datam  proportionem. 

l)vo  homines  hizanlhios  habentes  iuucncrunt  equum  equum  ($/<?)  ad  ucndeiidum;  quem 
cum  ipsi  emere  uoluissent,  primus  dixit  secundo.  Si  dares  milii  \ tuorum  bizanthiorum, 
haberem  pretium  equi.  Cui  alter  petijt  £ suorum  bizant iorum,  et  equi  similiter  pre- 
tium liabere  proposuit.  Queritur  pretium  equi  , et  bizantios  uniuscuiusque:  pone  in 
ordinem  ct  extrahe  1,  quod  est  super  3 ex  ipsis  3,  remanent  2;  que  multiplica  per 
4,  erunt  hizantij  8;  ct  tot  habuit  primus,  hem  1,  quod  est  super  4,  extracto  ex  ipsis  4, 
remanent  3;  que  multiplica  per  3,  reddunt  bizantios  9;  et  tot  habuit  alter.  fxursus  mul- 
tiplica 3 per  4,  e nuit  12;  dc  quibus  tolle  1,  quod  exijt  ex  multiplicatione  dc  i,  quoti  est 
super  3,  in  l,  quod  est  super  4,  remanent  hizantij  11  pro  pretio  equi  : procedit  enim 
hec  regula  ex  regula  proportionum,  scilicet  ex  inucnlionc  proportionis  bizanthiorum 
unius  ad  bizantios  alterius;  que  proportio  iuuenitur  sic. 

Inuentio  proportionis  et  bizantiorum  unius  ad  bizantios  alterius ; 
ex  qua  proportione  procedit  regulam  suprascriptam  (sic). 

Quoniam  primus  cum  J bizanthiorum  secundi  habet  quantum  secundus  cum  J bizan- 
tiorum primi.  Si  comunitcr  auferatur  J bizantiorum  secundi  remanebit  primns  equa! is 
duobus  tcrcijs  bizanthiorum  secundi,  ct  \ bizantiorum  sui.  Item  si  auferatur  comunitcr  { 
bizantiorum  primi, remanebunt  ~ bizantiorum  primi  quantum  | bizantiorum  serundi.Vnde 
repol  iendi  sunt  duo  numeri, | quorum  J unius  sit  £ alterius.  Multiplicabis  ergo  4,  que  sunt 
sub  uirgula  dc  £ per  2,  que  sunt  super  uirgulam  dc  £,  erunt  8;  et  hoc  est  quod  superius 
multiplicauimus  2,  scilicet  i,  extracto  de  3, per  4;  et  habuimus  pro  bizanlijs  primi  homi- 
nis 8.  Item  ut  habeas  alium  numerum,  multiplicanda  sunt  3,  que  sunt  sub  uirgula  de  f, 
per  3,  que  sunt  super  uirgulam  dc  £,  erunt  9;  et  hoc  est  quod  fecimus  superius  , cum 
extraximus  1 de  4;  et  residuum,  scilicet  3,  multiplicauimus  per  3,  et  habuimus  9 pro 
bizanlijs  secundi  hominis.  Vel  aliter,  ut  possimus  demonstrare  inuentionem  pretij  equi : 
([Uia  s ct  9 sunt  numeri,  quorum  \ unius  sunt  | alterius;  redigantur  ipsa  8,  cl  9 in  partes 
alicuius  numeri,  ut  acceptis  ipsis  partibus  ex  numero  illo,  balienmus  bizantios  unius- 
cuiusque: redigantur  enim  in  paries  de  12,  cum  J £ reponantur  in  ipsis.  Sunt  enim  8 dc 
12  duc  lercie,  ct  0 tres  quarte.  Ynde  primus  homo  habet  £ cx  quouis  numero;  et  se- 
cundus habebit  £ eiusdem  numeri:  sitque  numerus  ille  12;  de  quibus  si  acceperis  £ £, 
habebimus  bizantios  illorum.  Accepimus  enim  superius  J dc  12  cum  1 dempto  de  3,  scilicet 
2,  multiplicauimus  per  4.  Sunt  enim  2 dc  3 duc  tcrcie:  multiplicatis  quidem  2 per  ali- 
quem numerum,  numerus  qui  exierit  ex  multiplicatione,  erit  £ cx  numero,  qui  procreaba- 
tur ex  multiplicatione  de  3 in  ipso  numero,  in  quo  multiplicata  fuerint  2.  Vndc  multipli- 
catio dc  2 in  4, scilicet  8, est  £ multiplicationis  de  3 in  4, scilicet  dc  12. Similiter  accepimus 
f dc  12,  cum  dempto  de  4,  scilicet  3 multiplicauimus  per  3:  deinde  quia  primus  habet 
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| alicuius  numeri,  ex  quo  alius  habet  J;  ct  ad  emendum  equum,  primus  petit  secundo 
- suorum  bizanthiorum  ; ergo  petit  ~ de  \ illius  muneri,  de  quo  secundus  homo  habet 
| . Nam  £ de  £ ipsius  muneri  est  ~ eiusdem  numeri  : ergo  primus  petit  secundo  { 
ipsius  numeri , de  quo  ipse  habet  \ : quo  habito,  habebit  primus  J | ipsius  numeri, 
de  quo  ipse  habet  |.  Nam  { | ipsius  numeri  est  eiusdem  numeri.  Et  quia  cum  primus 
habeat  { |,  scilicet  ipsius  numeri,  de  quo  ipse  habet  f , et  habeat  pretium  equi;  ergo 
il  ipsius  numeri  est  pretium  equi:  habet  primus  de  12,  scilicet  8;  ct  secundus  J,  sci- 
licet 9;  et  pretium  equi  est  de  12  , scilicet  11.  Yndc  cum  superius  de  multiplica- 
tione de  a in  4 extraximus  multiplicationem  dc  1 in  1,  tunc  remanserunt  de  nu- 
mero; cx  quibus  primus  habet  f,  et  secundus  J,  scilicet  de  12  : per  hanc  enim  pro- 
portionum regulam,  mulle  alie  diucrsc  questiones  solui  possunt,  ut  in  sequentibus  de- 
monstrabimus. 

Aliter  cum  precium  equi  sit  certa  quantitas . 

Et  si  proponatur,  quod  pretium  equi  sit  bizantij  is.  Inucnics  primum  bizantios  s primi 
hominis,  et  9 secundi,  ct  11  equi;  ct  multiplicabis  singulariter  8 et  0 per  15,  ct  diuides 
singulariter  per  ll;  et  inucnics,  primum  hominem  habere  fj  10;  secundum  bizantios  ~ 12. 

De  emptione,  equi  inter  tres  homines , cum  unus  petat  alteri  tantum 
per  ordinem. 

Item  homines  sint  tres;  et  primus  petat  secundo  J suorum  bizanthiorum.  Et  secundus 
petat  tcrcio  quartam  ; et  tcrcius  primo  quintam.  Et  proponat  unusquisque  ipsum 
emere  equum:  positis  petitionibus  ipsorum  sic  : { } {,  extrahe  i de  3,  remanent  2;  que 
2 multiplica  per  4,  que  sunt  sub  alia  uirgula,  erunt  8 r super  que  adde  multiplica- 
tionem de  i,  quod  est  super  3,  in  uno,  quod  est  super  4,  erunt  0;  que  multiplica 
per  s , que  sunt  sub  alia  uirgula  , erunt  bizantij  45  ; ct  tot  habuit  primus.  Item 
extrahe  i,  quod  est  super  4,  ex  ipsis  4,  remanent  3;  que  multiplica  per  5,  et  super- 
adde multiplicationem  dc  1,  quod  est  super  4,  in  1,  quod  est  super  5,  erunt  lfi;  que 
multiplica  per  3 dc  priina  uirgula,  erunt  48;  ct  tot  habuit  secundus.  Rursus  extrahe 
1,  quod  est  super  5,  cx  ipsis  5,  remanent  4;  que  mnltiplica  per  3 prime  uirgulc;  ct 
superadde  | multiplicationem  dc  1,  quod  est  super  5;  in  i,  quod  est  super  3,  erunt 
13;  que  multiplica  per  4,  erunt  32  ; et  tot  bizantios  habuit  tcrcius.  Item  multiplica 
numeros,  qui  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  3 per  4;  que  per  5,  erunt  60:  super  que,  cum 
homines  sint  impares,  adde  multiplicationem  de  1,  quod  est  super  3,  in  i,  quod  est 
super  4;  quam  multiplicatam  per  t,  quod  est  super  3;  que  multiplicatio  facit  tantum 
l,  erunt  01;  et  tot  bizantios  ualuit  equus.  Nam,  si  homines  essent  pares,  extraheres 
multiplicationem  numerorum,  qui  sunt  super  uirgulas,  ex  multiplicatione  numerorum, 
qui  sunt  sub  uirgulis,  ut  in  antecedente  questione  fecimus:  procedit  enim  hcc  cx  pro- 
portionis regula  sic. 

Inuentio  proportionis,  quam  habet  primus  ad  secundum , 
ex  qua  portione  procedit  regula  suprascripta . 

Qvoxiam  primus  cum  j bizantiorum  secundi;  ct  secundus  cum  J bizant iorum  tcrcij; 
ct  tcrcius  cum  | bizantiorum  primi,  habent  tantum  pretium  equi;  ergo  primus  cum  £ 
bizantiorum  secundi,  babuit  quantum  secundus  cum  j bizantiorum  tcrcij;  et  quantum 
tercius  cum  \ bizantiorum  primi  i et  quia  primus  cum  \ bizantiorum  secundi  habet 
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<|uaiilum  secundus  cum  i bizantionim  lercij.  Si  cumui)iter  auferatur  J bizantiorum  se- 
cundi, habebit  primus  quantum  •-  ]>izantiurum  secundi,  et  quantum  ~ bizantiorum  tercij. 
Item  quia  secundus  cum  | bizantiorum  tcrcij  habet  quantum  terci.uS  (um  | bizantiorum 
primi;  si  cotmmitcr  auferatur  j bizantiorum  tercij,  habebit  secundus  homo  quantum  J 
bizantiorum  lercij;  et  quantum  \ bizantiorum  primi.  Rursus  quia  tercius  bunio  cum 
| bizantiorum  primi  habet  quautum  primus  cum  J bizantiorum  secundi;  si  comunltcr 
* auferatur  £ bizantionim  primi,  remanet  tercius  homo  equali*  J de  bizantijs  primi,  et 
de  { bizantiorum  secundi.  Sed  demonstratum  est,  quod  primus  boijio  habet  J de  bi- 
zantijs secundi,  et  quartam  de  bizantijs  tcrcij.  Nunc  ostendendum  csl,  que  pars -sit  bi- 
zantij  primi  dc  bizantijs  secundi  tantum;  que  ostenduntur  sic:  quoniam-  tercius  homo 
habet  £ dc  bizantijs  primi,  et  £ de  bizantijs  secundi;  quarta  pars  de  bizautijs  tcrcij 
est  J dc  ~ dc  bizantijs  primi,  et  de  * de  bizantijs  secundi.  Quarta  liero  pars  de.  J 
bizantionim  primi  est  { bizantionim  primi;  et  quarta  pars  de  j bizantiorum  secundi  est 
~ bizantiorum  secundi:  ergo  quarta  pars  bizantiorum  tercij  ‘Qtc)  ^ bizantiorum  primi, 
et  bizantionim  secundi : ergo  primus  habet  ~ {,  scilicet  bizantionim  secundi , 
et  j bizantionim  suorum;  cum  balieal  \ bizantiorum  secundi,  e't  | bizantiofnmtefcij. 
Et  quia  bizautij  primi  hominis  sunt  f bizantiorum  secundi,  et  J bizantiorum  suoruin; 
si  comuniter  auferatur  J bizantiorum  primi,  remaiicbunt  * bizantiorum  primi,  quantum  J 
bizantiorum  secundi.  Quare  reperiendi  sunt  duo  numeri,  quoruin  J unius  sint  f 'alterius, 
erunt  is,  et  ic.  Nam  { de  15  sunt  quantum  | de  16 ; ergo  in.  qua  proportione  est 
15  ad  ig  , in  eadem  proportione  sunt  bizautij  primi  hominis  ad  hizaulhts  secundi. 
Deinde  itiucnicnda  est  proportio  bizantionim  primi  ad  bizantios  tercij;  quam  proportio- 
nem inucnics  sic.  Quia  primus,  ut  prediximus,  habet  j bizantiorum  secundi,  e»  \ bizan- 
tiorum tercij.  Videas  de  | bizantiorum  secundi,  que  pars  sit  de  bizantijs  tcrcij,  et  primi 
hominis.  Omnes  enim  bizautij  secundi  hominis  sunt  J bizantiopura  tercij,  et  \ bizan- 
tiorum primi.  Quare  j bizantiorum  secundi  sunt  J bizantiorum  tcrcij,  ct  ^ bizuutio- 
rum  primi.  Quare  ergo  bizautij  primi  liominis  sunt  j\,  scilicet  J bizantionim  tercij, 
et  --  bizantiorum  suorum.  Quare  si  comunilpr  auferantur  ^ bizaqtiorym  primi,  rema- 
nebunt , scilicet  bizantij  primi  , quautuni  | bizantionim  tercij  : ergo  • reperiendi 

sunt  duo  yumeri , quorum  unius  sint  f alterius;  erunt  45,  ct  52:  ergo' in  qua  pro- 

portione sunt  45  ad  52,  in  eadem  proportione  sunt  bizantij  primi  liominis  ad  bizan- 
tios tercij.  Et  quia  proportio  hizanlhiorum  primi  ad  bizantios  secundi  est  sicut  is  ari 
ig;  eritque  similiter  proportio  primi  hominis  ad  secundum,  sicut  est  triplum  de  15  , 

scilicet  45,  ad  triplum  dc  io,  scilicet  ad  48:  ergo  si  primus  habet  45;  et  secundus  ha- 

bet 48,  et  tercius  52:  ct  quia  bizautij  primi  liominis,  scilicet  45,  suut  J de  go,  in* quo 
reperiuntur  petitiones  ipsorum,  scilicet  {{}.  Ideo  accepimus  superius  ^ dc  GO,  cum  ha- 
buimus bizantios  primi  hominis;  quam  acceptionem  accepimus  sic  : extraximus  i de 
3;  et  2 que  remanserunt,  multiplicauimus  per  4,  ct  habuimus  8:  quare  accepimus  tunc 
| dc  12,  que  oriuntur  ex  multiplicatione  de  3 in  4.  Et  cum  super  8 iuneximus  multi- 
plicationem dc  j in  scilicet  cum  multiplicauimus  i,  quod  ost  super -3,  per  i,  quod 
uiiwi*.  est  super  4;  j tunc  habuimus  ^|,  scilicet  \ de  14;  que  ~ -fuerunt  9:‘  que*  9 cum  mul- 
tiplicauimus  per  5,  habuimus  \ de  go,  scilicet  45,  scilicet  ex  numero,  qui  procreatur 
ex  multiplicatione  de  12  in  5;  ex  quibus  12  fuerunt  9 , ut  diximus  Similiter  cum 
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lialmimus  superius  bizanthios  secundi  hominis,  multiplicauiinus  i,  extracto  de  4,  scilicet 
3 per  3;  et  superaddidimus  multiplicationem  de  it  quod  est  super  4,  in  i,  quod  est 
super  5>  et  sic  habuimus  16  pro  £ de  20;  que  20  oriuntur  cx  multiplicatione  de  4 in 
5,  que  sunt  sub  uirgulis:  que  46,  cum  multi plicau imus  per  3,  accepimus  J cx  numero, 
qui  oritur  ex  20  suprascriptis  in  3,  scilicet  de  go;  quia  bizantij  secundi  hominis  sunt 
\ de  eisdem  60.  Eademque  ratione,  cum  inucniinus  superius  hizautios  tercij  hominis,  ac- 
cepimus y dc  60  > sicut  bizantij  52  sunt  f|  de  eisdem  60.  Et  quia  primus  habet  J 
dc  60;  et  secundus  habet  \ de  co  ; et  primus  petit  secundo  { suorum  bizantioruui  ; 
ergo  petit  ei  £ de*  J de  co,  scilicet  ^ J de  co:  qua  petitione,  scilicet  ~ j addita  cum 
I de  00  primi  hominis,  reddit  pro  pretio  equi  ^ J J dc  60;  que  partes  sunt  « de  co, 
plus  ex  ipsis  co:  et  ideo  superius  super  60,  que  exeunt  ex  multiplicationibus  nume- 
rorum, qui  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  dc  3 in  4;  que  in  3,  addidimus  multiplicationem 
•nuui erorum*  qui  sunt  super  uirgulas,  scilicet  de  1,  in  l;  quam  in  1;  ex  qua  multipli- 
catione exijt  tantum  1,  scilicet  ± de  co;  et  sic  habuimus  pretium  equi,  ut  pirdixi- 
mus.  Ex  huius  regule  consideratione  quedam  alia  oritur  questio,  uidciicct  dc  homine, 
qui  habuit  ziros  3;  quorum  primus  tenet  | secundi,  et  J tercij,  sicut  superius  inuc  - 
nimus,  primum  hominem  habere.  Et  secundus  tenet  J tercij  ziri,  et  J primi,  sicut  se- 
cundus liorao  habet;  et  tcrcius  zirus  tenet  f primi  ziri , ct  | secundi , sicut  tercius 
lioino  habet.  Vnde  primus  zirus  tenet  media  45;  secundus  48;  terchis  st,  ut  pro  hi- 
zantijs  trium  hominum  iuuenti  sunt. 

jilia  queitio  de  tribus  hominibus  secundum  suprascriptum  modum. 

Item  si  primus  .petat  secundo  | suorum.  Et  secundus  petat  tercio  homini  * suorum, 
et  tcrcius  querat  primo  |:  in.  hac  enim  positione  similiter  est  operandum,  scilicet  ut 
describantur  petitiones  corutu  in  ordinem,  sicut  in  margine  cernitur.  Deinde  extrahantur 
2,  que  sunt  supef  3,  ex  ipsis  3 , remanet  i ; quod  multiplicetur  per  7 , ct  addatur 
multiplicatio  de  eisdepi  2 per*4,  erunt  15;  que  multiplicantur  per  9,  erunt  135;  et  tot  bi- 
zantios  habuit  primus.  /Item  extrahantur  4 de  7,  remanent  3;  qui  multiplicetur  per  9, 
ct  superaddatur  multiplicatio  de  4 in  5,  ldest  20,  erunt  4";  que  multiplicentur  per  3, 
erunt  141;  ct  tot  bizanthios  habuit  secundus.  Rursum  extrahe  5 dc  9 , remanent  4 ; 
que  multiplicentur  per  3,  erunt  12;  quibus  superaddatur  multiplicatio  dc  5 in  2,  erunt 
ts;  que  multiplicentur  per  7,  erunt  134;  et  tot  bizanlios  habuit  tcrcius.  Et  multipli- 
centur 3 per  7;  que  per  9,  erunt  189;  quibus  superaddantur  40,  que  exeunt  ex  mul- 
tiplicatione numerorum,  qui  sunt  super  uirgulas,  scilicet  de  2 in  4;  que  in  .1,  erunt 
229,  que  habeantur  pro  pretio  equi.  Origo  huius  regule  dicenda  non  est;  cum  materia 
ipsius  $.atis  aperte  in  antecedente  questione  per  regulam  proportionum  demonstrata  sit. 

* . De  eodem  cum  qua  tuor  hominibus. 

Lcrum  si  homines  .iiu.or  extiterint;  ct  primus  petat  secundo  tercium  suorum  bizau- 
thiorumj  et  secundus  lercio  | suorum. 'Et  tcrcius  petat  quarto  £ suorum.  Et  quarius 
priiAo  querat  {;  et  sic  unusquisque  equum  emere  proposuerit  : describe  in  ordinem 
| i { J*  deinde  extrahe  1,  quod  est  super  3 ; et  de  eisdem  3 remanent  2;  que  multiplica 
per  4,  erunt  8;  quibus  superadde  multiplicationem  dc  1,  quod  est  super  3,  in  1,  quod 
esi  super  4,  erunt  9;  que 'multiplica  per  3,  et  tolle  inde  multiplicationem  dc  1,  quod  est 
super  3,  in  1,  qiiod  est  super  4;  quam  in  i,.quod  est  super  3,  remanent  44;  que  multiplica 
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per  ( 6,  ertiui  2GI;  ct  tot  habuit  primus.  Kt  sic  simii  per  iu  principio  est  extrahe  udus  nu- 
merus, rjni  est  super  uirgttlnm,  de  numero,  qui  est  sub  uirgula  illius,  que  quesita  est 
iih  ipso  homine;  cuius  sumina  tunc  inueniinus,  sicut  i modo  de  primo  homine  fecimus: 
deinde  est  multiplicandus  per  uumerum,  qui  est  sub  sequenti  uirgula;  ct  tunc  erit  ad- 
denda multi  plicat  io  superiorum  numerorum;  et  sic  semper  usque  iu  tiuem,  quotcumque 
homines  fuerint, semel  extrahendo,  et  semel  addendo  gradieris.  In  fine  autem  nec  addere, 
nec  extrahere  debes.  Quare  ut  iuueniaulur  I>i7.uutij  secundi  hominis,  extrahatur  i,  quod 
est  super  4,  ex  ipsis  4;  quia  ipse  petit  remanent  3;  que  multiplica  per  5,  erunt  is; 
quibus  superadde  1,  quod  exijt  ex  multiplicatione  de  I,  quod  est  super  4,  in  i,  quod  est 
super  5,  erunt  te;  que  multiplica  per  6,  erunt  oc:  de  quibus  extrahe  multiplicationem  de 
t,  quod  est  super  4,  ili  l,  quod  est  super  5;  quam  in  t,  quod  est  super  6:  quod  cura  non 
sit  nisi  lantuin  i,  remanent  95;  que  multiplica  per  3,  erunt  235;  et  tot  habuit  secundus. 
Item  ut  habeantur  hizanlij  tercij  hominis,  extrahe  i,  quod  est  super  5,  de  ipsis  5, 
remanent  4;  que  multiplica  per  r.,  erunt  24;  quibus  superadde  i,  quod  exijt  ex  multi- 
plicatione unius,  quod  est  super  5,  iu  l,  quod  est  supera,  erunt  25;  que  multiplica  per 
3,  erunt  75:  de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  i,  quod  est  super  s,  in  t,  quod  est 
super  o;  quam  iu  i,qtiod  est  super  3,  remanent  74:  que  multiplica  per  4,  erunt  29G;  et 
tot  habuit  tcrcins.  Item  extrahe  l de  fi,  remanent  5;  que  multiplica  per  3,  erunt  15  : 
quibus  superadde  t,  erunt  ifi;  que  multiplica  per  4,  erunt  G4;  de  quibus  extrahe  i,  quod 
exijt  ex  multiplicatione  unius,  quod  est  super  G,  iu  t,  quod  est  super  3;  quam  iu  t,  quod 
est  super  4,  remanent  03:  que  multiplica  per  5,  erunt  3i.l;  et  tot  habuit  quartus  homo. 
Kt  multiplica  3 per  4;  que  per  5;  que  per  fi,  erunt  3G0.  liem  multiplica  l,  quod  est  super 
3,  per  l,  quod  est  super  4;  quod  per  l,  quod  est  super  5;  quod  per  i,  quod  est  super  o, 
erit  i,  quod  extrahe  de  3G0.  Ideo  quia  homines  sunt  pares,  remanent  339,  que  sunt 
pretium  equi. 

Qualiter  suprascripta  regula  procedat  ex  regula  proportionum . 

Materia  huius  regule,  secundtuu  regulam  proportionum,  hoc  est  : quia  primus  cum  ‘ 
hizanlhiorum  secundi  habet  pretium  equi,  sicul  secundus  cum  { bizantiorum  tercij  , 
et  sicut  tercius  cum  \ bizantiorum  quarti,  et  sicul  quarius  cum  J bizantiorum  primi; 
ergo  primus  cum  J bizantiorum  secundi  habet  quantum  secundus  cum  \ hizanliorum 
tercij,  et  quantum  tercius  cum  * bizantiorum  quarti,  et  quantum  quartus  cum  \ bi- 
zanlioruin  primi.  Kt  quoniam  primus  cum  J hizaniioniin  secundi  huhet  quantum  se- 
cundus cum  * bizantiorum  terrii;  si  comuniter  auferatur  £ bizantiorum  secundi,  inuc* 
nics,  primum  hominem  ludicre  | bizantiorum  secundi,  et  J hizanliorum  tercij.  Similiter 
cuin  secundus  cum  J bizantiorum  tercij  habeat  quantum  tercius  cura  ‘ bizantiorum 
quarti.  Si  comuniter  auferatur  £ bizantiorum  tercij,  habebit  secundus  ~ bizantiorum 
tercij,  ct  J bizantiorum  quarti.  Similiter  si  supradicto  modo  procedere  sciueris,  inucnics, 
quod  tercius  homo  habet  { bizanlionim  quarti  hominis,  ct  J bizantiorum  primi ; et 
quod  quartus  homo  habet  f bizanlionim  primi,  et  J bizantiorum  secundi:  quibus  per 
ordinem  cognitis,  inucnienda  est  proportio  primi  hominis  ad  hizantios  secundi;  quani 
imieuicmiis  sic  : quia  primus  habet  | bizanlionim  secundi,  et  j bizantiorum  tercij.  Re- 
digemus hanc  5 *n  partes  bizantiorum  primi,  et  secundi;  quod  facere  non  possumus  , 
nisi  primum  redigatur  ipsa  { in  partes  bizantiorum  quarti  hominis,  et  primi;  quod  facies 
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sic  : quia  bizantij  tercij  hominis  sunt  ~ de  bizantijs  quarti,  et  £ de  bizantijs  primi; 
ergo  J bizantiorum  tercij  est  \ de  bizantijs  quarti,  et  ^ de  bizantijs  primi  hominis:  ergo 
bizanlhij  primi  hominis  sunt  £ bizantiorum  secundi,  et  J bizantiorum  quarti,  et  ^ bi- 
zantiorum suorum.  Si  comunitcr  auferatur  bizantiorum  primi,  erunt  bizantiorum 
primi  | bizantiorum  secundi,  et  y bizantiorum  quarti.  Et  | quoniam  bizantij  quarti  ho- 
minis sunt  | bizantiorum  primi,  et  | bizantiorum  secundi;  ergo  \ bizantiorum  quarti  ho- 
minis est  £ bizantiorum  primi,  et  ^ bizantiorum  secundi : ergo  bizantiorum  primi 
sunt  j,  scilicet  bizantiorum  secundi,  et  | bizantiorum  suorum.  Comuniter  auferatur 
J bizantiorum  primi,  erunt  bizantiorum  primi  bizantiorum  secundi.  Quare  repe- 
riendi  sunt  duo  numeri,  quorum  unius  sint  J j alterius;  eruntque  264,  et  285,  qui  sunt 
bizantij  primi,  et  secundi,  ut  iu  suprascripta  regula  inuenimus.  Itaque  si  duxeris  bizan- 
tios  secundi  hominis  in  partes  bizantiorum  tercij,  sicut  reduximus  bizantios  primi  ho- 
minis in  partes  secundi,  inuenies  , quod  bizantiorum  secundi  sunt  ~ bizantiorum 
tercij.  Quare  inuenies  duos  numeros,  quorum  fy  unius  siut  j’  alterius;  eruntque  855, 
et  888.  Sunt  enim  in  hac  proportione  855  secundi  hominis.  In  alia  inuenimus  285  pro  bi- 
zantijs secundi  hominis:  ergo  redigenda  sunt  suprascripta  855  in  285:  est  igitur  285  tercia 
pars  de  855;  quare  diuides  888  per  3,  cucnient  296  pro  bizantijs  tercij  hominis.  Rursum 
suprascripto  ordine  reduc  bizautios  tercij  hominis  in  proportione  bizantiorum  quarti ; 
eruntque  ~ bizantiorum  tercij  bizantiorum  quarti.  Quare  inuenies  duos  numeros  , 
quorum  j unius  sint  alterius;  eruntque  296,  et  315,  ut  superius  pro  bizantijs  tercij, 
et  quarti  hominis  inuenimus  : bizantij  uero  primi  hominis,  scilicet  264,  sunt  de  360; 
que  360  proueniunt  ex  multiplicatione  numerorum,  qui  sunt  sub  uirgulis,  scilicet  de  3 
in  4;  quem  in  s;  quem  in  6.  Vnde  cum  superius  in  inuenlioue  bizantiorum  primi  ho- 
minis extraximus  i de  3,  remanserunt  2;  que  2 sunt  | de  3.  Et  multiplicatis  ipsis  2 
per  4,  ut  superius  fecimus,  habuimus  8 pro  | dc  12,  que  proueniunt  ex  multiplicatione 
de  3 in  4;  super  que  8 cum  addidimus  t,  scilicet  multiplicationem  de  i,  quod  est  super 
3,  in  l,  quod  est  super  4,  habuimus  9,  scilicet  | ex  eisdem  12:  que  9 cum  multiplica- 
uimus  per  5,  habuimus  45  pro  \ dc  co,  que  exeunt  ex  multiplicatione  dictorum  12  in  dictis 
5 : ex  quibus  45  cum  extraximus  I,  quod  exijt  ex  multiplicatione  trium  unitatum,  que 
sunt  super  uirgulis  dc  3,  et  dc  4,  et  de  5,  remanserunt  44;  que  44  sunt  de  60.  Nam 
extracto  dc  J,  remanent  — : est  enim  l suprascriptum  ^ de  oo;  quia  cum  multipli- 
catur l,  quod  est  super  3,  per  i,  quod  est  super  4;  quod  in  i,  quod  est  super  5,  tunc 
accipitur  { de  {,  de  {,  hoc  est  Item  cum  multiplicauimus  44  per  6,  habuimus  »64  pro 
J-J  de  bizantijs  360,  ut  prodiximus.  Vnde  si  iu  reliquis  tribus  hominibus  hanc  materiam 
inspexeris,  inuenies  in  inuentionc  bizantiorum  uniuscuiusque,  quod  accepimus  ipsorum 
partes  de  360.  Nam  bizantij  secundi  hominis,  scilicet  285,  sunt  de  360.  Et  bizantij 
tercij  hominis,  scilicet  296,  sunt  — de  360.  Et  bizautij  quarti  hominis,  scilicet  315,  sunt  J 
de  360.  Et  ita  lias  partes  in  suprascripta  regula  nos  accepisse  inuenies.  Et  quia  primus 
habet  ~ dc  360;  et  ad  habendum  pretium  equi  petit  secundo  ± suorum  bizantiorum; 
ergo  petit  ei  J de  J|  de  360,  sicuti  secundo  habet;  que  \ est  74-  J dc  360:  quibus  \ ~ 
additis  cum  faciunt  ^ de  3G0,  minus  ex  ipso  300:  cl  ideo  in  inuentione  bizantiorum 
equi  extrahitur  multiplicatio  numerorum,  qui  sunt  super  uirgulis,  scilicet  i,  ex  mul- 
tiplicatione numerorum,  qui  sunt  sub  uirgulis;  et  habentur  pro  pretio  equi  bizantij  359. 
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Egreditur  hinc  questio  ipsius,  qui  habet  uasa  4;  quorum  primum  tcuct  \ secundi, 
et  J tercij.  Secundum  J te  rei  j,  et  f quarti.  Tercium  J quarti,  ct  J primi.  Quartum 
tenet  | primi,  et  { secundi.  Primum  uas  tenet  metra  204;  secundum  283;  tercium  296; 
quartum  315. 

Innent  io  proportionis  primi  ad  secundum  in  5 hominum  questionum. 

Et  si  homines  quinque,  quorum  primus  ad  emendum  equum  peteret  secundo  suo* 
mm  bizanliorum.  Secundus  tercio  peteret  {.  Tcrcius  quarto  peteret  J.  Quartus  | quinto 
peteret  £.  Et  quintus  primo  peteret  j.  Et  uis  scire,  in  qua  proportione  sunt  bizan- 
tij  unius  illorum  ad  bizanlios  sui  sequetilis.  Videas  quidem  suprascripto  modo,  que 
pars  sint  bizantij  uniuscuiusque  de  bizaiitijs  duorum  sequentium  per  ordinem.  Bizantij 
nero  primi  sunt  | bizanliorum  secundi,  et  { bizantiorum  tercij.  Secundi  sunt  ~ bizantio- 
rum  tercij,  et  J bizantiorum  quarti.  Tercij  sunt  £ bizanliorum  quarti,  et  £ bizanliorum 
quinti.  Quarti  suut  \ bizantiorum  quinti,  et  \ bizantiorum  primi.  Bizantij  autem  quinti 
sunt  * bizantiorum  primi,  ct  \ bizantiorum  secundi.  Sunt  enim,  ut  diximus,  bizantij 
primi  hominis  | secundi,  et  { bizantiorum  tercij.  Bizantij  uero  tercij  suut  \ bizantiorum 
quarti,  ct  £ hizaiitionim  secundi:  quare  £ bizantiorum  tercij  est  ‘ bizanliorum  quarti, 
et  ^ bizantiorum  quinti  : ergo  bizantij  primi  hominis  sunt  | secundi,  et  ~ bizantiorum 
quarti  , et  ~ bizantiorum  quinti.  Suut  enim  onmcs  bizantij  quarti  hominis  | bizau- 
lioruni  quinti,  ct  j bizantiorum  primi.  Quare  £ bizanliorum  quarti  est  J bizantiorum 
quiuti,  ct  jj~  bizantiorum  primi.  Ergo  bizantij  primi  sunt  | bizantiorum  secundi,  ct 
A i»  scilicet  ^ bizantiomm  quinti,  ct  bizantiorum  suorum.  Comunitcr  auferatur 
~ bizantiorum  primi  , erunt  bizantiorum  primi,  | bizantiomm  secundi , et  ^ bi- 
zantiorum  quinti.  Sunt  enim  omnes  bizantij  quinti  hominis  * bizantiorum  primi,  et 
j bizantiorum  secundi.  Quare  bizantiomm  quinti  sunt  ~ bizantiorum  primi,  et  ^ 
l)i/.antioruiu  secundi;  ergo  bizantiorum  primi  hominis  sunt  ^ J,  scilicet  f|  bizantiomm 
secundi,  et  bizantiomm  suorum.  Comunitcr  auferantur  ^ bizantiomm  primi.  Emnt 
bizantiorum  primi;  )'s  bizanliorum  secundi.  Eadcmque  ilia  potes  inucuire  proportiones 
aliorum  per  ordinem,  cum  quibus  potens  habere  originem  suprascriptc  regule;  quam 
legulam  in  quinque  aiijs  hominibus  inferius  reciUtbimns  : Labet  enim  primus  supra- 
scriptorum  hominum  bizantios  1853.  Secundus  bizantios  1098.  Tcrcius  bizanlios  2092. 
Quartus  bizautios  2U5.  Quintus  bizantios  2136.  Et  pretium  equi  est  bizantij  2521. 

Alia  questio  dc  quinque  hominibus. 

Itciii  homines  sint  quinque;  et  primus  petat  secundo  | suorum  bizantiomm.  Se- 
cundus itaque  petat  tercio  }•;  tcrcius  uero  petat  quarto  Et  quartus  petat  quinto 
Quintus  uumque  petat  primo  "j.  Describantur  minuta  petitionum  ipsorum  per  or- 
dinem sic  : n Ti  ? »*  ^ multiplicentur  omnes  numeri  insimul,  qui  sunt  sub  uirgulis, 

emnt  37057.  Quibus,  cum  homines  sint  impares,  superaddatur  multiplicatio  numerorum , 
qui  suut  super  uirgulis,  idest  dc  2 in  4;  que  in  5;  que  in  c , erunt  58977,  que  ha- 
beantur pro  pretio  equi.  Et  ut  habeantur  bizaulij  primi  hominis,  extrahendus  est  su- 
perior uuincrus  dc  uirgula  sue  petitionis  dc  numero  inferiori  eiusdem  uirgule,  id  esi 
2 de  3,  remanet  i;  que  per  7 , erunt  7;  cui  superadde  multiplicationem  de  2 in  4 , 
emnt  15 ; que  multiplica  per  n,  emnt  103  ; dc  quibus  deme  multiplicationem  de  t 
iu  4;  que  in  3,  remanent  125  : que  multiplica  per  13,  erunt  1623  ; quibus  superadde 
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multiplicationem  de  2 in  4;  que  in  5;  que  in  6,  erunt  186$;  que  multiplicentur  per 
<9,  erunt  35435;  et  tot  liabuil  primus.  Item  extrahes  4,  quo  sunt  super  7,  de  ipsis 

7,  remanent  3;  que  multiplica  per  il,  erunt  33  ; cui  superadde  multiplicationem  de 
4 in  5,  erunt  53;  que  multiplica  per  13,  erunt  689;  dc  quibus  extrahe  multiplicationem 
de  4 in  5;  que  in  6,  id  est  120,  remanent  589  ; que  multiplica  per  18,  erunt  loait  : 
quibus  superadde  multiplicationem  dc  4 in  5;  que  in  6,  que  in  8,  idest  960  , erunt 
11771;  que  multiplica  per  3,  erunt  35313;  et  tot  habuit  secundus.  Item  extrahe  5 de 
11,  remanent  6;  que  multiplica  per  13,  erunt  78;  quibus  superadde  multiplicationem 
de  5 in  6,  erunt  108;  que  multiplica  per  19,  erunt  2032:  de  quibus  extrahe  multipli- 
cationem de  5 in  6 ; que  in  8 , | idest  240  , remanent  1812  ; que  multiplica  per  3 , 
erunt  5436;  quibus  superadde  multiplicationem  de  5 in  e;  que  in  8 ; que  in  s,  idest 
480,  erunt  5916;  que  multiplica  per  7,  erunt  41712;  et  tot  Labuit  lercius.  Iit  si  de  quarto, 
et  quinto  homine  secundum  datam  et  ostensam  materiam  inucnire  studueris,  reperies, 
quod  quartus  homo  habuit  bizantios  3S643,  et  quintus  habuit  44057;  ct  sic  de  pluribus 
facere  poteris. 

Alia  questio  de  l/ltSr  hominibus. 

ITerum  si  homines  fuerint  4;  et  primu9  petat  secuudo  \ secundus  tcrcio  J {;  tcr- 
cius  quarto  £ J;  quartus  primo  j dc  j j facies  dc  ~ } facies  de}|  facies  |};  de 
f } facies  et  operaberis  postea  secundum  quod  supra  docuimus;  et  inuenies,  primum 
habere  176274;  secundum  200772;  Tercium  205820 ; Quartum  238830; et  pretium  equi  esse  293391. 

De  duobus  hominibus , et  de  duobus  equis  per  regulam  proportionum. 

Dvo  homines  bizanthios  habentes  inuenerunt  duos  equos  ad  uendendum;  quorum 
secundus  ualebat  bizantios  2 plus  pretio  primi.  Et  primus  homo  cum  suis  bizantijs 
proponit,  primum  equum  emere,  habita  j bizantiorum  secundi.  Secundus  uero  habita  \ 
bizantiorum  primi , proponit  secundum  equum  emere;  et  fiaut  hcc  omnia  cum  integris 
numeris.  Queritur  pretium  uniuscuiusque  equi;  et  quot  bizantios  unusquisque  habeat  : 
quia  primus  cum  j bizantiorum  secundi  habet  pretium  primi  equi.  F.l  secundus  cum  } 
bizantiorum  sccuudi  habet  pretium  secundi  equi;  ergo  primus  cum  \ bizantiorum  se- 
cundi habet  2,  minus  quam  secundus  cum  J bizantiorum  primi.  Vndc  si  auferatur  cx 
utroque  ‘ bizantiorum  secundi,  habebit  primus  bizantios  2,  minus  quam  f bizantiorum  se- 
cundi, ct  J bizantiorum  suorum.  Quare  si  adhuc  ex  utroque  auferatur  J bizantiorum 
primi,  remanebunt  J bizautij  priuii  bizantij  2 , minus  quam  J bizantiorum  secundi. 
Quare  inucnias duos  integros  numeros,  quorum  } unius  sint  2,  minus  de  f alterius: 
est  enim  modus  reperiendi  eos,  ul  accipias  *-  cuiusuis  numeri,  qui  diuidalur  integraliter 
per  4;  cui  cum  superaddideris  2,  ueniet  numerus,  qui  diuidatur  integraliter  per  2,  que 
sunt  super  3 de  f : Sitque  numerus  ille  8 super  cuius  scilicet  super  6 adde  2,  in 
quibus  { bizantiorum  secundi  excedunt  bizantiorum  primi,  erunt  8;que  8 sunt  J alicuius 
integri  numeri;  quem  inuenies  cum  multiplicaueris  dimidium  de  8,  scilicet  4 in  3:  quare 
numerus  ille  est  12:  ct  quia  } de  8 sunt  2,  minus  de  f dc  12;  habet  primus  homo  bizantios 

8,  ct  secundus  12;  quorum  },  scilicet  4,  additis  super  8,  reddit  12  pro  pretio  primi  equi: 
cum  quibus  additis  2,  reddunt  14  pro  pretio  secundi.  Item  quia  \ dc  16,  scilicet  12, 
sunt  2 minus  de  } de  21;  potest  primus  homo  habere  bizantios  16.  Et  secundus  bi- 
zantios  21.  Et  primus  equus  ualeret  23;  secundus  25.  Et  sic  possemus  infinitos  numeros 


«i  .Jhiii  ,1  ....  pr>mnt  Immm.  » 

{M.  9»  wm,  Ut  19-26;  r># 
m,  lio-  *!-*•>!. 


'tl  primui 

Fnaui  hvfno 

IC 

8 

SrrnaJlli 

SrrttteJai 

21 

12 

Priami  *i|tmi 

,riaiu«  rejtiu* 

23 

12 

Srninilin 

Sccuixlai 

25 

14 

• 8 . . . . limililn  • 

Ifol.  99  .vr»,  t..  27  33.  |..K 

«i.  Ii».  19  . 40  — |ug.  «it», 
lio-  4). 

Pnmu*  homo  (un  *reu»Ju»  «j  j 
Uai  mlci  S 

20 
27 

pliinui  nguui 

29 

[ 3S 


Digitized  by  Google 


lui- 


I ll'>  r*.  fo . 


el  «ecia»Ju>  ....  CiiUalJm  • 
(fol.  100  recte  , Ii*.  26  J9  . 

236.  lin.  *2  — |mS  237. 
lia.  II). 

h..m« 

30 

(uxandui 

33 

T(#*in< 

40  , 

;fimm  «|U*«  j 

41 

<fCOM.Iai 

43 

40 


236 

habere  pro  bizantijs  uniuscuiusque;  cum  infmili  sint  numeri,  qui  sunt  in  dicta  propor- 
tione, scilicet  quod  J unius  sint  t minus  de  | alterius.  Et  si  pretium  secundi  equi 
esset  3,  plus  pretio  primi,  inucnires  duos  numeros,  quorum  J unius  essent  3,  minus  de 
| alterius;  qui  numeri  similiter  infiniti  suut,  ex  quibus  unus  est  20;  alius  27  : quare 
primus  haberet  bizantios  20;  alius  27.  Et  pretium  primi  equi  esset  29;  secundi  32. 

De  tribus  hominibus  et  tribus  equis , cum  unus  petat  alii  />er  ordinem 
secundum  regulam  proportionum . 

iTcm  homines  sint  tres,  et  equi  similiter  sint  tres;  quorum  secundus  ualeat  2 plus 
primo.  Et  tcrcius  ualeat  3 plus  quam  secundus,  scilicet  5 plus  quam  primus.  Et  primus 
homo  cuin  J bizantiorum  secundi  habeat  pretium  primi  equi.  Secandus  cum  | bizan- 
tiorum  tercij  habeat  pretium  secundi  equi.  Tcrcius  cum  { bizantiorum  primi  habet 
pretium  | tercij  equi.  Queruntur  in  integrum  hizanthij  uniuscuiusque  hominis,  et  equi: 
quia  primus  cum  ^ bizantiorum  secundi  habet  pretium  primi  equi.  Et  secundus  cum  £ 
bizantiorum  tercij  habet  pretium  secundi  equi.  Sunt  ergo  bizantij  primi  hominis  cum  | 
bizantiorum  secundi,  bizantij  2 minus  de  bizantijs  secundi  hominis  cum  \ bizantiorum 
tercij.  Quare  bizantij  primi  hominis  sunt  2 minus  de  | bizantiorum  secundi;  et  de  £ 
bizantiorum  tercij.  Item  quia  secundus  cum  j bizantiorum  tercij  habet  pretium  secundi 
equi ; et  tcrcius  homo  cum  | bizantiorum  primi  habeat  pretium  tercij  equi  ; ergo 
secundus  cum  { bizantiorum  tercij  habet  3,  minus  quam  tcrcius  homo  cum  J bizantiorum 
primi.  Vude  bizantij  secundi  hominis  sunt  3 , minus  dc  * bizantiorum  tercij  , et  de 
J bizantiorum  primi.  Vndc  bizantij  secundi  hominis  sunt  3,  minus  de  J bizantiorum 
tercij,  et  de  j bizantiorum  primi.  Rursus  quia  tercius  homo  cum  \ bizantiorum  primi 
habet  pretium  tercij  equi;  ct  primus  cum  [■  bizantiorum  secundi  habet  pretium  primi 
equi ; ergo  tcrcius  homo  cum  J bizantiorum  primi  habet  5 plus  quam  primus  cum  J 
bizantiorum  secundi.  Vnde  bizantij  tercij  hominis  sunt  s plus  quam  dc  ^ bizantiorum 
primi;  ct  dc  J bizantiorum  secundi:  li&js  itaque  intellectis  studeas  inucnire  proportionem, 
quam  habent  bizantij  primi  hominis  ad  bizantios  secundi.  Sunt  enim  bizantij  primi 
2,  minus  dc  | bizantiorum  secundi,  ct  dc  ~ bizantiorum  tercij  hominis.  Et  quia  bizantij 
tercij  hominis  sunt  5 plus  de  \ bizantiorum  primi,  et  de  J bizantiorum  secundi,  erit 
\ dc  bizantijs  tercij  hominis  [ i,  plus  dc  £ bizantiorum  primi,  et  de  ^ bizantiorum 
secundi  : ergo  bizantij  primi  hominis  sunt  2 , minus  de  | bizantiorum  secu udi  , et 
\ plus  de  | bizantiorum  suorum,  ct  de  ^ bizantiorum  seruudi.  Quare  extracto  £ 1 de 
2,  remanebunt  bizantij  primi  hominis,  minus  J unius  hizaulij  dc  et  ^ secundi  ho- 
minis, et  de  \ bizantiorum  suorum  : quare  * bizantiorum  primi  hominis  sunt  J unius 
bizantij,  minus  de  * , et  ~ , scilicet  dc  “ bizantiorum  secundi.  Vndc  si  reperiantur 
duo  numeri,  quorum  J unius  sint  -J  unius  bizantij,  minus  dc  * bizantiorum  alterius, 
habebis  bizantios  primi,  et  secundi  hominis  : quos  numeros  inuenies  sic:  quia  J unius 
bizantij  suprascripti  diuidunlur  per  3 ; ita  quod  non  frangitur  aliqua  ex  ipsis  tribus 
quartis.  Inuenias  numerum,  quorum  ~ diuidantur  intcgraliter  per  3 ; eritque  nummis 
ille  15  , cuius  \ sunt  12  : cum  quibus  adde  \ unius  bizantij  , erunt  \ tt  ; que  j 12 
sunt  f alicuius  integri  numeri;  quem  inuenies  esse  17,  cum  multiplicaueris  f 12  per 
4,  et  diuides  per  3 : ergo  primus  homo  habet  bizantios  15,  et  secundus  17.  Si  17  ha- 
beret terciam  in  integrum,  quam  petit  ei  primus.  Vnde  inuenies  alios  duos  numeros. 


Digitized  by  Google 


237 

quorum  £ unius  sint  minus  \ unius  bizautij  de  { alterius;  et  secundus  numerus  di- 
uidatur  intcgralitcr  per  3;  eruntque  30,  et  33:  ergo  primus  habet  30  ; secundus  33  , 
quorum  J,  scilicet  ii,  addita  sunt  30,  reddit  bizantios  41  pro  pretio  primi  equi:  cum 
quibus  adde  bizantios  2,  erunt  bizantij  43  pro  pretio  secundi  equi.  Et  quia  secundus 
homo  cum  ~ bizanliorum  tercij  habet  pretium  secundi  equi,  scilicet  43;  ergo  differentia, 
que  est  a 33  usque  in  43,  scilicet  io,  erit  { bizantiorum  tercij  hominis.  Quare  tercius  homo 
habet  bizantios  40,  cum  quibus  addita  \ de  bizantijs  primi  hominis  , scilicet  de  30, 
reddunt  bizantios  46  pro  pretio  tercij  equi.  Potes  enim  infinitos  numeros  habere  pro 
bizantijs  illorum  , cum  infiniti  sint  numeri  , ex  quibus  £ unius  sint  - unius  integri, 
minus  de  f alterius.  Et  si  secundus  equus  ualerct  2 plus  primo,  ut  diximus;  et  tercius 
ualerct  4 plus  secundo,  scilicet  o plus  primo.  Inuenircs,  suprascriptis  dispositis , quod 
*-  bizantiorum  primi  essent  J unius  bizantij,  minus  de  { bizantiorum  alterius:  de  qua  re 
si  regulam  habere  uis,  cum  tercius  equus  ualeat  6 plus  primo  ; primus  homo  5;  Se- 
cundus fi;  tercius  12;  primus  equus  7;  Secundus  o,  tercius  13.  Considera  | quid  secundus 
homo  petat  tcrcio  : petit  enim  ei  J;  pro  qua  4 accipe  { de  6,  in  quibus  pretium  tercij 
equi  cxceclit  pretium  primi,  erit  £ i ; que  extrahe  de  2 , in  quibus  pretium  secundi 
equi  excedit  pretium  primi,  remanebit  ipsum  \ ; in  quo  | bizantiorum  secundi  excedit 
| bizantiorum  primi.  In  qua  proportione  infinitos  potes  reperirc  integras  numeros,  ex 
quibus  primi  sunt  5 et  fi;  cum  quibus  reperies,  quod  tercius  homo  habet  bizantios 
12;  et  pretium  primi  equi  est  7 ; secundi  fl;  tercij  13.  Et  si  pretium  tercij  equi  ex- 
cederet bizantijs  8 pretium  primi;  cum  J ipsorum  8,  scilicet  2,  fuerint  extracta  dc  2, 
in  quibus  pretium  secundi  equi  excedit  pretium  primi,  remanebunt  tantum  | bizantiorum 
primi  hominis  esse  J bizantiorum  secundi.  Quare  primus  haberet  43;  secundus  4S;  et  pre- 
tium primi  equi  esset  oi;  ct  tercius  homo  haberet  eo;  et  pretium  secundi  equi  esset 
63;  tercij  69.  Rursus  si  pretium  equi  tercij  excederet  bizantijs  io  pretium  primi;  cum 
| ipsorum,  scilicet  £ 2,  sint  \ plus  de  2,  in  quibus  secundus  equus  excedit  primum, 
erunt  \ bizantiorum  primi  \ unius  bizautij,  plus  de  { bizantiorum  secundi.  In  qua  pro- 
portione infinitos  poteris  in  integrum  inuenire  numeros,  ex  quibus  sunt  40,  et  42:  quare 
primus  habet  40 ; secundus  42  ; tercius  30.  Et  primus  equus  ualerct  34;  secundus  56; 
tercius  C4.  Iu  hac  enim  questione  ad  impediendum  ipsum,  quem  interrogaucris,  poteris 
adiungere,  quod  tercius  homo  habeat  pretium  secundi  equi;  et  tunc  in  alijs  numeris, 
preter  quam  in  suprascriptis,  bcc  questio  nullatenus  poterit  solui. 

De  qua  tuor  hominibus,  et  quatuor  equis  /vr  eandem  regulam  proportionum. 

Item  homines  sint  4,  el  equi  sint  4;  ct  primus  cum  | bizantiorum  secundi  emat  primum 
equum;  et  secundus  cum  { bizantiorum  tercij  emat  secundum.  Et  tercius  cum  | bizan- 
tiorum quarti  emat  tcrciun».  Et  quartus  cum  { bizantiorum  primi  emat  quartum  equum; 
et  ualeat  secundus  equus  bizantios  2,  plus  primo;  tercius  bizantias  3,  plus  secundo,  sci- 
licet 3,  plus  primo.  Quartus  bizantios  5,  plus  tcrcio,  scilicet  bizantios  io,  plus  primo. 
Si  secundum  positiones  petitionum  ipsarum,  et  secundum  pretia  equorum  modo  su- 
prascripto  considerare  sciueris,  inuenies,  quod  primus  habet  bizantias  2,  minus  dc  | 
bizantiorum  secundi , ct  dc  \ bizantiorum  tercij.  Et  secundus  habet  \ bizantiorum 
tcrCij,  et  J bizantiorum  quarti,  minus  bizantijs  3;  et  tercius  habet  \ bizantiorum  quarti, 
ct  ~ bizantiorum  primi,  minus  bizantijs  5.  F.t  quartus  habet  bizantios  io,  plus  dc  * 
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primi  hominis,  et  dc  | secundi:  et  quia  primus  habet  f,  minus  de  \ secundi,  et  de  J 
bizantiorum  tercij,  redigemus  hanc  J bizaut iorum  tercij  in  portiones  quarti  hominis, 
et  primi.  Sunt  enim  omnes  bizantij  tercij  hominis  bizantij  5,  minus  dc  | hizantiorum 
quarti,  ct  dc  £ bizantiorum  primi:  quare  \ bizantiorum  tercij  sunt  minus  quarta  parte 
bizantiorum,  scilicet  5,  scilicet  | I,  de  quarta  parte  dc  j bizantiorum  quarti,  ct  de  quarta 
|>arte  de  \ bizantiorum  primi  : ergo  bizaulij  primi  hominis  sunt  bizantij  i,  minus  de 
J bizantiorum  secundi;  et  | i , minus  de  J bizantiorum  quarti,  et  de  — bizantiorum 
suorum:  quare  si  comuniter  auferatur  — bizantiorum  primi,  tunc  ||  bizantiorum  primi 
erunt  bizantij  |3,  minus  dc  | hizantiorum  secundi,  et  de  J bizantiorum  quarti:  quam 
| hizantiorum  quarti  rediges  iterum  in  partes  primi,  et  secundi.  Sunt  enim  bizantij 
quarti  hominis  bizantij  to,  plus  de  | hizantiorum  primi,  et  de  J bizantiorum  secundi:  qua- 
re J bizantiorum  quarti  est  bizantij  2 plus  de  J bizantiorum  primi,  et  de  — bizantiorum 
secundi  : ergo  l\  bizantiorum  primi  sunt  | 3 minus,  et  bizantij  t plus  de  scilicet 
dc  ||  bizantiorum  secundi,  et  de  £ bizantiorum  suorum.  Vnde  extractis  bizantijs  2, 
qui  suut  plus  de  bizantijs  [3,  qui  sunt  minus,  et  | bizantiorum  primi  de  ||  bizan- 
lioruin  ipsius  , remanebunt  ||  bizantiorum  primi  quantum  {|  bizantiorum  secundi  , 
minus  bizantijs  J i.  Quare  inucuies  duos  numeros,  quorum  j|  unius  sint  ~.i,  minus 
de  ||  alterius  ; quos  iuuenies  sic  : primum  inuenies  numerum,  ex  quo  cum  acceperis 
| ipsius,  ct  super  ipsum  addideris  | i,  facient  integrum  numerum,  qui  diuidalur  per 
11  integraliter  ; eritque  numerus  ipse  54,  cuius  ||  sunt  \ 42:  cum  quibus  addito  | l, 
faciunt  44;  quorum  — , que  est  4,  multiplica  per  13,  reddet  pro  alio  numero  00:  ergo 
primus  habet  bizantios  54,  .Secundus  r>o;  quorum  tcrcia,  scilicet  20,  addita  cum  54,  reddit 
hizantios  7 pro  pretio  primi  equi:  per  quorum  inueutioucin  inuenies  bizantios  tercij  ho- 
minis esse  64;  quarti  73;  pretium  secundi  equi  70;  tercij  78;  quarti  81.  Et  nota  quod  si 
* de  bizantijs  jo,  in  quibus  pretium  quarti  equi  excedit  pretium  primi,  esset  equalis 
dc  bizantijs  { 3 su  proscriptis,  remanent  |J  hizantiorum  primi  quantum  [\  bizantiorum 
secundi  : et  si  esset  plus  dicta  | dc  1 3,  hoc  est  quod  in  loco  dcccuarij  ex  positione 
alicuius  alie  similis  questionis  caderet  aliquis  numerus  maior  de  to,  cuius  | esset  plus 
de  | 3,  tunc  remanerent  ~ bizantiorum  primi  quantum  hizantiorum  secundi,  et  plus 
hoc  quod  esset  | ipsius  numeri  magis  de  bizantijs  J-  3 prodictis. 

De  quinque  hominibus  et  totidem  equis  secundum  eandem  regulam. 

I rem  homines  sint  quinque,  et  equi  similiter.  Et  primus  petat  secundo  |;  Secundus 
tercio  J;  tcrcius  quarto  J;  quartus  quinto  | ; quintus  primo  {.  Et  sic  emat  primus 
primum  equum;  Secundus  secundum  equum,  qui  ualet  bizantios  2,  plus  primo.  Et  tcrcius 
tcrcius  (sic)  tercium,  qui  ualet  bizantios  3,  plus  pretio  secundi.  Et  quartus  emat  quartum, 
qui  ualet  bizantios  s,  plus  tercio.  Et  quintus  homo  emat  quintum  equum,  qui  ualet 
hizantios  7,  plus  quarto,  scilicet  hizuutios  17,  plus  primo.  Inuenies  quidem  ordine  de- 
monstrato, qualiter  bizantij  primi  sunt  bizantij  S,  minus  dc  | hizantiorum  secundi, 
et  dc  J bizantiorum  tercij.  Et  qualiter  bizantij  secundi  sunt  3 , minus  de  ’ bizan- 
tiorum terrij,  et  de  | bizantiorum  quarti:  etiam  et  qualiter  bizantij  tercij  hominis 
sunt  bizantij  5,  minus  de  | hizantiorum  quarti,  et  dc  | hizantiorum  quinti;  etiam  et 
qualiter  bizantij  quarti  hominis  sunt  bizantij  7,  minus  de  | bizuiitiorum  quinti , et 
dc  - bizantiorum  primi.  Et  qualiter  bizantij  quinti  hominis  sunt  bizantij  17  , plus 
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dc  y bizantiorum  primi,  et  de  j bizantiorum  secundi  : tunc  studebis  redigere  j bi- 
zantiorum tcrcij  in  partes  bizantiorum  primi , et  secundi.  Sunt  enim  omnes  bizantij 
tercij  bominis  3,  minus  de  ~ bizantiorum  quarti,  et  de  J bizantiorum  quinti.  Quare  [ 
bizantiorum  tercij  sunt  j l,  minus  de  J bizantiorum  quarti,  et  de  ± bizantiorum  quinti: 
ergo  bizautiorum(x<c) primi  hominis  sunt  2,  minus  de  | bizantiorum  secundi,  et  { i,  minus 
de  £ bizantiorum  quarti,  et  de  ^ bizantiorum  quinti;  hoc  est  bizantij  primi  hominis 
sunt  ~ 3,  minus  de  | secundi,  ct  de  £ quarti,  et  de  quinti.  Sunt  enim  omnes  bi- 
zanlij  quarti  hominis  7,  minus  de  ~ bizantiorum  quinti,  et  de  y bizantiorum  primi: 
quare  £ bizantiorum  quarti  sunt  £ l , minus  de  £ bizantiorum  quinti,  et  de  ^ bizan- 
tiorum primi  : ergo  bizantij  primi  hominis  sunt  \ 3,  et  f l,  scilicet  — 4,  minus  de  | 
bizantiorum  secundi,  ct  dc  ^ , et  J bizantiorum  quinti,  et  de  ~ bizantiorum  suorum. 
Quare  si  comuniter  auferatur  — bizantiorum  primi,  tunc  |y  bizantiorum  eius  cnmt  bi- 
zantij yy  4,  minus  de  y bizantiorum  secundi,  et  de  ~ bizantiorum  quinti.  Et  quoniam 
omnes  bizantij  quinti  bominis  sunt  17,  plus  dc  ® bizantiorum  primi,  ct  dc  £ bizan- 
tiorum secundi;  ergo  ^ bizantiorum  quinti  erunt  ~ de  hizantijs  17,  scilicet  bizantij  yj  3, 
plus  de  /i  dc  * bizantiorum  primi,  et  de  £ dc  f bizantiorum  secundi.  Nam  £ de 
* bizantiorum  primi  sunt  ~ bizantiorum  ipsius,  et  ~ dc  j bizantiorum  secundi  sunt 
~ ipsius.  Quare  bizantiorum  priiui  sunt  bizantij  yj  4,  minus  de  \ bizantiorum  se- 
cundi, ct  plus  yj  3 dc  yj  bizantiorum  ipsius,  ct  dc  ~ bizantiorum  secundi  : quare 
extractis  ^ bizantiorum  primi  de  fj  bizantiorum  ipsius,  remanebunt  eiusdem;  qui 
JU  sunt  y|  4 | minus,  et  3 plus  de  ||  secundi.  Quare  extractis  ||  3,  de  ~ 4,  rema- 
nebunt l : ergo  bizantiorum  primi  sunt  dc  ~ -i  , minus  dc  yy  bizantiorum 
secundi.  Quare  pro  bizanthijs  primi,  ct  secundi  hominis  reponendi  sunt  duo  numeri, 
quorum  unius  sint  ^ i,  minus  de  alterius;  eruntque  1489  ct  1713;  qui  reperiuntur 
sic  : quia  Jyy  unius  sunt  minus  i de  alterius.  Oportet,  ut  reperiatur  numerus,  de 
quo  acceptis  JfJ,  ct  addito  t super  ipsas,  faciant  numcnim,  qui  diuidatur  inte- 
gralilcr  per  53:  quem  numerum  inuenirc  non  poteris,  nisi  querendo  per  numeros,  qui 
sunt  integra  pars,  uel  partes  de  «40  : et  quia  super  fjy  oportet  addere  l , inue- 
niendus  est  maior  numerus,  in  quo  140  et  120  integraliter  diuidantur;  qui  numerus 
est  2«.  In  quo  diuide  140,  exibunt  7;  a quibus  incipies  querere  numeros  suprascri- 
ptos,  scilicet  pones,  quod  primus  numerus  sit  7 ; quorum  — sunt  uigesima  de  m, 
sicut  7 sunt  uigesima  pars  dc  140  ; uigesima  cuiiu  pars  de  m est  Ex  quibus  fac 
Et  quoniam  una  queque  uigesima  est  -(yy;  ergo  ^ sunt  : deinde  diuide  ^~i, 
scilicet  per  33  , vt  scias  quid  ex  ipsa  diuisione  remaneat  : diuisis  enim  133  per 
33,  remanent  27;  a quibus  usque  in  53  desunt  26;  et  tot  oportet  superare  dc  illius 
numeri,  quem  iti  portione  primi  posueris.  Vndc  diuidas  yyj  positorum  7 pro  primo  nu- 
mero, scilicet  |y|  per  33,  uidens  quid  cx  ipsa  diuisione  remaneat.  Remanent  enim  30; 
(pie  30,  cum  nou  sint  26,  ut  oportet,  pones  in  portione  primi  bominis  alia  7 super 
priora  7;  cx  quibus  accipc  , erunt  duplum  dc  y|J  ; quibus  diuisis  per  53,  rema- 
nent duplum  de  30,  scilicet  00:  quibus  co  diuisis  per  53,  remanent  7;  que  cum  iam 
sint  26,  triplicabis  ipsa  30,  ucl  quadriplieuhis,  uel  per  5 multiplicabis,  uel  per  alium 
uumerum  , donec  cx  multiplicatione  per  53  remaneat  26  : ergo  multiplicabis  30  per 
15,  erunt  430;  quibus  diuisis  proucuiat  numerus,  qui  cum  diuisus  fuerit  per  53,  remanent 
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26,  ul  oportet:  quare  pones  pro  quantitate  primi  numeri  quindecies  7,  scilicet  105;  de 
quibus  accipe  scilicet  quindecies  5 , hoc  est  f 83  , et  adde  super  ipsa  i , 
erunt  ■—  84;  que  diuidc  per  53,  uenit  ^ ; per  que  multiplica  72  sic  : multiplicatio 
de  i in  72  facit  72 ; et  multiplicatio  de  72  ?>  cum  72  s*nt  \ dc  120  : 

quare  multiplicatio  de  in  72  facit  septuaginta  unam  uices  scilicet  quintas  213, 
que  sunt  integra  1 42  : quibus  additis  cum  72,  reddent  pro  secundo  numero  ] 114; 
qui  numerus,  cum  non  sit  integer  , oportet , ut  super  105  ponamus  totiens  7 et  7 , 
donec  habeamus  secundum  numerum  in  integrum.  Ynde  si  addemus  semel  7 super 
105,  remanebunt  ex  ipsorum  7,  ut  prediximus  -^j,  cum  diuisc  fuerint  per  53.  Quare 
si  super  105  prodictis  posuerimus  bis  7,  remanebunt  bis  30  ex  diuLsione  de  ipsorum 
u per  53.  Quare  ex  triplo  septenario  remanebunt  ter  30 ; et  cum  non  oporteat  ali- 
quid remanere  ex  ipsa  diuisione,  pone  super  ipsa  105  quinquaginta  tres  uices  7,  sci- 
licet 3Tl;  et  sic  habebis  pro  primo  numero  47fi.  Et  cura  jj-J  ipsorum  476  fuerint  ad- 
diti cum  i;  ] et  multiplicata  ^ ipsorum  per  72  non  faciant  integrum  numerum, 

oportet  iterum  super  476  addere  371  semel,  bis;  et  donec  procreetur  numerus  , cuius 
et  l additis;  et  multiplica  ~ ipsorum  per  72,  faciat  integrum  numerum.  Ynde 
si  super  476  addideris  ter  371,  scilicet  1H3,  uenient  isso,  quorum  ^ acceptis  eis,  et 
superaddito  i,  et  eorum  ~ multiplica  per  72  , procreantur  pro  secundo  numero 
1713  : ergo  primus  homo  habet  isho;  secundus  1713;  quorum  1713  tercia  parte,  scilicet  571 
addita  cum  bizantijs  primi  hominis  , scilicet  cum  1589  , uenit  2160  pro  pretio  primi 
equi:  quare  pretium  secundi  equi  erit  2162;  pretium  quoque  tcrcij  2165;  pretium  quarti 
2170;  pretium  quinti  2177.  Et  tcrcius  homo  habebit  1796;  quartus  1845;  quintus  1950. 

Modus  alius , cum  unusquisque  petit  duobus  illorum  per  ordinem 
in  questione  quatuor  hominum,  et  unius  equi. 

Qvatuor  homines  bizanthios  habentes  equum  emere  uolucrunt;  ex  quibus  primus 
petit  secundo,  et  tercio  homini  Secundus  tercio,  et  quarto  petit  J.  Tercius  quarto, 
ct  primo  querit  J.  Quartus  quoque  primo,  et  secundo  querit  -g  suorum  bizantioruni; 
et  sic  unusquisque  proponit  ipsum  emere  equum.  Quia  primus  cum  J bizantioruni  se- 
cundi, et  tercij  hominis  proponit,  ipsum  emere  equum;  sicut  secundus  cum  J-  bizati- 
tiorum  tcrcij,  ct  quarti.  Et  sicut  tercius  homo  cum  | bizantioruni  quarti  et  primi.  Et 
sicut  quartus  cum  J bizantioruni  primi,  et  secundi  : ergo  primus  cum  \ bizantioruni 
secundi,  et  tcrcij  habet  tantum  quantum  secundus  cum  J bizautionim  tcrcij,  et  quarti; 
et  quantum  tercius  cura  ~ bizantioruni  quarti,  ct  primi;  et  quautum  quartus  cum  \ bizan- 
tiorum  primi,  ct  secundi.  Et  quoniam  primus  cum  j bizantioruni  secundi  , et  tercij 
habet  quantum  secundus  cum  \ bizantioruni  tcrcij,  ct  quarti.  Si  de  secundo  auferutur 
J bizantiorum  suorum,  rcmauchit  primus  cum  \ bizantiorum  tercij,  cqualis  de  } bizan- 
tiorum  secundi  cum  | bizantiorum  tcrcij,  et  quarti.  Viulc  si  dc  £ bizantiorum  tercij 
auferatur  \ bizantiorum  tercij,  remanebit  primus  cum  ~ bizantiorum  tcrcij,  equalis  de 
| bizantiorum  tercij  cum  { bizantiorum  quarti.  Similiter,  eisdem  dispositis,  inucnies 
secundum  hominem  habere  cum  ^ bizantiorum  quarti  quantum  tercius  cum  { bizan- 
tiorum primi.  Etiam  inucnies,  lercium  hominem  cum  ^ bizantiorum  primi  habere  quan- 
tum quartus  homo  cum  | bizantiorum  secundi,  Item  quia  quartus  cum  [ bizantiorum 
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primi,  ct  secundi  habet  quantum  primus  cura  J bizantiorum  secundi,  et  tercij.  Si  de 
primo  auferatur  j bizantioium  suorum,  remanebit  quartus  cum]  bizantiorum  secundi, 
equulis  de  ] bizantiorum  primi  cum  J bizantiorum  secundi  et  tercij.  Quare  si  de  ] bi- 
zantiorum  secundi  auferatur  ] bizantiorum  ipsius,  remanebit  quartus  homo  equalis  de  ] 
bizantiorum  primi,  et  de  ] bizantiorum  secundi,  ct  de  ] bizantiorum  tercij.  Rursus  quia 
primus  cum  ^ bizantiorum  tercij  habet  quantum  \ bizantiorum  secundi  cum  ] bizan- 
tioruin  quarti;  hanc  \ bizantiorum  quarti  rediges  in  partes  primi,  et  secundi  sic:  quia 
omnes  bizanlij  quarti  hominis  sunt  ] bizantiorum  primi,  ct  ] bizantiorum  secundi,  et] 
bizantiorum  tercij;  ergo  quarta  pars  bizauliorum  quarti  est  [ de  scilicet  ji  bizantio- 
rum primi,  et  ~ bizantiorum  secundi,  scilicet1^,  ct  ] de  ],  scilicet  — bizantiorum  tercij: 
ergo  bizantij  primi  hominis  cum  ^ bizantiorum  tercij  sunt  ],  et  -1-  bizantiorum  secundi, 
et  bizantiorum  tercij,  et  ~ bizantiorum  suorum  : vnde  si  ex  utraque  parte  relin- 
quatur t'v  bizantiorum  tercij  , et  ^ bizantiorum  primi  , remanebunt  ]”  bizantiorum 
primi,  equales  de  ^ ],  scilicet  de  ~ bizantiorum  secundi.  Quare  inueniendi  sunt  duo 
numeri,  quorum  ]]  unius  sint  JJ  alterius;  crunlquc  17,  ct  19  : quare  bizantij  priiui 
hominis  sunt  a hizantios  (sic)  secuudi  in  ipsa  proportione,  in  qua  sunt  17  ad  19:  deinde 
ut  inucnies  proportionem,  quam  primus,  uel  secundus  habet  ad  hizantios  tercij.  Con- 
siderabit qualiter  primus  cum  J bizauliorum  secundi,  et  tercij  hominis  sunt  quantum 
bizantij  tercij  hominis  cum  ] bizantiorum  quarti,  et  primi,  ut  superius  demonstra- 
tiimus  : quare  si  auferatur  comuniter  ] bizantiorum  tercij,  ct  J-  bizantiorum  primi  , 
remanebunt  ] bizantiorum  primi  cum  | ] bizantiorum  secuudi,  equales  de  ] bizantiorum 
tercij,  ct  de  ] bizantiorum  quarti.  Ostensum  est  autem,  quod  bizantij  quarti  hominis 
sunt  ] bizantiorum  primi,  et  J bizantiorum  secuudi,  et  ] bizantiorum  tercij : quare 
\ bizauliorum  quarti  est  | de  J,  scilicet  ] bizantiorum  primi , ct  est  ]],  scilicet  ~ 
bizantiorum  secundi,  ct  ] de  ],  scilicet  ~ bizantioium  tercij.  Et  quia  J bizantioium 
tercij  cum  ‘ bizantioium  quarti  est  quantum  ] bizantioium  primi  cum  ] bizantiorum 
secundi  ; ergo  ] bizantiorum  tercij  cum  ] bizantiorum  primi,  ct  cum  ~ bizantiorum 
secundi,  et  cum  ~ bizantiorum  suorum,  scilicet  tercij,  sunt  quantum  ] hizantiurum 
primi  cum  ] bizantiorum  secundi.  Verum  bizantioium  tercij  sunt  bizantiorum 
ipsius.  Quare  ||  bizantioium  tercij  cum  ] bizantioium  primi,  ct  cum  ^ bizantiorum 
secundi  sunt  quantum  ] bizantiorum  primi  cum  ] bizantiorum  secundi.  Quare  si  de 
] bizantioium  primi  auferatur  ] bizantiorum  ipsius  , remanebunt  ]J.  Similiter  si  de 
] bizantiorum  secundi  auferatur  ^ bizantiorum  ipsius,  remanebunt  Vnde  f]  bi- 
zautioruiu  tercij  sunt  ~ bizantioium  primi,  ct  ^ bizantiorum  secundi.  Dcinonstratuin 
est  igitur,  quod  ]]  bizantiorum  primi  sunt  bizantiorum  secundi.  Et  quia  partes 
ipsorum  sunt  ex  eodem  numero,  scilicet  de  24,  erunt  similiter  19  partes  quolibet  bi- 
zantiorum primi  17  partes  ex  eisdem  partibus  bizantiorum  secundi.  Quare  bizau- 
t iorum  primi  sunt  ]]  bizantiorum  secuudi:  ct  quia  ~ bizantiorum  tercij  sunt  ]*  bi- 
zantiorum primi,  et  £ bizantiorum  secundi,  erunt  similiter  ipse  ]]  bizantiorum  tercij 
bizantiorum  secundi,  ct  — bizauliomin  secundi.  Verum  ct  39fl  bizantioium  se- 
cundi sunt  , scilicet  Jj  bizantiorum  ipsius  ; ergo  j]  bizantiorum  secuudi  sunt  ]] 
bizantiorum  tercij.  Quare  reperiendi  sunt  duo  numeri , quorum  ]]  unius  sint  al 
terius;  eiuntquc  li  et  13  : ergo  sicut  ll  est  ad  (3,  ita  bizantij  secundi  hominis  sunt 
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ad  bizantios  tercij.  Sunt  enim  ct  bizantij  secundi  hominis  ad  bizantios  primi,  ut  10 
est  ad  17.  Quare  reponendi  sunt  tres  numeri*  quorum  primus  sit  ad  secundum,  sicut 
17  est  ad  10.  Et  secundus  ad  tercium  sit,  sicut  11  est  ad  13;  quos  inuenies  si  mul- 
tiplicabis proportionem,  quam  secundus  habet  ad  tercium,  per  numerum  proportionis, 
quam  primus  habet  ad  secundum,  scilicet  11  per  17,  erunt  187,  qui  est  primus  nu- 
merus : deinde  multi  plicabis  numeros  proportionum,  quas  secundus  numerus  habet  ad 
primum,  et  ad  tercium,  scilicet  10  per  11,  erunt  209,  qui  est  secundus  numerus.  R ur- 
sus multiplicabis  numeros  proportionis,  quam  secundus  habet  ad  primum,  scilicet  19, 
per  numeros  proportionis,  quam  tercius  habet  ad  secundum  , scilicet  per  13  , erunt 
247  : ergo  primus  homo  habet  187.  Secundus  209.  Tercius  247.  Et  quia  primus  homo 
petit  secundo  , et  tercio  J hizaiitiorum  suorum,  adde  bizantios  secundi,  et  tercij  in 
unum,  scilicet  209.  el  217,  erunt  bizantij  456  ; quorum  terciam  partem,  scilicet  152, 
adde  super  bizantios  priiui  hominis,  scilicet  super  187,  erunt  bizantij  339;  et  tot  bi- 
zautios  ualuit  equus.  Rursus  quia  secundus  cum  } hizaiitiorum  tercij,  et  quarti  ho- 
minis proponit  habere  ipsos  bizantios  330,  scilicet  pretium  equi,  extrahe  bizantios  se- 
cundi hominis  de  330,  remanent  130,  qui  sunt  quartum  de  hizantijs  tercij,  et  quarti 
hominis:  quare  quadruplum  de  130,  scilicet  520,  habent  inter  tercium,  et  quartum  ho- 
minem; ex  quibus  520,  cum  tercius  habeat  217,  quartus  homo  habebit  bizantios  273,  qui 
sunt  a hizantijs  247  usque  in  520. 

Modus  alius  de  emptione  equi  inter  tres  homines , 
secundum  regulam  proportionum. 

T*es  homines  equum  emere  uolentcs,  primus,  ct  secundus  petunt  tcrcio  homini 
et  proponunt  ipsuin  emere  equum.  Secundus  quoque,  et  tercius  petunt  primo J.  Ter- 
cius, ct  primus  petunt  secundo  Quia  primus,  et  secundus  cum  { bizautiorum  tercij 
habent  quantum  secundus,  et  tercius  cum  J bizantiorum  primi,  scilicet  pretium  equi. 
Si  comunilcr  auferatur  { bizantiorum  primi,  et  J bizantiorum  tercij,  remanebunt  f | 
bizantiorum  primi  cum  hizantijs  secundi  , quantum  bizantij  secundi  cum  | bizan- 
tiorum tercij.  Quare  si  comuniter  auferantur  bizantij  secundi,  remanebunt  J bizant io- 
rum primi  quantum  f-  bizantiorum  tercij.  Rursus  quia  secundas,  ct  tercius  cum  J bi- 
zantiorum primi  habent  quantum  tercius  , el  primus  cum  \ bizantiorum  secundi. 
Si  comuniter  auferatur  { bizantiorum  primi  , et  J bizantiorum  secundi , et  tercij  , 
remanebunt  J bizantiorum  primi , quantum  5 bizantiorum  secundi.  Que  J bizantio- 
rum  primi  sunt  | bizantiorum  tercij.  Vel  aliter.  Cum  tercius  dat  \ primo,  ct  secundo, 
remanent  ci  |,  que  sunt  residuum,  quod  est  a pretio  equi  usque  in  summain  bizan- 
tiorum trium  hominum  : quod  etiam  residuum  remanet  primo,  cum  dat  reliquis  J-  ; 
quod  residuum  est  J bizantiorum  suorum.  Similiter  cura  secundus  dat  ~ primo,  et 
tercio,  rcmaucnt  J suorum  bizantiorum  pro  eodem  residuo:  ergo  £ bizantiorum  primi 
sunt  quantum  { bizantiorum  secundi,  ct  quantum  f bizantiorum  tercij,  ut  prediximus. 
Quare  reperies  tres  numeros,  quorum  { unius  sint  j alterius,  et  | tercij  numeri,  quos 
inuenies  sic.  Positis  J,  ct  J,  et  f,  multiplicabis  4,  que  sunt  sub  a,  per  4,  que  sunt 
super  5;  que  per  2,  que  sunt  super  a,  erunt  32.  Item  multiplicabis  s per  3,  que  suut 
super  4;  que  per  2,  que  sunt  super  3,  erunt  30.  Item  multiplicabis  3,  que  sunt  sub 
2,  per  4,  que  sunt  super  5;  que  per  3,  que  sunt  super  4,  erunt  36.  Et  quoniam  32, 
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et  so,  et  30  diuiduntur  integraliter  per  2,  diuidc  ipsa  per  2,  ut  habeas  ea  in  mino- 
ribus numeris;  et  liabcbis  pro  bizantijs  primi  10;  pro  bizantijs  secundi  45;  pro  bizantijs 
tercij  18.  Addidis  ergo  j dc  bizantijs  18  , scilicet  6 , super  bizantios  primi  , et  se- 
cundi, habebis  bizantios  37  pro  pretio  equi. 

De  quatuor  hominibus,  cum  duo  petant  uni  eorum  per  ordinem 
secundum  eandem  regulam. 

Item  homines  sint  iiiior;  et  primus,  et  secundus  petant  tcrcio  secundus,  et  tcrcius 
quarto  i.  Tcrcius,  et  quartus  primo  j;  quartus,  et  primus  secundo  petant  Quoniam 
primus,  ct  secundus  cum  J bizantiorum  tercij  habent  quantum  secundus,  et  tercius 
cum  j bizantiorum  quarti  , scilicet  pretium  equi.  Si  comunitcr  auferantur  bizantij 
secundi  hominis,  et  ~ bizantiorum  tercij,  inuenies  bizantios  primi  esse  } bizantiorum 
tercij,  ct  J bizantiorum  quarti.  Similiter,  si  de  rclhjuis  inspexeris,  inuenies  bizantios 
secundi  esse  \ bizantiorum  quarti,  et  J bizantiorum  primi ; et  bizantios  tercij  esse 
~ bizantiorum  primi,  et  \ bizantiorum  secundi;  et  bizantios  quarti  esse  | bizantiorum 
secundi,  ct  | bizantiorum  tercij.  Sunt  itaque,  ut  diximus,  bizantij  primi  | bizantio- 
rum tercij,  et  \ bizantiorum  quarti.  Bizantijs  (sic)  uero  tercij  sunt  ^ bizantiorum  primi, 
et  J bizantiorum  secundi.  Quare  * bizantiorum  tercij  sunt  J de  J bizantiorum  primi, 
scilicet  ct  sunt  ^ bizantiorum  secundi,  scilicet  ergo  bizantij  primi  hominis  sunt 
^eiusdem,  et  bizantiorum  secundi,  ct  | bizantiorum  quarti.  Quare  si  comunitcr  aufe- 
ratur^ bizantiorum  primi,  remanebunt  — bizantiorum  primi,  cquales  de  J bizantiorum 
secundi,  et  £ bizantiorum  quarti:  et  quoniam  bizantij  secundi  hominis  sunt  £ bizan- 
tiorum quarti,  et  - bizantiorum  primi,  erit  J bizantiorum  secundi  J dc  scilicet  — 
bizantiorum  quarti,  et  § dc  | bizantiorum  primi  , scilicet  Quare  ^ bizantiorum 
priini  sunt  ~ scilicet  j bizantiorum  quarti,  et  ^ bizantiorum  primi.  Vnde  si  co- 
muniter  auferatur  bizantiorum  primi,  remanebunt  ||  bizantiorum  primi  quantum 
J bizantiorum  quarti.  Quare  inueuias  duos  numeros,  quorum  |-J,  scilicet  £ unius,  sint 
{ alterius;  cruntquc  15,  et  20:  ergo  primus  habet  15,  ct  quartus  20.  Et  quoniam  primus 
habet  quantum  £ bizantiorum  tercij  cum  { bizantiorum  quarti  ; si  de  bizantijs  is 
primi  hominis  auferatur  { dc  bizantijs  20  quarti  hominis,  remanebunt  10  pro  \ bi- 
zantiorum tercij.  Quare  tcrcius  homo  habet  15.  Et  quoniam  secundus  habet  quantum 
J bizantiorum  quarti  , ct  \ bizantiorum  primi  , accipe  J de  bizantijs  20  quarti  ho- 
minis, scilicet  15,  ct  adde  cum  \ dc  bizantijs  15  primi,  habebis  is  pro  bizantijs  se- 
cundi : additis  itaque  j bizantijs  15  primi  cum  bizantijs  18  secundi,  erunt  33;  cum  quibus 
adde  ± bizantiorum  tercij,  scilicet  5,  habebis  38  pro  pretio  equi. 

De  quinque  hominibus , et  uno  equo , cum  tres  petant  uni  eorum , 
secundum  regulam  proportionum. 

Uvrsus  homines  sint  quinque.  Et  primus  , ct  secundus  , et  tercius  petant  quarto 
homini  i.  Secundus  uero,  ct  tercius,  ct  quartus  petant  quinto  Tcrcius  namque,  et 
quartus,  et  quintus  petant  primo  J.  Quarius  quidem,  ct  quintus^,  et  primus  petant 
secundo  Quintus  nero,  ct  primus,  ct  secundus  petant  tcrcio  J;  et  proponant  ipsum 
equum  emere.  Quoniam  primus  cum  secundo,  ct  tercio,  et  cum  J bizantiorum  quarti 
habet  quantum  secundus,  et  tcrcius,  ct  quartus  cum  ~ bizantiorum  quinti.  Si  comunitcr 
auferantur  secundus,  et  tercius,  et  | bizantiorum  quarti,  remanebit  primus  equaiis  de 
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I bizantiorum  quarti  cum  J biznntionim  quinti.  Si  dc  reliquis  inspexeris,  iiiueuics,  se- 
cundum habere  | bizantiorum  quinti,  et  £ bizantiorum  primi;  et  tcrcium  habere  \ bizan- 
tiorum pruni,  et  j bizantiorum  secundi.  Et  quartum  * bizantiorum  secundi,  et  J bi- 
zantiorum tercij.  Et  inuenies  similiter,  quintum  hominem  habere  J bizantiorum  tcrcij, 
et  ~ bizantiortmi  quarti.  Et  quoniam  primus  habet  J bizantiorum  quarti,  et  J bizan- 
tiorum quinti.  Et  quartus  habet  * bizantiorum  secundi,  et  J bizantiorum  tercij.  Erunt 
ergo  | bizantiorum  quarti  J dc  J bizantiorum  secundi,  et  fj,  scilicet  ~ bizantiorum 
tcrcij.  Nam  J de  * bizantiorum  secundi  sunt  ~ bizantiorum  ipsius;  ergo  primus  habet 
~ bizantiorum  secundi,  et  i bizantiorum  tercij,  et  J bizantiorum  quinti.  Et  quoniam 
bizantbij  tercij  hominis  sunt  | bizantiorum  primi,  et  y bizantiorum  secundi;  ergo  ^ 
bizantiorum  tercij  erunt  ~ dc  J bizantiorum  primi,  et  ~ dc  * bizantionira  secundi. 
Nam  ~ dc  l bizaulionim  primi  sunt  --  bizantiorum  ipsius,  et  de  * bizantiorum  secundi 
sunt  yyy  bizantiorum  ipsius  ; ergo  primus  lial>et  et  yfy  bizantiorum  secundi  , ct 
~ bizantiorum  suorum,  ct  \ bizantiorum  quinti.  Quare  si  comunitcr  auferatur  ^ bi- 
zantiorum primi,  remanebunt  ^ bizantiorum  primi,  equales  dc  ct  bizantiorum 
secundi,  et  dc  \ bizantiorum  quinti.  Sed  et  -7~  bizantiorum  secundi  sunt  | J bizantio- 
rum ipsius  : ergo  bizantiorum  primi  sunt  ~ bizantiorum  secundi,  ct  J bizantiorum 
quinti,  liursus  quia  bizautij  secundi  hominis  sunt  y bizantiorum  quinti,  ct  £ bizan- 
tiorum primi;  ergo  ~ bizanliomm  secundi  sunt  de  y bizantiorum  quinti,  et  de 
J bizantiorum  primi.  Nam  de  £ bizantiorum  quinti  sunt  ~ bizantiorum  ipsius;  et 
ile  \ bizantiorum  primi  sunt  bizanliomm  ipsius  ; ergo  ~ bizantiorum  primi  sunt 
JJ,  et  J bizantiorum  quinti,  et  bizantiorum  suorum:  quibus  extractis  de  bi- 
zantiorum primi,  remanebunt  2*»  scilicet  [’  bizantiorum  primi,  equales  de  et  dc 
J,  scilicet  dc  fj-  bizanliomm  quinti.  Quare  reperies  duos  numeros,  quorum  unius 
sint  alterius  : multiplicabis  ergo  io  per  29,  et  40  per  <3,  ct  cuitabis  J-  ex  utraque 
multiplicatione,  cura  possibile  sil;  ct  habebis  pro  primo  numero  38,  et  03  pro  secundo, 
scilicet  pro  bizuntijs  quinti  hominis.  Sed  quia  priino  homini  petitur  ex  qua  in  38 
non  reperitur  nisi  * , multiplicabis  utrumque  numerum  per  3,  ct  habebis  174  pro  bi- 
zantijs primi  hominis,  et  193  pro  bizantijs  quinti.  Et  quoniam  bizautij  primi  hominis 
J bizantiorum  quarti,  et  | bizantiorum  quinti,  si  | bizantiorum  quinti,  scilicet  39,  au- 
feratur dc  bizantijs  primi,  scilicet  de  m,  remanebunt  133  pro  J bizantiorum  quarti. 

• * * Quare  multiplicabis  135  per  i,  et  diuides  per  3,  exibunt  iso  pro  hizantijs  quarti  I10- 

iTiTr'*  <n.  i»,  35  — minis.  Item  quia  secundus  babet  J bizantiorum  quinti,  ct  J bizantiorum  primi,  accipe  ~ 
de  193,  scilicet  I3C,  ct  adde  cum  J de  174,  scilicet  cum  29  ; et  babebis  is3  pro  bi- 
r.4.  loi  rvrv*  zautijs  secundi  hominis.  Rursus  quia  ternus  homo  habet  \ bizaulionim  | primi,  et  y bi- 
zautiomni  secundi  , accipe  | de  174,  que  sunt  143  , et  adde  ipsa  cum  y dc  isa  ; et 
habebis  * 171  pro  bizantijs  tcrcij  : qui  cum  non  sint  in  integrum  , multiplicabis 
omnes  numeros  inuculos  per  7,  ct  habebis  pro  bizantijs  primi  hominis  121»;  ct  pro 
bizantijs  secundi  1293;  et  pro  bizantijs  tercij  1200;  et  pro  bizantijs  quarti  1 ico;  ct  pro 
bizantijs  quinti  I3C3.  Deinde,  ut  hubcas  pretium  equi,  adde  bizatilius  primi  cuin  bi- 
zautij s secundi,  et  cum  bizantijs  tercij,  erunt  3713;  cum  quibus  adde  J dc  bizantijs 
quarti  hominis,  scilicet  313,  erunt  bizautij  4028,  qui  sunt  pretium  equi. 
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Modus  alius  de  tribus  hominibus  et  uno  equo , cum  unusquisque 
petat  reliquis  per  ordinem. 

Sint  iterum  tres  homines  bizanlios  habentes,  qui  equum  emere  concupiscant.  Et 
cum  nullus  illorum  ipsum  emere  posset,  primus  petat  reliquis  duobus  hominibus  | 
suorum  bizanliomm.  Et  secundus  petat  | bizanliorum  reliquorum  duorum  hominum. 
Similiter  et  tcrcius  petat  [ reliquis  ; ct  sic  proponat  unusquisque  ipsum  emere 
equum.  Describatur  ± ~ | de  positione  prima,  ct  extrahatur  i,  quod  est  super  3,  de 
ipsis  3,  remanent  2;  super  que  ponat  ipsum  i cum  uirgula,  ut  faciant  *.  Item  extra- 
hatur l,  quod  est  super  4,  de  ipsis  4,  remanent  3;  super  que  ponatur  ipsum  l cum 
uirgula;  ct  facient  \.  Rursus  extrahe  i,  quod  est  super  s,  de  ipsis  5,  remanent  4 ; 
super  que  pone  i cum  uirgula;  ct  faciet  J.  Post  hcc  pone  in  ordinem  ~ ct  uo- 
centur  de  positione  secunda.  Et  uide,  in  quo  numero  rcperianlur  ipse,  scilicet  in  12; 
que  multiplica  per  3 prime  positionis,  erunt  3C;  que  diuide  per  2 secunde  positionis, 
exibunt  18,  que  scrua.  Item  multiplica  eadem  12  per  4 prime  positionis,  ct  diuide 
per  3 secunde  , exibunt  ig.  Item  multiplica  prcscripta  12  per  5 prime  positionis,  et 
diuide  per  4 secunde,  exibunt  is;  que  adde  cum  18,  ct  cum  ig,  erunt  49,  que  sunt 
summa  bizanliorum  illorum  trium  hominum.  Deinde  extrahatur  unus  homo  dc  ipsis 
tribus,  remanent  2;  per  que  multiplica  eadem  12,  erunt  24:  que  extrahe  dc  49  , re- 
manent 23,  que  sunt  pretium  equi.  Post  hec  multiplica  prcscripta  24  per  l,  quod  est 
super  2 secunde  positionis,  ct  diuide  per  ipsa  2,  exibunt  12;  que  extrahe  de  23,  sci- 
licet dc  pretio  equi,  remanent  13;  ct  tot  habuit  primus.  Item  multiplica  eadem  24 
per  1,  quod  est  super  3,  eiusdem  secunde  positionis;  ct  diuide  per  eadem  3,  exibunt 
s;  a quibus  usque  in  dicta  23  desunt  17;  ct  tot  habuit  secundus : adhuc  multiplica 
24  per  1 , quod  est  super  4,  secunde  positionis;  ct  diuide  per  4,  exibunt  g;  a quibus 
usque  in  23  desunt  19;  cl  tot  habuit  tcrcius. 

De  eodem  inter  .nu.*r  homines. 

Et  si  homines  essent  .iiu.*r;  cl  primus  illorum  peteret  reliquis  tribus  medietatem 
suorum  bizanliorum,  ct  secundus  peteret  tcrciam  reliquis,  et  tcrcius  peteret  quartam 
reliquis,  et  quartus  peteret  quintam  reliquis  ; hanc  enim  positionem  per  suprascriptain 
rcgulain  reperies,  uidelicct  ut  describas  in  ordinem  5 J \ 4i  ct  uocabis  eas  de  posi- 
tione prima.  Deinde  extrahas  liguram,  que  est  super  unamquamque  uirgulam  dc  figura, 
que  csl  sub  eadem  uirgula,  faciens  ex  cis  secundum  positionem  sic  : J J J 4 - Deinde 
uideas  dc  J J-  \ 1 in  quo  numero  rcperianlur,  scilicet  iu  12.  Quare  multiplicabis  12 
per  2 prime  positionis,  erunt  24;  que  diuide  per  i secunde,  exibunt  24,  que  scrua  : 
et  multiplica  eadem  12  per  3 prime  positionis;  ct  diuide  per  2 secunde,  exibunt  18, 
que  scrua,  multiplicans  12  per  4 prime  positionis,  et  diuideus  per  3 secunde,  exi- 
bunt ig,  que  scrua:  ct  iterum  multiplica  12  per  5 prime  positionis  , et  diu  id  es  per 
4 secunde,  exibunt  13.  Addes  itaque  21,  cl  18,  ct  16,  cl  15,  erunt  73,  que  sunt  summa 
bizanliorum  illorum  j .nuw.  hominum  : deinde  extrahe  1 dc  illis  .nu.or  hominibus, 
reinaiicut  3;  per  que  multiplica  12  prcscripta,  erunt  ac;  que  extrahe  dc  73,  remanent 
37;  et  tot  ualuit  equus.  Deinde  diuide  prcscripta  30  per  1 secunde  positionis,  exibunt 
3c;  que  extrahe  de  37,  remanet  l;  et  tot  habuit  primus.  Postea  ucro  accipe  dimidium 
de  3G  propter  * secunde  positionis,  scilicet  ib,  ct  extrahe  de  37,  remanent  19;  cl  tot 


«turri-  n|'ium  ....  ili  «r.l  ii-im  » 

r-l.  |ttl  rrrtm,  liti-  12-lfii  fug. 
213,  Ii».  G « 1-11). 


| o.itaii  1*1014 

I i i 

J * 3 

pniiliin  icoaiida 

i i I 


nrr  * (fui.  U>t  f r-ft.i.  In*.  ‘H 

| « 213.  Ito  Ii  . 

13  I 

Sf-iinilm 

'7 

i*nnu* 

19 

! 25 


fftw|«li.  Irtl-iM  mitl't|  l.i'i- 

I...  1 1 j'pf  Hlol-  lui  i in. 

•1»  33  f.g.  ii.i.  Ii».  27  33  * 

31). 

|r.,tli.»  |T|im 

Illi 

J i i i 

S«vimilt 


Digitized  by  Google 


11«  J.  la-iwillTlW  r«MiUi'l 

f li<|iii«  • !*••!  I f>4  icn»,  U« 

I l'J-  !>•;.  55  — |>«{ 

5»,  Imi.  6:. 

I 

19 

i Qi(^ 

28 

F <|«»« 

37 


M. 


|0S  rrrl». 


2IC 

habuit  secundus.  Similiter  accipe  \ de  38  pro  ipsa  J , que  est  in  secunda  positione. 
Et  extrahe  de  37,  remanent  2i;  et  tot  habuit  tcrcius.  Rursus  pro  \ , que  est  in  se- 
cunda positione,  accipe  { de  30,  scilicet  9,  que  extrahe  de  37 , remanent  28  ; et  tot 
habuit  quartus.  Nam  si  vnde  hec  regula  procedat  nossc  uolueris,  considera  igitur,  quia 
cum  primus  homo  petat  reliquis  ~ ipsorum  bizantiorum,  cum  habeat  ipsam  medietatem, 
non  habet  amplius  quam  pretium  equi;  ergo  remanet  reliquis  tribus,  scilicet  secundo, 
ct  teicio,  et  quarto  a pretio  equi  usque  in  summa  omnium  bizantiorum  illorum  .iuj.*r 
hominum.  Et  cum  secundus  habeat  | bizantiorum  reliquorum  triuni  hominum,  ct  non 
habeat  tunc  nisi  tantum  pretium  equi  ; ergo  reliquis  tribus,  scilicet  primo,  ct  tercio 
ct  quarto  remanet  hoc  idem,  quod  est  inter  pretium  equi,  ct  summam  bizantiorum 
illorum  Similiter  cum  tercius  homo  habuerit  J bizantiorum  reliquorum  trium 

hominum;  et  habuerit  tantum  pretium  equi,  reliquis  tribus,  scilicet  quarto,  et  primo, 
ct  secundo  remanet  illud  idem,  quod  est  u pretio  ©qui  usque  in  summa  bizantiorum 
illorum  .mi.w  Propter  eandem  primo,  et  secundo,  et  tcrcio  remanet  illud  idem,  quod  est 
a pretio  equi  usque  in  summam  proscriptam,  nidelicet  data  quinta  iliorum  bizantiorum 
quarto  homini:  ergo  cum  quilibet  illorum  petat  , et  sua  petitione  ab  ipsis  recepta  , 
remanet  eis  lina  , et  eadem  quantitas  , scilicet  una,  que  est  a pretio  equi  usque  in 
summam  omuium  bizantiorum  illorum  .uiJor  hominum.  Post  hanc  itaque  considerationem 
describe  petitiones  eorum  in  ordinem  sic  : ] J j J,  dc  quibus  superius  fecimus  primam 
{vosilioncm.  Deinde  considera,  quam  partem  quilibet  tres  illorum  tribuant  suo  petitori 
ex  hoc,  quod  eis  remanet;  quod  sic  considerandum  est.  Cum  secundus,  et  tercius,  ct 
quartus  tribuant  suo  petitori,  uidelicet  primo,  medietatem  ipsorum  bizantiorum;  ergo, 
si  ipsi  habent  duos  bizantios,  dant  ei  i,  ct  remanet  eis  alius:  ergo  tantum  dant,  quantum 
remanet  cis.  Quare  scribitur  superius  in  principio  secunde  positionis  i.  Item  cum 
tcrcius,  et  quartus,  et  primus  tribuant  secundo  homini  \ suorum  bizantiorum,  ut  ipse 
petit  eis;  ergo  si  ipsi  habent  bizantios  3,  dant  ei  l ex  ipsis  tribus  hizantijs,  et  re- 
manent eis  2:  ergo  dant  medietatem  eius,  quod  remanet  eis.  Quare  describitur  ~ in  se- 
cunda positione  sub  ± prime  positionis,  ut  in  descriptione  ostenditur.  Item  cum  quartus, 
ct  primus,  et  secundus  tribuant  tercio  homini  £ ipsorum  bizantiorum,  sicut  ipse  petit 
cis;  ergo,  si  ipsi  tres  liabeut  bizantios  4,  dant  ei  l ex  ipsis  pro  quarta  parte,  ct  remanent 
eis  bizantij  3:  ergo  dant  Icrciam  ex  co,  quod  eis  remanet.  Quare  describitur  J in  se- 
cunda positione  sub  ‘ prime  positionis.  Rursus  cum  primus,  et  secundus,  et  tercius 
tribuant  quarto  homini  { bizantiorum  eorum,  ut  ipse  petit  eis;  ergo  si  ipsi  tres  ha- 
heanl  bizantios  5,  dant  ei  i cx  ipsis  pro  quinta  parte,  et  remanent  eis  bizantij  4;  ergo 
dant  J ex  hoc,  quod  remanet  cis.  Et  ideo  describitur  { iu  fine  secuudc  positionis,  ut 
iu  proscripta  descriptione  demonstratur.  Deinde  quia  manifestum  est,  residuum  quod 
remanet  quibuslibet  tribus  hominibus  illorum  post  datam  petitionem  qucsilam  eorum 
petitori  semper  est  idem.  1'oiiamus  ut  ipsum  residuum  sit  12;  ideo  quia  in  12  repo- 
nuntur partes  secunde  positionis,  scilicet  J j | l.  Et  quia  iterum  manifestum  est,  quod 
secundus,  ct  tcrcius,  et  quartus  homo  | dant  primo  homini  tantum  quantum  cis  remanet; 
ergo  si  remansit  eis  12,  ut  pro  residuo  quorumlibet  illorum  trium  hominum  posuimus, 
alia  12  ipsos  dedisse  ncccsse  est  : ergo  ipsi  tres  habuerunt  in  principio  bizantios  24;  et 
hoc  est  quod  in  procedenti  regula  imiltiplicauimus  12  per*  prime  positionis,  et  diuisimus 
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per  i secunde;  et  sic  habuimus  24.  Item  quia  tercius  , et  quartus,  et  primus  homo 
dant  secundo  homini  medietatem  bizantiorum,  qui  ei  remanent;  ergo  si  remanent  eis 
bizantij  ii,  ut  positum  est;  et  ei  dederunt  bizantios  6,  scilicet  medietatem  dc  12; 
ergo  habuerunt  in  principio  ipsi  tres  bizantios  is;  et  hoc  est  quod  multiplicauimus  in 
suprascripta  regula  12  per  3 prime  positionis,  et  diuisimus  per  2 secunde,  et  habuimus 
18.  Rursus  quia  quartus,  et  primus  , et  secundus  dant  tercio  homini  tercium  bizan- 
tiorum, quos  cis  remanet;  ergo  si  remanent  cis  12,  ut  prediximus,  ei  dederunt  bizan- 
tios 4,  scilicet  terciam  de  12  : ergo  habuerunt  ipsi  tres  bizantios  10,  quos  habuimus 
superius,  cum  multiplicauimus  12  per  4 prime  positionis,  et  diuisimus  per  3 secunde: 
adhuc  quia  primus,  et  secundus,  ct  tercius  dant  quarto  homini  quartam  bizantiorum, 
quos  eis  remanent;  ergo  si  remansit  eis  bizantij  12  vt  ceteris  quibuslibet  tribus  , et 
ei  dederunt  bizantios  3,  scilicet  ~ de  f2;  ergo  habuerant  ipsi  tres  bizantios  13  in  prin- 
cipio, quod  superius  inuenimus , cum  multiplicauimus  12  per  5 prime  positionis  , ct 
diuisimus  per  4 secunde:  ergo  cum  addidimus  bizantios  24,  quos  habent  inter  secundum, 
et  tercium,  ct  quartum  hominem  cum  hizanlijs  is,  quos  habent  inter  tercium,  et  quar- 
tum, et  primum.  Et  cum  bizantijs  16,  quos  habent  inter  quartum,  et  primum,  et  se- 
cundum. Et  cum  bizantijs  1$,  quos  habent  inter  primum,  et  secundum,  et  tercium  ho- 
minem, habuimus  in  summa  bizantios  73.  In  qua  summa,  cum  unusquisque  ipsorum 
ter  computatus  sit  pro  eorum  bizantiorum  summa,  tcrciam  de  bizantijs  73  habere  necesse 
est.  Ideo  quia  73  triplum  est  summe  eorum  propter  triplam  computationem  ipsorum. 

Sed  quia  £ dc  73  sine  rupto  esse  non  potest,  relinquimus  73  pro  eorum  summa,  ut 
prediximus;  ct  triplicamus  residuum,  scilicet  12;  que  triplicatio  est  36,  secundum  quod 
superius  inuenimus,  quando  multiplicauimus  12  per  3,  scilicet  per  numerum  .uij.*r  ho- 
minum proscriptorum,  uno  uidelicct  ex  eis  extracto:  ergo  si  summa  eorum  est  73;  et 
residuum,  quod  remanet  quibuslibet  tribus  eorum,  est  36.  Et  proscriptum  residuum, 
scilicet  36,  distat  pretium  equi  ad  summam  bizantiorum  illorum,  uidelicct  a 73,  ut  su- 
perius demonstrauimus:  ergo  quot  distant  36  a 73,  scilicet  37,  tot  ualet  equus.  Vnde 
quia  primus  petit  reliquis  tantum  quantum  eis  remanet;  pro  quo  tanto  in  secunda  po- 
sitione 1 describitur;  ergo  quesiuit  eis  bizantios  36;  a quibus  usque  in  pretium  equi, 
uidelicct  in  37,  decst  t ; ergo  tot  habuit  primus,  quia  addito  ipso  bizanlhio  cum  bi- 
zantijs  36,  quos  querit  reliquis,  nimirum  iu  pretium  equi,  scilicet  in  37  ascendit.  Item 
quia  secundo  horaiui  datur  ab  ulijs  mediclus  prodicti  residui,  scilicet  18;  ergo  oportet 
eum  habere  bizautios  19,  uidelicct  differentiam,  que  est  a 18  usque  iu  37.  Et  hoc  est 
cum  in  prcccdcnti  accepimus  | de  36  pro  \ secunde  positionis,  extraximus  ipsam  me- 
dietatem, scilicet  is  de  pretio  equi,  uidelicct  de  37;  et  sic  habuimus  19  pro  bizantijs 
sccuiidi.  Rursus  quia  a 1 tercium  hominem  reliqui  Ires  dant  terciam  de  residuo  eorum, 
uidelicct  de  36  ; ergo  dant  ei  12  ; a quibus  usque  in  37  desunt  bizantij  23  ; et  tol 
oportet,  ut  habeat  ipse:  et  hoc  est  quod  superius  fecimus,  cura  accepimus  j de  36 , 
scilicet  12,  et  extraximus  dc  37.  Et  sic  habuimus  tunc  23  pro  bizantijs  tercij  hominis. 

Adhuc  quia  quarto  homini  reliqui  tres  dant  quartam  residui  coram,  uidelicct  de  36; 
ergo  dant  ci  9;  a quibus  usque  iu  bizantijs  37  desunt  bizantij  28  ; et  tot  oportet 
habere  quartum  hominem.  Et  hoc  est  cum  superius  accepimus  { dc  36,  scilicet  9,  et 
extraximus  dc  37;  et  tunc  habuimus  | similiter  2S  pro  bizantijs  quarti  hominis.  Et  sic  m.  ioj  m,. 
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per  eandem  considerationem  poteris  quaslibet  similes  questiones,  siuc  trium,  siue  plu- 
rium facillime  <1  enoda  re.  Sed  quia  nobis  grauhsiiuum  est  singula  singulis  demostra- 
tionibus  demonstrare,  alias  huiusmodi  questiones  in  sequentibus,  secundum  priorem 
datam  regulam,  te  docebimus  denodare. 

Questio  ulia  de  ,nuSr  hominibus . 

Proponamus  enim  aliam  .nu.0'  hominum  questionem,  ut  que  dicta  sunt  in  suprascripta 
regula  apertius  intclligantur.  Vt  si  dicatur:  sunt  ,iiu.or  homines  equum  emere  uolcutes. 
Et  primus  potat  alijs  tribus  hominibus  | eorum  bizatilionim.  Et  alter  petat  reliquis 
tribus  |.  Et  tcrcius  petat  Quartus  querat  reliquis  Descriptis  itaque  per  ordinem 
n ti  i 'i*  *u  quibus  continetur  prima  positio.  Et  extrahatur  unusquisque  numerorum, 
qui  sunt  stiper  uirgulis,  dc  numero  ci  existenti  sub  uirgula,  idcsl  2 dc  5,  ct  3 de 
s,  et  4 dc  n,  et  c de  19,  remanebunt  3,  et  5,  ct  7,  ct  13,  super  quibus  ponantur 
uirgule,  et  super  3 ponantur  2,  ct  super  5 ponantur  3,  ct  super  7 ponantur  4 , et 
super  13  ponantur  o;  et  habebuntur  pro  secunda  positione  - £ J •*,  que  sunt  partes 
per  ordinem,  que  dant  tres  homines  eorum  petitori  de  liijs,  que  remanent  eis,  sicuti 
in  procedenti  demonstratione  demonstrauimus.  Et  pone  secundani  positionem  sub  prima, 
ut  inferius  ostenditur.  Deinde  uide,  in  quo  uumero  ipsi  rupti  secunde  positionis  rc- 
perinntur:  reponuntur  enim  in  nos  : deinde  multiplica  1303  per  5,  que  sunt  sub  prima 
uirgula  prime  positionis;  et  diuidc  per  3,  que  sunt  sub  prima  uirgula  secunde  po- 
sitionis, exibunt  2273,  que  senia.  Iterum  multiplica  13G3  per  s dc  prima  positione;  ct  di- 
uidc per  s,  exibunt  *>isj.  Rursus  multiplica  taes  per  it  prime  , ct  diuidc  per  7 se- 
cunde, exibunt  2143.  Adhuc  multiplica  I3G3  per  19,  et  diuidc  per  13 , exibunt  1993  ; 
que  adde  cum  2273,  et  cum  2184,  et  cum  21 13,  erunt  8599,  que  sunt  summa  cunctorum 
hizantiorum  illorum.  Postea  quia  homines  sunt  .uu#p;  et  unus  illorum  semper  petit 
reliquis,  extrahatur  i dc  4,  remanent  3,  in  quibus  multiplicetur  1305,  erunt  4095  ; qui 
numerus  est  illud  residuum  , quod  semper  remanet  quibuslibet  tribus  illorum.  Post 
emptionem  equi  , que  extrahantur  de  8599,  remanet  4304  pro  pretio  equi.  Deinde  ut 
habeas  bizantbios  primi  hominis,  pro  que  sunt  in  secunda  positione  accipe  | dc 
4093,  exibunt  2730;  que  extrahe  dc  pretio  equi,  scilicet  dc  4304,  remanent  1774;  et  tot 
habuit  prirnus.  Itera  nt  habeas  hizaulios  secundi,  accipe  £ dc  4093  pro  que  sunt  in 
secunda  positione,  erunt  2137;  que  extrahe  dc  4504,  remanent  2047;  ct  tot  habuit  se- 
cundus. Rursus  pro  J secunde  positionis  accipe  * de  4093,  que  sunt  2340,  ct  extrahe 
ea  de  4304,  remanent  2161;  et  tot  hahuit  tcrcius.  Iterum  accipc  — dc  4096,  que  sunt 
1890,  et  extrahe  ea  de  4504,  remanent  2G14;  ct  tot  hahuit  quartus.  Possumus  hoc  idem 
per  aliam  regillam  promtius  operari  , uidclicet  cum  secundus  homo  , et  tcrcius  , et 
quartus  dant  primo  remanent  eis  } hizantiorum  suorum;  que  J sunt  residuum,  quod 
est  a pretio  equi  iu  summam  hizantiorum  .inj.or  hominum.  Item  cum  reliqui  dant  se- 
cundo J,  remanent  eis  j hizantiorum,  que  sunt  idem  residuum.  Rursus  cum  | reliqui 
dant  tcrcio  remanent  eis  ~ pro  eodem  residuo.  Adhuc  cum  reliqui  dant  quarto  ho- 
mini remanent  cis  pro  residuo  suprascripto  : ergo  \ hizantiorum  secundi , et 
tcrcij,  et  quarti  sunt  quantum  - hizantiorum  tercij,  cl  quarti,  et  primi  hominis;  ct 
quantum  ~ quarti,  ct  primi,  et  secundi;  et  quantum  hizantiorum  primi,  secundi, 
et  tercij  hominis.  Quare  reperieudi  sunt  numeri,  quorum  f primi  sint  quantum 
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I secundi,  et  quantum  p.  tercij  , et  quantum  ||  quarti  numeri.  Erunt  2475,  et  2184» 
et  2145,  et  1005,  sicut  in  secunda  parte  huius  capituli  similes  proportiones  docuimus 
inuenirc.  Ex  quihus  .iiij."c  numeris  primus  est  summa  bizantiorum  secundi,  et  ter- 
cij , et  quarti  liomiuis.  Secundus  numerus  tercij»  ct  quarti  , et  primi  hominis.  Tcr- 
cius  numerus  est  summa  quarti,  et  primi,  et  secundi  hominis.  Quartus  numerus  est 
summa  hizantiorura  primi,  et  secundi,  et  tercij  hominis.  Quare  ipsi  .nu.or  numeri 
in  unum  coniuueti  reddunt  8599;  qui  nuiucrus  est  triplum  summe  bizantiorum  ipsorum 
.liu.0*;  cum  quilibet  ipsorum  sit  ter  in  ipso  computatus.  Quare  summa  ipsorum  .iiu.#r 
est  tercia  pars  ipsius  numeri.  Sed  cura  iste  numerus  per  ternarium  integre  non  di- 
uidalur,  et  nos  uclinius  sanos  omnes  habere  numeros;  relinemus  8509  pro  summa  ipso- 
rum .ii»."'.  Quare  tres  illorum  per  ordinem  habebunt  triplum  dictorum  numerorum, 
scilicet  secundus,  et  tercius,  et  quartus  homo  5825;  tercius,  ct  quartus,  et  primus  6552. 
Quartus,  ct  primus,  ct  secundus  6435;  primus,  ct  secundus,  et  tercius  5985.  Et  quo- 
niam summa  ipsorum  .iiu.*r  est  8599;  de  qua  secundus,  et  tercius,  et  quartus  homo 
habent  6825  ; ergo  residuum,  quod  est  inter  utrumque,  scilicet  1774,  habet  primus  ; 
propter  quod  si  extraxerimus  6552  dc  8599  , remanent  pro  bizantijs  secundi  hominis 
2047.  Similiter  extracto  tcrcio,  el  quarto  munero  dc  8599,  remanent  tercio  homini  2IC4; 
quarto  2614.  Et  ut  habeamus  pretium  equi,  multiplica  3,  que  sunt  super  5,  per  5 , 
que  sunt  super  8;  et  hoc  totum  per  7,  que  sunt  super  it;  que  per  13,  que  sunt  super 
19,  erunt  13GS;  que  triplica,  sicut  alios  numeros  triplicasti,  erunt  4095,  que  est  summa 
predicti  residui:  quihus  extractis  dc  8599,  remanent  pro  pretio  equi  4504,  ut  per  aliam 
regulam  inucnimus.  Et  nota,  quod  per  hanc  regulam  omnes  illas  poteris  soluere  que- 
stiones, in  quibus  unus  petit  ab  omnibus  alijs  sibi  suorum  bizantiorum  partem  ali- 
quam, ucl  partes  exhiberi.  Et  si  primus  peteret  reliquis  J j,  scilicet  et  secundus 
\ 5,  scilicet  ct  tercius  i {,  scilicet  JJ;  et  quartus  scilicet  . Inucnies  ordine 
suprascripto,  primum  habere  1376;  secundum  54272;  tercium  76022  ; quartum  87902;  et 
pretium  equi  esse  128657. 

Questio  nobis  proposita  a perit  is  simo  magistro  musco  constant  inopolit  ano 
in  constantinnjwli . 

Item  quinque  homines  bizantios  habentes  naucm  emere  noluerunt ; quorum  primus 
petit  \ | reliquis  .iiu.“r  ipsorum  bizantiorum.  Secundus  petit  ~ } |;  tercius  petit  rc- 
liquis  { f;  quarius  petit  775  7 |*  Quintus  petit  reliquis  -j  ~ ~ |.  Quam  questionem 
ita  ad  suprascriptam  regulam  reducere  studui.  Quia  primus  petijt  \ f,  ipsas  duas  uir- 
gulas  in  unam  uirgulam  reduxi  sic  quod  uidi  de  \ |»  in  quo  nuinero  reperirentur,  ui- 
dclicet  in  15;  ct  accepi  dc  f de  15,  que  sunt  io,  ct  \ de  15,  que  est  3;  ct  iuuxi  in- 
simul, ct  fuerunt  Item  eademque  ratione  de  4 { {,  ijuc  petijt  secundus,  feci  aliam 
uirgulam,  que  est  ~.  Iterum  de  7—  | | feci  aliam  uirgulam,  scilicet  i||.  bursas  | 
j f quia  quarti  petitionem  redigi  in  unam  uirgulam  , scilicet  in  77$  . Adhuc  redigi 
minuta  petitionis  quinti  hominis,  scilicet  777  ~ ^7  f in  aliam  uirgulam  , scilicet  in 
et  posui  per  ordinem  7—  ~ ~ JJJ  77;  ct  habui  eos  pro  prima  positione.  Deinde  extraxi 
13  de  15,  remanserunt  2;  super  que  posui  13  cum  uirgula  sic:  quamuis  non  sit 

maior  numerus  super  uirgulam  ponendus.  Item  extraxi  401  de  480,  remanent  79;  stiper 
que  posui  401  rum  uirgula  sic:  Item  extraxi  “99  dc  957,  remanserunt  158;  super 
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cjufiii  posui  7t)0  cum  uirgula  Rursus  minui  341  dc  420  , remanserunt  79  ; super 
que  posui  341  sic:  Adhuc  extraxi  32G  de  405,  remanserunt  79;  super  que  posui  32« 

sic:  — . Postea  posui  ex  parte  sub  prima  positione  ^ HI  IT  ¥ • ^t  habui  eas 
pro  secunda  positione,  ut  hic  ostenditur.  Deinde  inueni  158  , in  quibus  reperiuntur 
omnes  rupti  secunde  positionis;  et  multiplicam  ipsa  158  per  13  prime  positionis , et 
diuisi  per  2 , que  sunt  sub  prima  uirgula  secunde  positionis  , exierunt  1185  : adhuc 
muitipliraui  158  per  480,  et  diuisi  per  70,  hoc  est  duplicaui  480,  et  habui  SCO.  Item 
tnultiplicnui  proscripta  15S  per  937  prime,  et  diuisi  per  158,  exierunt  inde  957.  Rursus 
multipliraui  eadem  158  per  420,  et  diuisi  per  79,  que  sunt  sub  341,  exierunt  840.  Et 
adhuc  multipliraui  158  per  403  prime  positionis,  et  diuisi  per  79  , que  sunt  sub  326 
secunde,  exierunt  bio  : cum  quibus  iuuxi  1185,  et  900,  et  957,  et  810  modo  inucutis, 
fuerunt  4752;  que  cum  debui  habere  pro  summa  cunctorum  bizautiorum  illorum  quinque 
hominum,  et  multiplicare  158  per  numerum  hominum,  uno  inde  extracto,  scilicet  per 
4,  reliqui  quod  non  multiplicam  158  per  4,  sed  sentaui  ca  pro  residuo,  quod  remanet 
semper  .iiij.ur  honrnibus.  Post  emptionem  uauis  , ideo  quia  bizantij  4752  integraliter 
per  prescripta  4 diuidi  possunt.  Vndc  diuisi  4752  per  4,  exierunt  bizantij  H88,  quos 
habuimus  pro  summa  illorum  quinque  hominum;  ex  quibus  extraxi  scruatum  residuum, 
scilicet  158,  remanserant  pro  pretio  nauis  bizantij  1030:  deinde  ut  habercin  bizantios 
primi  hominis,  accepi  ~ de  158,  hoc  est  quod  multiplicam  158  per  13,  et  diuisi  per 
2,  exierant  IW27;  que  extraxi  de  pretio  nauis  , scilicet  de  1030  , remanserant  bizantij 
3;  et  tot  habuit  primus.  Deinde  ut  haberem  bizantios  secundi,  multiplicaui  158  per 
401,  que  sunt  super  79,  et  diuisi  per  ipsum  79;  et  hoc  est  quod  accepi  de  158  , 
que  sunt  802,  que  extraxi  de  1030,  remanserunt  bizantij  228;  et  tot  habuit  secundus. 
Item  ut  haberem  bizantios  tercij  hominis,  accepi  ■—  de  158,  uidelicet  de  prcscripto 
residuo  , fuerant  itaque  799  ; que  extraxi  dc  1030  , remanserunt  bizantij  231  ; et  tot 
habuit  tercius.  lieram  accepi  de  I5s  sic  quod  diuisi  158  per  79,  exierunt  2;  que 
multiplicaui  per  341,  et  habui  682;  que  extraxi  dc  1030  prodictis,  remanserunt  348;  et 
tot  habuit  quartus.  Similiter  accepi  *7y,  scilicet  quintam  uirgulam  secunde  positionis 
de  158,  et  fuerunt  652;  que  extraxi  de  1030,  remanserunt  378;  et  tot  habuit  quintus. 

Modus  alius  de  quinque  hominibus  in  emptione  unius  equi. 

Itera  homines  sint  quinque,  quorum  primus,  et  secundus  petunt  reliquis  tribus  \ suo- 
rum bizautiorum. | Secundus  uero,  et  tercius  petunt  reliquis  -J.  Tercius  , et  quartus 
petunt  reliquis  {,  Quarius,  et  quiutus  petunt  reliquis  J.  Quintus,  et  primus  petunt 
reliquis  |;  et  -sic  proponunt  ipsuin  equum  emere.  Quatnuis  duo  illorum  insimul  petant,  ta- 
men non  dissiuiilatur  liec  questio  a suprascriplis,  iu  quibus  unus  petit  omuibus  reliquis: 
quare  pones  in  ordinem  petitiones  ipsorum,  sicut  in  margine  cernitur;  ct  uncabis  ipsas 
primam  positionem,  sub  qua  describas  secundam  positionem;  ct  multiplicabis  singu- 
lariter 60,  iu  quibus  rcperiuutur  rupti  secunde  positionis  per  numeros,  qui  sub  uir- 
gulis  suut  prime,  scilicet  per  t,  et  per  3.  et  per  4,  et  per  5,  ct  per  6 ; et  diuides 
primam  multiplicationem  per  1 secunde  positionis;  secundam  per  2 ; terciam  per  3. 
Quartam  per  4.  Quintam  per  5,  ut  superius  fecimus  iu  questione  .roi.**  hominum,  ct 
trium;  ct  habebis  120,  et  90,  et  80,  et  75,  et  72:  quibus  omnibus  insimul  iuuctls,  fa- 
ciunt 437,  in  quibus  unusquisque  ipsorum  ter  computatus  est;  cum  duo  illorum  scrapcr 
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per  ordinem  petant  reliquis:  quare  cum  437  integraliler  non  diuidalur  per  3,  tripli- 
cabis residuum,  quod  remanet  tribus  illorum  per  ordinem  post  dationem,  quam  dant 
suis  petitoribus;  quod  residuum  est  60:  quibus  triplicatis,  faciunt  ISO;  que  sunt  re- 
siduum, quod  remanet  tribus  illorum  per  ordinem  post  emptionem  equi;  cum  summa 
quinque  hominum  fuerit  437.  Quare  extracto  residuo  suprascripto  a summa  , scilicet 
180  de  437  , remanent  pro  pretio  equi  bizantij  237.  Et  quia  tercius  , et  quartus,  et 
quintus  dant  suis  petitoribus,  scilicet  primo,  et  secundo,  quantum  cis  remanet,  sci- 
licet iso,  extrahes  ibo  de  pretio  equi,  remanebunt  77  ; et  tot  bizantios  habent  inter 
primum,  et  secundum  hominem.  Item  quia  quartus,  et  quintus,  et  primus  homo  dant 
secundo,  et  tercio  medietatem  dicti  residui,  ut  iu  secunda  positione  cernitur,  extrahes 
dimidium  residui,  scilicet  DO,  de  pretio  equi , remanebunt  pro  bizantijs  secundi  , et 
tercij  107  : eademque  ratione,  extracta  j,  et  J,  et  \ eiusdem  residui,  scilicet  oo,  et  45, 
cl  36,  de  pretio  equi,  remanebunt  pro  bizantijs  tercij,  et  quarti  197;  et  pro  bizantijs 
quarti,  et  quinti  212;  et  pro  bizantijs  quinti,  et  primi  22l:  et  ut  separentur  bizantij 
uniuscuiusque  ad  inuicem,  adde  77  primi,  et  secundi  cuin  bizantijs  107  tercij,  et  quarti, 
et  cum  221  quinti,  et  primi,  erunt  495;  in  quibus  495  primus  bis  computatus  est.  Est 
enim  summa  quinque  hominum  437:  ergo  differentiam,  que  est  a 437  usque  in  495,  sci- 
licet 58,  habet  primus  homo:  quibus  58  extrahens  de  bizantijs  primi,  et  secundi  ho- 
minis , scilicet  de  77  , remanebunt  secundo  homini  bizantij  19  : quibus  extractis  de 
bizantijs  secundi,  ct  tercij,  scilicet  de  107,  remanent  148  pro  bizantijs  tercij  hominis: 
quibus  extractis  de  bizantijs  tercij,  et  quarti  hominis  , scilicet  dc  197  , remanent  49 
quarto  homini:  quibus  extractis  de  bizantijs  quarti,  et  quinti  hominis,  scilicet  de  212, 
remanebunt  quinto  homini  163;  quibus  additis  cum  bizantijs  58  primi  hominis  inuentis, 
reddunt  221,  ut  pro  bizantijs  quinti,  et  primi  inuenimus.  Yndc  hoc  questio  solubilis 
est:  possemus  enim  ponere  in  similibus  questionibus  , ut  plures  quam  duo  peterent 
reliquis  suas  petitiones,  quas  solucrcs  ordine  suprascripto  : et  scias,  quia  si  homines 
fuerint  pares;  et  duo,  uel  plures  per  ordinem  petant  reliquis,  erunt  questiones  eorum 
quandoque  solubiles,  quandoque  non:  quare  ponamus  imam  questionem  insolubilem,  et 
aliam  solubilem  de  .ii|j.°r  hominibus,  ut  habeas  melius  notitiam  cognoscendi  solubiles 
ab  insolubilibus. 

Questio  insolubilis. 

Sint  ergo  .iiu.or  homines,  quorum  primus,  cl  secundus  petant  reliquis  Secundus 
et  tercius  reliquis  j.  Tertius,  et  quarius  {;  quinius  et  primus  petant  reliquis  J.  In- 
uenies  per  primam,  et  secundani  positionem,  quod  summa  eorum  est  73;  ct  residuum, 
quod  remanet  duobus  illorum  per  ordinem,  est  24:  quibus  extractis  de  73,  remanent 
49  pro  pretio  equi:  ct  quia  tercius,  et  quartus  j dant  primo,  et  secundo  tantum  quantum 
eis  remanet,  scilicet  24;  cum  quibus  24  primus,  et  secundus  habent  49;  ergo  primus, 
ct  secundus  habent  25:  similiter  quia  primus,  ct  quartus  dant  tercio,  et  secundo  di- 
midium residui,  scilicet  12,  extrahe  12  dc  49,  remanent  37  pro  bizantijs  secundi , et 
tercij.  Item  extrahe  8,  scilicet  J dc  24,  de  49,  remanent  41  pro  bizantijs  tercij,  cl 
quarti;  quod  est  impossibile:  est  enim  sumina  eorum  73,  ex  quibus  primus,  et  secundus 
habent  25;  quare  tercius  , et  quartus  deberent  habere  48,  scilicet  residuum,  quod  est 
a 25  usque  in  73  : uel  aliter:  quia  primus,  et  secundus  petunt  tercio,  et  quarto  j ; 
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cl  tcrcius,  cl  quartus  petunt  primo»  et  secundo  {.  Ideo  inuenias,  que  partes  sunt  pre- 
tium equi  e\  summa  hominum  .iiij.oc;  quas  inuenies  inuentis  bizantijs  primi  y,  et  se- 
cundi, et  tercij,  et  quarti,  tamquam  essent  bizautij  duorum  hominum,  quoti  deraon- 
strauimus  in  regula  duorum  hominum,  scilicet  pone,  quod  primus,  et  secundus  sint  unus 
homo;  et  tercius,  et  quartus  sint  alius;  et  tunc  petat  primus  secundo  |;  et  secundus 
primo  ± : quare  primus,  scilicet  inter  primum,  et  secundum  hahenl  4;  secundus,  sci- 
licet inter  tercium,  et  quartum  0;  et  precium  equi  est  7 : ideo  quia  addito  dimidio 
de  6 super  4,  uel  J de  c super  c,  faciunt  7 ; que  7 de  4 , ct  de  o insimul  iunctis 
sunt  : c,'o°  precium  equi  est  t7’  de  summa  illorum  deinde  uideas,  que  partes 

sint  precium  equi  ex  eadem  summa  secundum  petitiones,  quas  petunt  secundus,  et 
tercius  quarto,  et  primo;  ct  quartus,  et  primus  secundo  et  tcrcio.  Nara  secundus,  et 
tcrcius  petunt  quarto,  et  primo  {;  et  quartus,  et  primus  petunt  secundo,  et  tercio 
Vnde  per  regulum  duorum  hominum  prodictam  inuenies,  secundum,  et  tercium  habere 
5;  quartum  ct  primum  c;  pretium  equi  7;  quod  precium,  scilicet  7 , de  5,  et  de  6, 
scilicet  de  n,  sunt  ergo  precium  equi  de  summa  .iiu.or  hominum  est  Inuenimus 
enim  primum,  ipsum  pretium  esse  t70-  de  eadem  summa,  quod  est  inconueniens:  insolu- 
bilis esi  ergo  questio  ista;  quare  ponamus  aliam  questionem  solubilem,  in  qua  primus, 
et  secundus  petant  reliquis  secundus,  ct  tercius  *;  tcrcius,  et  quartus  quartus 
et  primus  petant  reliquis  ~ : hanc  enim  questionem,  qualitercumque  per  istos  duos 
modos  considerabis,  inuenies  eara  solubilem  esse.  Vnde  si  processeris  secundum  quod 
doctum  est,  donec  bizautios  omnes  duorum  illorum  per  ordinem  habueris,  inuenies  quod 
primus,  et  secundus  habent  ll;  inter  secundum,  et  tercium  13;  inter  tercium,  et  quartum 
16;  inter  quartum,  et  primum  1»;  ct  precium  equi  est  19.  Nam  iu  separatione  uuius 
ab  altero  uil  aliud  dicendum  est,  nisi  quod  dc  bizautijs  ll,  quos  habent  inter  primum, 
et  secundum,  habeat  primus  homo  quantum  uls,  ut  dicamus  5;  «piare  secundus  habet 
6;  tercius  7,  cum  habeat  cum  secundo  13;  et  quartus  9,  cum  habeat  16  cum  tcrcio; 
quibus  9 additis  cum  3 primi  hominis,  faciunt  14,  ut  pro  summa  quarti,  ct  primi  ho- 
rni uls  reperta  erant. 

Questio  solubilis , cum  homines  sint  7. 

Et  si  homines  essent  7;  et  primus,  ct  secundus,  et  tercius  querant  reliquis  se- 
cundus ucro,  et  tercius,  ct  quartus  petant  reliquis  tcrcius,  ct  quarius,  et  «|uintus 
petant  {;  quartus,  ct  quintus,  et  sextas  J;  quintus,  sextus,  septimus  *;  sextus,  septimus, 
primus  -J.  Septimas,  primus,  et  secundas  reliquis  .iiu.or|  hizanliorum  suorum;  et  pre- 
ponat  emere  ipsum  equum  : posita  positione  prima  sub  secunda,  tunc  429.  In  quibus 
inueniunlur  ruptos  secunde  positionis  multiplica  per  2 prime  ; ct  diuidc  per  2 se- 
cundo, erunt  840.  Item  multiplica  4io  per  3 prime  positionis,  cl  diuide  per  t secunde, 
hoc  est  | de  4io  multiplica  per  3 , erunt  63«.  Similiter  terciam  de  4io  multiplica  per 
4,  et  quartam  per  5,  ct  quintam  per  6,  ct  sextam  per  7,  ct  septimum  per  8,  erunt 
cl  560,  ct  325,  ct  304,  et  49o,  et  480;  quibas  iunctis  cum  630  , et  cum  8to  , erunt  in 
sumina  hizanliorum  ipsorum  4029.  Et  quia  semper  petitur  quntuor  ipsorum.  Ynusquis- 
que  quater  computatur  in  dictu  summa.  Vnde  multiplica  420  per  4,  erunt  icso  pro 
residuo  illorum  .uiJ.*r;  quibus  extractis  de  4029  , remanent  pro  pretio  equi  bizantij 
2349:  deinde  diuidc  ieso  per  1 prijine  positionis,  ct  extrahe  dc  2349,  remanent  primo, 
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ct  secundo»  ct  tcrcio  669.  Item  extrahe  de  1349  medietatem»  et  Icrciam»  et  quartani» 
et  quintam»  et  sextam,  ct  septimam  de  igbo,  scilicet  840,  et  5G0,  ct  420,  ct  336,  ct  iso, 
et  240,  remanebunt  secundo,  et  tcrcio  , ct  quarto  hizantij  1509.  Tercio  , quarto  , et 
quinto  1789.  Quarto,  quinto,  sexto  1929.  Quinto,  sexto,  septimo  2013.  Sexto,  septimo, 
primo  2069.  Septimo,  primo,  secundo  2t09:  deinde  ut  separentur  ab  inuiccm,  iunge  bi- 
zantios  secundi,  tercij,  et  quarti  cum  bizantijs  quinti,  sexti,  septimi,  1509  cuin  2013, 
erunt  3523;  quos  extrahe  de  summa  illorum  omnium,  scilicet  dc  4029,  remanent  primo 
homini  bizantij  507.  Item  addit  bizantios  tercij  , ct  quarti , ct  quinti  cum  bizantijs 
sexti,  septimi,  primi;  ct  extrahe  suiumam  eorum  dc  4029,  remanent  fecundo  homini  bi- 
zantij 171:  quibus  iunclis  cum  507  primi,  reddunt  pro  bizantijs  primi,  et  secundi  678; 
que  sunt  9 plus  de  bizantijs  primi,  et  secundi,  et  tercij:  quare  tercius  homo  babet 
debitum  ipsos  9,  vel  hcc  questio  est  insolubilis:  sit  itaque  solubilis  cum  debito  tercij 
hominis;  deinde  ut  habeamus  bizantios  quarti,  extrahe  debitum  tercij,  scilicet  9,  dc  bi- 
zantijs secundi,  scilicet  dc  171,  remanent  162:  ergo  secundus,  ct  tercius  habent  162; 
quibus  extractis  dc  bizantijs  secundi,  et  tercij,  et  quarti,  scilicet  dc  1509,  remanent 
quarto  1347;  de  quibus  extractis  9,  uidelicet  debitum  tercij,  habebunt  inter  tcrcium, 
et  quartum  1338;  quibus  usque  iu  bizantijs  tercij,  ct  quarti,  et  quinti,  scilicet  in  1789, 
soni  451;  et  tot  habet  quiutus:  quibus  iunctis  cum  bizantijs  quarti , ct  extractis  de 
bizantijs  quarti,  et  quinti,  et  sexti,  scilicet  de  1929,  remaucnt  sexto  homini  131;  quibus 
etiam  ct  bizantijs  quinti  extractis  de  2013  quiuti,  sexti,  et  septimi,  habebit  septimus 
1431.  Sine  debito  enim  alicuius  illorum  soluitur  ordine  modi  suprascripti,  cum  primi  tres 
petant  reliquis  tcrcium,  secundi  Tercij  j,  alij  alij  alij  alij  J:  habet  enim 
primus  107";  secundus  717;  tercius  489;  quartus  1637;  quintus  997;  Sextus  657.  Septimus 
1749;  et  equus  ualct  3963. 

De  duobus  hominibus  et  duobus  equis. 

Item  duo  homines  bizantios  habentes,  qui  duos  equos  emere  uolcbaul,  quorum  se* 
eundus  ualchat  bizantios  2 magis  primo.  Vnde  primus  sic  loquitur  secundo  : Si  dares 
mihi  tcrcium  tuorum  bizantiorum,  primum  equum  emerem.  Cui  alter  Respondit:  ct  tu 
si  dares  mihi  { tuorum  bizantiorum,  secundum  equum  emerem,  scilicet  cariorem:  queritur 
quantitas  bizantiorum  illorum  , nec  non  ct  pretium  uniuscuiusque  equi  : hec  enim 
questio  per  suprascriptam  unius  equi  regulam  soluitur,  uidelicet,  ut  ponas  priiuum  pe- 
titiones ipsorum  in  ordinem  sic  : { J,  que  uocanlur  de  descriptione  prima,  ut  supradi- 
ximus:  deinde  extrahe  l,  quod  est  super  3,  de  ipsis  3,  remanent  s;  super  quem  pone 
uirgtilain,  et  1 sic  j,  hoc  est  quod  secundus  homo  dat  primo  dimidium  dc  hoc,  quod 
ei  remanet*  Similiter  facies  dc  et  habebis  {:  quia  primus  dat  secundo  dc  hoc,  quod 
ei  remanet.  Quare  describes  \ scilicet  secundam  positionem  sub  prima,  ut  hic  osten- 
ditur : deinde  reperias  duos  numeros , quorum  secundus  sit  2,  minor  primo  , sicuti 
primus  equus  ualct  2,  minus  secundo.  Kt  primus  numerus  illorum  diuidatur  integra- 
liter  per  2 secunde  positionis.  Kt  alter  diuidatur  per  3 eiusdem  positionis.  Sintquc 
numeri  illi  8,  et  6;  ct  cruiit  8 residuum,  quod  rcinanct  secundo  liomiui  post  quam  dederit 
primo  tcrciain  partem  suorum  bizantiorum;  et  6 erit  residuum  primi  hominis:  quare 
multiplicabis  8 prodicta  per  3 prime  positionis,  ct  diuidc  per  2 secunde,  exibunt  bi- 
zantij 12;  et  tot  habuit  secundus.  Item  multiplica  residuum  primi  hominis,  scilicet 
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6,  per  4 prime  positionis,  et  diuide  per  3 secunde,  exibunt  hizantij  8;  et  tot  habuit 
primus.  Nam  ut  habeas  precium  equorum,  adde  hizantios  illorum,  scilicet  s cum  it, 
erunt  20;  de  quibus  extrahe  residuum  secundi  hominis,  uidcjlicet  8,  remanent  12  pro 
pretio  priini  equi.  Item  extrahe  de  eisdem  20  residuum  primi  hominis,  videlicet  6 rema- 
nent 14  pro  precio  secundi  equi. 

Pe  tribus  hominibus , et  totidem  equis. 

Item  homines  sint  3,  et  equi  sint  similiter  3;  et  secundus  equus  ualeat  hizantios 
2,  magis  primo.  Et  tercius  ualeat  hizantios  2,  magis  secundo.  Kt  primus  homo  petat 
reliquis  duobus  £ suorum  bizantionim;  et  proponat  emere  primum  equum.  Secundus 
itaque  petat  {,  et  secundum  equum  emere  proponat.  Tertius  uero  petat  reliquis  et 
tcrcium  equum  emere  proponat  i descriptis  J J J pro  prima  positione,  et  J ± j pro  se- 
cuuda,  ut  ostenditur  ; tunc  reperies  tres  numeras,  quorum  secundus  sit  2,  minor  primo; 
ct  tercius  sit  2 , minor  secundo,  propter  differentiam  pretiorum  equorum.  Et  maior 
ipsorum,  cum  possibile  sit,  diuidatur  integraliter  per  2 prime  positionis.  Secundus  uero 
per  3 , minor  uero  per  4.  Sintque  20  , et  18  , ct  10  ; quorum  primus  , scilicet  20  , 
erit  residuum  secundi,  et  tercij.  Secundus  uero,  scilicet  18  , erit  residuum  tercij,  et 
primi.  Minor  itaque,  scilicet  16,  erit  residuum,  quod  remanet  primo,  et  secundo  ho- 
mini. Deinde  multiplica  residuum  secundi,  et  tercij  hominis,  scilicet  20,  per  3 prime 
positionis;  et  diuide  per  2 secunde,  exibunt  30;  et  tot  habuerunt  inter  secundum,  et 
tercium  hominem.  Item  multiplica  residuum  tercij,  et  primi  hominis,  scilicet  18,  per  4 
prime  positionis,  et  diuide  per  3 secunde,  exibunt  hizantij  24;  ct  tot  habuerunt  inter 
tercium,  ct  primum  hominem.  Rursus  multiplica  16,  que  sunt  residuum  secundi,  et  primi 
hominis  per  5 prime  |>osilionls,  ct  diuide  per  4 secunde,  exibunt  hizantij  20;  ct  tot 
habuerunt  inter  secundum,  et  primum  hominem:  quibus  additis  cum  bizantijs  24,  quos 
habent  inter  tercium,  et  primum  hominem.  Et  cum  kizanthijs  30,  quos  inter  tercium, 
et  secundum  habuerunt,  erunt  bizanthij  74;  in  quibus  cum  unusquisque  ipsorum  bis 
computatus  sit  ; ergo  dimidium  ipsorum,  scilicet  37,  erit  summa  bizanthiorum  illorum 
trium  hominum;  ex  quibus  extractis  hizauthijs  30,  quos  haheut  inter  secundum,  ct  tercium 
hominem  , remanent  primo  homini  hizantij  7.  Similiter  extractis  de  37  bizantijs  24, 
quos  habeut  inter  tercium,  et  primum  hominem,  remanent  secundo  hizantij  13.  Rursus 
extractis  bizanlhijs  20,  quos  habent  inter  secundum,  et  primum  hominem  ex  illis  bi- 
zanlijs  37,  remanebunt  tercio  homini  hizantij  17.  Post  hec  adde  cum  bizantijs  7 primi 
hominis  terciam  bizanthiorum  reliquorum  duorum  hominum,  uidelicet  dc  30,  habebis  pro 
pretio  primi  equi  hizantios  17.  Quare  pretium  secundi  erit  hizantij  19,  hoc  est  hizantij 
2,  magis  pretio  primi.  Et  pretium  tercij  erit  hizantij  21. 

De  quatitor  hominibus  et  totidem  equis , cum  unusquisque  jietat  reliquis. 

Item  homines  sint  4,  et  equi  similiter  sint  4.  Et  secundus  ualeat  hizantios  3,  magis 
primo.  Tercius  ualeat  bizautios  4,  magis  secundo.  Quartus  itaque  ualeat  hizantios  5, 
magis  tercio.  Ynde  primus  homo  petat  reliquis  tribus  tercium  bizanthiorum  ipsorum; 
et  proponat,  primum  equum  cmcrc.  Secundus  itaque  petat  J reliquis;  et  proponat,  se- 
cundum equum  emere.  Tercius  quoque  petat  \ ; et  proponat  emere  tercium  equum. 
Quartus  namque  petat  | reliquis  tribus ; ct  proponat  quartum  equum  emere.  Et  ut 
que  de  equis  dicta  sunt  melius  intelligi  possint,  singula  huius  positionis  singulariter 
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proposui  demonstrare.  Quia  primus»  habita  \ bizauthiorum  reliquorum  trium»  habet  pro- 
tium  tantum  primi  equi ; ergo  precium  primi  equi  cum  residuo  illorum  trium»  scilicet 
secundi,  et  tcrcij,  et  quarti  hominis  est  quantitas  omnium  bizauthiorum  illorum  .ihj/* 
hominum;  quoti  residuum  uocahis  primum.  Propter  camdem  ergo,  cum  secundus  petat  J 
reliquis,  et  habeat  tunc  pretium  tantum  secuudi  equi;  ergo  pretium  secundi  equi  cum 
residuo  reliquorum  trium,  scilicet  tcrcij,  et  quarti,  et  primi  hominis  est  eadem  quan- 
titas bizauthiorum  illorum  .uij.*r  hominum;  quod  residuum  uocahis  secundum.  Et  quia 
secundus  equus  ualct  bizantios  3,  magis  primo;  ergo  secundum  residuum  est  minus 
bizantijs  3 primi  residui.  Item  quia  tercius  homo  petit  J reliquis,  cum  qua  tantum  habet 
pretium  tercij  equi;  ergo  pretium  tercij  equi  cum  residuo  | quarti,  ct  priuii,  et  secundi 
hominis  est  illa  cadciu  suprascripta  quantitas  bizantiorum  illorum,  quod  uocahis  ter- 
cium.  Et  quia  tercius  equus  ualet  bizantios  4,  magis  secundo;  ergo  tercium  residuum 
est  bizantij  4,  minus  secundo  residuo  : propter  eamdem  ergo  ct  quartum  residuum, 
scilicet  primi,  et  secundi,  ct  tercij  hominis,  est  bizantij  5,  minus  tcrcio  residuo.  Ideo 
quia  pretium  quarti  equi  est  bizantij  5,  magis  pretio  tercij  : hijs  itaque  intellectis, 
describe  primam  positionem,  scilicet  petitiones  eorum  111  ordinem  sic  : J ~ J J;  deinde 
studeas  inuenire  minuta  secunde  positionis,  hoc  est  | et  scribe  ea  sub  minutis 

priinc  positionis.  Ideo  quia  sunt  partes  per  ordinem  posite,  quas  tres  illorum  dant 
eorum  petitori  de  eorum  residuo.  Verbi  gratia.  Si  primus  habuerit  J bizantiorum  se- 
cundi, et  tercij,  et  quarti  hominis;  et  ipsi  habeant  bizantios  3;  ergo  dederunt  ei  bi- 
zantium  i;  et  ex  ipsis  tribus  remanebunt  eis  bizantij  2 ; ergo  dat  ei  | cx  eorum  re- 
siduo. Quare  - describitur  in  capite  sccundc  positionis;  et  sic  intclligas  de  { [ que 
scribuntur  iu  cadciu  positione.  Post  hec  pro  .itjj.ur  inequalihus  residuis  ponas  .ini.or  ine- 
quales  numeras,  secundum  eorum  incqualilatcm,  hoc  est  quod  secundus  sit  3,  minor 
primo;  et  tercius  sit  4,  minus  secundo;  ct  quartus  sit  5,  minor  tertio.  Et  maior  ipsorum, 
si  possibile  fuerit,  diuidatur  intcgralilcr  per  2.  Secundus  per  3.  Tercius  per  4.  Quartus 
per  5,  secunde  uidelicet  positionis.  Sed  cum  possibile  11011  sit , pones  cos  secundum 
quod  tibi  melius  uidebitur.  Sitque  primus  illorum  numerorum  27,  qui  iniuime  per  2 
integraliter  diuiditur.  Secundus  sit  24,  qui  per  3 integraliter  potest  diuidi.  Tercius  sil 
20,  qui  per  4 integram  recepit  diulsioncm.  Quartus  autem,  cum  sit  5 minus  lercio  r 
scilicet  de  20,  ipsum  1$  fore  necesse  est.  Quibus  per  ordinem  sub  secunda  positione 
descriptis,  ut  hic  ostenditur.  Considerabit  qualiter  secundus , et  tercius , et  quartus 
homo  dat  primo  homini  J eorum  residui;  quod  residuum  superius  primum  esse  de- 
Icrmiuuuimus;  pro  quo  etiam  posuimus  27  : ergo  dant  ei  \ 13,  quibus  additis  cum  27, 
reddunt  bizantios  i 40  pro  quantitate  bizantiorum  secundi,  et  tcrcij,  et  quarti  hominis. 
Vel  aliter:  multiplica  ipsa  27  per  3 prime  positionis,ct  diuidc  per  2 sccundc,  exibunt 
similiter  bizantij  | 40  pro  eorumdem  quantitate.  Item  quia  tercius  , ct  quartus  , ct 
primus  homo  dant  secundo  homini  j eorum  residui,  scilicet  secundi,  pro  quo  posuimus 
24,  scilicet  3,  minus  primi  residui  ; ergo  dederunt  ei  bizantios  8;  quibus  additis  cum 
bizantijs  24,  erunt  bizantij  32  ; qui  sunt  quantitas  bizantiorum  tcrcij , et  quarti,  et 
primi  hominis.  Vel  aliter:  multiplica  24  per  4 prime  positionis,  ct  diuide  per  3 secun- 
de, exibunt  similiter  bizantij  32.  Kadcmque  ratione  tercium  residuum,  uidelicet  quarti, 
ct  primi,  ct  secundi  hominis,  id  est  20  per  3 prime  positionis  multiplica;  ct  eorum 
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multiplicationem  per  4 secunde  positionis  diuidc,  exibunt  bizautij  25  pro  quantitate 
bizantionim  quarti,  et  primi,  ct  secundi  hominis.  Propter  earndem  etiam  et  quartum 
residuum  primi,  uidelirct  et  secundi,  et  terrij  hominis,  id  est  15,  multiplica  per  6 
prime  positionis,  ct  diuidc  per  5 secunde,  exibunt  bizantij  ih  pro  quantitate  primi, 
et  secundi,  et  tercij  hominis:  quihus  additis  cum  bizantijs  25,  et  32,  et  ^40,  erunt 
bizantij  -j  115  , qui  sunt  triplum  bizantionim  illorum  .un.or  hominum.  Ideo  quia  in 
ipsis  unusquisque  ter  computatus  existit.  Quare  diuide  bizantios  ~ ns  per  3 , exi- 
bunt bizantij  J 38.  Pro  quantitate  bizantionim  illorum  .iiu.“r  hominum  , qui  sunt  minus 
quantitate  bizantionim  secundi,  ct  tercij,  et  quarti  hominis.  Vndc  hcc  questio  cum 
hijs  -inj.or  positis  residuis  solui  non  potest,  nisi  primus  homo  haberet  debitum.  Vndc 
si  hanc  positionem  deinceps  cum  debito  primi  hominis  soluere  uoluerls,  extrahe  bi- 
zantios £ 38  de  bizauthijs  \ 40  , remanent  bizantij  2;  et  tot  habuit  debitum  primus 
homo.  Deinde  extrahe  bizantios  32,  scilicet  quantitatem  bizantionim  tercij,  et  quarti, 
et  primi  hominis  de  quantitate  bizanliorum  illorum  .liu.*'  humilium,  scilicet  de  | 38  , 
remanent  secundo  homini  bizantij  \ 6.  Item  extrahe  bizantios  quarti,  ct  primi  , et  | 
secundi  hominis,  uidelirct  25  de  suprascriptis  bizantijs  \ 38,  remanent  tcrcio  homini 
bizantij  ^13.  Rursus  extractis  bizauthijs  primi,  et  secundi,  ct  tercij  hominis,  uidelicct 
is  ex  eisdem  bizauthijs  J 3h,  remanent  quarto  homini  hizanthij  ~ 20.  Demum  ut  pretium  * 
primi  equi  addiscas,  accipe  tcrciam  cx  bizauthijs  secundi,  ct  tercij,  et  quarti  hominis, 
uidclicet  de  J 40;  quia  primus  homo  petit  cis,  erunt  bizautij  J 13;  de  quibus  extrahe 
debitum  primi  hominis,  uidclicet  2,  remanebunt  hizanthij  J ii  pro  pretio  primi  equi. 
Quare  pretium  secundi  equi  , erit  bizantij  ^ 14  , hoc  est  bizantij  3 , magis  pretio 
primi.  Tercij  ucro  bizantij  ^ 18.  Quarti  quoque  bizantij  | 23,  scilicet  5,  magis  pretio 
tercij  equi,  ut  prepositum  est.  Nam  si  lianc  camdem  questionem  sine  debito  primi 
hominis  soluere  uolucris  , pro  prcsrriptis  .nu."  equalibus  residuis , pone  alios  .uu.w 
maiores  numeros  , qui  sunt  iu  eorundem  dillcrentiam.  Sitque  primus  illorum  87.  Se- 
cundus »4.  Tcrcius  so.  Quartus  75.  Deinde  suprascriptis  demonstrationibus  multiplica 
primum  residuum,  uidclicet  87  per  3 prime  positionis,  et  diuide  per  2 secunde,  exi- 
bunt bizantij  | 130  pro  quantitate  bizantionim  secundi,  et  tercij,  ct  quarti  hominis. 
Item  multiplica  secundum  residuum,  uidclicet  81,  per  4 prime  positionis  , ct  diuide 
per  3 secunde,  exibunt  bizantij  112  pro  quantitate  bizanliorum  tercij,  et  quarti,  et 
prioris  hominis.  Rursus  multiplica  tcrciiim  residuum,  uidclicet  80,  per  5 prime  positionis, 
et  diuidc  per  4 secunde  , exibunt  bizantij  1 00  pro  quantitate  quarti  , et  primi  , et 
secundi  hominis.  Adhuc  75,  scilicet  quartum  residuum,  multiplica  per  6 prime  posi- 
tionis, et  diuide  per  5 secunde,  exibunt  bizautij  »10,  que  sunt  quantitas  bizantionim 
primi,  et  secundi,  et  tercij  hominis.  Quihus  additis  cum  bizantijs  100,  et  cum  112,  et 
cum  ^ ioo  modo  inucnlls,  erunt  bizantij  \ 432.  Qui  cum  sint  triplum  summe  hizaii' 
t iorum  illorum,  diuides  eos  per  3,  exibunt  bizantij  J 144,  qui  sunt  summa  bizantionim 
illorum  .iuj.or  hominum:  de  quibus  extrahe  bizantios  secundi,  et  tercij,  ct  quarti  ho- 
minis, scilicet  | 130,  remanebunt  primo  homini  bizantij  | 13.  Item  extrahe  bizantios 
tercij,  ct  quarti,  el  primi  hominis,  uidelicct  1 12,  de  ‘ 144,  remanebunt  secundo  homini 
bizantij  \ 32.  Rursus  bizantios  ioo,  quos  habent  inter  quartum  , et  primum  , et  se- 
cundum hominem  extrahe  de  prcscriptis  bizantijs  J 144  , remanent  tcrcio  homini  bi- 
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zanlij  * 44.  Iterum  extractis  bizanthijs  primi,  et  secundi,  et  tcrcij  hominis,  uidelicet 
90 , de  hizunlijs  { 144  , remanent  quarto  homini  hizantij  J 54.  Et  quia  demonstratum 
est  superius,  quod  inter  pretium  primi  equi,  et  primum  residuum  est  quantitas  bi- 
zantiorum  illorum  .uu.”  hominum;  ergo  si  extraxeris  ipsum  primum  residuum,  uide- 
licet 87  dc  eorum  quantitate,  scilicet  de  J 144,  remanebunt  pro  pretio  priini  equi  bi- 
zantliij  J 57.  Quare  si  extraxeris  secundum  residuum,  uidelicet  84,  de  J 144,  remanebunt 
similiter  hizantij  £ 60  pro  pretio  secundi  equi.  Item  extracto  tercio  residuo,  uidelicet 
se  dc  eisdem  j 144,  remanebunt  hizantij  1 64  pro  pretio  tcrcij  equi.  Similiter  extracto 
quarto  residuo,  scilicet  85,  de  1 144,  remanebunt  hizantij  J 69  pro  pretio  quarti  equi. 

De  quatuor  hominibus  et  uno  equo , cum  unusquisque  petat 
inequaliter  reliquis. 

Quatuor  homines  bizantios  habentes  unum  equum  emere  uoluerunt;  et  cum  nullus 
ipsorum  ipsum  in  solidum  emere  posset  , primus  ipsorum  dixit  . Si  secundus  homo 
daret  milii  dimidium  suorum  buanliorum,  et  tercius  daret  milii  terciam,  et  quartus 
daret  mihi  quartam  similiter  suorum,  hunc  equum  emere  possem.  Cui  secundus  Re- 
spondit. Et  si  tercius  homo  daret  mihi  terciam,  et  quartus  daret  mihi  quartam,  sicut 
tu  petis  cis;  et  tu  dares  mihi  quintam  tuorum  hizantiorum  , hunc  equum  similiter 
emerem  : tercius  quoque  petit  quarto  | homini  quartam  suorum  hizantiorum.  Et  primo 
quintam.  Et  secundo  sextam,  et  proponit  equum  emere.  Quarius  namque  petit  primo 
quintam.  Et  secundo  sextam.  Et  tercio  septimam.  Et  proponit  similiter  ipsum  equum 
emere.  Queritur  quautitas  hizantiorum  uniuscuiusque,  et  pretium  equi . Describes  pe- 
titiones, quas  petit  primus  homo  secundo,  et  tercio,  et  quarto  homini  in  ordinem  sic: 
! ? i»  su^  quibus  pones  petitiones  ultimi,  scilicet  quarti  hominis,  scilicet  \ ± J , vt 
in  hac  margine  cernitur.  Et  extrahes  i,  quod  est  super  2,  dc  ipsis  2,  remanebit  i. 
Quod  multiplica  per  5,  que  sunt  sub  prima  uirgula  inferioris  linee,  erunt  5,  que  pone 
super  £.  Et  econtra  extrahes  l,  quod  est  super  5,  de  ipsis  5,  remanebunt  4;  que  mul- 
tiplica per  2,  que  sunt  sub  prima  uirgula  superioris  linee,  erunt  8,  que  pone  super 
J.  Item  extrahes  i,  quod  est  super  3,  de  ipsis  3,  remanebunt  2;  que  multiplica  per  6, 
que  sunt  sub  secunda  uirgula  inferioris  linee,  erunt  12,  que  pone  super  ~.  Similiter 
extrahes  i,  quod  est  super  6,  de  ipsis  6,  remanent  5;  que  multiplica  per  3,  erunt  15, 
que  pone  super  Rursus  extrahes  1,  quod  est  super  4,  de  ipsis  4,  remanent  3;  que 
multiplica  per  7,  erunt  21,  que  pone  super  J.  Et  extrahes  i,  quod  est  super  7,  dc 
ipsis  7,  remanent  6;  que  multiplica  per  4,  erunt  21,  que  pone  super ‘.  Quibus  nu- 
meris ita  repertis,  multiplicabis  .1  per  12;  que  per  21,  que  sunt  super  primam  lineam, 
erunt  12GO;  et  tot  habuit  primus  homo.  Item  multiplicabis  8 , que  suut  super  * de 
secunda  linea,  per  12;  que  per  21  dc  superiori  linea,  erunt  20ie;  et  tot  habuit  secun- 
dus. Iterum  multiplicabis  8,  que  sunt  super  per  15,  que  sunt  super  a;  que  per  21, 
que  sunt  super  erunt  2520;  et  tot  habuit  tercius.  Rursus  multiplica  stiprascripta  8 
per  15;  que  per  24,  que  sunt  super  erunt  28so;  et  tot  habuit  quartus.  Sed  ut  ha- 
beas bizantios  uniuscuiusque  iu  minori  summa,  diuidc  unumquemque  inuentorum  nu- 
merorum per  12,  cum  iutegraliter  Heri  possit,  exibunt  pro  bizanthijs  primi  hominis 
105;  et  pro  bizanthijs  secundi  IC8;  et  pro  bizanthijs  tcrcij  210;  et  pro  quarti  240.  Deinde, 
ut  habeas  pretium  equi,  accipe  dimidium  de  bizanthijs  1 08,  scilicet  S4,  et  terciam  de 

33 


<|H*r|li  »1  | • tam  . - • 

||..|  l«$  wm.  Ii...  22  * 

37i  p-g  246,  l«n.  41  — 

247,  Ii».  15  * l«i 


IMllIlU 

j£ 

8 « 


1 «0 

Twiu* 

i r>« 

i 09 


ninnj.gr  ....  iU|<rr.u|f  i.  • 

H«|.  III»  rrrto.  lia  2 8 * H 

r<H-  2)7.  Ii».  19  27 


21 

12  5 

4 

* i 

24 

15  8 

? 

* 5 i 

<|ilr  |K.Hr 

. '|  .ir  |.rr  21  • 

|f..|  11 II 

rrtto  , lin  U -M  . 

|«B.  W7. 

Ii».  29  J6|. 

fr.in.i'  l»>n>» 
1260 

2016 


«Ir  *»|.rr»u(i  , . . . «•  . . 

fM.  110  nrcia  . Ii».  15-20  ; 
257.  Imi.  36-42  r 4 3 


2520 
Qnwl  u, 
28HI) 

3828 


Digitized  by  Google 


|m  liit*otki]t  ...  nn|nifr*tiwn 
r.l  » >M.  i 10  rrctti,  lia.  20- 
n r 29  ; |«K  257,  lia.  42 
42  — r-K  *»*.  *)• 


IlrfM  i>i<jnllii| 
1'rnai 

105 

£■  <umli 
108 
1 l*rrii 

I 210 

VurU 
j 240 

319 


mii|it|ili> <-tnr  2 .... 

lui  > 110  frrt*.  liii.  20 

r 31-22;  |»s  2Sd,lia.  11-14). 


Of-iUl»» 


»•>)  Ilo  «ww- 

ul  ili.JIII.I.  ...  /V  r-tirm  I 

|f«l.  110  Illi  > 1-2;  lo« 

252,  Imi.  21-24). 


fifiUlf 


2io,  scilicet  70;  ct  quartani  dc  240,  scilicet  oo,  quia  sunt  petitiones  primi  hominis;  et 
addes  cos  cuiu  bizaiilhijs  105  ipsius,  ct  habebis  pro  pretio  equi  bizantios  310  ; et  sic 
poteris  dc  pluribus  hominibus  operari. 

Incipit  pars  17.*  de  uiagiorum  propositionibus,  atque  eorum  similium. 

Qvidam  pergens  negotiando  luram,  fecit  ibi  duplum;  ct  expendit  inde  denarios  u. 
Qui  egrcdicus  inde,  perrexit  florentiam;  fecitque  ibi  duplum,  et  expendit  denarios  ii. 
Cum  rediret  pisas,  ct  ibi  faceret  duplum,  et  expenderet  denarios  12,  nil  ei  proponitur 
remansisse.  Queritur, quot  ipse  in  principio  habuit.  Quia  preponitur  ipse  semper  duplum 
fecisse,  manifestum  est,  quod  de  uno  faciebat  2.  Vnde  uidendum  est  de  1,  que  pars 
sit  dc  2,  scilicet  quod  describatur  ter  propter  tres  uiagios,  quos  ipse  fecerat,  sic : 
!.  £ ct  multiplicetur  2 per  2,  et  per  alia  2 , que  sunt  sub  uirgulis  , erunt  8 : de 
quibus  accipe  scilicet  4;  de  quibus  accipe  |,  scilicet  2 ; ct  dc  ipsis  2 accipe  j , 
scilicet  t.  Post  hcc  adde  4 cum  2 et  cum  l,  erunt  7;  que  multiplica  per  12  denarios, 
quos  ipse  expendebat,  erunt  84;  que  diuide  per  8,  exibunt  denarij  J 10;  et  tot  habuit 
homo  ille.  Verbi  gratia:  fecit  duplum  dc  denarijs  J 10,  fuerunt  21;  de  quibus  ex  pendit 
12,  remanserunt  9;  quibus  duplicatis,  faciunt  18;  dc  quibus  expendit  12,  remanserunt 
fi:  quibus  iterum  duplicatis,  faciunt  12;  dc  quibus  extracto  expendio,  scilicet  12,  nil 
ei,  ut  propositum  est,  remansisse  comperitur:  ct  sic  de  .iru.M,  uel  pluribus  uiagijs  po- 
teris operari. 

Si  autem  proponitur,  quod  in  ultimo  proscriptorum  uiagiorum  post  expendium  ei 
denarij  quilibet  remansissent,  | ut  dicamus  9,  addantur  9 cum  84  superius  inuentis, 
erunt  denarij  93;  qui  diuidatilur  per  8,  ul  prediximus,  exibunt  \ II;  et  tot  habuisset 
ille. 

De  eodem . 

ferum  si  diceretur,  quod  in  finem  dictorum  trium  uiagiorum  lucratus  esset  post 
expendia  denarios  9;  aliter  quam  prcdictum  sit  erit  faciendum:  uidclicct  reponantur, 
quot  denarij  ci  nccessarij  essent,  ut  de  expensis  semper  suum  saluaret  capitale.  Quos 
ita  reperiendos  esse  demonslrauimus.  Quia  ipse  facit  duplum,  lucratur  dc  unoquoque 
quem  habuit,  denarium  alium;  ergo  dc  12  denarijs  lucratus  est  denarios  12,  scilicet 
expendium;  qui  12  se  ruentur  ex  parte.  Et  uideatur  quid  ei  necessarium  sit,  ut  lucretur 
denarios  9,  semper  duplum  faciendo;  et  nil  inde  pro  expendio  extrahendo  : quod  ui- 
dendum est  per  positionem  alicuius  numeri,  sccuudum  quod  in  arborum  regulis,  ct 
in  cis  similibus  demotis  ti  au  i mus.  Vnde  ponamus,  quod  ipse  haberet  denarium  i ultra 
denarios  12  cx  parte  positos;  dc  quo  1 facit  in  primo  uiagio  denarios  2;  dc  quibus 
in  secundo  facit  4;  dc  quibus  in  tcrcio  facit  denarios  h:  ergo  in  illis  tribus  uiagijs 
de  1 denario  facit  denarios  8 ; dc  quibus  extracto  1,  scilicet  capitale,  remanent  7 : 
ergo  dc  1 denario  lucratur  7.  Quare  dices:  pro  1 denario,  quem  pono  pro  illius  capi- 
tali, lucratur  7;  quid  ponam,  ut  lucretur  denarios  9:  multiplica  1 per  9,  et  diuide  per 
7,  exibit  | i;  quem  adde  cum  denarijs  12,  cum  quibus  lucratur  expendium,  erunt  * 13; 
et  tot  esset  illius  capitale.  Et  si  hanc  solutionem  per  regulam  rectam  habere  uis  , 
pone  capitale  ipsius  hominis  fuisse  rem,  quam  duplicauit  in  priino  uiagio,  et  expendit 
denarios  12;  et  sic  habuit  duas  res,  minus  denarijs  12  , quos  duplicauit  in  secundo 
uiagio;  et  fucruut  4 res,  minus  denarijs  24;  ex  quibus  expendit  denarios  12  : ergo  rc- 
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manserunt  ei  4 res,  minus  denarijs  36:  quibus  iterum  duplicatis  in  tcrcio'  uiagio,  fue- 
runt 8 res,  minus  denarijs  7S,  ex  quibus  expendit  denarios  12,  remanserunt  ei  in  fine 
trium  uiagiorum  .vuj.  res,  minus  denarijs  84,  que  equantur  uni  rei,  et  denarijs  9,  sci- 
licet capitali  eius,  et  lucro.  Quare  adde  denarios  84  ulriquc  parti  , proucnient  quod 
8 res  equantur  uni  rei,  ct  denarijs  93.  Tolle  ergo  rem  ab  utraque  parte,  remanebunt  7 
res  equales  de  denarijs  93  : ergo  diuisis  93  per  7,  reddunt  denarios  * 13  pro  quantitate 
uniuscuiusque  rei.  Et  tot  fuit  capitale  ipsius:  per  hanc  enim  regulam  soluuntur  omnes 
questiones  uiagiorum  similium. 

De  eodem . 

Rursus  fecit  tria  uiagia,  et  portauit  secum  denarios  | io,  cum  quibus,  ut  prediximus, 
iu  uno  quoque  uiagio  fecit  duplum;  et  in  quolibet  expendit  unam  ct  eandem  quantita- 
tem, et  nil  ei  remansit.  Queritur  quantitas  expendij  illius.  Supradicta  ratione,  pone  £ J J; 
et  multiplica  2 per  2,  que  per  2,  erunt  8,  que  serua:  et  accipe  inde  J,  scilicet  4;  dc 
quibus  accipe  scilicet,  dc  quibus  accipc  J,  scilicet  1,  et  adde  insimul,  erunt  7,  ut 
superius  inuenimus : et  multiplica  8 per  ipsius  capitale,  uidclicct  per  Jio,  erunt  84; 
que  diuidc  pes  7,  exibunt  denarij  12;  ct  tot  fuit  expeudium  illius. 

De  eodem. 

Iterum  capitale  illius  sit  denarij  ~ u;  ct  peractis 'prescriptis  tribus  uiagijs,  reman- 
serunt ei  denarij  9;  ct  quot  iu  uno  quoque  uiagio  expendebat,  ignoratur.  Repcries 
quidem  suprascripta  8,  et  7;  et  multiplicabis  J 11  per  8,  erunt  93;  cx  quibus  extrahes 
denarias  9,  qui  proponuntur  ei  remanere,  remanent  denarij  84  ; quos  diuide  per  7, 
exibunt  iterum  denarij  12  pro  ipsius  expendio:  adhuc  capitale  ipsius  sit  f 13;  ct  in  fine 
remanserunt  ei  denarij  9 ultra  suum  capitale;  et  queritur  itenim  ipsius  expendium. 
Addes  itaque  | 13  , scilicet  capitale  ipsius  cum  9 , uidelicet  cum  lucro,  | erunt  J 22; 
quos  extrahe  ex  multiplicatione  de  1 13  in  8,  que  est  | 106,  remanent  84;  que  diuide 
per  7,  exibunt  denarij  12  pro  ipsius  expendio,  ut  prediximus. 

De  eodem  in  qua  tuor  uiagijs. 

Naiu  si  ipsum  .nu.or  fecisse  uiagia  proposueris;  in  quibus  suum  semper  triplicaret 
capitale.  Et  inde  expenderet  in  unoquoque  uiagiorum  denarios  18 ; et  nil  ei  in  fine 
remanere  prodixeris.  Secundum  suprascriptum  modum  scribes  tcroiam  quater  uicibus 
pro  .iiii.0*  uiagijs  sic  : J J J }•  Ideo  quia  proponitur,  quod  dc  1 faciebat  3.  Vnde  ca- 
pitale est  J sui,  ct  lucri:  et  multiplica'  numeros,  qui  sunt  sub  uirgulis,  uidelicet  3, 
per  3;  que  per  3;  que  per  3,  erunt  st;  que  habeas  loco  expendij:  dc  quibus  accipc 
tcroiam  partem,  que  est  27,  que  habeas  loco  capitalis  primi  expendij;  quia  semel  tri- 
plicatis, faciunt  81:  dc  quibus  iterum  accipe  terciam,  que  est  9,  que  b abeas  loco  ca- 
pitalis, ex  quo  fit  secundum  expendium:  quia  triplicatis  9 in  primo  uiagio,  faciunt  27; 
quibus  triplicatis  in  secundo,  faciunt  81,  scilicet  expendium:  ex  quibus  etiam  9,  accipe 
J,  erant  3 pro  capitali  teroij  expendij.  Ex  quibus  rursus  accipe  J , proucnict  1 pro 
capitali  ultimi  expendij.  Adde  ergo  27,  et  9,  et  3,  et  1,  erunt  40;  que  habeantur  loco 
capitalis  .nij.or  expcndioruin,  hoc  est  si  expendium  esset  81  capitale.  Itaque  eius  esset 
40;  el  quia  ponitur  expendium  fuisse  18,  cadit  propurtioualiter,  uidelicet  sicut  81  sunt 
ad  40,  ita  18  sunt  ad  quesilum  capitale.  Quare  multiplicabis  is  per  40,  et  diuides  per 
si;  et  euitabis  inde  J,  exibunt  denarij  J s;  et  tot  fuit  capitale  illius  hominis. 
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De  eodem. 

Nam  si  dixeris,  quod  ipse  liuhcrct  in  suo  capitali  in  principio  illorum  .uu.*r  uiagiorum 
denarios  * 8;  et  quesicris,  quot  in  unoquorjue  eipendebat  uiagio;  cum  in  fine  ei  nil  re- 
mansisse ponatur,  ct  expeudium  sit  semper  cquale.  Erit  ergo  proportio  de  J 8 ad  ex- 
pendium  quesitum,  sicut  40  ad  81 : multiplicetur  Js  per  81,  erunt  720;  que  diuidc  per 
40,  exibunt  18;  ct  tot  expendit  in  unoquoque  uiagio. 

De  eodem. 

Nam  si  ei  denarij  is  remansisse  in  fine  proposueris;  et  expendium  eius  sit  18,  adde  _ 
12  multiplicationi  de  18  in  io,  scilicet  cum  720,  erunt  732;  que  diuide  per  si,  exibunt 

9;  et  tot  esset  ipsius  capitale. 

Quod  si  econtra  dicatur,  quod  suum  capitale  fuit  denarij  ~ 0;  et  ei  iu  fine  reman- 
serunt denarij  12.  Et  quot  in  unoquoque  uiagio  expendebat,  ignoretur;  multiplica  ~ 9 
per  81,  erunt  732;  dc  quibus  extrahe  12,  remanent  720;  que  diuidc  per  40,  exibunt  18; 
et  tot  esset  ipsius  expendium. 

De  eodem . 

Ucrum  si  dixeris  , quod  in  fine  illorum  •nu.0'  uiagiorum  suum  capitale  ci  tantum 
remansisset,  sic  facies.  Quia  fecit  in  unoquoque  uiagio  de  l tres;  ergo  de  l quoque 
denario  lucratur  2.  Quare  multiplicabis  i,  scilicet  capitale,  per  tsexpendij.  Et  diuide 
per  2,  scilicet  per  lucrum,  exibunt  9;  et  tot  esset  illius  capitale. 

Dc  eodem. 

Et  si  proposueris,  quod  in  fine  dictorum  uiagiorum  ultra  suuin  capitale  denarii  20 
ei  remansissent,  cum  expendium  eius  sil  semper  ib;  inuenies  prescripta  9,  cum  quibus 
lucratur  suum  expendium;  et  uidc  quantum  ipse  lucretur  de  uno  denario  in  illis  .iuj.°* 
uiagijs,  nil  inde  cxpcudcmlo.  Quia  in  primo  uiagio  facit  de  l denario  tres;  in  secundo 
de  ipsis  tribus  facit  9.  In  tcrcio  de  illis  9 facit  27  , de  quibus  in  4 uiagio  facit  si : 
ergo  iu  illis  .iiu.ur  uiagijs  de  l denario  | facit  denarios  si ; ergo  de  i denario  ipse  lu- 
cratur 80.  Quare  dices:  pro  i denario,  quod  pono  in  ifisius  capitale,  lucratur  de- 
narios 80.  Quid  ponam,  ut  tantum  lucretur  denarios  20:  multiplicabis  itaque  1 per  20, 
et  diuide  per  80,  exibit  { unius  denarij  : qua  addita  cum  deuarijs  9 , erunt  denarij 
{9;  ct  tantum  esset  illius  capitale.  Item  capitale  eius  sit  { 9;  et  ignoretur  expendium, 
ct  in  line  lucratus  est  20.  Doceam  quidem  hanc  solutionem  inuenire  per  regulam  re- 
ctam. 1’onc  pro  ignorato  ex  pe  nd  io  rem;  ct  triplica  {9,  erunt  J 27  ; dc  quibus  tolle 
rem  pro  expendio  primi  uiagij,  remanent  { 27,  minus  re:  quibus  iterum  triplicatis,  fa- 
cient -J  83,  tribus  rebus  dimiiiutis:  dc  quibus  tolle  expeudium  secundum,  scilicet  rem, 
remanent  { 83,  minus  .im.or  rebus;  quibus  triplicatis,  enint  {249,  minus  12  rebus:  dc 
quibus  extracta  re  4,  scilicet  expendium  tercium,  remanebunt  { 219,  minus  13  rebus  : 
quibus  ultimo  triplicatis,  faciunt  { 749,  minus  39  rebus;  a quibus  diminuta  re,  rema- 
nebunt { 749,  diminutis  .xl.  rebus;  que  cqunntur  denarijs  {9,  et  20,  scilicet  capitali,  et 
lucro.  Restaura  ergo  40  res,  remanebunt  { 749,  que  cquantur  40  rebus,  et  denarijs  { 29. 
Tolle  ergo  denarios  { 29  dc  { 749,  remanent  denarij  720,  qui  cquantur  40  rebus.  Quare 
diuide  720  per  40,  exibunt  18  pro  quesito  expendio.  Quod  etiam  repentur  per  regulam 
uersam  sic  : pone  iterum  rem  pro  expendio,  ejua  addita  cum  capitali,  et  lucro  eius  , 
enint  res,  et  denarij  {20,  que  habuit  homo  ille  in  quarto  uiagio  cx  triplo  denariorum, 
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qui  remanserunt  illi  post  expendium  tercij  uiagij.  Quare  accipe  ‘ eorum,  ucnieut  lercie 
rei,  et  dcnarij  { 9;  cum  quibus  adde  cxpcndium  tcrcij  uiagij,  scilicet  rem,  erunt  .nu.*” 
tercic  rei,  et  dcnarij  | 9,  que  habuit  in  tercio  uiagio  ex  triplo  denariorum  , qui  re- 
manserunt ei  post  cxpcndium  secundi  uiagij.  Quare  accipe  tcrciam  eorum,  scilicet  J 
rei,  et  dcnarij  J 3 ; super  que  adde  rem,  scilicet  expendium  secundi  uiagij,  erunt 
rei,  et  dcnarij  J 3,  que  habuit  in  secundo  uiagio  ex  triplo  denariorum,  qui  remanse- 
runt ei  post  expendium  primi  uiagij.  Quare  accipe  tcrciam  eorum,  erunt  ||  rei  , et 
dcnarij  l;  cura  quibus  adde  rem,  quam  expendit  in  primo  uiagio,  erunt  rei,  et 
dcnarij  77  l,  que  equantur  triplo  capitalis  ipsius,  scilicet  deuarijs  J 27.  Tolle  ergo  de- 
narios l ex  deuarijs  ~ 27,  et  remanebunt  dcnarij  | 26,  qui  equantur  Quare  est 
sicut  40  ad  27,  ita  | 26  sunt  ad  quesitum  expendium.  Multiplicabis  ergo  27  per  f 26, 
erunt  720;  que  diuides  per  40,  uenient  18,  ut  oportet. 

Questio  alia  de  tribus  uiagijs. 

liem  alia  huiusmodi  proponatur  questio  , ut  que  dicta  sunt  melius  intclliganlur  , 
uidclicet  ex  quodam,  qui  fecit  tria  uiagia,  qui  in  primo  fecit  de  duobus  tres.  In  se- 
cundo dc  .iiu.or  v.  Et  in  tercio  de  c,  fecit  7;  et  expendebat  denarios  15  in  uno  quoque 
uiagio:  quia  in  primo  uiagio  dc  duobus  fecit  tres;  ergo  proportio  capitalis  ipsius  ad 
capitale,  et  lucrum  eiusdem  uiagij  est  sicut  2 ad  3:  quare  capitale  cius  fuit  | eiusdem 
capitalis,  et  lucri:  quare  pone  7.  Eadeinque  ratione  pro  .iiu."r  quinque  pone  \;  cl  pro 
.VI.  vw.  pone  et  colloca  eos  sic:  7 | |.  Et  multiplica  numeros,  qui  sunt  sub  uirgulis 
in  seipsos,  uidelicet  3 per  s;  que  per '7,  erunt  105:  de  quibus  accipe  J,  que  sunt  70; 
dc  quibus  sume  j , que  sunt  56  ; de  quibus  sume  * , que  suul  48  ; que  adde  cum 
56,  et  cum  70,  erunt  174,  que  serua:  possunt  enim  eadem  174  promtius  inucnirc,  ui- 
delicet ut  multiplices  2,  que  sunt  super  3,  per  5;  que  per  7,  que  sunt  sub  uirgulis, 
erunt  70.  Item  multiplica  eadem  2 per  4 , que  sunt  super  5 ; que  per  7 , erunt  56. 
Rursus  multiplica  eadem  2 per  eadem  4;  que  per  6,  que  sunt  ] super  7,  erunt  48:  quibus 
insimul  iunclis,  redeunt  eadem  174;  que  multiplica  per  expendium,  uidelicet  per  15, 
et  diuidc  per  105,  exibunt  | 24;  et  tot  est  ipsius  capitale. 

De  eodem. 

Et  si  proposueris,  quod  suum  capitale  sit  dcnarij  * 24  ; ct  queratur,  quantum  sit 
expendium.  Multiplica  * 24  per  105,  ct  diuidc  per  174,  exibunt  dcnarij  15  pro  ipsius 
expendio. 

De  eodem . 

Kvrsus  expendium  sit  dcnarij  15;  ct  in  line  ei  denarij  21  remansisse  proponantur. 
Adde  multiplicationem  dc  21  in  48  superius  inuentis  , que  est  1008  , super  summam 
multiplicationis  de  15  in  174,  erunt  3G18;  que  diuide  per  105,  exibunt  77  34  pro  ipsius 
capitali. 

Nam  si  econtra  dicatur,  quod  suum  capitale  sit  — 34  ; et  in  fine  ei  remansit  dc- 
narij  21.  Et  quot  ipse  expendebat  queratur;  multiplica  77  34  per  105,  erunt  3618;  dc 
quibus  extrahe  1008,  que  surgunl  ex  mulli  plica  lioiic  de  21  in  48,  remanent  26io;  que 
diuide  per  174,  exibunt  dcnarij  15  pro  suo  expendio. 

De  eodem. 

Uerum  si  dixerit,  quod  in  fine  trium  uiagiorum  suum  ei  remanserit  capitale,  extrahe 
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inucnta  48  do  105  superius  inucntis,  reniancul  57.  In  quibus  diuidc  multiplicationem 
expendij,  uidelicel  dc  15  iu  174  superius  inucntis,  remanent  57.  In  quibus  diuide  mul- 
tiplicationem expendij  , uidclicet  de  15  in  174  superius  inuentis  , exibunt  pro  ipsius 
capitali  douarij  45. 

De  eodem . 

K visus  si  dixeris,  quod  ipsius  capitale  sit  ||  45;  et  in  flue  dictorum  trium  magiorum 
ipsum  capitale  ei  remansisse  proposuerit  ; et  quot  in  unoquoque  expendebat  uiagio, 
quesierit,  reperies  proscripta  57;  in  quibus  multiplica  J|  45,  et  diuide  per  174,  exibunt 
15  pro  ipsius  expcridio.  Iterum  si  proposuerit,  quod  expendium  sit  15;  et  in  fine  uia- 
giomni  remansit  ei  deuarij  45  ultra  suum  capitale,  multiplica  15  per  174,  erunt  2610; 
super  que  adde  45  uicihus  48,  scilicet  sica,  erunt  4770  ; que  diuide  per  57,  exibunt 

83  pro  ipsius  capitali. 

De  homine  qui  fecit  . nu.or  uiagia ; alius  modus. 

Iterum  proponatur,  quod  fecerit  .im.w  uiagia;  ex  quibus  in  primo  fecit  duplum;  et 
expendit  in  eo  denarios  13.  In  secundo  de  duobus  tria;  et  expendit  in  eo  denarios  16. 
Et  in  tercio  fecit  dc  tribus  .nu.*r;  et  expendit  denarios  is.  Et  in  quarto  fecit  de 
.iiu.or  v.  Et  cura  ibidem  denarios  20  expenderet,  nil  ei  remausit.  Suprascriplis  itaque 
demonstrationibus,  pro  duplo  primi  uiagij  scribes  Et  pro  duobus  tria  secundi  scribes 

Et  pro  tribus  .iiu."r  tercij  scribe  {.  Et  pro  .iui.®r  quinque  quarti  uiagi)  scribe  }.  Et 
positis  ita  per  ordinem  j J j | , multiplica  2 per  3;  que  per  4;  que  per  5,  que  sunt 
sub  uirgulis,  erunt  120;  que  habeantur  loco  expendij  uniuscuiusque  uiagij.  Quare  ac- 
cipe dimidium  eorum,  erunt  co;  que  habeantur  loco  capitalis  sufficientis  primo  expendio. 
Nam  cum  de  ce  duplum  fiant,  ueniunt  120,  scilicet  expendium  primum.  Rursus  | de 
60,  scilicet  40,  habeantur  loco  capitalis  secundi  uiagij.  Nam  duplicatis  ipsis,  faciunt 
no;  de  quibus  si  liant  tres  dc  duobus,  hoc  est  si  superaddatur  dimidium  dc  80  super 
80,  ucnient  120,  scilicet  expendium  secundum:  dc  quibas  etiam  40,  si  accipiantur  J,  ue- 
nient  30  , que  habeantur  loco  capitalis  tercij  uiagij.  Quia  duplicatis | :psis  in  primo 
uiagio,  faciunt  60;  quibus  factis  tribas  de  duobus,  ucnient  90;  de  quibas  factis  4 de 
3,  scilicet  addita  tercia  parte  carum  super  ea,  faciunt  120,  scilicet  expendium  tercium. 
Deinde  acceptis  | cx  30,  ueniunt  21,  que  sunt  loco  capitalis  ultimi  expendij ; quia  ex 
ipsis  fiunt  48  in  primo  uiagio;  dc  quibus  in  secundo  fiunt  72,  scilicet  de  duobus  tres; 
de  quibus  in  tercio  fiunt  im  , scilicet  dc  tribus  .nu,*rj  dc  quibus  etiam  fiunt  120  in 
quarto  uiagio,  scilicet  dc  .iiu.or  quinque,  hoc  est  expendium  quarti  uiagij.  Possunt  etiam 
liij  numeri  aliter  reperiri  : positis  in  ordinem  \ f Multiplica  l , quod  est  super 

2,  per  3;  que  per  4;  que  per  5,  que  sunt  sub  uirgis,  erunt  eu,  scilicet  dimidium  de 
120.  Item  multiplica  idem  1 per  2,  que  sunt  super  3;  que  per  4;  que  per  5,  que  sunt 
sub  uirgis,  erunt  40,  scilicet  | de  00  prodictis  : deinde  multiplica  1 per  2 ; que  per 

3,  que  sunt  super  uirga,  erunt  go;  que  multiplica  per  3,  erunt  00  pi-o  J de  40.  Ad 
ultimum  quidem  multiplica  1 per  2;  que  per  3;  que  per  4,  que  sunt  supra  uirgas  , 
erant  24,  scilicet  \ dc  30.  Et  quia  expendium  primi  uiagij  fuit  13  ; proportionaliter 
ergo  est  sicut  120  est  ad  co,  ita  13  est  ad  capitale  primi  expendij.  Quare  multiplicabis 
13  per  go,  erunt  780;  que  diuides  per  120,  ct  habebis  capitale  primi  uiagij.  Similiter 
quia  expendium  secundum  fuit  te,  proportionaliter  erit  sicut  120  est  ad  40,  ita  16  est 
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ad  capitale  secundi  uiagij.  Quare  multiplicabis  16  per  40,  et  diuides  per  120;  et  ha- 
bebis capitale  secundi  expendij:  propter  eadem  ergo  multiplicabis  18  per  30,  et  20  per 
24,  erunt  540,  et  480;  que  diuides  per  120,  et  habebis  capitale  tercij,  et  quarti  expendij. 

Et  quia  unusquisque  iuuentorum  •uu*"r  numerorum,  scilicet  780,  et  040,  et  540,  et  480 
diuidendus  est  per  120,  adde  eas  in  unum,  erunt  2440;  que  diuides  in  unum  per  120, 
exibunt  denarij  { 20  pro  ipsius  capitali. 

Quod  si  hoc  uerso  modo  inuestigare  uis,  quia  in  quarto  uiagio  dc  .tiu.or  fecit  quinque; 
et  sic  habuit  expendium  ultimum,  scilicet  20;  ergo  .iuj.or  partes  ipsorum  20  fuerunt  ca- 
pitalis;  et  quinta  pars  fuit  lucri.  Quare  si  de  20  accipiatur  J eorum,  erunt  t6,  que 
habuit  ipse  post  tercium  expendium:  quo  expeudio  addito  cum  18,  faciunt  34;  et  tot 
denarios  habuit,  cum  de  tribus  fecerat  Quare  accipe  J de  34,  scilicet  multiplica 

3 per  34,  et  diuide  per  4,  erunt  7 25;  ct  tot  habuit  post  secuudum  expendium,  quod 
fuit  denariorum  16:  que  adde  insimul,  erunt  j 4(;  et  tot  habuit  postquam  de  duobus 
fecit  tria.  Quare  accipe  } eorum,  erunt  f*7;  et  lot  habuit  post  primum  expendium, 
quod  fuit  denariorum  13:  quibus  etiam  insimul  iunctis,  faciunt  \ 4i;  et  tot  habuit  ex 
duplo,  quod  fecit  in  primo  uiagio.  Quare  dimidium  eorum,  scilicet  j 20,  fuit  capitale 
ipsius,  ut  iuueutum  est  supra. 

Et  si  proponatur  quod  peractis  .uu.**  uiagijs  , remansissent  ei  denarij  !2  ; quia  24 
prescripla  sunt  capitale  quarti  expendij;  ergo  dc  24,  que  habuit  a principio,  faceret 
in  fine  120:  ergo  sicut  120  sunt  ad  24,  ita  12  que  remanere  proponuntur,  cruut  ad 
eorum  capitale.  Quare  multiplicabis  12  per  24,  erunt  289  ; que  diuides  per  120  , hoc 
accipe  5 de  12,  erunt  f*;  que  adde  cum  inuento  capitalis  cum  j 20,  erunt  22:  vel 
288  adde  cum  2440  predictis,  erunt  2728;  que  diuide  per  120  , exibunt  similiter  22 
pro  ipsius  capitali.  Quod  etiam  inuenires  per  modum  uersum,  si  ipsum  immutare  sciucris.| 

Et  in  fine  .iuj.0,r  pred ictorum  uiagiorum  ei  suum  remanserit  capitale:  inuentis  ut  su-  m.  m 
pra  120,  et  24,  ct  2440,  extrahes  24  de  120,  remanent  90;  in  quibus  diuide  2440,  exi- 
bunt 25  pro  ipsius  capitali.  Et  hoc  facimus;  quia  24  csl  numerus,  qui  de  uiagio  in 
uiagium  per  eorum  lucra  surgit  iu  120  in  quarto  uiagio.  Et  quia  proponitur  ei  in  fine 
suum  remansisse  capitale;  ideo  extrahenda  sunt  24  de  120,  remanent  06  ; que  06  ha- 
lantur loco  numeri,  de  quo  fiuut  expense;  ct  120  habentur  pro  eodem  numero,  et  pro 
capitali  ipsius  , scilicet  loco  eorum.  Et  quia  de  J 20,  ct  dc  eorum  lucro  proiicniunt 
omnes  expense;  quia  cum  capitale  ipsius  sit  £ 20,  nil  ei  remanet  post  expendia;  ideo 
j it)  similes  sunt  de  96.  Vnde  est  sicut  96  ad  120,  ita  J 20  est  ad  numerum  seruantem 
capitale,  ct  expensas.  Quare  multiplicanda  sunt  j 20  per  120;  que  multiplicatio  est  2440, 
que  diuidenda  sunt  per  96,  ut  superius  fecimus.  Rursus  si  proponatur,  ipsum  lucratum 
esse  denarios  20:  quia  ut  dictum  est  de  24  lucratur  96  ; ergo  sicut  96  sunt  ad  24,  ita 
20  sunt  ad  eorum  capitale.  Quare  multiplicabis  20  per  24;  et  diuides  per  96,  hoc  est 
accipies  | dc  20,  exibunt  5,  que  adde  cum  ~j  25,  erunt  i 30. 

Adhuc  lucrum  sit  idem  de  uiagio  iu  uiagium;  et  capitale  ipsius  sit  j 20;  et  expen- 
dium secundum  sit  3,  plus  primo.  Expendium  quoque  tercium  sit  2 , plus  secundo  ; 
quartum  ucro  expendium  sit  2,  plus  tercio.  Et  queratur  expendium  uniuscuiusque  uiagij. 

Inueuics  supradicto  modo  120,  et  &o,  et  40,  et  30,  et  24.  Post  hec  multiplica  \ 20  per 
110,  erunt  2440,  que  scrun;  ct  3,  in  quibus  secundum  expendium  cxccdit  primum,  mul- 
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tiplica  per  40,  cjue  Labentur  loco  capitalis  secundi  cxpcndij,  erunt  120;  ct  5,  in  quibus 
tcrcium  expendium  excedit  primum,  multiplica  per  30,  erunt  150.  Item  7 , in  quibus 
ultimum  expendium  excedit  primum,  multiplica  j»er  24;  cum  ipsa  24  habeantur  loco 
capitalis  eiusdem  expendij,  erunt  ica;  que  adde  cum  ISO,  et  cum  120  modo  inuentis, 
erunt  438;  que  extrahe  de  1410»  remanebunt  2002;  que  diuide  per  134,  que  proueniuut 
ex  additione  de  60  cum  40,  et  cum  30,  ct  cum  24  , exibunt  13  pro  primo  expendio. 
Rursus  capitale  ipsius  sil  22;  et  in  fine  post  expendia  predicta,  remaneant  ei  dena- 
rij  12.  Multiplica  12  per  24,  erunt  188;  que  adde  cum  438,  erunt  G2G;  que  extrahe  ex 
multiplicatione  dc  \\  22  in  120,  scilicet  de  272H,  remanebunt  2002;  que  diuide  per  i$4  , 
exibunt  similiter  denarij  13  pro  primo  expendio.  Et  si  proponatur,  capitale  fuisse  ~ 23; 
ct  in  fine  remansisse  ipsum  capitale;  ct  querantur  expendia,  extrahes  24  dc  120,  rema- 
nebunt 36;  per  que  multiplica  ~ 25,  erunt  2140;  dc  quibus  extrahe  supradicta  438,  re- 
manent 2002;  que  diuide  per  134,  ucuiutil  denarij  13  pro  priino  expendio.  Item  capi- 
tale sit  ^ 30;  et  in  fine  lucretur  denarios  20,  multiplica  ~ 30  per  »G,  erunt  2920,  que 
serua:  et  multiplica  20  per  24,  erunt  480;  que  adde  cum  438  supradictis  , erunt  018  ; 
que  extrahe  2920  scrualis,  remanent  2002;  quibus  diuisis  per  134,  ueniunl  13  pro  primo 
expendio:  quare  secundum  expendium  est  1G;  tcrcium  est  18;  quartum  est  20. 

Rvrsus  quidam  fecit  in  primo  uiagio  duplum;  in  secundo  de  duobus  tria.  In  tercio 
dc  tribus  .inJ.*r  | In  quarto  de  .uiJ.*r  v.  ; et  expendit  in  primo  uiagio  nescio  quot;  in 
secundo  expendit  3,  plus  quam  in  primo.  In  tercio  2,  plus  quam  in  secundo*  In  quarto 
2,  plus  quam  in  tercio;  et  iu  line  uil  ei  remansisse  proponitur;  ct  liant  expendia,  et 
eius  capitale  in  numeris  integris.  Ponamus  quidem  per  regulam  rectam,  capitale  fuisse 
summam,  et  expendium  primum  rem:  quare  in  primo  uiagio  habuit  duas  summas;  qui» 
fecit  duplum , de  quibus  expendit  rem  , remanserunt  ei  duc  summe  , minus  re  : ex 
quibus  in  secundo  uiagio,  facicrido  dc  duobus  tria,  habuit  tres  summas,  re  ct  dimidia 
diminuta;  de  quibus  expendit  rem,  et  denarios  tres,  remanserunt  tres  summe,  duabus 
rebus  et  dimidia,  ct  tribus  denarijs  diminutis;  de  quibus,  faciendo  de  tribus  .iiij.or 
in  tercio  uiagio,  habuit  .iiu.0*  summas,  tribus  rebus,  tercia,  ct  .iuj.or  denarijs  diminutis; 
de  quibus  expendit  rem,  et  denarios  .v.  I11  quibus  .v.  denarijs  tcrcium  expendium  ex- 
cedit primuin,  remanebunt  .nu.or  summe,  .iiu.OT  rebus,  ct  tercia  , et  .ix.  denarijs  dimi- 
nutis: cum  quibus,  faciendo  de  .uu.or  v.  in  quarto  uiagio,  Imbuit  .v.  summas  minus  .v. 
rebus,  et  quarta,  ct  sexta  rei,  et  mirius  denarijs  | 11:  de  quibus  expendita  rc,  et  de- 
narijs ",  scilicet  expendium  quartum,  remanserunt  .v.  summe,  minus  rebus  ^ 6 , ct  de- 
narijs J is,  que  cquantur  0,  quod  remansit  ei  iu  ultimo  uiagio  : quare  si  comuniter 
addantur  res  — 0,  ct  denarij  { 18,  erunt  .v.  summe,  que  cquantur  .vi.  rebus,  et  ^ rei, 
et  denarij  { 18.  Vndc  reperiendus  esi  numerus  pro  una  ex  supradictis  rebus;  quo  mul- 
tiplicato Yi  6»  proucniat  numerus,  qui  cum  | 18  faciat  sanum  numerum,  cuius  \ sit  in- 
tegra; quem  inuenies  sic:  primum  rcpcriatur  numerus,  qui  cum  multiplicatur  — 0,  fa- 
rint  | plus  sano;  critquc  9,  qui  multiplicatus  ^ 6,  facit  '57;  quibus  additis  cum  ~ is 
proueniunt  76  , qui  est  integer  , et  cquatur  quinque  suminis  : quare  \ eorum  est 
summa  : et  quia  illa  ~ non  est  integra,  multiplica  yj  6 per  12,  ex  qua  multiplicatione 
prouenit  sanus  numerus  77  : quare  adde  77  super  76  inuentis  totiens,  donec  proucniat 
numerus  habens  ; ergo  addes  bis  77  super  76,  erunt  230 ; quorum  5 , scilicet  46, 
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esi  summa  quesila  , scilicet  capitale,  quoti  ille  habuit  a. principio:  et  quia  super  76 
additum  est  duplum  de  77  , adde  similiter  duplum  de  12  super  o,  erunt  33  pro  primo 
expeudio : quare  secundum  expendium  est  36;  tcrcium  38;  quartum  40.  Et  si  hoc  in 
alijs  numeris  integris  reperire  uis,  numerum  summarum  , et  numerum  rerum  iuuen- 
tarum,  scilicet  5 , et  6,  multiplica  per  12  propter  12,  que  sunt  sub  uirga,  proue- 
nient  60  , et  77.  Nam  ce  habentur  loco  expendij,  quorum  capitale  est  77;  cum  expen- 
dium sit  se m per  idem  in  unoquoque  uiagio  : quare  totiens  uis  adde  co  super  primum 
expendium,  scilicet  super  33,  et  totiens  adde  77  super  inuentum  capitale,  scilicet  super 
46;  cl  habebis  quesitum  infinitis  modis.  Ft  si  proponantur  12  remansisse,  per  suprudicta 
inuenies,  quod  .v.  summe,  minus  sex  rebus,  et  et  denarij  \ 18  eqilantur  denarijs  12: 
quare,  facta  restauratione  rerum  diminutarum,  et  denariorum,  prouenient  .v.  summe,  que 
rquantur  rebus  ~ 6,  et  denarijs  | 30:  quare  pro  primo  expendio,  scilicet  pro  uua  cx  su- 
pradictis  rebus,  pone  9,  et  seiuel  12,  hoc  est  2l;  quare  res  ~ 0 erunt  J 134;  quibus  ad- 
ditis | 30,  erunt  IG5,  que  equantur  quinque  summis:  quare  sumina,  scilicet  rapijtale  ipsius,  tui.  im  «■*/«. 
est  33;  et  expendium  secundum  est  24;  tcrcium  2G;quartum  28.  Rursus  si  in  fine  proponatur, 
suum  capitale  remanere,  inuenies  modo  supradicto,  quod  quinque  sumnic,  diminutis  rebus 
^ 6,  et  denarij  -J  28,  equantur  uni  sumine:  quare  .nij.*r  summe  equantur  rebus  ■—  0,  et  de- 
narijs J 18.  Pone  itaque  9 pro  re;  quare  res  ^ c cum  denarijs  | 18  sunt  70,  (pie  rquan- 
tur .uu.or  summis:  ergo  summa  est  19,  scilicet  capitale  ipsius.  Et  si  proponatur,  ipsum 
lucratum  esse  denarios  12,  inuenies,  quod  .1111. °f  summe  equantur  rebus  — 0,  et  denarijs 
{ 30.  Pone  itaque  rem  esse  9;  quare  ics  yi  6 cum  denarijs  J 30  sunt  88,  quoruiu  J,  scilicet 
22,  est  capitale. 

Si  ucro  per  regulam  uersam  hanc  ultimam  questionem  soluere  uis ; quia  iti  line 
proponitur  remansisse  capitale , et  denarios  12;  ergo  remansit  ei  suinma,  et  12.  Post 
ultimum  expendium,  que  fuerunt;  quod  fuit  res,  et  denarij  7:  quibus  insimul  iunclis, 
erit  summa,  et  res,  et  denarij  10,  que  Imbuit,  cum  dc  4 fecit  5:  quare  ex  eis  accipe 
\ unius  summe,  et  \ unius  rei,  et  denarias  \ 15;  et  tot  habuit  in  fine  tcrcij  uiagij:  cum 
quibus  adde  expendium  ipsius  uiagij,  scilicet  reni,  et  denarios  5,  erunt  \ summe,  el 
~ rei,  el  denarij  J 20;  et  tot  habuit,  post  quam  dc  3 fecerat  4:  quare  accipe  J eorum, 
erunt  | summe,  et  f|  rei,  et  denarij  ~ 15;  et  tot  liabuit  in  fine  secundi  uiagij  : cum 
quibus  adde  expendium  eiusdem  uiagij,  scilicet  rem,  et  denarios  3,  erunt  } summe  , 

||  rei,  ct  denarij  — 18  ; ct  tot  Imbuit,  cum  dc  2 fecerat  3:  quare  accipe  \ eorum  , 
erunt  | sumine,  et  rei,  et  deuarij  ^ 2 ; ct  tot  Imbuit  in  line  primi  uiagij:  cum 
quibus  adde  expendium  ipsius , scilicet  rem  , erunt  \ summe  , ct  ||  rei , ct  denarij 

12;  et  tot  Imbuit  cx  duplo  primi  uiagij  : quare  dimidia  ea , prouenient  J summe, 
et  ||  rei,  ct  denarij  ^ 6,  que  equantur  summe  , scilicet  capitali  : quare  extracta  -~ 
summe,  remanebunt  | summe,  que  equantur  |J  rei,  et  denarijs  ^ 6:  quare  quincuplum 
dc  | unius  summe,  scilicet  summe  .inj.or,  equantur  quincuplo  de  ||  rei  , ct  denarijs 

6,  hoc  est  rebus  yj  6,  et  denarijs  J 30,  ut  superius  per  regulam  rectam  inuenimus: 
deinceps  operaberis  ut  supra.  Nam  si  secundum  alium  modum  solutiones  harum  .mj.*r 
questionum  inucnire  uis,  pone  per  ordinem  ut  supra  | f - J ; ex  quibus  ut  supra  in- 
uenias  120,  et  60,  ct  40,  ct  30,  et  24,  et  154,  et  43S;  addes  cum  438  tolicus  154,  donec 
proucniat  numerus,  qui  integralitcr  per  120  diuidatur ; et  hoc  erit  trigesies  ter;  quia 
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multiplicatis  154  per  33  faciunt  5082;  cura  quibus  additis  438,  proucniunt  5320;  quibus 
diuisis  per  120,  ucniunt  46  pru  capitale;  et  expendium  prirouni  erit  33.  Et  si  uls,  ul 
in  fine  uia**iorum  remaneant  denarij  12,  ut  dictura  est,  multiplica  12  per  24  prcdictos, 
erunt  sss;  que  adde  cura  438,  erunt  726;  cum  quibus  addes  totiens  154,  donec  proueniat 
numerus,  qui  iutegraliter  diuidatur  per  120;  et  hoc  erit  uigesies  semel.  Nam  ex  21  in 
154  proucniunt  3234;  cum  quibus  additis  726,  erant  3060;  quibus  diuisis  per  120,  proue- 
niunt  33  pro  capitale  ; et  expendium  primum  erit  2*,  ut  inuentum  est  supra.  Rursus 
si  uis,  ut  iu.  line  uiagiorum  suum  remaneat  capitale,  extrahe  24  de  120,  scilicet  mul- 
tiplicatio numerorum,  qui  sunt  super  uirgis  ex  multiplicatione  numerorum,  qui  sunt 
sub  ipsis,  rc|mancbunt  96:  deinde  adde  super  438  totiens  154,  donec  proucuiat  numerus, 
cuius  nonagesima  sexta  pars  sit  integra;  et  hoc  erit  nouies;  quia  ex  multiplicatione 
de  9 in  134  ucniunt  1386;  quibus  additis  cum  438,  erunt  1824;  que  diuide  per  96,  tie- 
niunt  19  pro  capitale;  et  expendium  primum  erit  0 , ut  supra.  Similiter  si  lucratus 
fuerit  denarios  12  in  fine,  super  726  addes  totiens  151,  donec  proueniat  numerus,  qui 
iutegraliter  diuidatur  per  96;  et  hoc  erit  nouies;  quia  cx  ductis  9 in  134,  faciunt  138«; 
quibus  additis  720,  proucniunt  2712;  que  diuide  per  96  , ueniunt  22  pro  capitali  ; cl 
primum  expendium  est  0,  ut  superius  inucnimus. 

Modus  nlius  de  u ia gi is. 

Item  quidam  habebat  bizantios  «3  ; et  cum  ipsis  fecit  uiagia  nescio  quot  , et  iu 
uno  quoque  faciebat  duplum;  et  expendebat  bizantios  14.  Queritur  quantitas  suorum 
uiagiomm.  Quia  faciebat  duplum,  duplica  13,  erunt  26;  de  quibus  extrahe  14,  rema- 
nent 12;  et  habemus  unum  uiagium.  Item  duplica  12,  erunt  2i;  de  quibus  extrahe  14, 
remanent  10;  et  habemus  duo  uiagia.  De  quilms  prouideas  minutionem  sui  capitalis 
de  uiagio  in  uiagium.  In  primo  uiagio  remanserunt  ei  12;  ergo  minuit  1 suum  capi- 
tale. in  secundo  minuit  2.  Ideo  quia  remanserunt  ei  10;  ergo  duplicando  uadit  minu- 
tionem de  uiagio  in  uiagium:  quare  duplica  2,  que  sunt  minutio  secundi  uiagij.  erit 
4;  et  habemus  minutionem  tercij  uiagij:  adde  modo  tres  minutiones  trium  uiagiorum 
inuentomm,  uidelicct  1,  ct  2,  et  4,  erunt  7 : a quibus  usque  in  13  desunt  6 , que 
remanent  in  minutione  quarti  uiagij,  scilicet  4,  erunt  8.  In  quibus  diuide  6,  ueniunt 
| unius  uiagij;  ergo  fecit  ipse  cum  ipsis  13  bizaulijs  uiagia  J 3.  Sed  quia  uidetur  iucoii- 
gruum  dicere,  aliquem  fecisse  * unius  uiagij;  hoc  emendari  sic  docemus.  Videlicet  cum 
in  uiagio  faciat  duplum;  ergo  in  1 lucratur  alium;  ergo  in  \ unius  uiagij  de  ipso  1 
lucratur  £ unius  hizantij;  ergo  facit  dc  4 septem;  ct  erunt  .uu.or  uiagia;  ex  quibus  iu 
primo,  et  in  secundo,  et  in  tercio  fecit  duplum,  ct  expendit  14;  et  in  quarto  fecit  de 
.1114."  vij.,  et  expendit  tres  quartas  de  14,  scilicet  \ 10. 

Tamen  si  propositum  fuerit  , quod  in  fine  ignotorum  uiagiorum  ci  supersint  bi- 
znntij  4 , sic  erit  faciendum  : scilicet  extrahes  4 dc  superatione  minutiorum  trium 
uiagiorum,  que  ei  remanet  de  suo  capitali,  uidelicct  de  6,  qui  superius  per  8 diui- 
duntur,  remanent  2 ; que  diuide  iterum  per  eadem  8,  scilicet  per  minutionem  quarti 
uiagij,  exibit  { ; ergo  facit  ipse  uiagia  J 3.  Iterum  si  de  quarta  unius  uiagij  unum 
uiagium  instruere  uolucris;  cum  in  uno  quoque  uiagio  lucretur  de  1 bizantium  alium; 
ergo  in  { unius  uiagij  de  i lucratur  quartam  partem  unius  hizantij ; ergo  de  i facit 
! 1,  hoc  est  dc  .1114."  quinque;  et  expendit  in  ipso  quartam  partem  de  14,  id  est  3. 
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'Si  autem  numerus  quesite  superationis,  id  esi  4,  maior  esset  dicte  superationis  iriuiu 
uiagiorum,  scilicet  de  6 , unde  non  posset  ipsam  extrahere  al*  eadem.  Oporteret  eam 
extrahere  de  residuo  minutionis  duorum  uiagiorum,  quod  ei  remanet  de  suo  capitali, 
id  est  de  io.  Et  si  adhuc  eam  de  io  extrahere  non  posses,  extraheres  eam  de  12,  id  est 
de  superatione  minutionis  primi  uiagij.  Et  sic  poteris  innenire  prepositas  quaslibet 
superationes. 

Questio  notabilis  cie  homine,  muttuante  libras  .C.  ad  usuras 
super  quandam  domum. | 

Qvidam  prestauit  libras  loo  ad  usuras  .iiu.°r  denariorum  per  libram  iu  mense  supra  t-i.  lix 
(piandam  domum,  ex  qua  recolligebat  in  uno  quoque  anno  nomine  pensionis  libras  30; 
et  in  capite  uniuscuiusque  anni  debebat  discomputarc  ipsas  libras  co  de  capitali,  et 
lucro  dictarum  100  librarum.  Queritur,  quot  annis,  et  mensibus,  et  diebus,  et  horis 
domum  tenere  debebat:  quia  lucrabatur  denarios  4 per  libram  in  mense;  ergo  lucratur 
soldos  4 per  libram  in  anno;  qui  soldi  4 sunt  { unius  libre  : ergo  de  3 facit  8.  Et  quia 
de  capitali,  et  lucro  unius  anui  discomputatur  pensio;  assimilatur  hec  questio  tali  uia- 
giorum  questioni;  quod  quidam  habuit  libras  loo,  cum  quibus  de  B faciebat  o in  uno- 
quoque uiagio;  et  expendebat  libras  30;  de  quo  queritur,  quot  ex  eis  fecerat  uiagia: 
cuius  regule  si  iminemor  non  exstiteris,  minutiones  sui  capitalis  de  anno  in  annum  sub- 
tiliter sunt  inuestigande  sic.  Quia  de  3 facit  6,  accipe  J de  loo,  que  est  20,  ct  adde 
super  100,  erunt  120;  et  tot  habuit  inter  capitale,  et  lucrum  in  primo  anno:  de  quibus 
extrahe  pensionem,  scilicet  30,  remanent  libre  »0:  a quibus  usque  iu  libris  100  desunt 
libre  10,  que  sunt  minutio  primi  anni.  Item  accipc  | dc  libris  90,  que  remanent  in 
capite  priini  auiii,  erunt  18;  quas  adde  cura  90,  erunt  io»;  de  quibus  extrahe  pensio- 
nem secundi  anni,  remanent  lihrc  78;  a quibus  usque  in  90  desunt  libre  12,  que  sunt  mi- 
nutio secundi  anni.  In  primo  enim  anno  suum  capitale  minuit  libras  10.  In  secundo 
minuunt  libre  12  ; ergo  minutiones  cadunt  proportionalilcr,  uidclicct  de  10  in  12,  hoc 
est  sicut  10  sunt  ad  12,  scilicet  sicut  s ad  6,  ita  12,  que  sunt  minutio  secundi  anni, 
erunt  ad  minutionem  tcrcij  anni.  Quare  multiplicabis  o per  12,  et  diuides  per  5,  exi- 
bunt | 14,  que  sunt  minutio  tcrcij  anni  : que  multiplica  per  6,  et  diuidc  per  5,  exi- 
bunt fr  17,  que  sunt  minutio  quarti  anni:  que  multiplica  iterum  per  c,  ct  diuide  per 
3,  exibunt  y ■■■■■  20,  que  sunt  minutio  quinli  anni  : que  iterum  multiplica  per  8,  et 
diuide  per  3;  quod  sic  lit:  protrahe  quandam  uirgam,  sub  qua  pone  5 quater;  cum  sint 
ter  sub  uirgula,  quam  uis  multiplicare;  et  multiplica  6 per  2,  que  sunt  super  5,  erunt 
12;  que  diuide  per  3 propter  s,  que  sunt  in  capite  uirge  protracte  a sinistra  parte, 
exibunt  2,  ct  remanent  2:  quare  pones  2 super  ipsas  5,  ct  2 reserua  in  manu;  cum 
quibus  adde  multiplicationem  dc  6 in  3,  que  sunt  super  sequentia  3,  erunt  20;  que 
diuidc  per  5,  exibunt  4,  et  remanet  0;  quod  0 pone  super  sequentibus  5,  ctserua4; 
super  que  adde  multiplicationem  de  6 in  3,  que  sunt  super  3 in  capite  uirge  a parte 
dextra,  erunt  22;  que  diuidc  per  3,  exibunt  4,  ct  remanent  2;  que  2 pone  super  ter- 
num 3;  ct  super  4 adde  multiplicationem  dc  G in  20,  erunt  124;  que  diuide  per  ultima 
3 protracte  uirge,  exibunt  24,  et  remanent  4:  que  4 pone  super  ipsa  5;  et  ante  uirgam 
pone  24,  et  habebis  24  Pro  miuulionc  sexti  anui.  Addes  quidem  suprascripla  sex 
minutiones  in  hunc  modum:  pones  ex  eis  integra  sub  integris,  et  similes  fractiones 


Digitized  by  Google 


luj. 


i 15  • rr>*>' 


|niu.  <rl  ul  li*|.>-j(nut  • 

itui.  115  vrr$*  . lio.  IH-S6, 
Vt  S6S,  Ii..  21  • 32.11. 1. 


fui.  116  rtrlo. 


208 

sub  similibus,  scilicet  quintas  sub  quintis,  ct  quintas  quinte  sub  quintis  quinte  , et 
cetera;  ct  protrahe  uirgam,  sub  qua  sint  $ quater,  scilicet  secundum  numerum  ipsorum 
5,  que  sunt  sub  maiori  uirga  minutionum  prodictarum;  et  pro  2,  que  sunt  super  5, 
que  sunt  in  quarto  gradu  uirge  de  24,  pone  2 super  5,  que  sunt  in  eodem  gradu  pro- 
tracte uirge;  et  adde  o,  quod  est  super  5 tercij  gradus  uirge  dc  2i  cum  2,  que  sunt 
in  eodem  gradu  uirge  de  20,  erunt  2;  que  pones  super  5 tercij  gradus  protracte  uirge; 
et  adde  2,  que  sunt  super  5 secundi  gradus  uirge  dc  24  cum  3-,  que  sunt  super  5 
secundi  gradus  uirge  de  20,  et  cum  2.]  que  sunt  super  s eiusdem  secundi  gradus  uirge 
dc  17,  erunt  7;  que  diuidc  per  s secundi  gradus  protracte  uirge,  exibit  1,  et  remanent 
2:  j»onc  2 super  ipsa  5,  ct  1 senia  iu  manu;  que  adde  cum  4,  que  sunt  super  s primi 
gradus  uirge  de  24,  ct  cum  3,  que  sunt  super  5 eiusdem  gradus  uirge  dc  20,  ct  cum 
1,  quod  est  in  primo  gradu  de  17,  et  cum  2,  que  sunt  super  5 post  14,  erunt  11;  que 
diuide  per  5 priiui  gradus  protracte  uirge,  exibunt  2,  et  remanet  f : pone  quidem  1 
super  ipsa  s,  et  2 senia;  que  adde  cum  integris,  erunt  93;  que  pone  ante  protractam 
uirgam;  et  sic  habebis  -J-J-J—J  99  ’•  que  si  de  centum  extrahere  uis  , protrahes  aliam 
uirgam,  sub  qua  pone  similiter  5 «pia ter;  et  accipe  2,  que  sunt  super  5 quarti  gradus 
uirge  de  99;  ct  extrahe  eam  de  5,  que  sunt  sub  ipsis  2,  remanent  3;  que  pone  super 
5 quarti  gradus  protracte  uirge,  et  retine  in  manu  1;  quod  adde  cum  2 , que  sunt 
super  s tercij  gradus,  extrahe  ex  eisdem  5,  remanent  2,  que  pone  super  5 tercij  gradus 
protracte  uirge,  et  senia  i;  quod  adde  cum  2,  que  sunt  super  5 secundi  gradus  uirge 
dc  99,  erunt  3;  que  extrahe  ex  ipsis  5,  remanent  2,  que  pone  super  5 secundi  gradus, 
et  scrua  1;  quod  adde  cum  l,  quod  est  super  5,  que  sunt  in  primo  gradu  uirge  dc 
99,  erunt  2:  a quibus  usque  in  5 desunt  3,  que  pone  super  5 primi  gradus  uirge  pro- 
tracte; ct  pro  expleto  quinario  senia  1;  quod  adde  cum  99,  faciunt  100;  que  extrahi* 
de  100,  remanet  0 ante  protractam  uirgam,  scilicet  nichil;  et  sic  habes  *-{•-*  * pro  que- 
sito  residuo  uuius  lihre,  que  sunt  ex  minutione  septimi  anni.  Quare  inuenienda  est 
minutio  septimi  anni,  si  multiplicabis  * * | ~ 24,  qui  est  minutio  sexti  anni  per  6;  ct 
diuide  per  5,  exibunt  libre  * f-  ?- } * 29,  in  quibus  diuidenda  essent  *-*  * ; ct  quod  ex 
diuisionc  exiret,  esset  illud,  quod  ipse  tenuit  domum,  ultra  sex  inuentos  annos.  Sed 
ut  habeamus  inde  dies  et  horas,  multiplica  438  per  dies  anni,  scilicet  per  3fl0,  ut  ita 
ponuntur;  et  erunt  in  unoquoque  mense  dies  .xxx.,  uenient  1 5 7680;  que  multiplica  per 
12,  scilicet  |K*r  horas  diei,  erunt  18921G0,  que  scrua.  Et  multiplica  29  per  minuta  sue 
uirgulc,  hoc  esi  per  3,  ct  addes  4;  que  per  3,  ct  addas  l;  que  per  3,  et  addas  2;  que 
per  5,  ct  addas  2;  que  per  $ , ct  addas  2 , erunt  93312  : quibus  reperias  regulam  , 
que  est  In  qua  etiam,  ct  in  regula  de  625,  que  est  * * * ■”■,  debes  diuidero 

multiplicationem  dc  1892100  iu  5;  «piam  in  3;  «piam  in  3;  «piam  in  5;  quam  in  5 pro- 
pter quinque  quinarios  , qui  sunt  sub  uirga  post  29.  Sed  relimpies  multiplicationem 
.liu.*r  quinariorum  propter  .nij.*  quinarias,  qui  sunt  regula  de  623.  Similiter  cuitabls 
ea,  que  erunt  euitanda;  ct  proueniciit  liorc  toi,  que  sunt  dies  8,  et  liore  {J  a;  et 
tantum  tenuit  ipse  domuin,  ultra  annos  6 inuentos.  Quod  si  probare  uis , nide  si  de 
-J— unius  libre,  qiic  sunt  soldi  ,4J  ct  de  eorum  usuris  dierum  inuenlorum  9 
prouenerit  pensio  ipsorum  dierum;  quod  iiidcndum  est  per  modum  barncli  in  hunc 
modum:  quia  de  libra  1 dantur  pro  usuris  j donari  j 4;  ergo  pro  soldis  60  datur  soldus 
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i in  mense.  Quare  pone  in  una  linea  soldos  60,  et  soldum  i,  et  dies  jo.  Et  sub  soldis 
60  pone  soldos  14,  et  sub  dies  30  pone  dies  8;  et  multiplicabis  14  per  i, 
quod  est  cis  ex  ad u creo;  quod  multiplica  per  8,  et  summam  diuides  per  reliquos 
duos  numeros,  scilicet  per  eo,  et  per  30  : ergo  multiplica  173*  per  1823;  et  diuides  per 
60,  et  per  30,  et  per  fractiones,  que  sunt  sub  utraque  uirga;  et  liabchis  usuras  sol- 
dorum ~ 14:  que  cum  debeas  insimul  addere,  scilicet  capitale  cura  usuris  ; qualiter 
ea  couiunctim  habeas,  indicabo:  quia  ex  multiplicatione  de  14  in  123  additis  2,  prouc- 
niunt  173*  ; ergo  si  diuiscris  1752  per  125,  nimirum  ipsa  -—j  14  reddibunt.  Similiter  si 
38S800,  que  procreantur  ex  go  ductis  in  30  uicibus  12,  uicihtis  9,  uicibus  2 , multipli- 
eaueris  per  1732,  et  diuiseris  summam  per  60,  ct  per  30,  et  per  12,  et  per  9,  et  per 
2,  ct  per  125,  eadem  14  reddibunt.  Sed  ex  multiplicatione  dc  1752  in  1825  diuisa  per 
eosdem  numeros  prouenit  usura  illorum  soldorum  jf,  14;  ergo  si  coniunctum  ex  38H800 
cura  1325,  scilicet  300623  multiplicaueris  per  1752,  ct  diuiseris  per  eosdem  numeros,  pro- 
ueiiicnt  soldi  ^ 14,  ct  eorum  usura;  in  quibus  si  modum  cuitandi  seruaris,  remanebit 
tantum  multiplicatio  dc  73  in  125  diuidenda  J-J-iV  Vndc  proueniunt  soldi  j | *t  14, 
ijui  sunt  j>ensio  dierum  * * t*.  8:  quia  si  multiplicaucris  * 8 per  denarios  20 , qui 

sunt  pensio  unius  diei,  nimirum  soldi  -6  * 14  prouenient. 

Aliter  de  e tui  em  domo . 

Rvrsus  si  dictum  fuerit,  quod  ipse,  cuius  domus  erat,  recollegit  ipsam  domum  tali 
tempore,  quoti  adhuc  erat  ei  redditurus  libras  20  dc  predictis  libris  100.  F.t  queratur 
quantum  ipse,  qui  denarios  prestauerat,  domum  tenuit.  Sic  facies:  iunges  ex  minutionibus 
suprascriptis,  (pias  superius  inucnimus,  donec  non  remaneat  dc  ipsis  libris  100  tantum, 
quod  possit  inde  domum  unum  annum  tenere;  extractis  libris  20,  que  ei  debent  re- 
manere. Minutio  quidem  primi  anni  est  10;  secundi  12  insimul  iunclis  faciunt  22;  cum 
quibus  addita  tcrcij  anni  minutione,  scilicet  f 14,  faciunt  \ 36;  cum  quibus  adde  —-J  17 
quarti  anni,  erunt  J-J  53;  cum  quibus  iterum  adde  minutionem  quinti  anni,  scilicet 
-j— 20,  erunt  -J— f-  74  : a quibus  usque  in  100  desunt  -*  —•  25:  dc  quibus  si  extra- 
xeris libras  20,  que  debent  superare  , non  remanebit  unde  domum  possit  tenere  per 
unum  annum.  Quare  extrahantur  20  ex  ipsis,  remanent  -f-s~r 5 > flue  multiplica  per 
360,  scilicet  per  dies  unius  anni;  que  per  12  linras,  et  diuidc  summam  dicte  multipli- 
cationis per  minutionem  sexti  anni,  uidclicct  per  * 21.  Tarncn  caue,  ne  multiplices 

aliquem  dictorum  numerorum,  cum  in  aliquo  ipsorum  debeas  postea  diuidere  , ul  in 
preccdcnli  regula  demonstrauimus,  exibunt  liorc  J 9G9,  que  sunt  dies  80,  ct  liorc  £ 9; 
et  tot  tenuit  ipse  domum,  ultra  annos  5. 

Quod  si  uerum  est,  ita 'cognoscitur:  usura  de  100  librarum  primi  anni  sunt  libre  20; 
quibus  additis  cum  100,  erunt  120;  de  quibus  extracta  pensione,  remanent  libre  90  : 
cum  quibus  additis  usuris  ipsarum,  scilicet  in  secundo  anno,  faciunt  ios;  de  quibus 
extracta  | pensione  eiusdem  anni  , remanent  libre  78  : quibus  usuris  tercij  anni  su- 
peradditis, faciunt  libras  \ 03;  de  quibus  extracta  pensione  eiusdem  tcrcij  anni  , re- 
manent | 63  ; et  sic  faciendo  dc  quarto  , et  quinto  anno  , remanebunt  tantum  libre 
| * * 25,  de  quibus  ipse  tenuit  domum  diebus  80,  hoc  est  diebus  80,  et  horis  - 9, 
ct  remanserunt  ex  cis  libre  20,  quas  dominus  domus  reddidit  ei.  Deinde  accipias  quanta 
usura  datur  de  libra  1.  In  illis  diebus  «0;  quod  sic  erit  uidendiim.  Multiplica  de- 
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narios  4»  scilicet  usuram  unius  libre  in  mense  per  dies  80,  el  diuide  per  dies  30, 
scilicet  per  mensem,  exibunt  denarij  7710;  quos  adde  cum  libra  1,  hoc  erunt  soldi 
20  , et  denarij  -'-7  *-  10  ; et  tantum  ascendit  una  libra  inter  capitale  , el  usuram  ili 
illis  80  diebus;  que  scilicet  1 multiplica  per  libras  ; 25,  reddunt 

libre  2«;  et  tantum  ascendunt  libre  ille  25  inter  capitale,  ct  proficuum 

in  illis  diebus  80:  de  quibus  si  extraxeris  pensionem,  que  eueuit  in  illis  diebus 
so,  que  est  libre  | remanebunt  tantum  libre  20  , secundum  quod  propo- 

situm fuit. 

De  eadem  domo. 

Kt  si  proponatur,  quod  quidam  prestauil  super  eandem  domum  libras  6 ad  easdem 
usuras;  ct  queratur,  quantum  ipsam  domum  tenere  debeat;  sic  facies:  adde  libras  0 
cum  pensione  unius  anni,  scilicet  cum  30,  erunt  libre  36;  quas  multiplica  per  5,  et 
diuide  per  6,  exibunt  libre  30;  ct  tantum  oportet,  quod  ipse  haberet,  ut  domum  te- 
nere posset  annum  l;  et  deinceps  remanerent  preposite  libre  fi:  ct  extrabe  o de  30, 
remanent  24;  que  esset  minutio  eiusdem  antii  : que  multiplica  per  0 de  proportione 
superius  inuenta,  ct  diuide  per  5,  exibunt  ± 2»j  que  essent  minutio  alterius  anni,  sci- 
licet illius,  dc  quo  ipse  pro  ipsis  6 libris  domum  tenere  debet  : quare  multiplica  6 
per  aco  dies,  scilicet  per  annum,  ct  diuide  per  | as,  exibunt  dies  75,  que  sunt  menses 
{ 2;  ct  tantum  tenebit  ipse  domum  pro  prescriplis  libris  6;  et  sic  poteris  de  multis 
alijs  similibus  operari. 

De  homine  i qui  prestauit  ad  usuras  sine  noticia. 

Item  quidam  prestauit  denarios  ad  easdem  usuras  nescio  quot;  et  debebat  dare  per 
annum  pro  pensione  eiusdem  domus  libras  30.  Tenuit  enim  domum  pro  illis  denarijs 
annis  5,  ct  diebus  70.  Queritur  quantitas  illorum  denariorum:  primum  siquidem  inci- 
piendum est  a diebus  70,  uideliccl  ut  uideas  pro  quot  denarijs,  70  diebus  domum  te- 
nere possit.  Eritquc  ita  uidendum:  quia  usura  unius  anni  est  \ totius  capitalis,  opor- 
tet multiplicare  dies  anni  per  5 , erunt  isoo  ; super  quos  adde  dies  prescriplos  70  , 
erunt  1870  : ergo  in  illis  diebus  70  de  isoo  facit  1870,  hoc  est  quod  de  180  facit  1S7  : 
quare  pone  iso  super  is?  sic:  ~ : deinde  uidc,  quanta  sit  pensio  illorum  70  dierum 
sic:  multiplica  30  per  70,  et  diuide  per  aw»,  proueniunt  pro  pensione  iilornin  70  dierum 
libre  | 5;  quas  multiplica  per  iso,  ct  diuide  per  187,  exibunt  libre  5:  quibus  omnibus 
explicatis,  ud  regulam  uiagiorum  hanc  poteris  assimilari,  uidelicet  pro  5 annis  dicas 
quinque  uingia.  In  quibus  singulariter  de  5 facit  6;  ct  expendit  in  unoquoque  libras 
30,  scilicet  pensionem;  et  in  fine  uiagiorum  5,  hoc  est  5 annorum,  remanent  ei  libre 
777  5,  cum  quibus  tenebit  domum  diebus  70:  quare | ut  supra  doeuimus,  scribenda  sunt 
| quinquies  in  ordine  sic  : \ J ~ $ | : deinde  multiplicabis  6 per  6 ; que  per  c ; que 
per  (sic);  que  per  6,  scilicet  per  omnes  numeros,  qui  sunt  sub  uirgnlis,  erunt  7776;  dc 
quibus  accipe  |,  que  sunt  ciso;  de  quibus  accipe  que  sunt  54<>o;  ile  quibus  accipe 
y,  que  sunt  4500;  de  quibus  accipe  f,  qtic  sunt  3750;  de  quibus  accipe  J , que  sunt 
3125  : deinde  adde  Giso  cum  5400,  et  cum  4500,  et  cum  3750,  et  cum  3125,  erunt  23255; 
que  multiplica  per  libras  30  pensionis,  erunt  697650.  Item  multiplica  3125  per  777  5;  ct 
summam  que  exierit,  adde  cum  697650;  et  coadunatam  summam  diuide  per  regulam  de 
7776,  que  est  -g-J-J-y-J  , exibunt  libre  \-t  *t  * ? 9l  ; et  tanta  fuit  quantitas  denariorum 
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illorum, quos  ipse  prestaucrat.  Aliler  potes  ad  lianc  eandem  quantitatem  per  regulam 
uersam  dcucnirc.  Verbi  gratia  : pensionem  quinti  anni,  scilieet  30,  adde  cum  fjf  5 , 
erunt  ~ 35  ; que  multiplica  per  5,  et  diuide  per  0.  Ideo  quia  de  s facit  o in  uno 
quoque  anno,  eiibunt  ,*  «0.  Et  boc  est  illud,  quod  remanserat,  cum  iam  domum 

4 annis  tenuerat.  Super  que  adde  pensionem  quarti  anni,  erant  50;  que  multi- 

plica per  5,  et  diuide  per  e,  exibunt  } *-  40;  et  tantum  remanserat  ei,  eum  iam  do- 
mum annis  tribus  tenuerat.  Que  adde  cum  30,  scilicet  cum  pensione  tercij  anni,  erant 
||  70;  que  multiplica  per  s,  et  diuide  per  o,  exibunt  ,*  oo;  et  tantum  reman- 

serat ei,  postquam  domum  annis  2 tenuerat.  Cum  quibus  adde  30,  scilicet  pensionem 
secundi  anni,  erunt  -A-—-  "i  tlue  multiplica  per  s,  et  diuide  per  o,  exibunt  *-go; 
et  tantum  remanserat  ei,  cum  iam  domum  uno  anno  tenuerat.  Que  adde  cum  pen- 
sione primi  anni,  erant  { ,*  no;  que  multiplica  per  3,  et  diuide  per  e,  exibunt 

fi — n-\f 91 , que  sunt  libro  ei,  et  soldi  19,  et  denarij  i *(  |*  a;  ct  tantum  prestaucrat 
ipse  supra  domum,  ut  superius  per  aliam  regulam  inucnimus. 

De  eodem. 

Nam  si  propositum  fuerit  , quod  capitale  illius  sit  libre  l~~t  ~ ot  ; et  cum  ipsis 
ad  eandem  usuram  teneret  domum  annis  5,  et  diebus  70 ; et  quereret  annualis  pen- 
sionis quantitatem.  Sic  facies  ; pone,  ut  pensio  sit  aliquis  numerus  , ut  dicamus  30. 
Deinde  uide,  secundum  prescriptum  ordinem,  dando  pro  pensione  in  unoquoque  anno 
libras  30,  quantum  ei  habere  oportuerit,  ut  domum  inde  ualcat  tenere  prcscriptis  annis 
5,  et  diebus  70:  quod  si  bene  reperire  reperire  (sic)  sciucris,  reperies,  quod  cum  oportuerit 
habere  libras  1 t*  no:  que  si  essent  Vtt  *<>  utique  inaruissemus  propositum;  hoc 
est  quod  pensio  annualis  esset  libre  30:  quod  cum  non  sit,  cadit  regula  proporlionalitcr; 
hoc  est,  quod  sicuti  libre  i »o  sunt  ad  libras  ** 9I'  *la  «nint  3«  ad  que- 
sitam  pensionem.  Multiplicabis  igitur  30  per  ff— 01,  et  diuides  per  f-f-—*-  no,  exi- 
bunt pro  quesita  pensione  libre  30,  ut  supra  dictum  est. 

De  eadem  domo. 

Item  si  proposueris,  quod  pensio  sit  libre  30;  et  tenuit  ijisc  domum  annis  5 , et 
diebus  70;  ct  remanserant  ei  de  hoc,  quod  prestaucrat  supra  domum  , libre  20;  et 
qucsicrit  quantitatem  denariorum,  quos  prestauerat;  primum  siquidem  adde  libras  20 
eum  pensione,  que  contingit  illis  diebus  70,  scilieet  cum  libris  | s,  erunt  libre  1 13;| 
deinde  uide  quantum  ascendat  usura  in  illis  diebus  70.  In  anno  quidem  ascendit  de 
3 in  0;  ergo  in  s libris  lucratur  l per  anuum  : et  cum  dies  70  sint  ^ unias  anni ; 
ergo  in  illis  diebus  70  libre  s ascendunt  in  libras  ^ 6 , hoc  est  100  in  107,  ut  su- 
perius diximus.  Quare  describes  j±|,  et  multiplica  | 23  per  iso,  et  diuide  per  187,  exi- 
bunt libre  ot;  cum  quibus  adde  libras  30,  scilicet  |>ensionem  quinti  anni,  erant 

libre  -rrrfM:  <l»»s  multiplica  per  s,  ct  diuide  pero,  exibunt jf) 45:  cum  quibus  adde 

30,  scilicet  pensionem  quarti  anni,  erunt  libre  ifj  45  : quas  multiplica  per  5,  et  diuide 
]>cr  c,  exibunt  libre  ~ 43;  cum  quibus  adde  pensionem  tercij  anni,  erant  libre  93  : 

quas  multiplica  per  5,  ct  diuide  per  o,  exibunt  libre  j 77  : quibus  superadde  pen- 

sionem secundi  anni,  uidclicet  30;  et  multiplica  summam  per  5,  et  diuide  per  G,  exi- 
bunt libre  jf— fff  80;  quibus  superadde  pensionem  primi  anni,  uidelicet  3o;  et  multi- 
plica summam  per  3,  et  diuide  per  G,  exibunt  libre  ■ 99;  ct  tantum  ipse  pre- 
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slauit  supia  dumum  su  proscriptam.  Potes  enim  lior  idem  aliter  repcrirc,  uidelicet  re- 
pertis libris  *4  su  proscriptis,  redigas  lianc  ijuestionem  ad  regulam  uiagiorum  dices: 

quod  ipiidHin  ferit  uiagia  5,  hoc  est  quod  tenuit  domum  annis  5;  et  in  unoquoque 
uiagio  dc  5 faciebat  6,  hoc  est  in  uno  quoque  anno;  et  inde  expeudium  faciebat  librarum 
30;  hoc  est  dabat  pensionem  librarum  30.  Et  iu  line  quinque  uiagionun,  scilicet  5 an- 
norum, remanserunt  ei  libro  -J-  *}•  14:  quare  describende  sunt  in  ordinem  | J J | et 
deinceps  operaberis  , sicut  superius  fuisti  operatus ; et  re  peri  es  prescriptas  libres 
,;,h) 

s «o  It 

De  eadem  domo . 

Rvrsum  capitale,  quod  ipse  prestauit  supra  domum,  sit  libre  J-JJ  -jp—  09;  ct  tenuit 
rura  ipso  domum  annis  5,  et  dies  70,  ct  1 emanserunt  ei  libre  20;  ct  quota  sit  pensio 
ignoraucris;  sic  facies.  Vide  quantum  erit  illa  capitalis  quantitas,  cum  qutf  faciendo 
dictum  lucrum  de  anno  in  annum,  iu  fine  dictorum  quinque  annorum,  ct  dierum  70 
proucniat  iu  libris  20,  que  remanere  proponuntur  in  fine  dicti  termini;  quod  sic  erit 
uidendum.  Quia  in  illis  70  diebus  dc  ISO  facit  187  , pone  JfJ;  ante  quas  pro  quinque 
annis  pone  quinquies  f in  hunc  modum;  \ | \ $ J ~ ; et  multiplica  5 per  5;  que  per 
5;  que  per  5;  que  per  5;  que  per  iso,  que  sunt  supra  uirgas;  que  per  libras  20;  ct 
summam,  que  eucnerit,  diuidc  per  J-J-J-J  J , exibunt  * * * tst  | :■  7;  ct  tanta  erit 
illa  quantitas.  Quem  numerum  extralie  de  JHrTTrTr  remanent  | i •* » cl  hec 
est  illa  quantitas,  cum  qua,  et  cum  eius  usuris  pcrsoluitur  pensio,  ct  nichil  inde  in 
line  remanet  : quo  facto,  pone  ut  pensio  sil  3«  , ut  superius  fecimus ; et  uide  cum 
pensio  fuerit  36;  quantum  erit  capitale,  cum  quo  pi»ssit  tenere  domum  prescriptis  annis 
5,  et  diebus  70;  eruntque  110:  que  cum  ucllcnt  esse  * { 01 , multiplicabis 

per  36,  et  diuidc  per  110  , exibunt  libre  30  pro  qucsila  pensione, 

ut  in  tcrcia  procedenti  questione  demonstrauimus.  | 

4 liter  de  domo. 

Iterum  pensio  sit  libre  30;  et  quidam  prestauit  super  eandem  domum  ad  easdem 
usuras  tantum  quod  tenuit  domum  annis  5,  et  diebus  70;  ct  iu  fine  suum  ci  remansit 
capitale:  quia  dc  omnibus  5,  quos  ipse  habuit  in  suo  capitali,  faciebat  6 per  singulum 
annum;  ergo  in  omnibus  5 lucratur  1;  ergo  in  quinquies  30,  scilicet  in  150  lucretur 
30,  uidelicet  pensionem  ; ct  tantum  habuit  i|«c.  V erum  si  lucium  uaric  de  anno  in 
annum  proponeretur,  alia  indigeret  regulo,  uidelicet  ut  primum  pro  diebus  70,  in  quibus 
de  1811  facit  187  , ponatur  ; deinde  ante  ipsas  ponatur  in  ordinem  quinquies  | , 
sicut  superius  diximus  : deinde  multiplicabis  5 per  5;  que  per  8;  que  per  5;  que  per 
5;  que  per  iso,  que  sunt  super  uirgis;  et  summam,  que  enenerit,  extrahes  ex  multipli- 
catione omnium  numerorum,  que  sunt  sub  uirgis;  et  summam,  que  remanserit,  diuides 
per  multiplicationem  de  j- rr\f 91  "l  numero,  qui  exierit  ex  multiplicatione  omnium 
numerornm  exislcnlittm  sub  uirgulis  iu  scipsis;  et  similiter  habebis  libres  iso. 

De  domo. 

Iterum  capitale  sil  15O;  et  lucrum  sit,  ut  supra  ; et  queratur  pensionis  quantitas. 
Eum  itaque  suum  capitale  ei  in  fine  dictorum  annorum  proponatur  remanere;  et  semper 
~ sui  capitalis  ipse  lucretur,  accipe  quintam  de  iso  , que  est  30  ; et  habeas  ea  pro 
quesita  pensione. 
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Aliter  de  eadem  domo. 

U visum  lucrum  sit  idem , et  pensio  sit  eadem  ; ct  in  fine  dictorum  annorum  , et 
dierum  70,  libras  36,  ultra  suum  capitale,  ei  remansisse  proponimus:  primum  quidem 
inucniende  sunt  supraseripte  libre  iso,  cum  quibus  lucratur  pensionem;  quibus  repertis, 
uide,  cx  quo  capitali  libras  36  lucrari  possit:  describantur  in  ordinem  777  | 1 1 1 f » et 
multiplicentur  omnes  numeri,  qui  sunt  super  uirgulis,  erunt  562500  ; que  extrahe  de 
multiplicatione  omnium  numerorum,  qui  sunt  sub  uirgulis,  uidelicct  de  454112,  rema- 
nent 891612;  in  quorum  regula  diuidc  multiplicationem  de  562500  in  36,  que  debent  su- 
perare super  suum  capitale  , exibunt  libre  * \ * \ * 22  ; quas  adde  cum  150  , erunt 
t"'rf 'i  1 172;  et  tantum  habuit  ipse. 

Iterum  ponatur,  quod  capitale  ipsius  sit  ; ^ | " 172,  et  lucrum  sit  idem;  et  in  line 

lucretur  libras  36  ; et  quota  sit  pensio  ignoretur.  Reperias  quidem,  secundum  quoti 
modo  docuimus,  ipsum  22,  cum  quibus  lucratur  in  illis  5 annis,  et  diebus  70 

illas  libras  36,  que  in  line  ei  preponuntur  ultra  suum  capitale  remanere;  que  extra- 
hantur dc  * * * -I  \ 172  , remanent  iso ; de  quibus  accipiatur  quinta  pars  ; ideo  quia 
per  singulum  annum  quintam  sui  capitalis  lucrari  proponitur,  exibunt  30  pro  quasita 
pensione. 

De  milite  recepturo  pro  suo  fetido  bizanti  .ccc. 

Qvidam  miles  erat  recepturus  a quodam  rege  causa  sui  feudi  in  unoquoque  anno 
bizautios  300;  et  persoluebantur  ei  in  .ini.ar  pagas;  ct  in  unaquaque  accipiebat  bizan- 
tios  75  , hoc  est  paga  de  tribus  mensibus,  Qui  cum  necessitate  cogeretur  , rogauit 
quemdam  diuitem,  ut  commodaret  sibi  tot  bizautius  ad  usuras,  pro  quibus  ipse  diues 
acciperet  illos  bizantios  300,  excomputando  bizantios  75  uniuscuiusrpie  page,  dc  paga 
uidelicct  in  pagam,  dc  capitali  ct  proficuo.  Qui  acquiescens  | uoluntati  ipsius  , pre- 
stauit  ei  ipsos  bizantios  ad  proficuum  duorum  hizantiorum  per  centenarium  in  uno 
quoque  mense.  Queritur , quot  bizantios  ipse  in  prestantiam  accepit.  Primum  quidem 
studeas  hanc  questionem  ad  uiagiorum  regulam  redigere;  que  sic  redigitur:  quia  in 
uno  quoque  mense  lucrum  100  hizantiorum  est  bizanti)  2 ; ergo  lucrum  centenarij  est 
bizantij  6 in  tribus  mensibus  , scilicet  in  termino  uniuscuiusque  page  : ergo  in  una- 
quaque paga  de  hizantijs  10«  facit  106,  hoc  est  dc  50  facit  53:  ct  quia  page  sunt  .n«.*r; 
iiu.**  uiagiorum  similitudinem  gerunt:  et  quia  paga  est  bizantij  75,  habeantur  ipsi  pro 
expendio  uniuscuiusque  uiagij.  Deinde  quia  de  50  facit  53,  pone  quater  pro  .iiij.0' 
pagis  sic  : {}  ^ ni?»  et  multiplica  50,  que  sunt  super  prima  uirga,  per  53,  que  sunt 
sub  secunda;  que  per  53,  que  sunt  sub  tcrr.ia  ; que  per  53  , que  sunt  sub  quarta  , 
erunt  7443850  . Item  multiplica  eandem  50  per  50  secunde  uirge  ; que  per  53  tercie  ; 
que  per  53  quarte,  erunt  7022500.  Iterum  multiplica  primam  50  per  secundam  ; que 
per  tcrciam,  erunt  125000;  que  per  53,  que  sunt  sub  quarta  uirga,  erunt  6625000.  Rur- 
sum multiplica  50  per  50;  que  per  50;  que  per  50,  scilicet  ea,  que  sunt  super  uirgulis, 
erunt  6250000:  que  adde  cum  reliquis  tribus  modo  inuentis  numeris,  erunt  27341350;  que 
multiplica  per  75,  erant  2050601250;  que  diuidc  per  7,— n°ni  > exibunt  }|  ,*  250; 

et  tot  fuerant  bizanlhij,  quos  accepit  in  prestantia. 

De  illo , qui  hedifficauit  palacium. 

Qvidam  uoleus  construere  palatium,  peti j t magistrum,  cum  quo  fecit  conucniioncm 
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de  septem  bizantijs  in  mense:  expleto  quidem  mense  debebat  esse  persolutus.  Predictus 
magister  erat  pauperculus;  supplicauit  illi  domino  operis,  ut  mutuaret  sibi  bizantios  n 
pro  suis  necessarijs.  Qui  Respondit.  Libenter.  Sed  tali  ratione,  quod  de  go  reddas  6t 
in  mense,  secundum  quod  accidet  dc  li  bizantbijs;  et  in  fine  mensis  extrahes  tuum  pre- 
tium, scilicet  bizantios  7;  ct  quod  remanserit,  morabitur  cum  eadem  usura,  donec  lucra- 
beris reliquos.  Magister  uero  professus  fuit,  quod  dominus  asseruit,  et  laborauit  opus 
duobus  mensibus.  Queritur,  quantum  dominus  operis  deliebat  superaddere  prefato  ma- 
gistro: hec  regula,  secundum  regulam  prime  domus,  est  operanda;  uidclicet  ut  super- 
ponantur usure  unius  mensis  illorum  tt  bizantionim  super  ipsos,  erunt  — li;  de  quibus 
discomputentur  bizantij  7 , scilicet  pretium  illius  de  uno  mense  , remanent  bizantij 
*J  4;  quibus  extractis  de  ll,  remanent  — 0,  qui  sunt  minutio  capitalis  primi  mensis: 
quem  multiplica  per  Gt,  ct  diuide  per  GO;  ideo  quia  de  go  facit  ei,  exibunt  bizantij 
■■  * t*  g,  qui  sunt  minutio  secundi  mensis.  In  quibus  studeas  diuiderc  multiplicationem 
dc  bizantbijs  in  30,  uidclicet  in  diebus  mensis,  exibunt  dies  ^ is.  In  quibus, 
ct  in  uno  mense  cxpleuit  opus,  quod  debebat  magister  ipse  pro  ipsis  bizantijs  II  ope- 
rari: quare  extrahantur  ipsi  de  duobus  mensibus,  remanent  dies  ll  ; dc  quibus 

ipse  magister  recepturus  erat  suum  pretium,  quod  illis  diebus  ei  contigit:  quod  si  rc- 
perire  indueris,  multiplica  ipsos  dies  **  |**  ll  per  pretium  mensis,  scilicet  per  7,  et 
diuide  per  30,  scilicet  per  dies  mensis,  exibunt  bizantij  ct  tantum  erat  ille 

recepturus  in  illis  duobus  mensibus,  ultra  illos  ii  bizantios,  quos  primum  habuerat. 

De  eodem. 

Si  dicatur,  quod  ipse  magister  laborauit  super  illis  li  bizantijs  tantum,  quod  do- 
minus operis  erat  ei  daturus  | bizantios  4,  multiplica  4 per  dies  30,  erunt  Ito;  que 
diuide  per  7,  exibunt  dies  J it;  quos  adde  cum  mense  i,  ct  diebus  ira  18 . erunl 
dies  } 6i~4o»  ct  tantum  laborauit  ipse. 

De  duobus  hominibus , qui  habuerunt  societatem  in  constant inopoli . 

Dvo  homines  pariter  in  constantiuopoliin  habuerunt  insimul  societatem;  quorum  unus 
perrexit  alexandriain  negotiandi  causa,  et  tulit  sccuin  de  cornu ui  hcnlica  quantum  libuit; 
stclitquc  ibi  annis  5,  et  diebus  70,  et  lucrabatur  quintam  sui  capitalis  in  uno  quoque 
anno,  ct  inde  expendebat  per  annum  bizantios  25.  Alius  qui  remanserat  constantino- 
polira  lucrabatur  in  uno  quoque  anno  septimam  sui  capitalis;  et  inde  expendebat  bizan- 
tios 37.  In  (ine  autem  dictorum  5 annorum,  et  70  dierum,  cum  socijs  (sic)  cius  fuisset 
reuersus,  nil  ci  remansit;  cl  socius  eius  lucratus  fuit  in  suprascriplo  termino  quantum 
a principio  socio  suo  remanserat.  Queritur  , quantum  unusquisque  habuit  de  eorum 
hcnlica  comuni.  In  hac  questione  due  uiagiorum  regule,  uel  domus  competenter  possunt 
intelligi:  prima  quidem  dc  ipso,  qui  constantinopolim  remanserat,  cum  in  unoquoque 
anno  septimum  sui  capitalis  lucraretur,  talis  est  ac  si  diceretur,  quod  de  -7  faciebat 
a;  pro  5 enim  annis,  et  diebus  70,  «iagij  5,  ct  ^ unius  uiagij  intelligi tur.  Et  expen- 
dium  unius  cuiusque  anui,  quod  faciebat,  scilicet  bizantij  37,  est  tantum,  quantum  si 
diceres,  quod  in  uno  quoque  uiagio  ipsos  expenderet;  uel  quod  in  uno  quoque  anno  ex- 
computabat  ipsos  pro  pensione  domus  : et  cum  ci  nil  remansisse  proponatur  , inci- 
piendum est,  secundum  regulam  domus,  ab  illis  70  diebus  , uidelicet  ut  inuenias  dc 
quanto  capitali  potuit  facere  expendium,  quod  in  illis  70  diebus  fecerat;  quod  sic  in- 
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ucnire  per  regulam  domus  docuimus:  scilicet  quia  cum  in  anno  dc  7 facit  8 ; ergo 
in  diebus  70  dc  7 facit  ^7  unius  bizantij,  cum  ipsi  70  dies  sint  ^ unius  anui:  ergo 
de  252  facit  259,  hoc  est  quod  de  36  facit  37.  Quare  describendi  sunt  ~ ; deinde  uideas 
quantum  expendium  accidit  illis  diebus  70.  Multiplica  enim  expendium  anni,  scilicet 
37,  per  dies  70;  et  diuide  per  360,  exibunt  bizanti  {-J  7;  cl  tantum  est  expendium  70 
dierum;  quod  multiplica  per  36,  que  sunt  super  37;  et  diuide  per  ipsa  37,  exibunt 
bizauti  7;  et  tantum  habuit  ipse  post  moram  quinque  annorum.  Deinde  ex  anno  in 
annum  usque  quod  ad  caput  primi  anni  dcucnics,  sicuti  in  domus  regula  fecimus,  stu- 
deas operari;  uidelicel  ut  cum  repertis  modo  septem  bizanthijs  addas  expendium  quinti 
anni,  scilicet  37,  erunt  44;  que  multiplica  per  7,  et  diuide  per  8;  ideo  quia  dc  7 facit 
8,  exibunt  | 38;  et  tantum  remanserat  ei,  cum  iam  transierant  anni:  super  quos 

adde  expendium  quarti  anni,  scilicet  37,  erunt  bizantij  f?5;  que  multiplica  per  7 , 
et  diuide  per  8,  exibunt  bizantij  jJ  66;  ct  tantum  remansit  ci  post  triennium:  cum 
quibus  adde  expendium  tercij  anni,  uidelicet  37,  erunt  103;  que  multiplica  per  7, 
et  diuide  per  8 , exibunt  bizantij  -J-~ -J-  90  ; et  tantum  remansit  ei  post  biennium  : 
cum  quibus  additis  bizantijs  37,  quos  expenderat  in  secundo  anno,  erunt  ■}■]■}  125; 
que  multiplica  per  7,  et  diuide  per  8,  exibunt  bizantij  ■ 111  ; et  hoc  est  quod 
remanserat  ei  post  expendium  primi:  cum  quibus  additis  bizantijs  37,  scilicet  ipsius 
anni  expendium,  erant  bizantij  * 148;  quos  multiplica  per  7 , ct  diuide  per  8 ; 
que  multiplicatio  sic  fit:  protrahes  uirgam,  sub  qua  sint  2,  et  8,  ct  8,  ct  8,  sicuti  sunt 
sub  uirga  numeri,  quem  multiplicare  uis  per  7;  sub  qua  etiam  ex  parte  dextra  pones 
8,  scilicet  diuisorem,  et  multiplicabis  7 per  i,|  quod  est  super  2,  et  erunt  ?;  que  di-  r«i. 
uides  per  eadem  f,  exibunt  3,  ct  remanet  1 : pone  remanens  1 super  2,  ct  3 serua 
iu  manu;  et  multiplica  7 per  0,  quod  est  super  8,  ucniet  0,  quod  adde  cum  3 ser- 
ua tis,  erunt  3;  que  diuides  per  8,  qui  inter  diuisores  octonarios  est  primus  diuisor, 
exibit  0,  et  remanent  3 : pone  3 super  ipsa  8,  ct  multiplica  7 per  2,  que  sunt  super 
secundum  octonarium,  erunt  14;  quibus  diuisis  per  eadem  8,  exijt  1,  ct  remanent  6: 
pone  6 super  8,  qui  inter  diuisores  octonarius  est  secundus,  et  rescrua  1;  ct  multi- 
plica 7 per  2,  que  sunt  super  8 iu  ultimo  uirge,  erunt  14;  cum  quibus  adde  unum 
seruaturo,  erunt  15;  que  diuide  per  peuultima  8 uirge  seruate,  exibit  1,  ct  remauent 
7 : pone  7 super  ipsa  8,  et  serua  1;  quod  adde  multiplicationi  de  7 in  148,  erunt  1037; 
que  diuide  per  8,  que  sunt  ultima  sub  uirga  protracta,  exibunt  bizantij  j-j-J— J-J  119  * 
et  tantum  habuit  dc  comuni  hcnlica  ipse,  qui  consta ntinopolim  remanserat.  Deinde  ac- 
cedendum est  ad  cum,  qui  alexandriam  perrexerat;  quod  secundum  magiorum  uel  do- 
mus regulam  oportet  operari,  scilicet  per  eam,  in  qua  preponitur  de  ipso,  qui  tenuerat 
domum  anuis  5,  ct  diebus  70;  et  super  ipsius  capitale  lucratus  fuit  in  Gncm  bizantios 
‘ ] j | 129,  uidelicet  eos,  qui  remanserunt  ei,  qui  constatiliuopolim  permanserat:  que 

sic  superius  esse  operanda  demonstrauimus,  uidelicet  ut  primum  inueniatur  dc  quantis 
bizanthijs  potest  tantum  proficuum  habere,  unde  possit  dc  proficuo  facere  expendium; 
et  ipsi  in  finem  non  comminuantur;  qui  sic  inuenientur.  Accipe  bizantios  23,  qui  sunt 
expendium,  ct  multiplica  eos  per  5.  Ideo  quia  lucrabatur  - sui  capitalis,  erunt  125; 
de  quorum  lucro  potes  facere  expendium;  et  in  fine  non  comminuentur.  Deinde  quia 
de  5 facit  6,  scribende  sunt  | quinquies  propter  annos  5 sic':  | { { | J.  Rursum  quo- 
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niam  in  uno  quoque  anno  de  5 facit  6;  ergo  in  diebus  70  de  5 facit  ^ 5,  hoc  est, 
quod  de  iso  facit  1R7:  quare  ponenda  sunt  iko  super  197,  ct  deseri l>enda  in  ordine  cum 
alijs  l sic  : JJf  J | [ | J : deinde  multiplica  omnes  numeros,  qui  sunt  super  uirgulis, 
erunt  SC2500,  que  habeantur  loco  capitalis;  que  extrahe  ex  multiplicatione  numerorum, 
qui  sunt  sub  uirgulis,  que  est  14S4112,  que  habentur  loco  capitalis,  et  lucri,  remanent 
897G12  pro  lucro:  in  quorum  regula  diuide  multiplicationem  de  5G25  in  ■ j ) ) 7 129,  sci- 
licet in  capitale  ipsius, qui  constantinopolim  remanserat,  exibunt  hizanti  * /t*TV 7 81 » 
qui  sunt  hizantij;  cum  quibus  ipse  absque  expeiulio  lucnitus  fuerit  hizautios,  qui  re- 
manserunt, qui  constantinopolim  remanserat:  cum  quibus  adde  125,  cum  quibus  totum 
expendium  lucrabatur,  erunt  bizantij  H'-»TV «■ «’!' "t~r  200  » et  lantuin  portauil  de  co- 
muni  hcnlica  ipse,  qui  in  alexandriam  perrexerat. 

Incipit  pars  vil.*  de  regulis  erraticis  de  duobus  hominibus , 
qui  detulerunt  lanam  ad  naulum. 

Qvidam  duxit  in  quadam  naue  lane  fasces  13  equali  pretio  ad  naulum  ; et  alius 
fasces  17  eiusdem  pretij:  cum  uenissent  ad  locum,  in  quo  debeliat  descendere  naucle- 
rus, petiuit  eis  naulum  constitutum:  qui  cum  non  haberent  denarios,  unde  naulum 
pcrsoljuerent,  dixit  ei  primus  : Accipe  unum  de  meis  fascibus  pro  naulo  meorum  13 
fascium,  et  redde  mihi  superfluum.  Qui  cum  accepisset,  reddit  soldos  10  pro  hoc,  quod 
fascis  uniebat,  plus  nanii  eorum  13  fascium.  Cum  autem  exigeret  naulum  alij  homini 
de  fascibus  17,  aeccpit  unum  fascium  ab  ipso,  ct  reddidit  ci  soldos  3.  Queritur,  quot 
ualcbat  fascis;  ct  quot  pro  unoquoque  fasce  naulum  dabutur.  Accipe  differentiam,  que 
est  a fascibus  13  usque  in  fasces  17,  que  est  4.  liem  accipe  illud,  quod  csl  inter  soldos 
10,  et  soldos  3,  quod  est  soldi  7:  ergo  pro  fascibus  4,  quod  vnus  habuit  amplius  alio  , 
fuit  ci  redditum,  minus  soldi  7:  quare  euidentissime  uidetur,  quod  nauclcrius  pro  ipsis 
4 fascibus  retinuit  soldos  7 : ergo  de  omnibus  .inj.*>r  fascibus  dabantur  naulum  soldi 
7:  ergo  si  soldi  7,  qui  sunt  denarij  84,  diuiderimus  per  fasces  4,  exibunt  denarij  21 
pro  naulo  uniuscuiusque  fascis;  ergo  de  fascibus  13  erat  daturus  ille,  qui  eos  duxerat 
pro  naulo  denarios  13  uicc  21  , qui  sunt  soldi  22,  et  denarij  9 : quibus  superadditis 
soldis  io,  quos  nauclerus  ei  reddidit,  erunt  soldi  32  , et  denarij  9;  ct  tantum  ualuit 
unusquisque  fascium.  Et  si  acceperis  naulum  de  fascibus  17  alterius  hominis,  quod  est 
soldi  29,  el  denarij  9,  quod  exijt  cx  multiplicatione  denariorum  21  in  17;  et  super  ad- 
dideris soldos  3,  quos  nauelerius  ei  reddidit,  ad  eosdem  soldas  32,  et  denarios  9 deucnics. 

De  mercatore  deferente  lapides  preciosos  Constantinopulim. 

Mercator  quidam  deferens  lapides  pretiosos  5 equali  pretio  in  constantinopolim  ad 
uendendum,  erat  primo  transiturus  per  commertia  3;  et  cum  ad  primum  deuenirct  com- 
mercium; ex  amicitia  remissum  est  ci  totum  commcrtium,  accipiens  cartam,  quod  de  uno 
lapide  commcrtium  non  exigeretur  in  secundo  , et  tercio  commertium ; qui  cum  ad 
secundum  ucniret  commcrtium,  commcrtiarius  abstulit  ex  4 lapidibus  unum,  restaurans 
ei  bizantios  100.  Ad  tcrcium  cum  utfnirct  commcrtium,  commcrtiarius  abstulit  ei  de  tribus 
unum  , ct  restaurauit  ci  bizautios  iso.  Queritur,  quot  ualcbat  unusquisque  lapis;  et 
quot  dabatur  pro  commcrtio  dc  uno  quoque  lapide:  hoc  quod  dicitur  de  primo  cora- 
mertio,  non  dicitur  nisi  pro  derisu,  ut  impediantur  rudes.  Sed  de  duobus  alijs  com- 
mertijs  est  sicutrde  nauclerio,  qui  erat  recepturus  naulum  de  .nu.*r  lapidibus,  et  iribus: 
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quare  extrahantur  3 de  4,  remanent  i;  in  quo  diuides  50,  qui  est  differentia,  que  est 
a ioo  usque  in  150,  exibunt  50  ; et  tot  dahatur  commertium  de  uno  quoque  lapide  : 
que  multiplica  per  lapides  4,  erunt  bizantij  soo;  qui  addantur  cum  hizautijs  ioo,  qui 
redditi  fuerunt  iu  secundo  commertio,  erunt  bizantij  aoo;  et  tantum  ualuit  unusquisque 
lapis.  Et  si  multiplicaueris  eadem  50  per  lapides  3,  ct  superaddidtris  bizantius  150,  ad 
eosdem  bizantios  300  pcrucnies. 

Ex  duobus  hominibus  unus  habuit  pisces  is,  et  alter  pisces  13;  et  fuerunt  omnes 
pisces  unius  pretij.  Coramcrtiarius  autem  abstulit  primo  piscem,  et  denarios  12  pro  di- 
rictura.  Et  alio  abstulit  pisces  2,  et  reddidit  ei  denarios  7;  queritur  commertium,  et 
pretium  uniuscuiusque  piscis.  Quia  de  12  piscibus  dantur  pro  dirictura  piscis  unus,  et 
denarij  12;  ergo  de  unoquoque  pisce  datur  — unius  piscis,  et  denarius  1.  Quare  se- 
cundus homo  pro  trcdccim  piscibus  debuit  dare  £ unius  piscis,  et  denarios  13,  pro 
quibus  | dedit  pisces  2,  minus  denarijs  7 ; ergo  -J|  unius  piscis,  et  denarij  13  cquantur  r..i  uu 
duobus  piscibus,  minus  denarijs  7.  Quare  si  comuniter  addantur  denarij  7,  erunt  quod 
duo  pisces  cquantur  £ unias  piscis,  et  denarijs  20:  cx  quibus  si  comuniter  auferantur 
H piscis,  remanebunt  unius  piscis,  que  cquantur  denurijs  20,  hoc  est  quod  piscis 
ualent  denarios  20  : proportionaliter  ergo  est  sicut  11  ad  12,  ita  20  ad  pretium  piscis. 

Quare  per  ii  diuides  multiplicationem  de  12  in  20  , exibunt  denarij  ^ 21  pro  pretio 
unius  piscis  ; cuius  ~ , scilicet  ^ 1 , adde  cum  uno  denario  , erant  ~ 2,  qui  sunt 
commertium  uniuscuiusque  piscis.  Verbi  gratia.  Commertium  piscium  12  est  denarij 

33>  (ll“  procreantur  ex  ductis  £2  in  12,  qui  cquantur  pretio  unius  piscis,  et  denarijs 
18.  Similiter  commertium  de  piscibus  13  est  denarij  3«  , qui  cquantur  pretio  duo 
piscium  , minus  denarijs  7 , ut  oportet.  Et  si  proponatur,  quod  ex  12  piscibus  com- 
merliarius  tolleret  piscem,  et  redderet  denarios  12;  et  pro  piscibus  13  tolleret  pisces 
2,  minus  denarijs  7,  esset  hcc  questio  insolubilis.  Inucnics  enim  per  consimilem  inue- 
stigationem,  quod  \\  unius  piscis,  minus  denarijs  13,  cquantur  duobus  piscibus,  mi- 
nus denarijs  7:  quare  si  comuniter  addantur  denarij  13 , ueniet  quod  ||  unius  piscis 
cquantur  duobus  piscibus,  ct  denarijs  6;  quod  est  inconueniens.  Etsi  pro  12  piscibus 
tolleretur  piscis,  minus  denarijs  7;  ct  pro  13  tollerentur  pisces  2,  mitius  denarijs  12  , 
tunc  JJ  unius  piscis,  minus  denarijs  ^ 7,  cquantur  piscibus  2,  minus  denarijs  12.  Quare 
si  comuniter  addantur  denarij  12,  et  auferantur  piscis,  remanebunt  ~ unius  piscis, 
equales  de  denarijs  £ 4.  Quare  multiplica  —4  per  12,  et  diuide  per  11,  exibunt  ^4 
pro  pretio  uniuscuiusque  piscis.  Et  quia  sunt  minus  de  denarijs  7,  quos  reddidit  coiu- 
merzarius  ei,  cui  abstulit  piscem  ; uidetur  hoc  questio  esse  insolubilis  , cum  commer- 
zarius  reddat  ei  plusquam  accipiat  ab  eo.  Sed  si  proponeretur,  quod  superfluum,  quod 
fuit  redditum  primo  homini,  esset  ad  superfluum,  quod  fuit  redditum  secundo,  sicut 
pisces  unius  ad  pisces  alterius,  hoc  est  sicut  12  est  ad  13;  tunc  unusquisque  piscis  ualerct 
inuentos  denarios  ~ 4. 

Qvidam  emit  minuta  5 pro  1 denario,  et  inuestiuit  in  ea  denarias  10,  ct  uendidit  alia 
ininuta  7 pro  denario  l;  et  lucratus  fuit  denarios  n in  illis  10  denarijs;  queritur,  que 
minuta  fuerant  illa,  que  emit;  et  que  illa  que  uendidit,  sic  facies:  multiplica  5 per 
10,  erunt  50  : deinde  pone  5 super  50  sic  : ct  talia  fuerunt  minuta  illa,  que  emit  . 

pro  uno  denario  : ergo  pro  10  denarijs  emit  JJ,  hoc  est  integrum  unum,  quem  uendidit 
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in  talia  minuta.  Vnde  habuit  ex  ipso  denarias  21,  scilicet  10,  quos  inuestiuerat,  et  11, 
quos  fuit  superlucratus  : quare  multiplica  7 per  21,  erunt  147;  super  que  pone  7 sic  : 
et  talia  fuerunt  minuta  illa,  que  uendidit. 

De  illo  qui  intrauit  in  uiridario  pro  pomis  colligendis. 

Qvidam  intrauit  in  cjuoddain  uiridarium,  in  quo  erant  j>orte  7,  et  accepit  ibi  summam 
quamlibet  pomorum  ; qui  cum  uellct  exire  , oportuit  eum  dare  primo  hosliario  me- 
dietatem omnium  pomorum,  et  unum  amplius;  secundo  hosliario  medietatem  residuorum 
pomorum,  et  unum  amplius.  Qui  cura  ita  daret  reliquis  5 hostia  rijs,  compertum  est  ei 
unum  pomum.  Queritur,  quot  fuerunt  poma  illa,  que  de  pomerio  collegerat;  sic  facies: 
pro  uno  pomo,  quod  ei  remanserat,  tene  i;  suj>cr  quod  adde  unum  pomum,  quod  ul- 
timo hostiario  dederat,  erunt  2;  que  duplica,  erunt  4;  et  tantum  habuit,  cum  ad  ul- 
timum deueniret  hostia|rium:  super  que  adde  illud  pomum,  quod  dedit  sexto  hostiario, 
erunt  s;  que  duplica,  erunt  io;  et  tantum  remansit  ei  post  exitum  5 portarum:  super 
que  adde  unum  pomum  quinti  liostiarij,  erunt  Ii;  que  duplica,  erunt  22;  super  que  adde 
1 pro  illo  pomo,  quod  dedit  quarto  hosliario,  erunt  23;  que  duplica,  erunt  46:  super 
que  adde  1 pro  illo  pomo,  quod  dederat  tercio  hostiario,  erunt  47;  que  duplica,  erunt 
94:  super  que  adde  i pro  eo  pomo,  quod  dederat  secundo  hostiario,  erunt  95;  que  duplica, 
erunt  l»o;  cui  superadde  1,  quod  dedit  prime  porte;  et  duplica  summam,  erunt  382; 
ct  tot  fuerunt  illa  poina:  et  sic  reuerlendo,  secundum  quod  propositum  fuerit,  iu  or- 
dinem retro,  poteris  quamlibet  similium  positionum  repcrirc. 

Aliter  pone  ipsum  collegisse  a principio  rem  , de  qua  dedit  prime  porte  * , et 
pomum  1.  Hcmansit  ergo  ^ rei,  minus  1,  de  quo  secunde  porte  dedit  medietatem,  et 
pomum  unum  : ergo  remansit  ei  quarta  rei,  minus  pomo  j 1,  de  quo  dedit  tercie  porte 
dimidium,  et  pomum  i.  Quare  remansit  ei  £ rei,  minus  pomo  Ji,  cuius  medietatem 
dedit  quarte  porte,  pomo  1 addito;  et  sic  remansit  ei  A rei,  minus  pomo  J i:  cuius 
medietatem,  uno  pomo  addito,  cum  dedisset  quinte  porte,  remansit  ei  ^ rei,  minus 
pomo  — i;  cuius  medietatem  cum  dedisset , pomo  1 addito,  sexte  porte,  remansit  ei 
rei,  minus  pomo  i:  ex  quo  etiam,  cum  dedisset  septime  porte  medietatem,  pomo 

1 addito,  remansit  ei  ^ rei,  minus  pomo  ||  t,  que  equantur  uni  pomo,  ei  uidclicct, 

quod  remansit  post  exitum  septem  portarum.  Si  comuniter  addatur  pomum  ~ 1,  ucnict 
quod  7^  rei  cquatur  pomis  JJ  2.  Quare  multiplica  J}  2 per  128,  erunt  similiter  poma  382. 

Ve  integrorum  commixtione  cum  minutis. 

Si  propositum  fuerit  commiscere  2 integra  cum  minutis  tribus,  ut  dicamus  cum  J, 
ct  fiant  5 ita  comixta,  boc  est  2 ct  3 faciunt  5 : deinde  multiplicentur  5 per  5 , ct 
faciunt  25;  ct  queratur  de  Istis  25,  quid  fiant.  Sic  facies:  describe  * 2 bis,  tanquam  ad 
inuiccm  ea  debeas  multiplicare  : deinde  multiplica  2 integra  per  2 integra,  erunt  in- 
tegra 4,  que  sementur.  Postea  multiplica  2 integra,  que  sunt  in  superiori  linea,  per 
3,  que  sunt  super  5 de  inferiori,  erunt  }:  et  cconuerso  multiplica  2 integra  inferiora 
per  3,  que  sunt  super  5 de  superiori,  erunt  similiter  |;  quibus  insimul  additis,  faciunt 
Post  hcc  multiplica  J per  j,  faciunt  ct  talia  eraul  illa  25,  hoc  est  quod  .uu.or 

ipsorum  sunt  integra , et  12  eorumdem  sunt  quinte  : reliqua  ucro  9 sunt  uigesime 

quinte;  que  si  insimul  coaduiiaueris,  faciendo  integra  de  minutis,  peruenies  in  summatu 
multiplicationis  de  | 2 in  f 2.  Verbi  gratia  : si  | 2 per  \ 2 mulliplicaueris,  facient  |-J  6; 
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et  si  coadunaucris  4 integra  cum  erunt  |«:  quibus  si  superaddi  deris  facient  ±f  6, 

ut  prcdixiraus.  Item  si  dictum  fuerit,  quod  additis  s integris  cum  | },  faciant  7;  et 
additis  5 cum  \ f,  faciant  19:  et  multiplicentur  7 per  19,  que  faciunt  133;  et  queratur 
dc  illis  133,  quid  sint:  describes  itaque  { | 2,  et  | ~ 5 tamquam  ea  ad  iuuiccm  debeas 
multiplicare;  et  incipies  multiplicationem  ab  integris,  scilicet  multiplica  s per  5,  fa- 
ciunt fo,  que  sunt  integra  : deinde  multiplica  s per  erunt  quas  serua  ; et  5 | 
integra  multiplica  per  erunt  Rursus  multiplica  2 integra  per  J,  erunt  ct  3 
per  erunt  et  | per  erunt  Post  hec  multiplica  { per  J,  erunt  ct*pcr 
J,  erunt  j|.  Et  adhuc  \ per  {,  enint  jf;  et  talia  simt  illa  133,  uidelicet  io  ipsorum 
sunt  integra,  et  12  eorum  sunt  septime,  ct  15  sunt  j,  et  deinceps  relirpia  sunt,  sienti 
superius  modo  inucnimus;  que  omnia  insimul  iuncta  reddunt  133  : que  si  naturaliter 
addideris,  reuerteris  in  summam  multiplicationis  de  | J 2 in  f f s;  ct  sic  ex  eorum  si- 
milibus studeas  operari. 

Qvidam  ad  finem  ueniens,  maiori  filiorum  prccepit  dicens:  Substantiam  mobilie  raec 
inter  uos  sic  diuidite.  Tu  bizantium  unum  accipias,  et  septimam  reliquorum  ; alteri 
uero  filiorum  dixit.  Et  tu  bizantios  2 accipias,  et  septimam  partem  reliquorum.  Alteri 
uero,  ut  3 bizantios  acciperet,  et  { reliquorum  imperauit.  Et  sic  uocauit  omnes  suos 
filios  per  ordinem,  dando  unicuique  amplius  unum  quam  alteri;  et  deinceps  semper 
| reliquorum;  ultimus  autem  habuit  residuum.  Contingit  autem,  quod  unusquisque  habuit 
de  substantia  patris  eorum  equaliter,  predicta  conditione.  Queritur,  quot  fuerunt  filij; 
et  quanta  fuit  pecunia  ipsius.  Ita  enim  facies:  pro  septimo,  quod  dabat  unicuique,  re- 
tineas 7;  dc  quibus  extrahe  l,  remanent  0;  et  tot  fuerunt  filii  eius:  que  6 in  se  mul- 
tiplicata facient  se;  ct  tot  fuerunt  bizantij  illius.  Et  si  primus  filiorum  haberet  f sub- 
stantic  patris  , et  postea  bizantium  i ; ct  secundus  haberet  j reliqui,  ct  bizantios  2; 
et  hoc  modo  procederet  in  reliquis  filijs,  addendo  unicuique  per  ordinem  bizantium  l; 
tunc  filij  essent  similiter  6,  ct  bizantij  essent  septies  e,  scilicet  42.  Et  si  in  unaquaque 
questione  primus  habuisset  bizantios  3;  secundus  o,  et  reliqui  haberent  similiter  suos 
bizantios  per  ascensionem  ternarij;  tunc  filij  essent  similiter  6>  et  summa  bizantiorum 
esset  triplum  dictarum  summarum,  scilicet  de  3C,  ct  de  42. 

Item  diuisi  numerum  in  partes;  et  prime  parti  dedi  unum,  et  ~ residui;  secunde 
quidem  dedi  2,  et  ^ residui;  et  sic  addidi  i unicuique  parti,  dans  similiter  ci  re- 
sidui; ct  fuerunt  partes  equales:  queritur,  quot  fuerunt  partes;  et  que  fuit  summa  : 
diuidc  ii  per  2,  que  sunt  super  ii,  uenient  J 5;  cx  quibus  tolle  l,  remanent^  4;  et 
tot  fuerunt  partes;  que  insimul  multiplicata,  erunt  { 20  pro  numero  diuiso.  Et  si  prime 
darem  4 cx  numeris,  et  secunde  8;  et  reliquis  darem  per  ordinem  numeros  ascendentes 
per  4;  tunc  summa  esset  81,  scilicet  quadruplum  dc  {20.  Nam  si  prime  parti  darem 
et  dc  reliquis  1,  et  cetera  ut  supra,  partes  similiter  essent  £ 4 ; et  summa  esset 
; 24,  que  ucniuiil  ex  i 4 in  ~ 3:  ct  si  numerus  prime  partis  esset  s;  secunde  10  , et 
cetera  , multiplica  \ 24  per  s ; ct  si  loco  dc  ~ ponerentur  diuides  H per  3 ; et 
deinceps  fac  ut  supra. 

Rvrsus  diuisi  numerum  dragmamm  in  partes;  et  dedi  prime  parti  dragmas  2,  et  ~ 
residui  ; secunde  uero  parti  dedi  3 plus,  scilicet  5;  et  de  residuo  dedi  eidem  tcrcie 
quidem  dedi  3 plus,  scilicet  8;  et  deinceps  processi  in  reliquis  partibus  eodem  modo 
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per  ordinem,  dando  unicuique  3,  plus  antecedente  parte  et  amplius  ~ unicuique  de 
residuo;  et  fuerunt  omnes  partes  equales:  queritur,  | quot  fuerunt  partes;  et  qui  fuit 
numerus  diuisus.  Soluam  itaque  hanc  questionem  per  regulam  rectam  hoc  modo:  ponam 
rem  pro  numero  illo,  de  quo  dedi  prime  parti  2,  remansit  res,  minus  dragmis  2;  de 
qua  dedi  eidem  prime  parti  dL,  scilicet  ~j  rei,  minus  dragme:  quibus  additis  cum 
dragmis  2,  faciunt  ^ rei,  et  dragraam  l ; que  sunt  portio  prime  partis  : quibus 
extractis  ex  re,  remanent  rei,  minus  drugina  JJ  l : dc  quibus  dedi  secunde  parti  5, 
remanserunt  fj  rei,  minus  dragmis  — o:  de  quibus  etiam  dedi  secunde  parti  ^ ipsorum, 
scilicet  JJJ  rei,  minus  ~ de  dragmis  •>  6;  quas  sic  accipies:  multiplicabis  c per  3t  , 
et  addes  id,  erunt  ^ : de  quibus  accipe  scilicet  multiplica  6 per  205,  et  diuidc 
per  06i,  scilicet  per  jp  exibit  dragma  i : adde  ergo  rei,  minus  dragma  fff  * 
cum  dragmis  5,  quas  dedi  secunde  parti,  erunt  rei,  ct  dragme  ~ 3;  ct  tot  fuit 
secunda  pars,  que  equantur  prime  parti,  scilicet  jj  rei,  et  dragme  i : comuniter 
auferatur  dragma  jf  f,  remanebunt  rei,  et  dragme,  que  equantur  £ rei.  Co- 
muniter auferantur  Jfj  rei,  remanebunt  rei,  que  equantur  dragme,  hoc  est, 
quod  res  36  sunt  dragme  2025.  Quare  diuidc  2025  per  36,  exibunt  \ 56  pro  quesito  nu- 
mero; dc  quo  extrahe  2,  que  dedi  prime  parti,  remanent  \ 54;  quorum  ~ sunt  J 10: 
que  adde  cum  2,  erunt  | 12;  ct  tot  ucnit  unicuique  parti;  et  partes  quesite  sunt  * 4, 
que  ueuiunt  ex  diuisis  ± 56  per  ^ 12:  extrahe  quidem  J 12  de  \ 56,  remanent  | 43:  dc 
quibus  dedi  secunde  parti  a,  remanserunt  J 38;  quorum  ^ sunt  | 7 : et  sic  secunda 
pars  fuit  equalis  prime.  Extractis  itaque  ‘ 7 de  -J  38,  remanent  {31:  de  quibus  dedi 
tercic  parti  8,  remanserunt  $ 23;  quorum  ^ sunt  \ 4;  ct  sic  tcrcia  pars  fuit  equa  prime, 
ct  secunde.  Extractis  rursus  J 4 de  { 23,  remanent  J 18  ; dc  quibus  dedi  quarte  parti 
II,  remanserunt  J 7 ; de  quibus  dedi  ^ eidem,  scilicet  ; ct  sic  quarta  pars  fuit 
equalis  reliquis  partibus:  quo  j i extracto  de  ^ 7,  remanent  j 6,  scilicet  portio,  que  re- 
manet dimidie  parti  residue;  quia  partes  sunt  \ 4.  Ex  hac  quidem  inuestigatione  talem 
extraxi  regulam:  posui  -®  ex  parte,  ct  extraxi  2,  que  dedi  prime  ex  augmento  reliquarum 
partium,  scilicet  de  3,  remanserit  l;  quod  multiplicaui  per  31,  et  superaddidi  50,  que 
prouciiiunt  ex  multiplicatione  pred ictorum  2 in  23;  que  25  remanent  de  31,  cum  extrahun- 
tur inde  6,  que  sunt  super  uirgam:  que  81  multiplicaui  per  eadem-  25,  fuerunt  2025; 
el  multiplicaui  6 prodicta  in  se,  fuerunt  36;  in  quibus  diulsi  2025,  ut  supra;  ct  habui 
J 56  pro  quesito  numero.  Item  multiplicaui  augmentum,  scilicet  3 per  6,  que  sunt 
super  31,  fuerunt  18;  in  quibus  diuisi  hi;  et  habui  | 4 pro  numero  partium.  Rursus 
multiplicaui  augmentum  per  25  inueuta,  ct  diuisi  summam  per  6,  ct  habui  £ 12  pro 
numero  contigenti  unicuique  parti.  Et  si  primum  darentur  ~ unicuique  parti,  et  po- 
stea darentur  uumeri  predicti  per  ordinem;  tunc  prcdicta  fil  multiplicaui  per  31  ; et 
diuidc  summam  per  36,  ut  supra,  exibunt  J 60  pro  summa  uumeri  quesiti:  ct  diuides 
iterum  81  per  18,  exibunt  similiter  J 4 pro  quantitate  partium.  Item  | augmentum  , 
scilicet  3,  multiplica  persi,  ct  summam  diuidc  per  6,  que  sunt  super  31,  exibant  \ 1 8; 
ct  tot  contingunt  unicuique  parti. 

Item  prime  parti  dedi  3,  et  de  residuo  dedi  eidem  ct  crcui  numeros  per  ascen- 
sionem binarij,  dans  dc  residuo  unicuique  parti  ~:  pone  ^ cx  parte  cum  augmento, 
et  cum  numero  primo  , scilicet  cum  2 , et  3.  Et  quia  3 de  2 extrahi  non  possunt  , 
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scilicet  primus  numerus  de  augmento  ; tunc  extrahes  2 ile  3,  remanet  i;  quod  mul- 
tiplica per  10,  erunt  10,  que  serua:  et  extrahe  5,  que  sunt  stiper  19,  de  to,  remanent 
M;  que  multiplica  per  3,  erunt  42;  de  quibus  extrahe  seruata  19,  remanent  23  ; que 
multiplica  per  14,  erunt  322  ; que  diuide  per  multiplicationem  de  s in  sc  , exibunt 
||  12  pro  numero  diuiso.  Item  multiplica  2,  scilicet  augmentum,  per  5*  exibunt  10 : 
iu  quibus  diuide  23,  ueniunt  ~ 2 pro  quantitate  partium.  Item  multiplica  augmentum 
per  14,  erunt  28;  que  diuide  per  5,  exibunt  \ 5 ; ct  tot  contingunt  unicuique  parti. 
Et  si  primum  darentur  et  postea  darentur  dictos  numeros  per  ordinem;  tunc  partes 
essent  eedem;  ct  multiplicabis  augmentum  per  19,  erunt  38;  que  diuides  per  s,  exibunt 
| 7,  et  tot  contigerent  unicuique  parti.  Et  multiplica  19  per  23,  et  diuide  per  25;  et 
habebis  summam  numeri  diuisi,  que  est  H 17  : coadunaueris  integra  cum  , erunt  ; 
quibus  si  suj>craddideris  , facient  , (sic)  ut  prediximiis. 

De  tribus  hominibus  denarios  habentibus . 

Svnt  tres  homines  denarius  habentes;  ex  quibus  si  denarios  primi  per  denarios  secun- 
di multiplicaueris,  facient  aliquem  numerum.  Item  si  denarios  secundi  per  denarios  tcrcij 
multiplicaueris,  facient  duplum  cius.  Rursum  si  denarij  tcrcij  per  denarias  primi  mullipli- 
caucris,  facient  triplum  multiplicationis  primi  in  denarias  secundi.  Queritur,  quot  unus- 
quisque habuit.  Quia  multiplicatio  denariorum  secundi  in  denarias  tcrcij  facit  duplum 
multiplicationis  eiusdem  secundi  in  denarios  primi;  ideo  manifestum  est,  quod  tercius 
homo  habet  duplum  primi.  Iterum  quia  multiplicatio  denariorum  tcrcij  hominis  in 
denarias  primi  facit  triplum  respectu  multiplicationis  eiusdem  primi  in  secundum  t 
oportet,  ipsum  tercium  hominem  habere  triplum  secundi  hominis:  quare  reperiatur  nu- 
merus, in  quo  reperiantur  | |,  scilicet  0;  et  lautura  habuit  tercius  homo  : de  quibus 
accipe  |,  quod  est  3;  ct  tantum  habuit  primus:  et  ex  ipso  accipe  |,  quod  est  2;  et 
tantum  habuit  secundus.  Verbi  gratia  : multiplicatio  de  3 in  2 facit  6 ; ct  multipli- 
catio de  2 in  6 facit  12,  que  sunt  duplum  de  e;  et  multiplicatio  de  c in  3 facit  is, 
que  sunt  triplum  multiplicationis  primi  iu  secundum,  scilicet  dc  0. 

De  homine,  qui  emit  100  staria  frumenti . 

Qvidnm  emit  staria  frumenti  100  pro  hizantijs  100,  ex  quibus  uendidit  slariu  50  ad 
rationem  de  slarijs  { 1 pro  bizantio  l;  ct  alia  50  uendidit  ad  rationem  dc  | unius  starij 
pro  bizantio  i:  queritur,  quantum  ipse  in  ipsis  100  starijs  fuit  lucratus.  Quia  uendidit 
staria  50  ad  rationem  de  stario  | 1,  fac  quartas  dc  J 1,  erunt  5;  ct  de  starijs  50  fac 
quartas,  erunt  200;  quas  diuide  per  5 , exibunt  hizantij  40 ; et  tantum  uendidit  ipse 
illa  staria  50.  Item  quia  uendidit  alia  staria  50  ad  rationem  ile  | unius  starij  pro  bi- 
zantio 1,  facies  quartas  de  illis  starijs  50,  erunt  200;  quas  diuide  per  3,  exibunt  bi- 
zantij | 66;  et  tantum  uendidit  alia  so  sextaria:  quibus  additis  cum  hizantijs  40,  sci- 
licet cum  pretio  illorum  50  stariorum,  erunt  bizantij  J | t oc  ; et  tantum  uendidit  totum 
frumentum:  ex  quibus  extractis  hizantijs  too  capitalis,  remanent  pro  ipsius  lucro  bi- 
zantij  | 6.  Aliter  quia  uendidit  quartas  3,  ct  5 pro  bizantio  1,  diuide  100  pcr||,  exibunt 
similiter  pro  lucro  bizantij  | 6:  hec  enim  regula  pro  multis  alijs  similibus  tibi  sufficiat. 

Est  numerus  qui,  cum  diuiditur  per  2,  uel  per  3,  uel  per  4,  aut  per  5,  seu  per  6, 
semper  superat  ex  eo  i indiuisibilc;  per  7 nero  integralitcr  diuiditur.  Queritur,  qui  sit 
numerus  ille:  quia  proponitur,  quod  semper  superat  i,  cum  diuidetur  per  2,  uel  per 
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3,  ut*l  per  4,  uel  per  5,  uel  per  « ; ergo  extracto  ipso  i de  numero,  diuidetur  resi- 
duum per  unumquemque  suprascrip torum  iutegraliter:  quare  reperias  numerum,  in  quo 
reperiantur  | y | -g  i i critque  numerus  ille  60;  quem  diuidc  per  7,  superant  4 , qui 
uellent  esse  6.  Ideo  quia  totus  numerus  per  7 diuiditur ; ergo  numerus  , qui  fuerit 
unum  minus  co,  cum  per  7 diuidatur,  o inde  superare  necesse  est,  hoc  est  i,  minas 
septenario  numero:  quare  duplicetur  60,  uel  triplicetur,  uel  multiplicetur  per  alium 
quemlibet  numerum,  donec  multiplicatio  ascendat  in  talem  numerum,  qui  cum  diui- 
datur per  7,  remaneant  inde  6;  eritque  numerus  ille  5,  in  quo  60  multiplicanda  sunt; 
ex  qua  multiplicatione  ueuiunt  300  : quibus  superaddatur  i , erunt  301  ; ct  talis  est 
numerus  ille.  Similiter  si  420,  que  intcgraliter  diuidunlur  per  omnes  prodictos  numeros, 
addideris  cum  301  semel,  uel  quotiens  uolueris,  procreabitur  numerus  quesilus  semper, 
uidelicet  qui  diuidetur  iutegraliter  per  7,  et  per  omnes  reliquos,  cum  diuisus  fuerit, 
remanebit  t. 

Per  hanc  enim  regulam  inuenimus  alium  numerum,  qui  cum  diuiditur  in  quemlibet 
numerorum,  qui  sunt  a binario  usque  iu  dcccnarium,  semper  superat  l,  et  per  H di- 
uiditur  iutegraliter;  qui  numeras  est  25201.  Item  si  698377681  diuidatur  per  aliquem  nu- 
merorum, qui  sit  a 2 usque  in  23,  semper  reperies,  quod  remanebit  l;  per  23  ucro  di- 
uiditur intcgraliter;  qui  numerus  similiter  per  suprascrip  tam  regulam  inuenitur. 

De  eodem . 
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Item  est  numerus,  qui  cum  diuiditur  per  2,  superat  t ; per  3 superant  2 ; per  4 
superant  3;  per  5 superant  4;  per  6 superant  5;  per  7 ucro  diuiditur  : quare  inuc- 
niendtis  est  numerus,  in  quo  reperiantur  } | J [ | j critque  60:  de  quo  tolle  l,  re- 
manent 50.  Qui  cum  non  possit  diuidi  intcgraliter  per  7,  duplicabis  60,  uel  triplicabis, 
uel  per  aliquem  alium  numerum  multiplicabis  ipsum,  donec  ex  multiplicatione  aliquis 
numerus  oueniat;  qui  cum  diuidatur  per  7,  remaneat  1 : duplicatis  quidem  co,  faciunt 
ito;  qui  cum  diuiditur  per  7,  superat  i;  quo  extracto,  remanent  lio  pro  quesiti  numeri 
quantitate. 

De  eodem. 

Item  est  numerus,  qui  cum  diuiditur  per  2,  superat  i;  per  3 superant  2;  per  4 , 
superant  3 ; ct  sic  deinceps  usque  quod  per  io  superant  0 ; per  n uero  diuiditur. 
Primum  quidem  reperias  numeram,  in  quo  inueniantur  nnn  {IJp  quem  sic  rc- 
perirc  tibi  demoustrauimus.  Accipc  primum  co,  in  quo  reperiuntur  ex  prodictis  ruptis 
To  i £ i J > el  multiplica  ea  per  7,  erunt  420;  que  cura  debeas  multiplicare  per  8, 
et  per  9,  relinques  quod  non  multiplicabis  ea  per  4,  que  sunt  ex  regula  de  8,  neque 
per  3,  que  sunt  ex  regula  de  9.  Ideo  quia  | j reperiuntur  in  supra  scriptis  60;  ergo 
multiplicabis  420  per  2,  remanent  ex  regula  de  8,  erunt  840  ; que  multiplicabis  per 
3 , remanent  cx  regula  de  9 , erunt  2520  ; qui  est  minor  | numerus  , in  quo  repe- 
riuntur omnes  rupti  prescripti  ; et  uocatur  in  geometria  minimus  commensura turus 
omnium  numerorum  , qui  sunt  sub  decenario  : deinde  extrahe  i de  2520  , remanent 
2519  ; que  cum  diuidatur  integraliter  per  u , habemus  absque  labore  nostrum  pro- 
positum; hoc  est  quod  2519  est  quesitus  numerus.  Nam  cum  4655851 199  diuiditur  per 
aliquem  numerum  , qui  sit  minor  de  23,  semper  remanet  1 , minus  ipso  numero  pe  r 
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quem  diuiditur  ; el  per  23  iutegraliler  diuiditur.  Et  de  008377681  diuisio  per  supra 
scriptos  usque  in  22  semper  superat  i;  per  23  uero  diuiditur. 

De  duobus  hominibus  habentibus  paties. 

Dvo  homines  fuerunt,  quorum  primus  habuit  panes  3 nummales,  et  alter  panes  2; 
et  iuerunt  spatiatum  ad  quemdam  fontem:  qui  cum  pariter  ibi  licuissent,  sederunt  ut 
commcderent;  et  transeunte  quodam  milite,  inuitauerunt  eum,  qui  descendit,  et  com- 
medit  pariter  cum  cis:  et  cum  omnes  panes  commcdisscnt,  miles  discessit,  relinquens 
eis  bizantios  0 suc  curialitatis  causa.  Ex  quibus  primus  accepit  bizantios  3,  sicuti  tres 
habuerat  panes:  alter  uero  sumpsit  reliquos  duos  bizantios  pro  suis  duobus  panibus. 
Queritur,  utrum  diuisio  illa  recta  fuerit,  uel  non.  Quidam  uero  imperiti  rectam  fuisse 
asserunt,  cum  unusquisque  unum  habuerit  bizantium  pro  unoquoque  pane;  sed  hoc 
falsum  est  ; ideo  quia  ipsi  tres  commederunt  omnes  quinque  panes.  Vnde  contingit 
unicuique  panis  J i:  ergo  miles  panem  \ t coramedit,  hoc  est  \ ex  panibus  illius,  qui 
tres  habuerat  panes.  Ex  panibus  uero  alterius  non  commcdit  , nisi  tantum  - unius 

panis.  Quare  coutiugunt  primo  homini  hizatilij  4,  et  alteri  bizantius  1. 

De  inuentione perfectorum  numerorum. 

Perfectus  numerus  est,  ex  quo,  acceptis  suis  partibus,  quas  ipse  in  integrum  habet, 
facit  cumdcm  numerum,  ut  6,  cuius  partes  sunt  J f et  alias  partes  preter  has  nou 
habet  in  integrum.  Et  accepto  J de  fl,  scilicet  3,  et  scilicet  2,  et  J,  scilicet  i,  ni- 
mirum eadem  faciunt  6;  que  6 inucniuntur  sic  : duplica  t,  erunt  2;  que  duplica  2, 

erunt  4 : de  quibus  tolle  1,  remanent  3;  qui  numerus,  cum  sit  primus,  hoc  est,  quod 
non  habeat  regulam,  multiplica  ipsum  per  dimidium  de  suprascriptis  4;  et  sic  habebis 
6.  Vnde  si  aliquem  alium  perfectum  numerum  inuenire  nolueris,  duplicabis  iterum  4, 
erunt  8;  de  quibus  tolles  1,  remanebunt  7;  qui  numerus,  cum  non  habeat  regulam, 
multiplicabis  eum  per  dimidium  de  8,  uidebeet  per  4,  erunt  28 ; qui  iterum  perfe- 
ctus est;  quia  suis  collectis  partibus  equiparatur.  Partes  enim  ipsius  sunt  n n 7 ia* 
Rursum  duplicatis  8,  faciunt  16;  de  quibus,  cum  extrahitur  t,  remanent  15;  qui  cum 
habeat  regulam  , duplicabis  iterum  16,  erunt  32  ; dc  quibus  tolles  1,  remanebunt  31; 
qui  numerus,  cum  sil  sine  regula,  multiplicabis  eum  per  io,  et  habebis  alium  per- 
fectum numerum,  scilicet  406;  et  sic  semper  faciendo,  poteris  in  infinitum  perfectos 
numeros  repcrirc. 

Quot  paria  corticulorum  in  uno  anno  ex  uno  pario  germinentur. 

Qvidam  posuit  unum  par  cuniculorum  in  quodam  loco , qui  erat  undique  pariete 
circundatus,  ut  sciret,  quot  ex  eo  paria  germinarentur  in  uno  anne:  cum  natura  eorum 
sit  per  singulum  mensem  aliud  par  germinare;  et  in  secundo  mense  ab  eorum  nati- 
uitate  germinant.  Quia  suprascriptum  par  in  primo  mense  germinat,  duplicabis  ipsum, 
erunt  paria  duo  in  uno  mense.  Ex  quibus  unum,  scilicet  primum,  in  secundo  mense  | 
geminat;  et  sic  sunt  in  secundo  mense  paria  3 ; ex  quibus  in  uno  mense  duo  pre- 
gnantur ; et  geminantur  in  tercio  mense  paria  2 coniculorum  ; et  sic  sunt  paria  5 in 
ipso  mense;  ex  quibus  in  ipso  pregnantur  paria  3;  et  sunt  in  quarto  meuse  paria  8; 
ex  quibus  paria  5 geminant  alia  paria  5:  quibus  additis  cum  parijs  8,  faciant  paria 
13  io  quinto  mense;  ex  quibus  paria  5,  que  geminata  fuerunt  in  ipso  mense,  non  con- 
cipiunt in  ipso  mensr,  sed  alia  8 paria  pregnantur;  et  sic  sunt  in  sexto  mense  paria  2«; 
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cum  quibus  additis  parijs  13,  que  geminantur  iu  septimo  , erunt  in  ipso  paria  34  ; 
cum  quibus  additis  parijs  ii,  que  geminantur  in  octauo  mense,  erunt  in  ipso  paria 
55;  cum  ({uibus  additis  parjis  34,  que  geminantur  iu  nono  mense,  erunt  in  ipso  paria 
80;  cum  quibus  additis  rursum  parijs  55,  que  geminantur  in  decimo,  erunt  iu  ipso  paria 
144;  cum  quibus  additis  rursum  parijs  89,  que  geminantur  in  undecimo  mense,  erunt 
in  ipso  paria  233.  Cum  quibus  etiam  additis  parijs  144  , que  geminantur  in  ultimo 
mense,  erunt  paria  377;  et  tot  paria  peperit  suprascriptum  par  in  profato  loco  in  ca- 
pite unius  anni.  Potes  enim  indere  iu  hac  margine,  qualiter  hoc  operati  fuimus,  scilicet 
quod  iunximus  primum  numerum  cum  secundo,  uidclicct  i cum  2;  et  secundum  cum 
tercio;  et  tert  ium  cum  quarto;  et  quartum  cum  quinto,  et  sic  deinceps,  donec  iunximus 
decimum  cuin  undecimo,  uidclicct  144  cum  233;  et  habuimus  suprascriptorum  cunicu- 
lorum summam,  uidclicct  377  ; et  sic  posses  facere  per  ordinem  de  infinitis  numeris 
mensibus. 

Qvalunr  homines  sunt,  quorum  primus,  ct  secundus,  et  tcrcius  balicnt  denarios  27. 
Secundus  itaque,  et  tercius,  et  quartus  habent  denarios  31;  tercius  , ct  quartus  , ct 
primus  habent  denarias  34.  Quartus  uero,  et  primus,  ct  -secundus  habent  denarios  37. 
Queritur,  quot  unusquisque  habeat.  Adde  bos  .iiij.0*  numeras  in  unum,  erunt  129;  qui 
numerus  est  triplum  totius  summe  denariorum  illorum  .nij.or  hominum.  Ideo  quia  in 
ipsam  summam  unusquisque  eorum  ter  computatus  est;  quare  diuiso  ipso  per  3,  red- 
dunt 43  pro  eorum  summa:  cx  qua  si  extraxeris  denarios  primi,  ct  secundi,  et  tercij 
hominis,  scilicet  27,  remanebit  quarto  homini  denarij  16.  Item  si  ex  ipsis  denarijs  43 
extraxeris  denarios  31  secundi,  et  tercij,  ct  quarti  hominis  remanebant  primo  homini 
denarij  12.  Rursum  si  de  denarijs  43  extraxeris  34,  scilicet  denarios  tercij,  ct  quarti,  ct 
primi  hominis,  remanebunt  secundo  denarij  9.  Et  adhuc,  si  dc  denarijs  43  extraxeris 
denarios  37  quarti,  et  primi,  et  secundi  hominis,  remanebunt  tcrcio  denarij  6.  Con- 
junctis itaque  denarijs  12  primi  hominis  cum  9 secundi,  ct  cura  6 tercij,  ct  cum  10 
quarti  , nimirum  suprascripta  reddunt  43. 

Itera  si  propositum  fuerit  , quod  inter  primum , et  secundum  hominem  habeant 
denarios  27.  Et  inter  secundum,  et  tcrcium  habent  denarios  31.  Et  inter  tcrcium,  et 
quartum  34;  inter  quartum,  ct  priinuni  37,  consimiles  huius  positionis  quandoque  solui 
possunt,  quandoque  non.  Vnde  ut  ipse,  que  solui  possunt  ab  liijs,  qui  solui  non  pos- 
sunt, cognoscantur,  talem  tibi  tradimus  cuidentiam;  uidclicct  ut  addas  numerum  primi, 
et  secundi  cum  numero  tercij,  et  quarti  ; et  si  eorum  summa  equalis  fuerit  numero 
secundi,  ct  tercij,  et  quarti,  ct  primi;  tunc  solubilis  erit  questio : si  autem  inequalis 
fuerit,  tunc  eam  non  posset  solui  cognoscas,  ut  in  hac  questioue,  in  qua  primus,  ct 
secundus  habent  27;  et  tercius,  et  quarius  habent  34:  ergo  inter  omnes  *UU.*r  habent 
denarios  61.  Nam  secundus,  et  tercius  [ habent  31;  ct  quartus,  et  primus  habeut  37: 
ergo  inter  omnes  -iiij.or  habent  31,  ct  37,  hoc  est  denarias  os;  quoti  est  impossibile  , 
cum  per  alfam  computationem  inucnimus,  eos  habere  61:  ergo  questio  ista  est  insolu- 
bilis: sed  ut  eam  proponamus  solubilem,  habeant  inter  quartum,  ct  primum  hominem 
30  ; reliqui  uero  habeant  per  ordinem,  sicut  superius  diximus.  Vnde  cum  primus,  et 
secuudus  habent  27;  et  tercius,  et  quartus  habent  34  ; inter  omnes  ergo  hahcril  ei : 
et  cum  secundus,  ct  tercius  habent  31;  et  quartus,  et  primus  habent  30  ; ergo  inter 
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onnies  habent  similiter  ci  > quare  questio  solubilis  est;  et  soluitursic  : quod  primus 
habeat  ad  libitum  quantum  uolucris  ex  ipsis  denarijs  17  , quos  habet  cum  secundo. 
Pone  ergo,  ut  habeat  io;  quare  secundus  habebit  reliquos,  uidelicet  17:  et  quia  inter 
secundum,  et  tcrcium  hominem  habent  31,  cx  quibus  secundus  habet  17;  reliquos  uero. 
scilicet  M,  habet  tercius;  qui  cum  habeat  cum  quarto  homine  34;  ergo  quartus  habet 
denarios  20. 

Item  sunt  quinque  homines,  quorum  .iiu.*r  per  ordinem  habent  sine  quinto  27;  alij 
uero  sine  primo  3i;  alij  ucro  sine  secundo  34;  alij  sine  tcrcio  37;  alij  sine  quarto  39 ; 
et  queratur,  quot  unusquisque  habebat.  Adde  ipsos  quinque  numeros  in  unum,  erunt 
168;  qui  numerus  est  quadruplum  summe  denariorum  illorum  quinque  ; ideo  quia  in 
prcscriplis  168  unumquemque  ipsorum,  si  bene  considcraucris,  quater  esse  computa- 
tum cognosces  : quare  diuide  168  per  4 , exibunt  pro  eorum  summa  denarij  42.  Ex 
quibus  si  extraxeris  denarios  27,  quos  .uu.*r  homines  habent  per  ordinem,  remanebunt 
quinto  denarij  15:  propter  eandem  ergo,  si  cx  ipsis  42  extraxeris  31,  et  34,  et  37,  et 
39,  remanebunt  primo  homini  denarij  ii;  secundo  denarij  8;  tcrcio  denarij  5;  quarto 
denarij  3. 

Et  si  propasitum  fuerit,  quod  primus,  ct  secundus,  et  tercius  habent  denarios  27. 
Secundus  uero  cum  tcrcio,  ct  cum  quarto  denarios  31.  Et  tercius,  et  quartus,  et  quintus 
denarias  34.  Quartus  quoque  cum  quinto,  ct  primo  denarios  37.  Quintus  autem  cum 
primo,  et  secundo  habent  denarios  39  : additis  hijs  numeris  in  unum,  faciunt  168,  ut 
superius  inuenimus;  quem  numerum  diuide  per  3.  Ideo  quia  unusquisque  in  ipso  nu- 
mero ter  computatus  est,  exibunt  pro  summa  illorum  denarij  56  : et  ut  habeamus  de- 
narios uniuscuiusque,  dupliciter  faccrc  demonstramus.  Primum  quidem,  ut  addas  quan- 
titatem primi,  ct  secundi,  ct  tercij  hominis  , scilicet  27  , cum  quantitate  denariorum 
quarti,  et  quinti,  et  primi,  scilicet  cum  37,  erunt  64;  ia  quo  numero  primus  bis  com- 
putatus est:  quare  necessario  sequitur,  quot  superhabundantia,  que  est  a summa  ipsorum 
5 hominum  irsquc  in  64,  scilicet  8,  sit  quantitas  denariorum  primi  hominis:  quo  in- 
uento  , adde  denarios  secundi,  et  tercij,  et  quarti  hominis,  scilicet  31,  cum  denarijs 
quinti,  ct  secundi,  ct  primi  hominis,  scilicet  cura  39,  erunt  70;  in  qua  summa  secundus 
homo  bis  computatus  est:  quare  extrahe  56  dc  70,  remanent  secundo  homini  denarij 
14.  Quihus  additis  cum  denarijs  primi  hominis,  scilicet  cum  8,  erunt  22;  quos  extrahe 
ex  denarijs  27,  quos  habent  inter  primum,  ct  secundum,  et  tcrcium  hominem,  remanent 
ipsi  tcrcio  denarij  5:  quos  adde  cum  dcnanjs  14  secundi  hominis;  et  extrahe  summam 
de  quantitate  denariorum  secundi,  ct  tercij,  el  quarti  hominis,  scilicet  de  3t,  rema- 
nebunt quarto  denarij  12;  quos  adde  cum  denarijs  tercij  hominis,  scilicet  cum  5;  et 
extrahe  summam  de  denarijs  34,  qnos  habent  inter  tercium,  et  quartum,  et  quintum, 
remanebunt  quinto  denarij  17.  Yel  aliter:  de  summa  ipsorum  omnium  , uidelicet  de 
denarijs  56,  extrahe  snprascriptos  numeros,  quos  3 illorum  habent  per  ordinem,  scilicet 
27,  et  31,  et  34,  et  37,  et  39;  ct  sic  remanebunt  quarto,  et  quinto  homiui  denarij  29; 
quinto,  | et  primo  denarij  25.  Primo  , ct  secundo  denarij  22.  Secundo  , ct  tercio  de- 
narij 19.  Tercio,  et  quarto  denarij  17  : adde  ergo  denarios  primi,  et  secundi  hominis, 
scilicet  22,  cum  denarijs  tercij,  ct  quarti,  uidelicet  cum  17,  et  cum  denarijs  quinti, 
ct  primi  hominis,  scilicet  cum  25,  erunt  denarij  64;  in  qua  summa  primus  bis  com- 
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putatus  est,  et  onuies  ali)  semel.  Vmle  quot  habet  56,  scilicet  a summa  eorum  usque 
in  64,  scilicet  8,  tot  habet  primus:  quibus  iiiuentis,  omnes  alios  Icuissimc  inuenire  po- 
tes, uidelicet  ut  extrahas  ipsos  denarios  8 primi  hominis  ex  denarijs  17  primi,  et  se- 
cundi, scilicet  de  22,  remanebunt  secando  homini  denarij  14.  Quibus  extractis  de  de- 
narijs 10  secundi,  et  tercij  hominis,  remauebunt  tercio  homini  denarij:  quibus  extractis 
de  denarijs  tcrcij,  et  quarti,  scilicet  de  denarijs  17,  remanebunt  quarto  homini  denarij  12: 
quibus  extractis  de  denarijs  quarti,  et  quinti  hominis,  uidelicet  de  denarijs  29,  rema- 
nebunt quinto  homini  denarij  17,  ut  per  alium  modum  inuenimus.  Vel  aliter:  adde 
denarios  secundi,  cl  tercij  hominis  cum  denarijs  quarti  , ct  quinti  , scilicet  19  cum 
29,  erunt  48;  a quibus  usque  in  summa  ipsorum,  scilicet  in  57  , dedunt  » ; et  tan- 
tum habet  priinus,  ut  prediximus.  Potes  enim  de  pluribus  hominibus  ex  bijs  , que 
dicta  sunt,  doctrinam  habere,  cura  duo  illorum,  ucl  tres,  uel  plurcs  iu  numeris  posi- 
tiouis  adiuncti  fuerunt.  Et  nota,  quia  si  homines  pares  fuerint,  possunt  quandoque 
insolubiliter  proponi;  quorum  noticiam  in  regula  4 hominum  superius  demonstrauimus. 

Qvidam  habebat  uasa  3,  quorum  primum  tenebat  octauam  decimum  partera  secundi, 
ct  tcrciam  partem  tercij.  Secundum  tenebat  quantum  tercium  , minus  quinta  parte 
primi:  tercium  quoque  tcneliat  quantitatem  secundi,  et  quintam  partem  primi.  Queritur, 
quot  unumquodque  tenebat:  quia  secundum  tenet  quantitatem  tercij , minus  quinta 
parte  primi.  Et  primum  tenet  secundi,  et  -g  tercij ; ergo  quinta  pars  ejusdem  primi 
tenet  eiusdem  secundi,  scilicet et  quintam  partem  tercie  partis  tercij,  uidelicet 

: ergo  secundum  tenet  quantitatem  tercij,  minus  ~ secundi,  et  ~ tercij*.  ergo  se- 
cundum tenet  tercij,  minus  i ex  se  ipso:  quare  fj  tercij  uasis  teneret  quantitatem 
secundi,  ct  amplius  eiusdem  secundi,  scilicet  JJ.  Aliter  tercium  uas  tenet  quanti- 
tatem secundi,  cl  quintam  primi,  que  { est,  ut  prediximus,  jj  secundi,  et  ^ tercij; 
ergo  tercium  tenet  quantitatem  secundi,  et  eiusdem,  et  ^ tcrcij  : coraunitcr  au- 
feratur quiudecimum  tercij  uasis,  erunt  fj  tcrcij  uasis  — secundi  , ut  superius  per 
inucsligalioncm  secundi  uasis  inuenimus.  Vmle  cognoscimus,  hanc  questionem  solubilem 
esse,  et  soluitur  sic.  Inuenias  duos  numeros,  quorum  unius  sint  JJ  alterius:  mul- 
tiplicabis ergo  91,  que  sunt  super  90,  per  15,  que  sunt  sub  14,  erunt  1365  ; qui  est 
maior  numerus.  Item  multiplicabis  14  per  90,  erunt  12C1),  qui  est  alius  numerus:  qui 
duo  numeri  cura  habeant  comuiiitatcm  in  eorum  regulis  , possumus  eos  in  minores 
numeros  reducere,  si  diuiscrimus  eos  per  35,  scilicet  per  , que  suut  in  eorum  co- 
niuni  regula,  exibunt  pro  tenimento  secundi  uasis  36;  et  pro  tenimento  tercij  39:  quibus 
inuentis,  adde  ^ de  36,  scilicet  2 cum  de  39,  scilicet  cum  13,  erunt  is;  et  tantum 
Icnct  primum  uas. 

Et  si  uasa  fuerint  4,  quorum  primum  teneat  ~ secundi,  et  \ tercij , et  { quarti  ; 
ct  secundum  teneat  J tercii,  et  j quarti,  et  J primi;  tercium  quoque  teneat  \ quarti, 
J primi,  et  J secundi.  Quartum  ucro  teneat  ad  libitum  quantum  uis.  Quia  primum, 
et  secundum  uas  tenent  eandem  quantitatem  tcrcij,  ct  quarti  uasis,  oportet  ut  redigas 
totum  tenimentum  primi,  et  secundi  uasis  in  partes  tantum  tercij,  et  quarti  uasis,  ut 
inuenias  proportionem,  quam  habent  ad  inuicem  primum,  ct  sCcundum  uas:  quod  sic 
fit.  Quia  | primum  uas  tenet  { tercij,  et  | quarti,  ct  terciam  secundi,  cuius  secundi 
totum  tenimentum  est  quartam  tercij,  ct  quintam  quarti,  et  sextam  primi.  Quare  tercia 
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pars  ipsius  est  tercia  pars  quarte  partis  tercij,  hoc  est  et  i quinte  partis,  scilicet 
^ quarti.  Et  est  tcrcia  pars  sexte  partis  primi,  scilicet  ~ : ergo  primum  uas  tenet 
uidelicet  | tercij  uasis,  et  ^5  j quarti,  scilicet  et  ^ ex  seipso:  qua  ■—  extracta 
ex  eodem  primo,  remanent  {j  eiusdem  ; ergo  Jy  primi  uasis  tenet  \ tercij  uasis,  et 
fl  quarti:  quare  ut  habeas  partes,  quas  totum  primum  uas  tenet  ex  partibus  tercij, 
et  quarti  uasis,  multiplica  J;  quam  }y  primi  uasis  tenet  ex  partibus  tercij  uasis  per  is, 
qui  est  sub  uirgula  de  ||  , erunt  6 ; que  diuide  per  17  , que  sunt  super  uirgula  , 
exibunt  ct  tot  partes  tenet  primum  uas  de  partibus  tercij  uasis.  Similiter  multi- 
plica ± per  18,  ct  diuide  per  17,  exibunt  fj;  et  tot  partes  tenet  primum  uas  ex  par- 
tibus quarti  : ergo  totum  primum  tenet  £ tercij,  ct  quarti.  Item  secundum  uas 
tenet  | tercij,  et  J quarti,  et  sextam  primi.  Quod  totum,  scilicet  primum,  tenet  ~ 
tercij,  et  ^ quarti.  Quare  sexta  pars  ipsius  primi  tenet  sextam  de  tercij,  scilicet 
ct  sextam  de  \\  quarti,  scilicet  Vndc  totum  secundum  tenet  J,  cl  tercij,  hoc 
est  JJ,  ct  {,  ct  quarti,  hoc  est  yj.  Inuenimus  enim,  quod  primum  uas  tenet  ~ tercij 
uasis,  scilicet  fy;  cl  secundum  uas  tenet  ||  eiusdem  tercij  uasis  : ergo  in  qua  pro- 
portione sunt  U ad  fj,  l,oc  csl  fIua  proportione  sunt  24  ad  21,  in  eadem  propor- 

tione erit  primum  uas  ad  secundum:  quare  extrahe  21  dc  24,  remanent  a;  que  3 sunt 
| de  24:  ergo  primum  uas  tenet  octauam  partem  sui,  plusquam  secundum:  quam  pro- 
portionem similiter  potes  inuenirc  in  quarto  uase  , cum  primum  teneat  ex  ipso 
quarto  uase;  et  secundum  teneat  y{  : deinde  ut  inuenias,  in  qua  proportione  sint  ad 
inuicem  secundum,  ct  tercium  uas,  oportet  ut  redigas  totum  lenimentum  ipsorum  ad 
partes  quarti,  et  primi  uasis;  quod  operaberis  secundum  quod  fecimus  de  primo,  et 
secundo  uase;  et  inuenies,  quod  secundum  uas  tenet  y9,  magis  tercio:  et  quia  inue- 
11  imus,  quod  primum  tenet  octauum,  plus  quam  secundum.  Pone  ut  primum  uas  teneat 
aliquem  numerum,  ex  quo,  cum  extraxeris  octauam  partem  ipsius,  remaneat  numerus, qui 
integralitcr  diuidatur  per  35  : teneat  ergo  primum  120  ; de  quibus  extrahe  octauam 
partem,  scilicet  15,  remanent  pro  tenimento  secundi  uasis  105:  cx  quibus  105  extrahe 
scilicet  9,  remanent  pro  tenimento  tercij  uasis  95  : deinde  ut  habeas  lenimentum 
quarti  uasis,  accipe  terciam  partem  tenimenti  secundi  uasis,  uidelicet  35;  et  quintam 
partem  primi,  scilicet  24,  et  adde  insimul,  erunt  59;  que  extrahe  de  tenimento  primi 
uasis,  uidelicet  dc  120,  remaneat  61  pro  quinta  parte  quarti  uasis  : quare  multiplica 
61  per  5,  erunt  305;  et  tot  tenet  quartum  uas.  Nam  si  proponatur,  quod  quartum  uas 
teneat  aliquem  certum  numerum,  ut  dicamus  too  , multiplicabis  singulariter  100  per 
numeros  primi,  et  secundi,  ct  tercij  uasis,  scilicet  per  120,  ct  per  tos,  et  per  96;  et 
diuide  singulariter  per  305,  et  habebis  pro  primo  uase  |J  39;  pro  secundo  34;  pro 
tercio  ||  31. 

Qvatuor  bomines  habent  denarios  ; ex  quibus  primus  dat  secundo  quantum  ipse 
secundus  habet,  et  dimidium  cius.  Secundus  dat  tercio  quantum  ipse  lercius  habet, 
ct  insuper  tcrciam  cius;  lercius  dat  quarto  homini  quantum  ipse  quartus  habet,  et 
quartam  eius.  Quartus  quidam  liomo  dat  primo  quantum  ipsi  remansit  | post  dationem, 
quam  fecit  secundo  homini,  et  insuper  quintam  eius;  ct  habuerunt  omnes  cqualiler. 
Quoniam  primus  dat  secundo  quantum  ipse  secundus  habet,  et  dimidium  cius;  ergo 
si  secundus  habet  2,  primus  dat  ei  3;  et  sic  habet  5.  Quare  hoc  quod  secundus  habuit 
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antea  fuit  | ex  hoc,  quod  habuit  postea.  Similiter  secundum  lianc  iuuestigationem  tcr- 
cius  homo  iiahuit  primum  | cx  hoc  , quod  habuit  postea.  Et  quartus  homo  habet 
£,  et  primo  remanserunt  ~ ex  hoc,  quod  habuit  postea,  post  dationem  uidclicct  quam 
fecerat  secundo  homini  •.  pones  ergo  in  ordinem  et  ct  et  et  post  ipsas 
pone  Ideo  quia  unusquisque,  post  fartas  dationes  inter  se,  habuit  quartam  partem 
totius  summe  denariorum  ipsorum  .nu."  hominum  { n ? 7 1 : deinde  extrahe  s de  ll, 
que  sunt  sub  ipsis  s,  remanent  6;  que  multiplica  per  I,  quod  est  super  4,  erunt  6; 
que  adde  cum  multiplicatione  de  i,  quod  est  super  4,  in  ii,  erunt  1 7;  que  multiplica 
per  4,  que  sunt  super  0,  erunt  68;  que  per  7;  quod  totum  per  3,  que  sunt  sub  uirgis, 
erunt  2380;  et  tot  habuit  quartus  homo.  Rursus  accipe  J,  ct  extrahe  4 de  9,  remanent 
3;  per  que  multiplica  i7  inueuta,  erant  85;  super  que  adde  multiplicationem  dc  i , 
quod  est  super  4,  iu  il,  ductam  in  9,  scilicet  99,  erunt  134 ; que  multiplica  per  3 , 
que  sunt  stiper  7;  quod  totum  per  5 prime  uirge,  erunt  2760;  et  tot  habuit  tercius 
homo.  Rursus  accipe  f,  ct  extrahe  3 de  7 , remanent  4 ; per  que  multiplica  184  in- 
uenta,  erunt  736;  super  que  adde  multiplicationem  de  t,  quod  est  super  4,  in  ll  ui- 
cibus  9,  uicibus  7,  hoc  est  osj,  erunt  1429;  que  multiplica  per  2,  que  sunt  super  s 
prime  uirge,  erunt  2838;  ct  tot  habuit  secundus  homo.  Rursus  accipe  f,  ct  extrahe  2 
de  3,  remanent  3;  que  multiplica  1429  imicnla,  erunt  42S7;  super  que  adde  multipli- 
cationem de  i,  quod  est  super  4,  in  5,  que  sunt  super  ll  uicibus  9,  uicibus  7,  ui- 
cibus s,  que  sunt  sub  uirgis,  scilicet  I57S,  erunt  5862;  et  tot  habuit  primus  homo  : 
additis  ergo  inucnlis  quantitatibus  -inj.pr  hominum  , reddent  pro  tota  summa  eorum 
13860;  que  summa  iuuemtur  cx  multiplicatione  etiam  omnium  numerorum  , qui  sunt 
sub  uirgis,  uideliret  dc  4 in  H uicibus  9,  uicihus  7,  uicihus  5.  Redige  itaque  iriuenlos 
numeros  in  libris,  ct  soldis,  erit  summa  eorum  libre  57,  ct  soldi  15.  Kt  denarij  primi 
hominis  sunt  libre  24  , ct  soldi  8 , et  denarij  6.  Denarij  quidem  secundi  hominis 
sunt  libre  n,  soldi  18,  et  denarij  6.  Denarij  siquidem  tercij  hominis  sunt  libre  ll  , 
soldi  10.  Denarij  quoque  quarti  hominis  sunt  libre  9 , soldi  18 , et  denarij  4.  Et  si 
proponatur,  post  dationes  prcdictas  illis  .111  j.or  hominibus  inequaliter  remanere  secundum 
aliquam  datam  proportionem,  ut  dicamus  illud,  quod  remansit  secundo  fuit  tantum, 
et  tcrcia  ex  hoc,  quod  remausit  tcrcio  homini.  Item  illud  , quod  remansit  tcrcio  ho- 
mini fuit  tantum,  ct  dimidium  ex  eo  quod  remansit  quarto  homini.  Inuenias  quidem 
numeros  .lllj.or,  qui  sunt  iu  dicta  proportione,  erunt  5,  et  4,  et  3,  et  2.  Nam  5 est 
quantum  4,  ct  quartam  eius;  ct  4 quantum  3,  ct  tercium  cius;  et  3 quantum  2,  et 
dimidium  eius.  Adde  itaque  hos  .1114.'"  numeros  in  unum,  erunt  14:  a quibus  deno- 
niiua  suprascriplos  numeros,  exibunt  ct  et  jj,  ct  que  sunt  partes,  que  cx 
tota  summa  ipsi  .1114."  habuerunt  post  donationes  supradictas,  uideliret  primus  habuit 
ex  tota  summa  secundus  ct  celera.  Pone  itaque  lias  fractiones  post  alias 

superius  inuentas,  scilicet  post  ~ J £ |:  hijs  itaque  per  ordinem  positis,  incipies  a 
extrahes  5 dc  11,  remanent  6;  que  multiplica  per  5,  que  sunt  super  14,  faciunt  30;  que 
adde  cum  multiplicatione  de  2,  que  sunt  super  14,  in  n,  erunt  st;  que  pone  sub  f4j, 
et  multiplica  ca  per  4,  que  sunt  super  9 uicibus  7,  uicibus  5;  que  7,  ct  5 sunt  sub 
uirgis,  erunt  | 7280;  et  tot  habuit  quartus  homo  : deinde  accedes  ad  extrahes  4 dc  9, 
remanent  5;  per  que  multiplica  inuenta  32,  erunt  260;  quibus  adde  multiplicationem 
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de  3,  que  suut  super  14  iu  11  uicibus  9,  erunt  557;  que  pone  sub  J , et  multiplica 
per  3,  que  sunt  super  7 uicibus  5,  que  sunt  sub  prima  uirga,  erunt  8355;  et  tot  habuit 
tercius  liomo.  Modo  accedas  ad  extrahes  3 de  7,  remanebunt  4;  per  que  multiplica 
557  inuenta,  ct  superadde  multiplicationem  de  4,  que  sunt  super  14,  in  ll  uicibus  9, 
uicibus  7,  erunt  fiooo;  que  pone  sub  *,  et  multiplica  ea  per  s,  que  sunt  super  5 prime 
uirge,  erunt  ioooo;  et  tot  habuit  secundus  homo  : deinde  accedas  ad  |:  extrahes  2 de 
5,  remanent  j;  que  multiplica  per  5000,  ct  adde  multiplicationem  de  5,  que  sunt  super 
14,  in  5,  que  sunt  super  ll  uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  5,  erunt  22875;  et  tot  habuit 
primus  homo.  Item  multiplica  14  per  u uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  5;  et  habebis 
summam  eorum.  Et  quoniam  unusquisque  inuentorum  numerorum  per  5 integraliter  di- 
uidi  potest , accipiatur  quinta  pars  uniuscuiusque,  ut  habeamus  in  minoribus  numeris 
denarios  eorum;  eruntque  denarij  primi  hominis  4575,  que  sunt  libre  19,  et  soldus  1, 
et  denarij  3.  Secundi  2000,  qui  sunt  libre  8,  ct  soldi  o,  et  denarij  8.  Tcrcij  1671,  qui 
suut  libre  G , ct  soldi  19  , ct  denarij  3.  Quarti  quidem  hominis  denarij  erunt  145G  , 
scilicet  libre  6,  et  soldus  1,  denarij  4.  Summa  eorum  libre  40,  et  soldi  8,  et  denarij  0. 

Nam  si,  unde  hec  regula  procedat,  noscere  desideras,  considera  partem,  quam  habuit 
primus  homo  de  tota  summa  eorum,  finitis  dationibus  inter  cos:  propositum  quidem 
est,  ipsum  habuisse  totius  summe.  Considera  ergo,  unde  habuit  ipsos  dederat 
enim  secundo  homini  suam  dationem,  et  remansit  ei  aliquid,  et  accepit  a quarto  homiuc 
quantum  eidem  primo  remanserat,  ct  insuper  quintam  eius.  Quare  si  primus  post  da- 
tionem, quam  fecit  secundo  homini,  habuit  5;  et  quartus  homo  dedit  ei  6,  scilicet  5, 
et  quintam  eorum;  et  sic  habuit  tl;  que  ll  fuerunt  ^ totius  summe  : ergo  ex  ipsis 
~ fuerunt  ™ ex  denarijs  primi,  et  -*  ex  denarijs  quarti  hominis.  Nam  ex  qui 
sic  scribuntur:  *t  ex  tota  summa  ~ eiusdem  summe,  ct  ~ ex  ^ totius  summe, 

que  quartus  homo  dedit  primo  homini,  sunt  hoc  est  quod  proportio  denariorum,  quos 
quartus  homo  dedit  primo,  ad  totam  summam  est  sicuti  30  ad  154;  et  hoc  est,  quod  supe- 
rius multiplicauimus  5,  que  sunt  super  14  per  e,  que  remanserunt  ex  11,  extractis  inde  5, 
que  sunt  super  ll,  cum  habuimus  30:  propositum  item  est,  quarto  homini  remansisse 
iY  cx  tota  summa:  fuit  ergo  proportio  ex  hoc,  quod  remansit  ei,  ad  totam  summam, 
sicut  2 est  ad  14.  Nam  sicut  2 est  ad  14,  ita  11  uicibus  2 erit  ad  11  uicibus  14,  hoc 
est  22  ad  154;  et  hoc  est,  quod  multiplicauimus  2,  que  sunt  super  14,  per  11,  et  ha- 
buimus 22  : addita  ergo  proportione,  quam  quarius  dedit  primo  homini,  cuiu  propor- 
tione, quam  ei  remansit,  erit  totum  hoc,  quod  quartus  homo  habuit  cum  datione,  quam 
ei  fecit  tercius  homo,  ad  totam  summam,  sicut  52  est  ad  1 34,  scilicet  ad  numerum,  qui 
egreditur  ex  multiplicatione  de  14  uicibus  11;  ct  hoc  fecimus  superius,  cum  addimus 
30  cum  22.  Nam  in  hac  proportione  fuerunt  ex  denarijs  tcrcij  hominis  |,  et  reliqui 
j fuerunt  ex  denarijs  quarti  hominis  , quam  tercius  homo  dedit  quarto,  quantum 
quartus  habebat,  ct  quar|tam  partem  eius.  Vnde  si  ex  dicta  proportione,  scilicet  dc  W-  «*•. 

accipiemus  J,  habebimus  denarios  quarti  hominis.  Nam  J ex  ^ accipiuntur  sic: 
multiplicantur  4 per  52,  faciunt  208;  que  denominanda  sunt  a numero,  qui  egreditur 
ex  multiplicatione  de  154  in  9,  hoc  est  a numero  , qui  egreditur  ex  14  uicibus  11  , 
uicibus  9,  scilicet  a 1386:  ergo  proportio  denariorum  quarti  hominis  ad  totam  sum- 
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mani  esi  , sicut  aos  ad  1380  : et  ideo  superius  multiplicauirous  52  per  4 , que  sunt 
super  g.  Et  quoniam  denarij  quarti  hominis  ad  totam  summam  sunt,  sicut  208  ad  1386. 
Erunt  ergo  denarij  quarti  hominis  ad  totam  summum,  sicut  quinquies  septuplum  de 
208  ad  quinquies  septuplum  de  1386.  Nam  quinquies  septuplum  dc  208  est  illud,  quod 
superius  fecimus,  quando  multiplicauimus  52  per  4,  que  sunt  super  0,  scilicet  *os  ui- 
cibus  7,  ilicibus  5;  et  habuimus  7280  pro  denarijs  quarti  hominis.  Similiter  quinquies 
septuplum  de  1380  est  illud,  quod  egreditur  ex  multiplicatione  de  14  uicibus  II,  uicikus  9, 
uicibus  7;  et  hoc  est  quod  fecimus,  cum  habuimus  totam  summam,  scilicet  48510.  Et  quo* 
uiam  est  sicut  72S  ad  48510,  ita  denarij  quarti  hominis  ad  totam  summam.  Ideo  si  summa 
est  485io;  et  quartus  homo  hahebat  7280,  ut  inucnlum  est  supra.  Nunc  ucro  accedamus 
ad  inuentionem  denariorum  lercij  hominis.  Inucnimus  enim  superius,  ipsum  habere  J 
in  suprascriptis  Quare  multiplicauimus  superius  5 per  52,  scilicet  per  9,  extractis 
inde  4,  que  super  9;  fuit  ergo  proportio  deuariorum,  quos  tercius  homo  dedit  quarto 
homini,  sicut  2G0  est  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  multiplicatione  dc  154  in  9,  scilicet 
ad  eum,  qui  egreditur  ex  multiplicatione  dc  14  in  it  uicibus  9:  et  quia  idem  tcrcio 
homini  remanserunt  post  hanc  dationem  ^ totius  summe  , fuit  proportio  ipsius  re- 
mansionis ad  totam  summam,  sicut  3 ad  14.  Nam  sicut  3 ad  14,  ita  multiplicatio  dc 
3 in  u uicibus  9,  est  ad  multiplicationem  dc  14  in  u uicibus  9:  multiplicatio  quidem 
dc  3 in  ll  uicibus  9 facit  297  : ergo  proportio  denariorum  , qui  remanserunt  tcrcio 
homini  post  dationem,  quam  fecit  quarto  homini,  ad  totam  summam  est,  sicut  297  ad 
numerum,  qui  egreditur  cx  multiplicatione  dc  14  in  U uicibus  9:  quare  proportio  her 
cum  proportione  dationis,  quam  dedit  quarto  homini,  est  ad  totam  summam,  sicut  297 
ad  numerum,  qui  egreditur  ex  multiplicatione  de  14  in  ii  uicibus  9:  et  hoc  fecimus 
superius,  cum  addimus  297  cum  260,  et  posuimus  summam  eorum,  scilicet  557,  sub  J. 
In  hac  enim  proportione,  scilicet  in  qua  557  sunt  ad  numerum,  qui  egreditur  cx  mul- 
tiplicatione dc  14  in  li  uicibus  9,  est  illud,  quod  habuit  tercius  homo,  quando  recepit 
dationem,  quam  ci  fecit  secundus  homo;  fuit  datio,  quam  secundus  fecit  tercio,  quantum 
tercius  hahebat,  ct  tcrciam  cius  : ergo  si  tercius  homo  habebat  3;  secundus  dedit  ei 
4.  Quare  cx  prcdicla  proportione  y fuerunt  ex  denarijs  secundi,  et  f ex  denarijs  tcrcij. 
Et  ideo  accipiende  sunt  y ex  dicta  proportione,  scilicet  multiplicanda  sunt  557  per  3, 
erunt  1671;  et  numerus,  qui  egreditur  cx  multiplicatione  de  u in  it  uicibus  9,  mul- 
tiplicandus est  per  7 ; ct  habebitur  proportio  denariorum  tcrcij  hominis  ad  lotam 
summam,  sicut  <671  sunt  ad  numerum,  qui  egreditur  cx  multiplicatione  de  14  in  ll 
uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  5.  Ideo  multiplicationem  dc  1071  multiplicauimus  per  5, 
et  habuimus  pro  denarijs  tcrcij  hominis  8355.  Nunc  ucro  accedamus  ad  inuentionem 
denariorum  secundi  hominis.  Inuentum  est  quidem,  ipsum  habere  y cx  proportione, 
quam  habet  557  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  14  uicibus  u,  uicibus  9,  propter  da- 
tionem, quam  fecit  tcrcio  homini:  ergo  proportio  ipsius  dationis  est  ad  totam  summam, 
sicut  quater  557  ad  numerum,  qui  egreditur  cx  14  uicibus  ii,  uicibus  9,  uicibus  7: 
et  ideo  multiplicauimus  superius  557  per  4,  que  remanent  dc  7,  extractis  inde  3,  que 
sunt  super  7;  et  habuimus  2228:  ergo  datio,  quam  secundus  fecit  tercio,  est  ad  totam 
summam,  sicut  2228  sunt  ad  uumerum,  qui  egreditur  ex  14  uicibus  | 14,  uicibus  11, 
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uicibtis  9,  uicibus  7.  Et  quoniam  post  lianc  dationem  secundo  remanserunt  fuit 
illa  remansio  ad  totam  summam,  sicut  4 sunt  ad  14.  Nam  sicut  4 sunt  ad  14,  ita  4 
uicibus  11,  uicibus  9,  uicibus  7,  scilicet  2772,  sunt  ad  14  uicibus  H,  uicibus  9,  uicibus 
7:  ergo  proportio  denariorum,  qui  remanserunt  secundo  homini  cum  cis,  quos  dedit 
tercio,  est  ad  totam  summam,  sicut  2228,  et  2772,  hoc  est  sooo,  ad  numerum,  qui  egre- 
ditur ex  14  uicibus  ii,  uicibus  9,  uicibus  7:  et  ideo  posuimus  superius  sooo  sub  i; 
habuit  enim  secundus  hanc  proportionem  cum  datione,  quam  ei  dederat  primus;  que 
datio  fuit  quantum  ipse  secundus  habebat,  et  dimidium  eius.  Quare  ex  dicta  propor- 
tione y fuerunt  ex  denarijs  primi  hominis,  cl  \ ex  denarijs  secundi:  ergo  accipiende 
sunt  | ex  dicta  proportione,  hoc  est  multiplicanda  sunt  sooo  per  2,  que  sunt  super 
s,  erunt  toooo  : erunt  itaque  denarij  secundi  hominis  ad  totam  summam,  sicut  ioooo 
sunt  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  14  uicibus  ii,  uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  S: 
nam  numerus,  qui  egreditur  ex  liijs  summa:  quare  et  1000  erunt  denarij  secundi  ho- 
minis. Et  quoniam  , ut  dictum  est  , primus  habuit  | in  proportione  , quam  sooo 
habent  ad  14  uicibus  u,  uicibus  9,  uicibus  7 propter  dationem  quam  fecit  secundo 
homini  ; ergo  multiplicanda  sunt  5000  per  3 , erunt  isooo  ; ergo  datio,  quam  primus 
fecit  secundo,  est  ad  totam  summam,  sicut  isooo  sunt  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  u 
uicibus  11,  uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  s.  Quare  hoc,  quod  dedit  primus  secundo, 
fuit  #5000;  que  addenda  sunt  cum  liijs,  que  eidem  primo  remanserunt  post  ipsam  do- 
nationem. Quam  remansionem  inucnimus  esse  superius  A ex  — totius  summe  ; hoc 
est  sicut  quinquies  quinque  sunt  ad  u uicibus  u , ita  illa  remansio  est  ad  totam 
summam.  Nam  sicut  quinquies  quinque  sunt  ad  14  uicibus  li,  ita  quinquies  quinque 
uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  5 sunt  ad  14  uicibus  n,  uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus 
5,  scilicet  ad  totam  summam:  et  ideo  multiplicauimus  superius  5,  que  sunt  super  14, 
per  5,  que  sunt  super  ii  uicibus  o,  uicibus  7,  uicibus  a;  et  habuimus  7875  pro  eo, 
quod  remansit  primo  post  dationem,  quam  fecit  secundo:  quibus  additis  cum  15000  , 
que  dedit  secundo,  reddunt  22S75  pro  denarijs  primi  hominis.  Rursus  si  proponatur, 
quod  unusquisque  illorum  .iiu.#r  hominum  suam  dationem  reliquis  tribus  per  ordinem 
fecisset,  et  in  fine  illarum  .iiii.or  dationum  equaliter  habuissent;  quoniam  primus  re- 
liquis tribus  dedit  quantum  ipsi  habebant,  et  dimidium  eius;  ergo  si  ipsj  tres  ha- 
bebant 2,  primus  dedit  eis  3;  ct  sic  illud,  quod  habuerunt  antea,  fuit  f ex  hoc,  quod 
habuerunt  postea.  Quare  scruabis  {,  ct  inucnics  eodem  modo  *,  ct  J,  ct  et  pones 
cum  \ propter  quartam  paitcm,  quam  in  fine  habuisse  unusquisque  proponitur,  { 

* | |;  ct  incipies  a extrahens  5 dc  11,  remanent  o;  que  multiplica  per  4,  que  sunt 
sub  uirga,  et  addes  multiplicationem  dc  1,  quod  est  super  ipsa  4,  in  5,  que  sunt 
super  11,  erunt  29  : multiplica  ergo  29  per  4,  que  sunt  super  9;  que  per  3,  que  sunt 
super  7;  que  per  2,  que  sunt  super  3,  erunt  896;  et  tot  habuit  quartus  homo.  Item 
extrahe  4 dc  9,  remanent  5,  que  serua:  et  multiplica  4,  que  sunt  sub  uirga,  per  11 ; 
que  per  5 serua ta,  erunt  220:  quibus  superadde  multiplicationem  de  1,  quod  est  super 
4,  in  5,  que  sunt  super  11;  que  per  4,  que  sunt  super  9 , erunt  240  ; que  per  3 , 
que  per  2,  que  sunt  super  reliquis  fractionibus,  erunt  1440  ; et  tot  habuit  tercius. 
Rursus  incipias  a 4,  que  sunt  in  capite  uirge,  multiplicans  ipsa  per  11  uicibus  9,  uicibus  | 
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4 per  ipsa  uidclicct  4,  que  remanent  de  7,  extractis  inde  3,  que  sunt  super  7,  erunt 
1584;  quibus  adde  multiplicationem  de  i in  5 uicilms  4,  ilicibus  3,  que  sunt  super 
uirgis,  erunt  1044;  que  multiplica  per  2,  que  sunt  super  5,  erunt  3288;  et  tot  habuit 
secundus.  Adhuc  incipias  a 4 uicibus  tl,  uicibus  9,  ilicibus  7;  que  per  3,  que  restant 
ex  5,  extractis  inde  2,  erunt  8316;  quibus  superadde  120  , que  egrediuntur  ex  multi- 
plicatione omnium  numerorum,  qui  sunt  super  uirgis,  erunt  8436;  et  tot  habuit  primus 
homo.  Et  si  in  line  dationum  su proscriptarum  primo  remanserit  fi  lotius  summe  ; 
secundo  ; tercio  quarto  ^ , scribe  questionem  in  hunc  modum.  Post  hcc  extrahes 

5 de  n,  remanent  6;  que  multiplica  per  M,  et  adde  multiplicationem  de  2,  que  sunt 
super  14  in  5,  que  sunt  super  n,  erunt  94;  que  multiplica  per  4,  que  sunt  supero; 
que  per  3;  que  per  2,  que  sunt  super  uirgas,  erunt  2256;  et  tot  habuit  quartus  homo. 
Rursus  incipe  a multiplicans  14  per  H uicibus  5;  que  5 restant  de  9,  extractis  de 
ipsis  4,  que  sunt  super  9,  erunt  770;  super  que  adde  multiplicationem  de  3,  que  sunt 
super  14,  iti  5 sunt  super  ii  uicibus  4,  que  sunt  super  9,  erunt  830;  que  multiplica 
per  3,  que  sunt  super  7;  que  per  2 , que  sunt  super  5 , erunt  4980  ; et  tot  habuit 
tercius  homo.  Nunc  incipias  a t\  , multiplicans  i 4 per  11  uicibus  9,  uicibus  4;  que 
4 remanent  de  7,  extractis  inde  3,  que  sunt  super  7,  erunt  5544  ; super  que  adde 
multiplicationem  dc  4,  que  sunt  super  14,  in  5,  que  sunt  super  11,  in  4,  que  suul 
super  9,  et  in  3,  que  sunt  super  7,  scilicet  240,  erunt  5784:  que  multiplica  per  2,  que 
sunt  super  5,  erunt  nscs;  et  tot  habuit  secundus  : deinde  incipias  a multiplicans 
14  per  11  uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  3;  que  3 remanent  ex  5,  extractis  inde  2,  erunt 
29106  : quibus  superadde  5,  que  sunt  super  14  uicibus  5,  que  sunt  super  li  uicibus 
4,  que  sunt  super  9 uicibus  3,  que  sunt  super  7 uicibus  2,  que  sunt  super  5,  erunt 
29826;  et  tot  habuit  primus  homo. 

Inucstigalur  hec  regula  sic:  quoniam  quartus  homo,  qui  ultimam  fecit  dationem,  dedit 
reliquis  tribus  quantum  ipsi  habebant,  et  quintam  eius,  et  ei  remansit  totius  summe, 
ut  propositum  est;  ergo  cx  J-J,  scilicet  ex  hoc,  quod  ipsi  tres  homines  habuerunt,  ipse 
quartus  homo  dedit  sed  ~ ex  jf  totius  summe  sunt  sicut  12  uicibus  6 ad  numerum, 
qui  egreditur  ex  u uicibus  11.  Et  ~ totius  summe,  que  remanent  quarto  homini  post  da- 
tionem suam,  sunt  ad  totam  summam,  sicut  est  multiplicatio  dc  2 iu  11  ad  multiplicatio- 
nem dc  li  in  ll:  ergo  hoc,  quod  quartus  homo  habebat,  quando  suam  dationem  reliquis 
fecit,  fuit  ad  totam  summam,  sicut  12  uicibus  6,  et  2 uicibus  11  sunt  ad  14  uicibus  11. 
Sed  2 uicilms  11  sunt  quantum  2 uicibus  6 cum  2 uicibus  5.  Et  12  uicibus  6 cum  2 uicibus 

6 sunt  quantum  14  uicibus  c;  ergo  illud  quod  habuit  quartus  homo,  quando  suam  da- 
tionem fecit,  fuit  ad  totam  summam,  sicut  14  uicibus  r»,  et  2 uicibus  5 sunt  ad  u uicibus 
11:  ct  hoc  fecimus  superius,  quando  multiplicauimus  14  uicibus  6,  ct  addidimus  multi- 
plicationem de  2,  que  sunt  super  14,  iu  5,  que  sunt  super  11;  et  sic  habuimus  94:  ergo 
illud,  quod  habuit  quartus  horno  quando  fecit  dationem  suam,  fuit  ad  totam  summam, 
sicut  94  est  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  14  ilicibus  11.  Sed  hoc  habuit  ipse,  cura  iam 
receperat  tres  dationes  ab  alijs.  Vnde  incipiamus  ab  ultima  datione, quam  fecit  sibi  tercius 
homo,  qui  dedit  ei  quantum  ipse  habebat,  et  quartam  eius;  hoc  est  si  quartus  horno 
habuit  tunc  4,  et  ille  tercius  dedit  ei  5 ; ergo  quartus  homo  habebat  £ ex  dicta  pro- 
portione, scilicet  cx  ca,  quam  habet  94  | ad  14  uicibus  n,  quando  accepit  dationem  a 
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tcrcio  homine.  Nam  proportio  de  J dicte  proportionis  est  ad  lotam  summam,  sicut  94 
uicibus  4 sunt  ad  14  uicibus  11,  uicibus  9;  ct  hoc  est  quod  superius  fecimus,  quando 
multiplicauimus  94  per  4,  ct  habuimus  ara:  ergo  proportio  denariorum,  quos  habebat 
quartus  homo  antequam  reciperet  dationem  secundi  hominis,  sunt  ad  totam  summam, 
sicut  376  sunt  ad  14  uicibus  ll,  uicibus  9:  ex  qua  proportione  fuerunt  secundi  hominis 
* ; quia  dederat  eidem  quarto  homini  quantum  ipse  habebat,  et  terciam  eius  : ergo 
relique  * fuerunt  quarti  hominis,  quas  habuit  cum  datione,  quam  fecit  ei  primus  homo) 
que  datio  fuit  | ex  ipsis  j : ergo  relique  \ ex  tribus  septimis  ex  dicta  proportione, 
scilicet  ex  ca,  quam  habet  376  ad  14  uicibus  n,  uicibus  9,  fuerunt  denarij  quarti  ho- 
minis. Nam  | ex  • de  376  sunt  ad  totam  summam,  sicut  numerus,  qui  egreditur  de 
376  uicibus  3,  uicibus  s,  ad  numerum,  qui  egreditur  ex  14  uicibus  ll,  uicibus  9,  ui- 
cibus 7,  uicibus  5.  Sed  quia  summam  uolo  esse  numerum,  qui  egreditur  ex  14  uicibus  ll, 
uicibus  9,  uicibus  7,  uicibus  6.  Ideo  numerus  quarti  hominis  erit  me,  qui  egreditur 
ex  multiplicatione  de  94  uicibus  4,  uicibus  3,  uicibus  2,  scilicet  de  376  uicibus  3, 
uicibus  2,  ut  superius  fecimus.  Simili  quoque  modo  possunt  iriucstigari  denarij  reli- 
quorum trium  hominum,  etiam  et  omnes  consimiles  questiones. 

Taes  homines  habebant  libras  nescio  quot  stcrlingorum,  quarum  medietas  erat  primi; 
tercia  erat  secundi;  sexta  erat  terrij  : quas  cum  uclleut  in  loco  tutiori  habere,  qui- 
libet eorum  accepit  ex  ipsis  sterlinguis  aliquam  quantitatem;  et  ex  quantitate,  quam 
cepit  primus,  posuit  in  comuni  medietatem;  et  ex  ca,  quam  cepit  secundus,  posuit  ter- 
ciam partem;  et  ex  ea  quam  cepit  tercius,  posuit  sextam  partem;  ct  ex  hoc,  quoti  po- 
suerunt in  comuni,  recepit  quilibet  terciam  partem;  ct  sic  unusquisque  suam  habuit 
portionem.  Quoniam  primus  posuit  in  comune  g ex  hoc,  quod  cepit;  de  quo  j rehabuit 
terciam  partem,  scilicet  g totius,  quod  accepit:  ergo  remansit  ei  ex  hoc,  quod  cepit  g 
scilicet  |;  ct  ex  hoc  quod  posuit  secundus,  habuit  primus  cum  secundus  posuerit 
terciam  eius,  quod  sumpsit  partem:  ct  ex  ipsa  g habuit  primus  scilicet  J-;  et  cx 
hoc,  quod  posuit  tercius,  habuit  terciam  sexte  partis,  quam  ipse  tercius  posuit,  scilicet 
Jg  ; ergo  medietas  summe  omnium  stcrlingorum,  scilicet  porlio  primi  hominis,  fuit  ] 
ex  hoc,  quod  cepit  primus,  ct  \ cx  hoc,  quod  cepit  secundus,  et  ^ cx  hoc,  quod  cepit 
tercius.  Itera  cum  secundus  posuit  in  comune  \ ex  hoc,  quod  cepit,  remanserunt  ei 
|;  ct  cx  ipsa  \ rehabuit  j,  scilicet  J totius,  quod  accepit  : ergo  in  portione  sua  ha- 
buit ex  hoc,  quod  cepit  ipse  5 |,  scilicet  |;  ex  hoc,  quod  cepit  primus,  habuit  sextam 
pariem,  scilicet  J medietatis,  quam  primus  posuit  iu  comuni;  ct  ex  lux:,  quod  cepit 
tercius,  habuit  , sicut  habuit  primus  homo.  Quare  £ sumptionis  secundi  hominis 
cum  g sumptionis  primi  , et  cum  yg  sumptionis  tcrcij  fuerunt  tercia  pars  summe  ; 
ergo  J ct  gj  , scilicet  y~  sumptionis  secundi , et  J-J  , scilicet  { sumptionis  primi  , 
et  , scilicet  ^ sumptionis  tcrcij,  fuerunt  tercia  pars  summe,  et  medietas  tercie, 
hoc  est  medietas  totius  summe.  Inueuimus  superius  , quod  | sumptionis  primi  cum 
J sumptionis  secundi  , et  cum  -j  sumptionis  tcrcij  sunt  similiter  medietas  eiusdem 
summe  : ergo  | primi  numeri , scilicet  sumptionis  primi  cum  * secundi  numeri  , ct 
cum  gy  tcrcij  sunt  quantum  } primi  numeri,  ct  secundi,  et  y5  tercij:  quare  si 
dc  utraque  portione  tollatur  J primi  numeri,  ct  J secundi,  et  ~ tercij,  remanebunt 
yg  primi  numeri  esse  quantum  Jj  secundi,  ct  tercij  numeri.  Rursus  iuuestigemus 
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sumptionem  tercij  hominis  cum  sumptione  primi  hominis  : quoniam  tercius  ex  hoc  , 
quod  sumpsit,  posuit  in  cotnune  £,  remanserunt  ei  £;  ct  cx  ipso  J rehabuit  terciam 
partem,  scilicet  ~ » crg°  *n  portione  sua , scilicet  pro  £ totius  summe , habuit  | ct 
— sumptionis  sue,  scilicet  ct  £ sumptionis  secundi,  Ct  £ sumptionis  primi:  ergo  tri- 
plum de  J sumptionis  tercij,  scilicet  y,  ct  triplum  de  J,  | scilicet  £ sumptionis  secundi, 
et  triplum  de  £,  scilicet  £ sumptionis  primi,  faciunt  £,  scilicet  J totius  summe.  Inucnimus 
enim  superius,  quod  £ primi  numeri  cum  J secundi,  et  tercij  sunt  medietas  totius  sum- 
me: et  modo  inucnimus,  quod  5 primi  numeri,  et  £ secundi,  et  y tercij  sunt  eadem 
medietas.  Quare  si  comuniter  cx  utraque  proportione  tollatur  £ primi  numeri  , et  £ 
secundi,  ct  tercij,  remanebit  £ primi  numeri,  scilicet  cqualis  de  £ secundi  nu- 
meri cum  ££  tercij.  Quare  inuestigandum  est  per  regulam  quarte  proportionis  ; cum 
~ primi  numeri  sint  | secundi,  et  £J  tercij,  quantum  erunt  ^ primi  ex  hijs  , que 
habent  reliqui  duo:  erunt  itaque  £ secundi  numeri,  et  tercij.  Inucnimus  superius, 
quod  ^ primi  sunt  £|  secundi,  et  ^ tercij:  ct  modo  inucnimus,  easdem  ~ primi 
esse  £ secundi,  et  tercij.  Et  quoniam,  que  ad  idem  eandem  proportionem  habent, 
sibi  inuicem  cquulia  sunt;  ergo  ££  secundi  numeri  cum  ^ tercij  sunt  quantum  £ se- 
cundi, ct  ~ tercij.  Vndc  si  comuniter  tollantur  ex  utraque  parte  £ secundi  nume- 
ri , ct  tercij  , remanebit  £ secundi  iiumcri  esse  ^ tercij  , scilicet  scxupluin  , et 
dimidium  cius  : ergo  medietas  sumptionis  secundi  hominis  fuit  sexies  , ct  dimidia 
sumptionis  tercij : quare  tota  sumptio  secundi  hominis  est  ter  decuplum  sumptionis 
tercij  hominis;  hoc  est  si  tercius  sumpsit  t,  secundus  sumpsit  13.  Nam  ut  habeamus 
sumptionem  primi  hominis.  Accipe  sexies  £ secundi  numeri,  scilicet  dc  13,  ct  sexies 
££  tercij,  scilicet  dc  i:  cum  superius  inuentum  sit,  £ primi  numeri  esse  £ secundi  , 
et  ££  tercij;  et  redige  cos  iu  unum,  ct  habebis  33  pro  sumptione  primi  hominis;  ex 
quibus  reperies,  summam  esse  47.  Possumus  aliter  sumptionem  primi  aliter  inucnirc: 
uidclicet  cum  inuentum  sit,  quod  £ tercij  numeri,  ct  £ secundi,  ct  £ primi  sunt  £ 
totius  summe.  Quare  duplum  ipsarum  partium,  scilicet  y tercij  numeri,  et  £ secun- 
di, et  £ primi  facit  duplum  dc  £ lotius  summe,  scilicet  £.  Inucnimus  enim  superius, 
quod  J secundi  numeri  cura  £ primi , ct  cum  tercij  sunt  similiter  lercia  pars 
summe  : ergo  £ primi  numeri  cura  £ secundi,  et  cum  tercij  sunt  £ primi  numeri  , 
ct  J secundi,  cl  ~ tercij.  Comuniter  auferatur  £ primi  numeri;  ct  | secundi,  et 
tcrcij,  remanebunt  £ secundi,  equales  dc  J primi,  et  de  ££  tercij.  Inueuinuis  etiam  su- 
perius, totum  secundum  numerum  esse  ter  decuplum  tercij  numeri.  Quare  J secundi 
erunt  y tercij:  sunt  enim  et  | secundi,  ut  ostensum  est,  £ primi  numeri,  et  ££  tercij. 
Quare  si  comuniter  auferantur  ££  tercij,  remanebunt  y tercij  numeri  quantum  £ primi 
numeri.  Quare  totus  primus  numerus  erit  triguplum  triplum  tercij  numeri.  Ynde  cum 
tercius  numerus  sit  unura,  primus  erit  33 , ul  dictum  est.  Et  si  ex  hoc,  quod  posuerunt 
in  comune,  primus  sumeret  medietatem;  secundus  terciam;  tercius  sextam;  ct  unusquis- 
que haheret  portionem  sibi  contingentem  ex  predirtorum  sterlingorum ; tunc  summa 
ipsius  pccunie  esset  51 : dc  qua  inuenies  per  inuestigatiouem  proportionum  ipsorum, 
nec  non  et  per  sequentem  regulam,  primum  sumpsisse  ao;  secundum  is  ; tcrciuiu  0. 
Proponatur  iterum,  primum  posuisse  in  comunt  £ ex  hoc,  quod  cepit  ; secundum  J 
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tcrcium  { ; ct  sic  primus  habeat  J totius  summe;  secundus  J;  tercius  J;  hoc  est  unus- 
quisque habuit  id,  quod  suum  erat.  Pone  itaque  portiones,  quas  ipsi  tres  homines  ha- 
bent de  prescripta  pecunia  in  ordinem,  scilicet  } | uocabisque  ea  ex  positione  prima. 
Et  quia  primus  posuit  in  coraune  | ex  hijs  que  cepit;  remanserunt  ergo  ei  |:  quare 
^,quam  posuit,  fuit  j ex  hijs,  que  remauserunt  ei:similiter  id,  quod  posuit  secundus,  fuit 
J-  sui  residui;  et  id,  quod  posuit  tercius,  fuit  } ex  hoc,  quod  remansit  ei.  Quare  pone 
sub  positione  prima  j } j per  ordinem,  ut  in  margine  cernitur ; que  partes  erunt  | 
positionis  secunde  : sub  quibus  etiam  pones  { ter  propter  ~,  quam  rchabuit  unus- 
quisque ex  hoc,  quod  positum  fuit  in  comune,  que  erunt  de  positione  tcrcia:  deinde 
multiplica  o , in  quibus  reperiuntur  rupti  prime  positionis  per  t2  ; iu  quibus  etiam 
reperiuntur  rupti  positionis  secunde,  erunt  72:  que  etiam  multiplica  per  3;  cum  in  3 
reporiantur  rupti  positionis  tercic,  erunt  2tc;  ct  tot  pone  pro  summa  totius  pccunie; 
quorum  \ pone  super  j prime  positionis,  scilicet  ios,  et  tcrcium,  scilicet  72,  super  i, 
et  sextam  super  J,  que  est  36.  Post  hec  accipe  ex  prodictis  numeris  per  ordinem  partes 
sccundc  positionis,  scilicet  ■ de  108,  et  { de  72,  et  \ de  36,  erunt  54,  et  24,  et  9 , 
scilicet  87;  et  tot  posuerunt  in  comuni.  Deinde  diuidc  prcdicta  2ig  per  partes  tercie 
positionis,  exibunt  72  super  unaquaque  J.  Extrahe  quidem  priora  72  dc  ios,  remanent 
36;  quorum  \ accipe  pro  |,  quod  est  de  secunda  positione,  erunt  is  addita,  que  scrua 
iu  manu  ; et  extrahe  secunda  72  dc  72  , que  sunt  super  j , remanet  o;  cuius  j ac- 
cipe pro  J,  que  est  in  secunda  positione,  erit  0;  quod  adde  cum  <8  scruatis,  erunt 
is.  Et  quia  72,  que  sunt  in  tcrcio  loco,  scilicet  super  £ tercie  positionis,  non  possunt 
extrahi  de  36,  extrahe  36  de  ipsis  72,  remanebunt  36  diminuta;  dc  quibus  accipe  ± pro 
£,  que  est  in  secunda  positione,  erunt  diminuta  9;  que  abice  de  18  seruatis  , rema- 
nent 9 addita.  Quare  cum  sint  addita,  debes  ea  extrahere  dc  216.  Et  si  essent  dimi- 
nuta, adderes  ea,  remanebunt  207,  que  sunt  summa,  que  remansit  cis  post  posita  87  in 
comune  : quare  addes  ea  insimul,  cruut  291  pro  summa  totius  pccunie  ipsorum;  de 
quorum  medietate  , scilicet  dc  147  , extrahe  tcrciam  dc  87  , quam  rchabuit  primus  , 
scilicet  29,  remanent  tl8;  quibus  superadde  -J  eorum  pro  £ secunde  positionis,  erunt 
177;  et  tot  habuit  primus  de  prescripta  pecunia.  Rursus  de  portione  secundi  hominis, 
scilicet  de  J de  294  , abice  29  , que  rchabuit  ipse  ex  predictis  87  , remanebunt  69  : 
super  que  pone  | eorum  propter  £ secunde  positionis  , erunt  92  ; et  tot  habuit  se- 
cundus: adhuc  de  49,  que  sunt  £ dc  294,  scilicet  dc  portione  tcrcij  hominis,  extrahe 
29,  remanebunt  20  : quibus  adde  { eorum  pro  | secunde  positionis,  erunt  25;  et  tot 
habuit  tercius  homo.  Et  si  proponeretur,  primum  rehabuisse  { ex  hoc,  quod  posue- 
runt in  comune;  secundum  tcrcium  J,  operaberis  ut  supra,  donec  habeas  87:  deinde 
sub  secunda  positione  pone  in  tercia  J J scilicet  partes,  que  rehabuerunt  cx  po- 
sito in  comune:  quas  partes  accipe  dc  216,  et  habebis  tos  super  J , et  72  super  ~ , 
et  36  super  J,  ut  in  hac  alia  cernitur  descriptione.  Et  quia,  extractis  ipsis  numeris 
per  ordinem  dc  numeris,  qui  sunt  super  primam  positionem,  nichil  remanet.  Ideo  nicliil 
debemus  addere,  uel  extrahere  a 216.  Quare  216  erunt  residuum  , quod  remanet  eis, 
posita  87  in  comune.  Quare  adde  87,  et  216  , erunt  393  pro  summa  totius  pecunie  ; 
quam  diuides  inter  cos  ordine,  quo  diuisisti  294  ; et  inuenies,  primum  habuisse  162; 
secundum  96;  tcrcium  15.  Rursus  diuidatur  id,  quod  posuerunt  in  comune;  ita  quod 
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primus  rehabeat  inde  secundus  | ; tercius  ~ : positis  quidem  partibus  trium  po- 
sitionum, ut  hic  cernitur,  multiplica  6 per  is;  que  per  10,  in  quibus  reperiuntur  fra- 
ctiones trium  positionum,  erunt  720;  que  pone  diuiso  per  partes  prime  positionis,  et 
tercie,  et  habebis  300  super  et  240  super  J;  et  m super  J;  et  super  partes  tcrcic 
positionis  habebis  3C0,  et  288,  et  72  : deinde  accipe  per  ordinem  £ de  360,  j et  \ de 
240,  et  \ de  iso,  scilicet  partes  secunde  positionis,  erunt  180,  ct  80,  ct  30,  que  sunt 
in  sumina  2C0;  ct  tot  posuerunt  in  comurie  : deinde  de  360  prime  positionis  extrahe 
360  tercie,  remanet  o;  cuius  dimidium,  cum  sit  0,  relinque,  et  de  288  extrahe  140,  re- 
manent 48  diminuta:  et  hoc  dico,  cum  2ss  non  possunt  extrahi  de  240:  de  quibus  48 
accipe  J pro  i se<  unde  positionis,  erunt  ir>  diminuta  , que  serua  : et  extrahe  72  de 
120,  remanent  48  addita  ; pro  quibus  J-  habentur  12  similiter  addita.  Oppone  itaque 
addita  cum  diminutis  , scilicet  12  cum  16  , remanebunt  4 diminuta  ; que  adde  cum 
720,  erunt  724;  et  tot  remanserunt  eis  positis  200  proscriptis  : quibus  insimul  additis, 
reddunt  10M  pro  summa  totius  pccunic  eorum  : deinde  diuide  200  per  partes  tercie 
positionis;  et  habebis  145  sub  j,  ct  iig  sub  et  29  sub  ct  1014  diuide  per  partes 
prime  positionis,  uenient  507,  et  338,  ct  I6i).  Deinde  de  507  extrahe  45,  remanent  362; 
quibus  adde  ~ eorum  propter  quod  est  in  secunda  positione,  erunt  343;  et  tot  sum- 
psit primus  de  cotnuni  pecunia.  Similiter  de  338  extrahe  116,  remanent  222  ; quibus 
superadde  terciam  eorum  , erunt  296  ; et  tot  sumpsit  secundus.  Item  extrahe  29  de 
169,  remanent  «40:  quibus  adde  quartani  eorum,  erunt  175;  ct  tot  sumpsit  tercius  de 
predicla  pecunia.  Et  si  diceretur,  summa  totius  pecunic  fuisse  100;  multiplica  543,  ct 
296,  et  173  per  100,  ct  diuides  unamquamque  multiplicationem  per  1014. 

Item  tres  homines  habeant  pecuniam  comunera  , de  qua  -J  sit  primi  ; secundi  | ; 
tercij  ^ : quam  cum  sumerent  inter  se  fortuitu,  primus  ex  hoc,  quod  cepit,  posuit 
5 iu  comune;  secundus  j;  tercius  J:  ex  quibus  positionibus  unusquisque  cepit  terciam; 
et  sic  quilibet  eorum  suam  habuit  portionem  : pro  prima  quidem  positione  pones  ~ 
| ct  pro  tercia  in  j ; pro  secunda  quoque  oportebit  ponere  j t I ; cum  id,  quod 
jiosuit  primus  in  comune,  fuerit  quantum  illud,  quod  remansit  ei;  et  id,  quod  posuit 
secundus,  fuerit  \ eius,  quod  remansit  ; et  positio  tcrcij  fuerit  \ sui  residui  : pone 
itaque  ipsas  positiones  in  ordine  ; et  multiplica  io  per  10  ; que  per  3 , ct  habebis 
300  , iu  quibus  reperiuntur  fractiones  trium  positionum  : quare  pone  300  in  partes 
prime,  ct  tercie  |K>sitiunis,  diuisa  super  ipsas  positiones;  ct  habebis  super  primam  po- 
sitionem iso,  ct  120,  et  30  ; ct  super  terciam  habebis  100  ter  : deinde  accipe  |>artcs 
secunde  positionis  de  numeris  superioribus,  uenient  j$0,  et  co,  et  e;  hoc  est  in  summa 
216,  que  habeantur  pro  cis,  que  posuerunt  iu  comune.  Item  extrahe  100  de  150,  re- 
manent 50;  que  diuide  per  1 secunde  positionis  , exibunt  30  addita  : adhuc  extrahe 
100  de  120,  remanent  20;  quorum  medietas  sunt  10  addita:  que  adde  cuin  50  additis, 
erunt  ao  addita.  Item  extractis  30  de  100,  remanent  70  diminuta,  quarum  quinta  sunt 
K diminuta  : quibus  extractis  de  eo  additis,  remanent  46  addita;  que  extrahe  de  300, 
ivtnanenl  254,  que  sunt  residuum.  Quare  adde  ea  cum  sic,  erunt  470  pro  summa  pc- 
cunic  eorum:  quam  cum  diuiseris  ordine  demonstrato,  iuuenies,  primum  sumpsisse  326; 
secundum  174;  que  cum  insimul  iunguntur,  faciunt  plus  dc  470.  Quare  hec  questio  non 
potest  | solui,  nisi  soluatur  cum  aliqua  propria  pecunia  tcrcij  hominis;  et  tunc  erit 
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talis  questio»  quod  pecuniam,  quam  ipsi  tres  habebant  coni  unem,  nec  non  et  pecuniam 
propriam  tercij  hominis,  sumpserunt  fortuitu  inter  primum,  ct  secundum  hominem. 
Post  hcc  primus  posuit  in  comune  y ex  hoc,  quod  ceperat.  Secundus  *;  ex  quibus  po- 
sitionibus tercius  homo  cepit  £ de  ipsa  pecunia  propria,  quam  socij  habuerant.  Post 
hec,  de  residuo  unusquisque  sumpsit  terciam  partem;  et  sic  habuit  quilibet  ipsorum 
id,  quod  suum  erat  ; et  tunc  , ut  diximus,  primus  sumeret  326  ; secundus  f 74  ; et 
pecunia  propria  tercij  hominis  fuit  30:  quam  si  20  esse  uls,  erit  sic  30  ad  20,  ita  326 
ad  id,  quod  sumpsit  primus;  ct  sic  174  ad  id,  quod  sumpserit  secundus.  Quare  multi- 
plicabis 326,  ct  174  per  20;  et  diuides  per  30  , scilicet  accipe  | coruradem  , exibunt 
1 217,  et  ha  pro  sumptionibus  eorum:  de  quuruni  summa  extrahe  20  prodicta,  rema- 
nebunt ~ 313  pro  summa  comunis  pecunie.  Nam  si  uis,  ut  coinunis  pecunia  sit  100;  ct 
queras  quantitatem  proprie  pecunie  tercij  hominis,  uec  non  et  quantum  cepit  unus- 
quisque reliquorum,  erit  tunc  sicut  470  ad  100,  scilicet  sicut  inueuta  summa  ad  que- 
sitaiu,  ita  30  ad  pecuniam  tercij  hominis.  Quare  multiplicabis  10  per  30 , ct  diuides 
per  47,  exibunt  yy  6 pro  pecunia  propria  tercij  hominis ; que  adde  cum  100  , erunt 
yy  106;  que  multiplica  per  326,  et  per  174;  et  diuidc  unamquamque  multiplicationem 
per  coniunctum  ex  eis,  scilicet  per  500. 

De  eodem  inter  .uu*r.  homines. 

Rvrsus  «nu.*  homines  habeant  pecuniam  comuncm,  cuius  tcrcia  sit  primi,  et  yy  sit 
secundi,  et  { sit  tercij,  et  £ sit  quarti;  quam  totam  pecuniam,  cum  inter  se  fortuitu 
diuiderent,  primus  ex  hijs,  que  ceperat,  posuit  dimidium  iu  comune  ; secundus  j; 
tercius  £;  quartus  £ : de  quibus  .ii|j.0r  positionibus,  cum  unusquisque  caperet  qui- 
libet ipsorum  babuit  suam  portionem  : pones  itaque  in  prima  positioue  £ £ ^ £;  et 
in  secunda  £ £ - 1;  et  in  tercia  pones  £ quater,  et  operaberis  ut  supra;  et  inuenies, 
summam  pecuuie  esse  2100;  de  quibus  primus  sumpsit  1034;  secundus  666;  tercius  300; 
quartus  190. 

De  .iilJ.'r  pesonibus , quorum  pondus  erat  librarum  quadraginta. 

Qvidam  habebat  pesones  .uu.*r,  cum  quibus  ponderabat  integras  libras  suarum 
mercium  a libra  una  usque  in  libris  40  ; queritur  pondus  uniuscuiusque  pesonis  : 
pondus  quidem  primi  oportuit  esse  unius  libre;  ut  cum  ipso  ponderaretur  libra  una. 
Secundi  duplum  eius,  1 addita,  scilicet  3,  uel  triplum  ipsius  primi;  cum  quibus  duobus 
pesonibus  possunt  ponderari  a libra  una  usque  in  4 : pondus  autem  tercij  est  1 , 
plus  duplo  amborum,  hoc  est  triplum  secundi,  scilicet  9:  pondus  autem  quarti  est  1, 
plus  ponderis  reliquorum  trium,  hoc  est  triplum  tercij,  scilicet  27;  quorum  ponderibus 
insimul  iunclis  faciunt  40.  Vndc  si  uis  scire,  qualiter  ponderari  possunt  cum  hijs  pc- 
sotiibus  a libra  1 usque  in  libris  40  quolibet  libra,  ut  dicamus  14,  ponitur  quartus 
peso  iu  una  lancea,  et  reliqui  ponuntur  in  alia;  ct  cum  ponitur  idem  quartus  peso  cum 
primo,  et  ab  alia  ponuntur  reliqui,  scilicet  9,  et  3 , tunc  ponderari  possunt  libre  16: 
et  cum  ponuntur  quartus,  ct  secundus,  ct  primus  ab  una  parte,  scilicet  27,  et  3,  et 
l,  quorum  pondus  est  31;  et  ab  alia  ponitur  tercius,  scilicet  9,  tunc  possunt  ponde- 
rari libre  22,  que  sunt  a 9 usque  in  31  ; et  sic  iutelligas  in  reliquis.  Et  si  adderes 
quintum  pesonem, cuius  pondus  esset  triplum  quarti,  scilicet  81,  ponderari  cum  hijs  quin- 
que pesonibus  quollibct  libre,  a libra  una  usque  in  libras  121;  ct  sic  eodem  ordine  pus* 
sunt  addi  pesones  in  infinitum.  38 
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De  homine  , qui  habebat  sispbos  quinque  argenti.  \ 

•j.  isi  w»«,  Qvidam  iial*at  cuidam  pro  suo  opere  cotidie  marchuiu  l argenti,  quam  persoluebal 
cum  cipfais  quinque,  quos  habebat,  ita  quod  non  frangebatur  aliquis  eorum;  et  hoc 
fecit  diebus  30:  pondus  primi  ciplii  fuit  1,  cuius  duplum,  scilicet  marclie  2,  fuit  pondus 
secundi;  pondus  quidem  tercij  fuit  4,  scilicet  duplum  sq^undi.  Pondus  autem  quarti 
fuit  duplum  tercij,  scilicet  s;quorum  ponderibus  .uu.er  ciphorum  insimul  iunctis, faciunt 
raarchas  is;  quibus  extractis  ex  marcis  30,  remanent  marclie  15  pro  pondere  quinti  ciphi. 
Iu  primo  quidcin  die  dedit  ei  primum  uas.  Iu  secundo  recepit  ab  eo  ipsum  primum, 
et  dedit  ei  secundum.  In  tercio  reddidit  dominus  operario  ipsum  primum.  In  quarto 
die  recepit  dominus  ab  operario  primum,  et  secundum,  et  dedit  ci  lercium ; et  sic 
predicto  ordine  persoluit  eum  cotidie,  usque  in  diebus  30. 

De  duobus  hominibus , qui  habuerunt  poma , 

Ex  duobus  hominibus  unus  habuit  poma  10,  alius  30;  cl  cum  essent  ambo  111  uno 
foro,  unusquisque  uendidit  ex  suis  pomis  nescio  quot.  Sed  pretium  eorum  fuit  idem: 
cl  cuin  uenissent  in  alio  foro,  ucndidcrunl  reliqua  similiter  cquali  pretio;  et  fuit  illud, 
quod  habuit  primus  ex  suis  10  pomis,  quantum  illud,  quod  habuit  secundus:  queritur 
pretium  pomi  io  unoquoque  foro,  nec  11011  cl  quot  fuerunt  poma  uniuscuiusque  uen- 
dita  in  quolibet  foro.  Numerum  quidem  pomorum  primi  hominis,  scilicet  10,  diuide 
in  duas  partes,  ita  quod,  extracta  prima  parte  cx  numero  pomorum  alterius,  scilicet 
de  30,  remaneat  numerus,  qui  integraliter  diuidatur  per  secundam  partem;  et  quod  cx 
diuisionc  pcrucnerit  , erit  pretium  uniuscuiusque  pomi  uenditi  in  secundo  foro.  Et 
quia  de  semel  30  extrahitur  semel  prima  pars,  erit  semel  denarius  1 pretium  unius- 
cuiusque pomi  uenditi  in  primo  foro.  Verbi  gratia  : sint  10  diuisa  in  0 , et  4 ; et 

extrahantur  6 de  30,  remanent  24;  que  diuide  per  sccundain  partem  , scilicet  per  4, 

uetiiunl  c pro  pretio  pomi  uenditi  in  secundo  foro;  et  sic  habes,  quod  pretium  po- 
morum priini  fori  fuit  denarius  I,  et  secundi  fori  fuit  denarij  6.  Sed  ut  habeas  poma 
utri  usque  fori  , accipe  ergo  alihitum  ex  predictis  6 partem,  qualem  uis,  pro  pomis 
primi  hominis  uenditis  in  primo  foro;  ct  aliam  partem,  scilicet  residuum,  extrahe  de 
30;  ct  quot  remauebunt,  cruut  poma  primi  hominis  uendita  in  primo  foro.  Vt  si  uis, 
quod  primus  homo  uendiderit  pomum  unum  in  primo  foro,  extrahe  ipsum  de  0,  re- 
manent 5;  et  tot  poma  uendidit  secundus  homo  in  secundo  foro:  quibus  extractis  de 
30  , miuiuciit  2 o pro  pomis  uenditis  in  primo  foro  ah  ipso  secundo  homine;  et  sic 
unusquisque  habuit  denarias  55.  Et  si  ponas,  ut  poma  5 ucndut  primus  homo  in  primo 
foro,  extrahe  ea  dc  c supradiclis,  remanet  1 pro  id,  quod  secundus  uendidit  in  se- 
cundo foro;  reliqua,  scilicet  29,  uendidit  in  primo;  ct  sic  hahuil  unusquisque  denarios 
35:  ct  si  uis,  ut  unusquisque  haheal  denarios  45,  extrahe  35  de  55,  remanent  20;  que 
diuide  per  4,  que  sunt  a pomo  uno  primi  homiuis  usque  in  5 eiusdem,  ueuiunt  5; 
et  tol  denarij  minuentur  dc  55,  si  addideris  unum  pomum  super  ipsum,  quod  posuimus, 
primum  hominem  uendidisse  111  primo  foro.  Quare  in  ipsis  pomis  5 diuide  differentiam 
pomorum,  que  est  a 45  in  55,  exibunt  2;  quibus  additis  cum  1 predicto,  quod  extra- 
ximus dc  6,  reddunt  3;  et  tot  poma  ucudit  primus  in  piimo  foro  , dc  quibus  hahuil 

denarias  3:  reliqua,  scilicet  7,  uendit  in  secundo  foro,  ex  quibus  habuit  denarios  42; 
et  sic  habuit  denarios  45.  Extrahe  quidem  ipsa  3 de  c , remanent  3 ; ct  tot  poma 
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uendit  secundus  in  secundo  foro  , dc  quibus  habuit  denarias  is  : reliqua,  scilicet  2T, 
uendidit  in  primo  pro  denarijs  27;  et  habuit  similiter  43.  | 

Et  si  ponatur,  quod  summa  denariorum  uniuscuiusque  sit  minor  numero  pomorum  w.  m 
secundi,  tunc  duplicabis  ipsum,  uel  per  aliquem  numerum  multiplicabis,  donec  pro- 
ueniat  numerus,  qui  sit  maior  numero  pomorum  secundi,  et  minor  summe  diffinitionis 
maioris.  Nara  diffinitionem  maiorem  dicimus,  quando  primus  homo  uendit  unum  tantum 
pomum  in  uiliori  foro.  In  qua  summa  superius  habuimus  denarios  35}  et  tunc  secundum 
ea  que  diximus,  consolabis  uenditionem  eorum  in  ipso  numero:  quo  facto,  diuides  pretia 
Mlriusquc  fori  per  uumerum,  in  quo  mulliplicaueris  summam  quesitam  ; et  habebis 
propositura.  Verbi  gratia  : pone  unumquemque  habuisse  ex  suis  pomis  denarios  20  ; 
quibus  duplicatis  faciunt  40:  ergo  uolo  consolare  poma  suprascripta,  ita  ut  unusquis- 
que habeat  denarios  40  ex  suis  pomis.  Diuides  ergo  differentiam,  que  est  a 40  in  35, 
scilicet  13  , per  differentiam,  que  est  a pretio  ponri  primi  fori  in  pretium  secundi  , 
scilicet  per  s,  exibunt  3:  quibus  additis  super  pomum  maioris  diffinitionis,  scilicet 
super  t,  faciunt  4;  et  tot  poma  uendidit  primus  in  primo  foro  : quibus  extractis  de 
prima  parte  diuisi  dcccnarij,  scilicet  6,  remanent  2;  et  tot  poma  uendidit  secundus 
in  secundo  foro.  Et  quia  duplicasti  20,  diuides  pretia  unius  pomi  utriusque  fori  per 
2,  scilicet  l,  et  6,  exibunt  pro  pretio  primi  fori  \ unius  denarij;  et  pro  pretio  secundi 
denarij  3.  Et  si  uis  summam  denariorum  ipsorum  ascendere  super  maiorem  diffinitionem, 
scilicet  super  55  , duplicabis  ipsam  diffinitionem,  ucl  triplicabis,  uel  per  aliquem  uu- 
merum multiplicabis,  donec  proucniat  numerus  maior  quesila  summa;  et  tunc  super- 
hahundantiam,  que  est  inter  ea,  diuidc  per  differentiam,  que  est  inter  pretia;  cl  quod 
prouenerit,  diuidc  per  numerum,  iu  quem  multiplicaueris  dictam  diffini liouera;  cl  ha- 
bebis illud,  quod  debes  addere  super  numerum  pomorum  primi  hominis  iu  primo  foro; 
ct  multiplicabis  pretia  utriusque  fori  per  eundem  numerum,  in  quo  multiplicasti  ma- 
iorem diffinitionem.  Verbi  gratia:  ponamus,  ut  uterque  ipsorum  habeat  ex  suis  pomis 
denarios  100.  Quare  multiplicabis  55  per  2,  erunt  tlO;  dc  quibus  extrahe  too,  remanent 
io;  que  diuidc  per  differentiam  pretiorum,  scilicet  per  s,  exibunt  2;  que  diuide  per 
2,  in  quibus  multiplicasti  55,  exibit  i;  quod  adde  super  pomum  unum,  quod  primus 
uendidit  in  primo  foro,  erunt  poma  2 ucndila  iu  ipso  foro.  Reliqua  8 erunt  uendita  in 
secundo  foro.  Et  quia  multiplicasti  55  per  2,  multiplica  pretium  utriusque  fori  per  2; 
et  habebis  denarios  2 pro  pretio  primi  fori,  et  denarios  12  pro  pretio  secundi.  Verbi 
gratia  : ex  duobus  pomis  habuit  primus  homo  in  primo  denarios  4,  et  dc  reliquis  8 
in  secundo  habuit  denarias  90;  ct  sic  habuit  denarios  100  cx  decem  pomis.  Deinde,  ut 
habeas  diuisionem  pomorum  secundi  utriusipic  fori,  abicc  poma  2 primi  hominis  ex 
pomis  8,  scilicet  cx  prima  parte,  quam  superius  de  10  fecimus.  Nam  ipsa  pars  est  summa 
pomorum  uendita  a primo  homine  in  primo  foro , ct  a secundo  homine  in  secundo 
remanebunt  poma  4 ; de  quibus  habuit  secundus  in  secundo  foro  denarios  48;  et  dc 
reliquis  pomis  26  habuit  in  primo  foro  denarios  52  ; ct  sic  habuit  denarios  100  ex 
omnibus  suis  pomis. 

Potes  etiam  alio  modo  ad  habendam  quamlibet  summam  denariorum  procedere,  cum 
solidata  erunt  poma  utriusque  in  aliquo  denariorum  uumero;  quia  erit  sicut  numerus 
ille  ad  summam  quesitam,  ita  pretium  inuentum  uniuscuiusque  fori  ad  pretium  que- 
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3'itum  eiusdem.  Verbi  gratia:  ponamus,  unumquemque  habuisse  denarios  70  ei  suis 
pomis;  quia  superius  in  minori  diffinitione  habui  denarios  35,  et  poma  primi  hominis 
fuerunt  diuisa  in  s,  et  3;  secundi  in  29,  et  i;  erit  itaque  sicut  33  ad  70,  ita  i,  scilicet 
inuentum  pretium  primi  fori,  ad  pretium  quesilum  eiusdem;  et  sicut  35  ad  70,  ita  6, 
scilicet  inuentum  pretium  secundi  fori,  ad  quesitum  pretium  eiusdem:  quare  multi- 
plicabis 70  per  inueuta  pretia,  scilicet  per  i,  cl  per  c,  et  diuides  utramqiic  multi- 
plicationem per  35;  et  habebis  pro  pretio  primi  fori  denarios  2,  et  pro  pretio  secundi 
denarios  12;  et  diuisio  pomorum  erit  eadem.  Nam  primus  in  primo  foro  ex  pomis  3 
habuit  denarios  io,  et  ex  aliis  5 habuit  in  secundo  denarios  00;  ct  sic  habuit  denarios 
70  ex  suis  pomis,  ut  querebatur:  totidem  etiam  habuit  secundus  ex  pomis  29  uenditis 
in  primo  foro,  ct  cx  pomo  1 ucmlito  iu  secundo.  F.t  ut  hec,  que  dicta  sunt,  melius  eluce- 
scant, habeat  primus  homo  poma  12,  secundus  32;  et  habeant,  ul  dictum  est,  equaliter 
post  uentl itionem  pomorum  in  utroque  foro  : et  uolo  iterum,  ut  pretium  primi  lori 
sil  denarius  1 : diuides  12  in  duas  ut  libet  partes  ; et  habeas  primam  pro  summa 
pomorum,  que  primus  uendidit  in  primo  foro,  et  secundus  in  secundo:  et  abice  eam 
dc  numero  pomorum  secundi  hominis,  scilicet  de  32;  residuum,  quod  remansit,  diuidc 
per  secundam  partem;  et  quod  prouencrit  erit  pretium  unius  pomi  uenditi  in  secundo 
foro.  Deinde  accipe  quotuis  poma  ex  predicta  prima  parte,  ct  habeas  ea  pro  pomis 
uenditis  a primo  homine  in  primo  foro;  et  que  ex  ipsa  parte  remanserint,  habeas  pro 
pomis  uenditis  a secundo  in  secundo  foro.  Verbi  gratia:  sit  prima  pars  a,  secunda  4; 
ct  auferantur  8 dc  32,  remanent  2i;  quibus  diuisis  per  secundam  partem,  uenient  dc- 
uurij  6 pro  pretio  secandi  fori  : deinde  diuidc  8 in  duas  qualesuis  partes,  ut  di- 
camus iu  s,  ct  3;  et  habeas  poma  5 pro  eis,  que  primus  uendidit  in  primo  foro:  re- 
liqua 3 uendidit  secundus  in  secundo  foro  : quibus  extractis  cx  pomis  eorum,  rema- 
nent poma  7 pro  eis,  que  primus  uendidit  in  secundo  foro;  et  29  pro  cis,  que  ucn- 
didit  secundus  in  primo;  cl  sic  primus  habuit  denarios  5 cx  pomis  5,  et  denarios  42 
cx  pomis  7;  el  sic  habuit  iu  summa  denarios  47;  ct  totidem  habuit  secundus  ex  pomis 
29,  ct  cx  pomis  3:  uel  diuidantur  12  in  7,  et  3,  cl  auferantur  7 de  32;  et  reliqua  25 
diuidc  ]>cr  5,  et  habebis  denarios  5 pro  pretio  primi  fori:  ct  diuidc  7 in  quales  uls 
partes;  et  habeas  unam  partem  proportionis  primi  hominis  primi  fori,  et  aliam  pro 
pomis  secundi  fori  secundi  hominis:  et  si  uls,  quod  pretium  primi  fori  sit  alius  nu- 
merus denariorum  qualem  uis,  erit  diuisio  pomorum  eadem.  Sed  pretium  secundi  fori 
cadet  proportionali  ter,  uidclicct  sicut  t est  ad  numerum  illum,  ita  pretium  inuentum 
secundi  fori  ad  pretium  quesitum  eiusdem  fori.  Verbi  gratia:  ut  si  uis  ualcrc  pomum 
denarios  3 iu  primo  foro;  quia  3 triplum  sunt  dc  1.  Ideo  triplica  pretium  secundi  fori, 
el  sic  habebis  in  prima  diffinitione  denarij  18  pro  pretio  secundi  fori,  et  denarios  15 
in  secunda  diffinitione.  Et  si  proponatur,  primum  habuisse  ex  pomis  12  aliquod  mul- 
tiplex denariorum  secundi,  ut  dicamus  duplum,  inuenias  summam,  quam  uolueris,  (qua- 
lem, quam  habeat  unusquisque  ex  suis  pomis,  secundum  modum  prcdictum;  ita  ut  poma 
secundi  fori  excedant  duplum  pomorum  secundi  fori  secundi  hominis;  ct  tunc  dc  pomis 
secundi  fori  primi  hominis  abice  duplum  pomorum  secundi  fori  secundi  habeas  (x/c);  j cl 
quod  residuum  fuerit,  serua;  ct  pro  predicto  duplo  duplica  prcdictam  summam  : de 
qua  duplicatione  abice  ipsam  summam,  hoc  est  multiplica  ipsam  summam  per  1,  scilicet 
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per  unum,  minus  de  t propter  duplum  predietum  ; et  quod  prouencrit,  diuide  per 
scruatum  residuum;  et  quod  ex  dtuisione  peruenerit,  adde  super  pretium  secundi  fori, 
et  habebis  propositum.  Verbi  gratia.  Sint  pma  6 primi  hominis  in  primo  foro  , et 
reliqua  o in  secundo;  et  pretium  primi  sit  t,  secundi  5;  et  sic  habebit  ipse  denarios 
36  in  summa  , quam  hal>ehit  secundus  ex  pomis  31  in  primo  foro,  et  ex  pomo  i in 
secundo  : abice  ergo  duplum  ipsius  pomi  de  pomis  secundi  fori  primi  hominis,  scilicet 
de  6,  remanent  4:  in  quibus  diuide  multiplicationem  de  l in  36,  exibunt  9;  que  adde 
super  pretium  secundi  fori,  erunt  14;  et  tot  uendiderunt  pomum  in  secundo  foro;  et 
sic  habuit  primus  denarios  90;  secundus  45.  Et  si  uis,  primum  habere  triplum  denariorum 
secundi  , abice  ex  predictis  6 triplum  unius  poiui,  quod  secundus  uendidit  in  secundo 
foro,  remanent  3;  in  quibus  diuide  multiplicationem  de  i in  36;  quia,  extracto  l de 
3 propter  triplum,  remanent  2,  exibunt  t4:  quibus  additis  super  5,  scilicet  super  pretium 
secundi  fori,  erunt  29;  et  tot  ualuit  pomum  in  secundo  foro;  et  sic  primus  habuit 
denarios  6 cx  pomis  6,  et  denarios  174  ex  reliquis,  hoc  est  iu  sumina  denarias  iso; 
tercia  pars  quorum  habuit  secundus  ex  pomis  31  primi  fori,  et  ex  pomo  uno  secundi. 
Et  si  uis  pretium  secundi  excedere  pretium  primi  in  aliqua  multiplicitate,  ut  dicamus 
in  quadruplo,  inuctiias  ordine  eodem  summam  ipsorum  equalem,  secundum  aliquam  di- 
uisionem  pomorum  ipsorum  ; et  tunc  pro  quadruplo  accipe  J cx  numero  pomorum 
secundi  fori  secundi  hominis;  quam  extrahe  ex  numero  pomorum  eiusdem  fori  primi 
hominis,  et  residuum  serua;  in  quo  diuide  summam  denariorum  ipsorum,  quarti  cius 
inde  extracta;  hoc  est  per  dictum  residuum  diuide  \ ipsius  summe;  ct,  quod  ex  diuisionc 
perucncrit,  abice  ex  pretio  inueuto  secundi  fori;  et  quod  residuum  fuerit,  erit  quesitum 
pretium  eiusdem  fori.  Verbi  gratia.  Sint  6 poma  primi  fori,  ct  6 secundi  ex  pomis 
primi  hominis  ; et  pretium  unius  pomi  in  primo  foro  sit  1 ; in  secundo  il.  Quare 
poma  secundi  hominis  primi  fori  sint  28;  secundi  4;  et  summa  denariorum  uniuscuius- 
que , est  72.  Accipe  ergo  | de  4,  scilicet  l,  et  extrahe  eam  de  pomis  6 secundi  fori 
primi  hominis,  remanebunt  5:  in  quibus  diuide  J de  72,  scilicet  54,  exibunt  \ io;  que 
extrahe  ex  ii  , scilicet  cx  pretio  secundi  fori,  remanet  J ; ct  tot  ualuit  pomum  iu 
secundo  foro,  cum  pretium  primi  fori  sit  i.  Quare,  ut  habeas  hcc  in  integrum,  multi- 
plica utrumque  pretium  per  5,  et  habebis  5 pro  pretio  primi,  et  l pro  pretio  secundi; 
et  sic  habuit  primus  ex  suis  pomis  soldos  3;  secundus  soldos  12,  scilicet  quaduplum  (sic) 
denariorum  primi,  ut  querebatur. 

Modus  alius  in  questione  pomorum. 

Rvrsus  habet  unusquisque  equaliter  post  ueuditionem  pomorum  utriusque  fori;  et  sit 
pretium  uniuscuiusque  fori  nominatum,  uel  in  aliqua  data  proportione;  tunc  cognoscas, 
si  questio  poterit  solui:  multiplica  minus  pretium  per  maiorem  multitudinem  pomorum, 
et  maius  pretium  per  minorem  multitudinem.  Et  si  ultima  multiplicatio  fuerit  maior 
uno,  tunc  solubilis  erit  questio;  et  tunc  extrahes  minorem  multiplicationem  de  maiori; 
et  de  residuo  extrahe  differentiam,  que  est  inter  pretia  utriusque  fori  semel,  uel  bis, 
uel  quotiens  uolucris,  donec  inde  aliquid  remaneat;  quod  residuum  diuide  per  prcdiclam 
differentiam;  ct  quod  prouencrit,  habeas  pro  pomis  secundi  fori  ucndilis  & secundo  ho- 
mine, et  quotiens  dictam  differentium  extraxeris  de  predicto  residuo,  totiens  pomum 
unum  uendidit  primus  homo  in  primo  foro.  Verbi  gratia.  Sint  iterum  poma  ) primi 
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hominis  12  , secundi  33;  et  pretium  secuiuli  fori  sit  quadruplum  pretio  primi  : uel 
pretium  prinii  sit  l,  secundi  4:  quia  cx  quater  it,  scilicet  dc  48,  possunt  extrahi  semel 
33,  scimus  hanc  questionem  solubilem  esse.  Quare  extractis  33  de  48,  remanent  15  : 
dc  quihus  extracta  differentia,  que  est  inter  pretia,  scilicet  3 his,  remanebunt  9;  quibus 
diuisis  per  3,  scilicet  per  eamdem  differentiam  , exibunt  3 ; *et  tot  poma  uendidit 
primus  in  primo  foro,  quia  extraxisti  bis  predictam  differentiam  de  15;  et  sic  habuit 
unusquisque  denarios  42.  Aliter  uendat  primus  homo  poma  3 in  primo  foro  , et  in 
secundo,  de  quibus  habebit  denarios  3,  et  36,  hoc  est  39:  dc  quibus  extrahe  multi- 
plicationem dc  i in  33,  remanebunt  s;  que  dioidc  per  3,  exibunt  2;  et  tot  poma  ucndil 
secundus  in  secundo  foro. 

Regula  notabilis  dc  5 numeris  ingnotis  rt periendis. 

Primus  quidem  cuiu  secundo,  el  tercio  contineat  quartum  semel,  ct  dimidiam  eius; 
et  cura  tercio,  et  quarto  contineat  quintum  bis,  ct  quartam  eius.  Cum  quarto  quidem  * 
ct  quinto  contineat  secundum  ter,  ct  quintam  cius.  Cum  quiuto  quoque,  ct  secundo 
contineat  tercium  quater,  et  sextam  eius.  Quia  primus  cum  secundo,  et  tercio  continet 
quartum  semel,  ct  dimidium.  Si  ipsi  tres  nuincri  iu  summa  sint  £ 1,  quartus  erit  1. 

Quare  si  summa  dictorum  fuerit  3,  quartus  erit  2;  et  sic  quartus  cx  summa  primi, 

et  secundi,  et  lercij  est  Similiter  ex  adiacentibus  inueuies,  quintum  esse  ^ cx  summa 
primi,  ct  tcrcij,  ct  quarti.  Secundum  ~ cx  summa  primi,  et  quarti,  ct  quinti.  Tcr- 
ciura  ^ primi,  et  quinti,  el  secundi.  Quare  pone  j , ct  adde  3 cum  2 , que 

sunt  super  ipsa  3 proscripte  uirge,  erunt  5;  que  multiplica  per  4 , ct  adde  ter  9 , 
erunt  4";  que  multiplica  per  5,  que  sunt  super  10,  et  adde  ter  nouies  sexdeeira,  erunt 
607;  que  multiplica  per  6,  que  sunt  super  23,  erunt  4002.  Vel  aliter:  multiplica  6 per 
ig,  ct  adde  quinquies  g;  que  omnia  per  9,  et  adde  4 ilicibus  5,  uicilms  g;  quod  totum 
per  3,  addens  2 u iribus  4,  uicihus  5,  uicilms  6,  scilicet  240,  erunt  similiter  4002:  deinde 
multiplica  3 per  16,  que  sunt  sub  uirga;  que  per  4;  que  per  c,  erunt  1152.  Item  mul- 
tiplica 4 per  16,  ct  5 per  9,  erunt  109;  que  per  2;  que  per  6,  que  sunt  super  uirga, 
erunt  1308;  que  adde  cum  1152,  et  4002,  erunt  6462,  que  scrua;  et  adde  240  inuenta 

cum  1308,  erunt  1548,  que  scrua;  et  multiplica  3 per  9;  que  per  ic;  que  per  ts,  erunt 

losoo  : de  quibus  extrahe  inuenta  iis*,  ct  1308  , ct  240,  nec  non  et  multiplicationem 
de  3,  que  sunt  sub  uirga  in  4 ductam  in  3;  quam  iu  6 , que  sunt  super  uirgara  , 
scilicet  360,  remanebunt  7740,  que  scrua:  ct  quia  unusquisque  seruatorum  numerorum, 
scilicet  6462,  et  1548,  et  7740  diuiditur  iutegraliler  per  18,  accipe  ~ ex  unoquoque,  ct 
habebis  359,  et  86,  et  430,  que  scrua  circa  |;  et  crcscc  uirgulam  uersus  dextram,  rei- 
terans in  ea  jj,  et  J,  ct  |,  ut  liic  ostenditur.  Nam  ^ reiterande  non  sunt,  cum  sint 
peuultirae  a parte  dextra:  et  incipias  ab  80,  multiplicans  ea  per  23  addita  in  uirga, 
ucnieut  2150  ; que  extrahe  ex  430  ductis  in  6 , que  sunt  super  ipsa  25  , scilicet  ex 
2580,  remanent  430;  que  multiplica  per  9 addita,  erunt  3870;  que  etiam  per  3 similiter 
addita  in  uirga,  erunt  1(610;  super  que  adde  multiplicationem  de  2580  inuenta  4,  que 
sunt  super  0;  quam  in  2,  que  sunt  super  3,  scilicet  20640,  erunt  32250;  super  que  adde 
multiplicationem  de  86  predictis  in  6,  que  sunt  super  25;  quam  in  4;  quam  in  5,  scilicet 
commictum  dc  3,  que  sunt  sub  uirga  a parte  dextra  cum  2,  que  sunt  super  ca;  que 
multiplicatio  est  10320,  erunt  42570;  que  sunt  primus  numerus  : deinde  multiplica  359 
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posita  super  | per  eadem  25,  erunt  8975;  | de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  430 
se  ruat  is  sirb  ] in  o,  que  sunt  super  25,  scilicet  2550,  remanent  6305;  que  multiplica 
per  9,  erunt  57555  : de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  2580  in  4,  que  sunt  super 
o,  scilicet  10320,  remanent  47235:  que  multiplica  per  3,  erunt  unos  : de  quibus  extrahe 
multiplicationem  de  10320  in  2,  que  sunt  super  3,  scilicet  20640,  remanent  121065:  de 
quibus  etiam  extrahe  multiplicationem  de  359  in  6,  que  sunt  super  25;  quam  in  4, 
que  sunt  super  9;  quam  iu  5,  scilicet  coniu netum  de  3 et  2;  quorum  multiplicationum 
summa  est  43080,  remanent  77985,  que  sunt  secundus  numerus.  Sed  ut  habeas  ipsum,  et 
primum  numerum  in  minoribus  numeris,  diuidc  utrumque  per  9,  et  habebis  primum  nu- 
merum 4730.  Secundum  B6G5:  deinde,  ut  inuemaraus  lerciutn  numerum,  multiplica  primum 
numerum,  scilicet  4730,  per  359,  et  . secundum  per  86;  et  coniuuctum  ex  liijs  duabus 
multiplicationibus  diuidc  per  430,  exibunt  5682:  ex  quorum  trium  numerorum  sumina 
accipe  | , ct  habebis  pro  quarto  numero  is?«8 ; quo  addito  cum  tcrcio  numero  , et 
cum  primo,  ct  de  eorum  summa  acceptis  5,  reddent  pro  quinio  numero  10280. 

Incipit  pars  s*  decimi  capituli  de  quibusdam  diuinationibus . 

Cvm  autem  quis  numerum  aliquem  posuerit  in  corde  suo,  et  uolucrit,  ut  illum  in- 
uenias:  precipc,  ut  ponat  dimidium  ipsius  numeri  supra  ipsum  numerum;  et  si  aliqua 
rupta  medietas  concurrerit,  precipe  ut  faciat  inde  integrum.  Cuius  totius  numeri  medie- 
tatem ponat  iterum  supra  ipsum  numerum:  et  si  aliqua  medietas  concurrerit,  iterum 
iu  integrum  restituat.  Deinde  interroga  eum,  si  cx  summa,  quam  habet,  potest  tibi  dare. 
9 ; ct  itcruiu  9 , et  etiam  quotienscumque  libi  potest  dare  o.  Kt  tu  pro  quolibet  9 
retineas  tacite  in  corde  tuo  4;  et  considera,  si  in  prima  positione,  cum  posuit  dimi- 
dium numeri  super  numerum,  fuerit  fracta  medietas,  et  retine  in  manu  1.  Si  in  se- 
cunda, retine  2.  Et  si  in  utraque  fractum  fuerit,  reline  3.  F.t  summam,  quam  ex  qua- 
ternarijs  collegeris,  adde  cum  dicta  unitate,  ucl  cum  binario,  uel  ternario;  et  habebis 
propositum  numerum.  Verbi  gratia:  ponatur,  quod  posuerit  in  corde  suo  4 ; super  quo 
si  posuerit  dimidium  ipsius,  erit  unum,  ct  dimidium;  ex  quo  dimidio,  si  fecerit  1,  erunt 
2.  Et  tu  pro  ipso  dimidio  retine  in  manu  1.  Rursum  si  posuerit  dimidium  ipsorum  2 
super  ipsa  2,  erunt  3.  In  quibus,  cum  non  concurrat  fracta  medietas,  ct  quia  non 
inde  potest  tibi  dare  9,  cognoscitur,  quod  ipse  tantum  posuit  in  corde  suo  unum.  Yndc 
si  in  ulraque  positione  ruptum  ucni re t,  et  9 'inde  tibi  dare  non  posset;  cognosceres, 
quod  ipse  in  corde  3 posuisset. 

De  eodem . 

Item  ponatur,  quod  posuisset  in  corde  suo  10;  super  que  si  posuerit  dimidium  ipsorum 
quod  est  5,  fiunt  15.  In  quo  numero,  cum  non  sit  medium  fractum,  si  superaddideris 
dimidium  ipsius,  id  est  ~ 7,  erunt  £ 22  ; cx  quo  £ si  feceris  1,  erunt  23.  Et  tu  pro 
£,  cum  sit  in  secunda  uice,  retine  2.  Et  quia  de  23  non  potest  tibi  dare  noucnarium, 
nisi  bis.  Retine  bis  4 pro  ipsis  duobus  9;  ct  sic  scies,  quod  10  posuit  in  corde  suo. 

Item  poualur,  quod  in  utraque  positione  fractio  numeri  sit;  pro  quibus  fractionibus 
seruabis  3:  et  ponatur,  quod  ex  summa,  quam  in  fine  habuit,  possit  tibi  dare  quater  9; 
pro  quibus  retinebis  quater  4 id  est  16;  et  tunc  cognosces,  quod  posuit  in  corde  suo  19. 

Item  alia  regula  de  eodem . 

Mvltiplicct  numerum,  quem  ipse  in  suo  corde  posuit  per  3 ; ct  summam  diuidut 
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per  2;  et  si  in  ipsa  diuisione  rupta  medietas  fuerit,  eiciat  eam;  et  residuum  triplicet 
iterum;  et  summam  per  s diuidat.  Et  si  fracta  medietas  fuerit  ibi,  eiciat  eam  ; | ct 
quotiens  tibi  dare  poterit  9,  pro  quolibet  9 retine  4;  et  si  tantum  in  prima  diuisione 
fuerit  rupta  medietas,  reline  in  manu  3;  et  si  in  secunda  2;  si  in  utraque  l,  et  ha- 
bebis numerum  excogitatum. 

De  eodem,  cum  numerus  excogitatus  non  sit  ultra  103. 

Diuidat  excogitatum  numerum  per  3,  et  per  5,  et  per  7;  ct  scjmpcr  interroga,  quot 
ex  unaquaque  diuisione  superfuerit.  Tu  uero  ex  unaquaque  unitate,  que  ex  diuisione 
temarij  superfuerit,  reline  70;  et  pro  unaquaque  unitate  , que  ex  diuisione  quinarii 
superfuerit,  retine  21;  et  pro  unaquaque  unitate,  que  ex  diuisione  septena rij  superfuerit,, 
retine  15.  Et  quotiens  numerus  super  excreuerit  tibi  ultra  105,  cicias  inde  105;  et  quod 
tibi  remanserit,  erit  excogitatus  numerus.  Verbi  gratia:  ponatur,  quod  ex  diuisione  ter- 
narij  remaneant  2;  pro  quibus  retineas  bis  septuaginta,  id  est  140;  de  quibus  tolle  105, 
remanent  tibi  35.  Et  cx  diuisione  quinarij  remanent  3;  pro  quibus  retine  ter  21  , id 
est  G3,  que  adde  cum  predictis  35,  erunt  98.  Et  ex  diuisione  septenarij  remaneant  4 ; 
pro  quibus  quater  15  retinebis,  id  est  60;  que  adde  cum  98  predictis,  erunt  158;  ex 
quibus  eice  105,  remanebunt  tibi  53;  que  erant  excogitatus  numerus. 

pROcedit  cuini  ex  hac  regida  pulcrior  diuiuatio,  uidelicct  ut  si  quis  tecum  nouerit 
hanc  regulam;  et  aliquis  ei  priuatim  dixerit  aliquem  numerum,  tunc  ille  tuus  conso- 
cius, non  interrogatus,  tacite  diuidat  numerum  sibi  dictum  per  3,  et  per  5,  et  per 
7,  predicta  ratione;  ct  quod  cx  qualibet  diuisione  remanserit  , per  ordinem  tibi  dicat; 
el  sic  poteris  scire  numerum  sibi  priuatim  dictum. 

Aliter . De  eodem , cum  numerus  non  ascendat  ultra  3is. 
pRccipe  ut  numerum,  quem  in  corde  suo  posuerit,  diuidat  per  5,  et  per  7,  et  per 
n ad  modum  antecedentis  regulo;  et  singulariter  interroga,  quid  ex  unaquaque  diuisione 
remaneat;  ct  pro  unaquaque  unitate,  que  ex  diuisione  quinarij  remanserit,  retine  126; 
et  pro  qualibet  unitate,  cx  septenario  remanente,  223;  ct  pro  qualibet  ex  noueuario, 
280;  ct  semper  cum  summa  exercuerit,  ita  ut  possit  inde  extrahere  315,  eice  ea  inde 
quotienscumque  poteris;  et  quod  libi  in  fine  remanserit,  erit  quesitus  numerus. 

Aliter  de  eotlem. 

Prccipe,  ut  duplicet  numerum  excogitatum;  ct  duplicato  addat  5;  quod  totum  mul- 
tiplicet per  5;  ct  multiplicate  summe  addat  10:  quo  addito,  multiplicet  totum,  quod 
habuerit,  per  n);  ct  interroga  eum,  quot  habet;  ct  ex  hoc,  quod  ipse  habuerit,  tacite 
in  corde  tuo,  extrahe  330;  et  quot  centenaria  tibi  superfuerint,  tot  unitates  in  corde 
suo  proposuit:  ct  si  aliquis  numerus  libi  superfuerit,  qui  sit  minor  100,  considera  cx 
eo,  que  pars  sit  unius  ccutenarij;  quia  talis  pars  unius  integri,  super  ipsa  integra, 
que  ex  centenarijs  collegeris,  proposuit  ipse  in  corde  suo;  ct  cum  ad  hoc  plures  pos- 
semus dare  doctrinas,  istas  (sic)  ad  presens  sufficiant. 

De  pendis  trium  taxillorum  inueniendis . 

Cvm  autem  quislibct  tres  taxillos  proicceril;  ct  uolucris,  ut  dicas  puncta,  que  iit 
quolibet  taxillo  continentur,  precipc  ei,  ut  duplicet  puncta  unius  taxilli;  et  duplicate 
quantitati  superaddat  5;  quod  totum  multiplicet  per  5,  cui  superaddat  10,  nec  non 
et  puncta  alterius  taxilli;  quod  totum  multiplicet  per  10;  ct  multiplicationi  puncta 
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alterius  taxilli  superaddat,  et  tuuc  dicat  tibi  quot  habeat:  quod  cum  sciueris,  extrahe 
inde  350  ; et  quot  centenaria  tibi  remanebunt  , tot  puncta  in  primo  taxillo  conti» 
nentur;  et  quot  dcccne,  tot  puncta  erunt  in  alio  taxillo;  et  quot  unitates,  tot  in 
alio. 

De  anulo  re  periendo,  | 

Cvm  autem  quotuis  homines  congregati  sint ; et  aliquis  eorum  occultatum  habuerit  f-i.  m «*»•*.. 
anulum  in  aliquo  digito  manuum,  uel  in  aliquo  nodo;  et  nolueris  scire,  quis  eorum 
habuerit;  per  dictam  regulam  taxillorum  tibi  demonstro  hoc  iriuenire.  Primum  quidem 
iubc,  ut  sedeant  onuics  in  ordinem;  ct  uni  eorum,  qui  plus  sciat  de  numero,  dic  ut 
numeret  a se  usque  ad  eum,  qui  habet  anulum;  quem  numerum  duplicare  facito,  et 
superaddere  3 , et  multiplicare  per  5 : deinde  superaddat  numerum  digitorum  , hoc 
est,  si  habuerit  eum  in  auriculari  digito  sinistre  manus,  addat  i;  si  in  anulari  2;  si  iu 
medio  3;  si  in  indice  4;  si  in  pollice  eiusdem  iuanus  5;  si  iu  auriculari  dextre  inanus 
6;  si  in  anulari  7;  si  iu  medio  8;  si  in  iudice  9;  si  iu  pollice  10;  quum  summam  totam 
multiplicet  per  10;  ct  multiplicationi  superaddat  numerum  nodorum,  hoc  est,  si  ha- 
buerit eum  inter  primum  uodum,  et  secundum,  addat  1.  Si  inter  secundum,  et  tercium, 

2;  si  inter  tcrcium,  et  extremitatem  ungtile,  3.  Et  tunc  dicat  libi  totam  summam,  e* 
qua  cum  extraxeris  350  centenaria,  que  remanebunt,  dabunt  tibi  numerum  hominum, 
qui  sunt  ah  ipso,  qui  multiplicat  usque  ad  ipsum,  qui  habet  anulum,  computato  ui- 
d elice!  utroque:  decene  uero,  que  super  fuerint,  dabunt  tibi  numerum  digitorum,  com- 
putando uidelicct  ab  auriculari  digito  siuistre  manus,  ut  supra  dictum  est.  Vnitatcs 
ucro  dabunt  libi  numerum  nodorum  digiti,  iu  quo  fuerit  anulus. 

Nam  si  in  aliqua  parte  corporis  ipsum  anulum  occultare  uoluerit;  et  nolueris  scire, 
quis  eorum  habeat,  et  in  qua  parte  sui  corporis;  oportet  primum  distinguere  hominem 
iu  ioo  partes,  ex  quibus  decem  partes  sunt  digiti  manuum,  ut  superius  determinaui- 
mus  : digiti  uero  pedum  eodem  modo  sunt  alie  io;  et  sic  sunt  20.  Pars  uero  uigesima 
prima  est  superior  pars  pedis  sinistri  iuxta  digitos.  Planta  eiusdem  est  pars  uigesima 
secunda.  Superior  pars  pedis  dextri  circa  digitos,  uigesima  tcrcia;  planta  eiusdem,  ui- 
gesima quarta.  Supra  pedem  sinistrum,  ubi  pes  cooiungilur  cruri,  uigesima  quinta.  Sub 
calcaneo  eiusdem  pedis,  uigesima  sexta.  Supra  pedem  dextrum,  ubi  pes  coniungitur 
cruri,  uigesima  septima.  Sub  dextro  calcaneo,  uigesima  nctaua.  Exterior  nodus  sinistri 
pedis,  uigesima  nona.  Interior,  trigesima;  exterior  nodus  pars  dextri  pedis,  trigesima  pri- 
ma. Interior,  trigesima  secunda;  exterior  pars  sinistri  cruris,  trigesimi  tercia.  Interior,  tri- 
gesimi quarta.  Exterior  pars  dextri  cruris  33.  Interior  3C.  Exterior  pars  sinistri  geniculi 
37.  Interior  38.  Exterior  dextri  39.  Interior  40.  Exterior  pars  coxie  sinistre  41.  Interior 
42.  Exterior  pars  dextre  43.  Interior  44.  In  aneba  sinistra  sub  brachario  , uel  supra 
45;  supra  pectinem  46.  In  ancha  dextra  circa  bracliarium  47.  In  renibus  circa  bracharium 
48.  Circa  posteriorem  circulum  49.  Circa  uirilia  £0.  I11  flanco  sinistro  sub  cingulo,  uel 
circa  cingulum  31.  Vmbcllietis  52;  dexter  flancus  subtus,  uel  circa  cingulum  53.  Iu  re- 
nibus circa  cingulum  54.  Sub  ascella  sinistra  55;  pectus  55;  ascella  dextra  57.  Inter  spa- 
tulas 58.  Inter  collum,  et  humerum  sinistrum,  uel  circa  collum  in  siuislra  parte  50; 
furcula  pectoris  sub  guture  60.  In  dextra  parte  circa  collum,  uel  humerum  61.  Iletro 
circa  colli  nodum  €2.  inter  cubitum,  et  humerum  exterior  sinistri  brachij  63.  Intertia  64. 
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Exterior  dextri  65.  Interior  66.  Exterior  pars  cubiti  sinistri  67.  Inletior  6*.  Exterior 
dextri  69.  Interior  70.  luter  cubitum,  ct  manum  sinistrum  exterior  pars  71.  Interior  72;  | 
i»  nvr*.  exterior  dextri  73.  Interior  74.  Exterior  iunctura  manus  sinistre  75.  Interior  76.  Exterior 
dextre  77.  Interior  78.  In  dorso  manus  sinistre  79.  In  manu  eadem  8«.  In  dorso  dextre 
manus  81.  In  eadem  manu  sa.  In  ore  83.  Naris  sinistra  84;  dextra  85.  Auris  sinistra 
hg;  dextra  87.  Post  aurem  sinistram  88.  Post  aurem  dextram  89.  Super  frontem  iuxta 
pilos  90.  Concani t as  colli  91  ; summitas  capitis  92.  Retro  talum  sinistrum  93.  Retro 
dextrum  94;  super  genum  sinistrum  93.  Subtus  96;  super  dextrum  97.  Subtus  98.  Sub 
uare  sinistra  99;  sub  dextra  J00:  Iliis  quidem  |»artibus  cognitis,  fac  ut  omnes  sedeant 
in  ordinem,  et  uni  eorum  qui  magis  de  abboco  sciucril,  cl  qui  sciat  signa  predicta , 
dic,  ut  numeret  a sc  usque  ad  eum,  qui  habet  anulum,  computando  se,  et  illum  iu 
ipso  numero:  quibus  numeratis,  dic  ei  ut  duplicet  ipsum  numerum ; ct  ut  duplicate 
quantitati  addat  io,  ct  multiplicet  totam  summam  per  io,  ct  addat  3 ; quod  totum 
multiplicet  per  5.  Postea  addat  numerum  loci,  in  quo  anulus  est  occultatus,  secundum 
quod  superius  ostendimus;  et  totam  summam  multiplicet  per  10;  ex  qua  summa,  cum 
eam  ab  eo  idueris,  extrahe  523u ; et  quot  miliaria  remanserint  , tot  est  numerus  ho- 
minum; et  quot  tibi  remanserint,  diuide  per  to;  et  quot  ex  diuisione  cuenerint,  erit  nu- 
merus loci,  iu  quo  anulus  est  occultatus.  Possemus  enim  per  Itanc  regulam  inuenire, 
quis  colligeret  aliquam  rem  ex  luo  rebus,  et  quam  rem  colligeret,  si  poneret  eis  no- 
mina de  numero  per  ordinem  ab  unitate  usque  ad  ioo. 

De  d iuisione.  cuiuslibet  et  numeri  in  duas  partes. 

Cvm  aliquis  diuiscrit  aliquem  incertum  numerum  in  duas  partes,  quas  tu  inuenire 
cupis  , precipc  ut  duplicet  uuam  illarum  partium  , ct  aliam  multiplicet  per  totum 
numerum,  quem  iu  corde  posuerit;  et  tunc  interroga  cura,  quota  distantia  sit  a nu- 
mero summe,  quam  habet,  usque  in  numerum,  quem  tu  collegeris  iu  corde  tuo  ex 
multiplicatione  diuisi  numeri  in  uno  plus  eo;  quam  distantiam  diuide  per  unum,  minus 
numero  diulso;  et  quod  ex  diuisione  exierit,  erit  pars,  quam  ipse  duplicasti.  (,>uod 
uero  ex  diuisione  remanserit,  erit  alia  pars.  Verbi  gratia  : Sint  io  diuisa  in  3,  et  in 
7;  ct  sint  3 duplicata,  ct  7 multiplicata  per  io;  que  omnia  surgunt  iu  76  : a quibus 
usque  in  no,  que  exeunt  ex  multiplicatione  de  iu  iu  n , desunt  34:  que  si  per  i , 
minus  de  io  diuiseris,  scilicet  per  9,  exibunt  3,  ct  remanebunt  7,  ut  prescripta  io  di- 
uisa fuerunt. 

Aliter  de  eodem. 

Raimam  pariem  duplicet,  ucl  triplicet,  ucl  per  qualenicumquc  numerum  minorem 
diuiso  numero  uolucrit, multiplicet; aliam  ucro  partem  per  alium  numerum, quem  uoluerit, 
qui  sit  maior  numero  diuiso,  multiplicet;  quod  totum  iu  unum  coniungat,  et  dicat  tibi 
distantiam, que  est  a numero, queiu  habuit  usque  in  numerum , quem  iu  corde  tuo  collegeris 
ex  multiplicatione  diuisi  iiumcri  in  numerum, qui  sit  uno  inaior  numero,  in  quo  ipse  mul- 
tiplicauit  secundam  partem:  quam  distantium,  si  duplicauerit  primam  partem,  diuide  per 
uno  minus  numero, in  quo  multiplicauit  secundam  pariem.  Et  si  triplicaucrit,  diuide  per 
2 minus;  et  si  multiplicauerit  ipsam  partem  per  4,  diuide  per  3, mitius  numero,  in  quo  ipse 
mulliplicaucril  secundam  partein;et  sic  intclligc  dc  reliquis  numeris  in  quibus  tu  fereris 
cum  multiplicare  primam  partem;  ct  poteris  ex  lioc  colligere,  cum  quidam  habuerit  iu 
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manu  dextra  aliquot  denarios,  cx  quibus  posuerit  ad  libitum  in  manu  sinistra  quot 
denarios  de  dextra  in  sinistra  posuerit. 

De  diuisione  alicuius  numeri  in  tres  partes.  | 

Si  quis  diuiscrit  aliquem  numerum  in  tres  partes;  et  uolucris  ipsas  partes  inuenirc, 
addisce  diuisum  numerum  ab  eo,  et  fac  ut  multiplicet  per  2 unam  qualem  noluerit 
partem  : aliam  uero  multiplicet  per  1,  minus  numero  diuiso.  Aliam  autem  multiplicet 
per  ipsum  numerum  diuisum,  et  addat  ipsas  multiplicationes  in  unum.  Intcrim  tacite 
multiplica  numerum  diuisum  in  se  ipsum;  quo  multiplicato  superadde  et  qualem  uo- 
lueris  numerum;  et  ex  summa,  quam  habueris,  dic,  ut  extrahat  summam  suam,  et  dicat 
tibi  residuum;  ex  quo  residuo  tacite  extrahe  numerum,  quem  multiplicationi  tue  adiun- 
xisli  : reliquum  uero  diuide  per  2,  minus  numero  diuiso;  et  quod  ex  diuisione  eue- 
nerit,  erit  prima  pars;  quod  uero  remanserit,  erit  alia  : quibus  duabus  partilius  in 
unum  collectis,  si  eas  cx  numero  diuiso  extraxeris,  terciam  tibi  partem  demonstrabunt. 

Aliter  multiplicet  unam  partem,  ut  prodiximus,  per  2;  aliam  uero  multiplicet  per 
qualem  uolucris  numerum,  qui  sil  nmior  numero  diuiso;  terciam  uero  partem  multi- 
plicet per  t,  plus  numero,  per  quem  multiplicauit  secundam  partem:  ex  bijs  tribus  mul- 
tiplicationibus faciat  unam  summam;  quam  dic,  ut  extrahat  cx  numero,  quem  tu  col- 
liges ex  numero  diuiso,  multiplicato  in  numerum,  per  quem  ipse  multiplicauit  terciam 
partem:  residuum  uero,  cum  dixerit  tibi,  diuide  secrete  per  2,  minus  numero,  per  quem 
multiplicare  feceris  terciam  partem;  et  hoc  Iit,  quia  prima  pars  multiplicata  fuit  per 
2.  Ynde  si  multiplicaretur  per  3,  diuideres  ipsum  residuum  per  3,  minus  numero  su- 
prascripto;  ct  hoc  intelligas,  si  multiplicaretur  per  aliquem  alium  numerum;  ct  quod 
ex  diuisione  exierit,  erit  prima  pars;  et  quod  ex  diuisione  remanserit,  erit  secunda  : 
terciam  uero  partem  quilihet  potest  inuenire.  Potes  enim  per  has  duas  regulas  puncta 
trium  taxillorum  inuenire,  si  scieris  summam  cunctorum  punctorum. 

Et  si  aliquis  diuiserit  aliquem  numerum  iu  .nu."f  partes;  quas  partes  tu  inuenire 
desideras,  addiscas  primum  ipsum  numerum  ab  eo,  et  prccipe,  ut  summam  prime  partis, 
et  secunde,  et  tercie  addat  cum  summa  secunde,  et  lercic,  et  quarte,  et  cum  summa 
lercie,  et  quarte,  et  prime  partis;  et  dicat  tibi  summam  , quam  secrete  extrahe  ex 
multiplicatione  diuisi  numeri  in  3 ; ct  quod  remanebit  , extrahe  de  diuiso  numeri)  : 
residuum  uero  erit  una  pars,  scilicet  tercia.  Qua  inucnla  , reliquas  tres  partes  per 
suprascriptas  regulas  studeas  inuenire. 

Item  si  in  quinque  partes  quis  aliquem  numerum  diuiscrit,  precipe,  ut  addat  nu- 
merum .MI4 .or  partium  per  ordinem,  uidelicet  prime,  et  secunde,  ct  tercie,  et  quarte 
cum  numero  secunde,  et  tercie,  et  quarte,  et  quinte;  et  cum  numen»  tercie,  et  quarte, 
et  quinte,  et  prime;  et  cum  nutnero  quarte,  et  quinte,  ct  prime,  ct  secunde;  et  dicat 
tibi  summam,  quam  extrahe  secrete  ex  quadruplicationc  diuisi  numeri:  residuum  uero 
extrahe  de  diuiso  numero,  et  lia hc his  unam  partium,  scilicet  quartam.  Reliquas  uero 
,iiu.#r  partes  per  suprascriplam  regulam  studeas  inuenire:  sic  enim  potes  de  plurihus 
partibus  operari. 

Si  tres  homines  fuerint,  quorum  unus  halieat  aurum,  alius  argentum,  alius  stagnum; 
et  uolucris  scire,  quot  eorum  habeat  aliquod  eorum.  Sit  aliquis  alius,  ucl  unus  eorum, 
qui  faciat  secundum  quod  dixeris  ei  ; et  tunc  da  uni  illorum  trium  l,  et  alio  2,  et 
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alio  3;  et  preci  pe,  ut  duplicet  numerum,  quem  dedisti  illi,  qui  habet  aurum;  et  nu- 
merum, quein  dedisti  illi,  qui  habet  argentum,  multiplicet  per  9:  reliquum  uero  nu- 
merum multiplicet  per  io  , et  addat  eas  duas  multiplicationes  cum  duplicatione  su- 
prascripta;  et  dic,  ut  extrahat  summam  de  oo;  et  quicquid  superfuerit  dicat  tibi;  ct  j 
i sc  |U  diuidc  ipsum  superfluum  per  s;  et  cui  dedisti  numerum,  qui  ex  diuisione  exierit, 

ille  babel  aurum;  et  cui  dedisti  hoc,  quod  ex  diuisione  remanserit,  ille  habet  argentum; 
reliquus  ucro  habet  stagnum. 

Aliter  da  uui  eorum  duo;  ali)  tria;  alij  4:  preci  pe,  ut  numerus  illius,  qui  habet  aurum, 
duplicetur;  numerus  quoque  ipsius,  qui  habet  argentum,  multiplicetur  per  9;  numerus 
illius,  qui  habet  stagnum  , multiplicetur  per  io;  ct  interroga,  quid  habet  a summa 
usque  in  99:  quod  cum  scieris,  diuidc  illud  per  8;  et  cui  dedisti  numerum,  qui  ex 
diuisione  exierit,  ille  habet  aurum;  ct  cui  dedisti  numerum,  qui  ex  diuisione  reman- 
serit, ille  habet  argentum.  Reliquus  ucro  habet  stagnum.  Et  scias,  quia  in  hac  que- 
stione ideo  distantia  queritur  , que  est  a summa  usque  in  90  , quia  additis  tribus 
numeris,  quos  ei  dare  fecimus,  scilicet  2,  et  3,  ct  4,  faciunt  9;  que  cum  multiplicaueri* 
per  io,  per  ipsa  uidelicct,  in  quibus  multiplicauit  numerum  ijksins,  qui  habet  stagnum, 
faciunt  90  : propter  eadem  uero  in  antecedente  questione  queritur  distantia,  que  est  a 
sumina  usque  iu  eo;  quia  septies  io  faciunt  c<>  ; que  ao  colliguntur  ex  coadunatione 
trium  datorum  numerorum,  scilicet  ex  uno,  et  2,  et  a.  Vndc  et  alios  numeros,  pret ci- 
bos, ipsis  tribus  hominibus  dare  poteris,  si  supra  dictarum  regularum  doctrinam  retinere 
sciueris.  Et  nola,  quod  unumquemque  numerorum  datorum  oportet  esse  minus  quam 
8,  cum  in  8 diuiderc  oporteat. 

Aliter  ille,  qui  tecuni  hoc  fecerit,  det  ad  libitum  uni  eorum  quicquid  uolucril;  alij 
det  aliquantulum  plus  ; tcrcio  det  plus  secundo , ct  addat  hos  tres  numeros  insimul; 
ct  dicat  tibi  summam,  quam  nota;  ct  precipc,  ut  numerum,  quem  dederit  ei,  qui  habet 
auruin,  duplicet;  numeruin  uero  illius,  qui  habet  argentum,  multiplicet  per  l,  minus 
summa  trium  datorum  numerorum  ; quem  numerum  debes  ei  denominare  , ut  non 
comprehendat  quare  hoc  facias.  Et  numerum,  quem  dederit  illi,  qui  habet  stagnum, 
multiplicet  per  ipsam  summam;  quam  summam  debes  ei  similiter  denominare.  Inierim 
multiplica  ipsam  summam  in  scipsam;  ct  super  numerum,  qui  ex  multiplicatione  pro- 
creabitur, adde  aliquem  numerum  ad  libitum;  ct  interroga  cum,  quot  habeat  a summa 
sua  usque  ad  tuam;  cl  ex  ItoC  quod  tibi  dixerit,  extrahe  numerum,  quem  ad  libitum 
adiunxisti.  Residuum  ucro  diuidc  per  2,  minus  numero,  qui  ex  tribus  datis  numeris 
procreatur;  cl  quot  ex  diuisione  exierit,  erit  numerus  illius,  qui  habet  aurum;  cl  quot 
ex  diuisione  superfuerit,  erit  numerus  illius,  qui  habet  argentum:  quibus  duobus  nu- 
meris inuentis,  adde  eos  insimul,  et  extrahe  summam  eorum  de  summa  trium  datorum 
supradictorum  numerorum;  ct  quod  remanserit,  erit  numerus  illius,  qui  habet  stagnum: 
quilms  tribus  numeris  repertis,  consident,  cui  eorum  trium  lioiuitium  dedisti  maiorem, 
et  cui  mediocrem,  et  cui  minorem;  et  secundum  illud  poteris  scire,  quis  eorum  habeat 
aurum,  et  quis  argentum,  et  quis  stagnum:  cuius  regule  si  memoriam  Imbueris  , et 
de  inuentionc  4,  et  5 partium  numerorum  non  immemor  exti teris,  poteris  dc  4,  et  de 
A rebus  noticiam  habere. 

Si  aliquis  posuerit  in  corde  suo  aliquem  numerum,  facies  ei  duplicare  semel,  et  bis, 
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et  ter;  ct  quotienscumque  uolueris,  ucl  etiam  triplicare  , vel  per  aliquem  numerum 
multiplicare,  cum  quibusdam  alijs  extractionibus,  cl  addita  t ion  ibus,  secundum  quod  in- 
ferius demonstrabimus;  ct  uolueris  inuenirc  summam,  in  qua  ipse  ascenderit;  reline  tu  in 
manu  t,  et  quicquid  precipies  ei,  | fac  de  ipsa  unitate,  ul  si  preccperis  ei,  quod  du-  r..i  u.; 
pliret,  ucl  triplicet,  tu  duplica,  ucl  triplica  ipsam  unitatem;  et  cum  hoc  aliquoliens 
ambo  feceritis,  pariter  p recipe,  ut  ipse  addat  summe,  ucl  extrahat  a summa  numerum, 
quem  ipse  in  corde  suo  posui  semel,  uel  bis,  uel  quotienscumque  uolueris;  et  tu  fac 
similiter  de  unitate  tua;  et  tunc  precipias  ei,  ut  diuidat  totam  summam,  quam  habuerit 
per  numerum,  quem  in  corde  suo  posuit;  et  tunc  scias,  quod  ipse  habet  tantum  quantum 
tu  habes  in  manu  tua.  Verbi  gratia  : ponatur,  quod  ipse  cogitet  o;  quem  si  dupli- 
ra ucris,  erunt  11;  et  tu  ex  duplicata  unitate  habebis  2.  Vnde  si  ipse  12  bis  dupli- 
caucrit,  habebit  4«;  ct  tu  si  binariam,  quem  habes  ex  duplicato  i,  bis  duplicaucris,  ha- 
bebis 8;  ct  si  ipse  suum  48  triplica uerit,  habebit  t44;  et  si  tu  triplicaucris  8,  habebis 
24;  ct  sic  possemus  procedere  in  infinito,  duplicando,  uel  triplicando,  ucl  quadrupli- 
cando: super  que  144,  si  addiderit  ter  numerum,  quem  ipse  in  corde  suo  posuit,  scilicet 
ter  6,  habebit  162;  ct  si  tu  super  24  addideris  ter  ipsam  unitatem,  habebis  27;  ct  tunc 
si  ipse  diuiserit  summam,  uidelicct  162,  per  uumeruni,  quem  in  corde  suo  posuit,  scilicet 
per  6,  habebit  27,  sicut  tu  habes.  Vnde  si  dixeris  ei,  quod  habeat  27,  nide  horis  aliquod 
dixisse  miraculum. 

Ex  hac  itaque  regula  aliqua  qucdaui  procedit,  que  non  minus  miranda  est.  Videlicet 
rum  uolueris,  ut  aliquis  inucniat  numerum,  quem  tu  iu  corde  tuo  posueris  sine  aliqua 
interrogatione,  debes  ci  dicere, ut  accipiat  a quocumque  uclit  homine  aliquem  numerum; 
et  tu  tene  in  manu  tua  i;  et  precipias  ei,  ut  duplicet  numerum,  quern  accepit,  ucl 
triplicet,  uel  per  alium  numerum  multiplicet ; uel  etiam  diuidat;  ct  super  summain 
addat,  uel  extrahat  numerum,  quein  ab  ipso  acceperit;  et  tu  semper  fac  dc  unitate 
tua  illud  idem,  quod  sibi  preccperis;  et  hoc  liat,  donec  ex  ipsa  unitate  procreaucris 
munerum,  quein  iu  corde  posuisti;  et  tunc  dicas  ei,  ut  diuidat  numerum,  quem  habet 
per  numerum,  quem  accepit;  et  quod  cx  diuisionc  peruencrit,  erit  numerus,  quem  in 
corde  posuisti. 

Incipit  pars  o’  de  duplicatione  scacherii , et  quorundam  aliarum  regularum. 

Dvplicatio  quidem  scaclierij  duplici  modo  proponitur;  quorum  unus  est  cum  sequens 
punctum  sui  antecedentis  duplum  sit;  alius,  cum  sequens  punctum  omnium  anteceden- 
tium punctorum  duplum  esse  proponatur.  Vnde  qualiter  utrum  duplicatio  fieri  debeat, 
ad  presens  ostendere  procuramus.  Prima  namque  duplicatio  duplici  modo  lier»  potest,  ui- 
delicct si  de  puncto  iu  punctum  duplicando  usque  ad  ultimum  punctum  egrediendo  ope- 
rabimur: alius  modus  est,  ut  duplices  tantum  primum  punctum,  et  habebis  duo;  que  duo 
multiplica  in  se,  erunt  4;  que  4 sunt  i,  magis  numero  duplicationis  duorum  punctorum. 

Verbi  gratia.  In  primo  puncto  pone  i.  In  secundo  t;  quibus  iunctis,  faciunt  3;  quibus 
tribus  suprascriptu  4 sunt  t plus;  quibus  4 iu  se  multiplicatis,  faciunt  ig;  qui  numerus 
esi  uno  niagis  duplicatione  dupli  duorum  punctorum,  uidelicct  de  punctis  4.  Verbi  gra- 
tia: iu  primo  est  t.  Iu  secundo  2.  In  j tcrcio  4.  In  quarto  $;  quibus  insimul  iunctis,  f«i.  m m*. 

faciunt  15;  «pie  sunt  t,  minus  dc  ic.  Item  16  in  se  multiplica,  faciunt  256;  que  sunt 
i , plus  numero  duplicationis  dupli  .iiu.*r  punctorum  suprascri piorum  , scilicet  de 
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punctis  8;  que  primam  scachcrij  optinent  lineam.  Verbi  gratia.  In  primo  est  i.  In 
secundo  s.  In  tercio  4.  In  quarto  8.  In  quinto  te.  In  sexto  38.  In  septimo  64.  In 
octaun  is8  ; quibus  insimul  lunetis,  faciunt  255;  quorum  855  suprascripta  856  sunt,  1 
plus,  ut  prodiximus:  quare  multiplicatis  856  in  se,  faciunt  65536,  que  sunt  i , magis 
duplicatione  dupli  unius  linee,  scilicet  de  punctis  16:  propter  eanulem  ergo  multiplica 
65536  in  se  , faciunt  4204967296  ; que  similiter  sunt  uno  magis  numero  duplicationis 
dupli  duarum  linearum,  uidelicct  de  punctis  38,  que  dimidium  optinent  scaclierij.  Ynde 
multiplica  4894907296  ici  se,  reddunt  18446744073709551616;  que  sunt  i,  magis  duplicatione 
totius  scaclierij;  quo  numero  iu  se  ipso  multiplicato,  reddunt  l,  magis  duplicatione 
duorum  scaclicriorum  , scilicet  340  282  36G  920  938  403  483  374  607  431  7G82I1456  ; et  sic  multi- 
plicando possemus  procedere  in  infinitum.  Sed  cum  numerus  duplicationis  scaclierij 
post  multitudinem  intelligi  nequeat;  qualiter  apertius  intclligi  |MX«vsitt  ostendere  procu- 
ramus. Sumantur  bizuiitij  G553C,  qui  colliguntur  ex  duplicatione  duarum  linearum  , 
scilicet  ig  punctorum;  et  impleatur  ex  hijs  arca  una;  et  eas  cum  ipsa  arca  duplicando 
per  ordinem;  et  sic  habebimus  iu  septimo  decimo  puncto,  uidelicct  in  primo  puncto 
tercie  linee,  arebas  duas;  secundo  eiusdem  linee  arras  4.  In  tercio  8.  In  quarto  16.  In 
quinto  32.  In  sexto  64.  In  septimo  128.  In  ultimo  eiusdem  linee  856.  In  primo  quarte 
linee  512.  In  secundo  1024.  In  tercio  2048.  In  quarto  409G.  Iu  quinto  8192.  Iu  sexto  16384. 
In  septimo  32768.  In  ultimo  habebis  arcas  65536:  ex  quihus,si  unam  impleucrimus  domum, 
habebimus  iu  primo  puncto  quinte  linee  domos  2.  In  secundo  4.  In  tercio  8;  et  sic 
duplicando  per  ordinem,  habebimus  in  ultimo  puncto  sexte  linee  domos  05536.  Ex  quibus, 
si  unaiu  fecerimus  duitatem,  et  per  reliqua  puncta  inerimus  duplicando,  habebimus 
iu  ultimo  ptiuclo  scaclierij  ciuilates  65536  : ergo  sumina  totius  scaclierij  ascendit  in 
eiuitates  65536;  ex  quibus  unaquaque  habet  domos  65536;  ct  in  unaquaque  domo  sunt 
a icc  65536;  et  iu  unaquaque  arca  sunt  hizantij  G553G:  propter  quod  in  una  arca  earum 
oportet  habere bizantium  i,  minus  supradicta  demonstratione*  Kt  si  cum  granis  frumenti 
ipsum  scaclicrium  duplicare  uolucrls;  et  cx  liijs  quot  naucs  onerate  exeant;  quarum 
unaquaque  haberet  modia  500  pisanos;  quorum  quodjibcl  est  sextaria  24;  quoium  quod- 
libet  ponderat  libras  140 ; quarum  unaqtieque  ponderat  uncias  12  ; ct  iu  unaquaque 
uncia  ponderat  denarios  25  de  cantem;  quorum  unusquisque  ponderat  carrubias  6;  qua- 
rum unaquaque  ponderat  grana  frumenti  4,  disponantur  hce  omnes  sub  quadam  uirgula 
sic  per  ordinem:  t°g  cl  numerum  scachcrij,  scilicet  I8446744«737095516I5, 

dniidcs  per  suprnscriptas  partes,  que  sunt  sub  uirgula;  ct  quicquid  super  4,  que  sunt 
in  capite  uirge  remanserit,  erunt  grana!;  et  quicquid  supra  n remanserit,  erunt  carrubc; 
et  quicquid  supra  25,  erunt  denarij  dc  cantcra;  ct  quicquid  supra  12,  erunt  uncie  ; 
ct  quicquid  supra  149,  erunt  libre;  el  quicquid  supra  24,  erunt  sextaria;  ct  quicquid 
supra  500  remanserit,  erunt  modia:  numerus  uero»  qui  ex  diuisioite  superaucrit,  erit  nu- 
merus nauium  oneratarum,  ut  hic  ostenditur  -*■  1 1»'~  I*"  1'2j028445;  qui  nauium 

numerus , quam  infinitus  , ct  innumerabilis  sil  , satis  liquido  hic  deprehenditur.  Et 
nota,  quod  modia  500  uniuscuiusque  tiauis  sunt  modia  tlialatia,  scilicet  de  romauia 
igooo;  uel  modia  soric  sooo;  uel  salrnc  sicilie  4000. 

Secunda  uero  duplicatio  scaclierij  , scilicet  cum  quislihet  sequentium  punctorum 
onmium  antecedentium  duplus  esse  proponitur,  dupliciter  inucniri  potest:  primum  qui- 
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dem,  ut  de  puncto  in  punctum  usque  ad  finem  numerando  eas.  Secundus  uero  modus 
est,  ut  accipias  i,  cpiod  proponitur  iu  primo  puncto,  et  addas  eum  cum  2,  que  ponuntur 
in  secundo,  erunt  3;  que  3 multiplica  in  se,  erunt  9;  que  9 sunt  numerus  duplica- 
tionis primi  puncti,  etiam  et  dupli  secundi  puncti,  scilicet  de  punctis  tribus.  Verbi 
gratia  : si  in  primo  ponatur  t.  [n  secundo  duo.  In  tercio  6,  scilicet  duplum  duorum 
antecedentium  punctorum,  summa  eorum  erit  9,  ut  prediximus:  que  9,  si  in  se  mul- 
tiplicentur, fucict  si;  qui  numerus  est  duplicatio  primi  puncti,  etiam  et  dupli  duorum 
sequentium  punctorum,  scilicet  de  punctis  s.  Verbi  gratia  : si  in  primo  puncto  po- 
nitur i.  In  secundo  2.  In  tercio  6.  Iu  quarto  18.  Iu  quinto  34,  nimirum  in  si  ascen- 
dunt; que  si,  si  in  se  multiplicandis,  facient  essi;  qui  numerus  est  duplicatio  primi 
puncti  , etiam  et  dupli  .iiij.0'  punctorum  sequentium  , scilicet  de  punctis  9.  Verbi 
gratia.  Numerus  primi  puncti  est  l;  secundi  ss;  tercij  6;  quarti  18;  quinti  34;  sexti  102; 
septimi  48«;  oclaui  I45s;  noni  4374:  quibus  omnibus  iunctis,  faciunt  esei;  que  osci  in 
se  multiplica,  faciunt  43046721;  qui  numerus,  suprascriplis  dispositis,  est  duplicatio  primi 
puncti,  etiam  et  dupli  octo  sequentium  punctorum,  scilicet  de  punctis  17.  Vnde  si 
multiplicaueris  43040721  iu  se,  reddunt  1853020188831841  pro  duplicatione  primi  puncti, 
et  dupli  te  punctorum,  uidclicct  pro  duplicatione  punctorum  33:  quo  nuincro  in  se 
multiplicato,  reddit  34  33G83  s 203925  t 24  8 4 03784  908  9S8  i pro  duplicatione  totius 
scaclierij,  etiam  et  unius  puncti  amplius;  qui  punctus  duplum  totius  scacberij  est: 
quare  oportet,  ut  tcrcia  pars  numeri  suprascripli  sit  numerus  duplicationis  totius  sca- 
cberij : quare  diuiso  ipso  numero  per  3 , reddit  pro  duplicatione  totius  scachcrij 
1 144361 273  430837  49 4 883  949 096427. 

Qvidam  dedit  unum  denarium  ad  usuram,  ita  quod  in  quinque  annis  debebat  du- 
plum ipsius  denarij  recipere;  et  iu  alijs  quinque  delebat  duplum  habere  duorum  il- 
lorum denariorum;  et  sic  scrapcr  de  sin  5 annis  duplicaliatur  capitale  ipsius,  et  usura: 
queritur,  quot  denarios  ex  ipso  denario  bal»cre  debeat  in  ino  annis:  diuidc  ipsos  annos 
ioi)  per  5 , exibunt  20  : ergo  uigiesies  duplicatur  denarius  ille.  Vnde  20  punctorum 
scacberij  gerit  similitudinem:  quare  si  duplicaucrimus  ipsum  denarium  uigesies,  ha- 
bebimus summam,  in  qua  ipse  denarius  ascenderit  in  100  annis  : ucl  aliter  duplica 
ipsum  denarium,  erunt  2;  iu  quo  numero  ipse  denarius  ascendit  in  primo  quinquennio  : 
que  2 iterum  multiplica  iu  se  , erunt  4 ; in  quo  numero  ipse  denarius  ascendit  in 
secundo  quinquennio  : que  4 iterum  multiplica  in  se , erunt  10  ; | qui  numerus  est 
summa,  in  qua  ascendit  ille  denarius  iu  quarto  quinquennio;  que  ic  duplica,  erunt 
32  pro  sumina  quinti  quinqiicnnij  : que  32  iu  se  multiplica  , erunt  1024  pro  summa 
decimi  quiuqucmiij : que  1024  in  se  multiplica,  reddunt  denarios  1048576  pro  summa 
uigesimi  quinquenni),  scilicet  annorum  ipsorum  ioi),  qui  sunt  libre  4369,  et  denarij  10. 
Kadeni  regula  est  de  homine,  qui  uendidit  20  paria  pellium;  ex  primo  quorum  debebat 
habere  1 denarium ; ex  secundo  2;  ex  tercio  4 ; et  sic  semper  duplicando  usque  ad 
ultimum  par;  quorum  summa  est  denarius  l,  minus  de  predicta  summa. 

Septem  uetule  nudant  romain;  quarum  quelibcl  habet  burdones  7;  et  iu  quolibet 
burdone  sunt  saculi  7;  et  in  quolibet  suculo  panes  7 ; et  quilibet  panis  habet  cul- 
tellos 7;  et  quilibet  cultellus  habet  uaginas  7.  Queritur  sumina  onuiium  pred ictorum. 
1’rinuiin  quidem  multiplica  numerum  uclularum,  scilicet  7,  per  numerum  burdoiiorum, 
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scilicet  per  7,  erunt  burdones  49;  quos  multiplica  per  numerum  tascarum,  scilicet  per 
7,  erunt  tasclie  343;  quas  multiplica  per  numerum  panum  unius  taschc,  scilicet  per 
7,  erunt  panes  240t;  quos  multiplica  per  numerum  cultellorum  unius  panis,  scilicet  per 
7,  erunt  cultelli  ie«07;  quos  multiplica  per  numerum  uagiriarum  unius  cultelli,  scilicet 
]icr  7,  erunt  uaginc  117649;  quibus  iunclis  cum  cultellis  16807,  et  cum  panibus  2401  , 
et  cum  saculis  343,  et  cum  burdonibus  49,  et  cum  uclulis  7,  erunt  in  suinniu  137256, 
ut  in  descriptione  ostenditur.  Aliter  quot  sunt  genera  rerum  uniuscuiusque  uetulc  , 
tot  septimus  pone  in  quadam  uirga,  cum  genera  rerum  ascendant  per  septenarium;  et 
ante  ipsam  iiirgam  pone  l pro  una  uelularuni,  et  retro  UJrgara  pone  7,  scilicet  nu- 
merum uetularum  ; et  multiplica  i per  prima  7 , et  7 j-  J-  { a— ' i , et  adde  unum  , 
quod  est  super  ipsa,  et  erunt  8;  que  per  aliam  {,  cruut  57;  que  multiplica  per  tcr- 
ciam  J;  que  per  reliquas  septimas,  et  habe  pro  numero  rerum  unius  ueLulc  19608;  que 
multiplica  per  7,  que  posita  sunt  post  uirgulam,  erunt  137250,  ut  per  alium  moduin 
inuenimus. 

Est  arbor,  que  habet  ramos  loo,  et  in  quolibet  ramo  sunt  nidi  ioo;  ct  iu  quolibet 
nido  sunt  otia  ioo;  et  in  quolibet  ouo  sunt  aues  100.  Summam  enim  rerum  potes  in- 
u eu  ire  per  suprascriptas  regulas  uetularum;  sed  qualiter  aliter  fieri  debeat,  hic  osten- 
damus : primum  describe  ramos  ioo , ante  quos  pone  duo  zepliira  propter  ioo  nidos, 
qui  sunt  in  quolibet  ramo,  erunt  toooo;  ante  que  etiam  pone  duo  alia  oo  propter  oua 
ioo,  que  suut  in  quolibet  nido,  erunt  ioooooo  ; ante  que  etiam  adde  oo  duo  pro  ioo 
anibus,  que  sunt  in  quolibet  ouo,  erunt  luooooouo  : deinde  dele  zephiras  (sic),  qui  sunt 
in  primo  gradu,  et  iu  tercio,  et  in  quinto,  et  in  septimo  illius  muneri;  et  pone  in 
eiusdem  gradibus  i;  ct  sic  habebis  101010100  pro  quesila  summa.  Nam  si  suprascriptas 
species  ramorum,  scilicet  et  nidorum,  ouorum,  et  auium  per  mille  numerum  accrescerent, 
poneres  in  primo  ramos  1000,  ante  que  poneres  tria  zepliira  pro  nidis,  et  tria  alia 
pro  ouls,  ct  tria  alia  pro  atiihus  sic : ioooooooouooo;  dc  quo  numero  debes  demere  pri- 
iniiin,  et  quartum  uh  eodem,  scilicet  quartum,  et  .septimum  , et  decimum;  et  pone 
unitates  in  eiusdem  gradibus  , et  habebis  summam  ipsorum  , ut  hic  ostenditur 
iooiooiooiooo:  ct  sic  intelligas,  si  species  suprascriptc  ascenderent  perderem  mille,  uel 
per  centum  inillc,  uel  j>cr  quemlibet  alium  n umerum  unitatem  habentem  in  ultimo 
gradu,  et  zepliira  io  reliquis.  | 

Qvidani  habuit  libras  io»;  cx  quibus  quolibet  auuo  de  4 faciebat  5 tam  de  lucro, 
quam  de  capitali;  queritur  quot  ex  eis  in  decem,  et  octo  annis  habuerit  pro  ta  annis: 
scrilic  sub  quadam  uirgula  terminante  in  circulo  a sinistra  decem  et  octo  uicibus  4; 
et  super  queiibet  4 pone  5,  ut  hic  ostenditur:  ioo  <■*  * * * * * * \ \ * * * * * * * *-*.  Et 
hoc  facimus,  quia  in  primo  anno  facit  J ipsarum  librarum  ioo,  et  in  secundo  facit  J 
de  \ eammdem,  et  iu  tercio  facit  } } { ipsarum  109;  que  etiam  intclligas  dc  reliquis 
positis  annis;  ct  ideo  uel  ioo  ponende  sunt  retro  post  uirgam,  ut  partes  ipsius  uirge 
denotent  partes  earum:  deinde  multiplica  omnes  numeros,  qui  sunt  super  uirga,  in 
se;  quam  summam  totam  multiplica  per  libras  joo,  et  diuides  per  oinnia  4,  que  sunt 
sub  uirga;  que  omnia  sic  fiunt  leuius,  uidclicct  ut  multiplices  priora  5 per  sequentia, 
erunt  25;  que  multiplica  in  se,  erunt  625,  qui  est  summa  multiplicationis  .iiu.ur  qui- 
nariorum; que  625  multiplica  iu  sc,  erunt  390645,  que  sunt  summa  multiplicationis  octo 
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quinariorum ; que  multiplica  per  5,  erunt  1953IS5;  quem  numerum  multiplica  in  se  , 
reddunt  pro  summa  omnium  quinariorum  3si 4007265625;  que  multiplica  per  ioo,  et  di- 
uidc  postea  summam  per  omnia  4 , que  sunt  sub  uirga  optime  coactata  , exibunt 
* o t i i * - * t t pro  quesila  summa. 

Ovidam  habuit  hizantios  100  , et  transiuit  per  .xu.  duitates;  ct  oportebat,  ut  in 
unaquaque  illarum  duitatum  daret  decimam  suorum  bizautiorum,  quos  deferebat  secum; 
queritur,  quot  remanserint  ei  post  exitum  .xu/1*  duitatum:  quia  dabat  decimum  in 
unaquaque  duitate,  sequebatur  necessario,  quod  sibi  remanerent  9,un*  decime  omnium 
bizautiorum,  quas  ipse  detulerat  iu  ipsa  duitate:  quare  pones  ^ duodecies  per  ordinem 
in  quadam  uirga  terminante  in  circulo  a sinistra, sic:  ioo  ,*  *p  t*0  ip  *9  t*  tB0  t» ; 

et  multiplica  in  unum  omnia  9,  que  sunt  super  uirga,  scilicet  9,  per  9;  que  per  9, 
erunt  789;  que  multiplica  in  se  , erunt  331441  , que  sunt  summa  sex  nouenariorutn  ; 
quam  summam  multiplica  in  se  ipsam,  reddunt  882139339481  pro  summa  omnium  no- 
uenarionim;  que  multiplica  per  ioo,  et  diuide  per  omriia  10,  que  suut  sub  uirgula  , 
exibunt  bizantij  t'  t*  t«  ,5„  tge  ,*  t*„  28  pro  eo,  quod  ei  remansit  in  fine.  Vndc 

si  uolucris  cognoscere,  quot  bizanLios  inter  omnes  duitates  dedit;  de  bizantijs  quidem 
centum  extrahes  2S  cum  suis  fractionibus;  residuumque  erit  quesitum.  Ouod  inucnies 
sic:  protrahe  aliam  uirgulam,  sub  qua  sint  decies  io  in  ordinem  pro  decem  dedmis, 
que  sunt  sub  uirgula  suprascripti  residui;  et  accipe  l,  quod  est  super  prima  io  in 
sinistra  parte,  et  extrahe  eum  de  io,  et  remanent  9;  que  pone  super  priora  io  uirge 
protracte,  ct  retine  in  manu  t:  ideo  quia  ex  ipso  i,qui  est  super  io,  et  ex  ipso  nouenario 
semel  perficitur  dcccnarius  numerus;  cum  quo  t scruato  in  manu  adde  8,  que  sunt  super 
sequentia  io,  erunt  9;  que  extrahe  de  io,  remanet  i;  quod  pone  super  io  noni  gradus 
protracte  uirge,  et  retine  i iu  mauu;  cum  quo  adde  4,  que  sunt  super  io  octaui  gradus, 
erunt  3;  que  extrahe  de  io,  remanent  3;  que  pone  super  io  octaui  gradus,  ct  reline  iu 
manu  l;  cum  quo  adde  6,  que  sunt  super  io  septimi  gradus,  erunt  7;  que  extrahe  dc 
io,  remanent  3;  que  3 pone  super  10  septimi  gradus,  ct  retine  l,  quod  adde  cum  3,  que 
sunt  super  io  sexti  gradus  uirge,  cruut  4;  que  extrahe  dc  <0,  remanent  c;  que  pone 
super  io  sexti  gradus,  ct  reline  i;  quod  adde  cum  3,  que  sunt  super  io  quinti  gradus, 
et  extrahe  de  10,  remanent  4 super  io  quinti  gradus  ; ct  retineas  iu  inanu  l,  quod 
adde  | cum  9,  que  suut  super  to  quarti  gradus,  et  extrahe  dc  io  , remanet  o super 
<0  quarti  gradus,  et  retine  in  manu  l;  quod  adde  cum  2,  que  sunt  super  io  tercij 
gradus,  ct  extrahe  de  10,  remanent  7 super  octauum  io  tercij  gradus,  ct  reline  l ; 
quod  adde  cum  4,  que  sunt  super  io  secundi  gradus  , ct  extrahe  de  io  , remanet  5 
super  io  secundi  gradus,  et  retineas  i;  cum  quo  adde  2 , que  sunt  super  io  primi 
gradus  , ct  extrahe  dc  io,  remanent  7 super  io  primi  gradus  protracte  , et  retineas 
i;  quod  adde  cum  bizantijs  08,  extrahe  dc  bizantijs  ioo,  remanent  bizantij  71  ante 
ipsam  uirgam,  ut  hic  ostenditur  t*  '9  tT„  /0  71,  pro  lioc,quod  dedit  inter 

omnes  illas  ciuitates.  Nam  si  hoc,  quod  dederit,  ucl  quod  ei  remanserit  dc  ciuilale 
in  ciuitate,  scire  uolucris,  extrahe  decimam  ex  illis  ioo  bizantijs,  quos  dedit  in  prima 
ciuilale,  scilicet  hizantios  io,  remanent  ei  90  bizantij:  dc  quibus  bizantijs  oo  extrahe 
decimam,  scilicet  hizantios  9, quos  dedit  in  secunda  ciuitate,  remanent  ei  bizantij  8i;  dc 
quibus  bizantijs  si  extrahe  decimam,  scilicet  hizantios  ~ 8,  quos  dedit  iu  tercia  ciuitate, 
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remanent  bizantij  — 72;  de  quibus  accipe  decimam,  quam  dedit  in  quarta  ciuitatc  ; 
que  duplici  modo  accipitur:  primus  modus  est,  ut  multiplices  71  per  suam  uirgulam, 
scilicet  per  jo,  et  adde  9,  erunt  7*9;  que  d iuide  per  10,  exibunt  -fr**  7 Pro  decima 
parte  de  72.  Vel  aliter.  Pone  duas  decimas  sub  quadam  uirgula;  et  super  primam 
pone  9,  que  sunt  super  10  de  uirgula  de  74;  et  super  alia  10  pone  2,  que  sunt  in 
primo  gradu  de  72;  et  remanentia  7 pone  ante  ipsam  uirgulara,  et  habebis  similiter 
7;  que  extrahe  £ 72,  que  duplici  modo  extrahuntur:  comunis  omnium  modus  est, 
ut  multiplices  7 per  suam  uirgulam,  erunt  centesime  7*9;  deinde  multiplica  72  per 
suam  uirgnlam,  erunt  decime  729;  quas  multiplica  per  10,  ut  sint  centesime,  sicut  sunt 
ille,  que  dehinc  debes  extrahere,  erunt  centesime  7290;  ex  quibus  extrahe  centesimas 
729,  remanent  centesime  0561;  quas  diuide  per  100,  scilicet  per  -JL-A,  exibunt  bizan- 
tij  t*—  05  pro  suprascripto  residuo.  Vel  aliter:  protrahe  retro  uirgulam  , que  est 

post  72,  et  pone  sub  eadem  10,  ct  super  ipsum  io  pone  0,  ut  sint  decime  duc  sub  ipsa 
uirgula,  sicuti  sunt  sub  ea,  que  est  post  7,  ut  hic  ostenditur  , de  72:  deinde 

accipe  9,  que  sunt  super  19  in  uirgula  A-A-  7;  ct  extrahe  ea  dc  0,  quod  est  super 
l»,  de  uirgula  de  — — ~ 72:  quod  cum  non  sit  possibile,  adde  10  super  ipsum  0,  scilicet 
numerum,  qui  est  sub  uirgula,  sub  ipso  0,  erunt  to;  de  quibus,  cum  possibile  sit, 
extrahe  9,  remanet  1;  quod  pone  super  priora  io  cuiusdam  uirgulc,  sub  qua  sint  si- 
militer decime  due,  et  pro  addito  dcccnario  retine  in  mauu  1 ; quod  adde  cum  2 , 
que  sunt  super  ultima  io  de  uirgula  de  7,  erunt  3 ; que  extrahe  de  9 , cum 

possibile  sit,  que  sunt  super  ultima  10  dc  uirgula  de  tViV  remanebunt  0;  que 
pone  super  ultima  10  protracte  linee,  ct  extrahe  7 de  bizantijs  72,  remanent  bizantij 
05;  quos  pone  ante  protractam  uirgulam,  et  hahebis  similiter  pro  suprascripto  residuo 
bizantios  j - 65;  de  quibus  accipe  decimam,  quam  dedit  in  quinta  duitate:  que  du- 
pliciter per  suprascriptos  modos  potest  accipi;  scilicet  multiplica  65  per  suam  uirgulam, 
scilicet  per  10,  ct  adde  e;  que  per  10,  et  adde  1,  hoc  est  quod  ante  65  pones  c et  t,  que 
sunt  super  uirga;  et  sic  habebis  suprascriptas  centesimas  650t;  quas  diuide  per  10, 
ct  per  ruptos,  qui  sunt  sub  ipsa  uirgula,  scilicet  per  ■—  *p-  exibunt  c Pro 

decima  parte  eorum.  Vel  aliter:  protrahe  quandam  uirgulam,  sub  qua  pones  tres  de- 
cimas; et  super  primam  pone  1,  quod  est  super  prima  10  in  uirgula  de  05;  et  super 
alia  pone  6,  que  sunt  super  alia  f 0;  ct  super  tertiam  pone  figuram  primi  gradus  de 
f..i  n$  wr».  03,  scilicet  5;  et  remanentia  6 pone  ante  ipsam  uirgulam;  ct  sic  j habebis  6 

pro  decima  parte  de  suprascriptis  bizantijs  65:  quare  extrahe  ipsos  ab  ipsis,  qui 

dupliciter  per  suprascriptas  numeros  extrahuntur;  quos  modos  hic  reiterabimus,  ut  in 
reliquis  duitatibus  melius  scias  procedere:  multiplica  bizantios  6 per  eorum  uirgulam, 
ct  habebis  millenas  G5C1.  Similiter  multiplica  05  per  suam  uirgulam;  ucl  pone  ante 
ipsum  figuras,  que  sunt  super  uirgulam  retro,  similiter  per  ordinem  procedendo,  erunt 
centesime  650t;  quas  multiplica  per  to,  ut  sint  millene,  sicut  sunt  alie,  quas  debes  hinc 
extrahere,  erunt  millene  656io;  dc  quibus  extrahe  millenas  esot,  remanent  59049;  quas 
diuide  per  1000,  hoc  est  per  exibunt  jt  -*  ® 50  pro  quesito  residuo.  Vel  aliter: 

protrahe  retro  uirgulam  de  05,  et  pones  sub  ipsa  decem,  et  super  ipsa  decem  |>oue 
0,  ut  hic  ostenditur  -fe  » 0 f„  65  : deinde  i,  quod  est  super  10  de  uirgula  dc  To 

extrahe  dc  0,  quod  est  super  10  de  uirgula  de  05;  quod  cum  possibile  non  sil,  adde 
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cum  ipso  o numerum  cxistetilcrn  sub  ipso,  sciliccl  io,  erunt  10 ; dc  quibus  extrahe 
suprascriptura  i,  remanent  9;  que  pone  super  primam  io  cuiusdam  protracte  uirgule, 
sub  qua  sint  tres  decime;  et  pro  addito  decenario  retine  in  manu  i;  quod  adde  cum 

6,  que  sunt  super  to  uirgule  de  erunt  7;  que  extrahe  dc  l,  quod  est  super 

secundum  to,  dc  uirgula  de  ,°«  ;*0  t6„  65;  quod  cum  possibile  non  sit,  adde  cum  ipso 
i numerum  existcnlcm  sub  ipso,  scilicet  io,  erunt  ii;  ex  quibus  extrahe  suprascripta 

7,  remanent  4,  que  pone  super  secunda  io  protracte  uirgule;  et  pro  10,  que  iunxisti 
cum  i,  retine  in  manu  i;  quod  adde  cura  5 , que  sunt  super  ultima  10  uirgule  de 
/o  iVtd  •*  *nint  6;  que  extrahe  dc  e,  que  sunt  snper  ultima  io  uirgule  de  t*  es, 
remanet  o;  quod  jK>ne  super  ultima  to  protracte  uirgule:  deinde  extrahe  bizantios  6 


de  bizantij-s  65,  remanebunt  bizantij  59;  quos  pone  ante  protractam  uirgulam,  et  ha- 
bebis similiter  bizantios  —-—^59  pro  quesito  residuo;  de  quibus  extrahe  decimam, 
per  qualem  nolueris  modum  ex  suprascriptis  duobus  modis,  que  est  bizantij  t*  t° 
quos  dedit  in  sexta  ciuitatc  , remanebunt  bizantij  iVlVlTlV 53 » quibus  extrahe 
decimam,  quam  dedit  ili  septima  ciuitate,  que  est  bizantij  /+  Ti~tV I * * *  5»  remane- 
bunt bizantij  t*- 47;  dc  quibus  extrahe  decimam,  quam  dedit  in  oclaua  ciui- 
tate, scilicet  bizantios  ,*  -t60  t*  ,*  \ -t70  4,  remanebunt  bizantij  /0  A iq~«7  u .V3>  de  (llli' 
bus  extrahe  decimam,  quam  dedit  in  nona  ciuitate,  scilicet  bizantios  i*o  i°q  *oA* 

remanebunt  bizantij  t?a~V~l*r'iV'»o~io~i7o  38  i quibus  extrahe  decimam  , quam  dedit 
in  decima  ciuitate  , scilicet  bizantios  t*  |*t  ^ t*  t7t  t*e  3 , remanebunt  bizantij 
iViVia"*»'»»  to  1*  /0  de  quibus  extrahe  decimam,  quam  dedit  in  undecima  ciuitate; 
scilicet  bizantios-*  -t°Q  ta0  t*  t*  3, remanebunt  bizantij  t*--*  « # 1 0 ta  to  \o 

de  quibus  extrahe  decimam  , que  dedit  in  pltima  ciuitate  , scilicet  bizantios 
*-.V.y-.'  3 ■ «manebunt  biaantij  ,WVlVVr/.-.W.-.Wr*.  18  - ut 

per  aliam  regulam  superius  iuuenimus:  et  ut  hoc,  quod  dictum  est,  melius  ad  oculum 
deprehendatur,  hic  inferius  bizantios,  quos  in  unaquaque  ciuitate  dedit,  in  una  parte, 
et  in  alia  bizantios,  qui  remanserunt,  per  ordinem  describimus. 

hij  sunt  bizantij,  qui  remanserunt.  100  hi j sunt  bizantij,  quos  dedit,  io 
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Eadem  questio  est  de  buctc,  in  qua  sunt  liariles  100  oini,  ex  quibus  per  singulas 
menses  extrahitur  decimum  residui  ; et  queritur,  quot  bariles  in  fine  anni  remanse- 
runt, scilicet  post  12  menses.  Nam  si  ccontra  propositum  esset,  quod  quidam  habens 
hizautios  perrexit  per  12  ciuitatcs,  et  dedit  in  unaquaque  ciuitatc  decimam  residui 
suorum  bizantiorum,  et  remanserunt  ei  bizantij  t\  *0  *„  *0  *q  t\  *u  *9  *t  2«;  ct  que- 
ratur, quota  sit  summa  bizantiorum  ipsius:  describe  in  ordine  duodecies  ~ sub  quadam 
uirgula,  suprasc ripta  ratione  , ut  liic  ostenditur  t\  *„  *„  ,30  ■ i et 

multijdira  bizantios  28  cum  suis  fractionibus  per  omnia  io,  que  sunt  sub  duodecim 
noucnarijs  proscripte  uirgule;  et  diuidc  summam  ipsius  multiplicationis  per  illos  duo- 
decim noucnarios,  cum  |>ositi  fuerint  sub  quadam  uirgula  ; et  sic  habebis  bizantios 
100  pro  summa  illius. 

Qvidain  habens  bizantios  uoluit  exire  de  quadam  ciuitatc  habente  portas  io;  ct 
oportuit  eum  dare  prime  porte  \ suorum  bizantiorum,  et  insuper  \ unius  bizantij  j 
secunde  dimidium  bizantiorum,  quos  ibi  attulit,  et  insuper  ‘ unius  bizantij.  Tercie  tcr- 
cium,  et  { unius  bizantij.  Quarte  quartam,  et  J-  unius  bizantij)  ct  ita  per  ordinem  , 
usque  quod  in  decima  porta  dedit  decimam  bizantiorum,  quas  ibi  attulit,  et  ^ unius 
bizantij,  et  remansit  ci  hizantius  i;  queritur,  quot  bizantios  habuit  ille.  Potest  itaque 
hec  questio  dupliciter  solui:  primum  quidem,  ut  de  porta  in  portam,  ab  ultima  in- 
cipiendo, egrediaris  sic.  Nam  in  fine  remansit  ci  bizautius  i,  et  dedit  ultime  porte 
decimam  unius  bizantij:  ergo  cum  ipse  dedit  ipsam  decimam,  habebat  bizanlium  ~ i; 
ct  quia  tuuc  dederat  decimam  bizantiorum,  quos  ibi  attulit,  et  remansit  ci  bizautius 
inucuiendus  est  numerus;  ex  quo,  extracta  ~0,  remaneat  bizantius  ^ 1:  quem  numerum 
pone  ut  sit  io,  secundum  regulas  arborum;  de  quo,  extracto  remanent  9 ; que  9 
ucllcnl  osse  ^ i : quare  multiplica  io  per  ~ j 1 , et  diuides  per  9 , exibunt  bizantij 
| i;  et  tantum  remansit  ei  post  nonam  portam;  cum  quo  adde  £ unius  bizantij,  quem 
dedit  none  porte,  erit  bizantius  | i.  Quare  inuenies  numerum;  de  quo,  extracta  J ipsius, 
remaneat  bizantius  jl.  Pones  ergo,  quod  numerus  ille  sit  9;  de  quo,  extracto  |,  re- 
manent b;  que  ucllcnt  esse  j 1 : quare  multiplica  j l per  g,  et  diuides  per  8,  exibit 
bizantius  | l ; et  tantum  remansit  ei  post  octauam  portam  : cum  quo  adde  - unius 
bizantij,  quod  dedit  in  ipsa  porta  , erit  bizantius  j i ; quem,  demonstrata  ratione  , 
multiplica  per  8,  et  diuide  per  7 , exibit  bizantius  * 1 : cum  quo  adde  j unius  bi- 
zantij,  quod  dedit  septime  porte,  erunt  bizantij  2;  quos  multiplica  per  7,  et  diuide 
per  6,  exibunt  bizantij  £2;  cum  quibus  adde  | unius  bizantij,  quem  dedit  sexte 
porte,  erunt  bizantij  J 2;  quas  multiplica  per  6 , ct  diuidc  per  s , exibunt  bizantij 
3;  cum  quibus  adde  | unius  bizantij,  quem  dedit  quinte  porte  , erunt  bizantij 
quos  multiplica  per  s,  ct  diuide  per  4,  exibunt  bizantij  4;  cum  quibus  adde  { unius 
bizantij,  quem  dedit  quarte  porte,  erunt  bizantij  J4;  quos  multiplica  per  4,  et  di- 
uide per  3,  exibunt  bizantij  £$;  cum  quibus  adde  { unius  bizantij  , quam  dedit 
tercie  porte,  erunt  bizantij  Oj  quos  multiplica  per  3,  et  diuide  per  2,  exibunt  bi- 
zantij 9 ; et  tot  remanserunt  ci  post  secundam  ]>ortniu  : cum  quibus  adde  \ unius 
bizantij,  quod  dedit  in  secunda  porta*,  erunt  bizantij  ^9;  pro  quibus  inuenies  nu- 
merum, cx  quo,  extracto  dimidio  ipsius,  remaneant  bizantij  ± 9;  pro  quo  numero  pones 
s,  ex  quo,  extracto  dimidio,  remanet  1;  quod  uellet  esse  i 9:  quare  multiplica  ‘ 9 per 
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2,  et  diuides  per  i,  exibunt  bizantij  19;  et  tot  remanserunt  ei  post  primani  portam  ; 
cum  quibus  adde  | unius  bizantij,  quas  dedit  in  prima  porta,  erunt  bizantij  | 19  ; 
pro  quibus  | iuucnicndus  est  numerus;  de  quibus,  extractis  j ipsius  , remaneant  bi- 
zantij j is  : pone  quod  numerus  ille  sit  3 , ex  quo,  extractis  f , remanet  1 ; quod 
ucllet  esse  J 19:  quare  multiplica  J 19  per  3,  et  diuides  per  i,  secundum  suprnsrripli 
arboris  regulas,  exibunt  bizantij  $9;  et  tot  habuit  ille. 

Aliter.  Inueniamus  primum  summam  bizantiorum,  dc  qua  potuit  dare  partes  supra- 
scriptas  iu  10  portas  sine  fractionibus  unius  bizantij,  que  adduntur  in  eisdem  portis; 
quod  inuenies  sic:  quia  ex  ipsa  summa  dedit  prime  porte  | ; ergo  ex  eadem  remansit 
ei  tercia  pars  : de  qua  tcrcia  dedit  dimidium  in  secunda  porta  ; et  sic  remansit  ei 
dimidium  tercie  partis  eiusdem  summe;  de  quo  dedit  in  tercia  porta  terciam  partem; 
et  sic  remanserunt  ei  duc  tercie  medietatis  tercie  partis  eiusdem  summe:  quo  modo, 
et  ordine,  si  de  porta  in  portam  processeris,  inuenies  ei  remansisse  in  fine  .x.  por- 
tarum °t*  * * * | | | " ex  predicta  summa;  quod  residuum  ponitur  fuisse  bizantium  i. 
Ouare  que  portio  habet  denominans  ipsius  uirge  ad  denoniiuatum,  eamdem  proportionem 
liahct  i ad  prodictam  summam.  Quare  multiplicabis  summam  multiplicationis  omnium 
numerorum,  qui  sunt  sub  uirga,  per  l,  et  diuides  per  omnes  numeros,  qui  sunt  super 
uirga,  inter  quos  est  euitalio  maxima;  ita  quod  non  oportet  mulli  plicare  nisi  3 per 
io,  scilicet  numeros  extremos,  ct  diuiderc  per  i,  et  habebis  ao;  quos  oportuit  eum 
liabcrc,  ut  persolueret  suprascriplas  paries  in  proscriptis  partis  (j/c),  ct  remaneat  ei  bi- 
zantius  i.  Vnde,  ut  habeamus  bizantios,  de  quibus  ipse  pcrsoluit  fractiones  unius  bi- 
zanlij  in  singulis  portis  , multiplica  ^ unius  bizantij,  quas  dedit  in  prima  porta,  per 

3,  que  primo  posita  sunt  sub  uirgula;  et  diuidc  per  1,  quod  est  su|>er  ipsa  3,  erant 
bizantij  2 ; quas  adde  cum  30  inuentis  , erunt  bizantij  32.  Nam  ipsi  bizantij  2 sunt 
illi,  de  quibus  dedit  duas  partes,  et  remanserunt  inde  J unius  bizantij,  quas  dedit 
in  prima  porta.  Item  multiplica  j uuius  bizantij,  quoti  dedit  in  secunda  porta,  per  3, 
et  per  2,  que  sunt  sub  uirgula;  et  diuidc  per  l,  quod  est  super  3,  ct  per  i,  quod 
est  super  2,  erunt  bizantij  3;  dc  quibus  dedit  in  prima  porta  J ipsorum,  ct  in  se- 
cunda dimidium  reliqui,  et  insuper  dimidium  unius  bizantij,  quod  dedit  in  secunda 
porta;  quibus  bizantijs  3 additis  cum  bizantijs  31  inuentis,  erunt  35.  Item  multiplica 
j uuius  bizantij,  quam  dedit  in  tcrcia  porta,  per  numeros  trium  portarum,  qui  sunt 
positi  sub  uirgula,  scilicet  per  3;  que  per  2;  que  per  3;  et  diuides  per  uuraeros,  qui 
pasiti  sunt  super  ipsas  tres  numeros,  scilicet  per  i,  quod  est  super  3,  ct  per  i,  quod 
est  super  l,  et  per  2,  que  sunt  super  alia  3,  erunt  similiter  bizantij  3 ; quos  opor- 
tuit  cum  liabcrc  in  tercia  porta,  ut  pcrsolucrcutur  ex  eis  antecedentes  partes,  et  in- 
super ± unius  bizantij  eidem  porte;  quibus  additis  cum  bizantijs  35  inuentis,  erunt 
bizantij  33.  Rursum  multiplica  ~ uuius  bizantij  per  numeros  .iuj.or  portarum  , qui 
sunt  sub  uirgula,  scilicet  per  4;  que  per  3;  que  per  2;  que  per  3 ; et  diuides  per 
numeros  carumdein  portarum,  qui  sunt  super  uirgulam,  scilicet  per  3,  que  sunt  super 

4,  et  per  2,  que  sunt  supera,  ct  per  i,  quod  est  super  2,  ct  per  i,  quod  est  super 
3;  et  euitubis  hoc,  quod  poteris,  exibunt  similiter  bizantij  3;  quod  idem  si  fecerimus 
dc  reliquis  portis  , habebimus  similiter  in  unaquaque  bizantios  3 : quibus  omnibus 
temarijs,  uidclicct  .vu.  portarum,  que  remanent,  insimul  iunclis,  faciunt  bizantios  21; 
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quibus  additis  cum  bizaulijs  as  i nuentis,  reddunt  similiter  bizanlios  59  pro  sjmma  bi- 
zant  iorum  illius.  | 

Incifnt  capitulum  13  de  regulis  elchatay  n , qualiter  per  ipsam  fere 
omnes  questiones  abaci  soluuntur. 

Elchataicym  quidem  arabicc,  latinc  duarum  falsarum  posiciouum  regula  interpretatur, 
per  quas  fere  omnium  questionum  solutio  inuenitur ; ex  quibus  una  est  illa  , per 
quam  in  tercia  parte  duodecimi  capituli  regulas  arborum,  et  similium  soluere  docui- 
mus. Iu  quibus  totum  dcliataieym,  scilicet  duas  positiones,  ponere  non  opportet,  cum 
per  unam  earum  ipse  questiones  solui  possint:  et  tamen  qualiter  ipse,  et  multe  alie 
questiones  per  clchataieym  solui  debeant,  uolumus  demonstrare.  Ponuntur  enim  ipse 
due  false  posiciones  fortuitu.  Yndc  occurrunt  fpiandoque  ambe  minores  ueritate,  quan- 
doque  maiores,  quandoque  una  maior,  et  altera  minor:  et  inuenitur  solutionum  ue- 
ritas  secundum  proporcionem  differenlic  unius  positionis  ad  aliam,  lioc  est  quod  cadit 
in  regula  quarte  proportionis,  in  qua  tres  numeri  sunt  noti;  per  quas  quarius  ignotus, 
scilicet  soluLionis  ueritas,  reperitur;  quorum  primas  numerus  est  dilTcrcncia  numeri 
unius  false  posicionis  ad  aliam.  Secundus  est  adpropinquacio,  que  fit  ueritati  per  ipsam 
differenciam.  Tercius  est  residuum,  quod  est  ad  ad  propinquandum  ucritati.  Que,  qua- 
liter fiant,  primum  in  regilla  cantarii  demonstrare  uolumus,  ut  ipsis  tribus  differentiis 
subtiliter  in  cantario  demonstratis  , aliarum  questionum  solutiones  per  elcbataicym 
subtiliter  ualeas  intelligere. 

Uxleat  enim  cantare,  scilicet  botuli  nx>,  libras  13;  et  queratur  quantum  ualeat  Ro- 
tulus i:  ponimus  fortuitu,  quod  Rotulus  i ualeat  soldum  l;  ergo  Rotuli  too,  scilicet 
cantare,  ualcbit  ea  ratione  soldos  ioo,  scilicet  liber  (sic)  5:  sel  quia  precium  cantarij 
est  libre  13,  ideo  hcc  prima  posicio  falsa  est;  et  distat  ad  ueritate  libre  8,  scilicet 
differentia  , que  est  a liber  5 usque  ad  liber  !3.  Vnde  pro  precio  ipsius  Rotuli  po- 
liamus soldos  2,  scilicet  soldum  i,  plus  prima  posicione,  quam  racione  cantare  ualebit 
soldos  2oi),  scilicet  libras  io;  et  hcc  similiter  posicio  falsa  est,  ct  longe  a ueritate  libre 
3,  scilicet  differenda,  que  est  a libris  to  usque  in  libris  13.  Nam  in  prima  posicione 
fuimus  longe  a ueritate  libre  8.  In  secunda  libre  3.  Ergo  per  differenda  , que  est 
a prima  posicione  in  secunda,  scilicet  per  soldum  t,  appropiuquauimus  ucritati  libris 

5,  scilicet  differentia,  que  est  a libris  8 usque  in  libris  3 ; et  desunt  adhuc  adpro- 
pinquanduni  libre  3:  quare  dices  : per  denarios  12,  quos  addidi  precio  Rotuli  unius, 
appropinquaui  precio  cantarii  libris  3;  quid  superaddam  ergo  precio  eiusdem  Rotuli, 
ut  adpropinqucm  libris  3,  que  desunt  supra  secundam  posicioncm  a precio  eiusdem 
cantarij:  multiplica  ergo  extremos  numeros,  ct  diuides  per  medium,  secundum  quod 
in  regulis  arborum  et  similium  dcmonsLrauimus,  uidcliccl  12  per  3 ; ct  diuides  per 

6,  qui  est  medius  numerus,  exibunt  dcitarij  { 7;  quibus  additis  super  soldos  2,  qui 
positi  fuerunt  in  secunda  positione,  habebis  pro  precio  unius  Rotuli  soldos  2,  et  de- 
narios £ 7:  fuerunt  enim  iste  due  posiciones  minores  ueritate.  Nunc  ergo  proponamus, 
que  sint  ambe  maiores:  ponatur  ergo  fortuitu,  quod  Rotulus  1 ualeat  soldos  4;  qua 
racione  totum  cantare  ualcnt  libras  20  , scilicet  libras  7 , plus  quam  debeat  : ergo 
hec  posicio  falsa  est : pouaLur  ergo  in  secunda  posicione  soldi  3 pro  precio  ipsius  | 
Rotuli,  scilicet  denarij  12,  minus  quam  in  prima  posicione;  qua  ratione  totum  cantat  e 
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ualcrent  libras  15,  scilicet  libras  a,  magis  quam  debeat.  Ynde  et  hec  similiter  falsa  est. 
Nam  pro  denarijs  12,  quos  minuimus  in  secunda  posicione  de  precio  unius  Rotuli,  nd- 
propinquauimtis  libris  5,  scilicet  dilfercntia,  que  est  a libris  7 usque  in  2,  remanent 
ipse  duc  libre  adhuc  adpropiuquandum.  Vnde  dices:  pro  denarijs  12,  quos  minui  dc 
precio  Rotuli,  adpropinquaui  ueritati  libris  5;  quid  minuam  de  secunda  posicione,  ut 
adpropinquem  libris  2:  multiplica  ergo  extremos,  scilicet  12  , per  2 , et  diuides  per 
medium,  scilicet  per  5,  exibunt  denarij  £ 4;  quibus  extractis  de  soldis  3 secunde  posicio- 
uis,  remanebunt  similiter  pro  precio  illius  Rotuli  soldi  2,  et  denarij  \ 7.  Item  ut  una 
posicio  sil  maior,  et  altera  minor,  ponamus  pro  precio  illius  Rotuli  soldos  3 ; qua 
ratione  cantare  uaterct  libras  15,  scilicet  libras  2,  magis  quam  debeat:  et  ponamus  in 
secunda  posicione  pro  precio  Rotuli  soldos  2;  qua  ratioue  cantare  ualeret  libras  10,  quod 
est  3,  minus  quam  debeat:  ergo  pro  denarijs  12,  quos  minuimus  in  secunda  posicione, 
minuimus  libras  2,  que  in  prima  positione  superant;  ct  libre  3,  que  in  secunda  posicione 
minuunt:  ergo  pro  ipsis  denarijs  12  minuimus  libras  5 a prima  posicione  in  secunda, 
cum  non  restarent  ad  minuendum  nisi  libre  2;  uel  creuimus  libras  5 a secunda  jmj- 
sicione  in  primam,  cum  non  restarent  ad  crescendum  nisi  tantum  libre  3;  quare  hoc 
dupliciter  discere  poles:  primum  quidem  dic:  per  denarios  12,  quos  minuimus  dc  prima 
posicione,  minuimus  libras  5;  quid  minuemus  ex  eadem,  ut  minuamus  tantum  libras  2: 
multiplica  12  per  2,  ct  diuides  per  5,  exibunt  denarij  | 4;  quibus  extractis  de  soldis 
3 prime  posiciouis  , remanent  soldj  2 , et  denarij  { 7 pro  precio  illius  Rotuli.  Vel 
dic:  pro  denarijs  12,  quos  creui  a secunda  posicione  in  prima,  creui  libras  5;  quid  ad- 
crcscam  super  ipsam  secundam  posiciotiem , ut  adrrcscalur  libre  3 : multiplica  ergo 
12  per  3,  et  diuides  per  5,  exibunt  denarij  \ 7;  quibus  additis  cum  soldis  2 secunde 
posicionis,  habebis  similiter  pro  precio  illius  Rotuli  soldos  2,  et  denarios  j 7. 

Est  cuirn  alius  modus  elcliataym;  qui  regula  augmenti,  et  diminucionis  appellatur, 
in  quo  ponuntur  errores  sub  posicionibus  suis;  et  multiplicatur  error  priinus  per  po- 
sitionem secundam;  ct  error  secundus  per  positionem  primam.  Et  si  erores  fuerint 
ambo  diminuti,  uel  ambo  additi,  extraitur  minor  summa  prodictarum  multiplicationum 
de  maiori;  et  residuum  diuiditur  per  differentiam  errorum ; et  sic  inuenitur  solucio 
questionum:  ct  si  unus  fuerit  error  additus,  ct  alter  diminutus,  tunc  adduntur  insimul 
ambe  multiplicaciones,  et  summa  diuiditur  per  errorum  cumiunctioucm.  Verbi  gratia; 
posuimus  superius  proporcio  (sic)  unius  Rotuli  soldum  1,  cum  quo  errauiraus  in  libris  s 
diminutis;  quare  pones  8 sub  1;  ct  notabis  minus  super  8,  cum  sint  diminuta:  deinde 
quia  in  secunda  posicione  posuimus  soldas  2 pro  precio  eiusdem  Rotuli . et  errauimus 
adhuc  in  libris  3 diminutis,  pones  soldas  2 ante  primam  posicionem  ; ct  sub  ipsis 
pone  errorem  eorum,  scilicet  libras  3;  super  quas  notabis  iterum  minus,  cum  sint  iterum 
deficientes;  ct  multiplicabis  soldos  2 per  numerum  primi  erroris,  erunt  soldi  te  ; ct 
soldus  1 per  numerum  erroris  secundi,  erunt  soldi  3.  Et  quia  ambo  errores  fuerunt 
diminuti,  extrahe  minorem  multiplicationem  de  maiori,  scilicet  3 , dc  16,  remanent  | 
soldi  13;  quibus  diuisis  per  differendam  errorum,  scilicet  per  5 , ueniunt  soldi  J 2, 
ut  superius  inuenimus.  Rursus  cum  superius  fecimus  uenire  errores  ambo  addentes, 
posuimus  in  prima  passiciouc  soldas  4,  et  errauimus  cura  libris  7 additis;  et  in  se- 
cunda posicione  posuimus  soldos  3,  et  errauimus  iterum  cum  libris  2 additis,  ut  in 
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hac  alia  patet  descriptione.  Qvare  multiplicabis  posidonem  secundani  per  numerum 
erroris  primi,  scilicet  per  3,  erunt  soldi  at;  et  a per  4,  erunt  soldi  8:  et  quia  ambo 
errores  fuerunt  super  babundantes,  diuide  differentiam  multiplicacionum  per  differen- 
ciam  errorum,  scilicet  «3  per  5,  et  habebis  similiter  soldos  ^ a.  Rursus  cum  fecimus 
primum  eorum  delficcrc,  et  alium  super  habundarc,  posuimus  precio  unius  Rotuli  in 
prima  posicionc  soldos  a,  et  in  secunda  soldos  3;  et  primus  error  fuit  3 diminuta , 
et  secuudus  a addita,  ut  in  hac  alia  cernitur  descriptione.  Quare  multiplicabis  3 per 
3,  ct  a per  a,  erunt  soldi  9,  et  soldi  4;  quos  adde  insimul,  cum  unus  c.\  erroribus 
sit  diminutus,  ct  alter  additus,  erunt  soldi  13  ; quos  diuide  per  cumiunctum  ex  er- 
roribus, hoc  est  per  5,  exibunt  similiter  soldi  | a ; et  hoc  est  soldi  t , et  denarii 
| 7 , ut  superius  inucnimus.  Nam  ut  unde  hcc  proueniant  demonstrentur:  Adiaceat 
ignotus  numerus  . a . b.t  silicet  uera  solucio  alicuius  questionis,  que  solui  possint  per 
clchataieym;  ex  quo  numero  sumatur  numerus  .a.g.  notus  pro  prima  posicionc,  cuius 
error  sit  numerus  .e  z.  deficiens  ; et  pro  secunda  posicionc  sumatur  iterum  ex  nu- 
mero a b numerus  a d similiter  notus  , cuius  error  sit  numerus  ./  s similiter  deli- 
ciens; et  est  notus  unusquisque  numerorum  e z I z.  Quare  differenda,  que  est  inter 
utrunque  errorem,  scilicet  numerus  e I est  notus:  similiter  g d numerus,  qui  est  in- 
ter utramque  pusicioticm  est  notus,  cum  numeri  porcionum,  scilicet  .a.g.  et  .a.d.t  sint 
noti:  sed  numerus  .b.  d.  restat  ignotus,  cum  totus  .a.  b.  sit  iguotus;  opportet  itaque,  si 
questio  fuerit  solubilis  per  clchataieym,  ut  sit  sicut  .€  / notus  ad  I z notum  , ita  g d 

notus  ad  a b ignotus.  Quare  secundum  primum  modum  - <r 

multiplicauimus  I z per  g d , ct  diuidimus  per  e / , \ 

silicet  multiplicauimus  errorem  secundum  per  differendam  eorum,  ct  habemus  notum 
numerum  . d . b .,  quem  addimus  super  secundam  posiciotiem,  scilicet  super  .a.  </.;  ct  sic 
habemus  notum  numerum  .a.  b scilicet  solucionem  posite  questionis.  Sed  secundum 
alium  modum  multiplicamus  errorem  primum  per  posiciotiem  secundam,  scilicet  .e.s.  per 
et  extraximus  multiplicacionem  erroris  secundi  in  posidonem  primam,  scilicet  nu- 
meri ./.  z.  in  numerum  ut,  g.;  ct  diuidimus  residuum  per  numerum  .e.  /.»  ct  habemus 
totum  numerum  .a.  b.;  ct  hoc  prouenit,  quia  cura  multiplicatur  numerus  .e.  z.  in  nume- 
rum .a.  d .,  tunc  multiplicantur  numeri  .e.  J.I.z.  in  numerum  .<*.  d sed  cum  multipli- 
catur numerus  ./.  z.  iu  numerum  d.y  luiic  multiplicatur  numerus  ./.  s.  in  numeros 
.a.  g.  et  -g.  d.:  ergo  multiplicatur  numerus  .e.z.  iu  numerum  .aui.}  tunc  multiplicatur 
numerus  .e.  /.  iu  numerum  .a.  d.,  et  numerus  z.  in  uuraeros  .a.  g.f  et  .g.  d.: 
sct  mulliplicacio  I.  z . in  .g.  d.  est  sicut  multiplicacio  .e.  /.  iu  .d.  b.,  cum  sit  sicut 
.e.  ad  ./.s.,  ita  . g . ad  .d.  b . Quare  cum  multiplicatur  .c.  z . ili  .a.  d.,  tunc  multi- 
plicatur .e.  I.  in  numeros  .a.  d.  et  . d.b.t  hoc  est  iu  totum  numerum  .a.b.,  ct  nu- 
merus ./.  z.  in  numerum  .a.  g . Yndc  si  ex  multiplicatione  numeri  \.e.  z.  iu  .a.  d. , 
silicet  erroris  primi  in  posidonem  secundam  , auferatur  multiplicationum  ./.  z.  in 
numerum  .<?.  g.t  silicet  erroris  secundi  in  positionem  primam,  remanet  multiplicatio 
numeri  .e.  /.  in  numerum  .a.  b que  multiplicatio  si  diuidatur  per  eundem  .e.  /., 
silicet  per  differentiam  errorum,  nimirum  numerum  . a . b.  proucnirc  neccssc  est;  quod 
opportebat  ostendere.  Rursus  sit  numerus  .a.  b.  iguotus  uera  solutio  alicuius  questionis, 
que  solui  possit  per  clchataieym,  ct  sit  numerus  .a.  f.  positio  prima,  et  numerus  .n*  c. 
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secunda;  et  sunt  ambo  positiones  maiores  numeri  .a.b.  : quare  errores  earum  erunt 
addentes;  et  sit  Humerus  .g.I.  error  prime  positionis,  et  .g.k.  secunde.  Oportet  itaque, 
ut  sit  sicut  ./.A*,  ad  ,k.g.t  ita  .c.f.  notus  ad  . c.b . ignotum.  Quare  superius  in  primo 
modo  multiplicamus  .k.g.,  silicct  errorem  secundum,  per  .c.f.,  silice t per  differentiam 
positionum,  et  diuidimus  summam  j»er  numerum  ./. A.,  silicct  per  differentiam  errorum, 
et  habemus  numerum  . b.c .;  quem  extraximus  ex  .a.c.,  silicct  cx  positione  secunda, 
et  remanet  numerus  .a.b.  : set  secundum  alium  modum  multiplicamus  numerum  .g.I. 
per  numerum  . a.c .,  silicct  errorem  primum  per  positionem  secundam:  et  extrahimus  inde 
multiplicationem  numeri  .k.g.  in  numerum  .a.f.,  silicct  erroris  secundi  in  positionem 
primam;  et  quod  remanet  diuidimus  per  numerum  ./.A*.,  silicet  per  differentiam  er- 
rorum, et  habemus  similiter  notum  numerum  .a.b.,  qui  erat  ignotus;  ct  hoc  fuit, 
quia  cum  multiplicatur  numerus  .g.I.  in  numerum  .a.c.,  silicct  error  primus  in  po- 
sitionem secundam,  tunc  multiplicantur  numeri  .g.k.,  ct  .k.I.  in  numerum  .a.c.:  set 
cum  multiplicatur  numerus  .k.I.  in  numerum  .a.c.  , tunc  multiplicatur  numerus  ,k.i. 
in  numeras  .a.b.,  et  .b.c.  Nam  multiplicatio  .k.I.  in  .b.c.  equatur  multiplicationi 
.g.k.  in  .e.f.;  cum  sit  sicut  .I.k.  ad  Jt.g.,  ita  .f.c,  ad  .c.b.  : ergo  cum  multiplicatur 
numerus  .g.I.  in  numerum  .a.c.  , tunc  multiplicatur  numerus  .g.k.  in  numeros 
ct  .c.f.,  hoc  est  in  totum  numerum  ui.f.;  et  numerus  .k.I.  in  numerum  .a.b.  Otiare 
si  ex  ductu  .g.I.  in  .a.c.,  silicet  primi  erroris  in  positionem  secundam,  auferatur  mul- 
tiplicatio .g.k.  in  .a.f.,  silicet  erroris  secundi  in  positionem  primam,  remanebit  mul- 
tiplicatio numeri  .k.I.  in  numerum  .a.b.;  que  multiplicatio  cum  diuiditur  per  .k.I., 
silicet  per  differentiam  errorem  [sic),  prouenit  numerus  .a.b. , silicct  solucio  questionem  ; 
et  hoc  uolui  demonstrare.  Iterum  adiaccat  numerus  .a.b.  ignotus,  qui  sit  solutio  ali- 
cuius questionis,  que  solui  possit  per  elchataieym;  et  cx  ipso  accipiatur  numerus  ui.g. 
notus  pix»  portione  prima,  cuius  error  sit  numerus  .e.z.  defit  iens;  et  pro  portione  secunda 
habeatur  numerus  .a.d.  notus,  qui  est  maior  numerus  .a. b.,  cuius  error  sit  numerus 
.z.I.  Oportet  itaque,  ut  si  questio  solui  poterit  per  eleliataieym  , ut  sit  sicut  .g.d. 
ad  .b.g.,  ita  .e.I.  ad  .e.z.,  hoc  est  quod  sit  sicut  differentia,  que  est  inter  positiones 
ad  differentiam,  que  est  a prima  positione  in  numerum  quesitum,  ita  cuniunctum  cx 
erroribus  ad  errorem  primum.  Et  quia  ita  fuit  superius,  cum  pro  primum  modum  (nc) 
operati  fuimus,  multiplicauimus  errorem  primum  per  differentiam  positionum,  silicet  .e.z. 
per  .g.d.,  et  diuissimus  summam  per  cuniunctum  ex  erroribus,  scilicet  per  numerum 
‘g.b.,  quem  addidimus  per  positionem  primam,  silicct  super  .a.g. ; et  fuit  notus  nu- 
merus .a.b.  , qui  fuerat  ignotus.  Vel  quia  fuit  sicut  .g.  d.  ad  .b.  d. , ita  .e.I.  ad 
.z.I.  Ideo  multiplicauimus  .z.I.  per  .g.d.,  silicet  ad  errorem  secundum  per  differen- 
tiam | positionum,  ct  diuidimus  summam  per  numerum  .e.I.,  silicet  per  cuniunctum 
ex  erroribus,  ct  habuimus  .b.d.;  quem  extraximus  ex  numero  .a.d.  , scilicet  ex  po- 
sitione secunda,  et  remansit  numerus  .a.b.,  scilicet  solutio:  per  secundum  uero  modum 
multiplirauiinus  errorem  primum  per  positionem  secundam,  scilicet  .e.z.  per  .a.d.,  e t 
errorem  secundum  per  positionem  primam,  scilicet  .z.I.  per  .a.g.;  quos  (ric)  multipli- 
cationes comgrcgauimus,  et  eorum  summam  diuissimus  per  coniunctum  ex  erroribus, sci- 
licet per  .e.I.;  et  habuimus  solutionem  quesitam,  scilicet  numerum  .a.b.;  et  hoc  fuit; 
quia  cum  multiplicatur  numerus  .e.z.  per  numerum  .a.d.,  tunc  multiplicatur  .e.z.  in 
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numeros  .a.g.,  ct  .gd.t  quibus  multiplicationibus,  cum  additur  multiplicatio  .3./.  in 
.a.?.,  lunc  ha  lietur  summa  multiplicationum  numerorum  .e.  z.  z.  /.  in  numerum  .a.  g. 
Et  multiplicationis  . e.z . in  . g.d .:  sed  multiplicationes  .e.s.  in  .a.g.,  et  . z.I . in  . a.g . 
equa t ii r multiplicationi  lotius  .e.f.  in  numerum  .a.g.  ; ergo  cum  multiplicatur  .e.z. 
ili  .a.d.,  et  .z.I.  in  . a.g .,  tunc  multiplicatur  .e./,  in  .a.g.,  et  .e.z.  in  .g.d.  Sed  mul- 
tiplicatio 4.z.  in  .g.d.  est  sicut  multiplicatio  .e.f.  in  . g.b quia  est  sicut  ./.e.  ad 
.z.c.y  ita  . d.g . ad  .b.g.  Vnde  cum  multiplicatur  .e.z.  in  .a.d.,  et  .z.I.  in  .a.g.,  tunc 
multiplicatur  .e./,  in  numeros  .a.g.,  et  . g.b .,  lioc  est  in  totum  numerum  .a.b.-.  ergo 
cum  multiplicator  .e.z.  in  .a.d.,  hoc  est  error  primus  in  positionem  secundam;  et 
.2.1.  in  .a.g.,  hoc  est  error  secundus  iu  positionem  primam  tantum,  tunc  conianclum  ex 
ipsis  multiplicationibus  quatuor  multiplicationi  numeri  .e.«.  in  numerum  .a.b.x  quare 
cum  eorum  summa  diuiditur  per  .e./.,  qui  est  coni  unctum  ex  erroribus,  prouenit  nume- 
rus .ah»\  quod  opportebat  ostendere:  his  itaque  demonstratis,  restat  ostendere,  qualiter 
positiones  poni  debeant;  et  eorum  errores  inucnire,  secundum  diucrsitatcm  questionum: 
et  ut  hec  apertius  demonstrentur  , hunc  capitulum  in  duas  partes  diuisi.  In  prima 
quarum  ostendam  soluere  quasdam  ex  questionibus,  que  solute  suut  per  primas  regulas 
in  prccedcutihus  capitulis.  In  secunda  tractabitur  super  solutionem  quarundam  ali- 
quarum questionum,  de  quibus  nulla  fuit  meutio  In  lioc  libro. 

Incipit  pars  prima. 

Qvidam  habuit  monelam,  que  erat  ad  uncias  tres  3;  et  aliam  monetam,  que  erat 
ad  uncias  6;  ct  uoluit  cx  eis  facere  libram  15  monete,  que  essent  ad  uncias  5;  et 
queritur,  quantum  de  una  quaque  moneta  iu  prcdicto  consolamine  mittere  debuit.  Qvia 
in  libra  monete,  quam  uoluit  facere,  opportuit  habere  uncias  5 argenti;  ergo  in  libris 
15  opportuit  habere  quindecies,  quam  in  una  libra,  scilicet  uncias  75:  quibus  cx  parte 
serualis,  pone  ad  libitum  de  minori  moneta,  ut  sint  in  ipso  consolamine  libre  3,  in 
quibus  sunt  uncie  argenti  9.  Reliquas  ucro  libras  12,  que  sunt  ab  ipsis  tribus  libris 
usque  iu  15,  pone  ut  essent  de  maiori  moneta,  in  quibus  sunt  uncie  72  argenti.  Qvibus 
additis  cum  unciis  9 umentis,  reddunt  uncias  st  argenti  in  summa  illius  consolaminis, 
ex  quibus  superauit  uncias  «;  cum  non  debeant  esse,  nisi  tantum  75;  ct  sic  erraniraus 
in  unciis  6 additis:  quare  pones  in  secunda  positione  libras  4 minoris  monete,  scilicet 
libram  1,  plus  quam  in  prima  posicione;  in  quibus  libris  4 suut  uncie  12.  In  reliquis 
ucro  libris  11,  que  sunt  ah  ipsis  libris  4 usque  in  15,  sunt  uncie  argenti  66:  quibus 
additis  cum  unciis  12  argenti,  que  sunt  in  4 libris  minoris  monete,  faciunt  uncias  7S 
pro  argento  totius  consolaminis.  In  quibus  supersunt  uncie  3;  cum  non  debeant  osse 
nisi  tantum  75;  et  sic  crrauinms  | adhuc  curn  unciis  3 additis.  In  prima  enim  posi- 
tione superfuerunt  uncie  c;  in  secunda  3 : ergo  per  1 libram,  quam  accrcuimus  de 
minori  moneta  iu  secunda  posicione,  adpmpinquauimus  uerilali  uncias  3,  scilicet  dif- 
ferentiam, que  est  ab  ipsis  6 unciis  usque  iu  ipsis  unciis  3 , que  supersunt  de  se- 
cunda posicione  : ergo  dices:  secundum  primum  modum  libra  una,  quam  crcui  in 
secunda  positione  , adpropinquaui  unitati  uncias  3 argenti  ; quid  adcrescam  super 
ipsam  secundam  positionem,  ut  adpropinqucm  alias  3 uncias,  que  desunt  adpropin- 
quandum:  multiplica  ergo  1 per  3,  et  diuides  per  3,  exibit  libra  1;  qua  addita  cum 
libris  4 secunde  positionis  , faciunt  libre  5 ; et  tantum  opportuit  eum  mittere  de 
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minori  moneta.  Reliquas  uero  , scilicet  libras  io,  de  maiori,  in  quibus  sunt  argenti 
uncic  75  inter  utramque  monetam,  ut  opportet. 

De  eodem. 

Rvrsum  quidam  habet  monetam,  in  cuius  libra  sunt  uncie  2 argenti;  et  monetam, 
in  cuius  libra  sunt  uncie  3;  ct  monetam,  in  cuius  libra  sunt  uncic  o;  ct  monelam,  iu 
cuius  libra  sunt  uncic  7 argenti ; ct  uult  ex  ipsis  quattuor  monetis  consolare  libras 
20  ad  uncias  £ 4:  multiplica  primum  libras  20  per  uncias  \ 4,  et  habebis  uncias  oo  , 
que  debent  esse  in  illis  libris  20  : deinde  mittes  de  minori  moneta  in  prescripto 
consolamine  quantum  uls,  ut  ponamus  libras  4,  in  quibus  sunt  uncic  argenti  8 ; et 
extrahe  ipsas  libras  4 dc  ipsis  libris  20,  ct  ipsas  uncias  8 de  suprascriplis  unciis  90, 
remanebunt  libre  16  ad  consolandum  dc  reliquis  tribus  monetis.  In  quibus  debent  esse 
uncie  82  argenti,  scilicet  8,  minus  dc  unciis  90:  post  hcc  pones  in  eodem  consolamine 
ad  libitum  dc  maiori  monela,  ut  dicamus  libram  1,  in  qua  sunt  uncie  7 argenti,  re- 
manent libras  (sic)  15  dc  duabus  reliquis  monelis  ad  consolandum  ad  uncias  75  argenti 
inter  utramque,  hoc  est  ad  uncias  5 argenti  per  libram  ; que  consoiacio  per  elclia- 
taicym  in  antecedenti  questione  consistit  : quam  consolationem  etiam  per  secundum 
modum  inuenies,  si  mulliplicaucris  errorem  primum  per  positionem  secundam,  scili- 
cet 6 per  libras  4;  et  ex  ipsa  mullipticalionc,  que  est  24,  extraxeris  multiplicationem 
secunde  (sic)  erroris  in  positionem  primam,  scilicet  0;  ct  residuum,  scilicet  15,  diuiseris  per 
dilFcrcntiam  errorum  , que  est  3 , exibunt  similiter  libre  5 minoris  monete.  Relique 
libre  10  mittentur  de  maiori,  ut  prediximus. 

Dc  labor  at  ore,  questio  notabilis. 

Qvidam  liborator  (sic)  erat  recepturus  bizantios  7 in  mense  si  laliorareL;  et  si  non, 
del>ebat  reddere  bizantios  4 domino  operis  ad  ratioucm  unius  mensis:  qui  quandoque 
luhorauit  quandoque  non;  ita  quod,  expleto  mense,  debuit  recipere  a domino  operis 
bizautiuin  l;  queritur,  quot  diebus  ex  ipso  mense  laborarauit.  Pone  quidem,  ut  ipse  labo- 
ret  diebus  20;  et  quod  in  reliquis  diebus  10  non  laboraret.  Vnde  pro  ipsis  20  diebus 
debuit  habere  duas  tercias  dc  bizanlijs  7,  scilicet  bizantios  | 4.  Cum  dies  20  sint  * tocius 
mensis;  ct  pro  illis  diebus  io,  in  quibus  non  laborauit,  debuit  reddere  domino  operis 
bizantium  \ i,  scilicet  tertiam  pariem  de  bizantijs  4;  quo  hizantio  | 1 extracto  de  bi- 
zaulijs  | 4 lucri,  remanent  proluero  bizantij  \ 3;  qui  uellent  tantum  esse  bizantium  1, 
uidelicet  ipsum,  quem  lucratus  fuit.  Vnde  ex  hac  prima  positione  errauimus  in  hi- 
zantijs  J 2 | additis.  Quare  mutabis  aliuin  positionem,  in  qua  pones  ad  libitum,  quod 
laboraret  diebus  15,  scilicet  5,  minus  quam  in  prima  positione  ; ct  remanebunt  alii 
dies  15,  in  quibus  noli  laboraucrit.  Vnde  pro  ipsis  15  diebus,  in  quibus  laborauit  , 
debuit  habere  bizantios  ~ 3,  scilicet  dimidium  de  bizantijs  7.  Cum  ipsi  dies  15  sint 
dimidium  mensis;  et  pro  reliquis  diebus  15,  quibus  non  laborauit,  debuit  reddere  bi- 
zantios 2:  quare  debuit  recipere  tantum  bizantium  Ji:  ergo  in  hac  secunda  positione 
super  nobis  (sic)  bizantij  |;  et  in  prima  superauerat  bizanli  J 2.  Quare  si  per  secundum 
modum  operari  uis,  multiplica  errorem  primum  per  positionem  secundam,  scilicet  J 2 
per  15,  erunt  dies  35.  Similiter  multiplica  errorem  secundum  per  positionem  primam, 
scilicet  J per  20,  erunt  dies  10;  quos  extrahe  de  35,  remanent  dies  25;  quos  diuide 
per  1 1,  scilicet  per  di  (Terentiam  errorum  , que  est  a £ usque  in  J2  , exibunt  dies 
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jl  13}  in  quibus  laborauit;  quos  extrahe  dc  diebus  30}  scilicet  de  raensc  , remanent 
dies  ji  io,  in  quibus  non  laborauit.  Et  sic  potes  per  clchataicym  oraaes  questiones 
undecimi  capituli  soluero. 

De  arbore. 

Est  arbor,  cuius  J J latet  sub  terra;  et  super  terram  sunt  ex  ipsa  ulne  20.  Pone 
quidem  , ut  longitudo  ipsius  arboris  sit  aliqua  numeri  quantitas;  quem  numerum  , 
qua  mu  is  ad  libitum  ponere  possis  , tamen  considerare  debes  , ut  ponas  cum  talem  , 
in  quo  reperias  { J,  Et  hoc  idem  intclligas  de  omnibus  positionibus  aliarum  que- 
stionum, ut  semper  ponas  eorum  numerus  ita,  ut  in  ipsis  inuenianlur  rupti,  qui  ne- 
cessarii sui^t  in  qualibet  questione.  Quod  nus  in  sequentibus  questionibus,  ponendo 
i|k$os  numeros,  demonstrabimus.  Pone  ergo,  ut  illa  arbor  sit  longitudine  duodecim 
ulinarum;  ex  quibus  cum  } J sil  sub  terra,  scilicet  ulme  7,  remanent  super  terram 
ulne  5;  que  uellcnt  esse  20  : quare  per  hanc  positionem  deuiamus  a uerilatc  ulnas 
15:  quare  in  secunda  positione  pones  pro  lougitudine  ipsius  arboris  ulnas  24,  scilicet 
ulnas  12,  plus  quam  in  prima  positione.  Ex  quibus,  extracta  { j ipsarum,  scilicet  14, 
que  sum  sub  terra,  remancut  super  terram  liulne  10;  que  cum  uellcnt  esse  20,  sumus 
longe  a uerilatc  ulnis  10.  I11  prima  enim  posiciotie  fuimus  longe  a ueritate  ulnis  15. 
Iu  secunda  10:  ergo  per  ulnas  12,  quas  creuimus  in  secunda  positione,  adpropiuqua- 
uimus  ulnas  5;  et  remanent  ad  adpropinquanduin  ulne  10:  quare  multiplicabis  10  per 
12,  et  diuides  per  5,  exibunt  ulne  24  ; quas  adde  cum  ulnis  24  secunde  positionis  , 
reddent  48  pro  longitudine  totius  arboris.  Potes  enim  projHirtioncs  similium  questio- 
num scribere,  secundum  modum  negociacionum,  quem  iu  octauo  huius  libri  capitulo 
denioiistrauiinus,  ut  cognoscas  melius,  quos  numeros  multiplicare,  et  per  quem  diuidere 
debes  : uerbi  gratia  : pone  iu  unam  lineam  ulnas  12,  quas  iu  secunda  positione  super 
longitudinem  arboris  creuimus;  et  ulnas  5,  quas  per  ipsas  ulnas  12  adpropinquauimus 
ucritati;  et  uluas  10,  que  restant  ad  adpropiuquandum,  pones  sub  ulnis  5,  scilicet  ad 
adprnpinquanda  sub  «propinquanda,  ut  sit  similis  res  sub  simile  re  , ut  hic  osten- 
ditur. Vndc  cognoscitur,  quod  debes  multiplicare  12  per  10,  quia  sunt  ex  aduerso;  et 
debes  diuiderc  per  5,  ut  prodiximus:  et  nos  semper  in  scquculibus  ponemus  propor- 
tiones iu  | hunc  modum,  ut  ad  tramite  ueritalis  possis  nullatenus  deuiare. 

De  homine  retento  in  obsequio. 

Qvidain  retinuit  quemdam  in  obsequium,  cui  debebat  dare  in  mense  tres  numeros, 
quibus  esset  per  ordinem  unus  maior  alio  2;  et  insuper  denarios  to  pro  bcnedicione  : 
qui  cum  laborasset  diebus  6,  dedit  illi  dominus  operis  dimidium  primi  numeri  , et 
Icrciatu  sccumli,  ct  quartam  terti  j;  et  sic  recte  persolutus  fuit.  Qvcrilur,  quid  numeri 
fuerunt  illi:  studeas  quidem  ponere  tres  numeros  per  ordinem,  quorum  unus  sit  maior 
«lio  2;  ct  priinus  possit  diuidi  iutegralitcr  per  2;  secundus  per  3;  tcrcius  per  4,  secundum 
hoc,  quod  dominus  persoluit  cum.  Sintquc  to,  ct  is,  et  20;  et  accipe  dimidium  primi 
muneri,  scilicet  8;  ct  tcrciuin  secundi,  scilicet  6;  ct  quartam  tercij,  scilicet  5;  et  adde 
insimul,  erunt  denarij  13;  ct  tot  recepisset  ille,  si  10,  et  is,  et  20  essent  illi  numeri, 
quos  dominus  ci  dare  promiserat:  quare  uides,  quot  denarij  acciderunt  illi  dc  ipsis 
tribus  numeris,  ct  denarijs  to  in  illis  0 diebus:  quod  sic  uidctidum  est:  quia  dies  c 
sunt  quinta  pars  mensis.  Accipe  quintani  de  64,  qtic  suat  summa  illorum  .iiu.a'  1111- 
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merorum,  exibunt  \ 12,  pro  quibus  habuimus  denarios  10;  et  sic  cum  prima  positione 
errauimus  cum  \ 6 additis,  hoc  est  cum  quintis  31:  quare  secunda  jiosi tio  minor  po- 
nenda est,  in  qua  tres  alios  numerus  ad  hoc  aptus,  quorum  unus  sit  maior  alio  2, 
ponere  studeas;  erunt  que  4,  et  g,  et  8:  deinde  accipe  dimidium  primi  numeri,  scilicet 
2;  et  tcrciam  secundi,  scilicet  2;  et  quartam  tcrcij,  scilicet  2;  et  erunt  6;  et  tot  re- 
cepisset ille  pro  quinta  parte  de  28,  que  sunt  summa  de  4,  et  de  s,  cl  de  e,  et  de 
40;  que  quiuta  pars  sunt  | 5 : a quibus  usque  in  G remanent  | addite  pro  secundo 
errore.  Quare  multiplica  31,  scilicet  primum  errorem,  per  4,  silicct  per  primum  nu- 
merum secunde  positionis,  erunt  124;  et  multiplica  2 pro  errore  secundo  per  16,  si- 
licei per  primum  numerum  prime  positionis.  erunt  32;  et  que  extrahende  124,  rema- 
net 92;  et  que  diuide  per  differentiam  errorum,  scilicet  per  29,  que  sunt  ad  2 usque 
in  31,  et  habebis  ~3  pro  primo  numero.  Quare  secundus  est  ^5;  tertius  ^7. 

De  duobus  hominibus  habentibus  denarios.  • 

Dvo  homines  habebant  denarios;  quorum  primus  querit  secundo  7,  et  proponit  se 
habere  quiuques  tantum  quani  ipse.  Et  secundus  querit  primo  5,  et  proponit  sc  lia- 
]>cre  septies  tantum  quam  ipse.  Queritur  qnautitas  denariorum  uniuscuiusque  : pone 
quidem,  ut  primus  habeat  s,  cura  quibus  additis  7,  quos  querit  secundo,  faciunt  15;  que 
15  deberent  esse  quincuplum  de  denariis,  qui  remanent  secundo:  quare  secundo  rema- 
nent 3,  datis  illis  7 denarijs  primo:  ergo  opportet,  quod  ipse  habeat  10;  qui  cum  ac- 
ceperit 5 ex  denarijs  primi,  qui  habent  9,  habebit  secundus  15;  et  primo  remanebunt 
3;  que  15  deberent  esse  21,  scilicet  septuplum  de  denarijs  3,  qui  remanent  primo  ho- 
mini : ergo  in  hac  posicioue  secundus  homo  habet  denarios  6,  minus  quam  debeat: 
quare  pones  in  secunda  positione  alium  talem  numerum;  cum  quo,  cum  additi  fuerint 
denarij  7,  faciant  numerum,  qui  diuidatur  per  5 intcgraliter;  sintque  <3,  que  sunt  5, 
plus  prime  positionis:  cum  quibus  additis  denariis  7,  quos  petit  secundo,  erunt  20; 
quinta  quorum  pars,  scilicet  4,  opportet,  quod  remaneat  secundo;  cum  quibus  additis 
denariis  7,  quos  dedit  primo,  reddunt  11  pro  denariis  secundi  hominis;  cum  quibus 
additis  denariis  5,  quos  petit  primo,  qui  habet  13,  et  primo  remanebunt  8;  et  secundus | 
habebit  16;  que  ig  debent  esse  5G  , scilicet  septuplum  dc  denarijs  8 , qui  rcmaucnt 
primo  homini.  Vude  in  hac  secunda  positione  secundus  habet  40  , minus  quam  de- 
beat : et  quia  prima  positio  fuit  propius  ucritali  quam  secunda  , facies  de  secunda 
|M)sitione  primam,  et  de  prima  secundani,  ut  seinper  sit  secunda  positio  propior  ue-. 
rilati  ; cl  tunc  in  prima  positione  secundus  habebit  40,  minus  quam  debeat;  et  iu 
secunda  G:  ergo  per  5,  quos  minui  iu  secunda  positione,  adpropinquaui  ucritali  34,  et 
restant  adpropinquanduin  6:  quare  multiplica  6 per  5,  et  diuides  per  34,  hoc  est  se- 
cundum euitationis  modum  3 per  5;  cl  diuides  per  17,  exilmnt  quos  extrahe  de 
denarijs  8 secunde  positionis,  remanent  7 pro  dcimrijs  primi  hominis  : deinde,  ut 
habeas  denarios  secundi,  adde  7,  quos  primus  petit  secundo,  super  ~ 7,  erunt  denarij 
14,  et  et  tunc  super  quintam  partem  eorum,  quod  est  ~ 2,  adde  ipsos  denarios  7, 
erunt  denarij  9;  et  tot  habuit  secundus.  Nam  si  ingnoraueris,  qualiter  quintam  de 
denarijs  ^ 14  prescriptis  accipere  debeas,  dupliciter  tibi  facere  doceo:  primum  quidem, 
ut  facias  septimas  decimas  dc  denarijs  £ 14,  hoc  est  multiplica  14  per  suam  uirgulam, 
scilicet  per  <7,  ct  addas  2,  erunt  septime  decime  sto;  de  quibus  accipe  quintam,  erunt 
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septime  decime  48;  ei  quibus  48  fac  integra,  erunt  f*  2.  Vel  aliter:  accipe  quintam 
de  io  , erunt  2;  et  de  £ 4,  que  remanent,  fac  septimas  decimas,  erunt  70;  quorum 
quinta  pars  est  14;  ct  sic  habebis  j * 2 pro  quinta  parte  dc  ^ 14:  cl  sic  potes  supra- 
scripto  modo  soluere  questiones,  que  sunt  in  tercia  parte  duodecimi  capituli. 

De  quatuor  hominibus,  qui  inuenerunt  bursam. 

QvaLuor  homines  denarios  habentes  inuenerunt  bursam  denariorum  ; ex  quibus 
primus  dixit,  quod  si  haberet  denarios  burse,  haberet  bis  tantum  secundo.  Secundus, 
si  haberet  bursam,  haberet  ter  tantum  tercio;  et  tertius,  si  eam  haberet,  haberet  quater 
tanto (mc)  quarto.  Quarius  quinquies  tantum  primo:  queritur  quot  denarios  habeat  unus- 
quisque. Pone  quidem,  quod  primus  habeat  denarios  9;  et  in  bursa  siut  de»  ari  j 2i  : 
ergo  si  primus  habuit  bursam  , habebit  30.  Ynde  cum  habet  duplum  secundo  , op- 
portet,  quod  secundus  habeat  dimidium  ipsius,  scilicet  15:  cum  quibus  additis  denarijs 
burse,  scilicet  21,  faciunt  36;  quorum  terciam  partem,  scilicet  12,  habebit  tercius;  cum 
secundus  cum  bursa  habeat  triplum  ipsius,  cum  quibus  12,  addila  bursa,  faciunt  33; 
quorum  quartam  partem,  scilicet  { 8,  habet  quarius;  cum  quibus,  hahila  bursa,  scilicet 
21,  faciunt  denarios  ~ 29;  qui  debent  esse  45,  scilicet  quincuplum  denariorum  primi 
hominis  : ergo  quarto  homini  minuit  \ 15,  scilicet  differentia,  que  est  a £ 29  usque  in 
43:  quare  in  secunda  positione  augebis  denarias  burse,  aut  minues  denarios  prinii  ho- 
minis: augeamus  itaque  denarios  burse;  et  ponamus,  quod  inuenti  sunt  in  ea  denarij 
-.7,  scilicet  c,  plus  quain  in  prima  positione:  quibus  additis  cum  denarijs  primi  ho- 
minis, scilicet  cum  9,  faciunt  36;  quorum  medium,  scilicet  is,  habet  secundus:  cum 
quibus  addita  bursa,  faciunt  45;  quorum  terciam  partem,  scilicet  15,  habet  tercius; 
cum  quibus  addita  bursa,  faciunt  42;  quorum  quartam  partem  habet  quartus,  scilicet 
^ io;  cum  quibus  addita  bursa,  erunt  denarij  | 37;  quid  debent  esse  45,  scilicet  quin- 
cuplum prinii  hominis.  Yndc  in  hac  secunda  positione  minuit  quarto  £ 7 , scilicet 
differentia,  que  est  a - 37  usque  in  45:  in  prima  uero  positione  minuunt  J 15;  ergo 
per  sex,  quas  creuimus  in  secunda  positione  | burse  , adpropinquauimus  ueritali  ~ 8 , 
scilicet  differentiam,  que  est  a ~ <5  usque  in  i 7;  ct  restant  ad  adpropinquandtini  ipsi 
denarius  J 7:  quare  multiplica  | 7 per  6,  et  diuides  per  \ 8,  ut  in  descriptione  osten- 
ditur, exigunt  denarij  ^ 5 ; quibus  additis  cum  denarijs  27,  scilicet  sunt  secundam 
positionem  (sic),  erunt  ~ 32;  et  tot  sunt  reperti  in  bursa,  si  primus  habeat  9:  nara  ut 
habeamus  in  integrum  denarios  li urse  et  hominum,  multiplica  per  11  denarias  burse, 
et  primi  hominis;  et  habebis  pro  denarijs  burse  357;  et  pro  denarijs  primi  hominis 
habebis  99;  qui  357,  et  99,  cum  habeant  ad  inuicera  comunem  regulam,  scilicet  tcr- 
cium,  diuidatur  unusquisque  eorum  per  3,  ut  habeas  iti  minoribus  numeris  numerum 
eorum ; quod  senper  in  omnibus  similibus  facere  studere  dclics ; ct  sic  habebis  pro 
denarijs  burse  119;  et  pro  denarijs  prinii  hominis  33:  quibus  insimul  iunctis,  faciunt 
152;  quorum  medium,  scilicet  76,  est  quantitas  denariorum  secundi  hominis  : quibus 
additis  cum  denariis  burse,  scilicet  cum  H9,  faciunt  195;  quorum  tertia  pars  est  quantitas 
denariorum  teicij  , scilicet  C5  ; cum  quibus  additis  iterum  denarijs  burse  , facient 
184;  quorum  quarta  pais,  scilicet  46  sunt  quantitas  quarti  hominis:  cum  quibus  additis 
denarijs  burse,  faciunt  155,  qui  est  quincuplum  denariorum  primi  hominis,  ut  opportet. 
Nam  si  per  ntiuulioiiem  denariorum  priini  hominis  hoc  idem  reperire  desideras,  pone  ut 
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iu  secunda  positione  in  bursa  reperiti  sunt  denarii  2!,ut  in  priina  positione  positione  (sic) 
posuisti;  et  pone,  quod  primus  homo  habet  denarios  7, scilicet  denarios  2,  minus  quam  in 
prima  positione;  quibus  additis  cum  denarijs  bursc,  scilicet  cura  21,  faciunt  28;  dimi- 
dium quorum,  scilicet  14,  habet  secundus:  quibus  additis  cum  ti  bursc,  scilicet  burse, 
faciunt  35;  quorum  terciam,  scilicet  | 11,  habet  tcrcius:  cum  quibus  additis  21,  erunt 
| 32;  quorum  quartam,  scilicet  £ S»  habet  quartus;  qui  iuncli  cum  21,  faciunt  | 29  ; 
qui  debent  esse  35,  scilicet  quincuplum  denariorum  7 primi  hominis.  Vnde  quartus  homo 
hahet,  minus  quam  debeat,  denarios  J 5,  scilicet  differentiam,  que  est  a £ 2!»  usque  in 
35;  et  in  prima  positione  habuit  ipse  quartus  homo  minus,  denarios  J 15:  ergo  per  2, 
quos  minuimus  de  denariis  priini,  adpropiuquauimus  ueritati  0,  scilicet  differentiam , 
que  est  a J is  usque  iu  £ 3;  et  restant  adpropinquandum  ipsi  js:  quare  multiplica 
|s  per  2,  et  diuides  per  ££9,  exibit  denarius  ± i;  quo  extracto  de  denarijs  7,  re- 
manebunt denarij  ~ s ; et  tot  habuit  primus.  Vel  si  per  secundum  modum  operari 
uis,  reddige  errores  ad  similia,  scilicet  J is,  et  | s,  scilicet  multiplica  eos  per  12;  cum 
in  ipso  numero  reperiautur  fractiones  eorum,  ct  habebis  pro  primo  errore  189  dimi- 
nuta; et  pro  secundo  70  similiter  diminuta.  Quare  multiplicationem  de  70  in  9,  scilicet 
secundi  erroris  in  positionem  primam,  extrahe  ex  multiplicatione  primi  erroris  in  po- 
sitionem secundam,  scilicet  de  189  in  7.  Et  quod  residuum  fuerit,  diuide  per  dilFe- 
reutiain  errorum,  scilicet  per  lio,  exibunt  similiter  pro  denarijs  primi  hominis  -££-  5. 
Et  si  in  integrum  denarios  priini  hominis  reducere  uolucris,  multiplica  Jj  3 per  ru- 
ptum sue  uirgule,  scilicet  per  17,  erunt  99;  et  multiplica  denarios  21,  scilicet  bursc, 
per  eundem  17,  erunt  337,  ut  superius  inuenimus  : quibus  scilicet  99  , et  357  diuisis 
per  3 , suprascripta  ratione  reddunt  similiter  pro  denariis  primi  hominis  33;  et  pro 
denariis  burse  lio. 

De  quinque  hominibus , qui  inuenerunt  equum. 

Qvinquc  homines  bizantios  habentes  equum  emere  uoluerunt;  ex  quibus  primis  (sic) 
petit  secundo  dimidium  suorum  hizantiorum;  et  secundus  petit  tercio  tcrciam;  et  tcrcius 
petit  quarto  quartam;  et  quarius  petit  quinto  | quintam;  ct  quintus  similiter  petit 
primo  sextam  suorum  hizantiorum.  Et  sic  unus  quisque  proponit  ipsum  equum  emere. 
Queritur,  quot  bizantios  unus  que  uisque  (sic)  habuit;  et  quod  fuit  pretium  equi:  pone 
quidem,  ut  primus  habeat  bizantios  13;  et  equus  ualcat  bizantios  20.  Quare  secundus 
haliebit  14,  scilicet  duplum  dilTercntic,  que  est  a 13  in  20;  quia  si  ex  ipsis  14  primus 
haberet  dimidium,  scilicet  7,  sicuti  petit  secundo,  cum  suis  bizantijs  13  haberet  pretium 
equi  , silicei  bizantios  20  : propter  eadem  ergo  tcrcius  habebit  18  , scilicet  triplum 
differenlie,  que  est  a 14  usque  in  20;  et  quartus  habebit  3,  scilicet  quaduplum  diffe- 
rentie,  que  est  a 18  usque  in  2»;  et  quintus  habebit  ce  , scilicet  quincuplum  diffe- 
rentie,  que  est  ab  8 usque  in  20:  cum  quibus  bizantijs  60,  si  addideris  sextam  partem 
hizantiorum  primi  hominis,  scilicet  de  13,  habebis  bizantios  £ 62;  qui  deberent  esse  su, 
scilicet  precium  equi.  Quare  in  hac  prima  positione  superat  quinto  homini  biznnlij 
* 42.  Vnde  opportet  in  secunda  positione  aut  mutare  pretium  equi,  aut  bizantios  primi 
hominis.  Mutemus  primum  pretium  equi;  ct  ponamus  ipsum  21,  scilicet  bizantium  1, 
plus  quam  in  prima  positione.  Vnde  cum  primus  habet  bizantios  13;  secyndus  habebit 
16.  Quare  et  tercius  habebit  15;  et  quartus  habebit  24,  scilicet  3,  plus  pretio  equi. 
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Ouare  opjiortet,  ut  quintus  homo  habeat  debitum,  ex  quo  quartus  bomo  petit  quintum, 
boc  est  quod  poterit  emere  et|uum,  ct  reddere  quinto  homini  bizantios  3 pro  quinta 
parte  sui  debiti:  ergo  quintus  habet  debitum  bizantiorum  15;  de  quibus  extractis  bizan- 
tijs  * 2,  scilicet  sexta  parte  bizantiorum  primi  hominis,  remanebit  eidem  quarto  homini 
debitum  bizantionim  \ 12:  ergo,  ut  ipse  habet  pretium  equi,  minuunt  ei  bizantij  \ 12,  ct 
insuper  pretium  equi,  qui  sunt  in  summa  bizantij  | 33.  Im  (sic)  prima  ergo  positione 
superauerunt  quinto  homini  bizantij  { 42.  In  secunda  minuunt  ei  bizantij  | 33.  Vndc 
cognoscitur,  quod  ucrum  pretium  equi  est  inter  utramque  positionem,  scilicet  inter 
20,  ct  21.  Quare  dices:  pro  1,  quem  crcui  super  pretium  equi,  minui  quinto  homini 
bizantios  J 42,  qui  siipcrauerunt  ci  in  prima  positione;  et  bizantios  | 33,  qui  supcrauc- 
ruut  ci  in  secunda,  hoc  est  iu  summa  bizantios  70;  quid  superaddam  prime  positioni, 
ut  tantum  minuantur  bizantij  £ 42.  Vel  quid  extraham  de  secunda  positione,  ut  au- 
geantur ipsi  quinio  homini  .bizantij  } 33,  qui  minuunt  ei  in  secunda  positione. 

Qvarc  si  miilliplicaucris  J 42  per  1,  ct  diuides  per  70,  opportebit,  ut  hoc,  quod  inde 
colligeris,  addas  super  bizantios  20  prime  positionis;  et  si  mulliplicaucris  bizantios  - 33, 
per  eundem  i,  ct  diuides  per  76,  opportebit  , ut  hoc  quod  inde  exierit,  extrahatur 
de.  bizantijs  21  secunde  positionis.  Vel  multiplica  errorem  primum  per  21  positionem 
secundam,  scilicet  J 42;  et  errorem  secundum  per  jiositioncm  primi,  scilicet  \ 33  per  2u; 
et  adde  has  multiplicationes  iu  unum,  erunt  | 1572;  que  diuidc  per  coniunclum  ex 
erroribus,  scilicet  per  76;  et  sic  habebis  pretium  equi  per  qualem  uolucris  modum; 
quod  pretium  est  bizantij  to:  quod  pretium,  si  integrum  habere  nolueris,  multi- 
plica 20  per  suam  uirgulam,  scilicet  |>cr  76,  ct  adde  42;  que  per  6,  et  adde  1,  erunt 
0373;  et  tantum  ualcret  equus  : ergo  si  multiplicabis  bizantios  13  primi  hominis  per 
eandem  uirgulam,  scilicet  per  76,  et  per  6,  habebis  bizantios  primi  hominis.  Sed  cum 
0373  integraliler  per  13  diuidatur,  diuidc  ipsa  per  13,  exibunt  pro  pretio  equi  bizan- 
tij 721;  ct  multiplica  tantum  ter  decimam  partem  ex  ipsis  bizantijs  13  , scilicet  1 , 
per  suprascriptas  7fl,  et  per  6;  | ct  habebis  456  pro  bizantijs  primi  hominis.  Vndc  se- 
cundus habet  530  ; tercius  573  ; quartus  529  ; quintus  645.  Nam  si  per  mutationem 
primi  hominis  boc  idem  reperire  nolueris  , serua  J 42  , qui  superant  quinto  ho- 
mini in  prima  positione;  et  pone,  quod  primus  habeat  bizantios  12,  scilicet  i,  minus 
quam  in  prima  positione;  a quibus  usque  in  pretium  equi  , scilicet  20  , desunt  8 ; 
quorum  duplum  habet  secundus,  silicct  16:  quare  tertius  habet  12,  et  quartus  habet 
32;  qui  cum  habeat  12,  plus  pretio  equi,  opportet,  ut  ipsi  bizantij  12  sint  quintam 
debiti  quinti  hominis:  ergo  quinius  homo  habet  debitum  bizantiorum  6«;  de  quibus  extra- 
ctis bizantijs  2,  scilicet  sexta  parte  bizantiorum  primi  hominis,  quos  querit,  remanet  ei 
debitum  bizantiorum  58:  ergo  in  hac  secunda  positione  minuunt  quinto  homini  ipsi 
bizantij  58,  et  insuper  prcliuin  equi  , scilicet  iu  summa  bizantij  78:  ergo  pro  uno, 
quod  minuimus  in  secunda  positione  primo  homini,  minuerunt  quinto  homini  bizantij 
‘ 42,  qui  superant  ei  in  prima  positione,  ct  insuper  bizantij  78,  qui  minuunt  ei  in 
secunda,  boc  est  in  summa  bizantij  J 120:  quare  dices:  pro  uno,  quoti  minui  in  se- 
cunda positione  primo  homini,  minuitur  quinto  homini  J 120;  quid  minuam  ex  eadem 
prima  positione,  ut  lautum  minuantur  quinto  homini  J 42:  multiplica  -42  per  1,  ct 
diuides  per  J 120;  et  hoc  quod  exierit,  extrahes  de  bizantijs  13  prime  positionis  : re- 
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sicilium  ucro  erit  quantitas  bizanliorum  primi  hominis:  uel  dices:  pro  uno,  quod  crcui 
in  secunda  positione,  creucnint  quinto  homini  bizantij  ~ 120;  quid  acrescam  super  se- 
cundam positionem,  ul  tantum  augeantur  quinto  homini  bizantij  78  , quid  minuunt 
ei  in  secunda  positione:  multiplica  ergo  78  per  i,  et  diuides  per  J iso,  exiLunt 
quibus  additis  cum  bizantijs  12  secunde  positionis,  reddunt  bizantios  12  pro  quan- 
titate bizant iorum  primi  hominis,  cum  pretium  equi  fuerit  bizantij  20.  Nam  ut  redi- 
gamus eos  in  integrum,  multiplica  bizantios  primi  hominis  per  721  ; et  sic  habebis 
pro  quantitate  primi  hominis  bizantios  9120,  qui  exeunt  ex  multiplicatione  de  12  in 
721  cum  additntione  de  468,  que  sunt  super  uirgulara;  et  pro  pretio  equi  habebis  bi- 
zantios 14420;  qui  numeri,  scilicet  9120,  et  14420,  cum  habeant  ad  inuicem  uintesimam, 
diuidatur  uterque  numerus  per  20;  et  sic  habebis  pro  quantitate  primi  hominis  bizantios 
4$6;  et  pro  pretio  equi  bizantios  721,  ut  superius  inucntuni  est. 

De  homine , qui  iuit  negotiando  tueam . 

Qvidam  iuit  negotiando  lucam,  deinde  florentiam  , et  reitcrsus  est  pisas ; ct  fecit 
iu  unaquaque  ciuitate  duplum,  ct  in  unaquaque  expendidit  denarios  12;  ct  in  fine  nil 
remansit  ci.  Queritur,  quot  in  principio  habuit.  Pone  quidem,  ut  ipse  habet  denarios 
12,  cum  quibus  in  primo  uiagio  fecit  duplum;  et  sic  habuit  denarios  24,  cx  quibus 
expendidit  denarios  12,  ct  remanserant  ei  alii  denarij  12;  cum  quibus,  cum  faceret 
duplum  in  reliquis  duobus  uiagiis,  et  expenderet  in  unoquoque  denarios  12,  reman- 
serunt ei  in  fine  denarij  12.  Quare  in  hac  positione  errasti  in  12  additis:  ergo  pones, 
quod  ipse  haberet  denarios  11;  cum  quibus,  cum  faceret  duplum  in  ipsis  tribus  uiagiis, 
et  expenderet  in  unoquoque  denarios  12  , remanent  ei  in  fine  denarij  4 , scificet  8 , 
minus  quam  in  prima  positione.  Quare  ct  hec  positio  maior  est.  Vnde  dices:  per  1, 
quod  minui  de  capitale  ipsius,  adpropinquaui  8;  quid  minuam  iterum,  ut  adpropinqucm 
4:  multiplica  ergo  4 per  t,  ct  diuides  per  8,  exibit  J unius  denarij:  quo  de  11  denarijs 
extracto,  remanent  pro  capitale  ipsius  denarij  J 10.  Vel  cx  multiplicatione  erroris  primi 
in  positionem  secundam,  scilicet  de  132  extrahe  | 48,  que  proucniunt  ex  errore  secundo 
iu  positionem  primam,  remanet  84;  quibus  diuisis  per  didcrcritinm  errorum,  ucniunt 
J 10.  Nam  si  proponatur,  quod  ipse  habeat  denarios  12,  cum  quibus  tria  fecit  uiagio; 
ct  queratur,  quot  in  unoquoque  expenderet,  cum  in  line  ei  nichil  remanserit.  Tone, 
quod  expendium  sit  denarij  10;  et  duplica  ter  12  suprascripta,  extraendo  seraper  de- 
narios 10;  et  sic  remanebunt  denarij  26:  quare  hec  positio  minor  est  ucrilatc  26.  Vnde 
pro  expendio  ipsius  pones  11  in  secunda  positione;  et  cum  operaberis  ut  decet,  in- 
uenies  , quod  remanebunt  ei  denarij  19,  scilicet  7,  minus  quam  in  prima  positione. 
Vnde  dices:  pro  1,  quod  creui  in  expendio  ipsius,  adropinquaui  ueritati  7.  Quid  rursum 
adcrcscam,  ut  adpropinquem  ipsos  denarios  19,  qui  restant  ad  adpropinquandum  in  se- 
cunda positione.  Multiplica  ergo  1 per  19,  et  diuides  per  7,  exibunt  denarij  f 2;  quibus 
additis  cum  denarijs  11  secunde  positionis,  reddent  denarios  ‘ 13  pro  expendio  ipsius: 
uel  ex  ductis  26  in  11  extrahe  ductum  ex  19  in  10,  remanent  rc;  que  diuidc  per  dif- 
ferentiam errorum  , exibunt  similiter  denarij  | ia. 

De  homine , qui  dabat  pensionem. 

Qvidam  dabat  pensionem  in  anno  libras  30,  hoc  est  soldos  50  in  mense,  qui  pre- 
Mauit  domino  domus  libras  6 super  ipsam  pensionem  ad  usuras  4 denariorum  per 
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libram  in  mense.  Queritur,  quot  mensibus  ipse  delmit  tenere  domum  pro  ipsis  libris  6,  cl 
eorum  usuris:  pone,  ut  ipse  tcucrct  ipsam  domum  mensibus  4;  in  quibus  expedierat  eum 
dure  pro  ]>cnsione  libras  10; et  usura  illarum  c librarum  in  illis  4 mensibus  est  soldi  8.  Ergo 
debuit  recipere  libras  6,  ct  soldos  8 in  illis  4 mensibus;  et  debuit  dare  pro  pciisioue 
libras  io,  scilicet  soldos  72,  plus  quam  recipere  debuit:  quare  pones,  ut  ipse  tenet  do- 
mum in  secunda  positione  mensibus  3,  in  quibus  debuit  recipere  libram  e,  ct  soldos 
c inter  capitale,  ct  usuraiu;  ct  debuit  dare  pro  pensione  Libras 7,  scilicet  soldos  24, 
plus  quam  hoc,  quod  debuit  recipere.  Nam  in  prima  positione  fuerunt  plus  soldi  72. 
Quare  pro  uno  mense,  quem  minuimus,  adpropinquauimus  soldos  48,  scilicet  differentiam, 
que  est  a soldis  72  usque  in  soldis  21  ; et  restant  nobis  ad  udpropinquandum  ipsi 
soldi  24.  Quare  multiplica  i per  24,  et  diuides  per  4s  , exibit  £ unius  mensis  : quo 
extracto  de  mensibus  3 secunde  positiouls  , remanent  menses  ± 2 ; et  tantum  debuit 
ipse  tenere  domum  pro  ipsis  libris  G.  Verbi  gratia  : usum  de  libris  6 in  illis  mensibus 
* 2 sunt  soldi  8;  cum  quibus  iunctis  illis  libris  g,  faciunt  libras  G,  et  soldos  5,  scilicet 
quantitatem  pensionis  ex  illis  mensibus  £ 2;  ct  hoc  uulumus. 

Qvidum  duxi  in  quadam  naui  ad  naulum  fasces  11  equali  pretio;  cx  quibus  dedit 
nauclerio  fascium  1 pro  instituto  naulo;  et  liauclerius  reddidit  ei  soldos  u pro  hoc, 
quod  fascis  ualchat  plus  naulo.  Quidam  ucro,  qui  duxerat  in  eadein  naui  fasces  is 
eiusdem  pretij,  dedit  similiter  nauclerio  pro  suo  naulo  fascium  1;  et  liauclerius  red- 
didit ei  soldos  G.  Queritur  pretium  uniuscuiusque  fascis;  et  quid  de  unoquoque  fascio 
daretur  naulum.  Pone  ergo  , quod  nuulus  unius  fascis  esset  soldj  «,  Quare  primus 
homo  delmiL  dare  naulum  de  suis  11  fascibus  soldos  66  ; cum  quibus  additis  soldis 
H,  quos  liauclerius  reddit  ci,  reddunt  soldos  so  pro  pretio  uniuscuiusque  fascis.  Se- 
cundus ucro  debuit  dare  naulum  cx  suis  15  fasciis  soldos  90  suprascripla  ratione  ; 
quibus  additis  cum  soldis  G,  quos  liauclerius  ei  reddidit,  reddunt  soldos  w>  pro  pretio 
uuiuscui usque  suorum  fascium,  (pii  sunt  soldi  ig  , plus  pretio  fascis  primi  hominis. 
Quare  minuatur  naulum  in  secunda  positione;  J et  ponatur,  quod  sit  soldi  4;  qua  ra- 
tione uaiiliiin  de  11  fascibus  primi  hominis  est  soldi  44;  cum  quibus  additis  soldis  14 
suprascriptis  , reddunt  pro  pretio  fascis  soldos  58.  Naulum  uero  dc  fasciis  15  se- 
cundi hominis  est  soldi  co ; cum  quibus  additis  soldis  6,  quos  liauclerius  reddidit  ci, 
reddunt  pro  pretio  su»  fascis  soldos  oo,  scilicet  soldos  8,  plus  pretio  fascii  primi  ho- 
minis : ergo  in  secunda  positione  pro  illis  soldis  2,  quos  minuimus  de  naulo  cuius- 
libet fascis  , adprnpinqiiauimus  differentiam  , que  est  a soldis  io  usque  in  soldis  8 ; 
que  differentia  est  soldi  8;  et  restant  nobis  ad  adpropiuquamlum  alii  soldi  8.  Quare 
multiplicabis  suprascriplos  soldos  2 per  soldos  8,  qui  restant  ad  adpropinquandum  ; 
et  diuides  per  soldos  8 ad  propinquatos  , exibunt  alii  soldi  2 : quibus  extractis  de 
soldis  4 secunde  positionis  , remanent  soldi  2 pro  naulo  uniuscuiusque  fascis  ; quos 
multiplica  per  fasces  11  primi,  et  supeiaddc  multiplicationem  de  soldis  14,  quos  liau- 
clerius reddidit  ci,  reddunt  soldas  pro  pretio  cuiuslibet  fascii.  Verbi  gratia:  naulum 
de  15  fasciis  sccuudi  hominis  est  soldi  30;  cum  quibus  additis  soldis  G ei  a nauclerio 
redditis  , reddunt  similiter  soldos  30  pro  pretio  uniuscuiusque  suorum  fascium  , ut 
opportet. 

Sex  homines  habebant  denarios;  cx  quibus  quinque  per  ordinem  sine  primo  habebant 
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denarios  75;  sine  secundo  denarios  70;  sine  tcrcio  denarios  67;  sine  quarto  denarios  64; 
sine  quinto  denarios  54;  sine  ultimo  denarios  50;  queritur,  quot  unusquisque  habuit: 
pone,  ut  ipsi  habeant  denarias  fto;  ex  quibus  extractis  sex  numeris  per  ordinem  pro- 
scriptis, remanent  primo  homini  denarii  5;  secundo  to;  tercio  13;  quarto  16;  quinto 
2G;  sexto  ao;  quibus  insimul  innetis,  faciunt  denarijs  too,  scilicet  denarios  20,  plus 
posita  summa.  Vndc  cognoscimus,  ipsam  summam  esse  nimis  inngnnm:  quare  ponamus 
eam  in  secunda  positione  i minus,  scilicet  79;  ex  quibus  extractis  sex  numeris  pro- 
scriptis, scilicet  7«,  ct  »0,  et  reliquis,  remanebunt  primo  botniui  4;  secundo  9;  tcrcio 
13;  quarto  15;  quinto  35;  sexto  20;  quibus  insimul  iunctis,  cum  faciant  04,  scilicet  15, 
plus  posita  summa  in  secunda  positione,  cognoscimus  iterum,  ipsain  summam  adhuc 
maiorem  esse  ueritalc.  In  prima  positione  fuimus  longe  30;  in  secunda  15:  ergo  per 
unum  denarium,  quem  minuimus,  adropinquauimus  ucritati  denarios  5;  qua  ratione  no- 
lumus ad  propinqua  re  ipsos  denarios  15,  qui  restant  ad  adpropinqiiaiidiirn.  Vndc  mul- 
tiplica t per  15,  cl  diuides  per  5,  exibunt  denarii  3;  quibus  diminutis  de  denarijs 
79  secunde  positionis,  remanent  pro  summa  denariorum  illorum  G hominum  70;  de  qua 
extractis  per  ordinem  sex  numeris  suprascriptis  , remanet  primo  homini  denarius  1 ; 
secundo  6;  tcrcio  »;  quarto  12;  quinto  22;  sexto  26;  quibus  insimul  iunctis,  reddunt 
ipsam,  et  eandem  summam  76,  ut  opportet. 

De  duabus  auibus. 

Uve  aucs  erant  super  altitudinem  duarum  turrium;  quarum  una  erat  alta  passibus 
40,  altera  30;  ct  distabant  in  solo  passibus  50;  et  uno  ictu  descenderunt  pari  uolatu 
ad  centrum  cuiusdam  fontis;  ct  pariter  uno  momento  ad  ipsum  deuenerunt,  qui  erat 
inter  utramque  turrim.  Quod  uno  momento  mouerunt,  ct  uno  momento  iunxerunt  : 
nicliil  aliud  est,  nisi  quod  recte  linee,  que  descendunt  a summitatibus  turrium  usque 
centrum  fontis,  sunt  ad  inuiccm  cquales:  quare,  sicut  in  geometria  aperte  monstratur, 
multiplicatio  longitudinis  cuiuslibet  illarum  turrium  in  se  ipsa  addita  cum  multipli- 
catione sjwitii  soli,  quod  est  ab  ipsa  turri  usque  ad  centrum  fontis,  in  se  ipsum,  faciunt 
quantum  multiplicatio  recte  linee  in  se  ipsa,  que  ascendit  a centro  fontis  | usque  ad 
ultiludiiicm  ipsius  turris  : bis  itaque  cognitis,  pone,  ut  centrum  fontis  distet  a maiori 
turri  passibus  quilibet,  ut  dicamus  to;  et  multiplica  10  in  se,  cruut  100  ; que  adde 
cum  multiplicatione  altitudinis  maioris  turris  in  sc  ipsa,  scilicet  cum  1600,  erunt  1700, 
que  scrua;  ct  multiplica  residuum  spatii,  scilicet  40  in  se  ipsa,  cuin  sint  di  flerent  ia 
centri  illius  a minori  turri,  erunt  igoo;  que  adde  cum  multiplicatione  minoris  turris 
in  se,  scilicet  cum  900,  facit  2500,  quam  debent  esse  1700,  sicut  fuerunt  alie  due  mul- 
tiplicationes: ergo  iu  hac  positione  sumus  longe  a ueritate  boo,  scilicet  distantia,  que 
est  a 1700  usque  in  2500  : quare  elongabis  centrum  fontis  a maiori  turri  : elongetur 
quidem  passibus  5 ultra  primam  positionem,  scilicet  passibus  15  longe  ab  ipsa  maiori 
turri;  et  multiplica  15  in  se,  erunt  225;  que  adde  cum  multiplicatione  maioris  turris, 
scilicet  cum  igoo,  erunt  1825.  Similiter  multiplica  35  per  se,  que  sunt  distantia  centri 
fontis  a minori  tum,  faciunt  1225;  quibus  additis  cum  900,  scilicet  cum  multiplica- 
tione altitudinis  maioris  turris,  faciunt  2123,  que  deberent  esse  1825  suprascripta  ra- 
tione. Quare  in  hac  secunda  positione  sumus  longe  a ueritate  300;  in  prima  enim  fuimus 
longe  800:  ergo  dices:  pro  quinque  passibus,  quos  elongauimus  centrum  fontis  a maiori 
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turri,  adpropinquauimus  500  ucritati;  quantum  enim  elongabimus  ipsutn  centrum  al> 
eadem  maiori  turri,  ut  adpropinqucraus  300  restant  ad  adpropinquandum;  multiplica 
$ per  300,  ct  diuides  per  500,  exibunt  passi  3;  quibus  additis  cum  passibus  15,  red- 
dunt passus  18;  ct  tantum  distat  fons  a maiori  turri.  Residuum  uero  spatij,  scilicet 
32,  distat  a minori  turri.  Verbi  gratia  : multiplicatio  de  18  in  se  ipsa  , addita  cura 
multiplicatione  de  40  in  se  ipsuin,  faciunt  quantum  multiplicatio  de  32  in  se  ipsa  , 
addita  cum  multiplicatione  dc  30  in  se  ipsum,  ut  opporlct. 

De  tribus  hominibus  habentibus  denarios . 

Tues  homines  habent  denarios;  quorum  primus  dixit  reliquis:  si  dares  mihi  7 ei  ue- 
stris  denarijs,  haberem  utique  quater  tantum  quam  uos  : secundus  petit  reliquis  0; 
et  proponit  sc  habere  quinquies  tantum  quam  ipsi  : lercius  ucro  querit  reliquis  H; 
et  proponit  se  habere  seties  tantum  quam  ipsi.  Queritur,  quantum  unusquisque  habeat: 
pone  quideiu,  ut  primus  habeat  deuarios  13;  cuin  quibus  adde  denarios  7,  quos  petit 
reliquis,  faciunt  20;  quorum  quarta  pars,  scilicet  5,  remanent  inter  secundum,  et  ter- 
cium  hominem,  datis  illis  denarijs  7 primo:  ergo  inter  utrumque  liahcnt  denarios  12; 
quibus  additis  cum  13  primi  hominis,  reddunt  denarios  25  pro  summa  illorum  trium 
hominum:  ex  quibus  opporlct,  ut  secundus  habeat  |,  habitis  0 denarijs,  quos  petit 
reliquis;  et  alia  sexta  pars  remaneat  reliquis;  et  sic  habebit  quinquies  tantum  quam 
ipsi.  Quare  accipe  J dc  denarijs  23,  erunt  | 20.  Residuum  uero,  scilicet  J 4,  remanet 
primo,  et  tercio  homini;  cum  quibus  adde  9,  quos  dant  secundo  homini,  reddunt  $ 13 
pro  summa  tertij,  et  primi  homiiiis  : ex  quibus  cum  primus  habeat  13,  remanet  tercio 
homini  tantum  * unius  denarij  : ergo  reliqui  duo  habent  J 24,  scilicet  residuum,  quod 
est  a sexto  usque  in  25.  Ex  quibus,  si  dederint  tertio  homini  11,  remanebunt  eis  dc- 
narij  | 13:  et  tercius  homini  habebit  J 11,  qui  debent  esse  83,  scilicet  sextuplum  de 
denarijs  | 13,  qui  remanent  primo,  et  secundo  homini:  quare  in  hac  prima  positione 
minuit  tercio  homini  | 71,  scilicet  diilcTcntia  , que  est  ab  { ii  | usque  iu  83.  Quare 
pone  in  secunda  positione,  ut  primas  homo  liahcat  denarios  9,  scilicet  4,  minus  quam 
in  prima  positione;  cum  quibus  additis  denarijs  7,  quos  petit  reliquis,  faciunt  10;  qui 
cum  habeat  tunc  quater  tantum  quani  reliqui,  opportet,  ut  quartam  eorum  partem, 
scilicet  4,  habeant  ipsi;  cum  quibus  additis  denarijs  7,  quos  dant  primo,  faciunt  de- 
narios 11;  ct  tot  habent  inter  secundum  , et  tcrcium  hominem  : quibas  additis  cum 
denarijs  9 primi  hominis  , reddunt  deuarios  20  pro  summa  illorum  trium  hominum  : 
cx  quique  quinque  sextas,  scilicet  * ig,  opportet  ut  secundus  habeat , liabitis  9 dc- 
narijs,  quos  petit  reliquis  : reliqua  uero  pars,  scilicet  sextu,  remanet  tercio,  et  primo 
homini,  que  est  \ 3;  cum  quibus  additis  u,  quas  dant  secundo,  reddunt  pro  summa 
eorum  denarios  J 12  : cx  quibus  cum  primus  habeat  9 , remanent  tercio  denarij  ~ 3: 
a quibus  usque  in  20,  remanent  f ig  secundo,  et  primo  homini;  cx  quibus  extractis  n, 
quos  dant  tercio,  remanet  eis  f 3;  ct  tcrcius  homo  habet,  habitis  ipsis  11  denarijs,  J 14; 
qui  deberent  esse  denarij  34,  scilicet  sextuplum  de  denarijs  5,  qui  remanet  primo,  et 
secundo  homini.  Quare  in  hac  secunda  positione  minuunt  tercio  homini  denarij  1 19, 
scilicet  differentia  , que  est  ah  -J 14  usque  in  34  : in  prima  enim  positione  minuunt 
ei  denarij  | 71  : ergo  per  denarios  4 , quos  minuimus  primo  homini  in  secunda  po- 
sitione, adpropinquauimus  | 52,  scilicet  differentiam,  que  est  a J 71  usque  in  { 19,  et 
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restant  ad  appropinquandum  ipsi  dcnarij  j 19:  quare  multiplica  | to  per  4,  et  diuides 
per  £ 52,  exibit  i ; quo  extracto  de  denarijs  9 secunde  positionis,  remanent  primo 
homini  dcnarij  |||  7;  cum  quibus  adde  7,  quos  petit  reliquis,  erunt  |||  14.  Quorum 
quarta  pars,  scilicet  jj}  3,  remanet  reliquis;  quibus  additis  cum  ipsis  denarijs  7,  quos 
dant  primo  homini,  reddunt  pro  eorum  summa  denarios  io  : quibus  additis  cum 
denarijs  J-fj  7 primi  hominis,  reddunt  pro  summa  tot  illorum  trium  hominum  denarios 
is.  Ex  quibus  cum  secundus  habeat  quinque  sextas,  habitis  o denarijs,  quos  petit  re- 
liquis, accipe  f de  denarijs  ^ 18,  qui  sunt  dcnarij  ^ 15;  et  extrahe  inde  denarios 
9,  quos  secundus  petit  reliquis,  remanebunt  secundo  homini  dcnarij  ^ e.  Quos  adde 
cum  denarijs  7,  quos  habet  primus,  erunt  denarij  13:  u quibus  usque  in  summa 
trium  hominum,  scilicet  ~ desunt  4;  et  tot  habet  tertius  homo. 

De  quatitor  hominibus  ^ qui  inuencrunt  bursam. 

Qvattuor  homines  denarios  habentes  inuencrunt  unam  bursam  denariorum;  ex  quibus 
primus  dixit  ceteris;  quod  si  haberet  ipsam  bursam,  haberet  cum  suis  denarijs  ter 
tantum  quam  reliqui  ; secundus  quater  tantum  ; tertius  quinquies  tantum.  Quartus 
quoque  sexies  tautum  quam  reliqui,  se  habita  bursa  habere  affirmat.  Queritur,  quot 
denarios  unusquisque  habuit;  et  quot  in  bursa  rcpCricrunt.  Considera  quidem  primum, 
quas  partes  unusquisque  habeat  cum  bursa  ex  summa  denariorum  quattuor  hominum, 
et  bursc.  Nam  cum  primus  habeat  cum  bursa  ter  tantum  quam  reliqui;  opportet,  ut 
si  primus  cum  bursa  habuerit  3,  quod  reliqui  tres  habent  i;  ergo  inter  omnes  cum  bursa 
habent  4;  ex  quibus  primus  cum  bursa  habet  3,  scilicet  { totius  summe  suprascriptc : 
propter  cadciu  ergo  secundus  eiusdem  summe  cum  bursa  habet  j ; tercius  quoque  cum 
bursa  { ; quartus  ucro  cum  bursa  * eiusdem  summe,  scilicet  4 hominum  , et  bursc 
habere  necessc  est:  que  summa  sit  420,  cum  in  ipso  reperiantur  suprascriptc  partes;  quas 
accipe  per  ordinem  7,  et  inucnics,  quod  primus  cum  bursa  hal>ct  denarios  315;  secundus 
cum  bursa  336;  tercius  350;  quartus  cum  bursa  ooo,  scilicet  * de  420  : his  itaque  pe- 
ractis, pone  ut  in  bursa  reperti  | sint  dcnarij  100;  quos  extrahe  per  ordinem  ex  su- 
prascriptis  numeris,  remanebunt  pro  denarijs  primi  hominis  215;  pro  denarijs  secundi 
230;  pro  denarijs  tcrcij  250;  pro  denarijs  quarti  2C0;  quorum  quatuor  numerorum  sum- 
mam adde  cum  denarijs  burse,  scilicet  cum  100  , erunt  iogi,  qui  debereut  esse  420 : 
quare  in  hac  prima  positione  superat  distantia,  que  est  a 420  usque  in  1061,  scilicet 
621  : quare  pones  in  secunda  positione  , ut  reperti  sint  in  ipsa  denarij  200 , scilicet 
loo,  plus  quam  in  prima  positione;  quos  denarios  soo  extrahe  ex  suprascriptis  315,  et 
336,  et  dc  350  , et  dc  360,  remauenl  primo  dcnarij  115;  secundo  136  ; tcrcio  150  , et 
quarto  160;  qui  insimul  iuncti  cum  denarijs  200  burse,  (uciunt  761,  qui  debent  esse 
420.  Quare  in  liac  secunda  positione  superant  adhuc  341;  in  prima  superauerunt  64 1: 
ergo  pro  ipsis  loo  denarijs,  quos  creuimus  burse,  adpropinquauimus  denarios  300;  et 
restant  nobis  ad  adpropiuquandum  denarij  341  : quare  multiplica  100  per  341,  et  di- 
uides  per  300,  exibunt  1 113,  quibus  additis  cum  denarijs  200  burse,  reddunt  pro  summa 
burse  denariorum  f 313;  quibus  extractis  per  ordinem  cx  suprascriptis  .iiii.ur  numeris 
per  ordinem,  remanet  primo  homini  denarius  \ 1;  secundo  } 22;  tcrcio  J 36;  quarto  ± 46; 
quos  numeros  si  in  integrum  habere  uolueris,  multiplica  unumquemque  ipsorum  per 
3,  el  habebis  pro  denarijs  bursc  941;  et  primus  habebit  4;  secundus  67;  tercius  109; 
quartus  239>  ut  in  quarta  parte  duodecimi  capituli  propriam  regulam  inuenimus. 
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De  quatitor  hominibus  equum  emere  uolentibus , 

Qvatuor  homines  bizantios  habentes  equum  emere  uolueruut  ; cx  quibus  primus 
petit  reliquis  | suorum  bizantiorum,  et  cum  suis  bizantijs  quos  habet,  proj>onit  se 
ipsum  equum  emere  : secundus  petit  reliquis  ~-f  tercius  Quartus  similiter  petit  re- 
liquis J suorum  bizantiorum,  et  poterit  ipsum  equum  emere.  Queritur,  quot  denarios 
unusquisque  habuit;  et  quot  equus  uendebatur.  Pone  quidem,  ut  primus  habeat  bizan- 
tios o;  et  equus  ualeat  bizantios  30;  et  sic  opportebit,  ut  reliqui  tres  habeant  bizan- 
tios 48:  ideo  quia  primus  petit  reliquis  ^ suorum  bizantiorum,  silicet  i4;  cum  quibus, 
cum  ipse  habeat  bizantios  6 , habebit  pretium  equi,  silicet  30  : ergo  summa  bizan- 
t iorum  quattuor  hominum  erit  54;  cx  qua  opportet  tantum  dari  secundo,  ut  cum  ipse 
habuerit  terciam  residui,  habeat  30.  Quod  per  positiouem  alterius  clcliataieym  inueuiri 
potest.  Vndc  in  hac  questione  eliani  et  iri  similibus  plures  clcliataieym  necessarii 
sunt,  in  quibus  non  modicum  considerandum  est.  In  hac  enim,  ct  similibus  questio- 
nibus in  ipsa  prima  positione  primani  uniucrsalem  appellabis.  Secunda  nero,  cum  qua 
questio  soluetur  , secunda  uniuersalis  appellabitur:  positiones  uero  reliquorum  elclia- 
taieym  , per  quas  petitiones  bizanlij  uniuscuiusque  hominis  reperientur,  particulares 
nuncupantur  : deinde  pone,  ut  secundus  ex  ipsis  bizantijs  54  habeat  bizantios  12  in 
hac  prima  particulari  positione  , et  remanent  reliquis  tribus  bizantij  42;  cx  quibus, 
cum  ipse  petat  eis  terciam  partem,  scilicet  14,  cum  suis  bizantijs  12  habebit  bizan- 
tios 26,  qui  uellent  esse  bizantij  30  , scilicet  pretium  equi  : ergo  in  hac  prima  par- 
ticulari positione  minuunt  secundo  homini  bizantij  4 ; quare  ita  secunda  particulari 
positione  pone,  ut  secundus  habeat  bizantios  15  cx  suprascriptis  bizantijs  54,  scilicet 
bizantios  3,  plus  quam  in  prima  particulari  positione  ; cum  quibus  adde  terciam 
partem  residuorum,  scilicet  dc  bizantijs  39,  faciunt  bizantios  28,  qui  debent  esse  30; 
quare  in  hac  secunda  particulari  positione  minuerint  eidem  secundo  homini  bizantij 
2;  iu  prima  positione  enim  minuerant  ei  bizantij  4:  ergo  per  3,  quos  creuimus  ei, 
adpropinqunuit  unitati  2,  et  restant  ad  adpropiiiquanduni  alii  bizantij  2:  quare  mul- 
tiplicabis 2 per  3,  et  diuides  per  2,  exibunt  alii  bizantij  3;  quos  adde  cum  bizantijs  15  | 
suprascriptis,  erunt  18;  ct  tot  habet  secundus:  aliter  sine  clcliataieym  bizantios  secundi 
Imminis  reperire  poles:  summa  enim  4 hominum  est  bizantij  54;  ex  quibus  secundus 
habet  bizantios  30,  habita  tcrcia  parte  dc  bizanlijs  trium  reliquorum  hominum:  ergo 
remanet  eis  tribus  residuum  , quod  est  a bizantijs  30  usque  in  bizantijs  54 , scilicet 
bizanlij  24;  qui  bizantij  24  duc  tcrcic  summe  eorum  trium  hominum  esse  nccessc  est, cum 
ipsi  tres  homines  dederint  secundo  aliam  terciam  partem  : quare  inueniendus  est  nu- 
merus, ex  quo  2t  sint  «pii  numerus  sic  inuenitur.  Multiplica  3 per  24,  et  diuides 
per  2,  exibunt  bizantij  36  pro  quesito  numero  : ergo  tot  Imbcnl  ipsi  tres  : residuum 
uero,  quod  est  ab  ipsis  bizantijs  36  usque  in  bizantijs  54,  scilicet  bizantios  18,  habet 
secundus,  ut  per  clcliataieym  modo  inucnimus  : deinde  accedes  ad  tercium  hominem, 
cui  cx  suprascriptis  bizantijs  54  tot  opportet  dare,  ut  cum  supra  suos  bizantios  habuerit 
quartam  partem  reliquorum,  habent  et  ipse  similiter  bizantios  30,  scilicet  pretium  equi; 
quod  per  elcliataicym,  uel  per  alium  modum,  per  quem  bizantios  secundi  hominis  modo 
inuenimus,  reperire  potes.  Vndc  qualitercumque  hoc  feceris,  inuenies  , quod  tercius 
homo  hahebit  bizantios  22  ex  ipsis  bizantijs  54;  quibus  bizantijs  22  additis  cura  bi- 
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zaulijs  is  secundi  hominis,  ct  cum  c primi  , faciunt  bizantios  46  ; a quibus  usque  in 
bizantijs  54  desunt  bizantij  8;  et  tot  habet  quartus  Iioiuo:  cum  quibus  8 si  addideris 
quintam  partem  de  bizautijs  46,  quos  habent  reliqui  tres  homines,  faciunt  bizantios  ‘ 17, 
qui  uellent  esse  bizantij  30:  quare  prima  uniucrsalis  positio  falsa  est,  in  qua  quarto 
homini  minuunt  bizantij  J 12,  qui  desunt  ab  ipsis  bizantijs  | 17  usque  in  30:  quare  in 
secunda  uniuersali  positione  augebis  pretium  equi,  uel  minues  bizantios  primi  hominis: 
augeatur  quidem  pretium  equi;  silque  bizantij  36,  ex  quibus  primus  habet  bizantios  o: 
quare  desunt  ei  bizantij  30,  ut  habeat  ipsum  pretium  equi;  qui  bizantij  30  dimidium  de 
bizantijs  reliquorum  trium  hominum  esse  ncccsse  est.  Quare  reliqui  tres  homines  habent 
duplum  cx  ipsis  bizautijs  30,  scilicet  60:  quibus  additis  cum  bizantijs  q primi  hominis, 
reddunt  bizantios  66  pro  summa  illorum  .ltii.0'  hominum  ; ex  qua  opportet  , ut  se- 
cundus habeat  2!,  ct  tercius  36,  ut  unusquisque  illorum  suum  possit  adimplere  pro- 
positum ; quorum  unusquisque  reperitur  per  elchataieym,  uel  per  alium  modum  su- 
perius demonstratum  ; per  quem  leuius  , quam  per  elchataieym  , ipsos  posse  repe- 
liri  cognoscas  : quibus  numeris  inuentis  , adde  eos  cum  bizautijs  primi  hominis  , 
erunt  bizantij  53 ; ct  tot  habent  inter  primum,  et  tertium,  et  secundum ; a quibus 
bizantijs  53  usque  in  bizantios  00  , scilicet  in  summa  hominum,  sunt  bizantij 

13;  et  tot  habet  quartus  homo  ; cum  quibus  adde  quintam  partem  de  bizantijs  53  , 
erunt  bizantij  f 23,  qui  debent  esse  36,  scilicet  pretium  equi  : ergo  in  hac  secunda 
uuiuersjli  positione  minuunt  quarto  hotnini  bizantij  J 12  , qui  sunt  quinte  62.  In 
prima  ucro  uniuersali  positione  minuerant  ei  bizantij  \ 12  , scilicet  quinte  04  : ergo 
pro  bizantijs  c,  quos  crcuimus  pretio  equi,  adpropinqiiauimus  ueritati  quintas  2;  et 
restaut  ad  adpropinquaudum  quinte  62:  quare  multiplicabis  c per  62,  et  diuides  per 
2,  hoc  est  3,  per  62,  et  diuides  per  1,  exibunt  bizantij  186;  quos  adde  cum  bizantijs 
36,  scilicet  cum  pretio  equi  secunde  positiones,  eruut  bizantij  222.  Vel  secundum  re- 
gulam augmenti  et  diminutionis,  multiplica  64  per  36;  extrahe  inde  62  ilicibus  30;  cl 
que  superfuerint  diuide  per  differentiam  errorum,  scilicet  per  2,  exibunt  similiter  bi- 
zantij 222,  qui  sunt  pretium  equi:  qui  bizantij  222,  cum  habeant  coraunciu  regulam 
cum  bizantijs  c primi  hominis,  scilicet  diuide  unumquemque  ipsorum  | numerorum 
per  6;  et  sic  habebis  1 pro  bizantijs  primi  hominis,  et  37  pro  prodo  equi;  cum  quibus, 
si  sciucris  inuenire  bizantios  reliquorum  trium  hominum  per  clchataym,  uel  per  alium 
modum,  per  quem  superius  ipsos  iuueuire  demonstrauiraus,  inueuies,  quod  secundus 
habet  bizantios  19  ; tcrcius  hizancios  25.  Quartus  bizantios  29  ; ut  in  quinta  parte 
duodecimi  capituli  per  primam  regulam  demonstniuimus. 

Tres  homines  habebant  libras  nescio  quot  stcr!inguornm;quanim  medietas  erat  primi; 
tercia  erat  secundi;  sexta  erat  tcrcii  ; quis  cum  uellent  in  loco  tuciori  habere,  qui- 
libet eorum  sumpsit  forti  tuitu  (ric)  ex  eis;  et  cum  ad  tutum  deucnissent  locum,  primus  po- 
suit in  comune  i ex  his  que  sumpserat;  secundus  -J;  tercius  ex  quorum  trium  po- 
sitionum summa  , cum  unusquisque  caperet  terciam  partem  , quilibet  ipsorum  suam 
portionem  habuisse  proponitur  : pone  itaque  summam  sterlingorum  totam  fuisse  12; 
et  quod  ex  his  posuerint  in  comune  3;  de  quibus  pro  tercia  parte  unusquisque  ha- 
buit l;  cum  quo  1,  cum  primus  habuisset  \ totius  summe,  scilicet  6;  ergo  Imbebat 
ipse  tunc  5;  que  5 remanserant  ei,  cum  posuerat  | in  comune  ex  his,  que  sumpserat  a 
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principio.  Quare  a principio  suiupsei.it  io;  quorum  dimidium,  cum  poneret  in  commune, 
remanserunt  ei  5.  Simili  quoque  modo  secundus  cum  ipso  t,  quod  cuenit  ei  ex  3 po- 
sitis in  commune,  habuit  terciam  summe,  scilicet  4;  de  quibus,  extracto  ipso  i,  remanent 
3;  ct  tot  habuit  secundus  , postquam  posuit  j ex  his  , que  sumpserat  a principio  : 
ergo  3 fuerunt  ^ sumptionis  secundi.  Quare  totum  id,  quod  cepit,  fuit  y 4,  que  proue- 
niunt  cx  addita  medietate  dc  3 super  3 , uel  cx  multiplicatione  de  3 in  3 , diuisa 
per  2.  Rursus  de  J dc  u,  scilicet  dc  2,  extrahe  i,quod  tercius  habuit  cx  prodictis  3, 
remanet  i;  pro  quo  inucnias  numerum,  de  quo  extracta  remaneat  i;  critque  f l,  que 
adde  cum  £ 4,  et  cum  io  inuenta,  erunt  is,  que  deberent  esse  12;  ct  sic  crrauinius 

in  ~ 3 additis,  scilicet  in  decimis  37:  pone  ergo  37  addita  sub  12,  scilicet  sub  prima 
positione.  Kt  pone  6 pro  summa  omnium  sterlinquorum  in  secunda  positione;  de  quibus 
cuntingunt  primo  3;  et  secundo  2;  et  tercio  1 : ergo  1,  quod  primus  habuit  ex  su- 
pradiclis  3 positis  in  commune,  extrahende  3,  scilicet  dc  portione  ipsius  primi,  rema- 
nent s;  que  duplica,  erunt  4.  Similiter  extracto  1 dc  portione  secundi , remanet  i;  cui 
adde  dimidium  eius,  erit  \ ft;  que  adde  cum  4,  erunt  •£■$.  Post  hec  extrahe  1 de  por- 
tione tercii  hominis,  remanet  0;  super  quod  adde  quintam,  ueniet  0;  quod  adde  cum 
J 5,  erunt  \ S;  que  cura  deberent  esse  6,  scimus  in  hac  secunda  positione  errasse  cum 
diminutis.  Quare  pones  3 diminuta  sub  secunda  positione,  scilicet  sub  0,  et  mul- 
tiplica errorem  primum  per  positioucm  secundani,  scilicet  37  per  6,  el  errorem  secundum 
per  positionem  primam,  scilicet  5 per  12,  ct  diuidc  summam  per  coniunclum  ex  erro- 
ribus, scilicet  per  42.  Et  ut  euites,  multiplica  37  per£  de  c,  et  3 per  J de  12,  erunt 
47;  que  diuide  per  | de  42,  scilicet  per  7 , exibunt  | c pro  summa  omnium  sterlin- 
gorum.  Set  ut  hec  babeas  ia  integra,  multiplica  £ 6 et  3,  que  posuerunt  in  comuni 
per  7,  ct  habebis  pro  summa  omnium  stcrlingorum  marcas  47,  ct  raarcas  21  pro  his, 
que  posuerunt  in  comuni:  quarum  tcrcia  pars,  scilicet  7,  extrahe  de  medietate  summe, 
scilicet  dc  23,  remanent  | ic;  quibus  duplicatis,  reddunt  33  pro  his,  que  | sumpsit 
primus  homo.  Item  extrahe  7 cx  tcrcia  parte  sunipme,  scilicet  dc  j 15,  remanent  { 8 pro 
| sumptionis  secundi  ; quibus  superaddita  dimidia  eorum  , reddent  marcas  13  pro 
sumptione  secundi;  quibus  additis  cum  marcis  33,  faciunt  46;  quibus  extractis  de  tota 
summa,  scilicet  de  47,  remanet  marca  una,  quam  sumpsit  primus  homo.  Vel  extrahe 
7 de  J dc  47,  remanent  j ; quibus  adde  quinta  eorum,  ueniet  i pro  sumptione  tercii 
hominis,  ut  prediximus:  potuimus  itaque  3,  que  posuimus,  posuisse  in  commune  ha- 
bere pro  positiouc  prima,  ct  mutare  ea,  tenendo  12  pro  summa  in  utraque  positione. 

Incipit  pars  secunde  solutione  quarumdam  questionum  per  elchataym 
proprias  regulas  in  hoc  libro  demonstrate  non  sunt,  (sic) 

Dvo  homines  habebant  denarios;  quorum  primus  dixit  secundo  ; si  dares  mihi  ter- 
ciam tuorum  denariorum,  haberem  denarios  14.  Secundus  Respondit  ei,  et  dixit:  Et 
si  tu  dares  mihi  quartam  tuorum  denariorum  , haberem  denarios  17.  Queritur,  quot 
unusquisque  habuit.  Pone,  quod  primus  haheat  denarios  4.  Quare  secundus  habebit  de- 
narios 40,  ut  ex  tcrcia  parte  ipsorum,  scilicet  ex  denarijs  10,  et  cx  denarijs  4,  quos 
primus  habet,  habeat  ipse  primus  denarios  14,  ut  propositum  est.  Veruili  addita  quarta 
parte  dc  denarijs  4 primi  hominis  cum  denarijs  30  secundi,  habebit  secundus  denarios 
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31,  scilicet  14,  plus  quant  deleat.  Quare  iu  secunda  positione  potic,  quod  primus  lioino 
lialuat  denarios  8.  Quare  secundus  habebit  denarios  18,  cum  quibus  addita  quarta  parte 
de  denarijs  n primi  hominis,  habebit  ipse  secundus  homo  denarios  20,  scilicet  3,  plus 
quam  debeat.  Im  prima  enim  positione  superant  secundo  homini  u;  in  secunda  3:  ergo 
pro  4 denarijs,  quos  accrcuimus  primo,  adpropinquauit  secundus  ucritaii  n;  et  restat 
ad  adpropinquandum  3.  Quare  multiplicabis  3 per  4,  et  diuides  per  n,  exibit  dena- 
rius i;  quo  addito  cum  denarijs  8,  faciunt  denarios  “9:  a quibus  usque  in  14  de- 
sunt denarij  4,  qui  sunt  tertia  pars  de  denarijs  secundi  hominis:  quare  multiplica 
eos,  scilicet  ~ 4 per  3,  reddent  ~ 14,  pro  denarijs  sccuudi  hominis. 

Aliter  per  regillam  proportionum.  Quoniam  denarij  primi  cum  }■  denariorum  se- 
cundi sunt  14  ; ergo  ^ denariorum  primi  cum  ^ de  J denariorum  secundi  est  de- 
narius i.  Quare  ^ denariorum  primi  cum  ^ dc  ~ denariorum  secundi  sunt  denarij 
3:  ergo  denarij  primi  hominis  cum  ipsorum,  et  cum  J denariorum  secundi,  et  cum 
~ dc  | denariorum  secundi  sunt  denarij  17  , sicut  sunt  omnes  denarij  secundi  ho- 
minis cum  J denariorum  primi.  Denarij  autem  primi  hominis  cum  ~ ipsorum  sunt  — 
eorumdem;  lercia  quoque  denarionim  secundi  cum  ^ ipsius  tcrcii  sunt  denariorum 
ipsius  secundi  : ergo  denariorum  primi  cum  denariorum  secundi  sunt  (piantum 
denarij  secundi  hominis  cum  } denariorum  primi.  Vndc  si  dc  denarijs  secundi  ho- 
minis auferatur  ipsorum,  remanelmnt  siquidem  eorumdem  : ergo  JJ  denariorum 
primi  sunt  secundi , et  \ denariorum  suorum.  Vnde  si  de  denariorum  primi 
aufleratur  J denariorum  ipsius,  remanebunt  |J  denariorum  ipsius,  equales  de  de- 
nariorum secundi  : quare  inueniendi  sunt  duo  numeri,  quorum  unius,  sint  al- 

terius; qui  inueniuntur  sic  : multiplicatur  28  per  23,  et  42  per  27  ; sed  quia  28  et  42 
diuiduntur  intcgraliter  per  7,  multiplica  tantum  | dc  28,  scilicet  4 per  25,  et  \ de  42, 
scilicet  G per  27,  erunt  ioo,  et  162:  adde  quidem  super  100  petitionem,  quum  primas 
petit  secundo,  scilicet  £ dc  1G2,  que  est  54,  erunt  j$4,  qui  cum  debeant  esse  14;  di- 
uides 154  per  14,  erunt  li;  in  quo  diuide  ioo  et  162,  exibunt  pro  denariis  primi  ho- 
minis i 9;  et  pro  denariis  secundi  ~ 14,  ut  per  | elchataieym  mu  e ni  mus.  Itera  aliter  m.  isi 
pone  14  super  j,  et  n suj>er  J,  et  multiplica  3 per  4,  ct  extrahe  iiulc  semel  unum, 
que  sunt  super  uirgulis;  ct  cum  homines  sint  pares,  secundum  quod  diximus  in  re- 
gula emptionis  equi;  remanent  H,'  quem  seruu;  ct  extrahe  l,  quod  est  super  3,  ex  ipsis 
3,  remanent  2;  quem  muli  i plica  per  14,  faciunt  28;  de  quibus  tolle  3,  que  sunt  a 14 
usque  17  multiplicata  per  unum,  quod  est  super  3 , cum  17  sit  plusquum  14  ; et  si 
esset  mirius,  adderes,  remanent  25;  quem  multiplica  per  4,  que  surit  sub  uirga,  erunt 
ioo;  que  diuide  per  H,  exibunt  ~ 9 pro  denarijs  primi.  Rursum  extrahe  l,  quod  est 
super  4 dc  4,  remanent  3;  que  multiplica  per  17,  et  adde  3 multiplicata  per  i,  quod 
super  4 propter  3,  que  suut  a n usque  in  17,  erunt  54;  que  multiplica  per  3,  erunt 
1G2;  que  diuide  per  n , exibunt  ~ 14  pro  denarijs  secundi  hominis.  Aliter  proptius: 
pone  secundum  habere  rem.  Quare  primus  habet  14,  minus  tcrcia  rei,  quam  querit 
secundo;  de  quibus  secundus  petit  primo  quartam,  scilicet  denarios  -j  3,  minus  quarta 
tercie  rei ; ct  sic  habebit  rem  , minus  , et  denarios  \ 3 , que  cquantur  17.  Quare 
extrahe  { 3 de  17,  remanent  | 13;  que  cquantur  ~ unius  rei.  Quare  multiplica  12  per 
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i i3  , ct  di  nide  per  h , tit  reintegretur  res,  exibunt  ~ 14;  ct  tot  habet  secundus; 
quorum  tcrcia,  scilicet  **  4 extrahende  de  14,  remanent  ^9  pro  denarijs  primi. 

De  tribus  hominibus  denarios  habentibus . 

Tnc.s  homines  habent  similiter  denarias;  ct  primus  cpicrit  secundo  £ , ct  proponit 
se  habere  denarios  14;  secundus  petit  tercio  \ suorum  denariorum  , ct  proponit  ha- 
bere denarios  17  : tercius  quidem  querit  primo  f suorum  denariorum,  ct  proponit  ha- 
bere denarios  19.  Queritur,  quot  unusquisque  habet:  pone,  ut  primus  habeat  denarios 
10;  quare  secundus  habebit  12;  et  tercius  20:  cum  quibus  addita  quinta  parte  de  de- 
narijs  io  primi  hominis,  habebit  tercius  homo  denarios  2«,  scilicet  3,  plus  quam  debeat. 
Quare  in  secunda  positione  pone,  ut  primus  habeat  denarios  0,  scilicet  f,  minus  quam 
iu  prima;  ct  sic  opportebit,  ut  secundus  habeat  15,  scilicet  triplum  difTerentie,  que 
est  a o prodictis  usque  in  14;  ct  tercius  habebit  8,  scilicet  quadruplum  diilerentie , 
que  est  a is  suprasciiptis  usque  in  17:  cum  quibus  8 addita  quinta  parte  de  denarijs 

9 primi  hominis,  scilicet  \ l,  faciunt  $ 9,  qui  deberent  esse  19:  quare  in  hac  secunda 
positione  minuunt  tercio  homini  } 9,  et  in  prima  superant  ei  3:  quare  addes  ipsas  dif- 
ferentias in  unum,  scilicet  \ 9 cum  3,  erunt  ± 12;  ct  dices:  pro  l,  quod  minui  in  se- 
cunda positione  primo  homini,  minuunt  tercio  J 12;  quid  minuam  ex  prima  positione, 
ut  minuet  tantum  eidem  tercio  homini  3,  qui  superant  ei  in  prima  positione.  Multi- 
plicabis ergo  1 per  3,  ct  diuides  per  -J  12,  exibunt  - ; quibus  extractis  de  denarijs 

10  prime  positionis,  remanent  9 pro  denarijs  primi:  quare  secundus  habebit  12,  et 
tercius  ^ 17;  et  sic  possemus  facere  de  pluribus  hominibus,  cum  unusquisque  petat 
alio  per  ordinem.  Item  primus  petat  reliquis  duobus  et  proponat,  ct  habeat  14;  et 
secundus  quenit  { reliquis,  et  habeat  17;  et  tercius  petat  reliquis  [ , cl  habeat  19  .* 
pone  , quod  primus  habeat  8 ; quare  reliqui  habebunt  18  : opportet  diuidere  inter 
utrumque  per  cichataicym,  ita  ul  secundus  cura  suis  denarijs  , et  cum  quarta  parte 
de  denarijs  tcrcij,  et  primi  hominis,  habeat  17.  Quare  opportet,  ut  suprascripta  prima 
positio  habeatur  pro  uniucrsali;  et  aliam  primam  particularem  positionem  ponamus  , 
in  qua  ponatur,  quod  secundus  habeat  0;  quare  ex  ipsis  18,  remanebunt  tercio  | homini 
12;  quibus  additis  cum  8 primi  hominis,  faciunt  20  ; quorum  quarta  parte  , scilicet 
5,  addita  super  denarios  6 secundi,  faciunt  11,  qui  ucllent  esse  17:  quare  minuunt 
secundo  homini  0 in  hac  prima  particulari  positione.  Ynde  pone  in  secunda  parti- 
culari positione,  quod  secundus  habeat  10,  scilicet  4,  plus  quam  in  prima  positione; 
quare  remanebunt  tercio  homini  s;  quibus  additis  cum  8 primi,  faciunt  16;  quorum 
quarta  parte,  scilicet  4,  addita  cum  10  secundi,  faciunt  14,  scilicet  3,  minus  quam 
debeat.  In  prima  euim  particulari  positione  minuunt  secundo  g.  In  secunda  3 : ergo 
per  4,  que  creuimuS  secundo,  adpropiiiqiiauimus  ueritati  3;  ct  restant  ad  adpropin- 
qtiandum  3.  Multiplicabis  ergo  3 per  4,  ct  diuides  per  3,  exibunt  4;  quibus  additis 
cum  10  , erunt  14  ; et  tot  habet  secundus  homo  : quare  remanebit  tercio  homini  4 
ex  snprascriplis  18  ; cum  quibus,  addita  quinta  parte  de  denarijs  s primi  hominis, 
et  de  denarijs  14  secundi,  erunt  | 8;  quo  uellcnt  esse  19  : ergo  in  prima  uniucrsali 
positione  minuunt  tercio  homini  | 10.  Quare  pones  in  secunda  uniucrsali  positione  , 
quod  primus  habeat  denarios  fl,  scilicet  2,  mirius  quam  iu  prima  uniucrsali  positione; 
quare  opportet,  ut  inter  secundum,  et  tertium  habeant  24,  que  opportet,  ut  diuidas 
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inter  eos  per  clchalavm,  secundum  quod  superius  fecimus  18;  et  inucnics,  quod  se- 
cundus habebit  | is  ex  ipsis  24:  quare  remanebunt  tcrcio  homini  | li  ; cum  quibus 
adde  quintam  partem  de  6 primi  hominis,  et  de  | 12  secundi ; que  quinta  pars  est 
||  3,  erunt  ^ is,  qui  debereut  esse  f 9:  ergo  in  hac  secunda  uniuersali  'positione  mi- 
nuunt tercio  homini  ||  3,  que  sunt  quiute  decime  39;  et  in  prima  minuunt  ei  | 10, 
que  sunt  quinte  decime  159:  ergo  per  2,  que  minuimus  primo  in  secunda  positione, 
appropinquHuitnus  ucrilali  quintas  decimas  100  ; ct  restant  ad  adpropinquandum  59 
quinte  decime  : ergo  multiplica  59  per  2,  et  diuides  per  100,  exibit  £ 1;  que  extra- 
hende c secunde  positionis  , remanent  ||  4 ; ct  tot  habeat  primus  homo  : a quibus 
usque  in  denariis  1 4,  quos  ipse  proponit  se  habere,  habita  teroia  parte  reliquorum, 
desunt  ^9;  quorum  triplum,  scilicet  H 27,  habent  inter  secundum,  et  tercium;  quos 
diuide  inter  eos  per  elchataieym,  secundum  quod  superius  fecimus;  et  inucnies,  quod 
secuudus  homo  habebit  it,  tertius  ||  15. 

Et  si  secundum  inuestigationem  proportionis  ipsorum  hec  inuenirc  desideras,  jmne 
secundum,  et  tercium  hominem  habere  rem.  Quare  primus  habet  14,  minus  tertia  rei: 
deinde  pone,  ut  tercius  homo  habeat  partem  rei.  Quare  secundus  habet  rem,  minus 
parte;  cui  si  addatur  quarta  partis,  et  quarta  denariorum  primi,  quem  secundus  petit 
reliquis  , habebit  17.  Sed  quarta  denariorum  primi  sunt  deuarij  \ 3 , minus  rei  : 
ergo  res  minus  parte,  scilicet  portio  secundi  cum  quarta  partis,  et  cum  denarijs  | 3 
diminuta  duodecima  rei,  sunt  17  ; de  quibus  si  auferantur  denarij  | 3,  remanebunt 
U rei,  diminutis  | partis,  equales  de  denarijs  | 13.  Rursus  quia  tercius  petit  primo  et 
secundo  quintam,  et  habet  19;  et  ipse  habet  partem;  ergo  pars  cum  quinta  denariorum 
14,  scilicet  cum  | 2,  diminuta  quinta  tercie  rei,  scilicet  et  cum  quinta  rei,  minus 
quinta  partis,  sunt  19:  set  si  de  quinta  rei  auferatur  — rei,  remanebunt  ^ rei:  si- 
militer si  de  19  auferantur  | 2,  remanebunt  J 16.  Rursus  si  dc  parte  auferatur  | eius, 
remanebunt  | : ergo  | partis  cum  ^ rei,  sunt  deuarij  | io.  Quare  »J{  partis,  scilicet 
| eiusdem,  cura  o|-X  rei,  scilicet  cum  | rei  sunt  denarij  | J 13,  scilicet  | dc  denarijs 
| 16.  Inucninius  enim  ||  rei,  minus  | partis  esse  similiter  | 13.  Quare  rei,  mitius 
| partis  aquantur  duabus  tertiis  partis,  et  | rei;  communiter  addantur  { partis,  et  aufe- 
ratur | rei,  erunt  ||  rei,  equales  de  ||  partis.  Quare  reperiendi  sunt  duo  numeri,  quo- 
rum unius  sint  ||,  hoc  est  ||  alterius,  erunt  si,  et  29:  ergo  proportio  rei  ad  partem 
est  sicut  51  ad  29.  Quare  extractis  2ode5l,  remanet  proportio  denariorum  secundi  ad 

denarios  tertii,  sicut  22  ad  29.  Et  quia  ||  rei,  minus  | partis  sunt  deuarij  | 13  sc  (sic)  de 

51,  scilicet  dc  proportione  rei,  accipiantur  ||,  scilicet  { 46,  et  auferantur  inde  | dc 
29,  scilicet  de  proportione  partis,  remanebunt  23.  Quare  est  sicut  23  ad  | 13,  hoc  est 
sicut  56  ad  27,  ita  22  ad  denarios  secundi,  ct  ita  29  ad  denarios  tcrcii.  Quare  multi- 
plicabis 27  per  22,  et  27  per  29;  ct  diuides  utramque  multiplicationem  per  50,  et  in- 

ucnics, secundum  habere  ||  ll;  tercium  JJ  13;  quorum  tcrciam,  scilicet  9,  extracta 
dc  14,  remanebunt  fj  4 pro  denarijs  primi. 

Aliter  per  regulam  proportionum. 

Qvoxiam  denarij  primi  hominis  cum  { denariorum  secundi  sunt  14;  ergo  ~ dena- 
riorum primi  cum  — tercie  partis  denariorum  secundi  sunt  denarij  5.  Yndc  denarij 
primi  cum  { denariorum  secundi,  et  cum  £ ipsius  primi,  et  cum  tercie  partis  de- 
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nariorum  secundi,  scilicet  cum  ~ denariorum  sccuiuli,  sunt  denarij  tfl:  additis  autem 
Yf  denariorum  primi  super  denarios  ipsius,  faciunt  JJ  : similiter  additis  ^ dcitarijs 
secundi  cum  J de  dcitarijs  secundi  facit  — denariorum  secundi:  ergo  |y  denariorum  primi 
cum  J*  denariorum  secundi  sunt  denarij  19  , sicut  sunt  denarij  tercij  hominis  cum 
r denariorum  primi.  Item  quia  denarij  secundi  hominis  cum  J denariorum  tercij  sunt 
denarij  l";  ergo  ^ denariorum  secundi  cum  quarte  partis  denariorum,  scilicet  cum 

^ denariorum  tercii,  sunt  denarij  2.  Ynde  denarij  secundi  hominis  cum  ~ ipsorum, 
scilicet  corumdem  eunt  » ct  ^ , silice t cum  JJ  denariorum  tercij,  sunt  denarij 
19,  sicut  sunt  denarij  tercii  hominis  cuiu  J-  denariorum  primi:  et  quoniam  ‘x  dena- 
riorum primi  cum  J®  denariorum  secundi  sunt  quantum  J®  denariorum  secundi  cum 
JJ  denariorum  tercii,  scilicet  19;  ergo  si  de  f?  denariorum  secundi  auferatur  j|  de- 
nariorum ipsius  secundi,  remanebunt  siquidem  ipsius,  et  : additis  ergo  £ , et 

in  unum,  faciunt  : ergo  [J  denariorum  primi  sunt  quantum  ~ denariorum  se- 
cundi cum  J*  denariorum  tercii  ; que  £*  denariorum  tercii  redigende  sunt  in  paries 
priiui  et  secundi  sic  : quia  denarij  tercij  hominis  cum  \ denariorum  primi  sunt  19, 
sicut  sunt  yx  denariorum  primi  cum  denariorum  secundi  ; ergo  si  de  J®  denario- 
rum priiui  auferatur  J denariorum  primi  , remanebunt  ~ -}•  denariorum  primi  cum 
*®  denariorum  secundi  , equales  denarijs  tercii  bominis.  Sunt  eniin  j denariorum 
primi  denariorum  ipsius  ; ergo  denarij  tercij  hominis  sunt  quantum  denariorum 
primi  cum  denariorum  secundi  : quare  JJ  denariorum  tercii  sunt  de  dena- 
riorum primi,  et  sunt  adhuc  ~ de  j|  denarijs  secundi.  Verum  {J  de  ®J  denariorum 
primi  sunt  {xxf  denariorum  primi,  que  exeunt  ex  multiplicatione  de  19  in  81  diuisa 
per  os,  et  per  to.  Item  J-J  de  J®  denariorum  secundi  sunt  denariorum  secundi ; 
ergo  *J  denariorum  primi  sunt  f^,  et  denariorum  secundi,  et  ytx?  denariorum  suo- 
rum: quare  si  de  }*  denariorum  primi  auferatur  jyJJ  denariorum  ipsius,  remanebunt 
YjJ  denariorum  primi,  equales  de  ~{,  et  de  denariorum  secundi,  scilicet  dc 
quare  reperiendi  sunt  duo  numeri,  quorum  ^ unius  sint  ulterius;  qui  reperiuntur 
ex  multiplicatione  dc  oso  in  2201,  et  de  2850  in  703.  Vel  quia  080,  et  2856  diuiduntur 
inlcgralitcr  per  136,  multiplicabis  de  oso,  scilicet  s per  22f»i,  et  yt*  de  2856,  sci- 
m.  ut  ,tm.  licet  21  per  703;  sed  quia  2201,  et  703  diuiduntur  | inlcgralitcr  per  19,  multiplicabis 
5 per  19""“  partem  dc  2201,  scilicet  per  ito;  et  21  multiplicabis  per  dc  703  , sci- 
licet per  37;  et  habebis  535  pro  primo  numero ; et  777  pro  secundo  , hoc  est  quod 
proportio  denariorum  primi  ad  denarias  secundi  est  sicut  593  ad  777:  ct  quia  primus 
homo  petit  secundo  \ denariorum  suorum,  adde  j de  777,  scilicet  259  super  593,  erunt 
834;  quem  cum  deheaut  esse  14  , diuide  ipso  N34  per  14  , exibunt  et  ; in  quibus  ct 
diuidc  395,  ct  777  inucula,  et  habebis  JJ  9 pro  denarijs  primi;  et  J}  12  pro  denarijs 
secundi,  ut  per  clchataieym  superius  inucnimus:  denarios  nero  tercii  hominis  reperies 
ordine  suprascripto. 

De  quinque  hominibus . 

hein  homines  sint  5;  ct  primus  haheat  t4,  habita  J dc  denarijs  secundi,  et  tercii 
hominis;  secundus  uero  haheat  17,  habita  J dc  denarijs  tercii  quarto  hominis;  tcrcius 
quoque  haheat  19,  habita  | dc  denarijs  quarti  , et  quinti  hominis.  Quartus  namque 
haheat  21,  habita  $ de  denarijs  quinti,  et  primi  hominis.  Quintus  itaque  habeat  23 
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cum  ' de  deuarijs  primi,  ct  .secundi  hominis.  Queritur  , quot  denarios  unusquisque 
habeat  : pone,  ut  primus  luibeat  denarios  8.  Residuum  uero,  quod  est  ab  ipsis  deuarijs 
8 usque  iu  14,  scilicet  6,  opportcl  ut  sit  tercia  de  denarijs  secundi,  ct  lercii  hominis. 

Quare  inter  secundum,  et  lendum  hominem  habent  denarios  is,  scilicet  triplum  de  r» 
suprascriptis.  Quos  denarios  is  opportcl  ita  diuidere  per  particularem  clcliataieyui 
inter  secundum,  ct  tercium  hominem,  ut  secundus  cum  petitione,  quam  petit  tcrcio, 
et  quarto  homini  , habeat  suos  denarios  17  ; ct  temus  cum  petitione  , quam  petit 
quarto,  et  quinto,  habeat  suos  denarios  m;  ct  quartus  cum  sua  petitione,  quam  petit 
quinto,  ct  primo  homini,  habeat  suos  denarios  21.  Ynde  ponamus  in  prima  particu- 
lari positione,  quod  primus  habeat  9 ex  suprascriptis  in;  a quibus  usque  in  17  desunt 
8,  qui  suut  | dc  deuarijs  tcrcij,  et  quarti  hominis  : ergo  inter  tercium,  et  quartum 
hominem  habent  32;  dc  quibus  extrahe  9,  que  remanent  tercio  homini  cx  suprascri- 
ptis deuarijs  18,  remanet  quarto  homini  denarij  23  s deinde  extrahe  9 , quos  habeat 
tcrcius  dc  denarijs  19  , quos  ipse  proponit  se  habere  , remanent  10  , qui  suut  J de 
denarijs  quarti,  et  quinti  hominis:  ergo  inter  quartum,  ct  quintum  hominem  habent 
50;  ex  quibus  quartus  habeat  23:  quare  remanent  quinto  homini  27;  quibus  additis  cum 
deuarijs  8 primi  hominis,  faciunt  33  ; quorum  sexta  pars,  scilicet  | 5 addita  cum  dc- 
narijs  23  quarti  hominis  , faciunt  denarios  J 28  , qui  deberent  esse  21  : quare  in  hac 
prima  particulari  positione  superant  quarto  homini  denarij  | 7.  Vnde  pone  iu  secunda 
particulari  positione,  quod  secundus  habeat  10  ex  prodictis  denarijs  is,  scilicet  l , 
plus  quam  iu  prima  particulari  positione  ; a quibus  10  usque  iu  17  desunt  7 , que 
suut  quarta  dc  denarijs  tcrcii,  ct  quarti  hominis:  ergo  inter  tercium,  et  quartum  ho- 
minem habent  denarios  28;  dc  quibus  extrahe  8,  que  remanent  tercio  homini  cx  sti- 
prascriplls  denarijs  18,  remanent  quarto  homini  denarij  20  : deinde  extrahe  8,  quos 
habet  tcrcius  de  deuarijs  19,  quos  ipse  proponit  sc  habere,  remanent  11;  qui  sunt  | 
de  deuarijs  quarti,  et  quinti  hominis  : ergo  inter  quartum,  et  quintum  limuinem  ha- 
bent S3;  cx  quibus  quartus  habet  2i>.  Quare  remanent  quinto  homini  33;  quibus  additis 
cum  denarijs  8 primi  hominis  faciunt  43;  quorum  sexta  pars,  scilicet  - 7 addita  cum 
denarijs  20  quarti  hominis,  faciunt  denarios  £27;  qui  deberent  esse  21:  quare  iu  hac 
secunda  particulari  positione  superant  quarto  homini  J c,  qui  sunt  sexte  37,  scilicet  10 
sexte,  minus  quam  in  prima  particulari  positione,  scilicet  de  sextis  47.  Quare  pro  l, 
quaiu  crcuimus  secundo  homini,  adpropiuquauimus  sextas  10,  et  restant  ad  ad  propin- 
quandum sexte  37:  quare  multiplica  1 per  37,  et  diuides  | per  10  , exibunt  denarij  r«i.  iu 
^ 3;  quos  adde  cum  10  secundi  particularis  positionis,  reddunt  pro  denarijs  secundi 
hominis  13.  Reliquos  uero,  qui  sunt  usque  in  ih,  scilicet  ~ 4,  habet  secundus:  quibus 
inuetilis,  extrahe*  13  secundi  hominis  de  suprascriptis  17,  remanent  ~ 3 , qui  sunt 
quarta  de  denarijs  tercij,  ct  quarti  hominis  : ergo  inter  tercium,  ct  quartum  hominem 
habent  denarios  \ 13;  de  quilms  extrahe  ~ 4 tcrcij  hominis,  remanent  quarto  homini 
denarij  ^ 8 : deinde  extrahe  ^ 4,  quos  habet  tcrcius  de  denarijs  19,  quos  ipse  pro- 
ponit sc  habere,  remanent  ^ 4,  qui  suut  £ de  deuarijs  quarti  , et  quinti  hominis  : 
ergo  inter  quartum,  et  quintum  hominem  habent  denarios  | 73 ; cx  quibus  quartus 
habet  8.  Quare  remanent  quinto  homini  \ 64;  quibus  additis  cum  denarijs  8 primi 
hominis,  faciunt  7»  ; quorum  sexta  pars,  scilicet  — 12  addita  cura  denarijs  8 , 
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reddit  denarios  21,  tit  opportet  : nam  addita  \ de  donari js  primi,  ct  secundi  hominis, 
scilicet  ~ 3,  sunt  dcunrij  | 64  quinti  hominis,  faciunt  ~ 67;  qui  debent  esse  23.  Quare 
extrahe  23  de  denarijs  — 67,  remanent  44;  et  tot  superant  quinto  homini  in  hac 
prima  uniucrsali  positione.  Quare  in  secunda  uniuersali  positione  pone, ut  primus  habeat 
7.  Quare  inter  secundum,  et  tcrcium  liahebunt  21;  quibus  per  clchataicym,  secundum 
suprascriptum  ordinem  diulsis,  inuenies  , quod  secundus  habet  \ 10  ex  ipsis  21  , et 
tercio  remanet  | 10  : cum  quilms  duabus  portionibus  inuenies  similiter,  quod  quartus 
homo  habet  { 13  ; et  quintus  | 27 ; super  que  si  addideris  septimam  de  denarijs  7 
primi  hominis,  et  de  denarijs  | 17  secundi;  quorUm  ) est  £ 2,  et  erant  30  , que 
deberent  esse  23:  quare  in  hac  secunda  uniucrsali  positione  superant  quinto  homini  7, 
scilicet  d i Ile  ren  t ia,  que  est  a 23  usque  in  30.  I11  prima  enim  uuiticrsali  positione 
superauerunt  ei  ^ 44  : ergo  per  i,  quem  minuimus  primo  homini  in  secunda  uniuersali 
positione,  adpropinquauil  quintus  huino  ucritati  37,  scilicet  differentia,  que  est  a 
-jb  44  usque  in  Jj  7;  et  restant  ad  adpropinquandum  ipsi  denaiij  7.  Multiplica  ergo 
±±7  per  i,  et  diuides  per  37,  exibunt  j£',  quas  extrahe  dc  denarijs  7 secunde  uni- 
ucrsalis  positionis,  remanent  6;  ct  tot  habet  primus  homo  ; a quibus  usque  in  14 
desunt  7»  qui  sunt  tcrcia  dc  denarijs  secundi,  et  tcrcij  hominis:  quare  multiplica 
cos  per  3,  erunt  ~|t7  21;  ct  tot  habent  inter  secundum,  ct  tcrcium:  quos  si  studueris 
diuiderc  inter  eos,  secundum  quod  superius  fecimus  is,  inuenies  quod  secundus  homo 
habet  o,  et  tercius  It;  cum  quibus  inuenies,  quod  quartus  homo  habet  16, 
et  quintus  4,)- 

De  eotfem . 

Item  homines  sint  5;  ct  primus  coram  petit  secundo,  et  tercio,  ct  quarto  tcrciam  dena- 
riorum ipsorum,  et  proponit  sc  habere  14;  secuudus  petit  } tercio,  et  quarto,  ct  quinto 
homini,  ct  habebit  17;  tercius  quoque  petit  i quarto,  ct  quinto,  ct  primo  homini,  et 
habebit  19.  Quartus  namque  petit  £ quinto,  primo,  et  secundo  homini,  ct  habebit  21. 
Quartus  ucro  petit  \ primo,  et  secundo,  ct  tercio  homini,  et  habebit  23.  Queritur  , 
quot  unusquisque  habeat  : pone  ut  primus  habeat  8;  quare  inter  secundum,  cl  tcrcium, 
ct  quartum  habebunt  18,  scilicet  triplum  dilTcrentic,  que  est  ab  8 usque  in  14;  que 
is  opportet  diuiderc  per  clchataicym  inter  cos  tres  : pones  ad  libitum,  ut  secundus 
habeat  c cx  ipsis  is;  quare  remanet  tercio,  et  quarto  12:  opportet  iterum  per  clcha- 
laicym  diuiderc  inter  utrumque:  et  quia  posicioncs  primi  , ct  secundi  hominis  false 
sunt  , ct  opportet  aliam  falsatu  positionem  tercio  homini  ponere.  Ideo  positionem 
primi  hominis  primani  primi  clchataicym  appellabis.  Positionem  ucro  secundi  , pri- 
mam secundi  clchataicym  nominabis  : deinde,  quia  in  prima  | positione  secundi  el- 
cliataicyrn  posuimus,  ut  secundus  habeat  G,  opportet  ut  inter  tcrcium,  ct  quartum, 
ct  quintum  hominem  habeant  44,  scilicet  quadruplum  diflercntic,  que  est  ah  ipsis  g 
usque  in  17:  cx  quibus  44,  cum  tercius  et  quartus  habeant  12  , ergo  quintus  habet 
32  : deinde  opportet,  ut  per  tertium  clchataicym  diuidas  12  suprascriptum,  inter  tercium 
ct  quartum  hominem;  ita  ut  tercius  cum  petitione,  quam  petit  quarto,  ct  quinto,  et 
primo  homini,  possit  suum  habere  propositum,  scilicet  19;  que  diuisio  dupliciter  fit: 
primum  quidem,  ut  ex  12,  que  habent  inter  tcrcium,  ct  quartum  ponas,  ut  tercius 
homo  habeat  aliquam  quantitatem;  consolabis  ipsam  per  clchataicym,  secundum  quod 
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superius  multiplicationes  demonstratum  est.  Vel  aliter:  adde  44,  que  liabcnt  inter  tcr- 
cium,  et  quartum,  et  quintum  hominem  cum  8 primi  hominis,  erunt  52;  ex  quibus 
upportet,  tot  dare  tcrcio  homini,  ut  cum  habuerit  quintam  residui,  habeat  19  supra- 
scripta:  quare  pone  in  hac  prima  positione  tcrcii  elchataieym,  ut  tercius  homo  habeat 
2 ex  ipsis  52;  ergo  remanet  50  quarto,  et  quinto,  et  primo  homini;  quorum  quinta 
parte,  scilicet  io,  addita  cum  2 tercii  hominis,  faciunt  12;  que  debent  esse  19:  quare 
minuunt  tercio  homini  Vndc  pone  iu  secunda  positione  tercii  elchataieym,  ut  tercius 
habeat  7 ex  suprascriptis  52;  ergo  remanent  reliquis  tribus  45;  quorum  quinta  parte, 
scilicet  9,  addita  cum  7 tercii,  faciuut  10;  que  debent  esse  19:  ergo  in  hac  secunda 
positione  minuunt  tcrcio  3;  et  iu  prima  minuerant  ci  7 : ergo  pro  5 , que  creuimus 
eidem  tercio,  appropinquauit  ipse  ueritati  4;  ct  restant  ad  appropinquandum  3.  Quare 
multiplicabis  3 per  5,  et  diuides  per  4,  exibunt  - 3 ; quibus  additis  cum  7 secunde 
positionis,  faciunt  J io;  et  tot  habet  tercius  homo:  ucl  aliter:  quia  tercius  homo  19, 
habita  quinta  parte  denariorum  quarti,  ct  quinti,  ct  primi  hominis;  et  ipsi  quatuor 
habeant  in  summa  52,  scilicet  si  auferantur  19  dc  32,  remanent  33  quarto,  et  quinto, 
et  primo  homini  post  datione  quinte  denariorum  ipsorum  , quam  dederunt  tercio 
homini:  ergo  illa  quinta  pars  fuit  \ residui  ipsorum,  scilicet  de  33:  quare  J dc  33,  que 
est  { 8,  est  illud,  quod  dederunt  ipsi  tercio  homini:  quibus  \ 8 additis  cum  33,  reddunt 
^ 41,  pro  denarijs  quarti,  ct  quinti,  et  primi  hominis;  quibus  extractis  de  52  supra- 
dictis  i,  remanent  j io  tercio  homini,  ul  per  clchalaym  inuentum  est.  Residuum  uero, 
quod  est  usque  in  12,  scilicet  - 1 , habet  quartus,  cum  inter  utrumque  habeant  12 ; 
super  que  ± 1 adde  \ 7,  scilicet  sextam  jMirtem  de  32  quinti  hominis,  ct  de  8 primi, 
et  de  6 secundi,  faciunt  ||  8;  qui  dehcnl  esse  21  : ergo  in  prima  positione  secundi 
elchataieym  minuunt  quarto  homini  •—  12.  Quare  pones  in  secunda  positione  eiusdem 
secundi  elchataieym,  ut  secundus  homo  habeat  5 ex  suprascriptis  18;  que  ipsi  habeant 
cum  tcrcio,  ct  quarto  homine;  et  sic  remanebunt  tcrcio,  ct  quarto  13,  quos  opportet 
ut  habeant  cum  quinto  hoiniuc  48,  scilicet  quadruplum  difTereutie,  que  est  a 5 usque 
in  17  : ergo  quintus  habet  35:  deinde  diuides  13  tercii,  et  quarti  hominis  intercos; 
itu  ut  tercius  cum  sua  petitione  habeat  19  : quam  diuisionem  facies  per  duas  alias 
positiones,  scilicet  per  quartum  elchataieym,  ucl  per  alium  supi  ascriptuiii  modum,  qui 
est  pulcrior;  ct  iuuenies  ex  ipsis  13,  quod  tercius  habet  { 9,  ct  quartus  { 3 ; super 
que  i 3 adde  8,  scilicet  sextam  de  33  quinti  hominis,  et  dc  s primi,  et  de  5 secundi, 
erunt  J 11,  qui  deberent  esse  21:  quare  in  secunda  positione  secundi  elchataieym  mi- 
nuunt quarto  homini  J 9.  Iu  prima  enim  minuerant  ei  ^ 12 ; ergo  pro  1,  quod  mi- 
nuimus secundo,  adpropimpiauit  quartus  ueritati  | j 2,  scilicet  diflcrcntiam , que  est 
a ^ 12  usque  in  | 9;  et  restant  adpropinquadum  ipsa  j 9:  quare  multiplica  1 per  J 9, 
et  diuides  per  £ 2,  exibunt  ~ 4;  que  extrahe  dc  5 secunde  positionis,  remanent 
ct  tot  habet  secundus,  cum  primus  habeat  8 : deinde  studeas  iuuenire  per  quintum 
elchataieym  , ucl  per  alium  suprascriptum  modum  quantitates  tercii , ct  quarti  , et 
quinti  hominis;  et  inucnics,  quod  tercius  habet  } 5,  et  quartus  ~ H,  et  quintus  47; 
super  quas  adde  J dc  denarijs  8 primi,  ct  de  J-  secundi,  et  de  f 5 tercii  ; quorum 
septima  est  ^ 2,  erunt  49,  qui  deberent  esse  23  : ergo  iu  prima  positione  primi 
elchataieym  superant  quinio  homini  -J  2C  : quare  pone  in  secunda  positione  primi 
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elchataieym,  ut  primus  habeat  7,  scilicet  uno  minus  quam  in  prima  ; et  sic  oppor- 
tebit,  ut  inter  secundum,  et  tercium  , et  quartum  hominem  habeant  21;  que  studeas 
diuulcrc  per  clcliutuicym  ita:  unusquisque  cum  sua  petitione  habeat  suum  propositum 
numerum,  scilicet,  quod  secundus  habeat  17,  et  trreius  habeat  19,  ct  quartus  21;  et 
inuenies,  quod  secundus  ex  ipsis  21  habet  * 1,  tcrcius  ! fi,  (putrius  { 12;  e\  (piarum 
inuentionc  inuenies,  quod  quintus  habet  y 41  j cum  quibus  * 41  adde  septimum  dc  7 
primi,  ct  dc  ’ 1 secundi,  ct  dc  y fi  tcrcij , que  est  2 , erunt  ^ 44  , quem  debent 
esse  23 : quare  in  hac  secunda  positione  primi  elcliataicym  superant  quinto  homini 
~ 21,  et  in  prima  snpcraucrimt  ei  j~  2G:  vnde  per  1,  quod  minuimus  primo  homini, 
appropinquauit  ipse  JJ  5,  scilicet  diflerentiam,  que  est  20  usque  in  ^ 21;  et  restant 
ad  appropinquandum  ipsa  J 21  : quare  multiplica  1 per  ^ 21  , et  diuides  per  f-J  5 , 
exibunt  {jj  3j  quas  extrahe  de  7 secunde  positionis,  remanet  ^ ~ 3;  ct  tot  ucracilcr  habet 
primus:  quibus  inucnitis  (sic)  studeas  denarios  reliquorum  per  elchataieym,  secundum 
suprascriplum  modum  iiiucnirc;  et  inuenies,  quod  secundus  habet  -syj  fi,  tcrcius  i t, 

quartus  ~~  16,  quintus  ^ 20;  et  sic  studeas  operari  iu  similibus  questionibus  , que 
omnes  per  elchataieym  mirabiliter  soluuntur. 

De  tribus  hominibus , qui  habebunt  denarios . 

Tres  homines  habebant  denarios;  et  primus  petit  secundo  7,  et  proponit  se  habere  ter 
tantum  quam  ipse:  secundus  uero  petit  tcrcius  (sic)  homini  9,  et  habebit  quater  tantum 
quam  ipse  : tcrcius  petit  primo  liomiui  il,  ct  habebit  quinquies  tantum  quam  ipse. 
1‘one  quidem,  ut  primus  liaheut  l";  cum  quibus  adde  7,  que  petit  secundo,  erunt  24; 
quorum  tercia  pars,  scilicet  8,  est  residuum,  quod  remanet  secundo  homini,  cum  de- 
derit primo  7 : ergo  ipse  liahcl  ifi ; cum  quibus  adde  9 , que  petit  tercio  liomiui  , 
erunt  24;  quorum  \ pars,  scilicet  6,  est  residuum,  quod  remanet  tercio,  datis  o se- 
cundo homini:  quare  ipse  habet  similiter  15;  cum  quibus  adde  11,  que  petit  primo, 
erunt  2fi.  Kt  primo  remanent  c;  que  2fi  deberent  esse  30,  scilicet  quintuplum  de  fi  , 
que  remanent  primo  : ergo  iu  hac  prima  positione  miuuunl  tercio  homini  4 , que 
sunt  a 20  usque  in  30:  quare  pone  iu  secunda  positione,  ut  primus  habeat  14,  scilicet 
3,  minus  quam  in  prima.  Quare  secundus  hahet  14,  et  tcrcius  j-  14;  cum  quibus  adde 
11,  que  petit  primo,  remanebunt  primo  3;  et  tcrcius  habebit  J ifi;  que  [25  deberent 
esse  15,  scilicet  quintnphim  dc  3,  que  remanent  primo  : ergo  in  hac  secunda  posi- 
tione superant  tercio  homini  \ 10.  Iu  prima  enim  minuerant  ei  4-  Otiare  adde  \ 10 
cura  4,  erunt  | 14  : ergo  per  3,  que  minuimus,  |>erti  en  erunt  * 14;  quid  ergo  minuemus, 
ut  pcrucuiant  4 : multiplica  ergo  4 per  3,  et  diuides  per  J 14,  exibunt  extrahe  dc 
17  prime  positionis,  remanebunt  | ifi;  tot  habuit  primus;  cum  quibus  adde  7,  que 
petit  secundo,  erunt  ~ 23;  quorum  terciam  partem  adde  cum  eisdem  7,  erunt  14; 

ct  tot  Imbuit  secundus ; cum  quibus  adde  9 , quos  petit  tercio  , erunt  23  super 
quartam  pariem;  quorum  adde  ipsa  9,  erunt  14;  et  tot  Imbuit  tcrcius:  ex  hac  enim 
manerie  mullae  et  uaric  questiones  proponi  possunt. 

Aliter . 

Extractis  quidem  cx  denarijs  primi  11,  quos  tercius  petit  ei;  ct  ex  denarijs  secundi  7, 
quos  primus  petit  ei;  ct  ex  denarijs  tcrcii  9,  quos  ci  petit  secundus,  hoc  quod  remanebit 
unicuique  uocclur  residuum  ipsius  : deinde  quia  primus  cum  7 dc  denarijs  secundi 
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habet  triplum  residui  ipsius  secundi;  ergo  residuum  primi  cum  denariis  ll  su  proscri- 
ptis, et  cum  ipsis  7,  scilicet  cum  18,  est  triplum  similiter  residui  secundi  hominis: 
similiter  inuenies,  quod  residuum  secundi  hominis  cum  denarijs  7,  ct  cum  denarijs  9 
suprascriptis,  scilicet  cum  <c,  est  quadruplum  residui  tercii  hominis.  Et  residuum  tercii 
hominis  cum  denarijs  9,  et  cum  denarijs  iit  scilicet  cum  denarijs  20,  est  quin  lupiunt 
residui  primi  hominis.  Et  quoniam  residuum  primi  cum  denarijs  !8  est  triplum  re- 
sidui secundi  ; tercia  pars  residui  primi  cum  \ de  denarijs  is  , scilicet  cum  6 , est 
quantum  residuum  secundi.  Item  quia  residuum  secundi  cum  denarijs  ic  est  quadru- 
plum residui  tercii ; quarta  pars  residui  secundi  cum  -J  de  ic  , scilicet  cum  4 , est 
quantum  residuum  tercii.  Rursum  quia  residuum  tercii  cum  denarijs  20  est  quintu- 
plum  residui  primi  hominis  ; quinta  pars  residui  tercii  cum  | de  20,  scilicet  cum  4, 
est  quantum  residuum  primi.  Et  quantum  | residui  primi  cum  denarijs  c est  quantum 
residuum  secundi;  et  J residui  secundi  cum  denarijs  4 csl  quantum  residuum  tercii 
hominis  : si  de  residuo  secundi  hominis  auferatur  { ipsorum,  et  denarij  4,  remanebit 
‘ residui  primi  hominis  cum  denarijs  0,  equulis  de  | residui  secundi,  minus  denarijs 
4 , et  dc  residuo  tercii  hominis.  Quare  si  in  ulruquc  portione  addantur  denarij  4 , 
erit  j residui  primi  cum  denarijs  10  quantum  J residui  secundi  cum  residuo  terrii. 

Similiter  quia  \ residui  secundi  cum  denarijs  4 est  quantum  residuum  tercii  hominis; 
et  J residui  tercii  cura  denarijs  4 est  quantum  residuum  primi  hominis;  si  dc  utraque 

portione  auferatur  J residui  tercii  , cl  denarij  4 , remanebit  j residui  secundi  cum 

denarijs  4 quantum  ~ residui  tercii  , minus  denarijs  4 cum  residuo  primi  hominis. 

Vndc  si  in  utraque  portione  addantur  denarij  4,  erit  j residui  secundi  cum  denarijs 
8 quantum  ~ residui  tercii  cum  residuo  primi.  Rursum  quia  | residui  tercii  cum  de- 
narijs 4 est  quantum  residuum  primi  hominis;  et  J residui  primi  cum  denarijs  6 est 
quantum  residuum  secundi  ; si  ex  utraque  portione  auferatur  j residui  primi,  ct  de- 
narij <i,  remanebit  { residui  primi  quantum  | residui  secundi,  minus  denarijs  6 cum 

residuo  secundi:  vndc  si  super  utramque  portionem  addantur  denarij  c,  erit  ~ residui 
tercii  cum  denarijs  io  quantum  § residui  primi  cum  residuo  secundi.  Et  quoniam 
j residui  primi  cum  denarijs  io  est  quantum  ^ residui  secundi  cum  resisiduo  (sic)  tercii; 
si  super  utramque  portionem  addantur  20,  erit  } residui  primi  cum  denarijs  30  quan- 
tum \ residui  sccitudi  cum  residuo  tercii,  et  cum  denarijs  20.  Ostensum’  est  autem, 
quod  residuum  tercii  cum  denarijs  20  sunt  quinquies  tantum  quia  (.«c)  residuum  primi 
hominis  ; ergo  residuum  primi  cum  denarijs  30  sunt  £ residui  secundi  cum  quinquies 
residuum  primi,  scilicet  cum  ipsius.  Ynde  si  ex  utraque  portione  auferatur  \ re- 
sidui primi,  denarij  30  erunt  J residui  secundi  , ct  — residui  primi.  Rursum  quia  J 

residui  secundi  cum  denarijs  8 sunt  J residui  tercii  cum  denarijs  primi  ; si  super 
utramque  portionem  addantur  denarij  18,  erit  { residui  secundi  cum  dcuurijs  8 , ct 
18,  scilicet  cum  26,  quantum  | - residui  tercii  cum  residuo  primi  , et  cum  denarijs  fci.  m rw*o. 

18.  Ostensum  est  autem,  quod  residuum  primi  cum  denarijs  18  sunt  triplum  de  re- 

siduo secundi;  quare  \ residui  secundi  cum  denarijs  2G  sunt  J residui  tercii,  et  triplum, 
scilicet  ~ residui  sui:  quare  si  cx  utraque  portione  auferatur  j residui  secundi,  re- 
manebunt J residui  tercii  cum  ^ residui  secundi , denarij  20.  Aduc  quia  j residui 
tercii  cum  denarijs  10  est  quantum  | residui  primi  cum  residuo  secundi  ; si  super 
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ulramqtic  portionem  addantur  denarij  ic  , erit  | residui  tercij  cum  denarijs  10  , et 
cum  «6  , scilicet  cum  20  , quantum  | residuo  primi  cum  residuo  secundi  t et  cum 
denarijs  ic:  est  enim  residuum  secundi  cum  deuarijs  16  quadruplum  de  residuo  lercii: 
quare  | residui  tercii  cum  deuarijs  26  sunt  | residui  primi,  et  qunduplum  , scilicet 

Y residui  sui.  (hiare  si  ex  utraque  portione  auferatur  } residui  tercii , remanebunt 
| residui  primi  cum  ^ residui  tercii  esse  denarios  26  : et  quoniam  residui  primi 
cum  | residui  secundi  sunt  denarij  30  ; et  “ residui  secundi  cum  | residui  tercii 
sunt  denarij  so  ; et  ~ residui  tercii  cum  f residui  primi  sunt  similiter  denarij  26  ; 
oportet,  ut  habeas  equas  proportiones  iu  omnibus,  ut  redigantur  partes  primi,  etse- 
cundi,  ita  ut  sint  26  sicut  sunt  alie;  quod  facies  sic:  4,  iu  qua  30  excedit  26,  diuidc 
per  30,  cxihiiut  et  quoniam  y residui  primi  cum  | residui  secundi  sunt  denarij 
30  ; ergo  ^ de  ^ residui  primi,  scilicet  ||,  et  — de  { residui  secundi,  scilicet  io, 
erunt  de  denarijs  30,  scilicet  de  denarijs  4:  quare  si  de  residui  primi  auferatur 

residui  ipsius;  et  de  | residui  secundi  auferatur  ^ residui  ipsius  residui  primi 
cum  residui  secundi,  remanebunt  denarij  26  : ergo  residui  primi  cum  re- 
sidui secundi  sunt  quantum  ~ residui  secuudi  cum  | residui  tercij.  Quare  si  de  ~ 
residui  secundi  auferatur  ||  residui  ipsius,  remanebunt  --  residui  primi  <|uatiluin 
||  residui  secundi  cum  J residui  lercii.  Ex  ^ residui  secundi  extralumtur  ||  sic:  ex 

Y fiant  uigesimi,  et  sunt  |J;  ex  quibus,  extractis  ||,  remanent  ||  , scilicet  Item 
quia  y residui  secundi  cum  | residui  tercii  sunt  quantum  ~ residui  tercii  cum  | re- 
sidui secuudi,  scilicet  26.  Si  de  ~ residui  tercii  auferatur  | residui  ipsius,  y residui 
secundi,  quaiiluiu  triplum  residui  tercii  cum  | residui  primi:  qua  ratione  iiuieuicndum 
est  de  |!  residui  secundi,  que  partes  sint  de  residuo  tercii  primi.  Sunt  enim,  ut  di- 
ximus, y residui  secuudi  quantum  triplum  residui  lercii  cum  | residui  primi.  Quare 
||  residui  secundi,  scilicet  ||  cum  sint  |f  de  y residui  secundi,  scilicet  ex  ||,  erunt 
jf  de  triplo  residui  tercii,  et  de  j residui  lercii  ||  ile  triplo  residui  lercii  sunt 

et  ||  de  | residui  primi  sunt  ||  residui  ipsius  : et  quoniam  — residui  primi  sunt 
quantum  ||  residui  secundi  cum  \ residui  lercii,  erunt  similiter  residui  primi  quan- 
tum residui  tercii  cum  cum  (.«e)  ||  residui  sui,  et  cum  | residui  tercii.  Nam 
et  | residui  tercii  sunt  ~ residui  tercii  cum  ||  residui  sui.  Quare  si  de  ^ auferatur 
|| , remanebunt  — residui  primi  quantum  — residui  tercii.  Quare  rcpcricudi  sunt 
duo  numeri,  quorum  “ unius  sint  alterius;  quos  inuenies  sic:  quia  99  et  ii,  qui 
sunt  sub  uirgulis,  diuiduiilur  integra  Ii  ter  per  n;  multiplica  ^ de  09,  scilicet  9 per  34, 
et  de  ii,  scilicet  i,  per  330,  et  habebis  pro  primo  numero  30G;  et  pro  secundo,  scilicet 
pro  numero  residui  tercii  hoiuiuis,  330.  Kt  quoniam  residuum  tercii  cum  deuarijs  20 
est  quincuplum  de  residuo  primi,  multiplica  sog  per  6,  erunt  1330;  de  quihus  extrahe 
IU  verto.  330,  remanent  ilis;  quos  diuidc  i per  denarios  20  suprascriptos,  exibunt  39;  iu  quo 

39  diuidc  300,  et  350,  exibunt  pro  residuo  primi  hominis  denarij  ||  5;  cum  quihus 

adde  denarios  11,  quos  primus  dat  lercio  , erunt  |J  io  ; et  tunc  habet  pro  residuo 

tercii  |j  5;  cum  quibus  adde  denarios  9,  quas  ipse  dat  secundo,  erunt  ||  14;  et  tot 
habet  terriius:  et  quoniam  primus  cum  denarijs  7 secundi  habet  ter  tantum  quam  se- 
cundus ; adde  7 super  f|  io,  erunt  23  super  tertiam  partem  quorum,  scilicet  super 
U 7,  si  addideris  ipsos  7,  habebis  14  pro  deuarijs  secundi.  Eadem  enim  questio  est 
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de  tribus  omnibus  (sic)  qui  tres  bursas  denariorum  rcpcricrunt.  In  prima  quarum  erant 
denarij  18;  in  secunda  denarij  16;  in  tcrcia  denarij  20;  et  primus  cum  prima  bursa 
haberet  ter  tantum  quam  secundus.  Secundus  ctfm  secunda  quater  tantum  quam  ter- 
cius  : tercius  cum  tcrcia  quinquies  tantum  quam  primus.  Primus  habet,  ut  prodiximus, 

5;  secundus  7;  tercius  5:  aliter  promptius:  quoniam  ostensum  est  superius,  quod 
{ residui  primi  cum  denarijs  o est  quantum  residuum  secundi.  Quarta  pars  tcrcic 
partis  residui  primi,  scilicet  ~ residui  primi  cum  J de  denarijs  e,  scilicet  cum  \ l, 
est  quantum  quarta  pars  residui  secundi.  Vnde,  si  utrique  portionis  (fic)  addantur  denarij 
4,  erit  residui  primi  cum  denarijs  ~ 5 quantum  J residui  secundi  cum  denarijs  4. 

Verum  J residui  secundi  cum  denarijs  4 ostensa  est,  cqualcm  esse  de  residuo  tercii 
hominis.  Quare  ^ residui  primi  cum  denarijs  ‘ 5 est  quantum  residui  tercii.  Quare 
i de  jzt  scilicet  residui  primi  cum  J de  denarijs  | s,  scilicet  cum  l,  est  quantum 

> residui  tercii:  quare  si  addantur  utrique  portioni  denarij  4,  erit  residui  primi 

cum  denarijs  £ s quantum  | residui  tercii  cum  denarijs  4.  Verum  j residui  tercii 
cum  denarijs  t est  quantum  residuum  primi  hominis.  Ouare  ^ residui  primi  cum  de- 
narijs ^ 5 est  quantum  residuum  eiusdem  primi.  Quare  si  cornu  ni  ter  auferetur  — re- 
sidui primi,  remanebunt  |J  residui  primi  quantum  denarij  ^ 5.  Quare  inuenies  nu- 
merum, cuius  sint  ~ s.  Multiplicabis  ergo  eo  per  — 5,  et  diuides  per  59.  cxilmnt 

5 pro  residuo  primi  hominis.  Kt  nota,  cum  tres  homines  inueninnt  tres  bursas,  in 
prima  quarum  sunt  J8  , et  in  secunda  io  , et  in  tercia  20  ; et  primus  cuni  primo 
liabcat  triplum  secundi;  secundus  cum  secunda  quadruplum  tercii;  tercius  cum  tercia 
quintuplum  primi  ; tunc  primum  residuum  quantitas  denariorum  primi ; secundum 
secundi;  tcrcium  tercii  hominis.  Cuius  mancrici  ei  {sic)  solutiones  in  quarta  parte 
duodecimi  capituli  proprias  regulas  demost ratas  inuenies. 

De  tribus  hominibus. 

T«es  homines  equum  emere  uniebant;  et  primus  petit  secundo  et  tercio  J suorum 
bizantiorura  ; et  proposuit  ipsum  equum  emere.  Secundus  petiit  tcrcio  J- , et  primo 
} : tercius  namque  petiit  primo  i,  et  secundo  {:  pone  quidem,  quod  primus  habeat 
30,  in  quibus  reperiuntur  quani  petiit  sibi  secundus,  et  J,  quam  petiit  sibi  tercius; 
quia  positionem  firmam  scnper  habere  necesse  est  : deinde  pone  in  prima  positione, 
quod  secundus  liabcat  70,  cum  in  ipsis  reperiatur  j,  quod  petiit  ei  primus,  et  j petiit 
ei  tercius  : deinde  cumsidere,  quid  primus,  et  secundus  jietant  tercio.  Nara  primus 
petit  ei  et  secundus  | : ergo  primus  petit  ei  ~ plus  quam  secundus,  scilicet  su- 
perbabundantiam,  que  est  a J usque  in  -J:  quo  intellecto  adde  petitionem  super  30, 
quia  (sic)  petit  primus  secundo,  scilicet  ~ de  70.  Et  adde  super  70  petitionem  , quia 
secundus  petit  primo,  scilicet  J,  erunt  7C;  sunt  lf  magis  quia  (mc)  C5;  que  ii  sunt  ^ de 
bizatitijs  tercii  hominis:  ergo  tercius  homo  habet  duodecies  u,  scilicet  | «32;  et  sic  fui  im 
primus,  et  secundus  possunt  equum  emere  , hoc  est  cum  eorum  petitionibus  habe- 
bunt unum  , et  eundem  numerum.  Verbi  gratia:  ergo  primus,  qui  habet  30  cum  ~ 
de  70  secundi,  et  cum  J de  I3S  tercii,  habet  ioo.  Secundus  ucro,  qui  habet  70  cum 
J de  132  tercii,  et  cum  { de  30  primi  , habet  similiter  109  , que  ponantur  esse  pre- 
tium equi  : deinde  adde  super  132  tercii  ‘ de  bizantijs  30  primi  , et  J de  bizanlijs 
70  secundi  , erunt  14“  , scilicet  38  , plus  pretio  equi  : ergo  in  hac  prima  positione 


S 


Digitized  by  Google 


318 

mi  pera  nt  tcrcio  liomiiii  38:  quare  pones  in  sccuudu  positione,  ut  secundus  habeat  50, 
scilicet  14,  minus  ejuia  (sic)  in  prima;  et  inucnissc  supra  scripta  ratione,  quod  tercius 
habebit  48,  et  pretium  equi  est  74  , et  minuunt  ei  13  in  secunda  positione:  ergo  per 
H,  que  minus  (sic)  tcrcio  homini,  minuunt  eidem  38,  que  superant  ei  in  prima  positione, 
et  13,  que  minuunt  ei  in  secunda,  hoc  est  51:  quare  multiplicabis  14  per  38,  et  di- 
uides  per  51,  et  extrahe  illud  quod  exierit  de  70  prime  positionis;  ucl  multiplica  ii 
per  13,  et  diuides  per  si;  et  quod  exierit  addes  super  56  secunde  jmjs  itionis,  quod  est 
pulrrius,  erunt  |J  59;  et  tot  habet  secundus;  per  quam  inuentiunem  inuenissc  (x/c)  supra- 
scripln  ratione,  quod  tercius  hahet  "09;  et  pretium  equi  est  5782;  quos  numeros, 
si  iu  integrum  habere  nolueris,  multiplica  unumquemque  eorum  per  51;  et  habet  primus 
1530;  secundus  3038;  tercius'  3540;  equus  422U. 

Aliter  per  regulam  proportionum. 

Oo.siam  (sic)  primus  cum  J bizantiorum  secundi,  et  cum  J bizantiorum  tercii  habet 
quantum  secundus  cum  * bizantii,  et  cum  *-  bizantiorum  primi,  scilicet  pretium  equi; 
si  ex  utraque  parte  auferatur  | bizantiorum  secundi,  remanebit  primus  cum  J bizantio- 
rum tercii,  cqualis  dimidio  bizantiorum  secundi  cum  J bizantiorum  tercij,  et  cum  j biza li- 
liorum primi.  Item  si  ab  utraque  parte  auferatur  J bizantiorum  primi,  remanebunt  \ bi- 
zaiilioruui  primi  cum  7 bizantiorum  tercii  quartum  (xic)  [ bizantiorum  secundi  cum  7 bi- 
zantiorum tercii.  Vade  si  ab  utraque  parte  auferatur  { bizantiorum  tercii,  remanebunt  * 
bizantiorum  primi  cum  bizantiorum  tercii  quantum  ~ bizantiorum  secundi.  Rursum 
quia  tercius  homo  cum 7 bizantiorum  primi,  cl  cum  7 bizantiorum  secundi  habet  quan- 
tum primus  cum  [ bizantiorum  secundi  cum  y bizantiorum  tercii;  vnde  si  comuniter 
auferatur  J-  bizautioruni  tercii  remanebunt  y bizantiorum  tercii  hominis  cum  J bizari- 
tioLum  primi,  et  cum  ‘ bizantiorum  secundi,  equales  de  bizantijs  primi  cum  - bizantio- 
rum secundi.  Vnde  si  comuniter  auferatur  J bizantiorum  primi  , et  { bizantiorum 
secundi  , remanebunt  f bizantiorum  tercii  quantum  | bizantiorum  primi  cutn  — bi- 
zantiorum secundi.  Nam  extracta  \ de  j,  remanet  Et  quoniam  \ bizantiorum  tercii 
sunt  | bizautioruni  primi,  et  ~ bizantiorum  secundi;  ergo  | de  scilicet  “ bizantiorum 
tercii,  erit  J de  | bizantiorum  primi , scilicet  ■—  , et  J de  — bizantiorum  secundi  , 
scilicet  777.  Ostensum  est  enim,  quod  J bizaulioruin  primi  cum  £ bizantiorum  tercii 
sunt  quantum  \ bizantiorum  secundi;  sed  75  bizantiorum  tercii  esi  7,-  bizantiorum 
primi,  et  775  bizantiorum  secundi.  Quare  et  7^  bizantiorum  primi,  scilicet  |JJ  cum 
777  bizautioruni  secundi,  sunt  quantum  7 bizaut iorum  secundi.  Quare  extractis  7*7  bi- 
zantiorum secundi  de  1 bizantiorum  ipsius,  remanebunt  §77  bizantiorum  primi  quantum 
~ bizantiorum  secundi.  Quare  pro  bizantijs  primi  et  secundi  reperiendi  sunt  duo 
numeri,  quorum  ~ unius  sint  £7  bizantiorum  ipsius;  quos  iuuetlics  sic  : quia  240, 
et  112,  que  sunt  sub  uirgulis,  diuiduntur  inlcgralitcr  per  8;  multiplica  J de  240,  sci- 
licet 30  per  51,  et  f de  112,  scilicet  44  per  217,  et  habebis  isao,  et  3038.  Rursum  quia 
demonstratum  est,  quod  7 bizantiorum  secundi  est  ‘ bizantiorum  primi,  et  ~ bizan- 
tiorum tercii;  ergo  bizantiorum  secundi,  cum  , sint  * medietatis  bizantiorum  secundi, 
erunt  * de  ] bicantiorum  primi,  et  y de  ^ bizantiorum  tercii, hoc  est  y bizantiorum  primi , 
et  7^  bizantiorum  tercii:  sct  j bizantiorum  tercii  ® bizantiorum  primi,  et  { 7 bizantiorum 
'w.  isirrr,*.  sccuudi,  que  bizantiorum  \ secundi,  cum  sint  * bizantiorum  primi,  et  ^ bizaulioruin 
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tercii,  erunt  f bizantiorum  tcrcii  J | bizantiorum  priini,  scilicet  et  ~ bizantiorum 
suorum.  Quare  si  de  | bizantiorum  tcrcii  auferatur  #\  bizantiorum  ipsius,  reinaiiebuiit 

bizantiorum  primi,  bizantiorum  tcrcii:  quare  pro  hizanlijs  primi,  ct  tercii  reperiendi 
sunt  duo  numeri,  quorum  ~ unius  sint  alterius.  Quare  multiplicabis^  de  42,  scilicet 
3 per  17,  et  ^ de  28,  scilicet  2 per  59;  ct  lial>cbis  pro  primo  numero  5i;  ct  pro  nu- 
mero tercii  hominis  118:  ct  quia  superius  pro  numero  primi  hominis  inuenimus  1532; 
et  est  sicut  5i  ad  lis,  ita  1530,  silicei  primi,  ad  bizantios  tercii.  Quare,  ut  habeas 
bizantios  tercii,  multiplicabis  iis  per  1530,  et  dinides  per  51,  scilicet  ~ de  1530,  sci- 
licet 30,  multiplica  per  l is,  et  habebis  pro  hizanlijs  tcrcii  hominis  3540.  Vel  si  bizantios 
secundi  hominis,  scilicet  3038,  uis  redigere  in  portionem  inuentam,  quam  primus  habeat 
ad  tcrcium,  scilicet  cum  primus  habet  SI,  ct  tercius  habet  iis,  multiplica  51  per  3038, 
et  diuidc  per  1530,  hoc  est  3038  diuides  per  ^ de  1530,  scilicet  per  30,  exibunt  pro 
hizanlijs  secundi  hominis  ^ ioi:  que  cum  non  sint  in  integra,  habeantur  1530  pro  bi- 
zantijs  primi  hominis,  et  3038  pro  hizanlijs  secundi,  et  3540  pro  hizanlijs  tercii:  deinde 
ut  inucnias  pretium  equi  super  bizantios  primi  hominis,  scilicet  super  1530,  adde  j dc 
hizanlijs  secundi,  scilicet  1519,  ct  J de  bizantijs  tercii,  scilicet  H80;  ct  habebis  pro  precio 
equi  bizantios  4229,  ut  per  elchataym  inuenimus.  Inuentis  quidem  hizaulijs  1330  primi 
hominis,  3038  et  secundi,  possumus  bizarilios  tcrcii  aliter  reperire,  scilicet  cum  \ bizan- 
tiorum primi,  et  cum  ,l-  bizantiorum  tcrcii  sint  | bizantiorum  secundi;  si  de  \ bizantiorum 
secundi,  scilicet  de  1519,  auferantur  J bizantiorum  primi,  scilicet  1224,  remanet  293  pro 
bizantiorum  tercii:  quare  multiplicatis  295  per  12,  reddunt  bizantios  3540,  ut  pro  bizantijs 
tercii  'initehlum  est.  Salis  per  hoc  quod  dictum  est  de  elchataym,  et  de  regula  augmenti 
et  diminutionis,  atque  projKis  itioni  (sic)  ma  teria  m soluendi  omnes  questiones  haberi  potest. 
Vnde  positionis  {sic)  quarumdam  questionum  solutas  deinceps  ponere  disposuimus. 

De  quatuor  hominibus. 

Si  homines  fuerint  4;  ct  primus  petat  secundo  |;  tercio  et  quarto  et  posuit 
equum  emere,  secundus  petit  tercio  et  quarto  j,  ct  primo  {;  tercius  nantque  quarto 
J,  primo  f,  secundo  Quartus  quoque  petit  primo  secundo  J,  tercio  io:  primus  habet 
8569848;  secundus  21741336;  tercius  26953060.  Quartus  29057460;  equus  35839901. 

Ex  quibus  hominibus  equum  emero  unientibus  primus  et  secundus  petunt  tercio,  et 
quarto  { bizantiorum  ipsorum;  ct  proponunt  ipsum  emere.  Secundus  ucm,  et  tercius 
petunt  quarto,  ct  quinto  j : tercius  quoque,  ct  quartus  petunt  quinto,  et  primo 
Quartus  namque,  ct  quintus  petunt  primo,  ct  secundo  £.  Quintus  autem,  et  primus 
petunt  secundo,  et  tercio  £ : primus  habet  aso;  secundus  83«;  tercius  1 1 it  ; quartus 
95fl;  quintus  1260;  precium  equi  est  hizantij  2521. 

Quinque  liomiucs  denarios  habentes  inacuerunt  bursam  denariorum  ; ex  quibus 
primus  cum  bunia  lial>ct  duplum  secundi  ct  tercii;  secundus  triplum  tcrcii,  ct  quarti; 
tercius  quadruplum  quarti,  ct  quinti;  quartus  quincuplum  quinti,  et  primi.  Quintus 
sescuplum  primi  secundi  : primus  habet  i;  secundus  361  ; tercius  821.  Quartus  287. 
Quintus  609;  bursa  2763. 

De  quatuor  hominibus  et  una  bursa. 

Item  homines  sint  quatuor;  et  primus  cum  bursa  habeat  duplum  secundi,  ct  tercii; 
secundus  triplum  tercii,  et  quarti;  tercius  qundiipium  quarti,  et  primi.  Quartus  si- 
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militer  cum  bursa  habet  qui  uni  pium  primi,  cl  secundi:  hec  questio  insolubilis  est, 
uisi  concedatur,  primum  hominem  habere  debitum,  et  sic  in  minoribus  numeris  secundus 
habet  4,  territis  i,  quartus  4,  bursa  fi;  et  debitum  primi  hominis  est  1;  et  sic  primus 
cura  bursa  habet  to,  scilicet  | duplum  secundi,  ct  tereii:  secundus  quoque  cum  bursa 
habet  15:  scilicet  triplum  tereii,  ct  quarti  ; et  tercius  cum  bursa  habet  quadupium 
quarti,  ct  primi  : quia  si  de  4,  que  habet  quartus,  auferatur  debitum  primi,  rema- 
nebunt 3;  cl  tot  dicuntur  habere  inter  quartum,  ct  primum  hominem.  Quartus  autem 
cum  bursa  habet  15,  que  sunt  quincuplum  primi,  ct  sccuudi,  ut  opportet.  Et  si  uis 
congnoscere  hanc  questionem  sine  debito  primi  hominis  insolubilem  esse,  hoc  scire  po- 
teris per  inuesligalinncm  proporcionum  ipsorum  , quem  liaheut  ad  inuiccm  inter  se. 
Nam  quia  primus  cum  bursa  habet  duplum  secundi,  et  tereii;  medietas  primi,  et  bursa? 
est  quantitas  secundi,  ct  tereii.  Similiter  habetur  cx  adiacciitihus,  quod  tcrcia  secundi, 
cl  bursc  est  quantitas  tereii,  ct  quarti.  Adhuc  ct  quarta  tereii,  et  bursc  est  quantitas 
quarti  ct  primi;  nec  non  est  quinta  quarti,  et  burse  est  quantitas  primi  et  secundi. 
Et  quoniam  medietas  primi,  ct  burse  est  quantitas  secundi,  ct  tereii.  Si  communiter 
adiungatur  quantitas  quarti,  et  primi,  erit  quantitas  denariorum  quatuor  hominum  , 
equulis  dc  | denariorum  primi,  ct  de  { bursc,  et  cx  denariis  quarti  hominis.  Rursus 
quia  { secundi,  ct  burse  est  quantitas  tereii,  et  quarti.  Si  communiter  adiungantur  dc- 
uarij  secundi  ct  primi,  erunt  denarij  illorum  quatuor  equales  de  { denariorum  se- 
cundi , et  dc  { bursc  , ct  dc  denarijs  primi.  Nam  denarii  illorum  quatuor  inuenti 
sunt  esse  ~ primi  , et  { burse  , ct  quantum  denarii  quarti  hominis.  Ergo  * bursc  , 
et  | primi  cum  denarijs  quarti  sunt  quantum  { secundi,  ct  \ burse,  ct  f primi.  Si 
communiter  aufferntur  { burse,  et  { primi,  scilicet  denarij  eius,  remanebunt  { dena- 
riorum secundi  equales  dc  { burse,  et  de  { primi,  et  dc  denariis  quarti.  Quare  f dc 
~ denariorum  secundi,  scilicet  denarij  ipsius,  sunt  J de  {,  scilicet  J burse,  ct  { de 
scilicet  l primi,  ct  { denariorum  quartis  serua  hec  demum,  ut  inucnias  proportionem 
denariorum  tereii  ad  denarios  bursc,  ct  primi  et  quarti  hominis;  accipe  { denariorum 
tereii  hominis,  ct  burse,  qui  cquantur  denarijs  quarti  ct  primi;  et  adde  utriqnc  parti 
denarios  secundi,  ct  tereii,  ct  erunt  omnes  denarij  quattuor  hominum  equales  de  { 
denariorum  tereii,  et  dc  ~ bursc,  et  de  denarijs  secundi  hominis.  Sed  denarii  secundi 
hominis  stipor  J bursc,  ct  { primi,  ct  \ denariorum  quarti.  Ergo  J denariorum  tereii 
cum  | bursc,  et  cum  | primi,  et  cum  {denariorum  quarti,  sunt  sunt  [sic)  quantum 
summam  denariorum  quattuor  hominum.  Quam  summam  inucninnis  esse  quantum  { 
denariorum  primi  cum  \ bursc,  ct  cum  denarijs  quarti  hominis:  ergo  f tereii,  { primi  et 
burse  cum  {denariorum  quarti  sunt  quantum  { primi,  ct  | bursc  cum  denarijs  quarti. 
Quare  si  communiter  aufferantur  { bursc,  et -primi,  et  { denariorum  quarti,  remanebunt 
{ denariorum  tertii  equales  couiuncto  cx  { bursc,  ct  cx  {primi,  et  ex  [ denariorum. 
Quare  \ dc  { denariorum  tereii,  scilicet  denarij  eius,  sunt  { ex  { burse;  ct  cx  { primi, 
et  cx  { denariorum  quarti,  lioc  est,  quod  denarij  tereii  hominis  sunt  ^ bursc  , ct 
■fi  primi,  et  { denariorum  quarti:  serua  hec,  ct  accede  ad  inucnlioncm  proportionis 
quarti  , cuius  { ct  burse  est  quantitas  primi,  ct  secundi  : si  communiter  addantur 
denarii  tereii  ct  quarti  , erunt  f denariorum  quarti  cum  { burse  , ct  cum  denariis 
tereii  quantum  est  summa  denariorum  quattuor  hominum,  hoc  est  quantum  sunt  * 
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primi,  et*  hursc  cum  | denariis  quarti.  Auferatur  itaque  communiter  | bursc,  cl  de-  f,,L  ist 
narij  quarti , remanebit  *■  denariorum  quarti  cum  donari js  tcreii  quantum  f primi  , 
et  ~ bursc.  Sed  denarii  tcrcii  sunt  ~ primi,  et  ^ bursc,  ct  J quarti  botninis ; ergo 
| quarti  hominis  cum  ■—  primi,  ct  cum  ^ bursc  sunt  quantum  ~ primi,  et  ~ burse. 
Communiter  auferantur  ~ primi , et  ~ burse  , remanebunt  * primi  cum  } burse 
quantum  \ denariorum  quarti.  Quare  | dc  \ denariorum  quarti,  scilicet  deuarij  ipsius, 
sunt  dc  | denariorum  primi,  scilicet  f denariorum  ipsius;  ct  sunt  | dc  {,  scilicet 
* denariorum  bursc.  Ergo  denarij  quarti  hominis  sunt  | denariorum  primi  , ct  J 
burse.  Communiter  adiungaultir  denarii  quarti,  erunt  | denariorum  primi  cum  \ burse, 
et  cum  denarijs  quarti  quantum  est  duplum  denariorum  quarti.  Set  | primi  cum  * 
bursc  cum  denarijs  quarti  suut  quantum  est  summa  denariorum  quattuor  hominum. 

Quare  duplum  denariorum  quarti  sunt  quantum  eadem  summa  ; ergo  denarij  quarti 
hominis  sunt  dimidium  ipsius  summe.  Ostendam  rursus  , secundum  hominem  habere 
aliam  medietatem  eiusdem  summe  sic:  sunt  enim  omnes  denarij  secundi  £ hursc , ct 
! primi , ct  f denariorum  quarti.  Nam  omnes  denarii  quarti  hominis  sunt  5 dena- 
riorum primi,  et  \ hursc.  Quare  ~ denariorum  quarti  sunt  j dc  scilicet  | primi, 
ct  J de  | , scilicet  J hursc  : ergo  omnes  denarij  secundi  sunt  J , cl  J , scilicet  * 
primi,  ct  -J  ~,  scilicet  J bursc,  sicuti  sunt  deuarij  quarti  hominis.  Quare  deuarij  se- 
cundi , et  quarti  suut  summa  denariorum  ipsorum  quattuor  hominum;  quod  est  in- 
cunuciiicns,  nisi  habeat  unus  ex  reliquis,  scilicet  primus,  uel  tercius,  debitum,  quod  erit 
cquali  capitali  alterius;  quia  addito  ipso  capitali  cum  denarijs  secundi,  ct  quarti;  ct 
ex  summa  extracto  debito  alterius,  nimirum  remanebit  sumnui  denariorum  secundi,  cl 
quarti,  que  est  summa  denariorum  quattuor  hominum.  Et  quoniam  uidetur,  secundum 
habere  maiorem  proportionem  ad  idem  quam  secundus,  et  tercius,  conguoscitur  iterum 
bcc  questio  esse  insolubilis  sine  debito  alicuius  eorum.  Nam  denarij  secundi  hominis 
super  | primi,  ct  \ bursc:  sed  denarij  secundi  , ct  tercij  sunt  tantum  * primi  , et 
bursc;  quod  uidetur  incongruum,  ut  predixi.  Sed  hoc  saluabitur  ita  : si  dc  -J  burse 
extrahant  } cx  debito  primi,  remanebunt  denarij  secundi.  Itciu  si  dc  -}  hursc  extra- 
hatur £ tantum  primi,  remanebunt  denarij  secundi,  ct  tcrcii  hominis.  Nam  cum  *-  primi 
sint  semel  deuarij  ipsius,  plus  de  | denariorum  eiusdem,  congnoscilur,  terciura  hominem 
habere  quantitatem  debili  primi  hominis.  Set,  ut  inucnias  huius  questionis  soiitio- 
nem  (f<c),  adde  J burse,  ct  } priiui,  cl  J quarti  cum  £ bursc,  ct  cum  ~ primi,  et  cum 
J quarti  hominis,  scilicet  denarios  secundi,  cl  tcrcii  , erunt  ^ hursc,  et  — primi,  et 
quarti,  pro  denarijs  secundi,  ct  tcrcii.  Set  denarij  secundi,  ct  tcrcii  sunt  * primi , 
et  bursa  ; ergo  j;  bursc  , ct  {J-  primi , cum  quarti  sunt  * priini , ct  burse  . Et 
quoniam  denarij  quarti  hominis  suut  ~ primi,  ct  \ bursc;  erunt  ergo  f*  denariorum 
quarti,  cquales  dc  dc  | denariorum  primi,  et  de  de  J denariorum  primi,  et  dc 
U dc  i denariorum  burse  : ergo  ct  JJ  de  *,  scilicet  ^ bursc,  cum  — , ct  de 
|,  scilicet  cum  primi,  sunt  quantum  primi,  ct  burse;  quod  etiam  uidetur  \ in-  m.  is* 

congruum,  cum  ^ bursc  sint  plus  dc-*  eiusdem;  ct  f*  primi  sint  similiter  plus  * ipsius. 

Set  quia  uolo,  primum  hominem  habere  dchiluin,  erit  id  quod  remanet  ex  ^ bursc, 
e» tractis  inde  \\  cx  debito  primi,  equale  ei  quod  remanet  cx  * burae,  extracto  itulc 
J cx  debito  primi.  Quare  si  cx  debiti  primi  hominis  aulTcratur  ; eiusdem,  cl  ex 
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^ burse  aufferatur  i eiusdem,  remanebunt  debili  primi  hominis  equales  ~ denariorum 
burse.  Quare  reperiendi  suut  duo  numeri,  quorum  ~ unius  sint  J alterius;  erunt  que 
ll  tiro  debito  primi,  et  ll  pro  denariis  burse,  ut  predixi.  Quare  si  addatur  debitum 
primi  cum  bursa,  erunt  io;  quorum  dimidium,  scilicet  5,  habent  inter  secundum,  et 
tcrcium;  ex  quibus  tetrius  habet  i,  cum  habeat  quantitatem  ex  debito  primi.  Quare 
secundus  habet  4,  et  quartus  ba Iret  totidem,  cum  denarij  sui  cquentur  denarijs  tercii, 
ut  superius  inuenimus. 

Incipit  capitulum  quartum  decimum . A 
In  reperiendis  radicibus  quadratis  et  cubicis , et  de  multiplicatione , 
et  d iuisione,  seu  extractione  earum  inter  se,  et  de  tractatu 
binomiorum  et  recisorum,  et  eorum  radicum. 

Liceat  villi  in  hoc  de  radicum  capitulo  quedam  necessaria  , que  claucs  dicuntur, 
inserere;  que  cum  sint  iu  secundo  euclidis  apertis  demonstrationibus  demonstrata,  suf- 
ficit super  dilliiii tiones  earum  hoc  tantum  secundum  numerum  procedere.  Prima  quarum 
est,  cum  numerus  diuiditur  in  quaslibet  partes,  erunt  multiplicationes  ipsarum  par- 
tium iu  totum  numerum  diuisum,  insimul  coniunctc,  equales  quadrato  numeri  diuisi, 
scilicet  multiplicationi  eiusdem  numeri  in  se.  Verbi  gratia?  sini  io  dtuisa  in  2,  et  3, 
et  5.  Dico,  quod  multiplicationes  binarii,  et  ternarii,  et  quinarii  in  jo,  scilicet  20,  et 
30,  et  50,  cquautnr  multiplicationi  de  io  in  se,  hoc  est  too.  Item  si  numerus  aliquis 
diuidatur  ili  partes;  et  niullipliceLur  unaqueque  pars  per  aliquem  alium  numerum,  ct 
multiplicaciones  omnes  insimul  iungantur,  equabuulur  multiplicationi  diuisi  numeri 
iu  alium  numerum;  ut  si  io  diuidaiitur  iu  supra  dictas  partes,  et  multiplicentur  ipse 
partes  in  alium  quemlibet  numerum,  ut  dicamus  in  12;  ct  ipse  multiplicationes  con- 
iuugantur,  scilicet  21,  et  30,  ct  go,  nimirum  120,  scilicet  multiplicationi  dc  io  in  12, 
equabuntuV.  Item  si  numerus  diuidatur  in  duas  quaslibet  partes  , erit  multiplicatio 
uniuscuiusque  partis  in  se  cum  duplo  multiplicationis  unius  partis  in  aliatn,  cqualis 
quadrato  totius  numeri:  ut  si  diuidatur  12  iu  5,  et  in  7,  erit  multiplicatio  dc  5 in 
sc  15,  et  dc  7 in  sc  49;  et  duplum  de  5 in  7 sunt  70:  quibus  insimilibus  (f/c)  innetis, 
faciunt  144,  scilicet  multiplicationem  totius  numeri  in  sc.  Rursus  si  numerus  diuidatur 
in  duas  partes,  erit  duplum  multiplicationis  unius  partis  iu  totum  numerum  cura  qua- 
drato alterius  partis,  cqtiale  multiplicationi  eiusdem  prime  partis  in  sc , ct  quadrato 
totius  numeri.  Yt  si  12  diuidautiir  in  4,  et  s,  duplum  multiplicationis  de  4 in  fi 
cum  occics  octo,  scilicet  9«,  ct  G4,  qui  faciunt  ino,  cquantur  multiplicationi  dc  4 iu 
sc,  que  est  16,  et  dc  12  in  sc,  que  est  t tl.  Adhuc  si  numerus  diuidatur  in  duas  partes 
equales,  et  in  totidem  inequales,  erit  multiplicatio  minoris  partis  per  maiorem  cum  qua- 
drato numeri,  qui  est  a minori  parte  usque  ad  medietatem  totius  numeri  diuisi,  cqualis 
M.  iMi-rr*.  quadrato  dicte  medietatis.  Yl  si  12  | diuidatur  in  2,  et  10,  et  in  G,  et  6,  erit  multi- 
plicatio de  2 iu  io  cum  quadrato  quaternarii,  qui  est  a 2 usque  in  0,  scilicet  20  cum 
16  equatur  multiplicationi  de  o in  sc,  hoc  est  3G.  Item  si  numerus  diuidatur  in  duas 
partes  equales,  et  adiungatur  ei  aliquis  numerus,  erit  multiplicatio  numeri  ndiuncti 
in  numerum  diuisum,  et  in  adiunctum  cum  quadrato,  qui  fit  a medietate  numeri  diuisi, 
cqualis  quadrato,  qui  fit  a medietate  numeri  diuisi,  ct  ab  aiunclo,  tamquam  ab  uno 
numero.  Verbi  gratia:  sint  10  diuisa  in  5,  et  5,  et  addantur  eis  duo;  multiplicatio  quidem 
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ile  2 in  10,  et  in  2,  lioc  est  in  12,  scilicet  24  cum  quadrato  de  5,  scilicet  cum  25,  equa- 
tur  quadrato  dc  5 et  2,  lioc  csl  dc  7;  qui  quadratus  est  40.  Ad  lias  quidem  ultimas  duas 
diffinitiones  reducuntur  omnes  questionesliones  (dc),  que  sunt  in  aliebra  almuchahala, 
scilicet  in  libro  contemptionis,  et  solidationis:  denique,  bis  terminatis,  boc  capitulum 
in  quinque  partes  diuidatur.  Quarum  prima  sit  dc  inuentione  radicum  ; secunda  dc 
multiplicacione  earum  inter  se,  et  bino  muioruiu  (sic).  Tercia  dc  additione  corumdcm. 
Quarta  dc  ipsorum  extractione  ad  inuicem.  Quinta  de  diuisione  radicum,  et  bi nomiorum. 

Incipit  pars  prima  quarti  decimi  capituli. 

C\m  itaque  de  iuuentiouc  radicum  tractare  opporteat,  dicendum  est  primum,  quid 
sit  radix.  Radix  quidem  cuiuslibet  numeri  est  numerus  qui,  cum  in  se  multiplicatur, 
facit  ipsum  numerum,  ut  3,  que  sunt  radix  de  o-  Et  c de  3G;  quia  ter  tria  faciunt  9, 
et  scxcics  o faciunt  30.  Nam  quidem  numeri  habent  radices,  et  udatur  (sic)  quadrati; 
et  quidam  non;  quorum  radices,  que  surde  dicuntur,  cum  iupossibile  sit  eas  in  numeris 
inucnire,  qualiter  in  quantum  plus  possumus  ferre  , ad  ipsas  radices  ucnire  demon- 
strauimus:  ponatur, quod  nolumus  iuueuirc  radicem  de  10.  Iuueuias  quidem  integrum  (sic) 
maiorem  radicem  in  10,  que  inueniri  potest;  eritque  3,  que  sunt  radix  de  9;  que  9 
extrahe  dc  io,  remanet  t;  quod  1 diuidc  per  duplicatam  radicent  inuentam,  scilicet 
per  c,  exibit  quam  adde  cum  3 inuentis,  erunt  ~3,  que  sunt  parum  amplius  radice 
de  10;  quia  multiplicata  £ 3 iu  se  ipsa,  faciunt  jjj,  plus  ducenario  numero.  Vudc  si  pro- 
pius ad  radicem  dc  io  ucnire  uolucris,  diuide  ipsam  ^ per  duplum  de  J 3,  ueniet 
quam  abicende(dc)  Js,  cl  habebis  propositum.  Et  notandum,  quod  radix  numerorum 
unius  Ijgurc  , uel  duarum  est  numerus  unius  figure.  Trium  uero  , et  quatuor  figu- 
ram m radix  est  numeri  duarum  figurarum.  Quinque  uero,  ct  sex  figurarum  radix  est 
numerus  trium  figurarum;  ct  sic,  addendo  unant  figuram,  ucl  duas  numeris,  additur 
figura  una  in  eorum  radicibus.  Secundum  uero  geometriam,  non  numero,  sed  mensura, 
radix  cuiuslibet  numeri  inucnitur;  et  est  iste  iuueniendi  modus.  luueniautur  duo  numeri, 
qui  insimul  multiplicati  faciant.  Numerum  (sic),  cui  radicem  iuueuirc  uis,  ut  dicamus 
jq;  erunt  illi  duo  numeri  2,  ct  5;  quos  adde  insimul,  erunt  7;  cx  quorum  mensura 
ordinabis  lineam  ; sitque  .a.b.c.  , uidelicct  a.b.  duarum  ulnarum  , et  .b.c.  quinque 
ulnarum;  eritque  tota  linea  .a.c.  7 ulnarum;  quam  lineam  diuides  in  duo  cqualia  , 
secundum  punctum  in  punctis  senti  circulum  circinabis  .a.e.c.',  et  a puncto 
,b.t  secundum  rectum  angulum,  linea  protraatur  usque  aperti  feriam  (sic);  sitque  .b .e., * 
que  est  radix  dc  10,  ut  in  geometria  aperte  monstratur,  j 

Nam  si,  secundum  abaci  materiam, radicem  dc  743  reperire  uolucris,  iuuenias  maiorem 
radicem,  quam  743  habent  iu  integrum;  que  .secundum  hanc  artent  sic inuenitur : scilicet 
cutn  743  sit  numerus  trium  figurarunt,  simus  (sic),  quod  radix  ipsius  est  numerus  duarum 
figurarum.  Vnde  ultimus  gradus  radicis  ipsis  (wc)  incipiendus  est  sub  secundo  gradu, 
scilicet  sub  4;  sub  quibus  4 pones  bis  maiorent  radicem,  quam  7 habeat  iu  integrum, 
scilicet  ultima  figura  de  743,  erit  illa  figura  2;  qua  posita  bis  sub  4,  multiplicabis 
unum  binarium  per  alium,  erunt  4;  que  extrahe  de  7,  remanent  3;  que  3 pone  super 
7,  ut  iu  hac  prima  descriptione  ostenditur;  ct  copulabis  ipsa  3 cum  antecedente  fi- 
gura, scilicet  cum  4,  facient  34;  pro  quibus  pones  bis  talem  figuram  ante  positos,  scilicet 
sub  primo  gradu  dc  743;  que  cum  multiplicata  fuent  per  duplum  biuarij,  ct  de  34 
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suprascriptis  ipsa  multiplicatio  extracta  fuerit,  remaneat  inde  numerus,  qui  cum  co- 
pulatus fuerit  cum  prima  figura  de  743,  scilicet  cum  3,  possis  inde  extrahere  multi- 
plicationem posite  figure  sub  primo  gradu  in  se  ipsa;  et  non  remaneat  inde  numerus, 
qui  excedat  iduplum  («e)  tocius  radicis  inuente;  eritque  illa  figura  7;  que  7 bis  positis 
sub  3,  multiplica  superiora  7 per  inferiorem  binarium,  et  inferiora  7 per  superiorem 
binarium;  sic  habebis  28:  quibus  extractis  de  34,  remanent  6;  que  pone  super  4 de  34; 
et  copulabis  ea  cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  3,  erunt  63;  de  quibus  exlrabc 
multiplicationem  de  7 tn  7,  scilicet  49,  remanent  14;  et  sic  habebis  27  pro  radice  de 
743,  remanent  14,  ut  in  hac  ultima  descriptione  ostenditur:  que  14  diuide  per  duplum 
de  2“;  uel  dimidium  de  14,  scilicet  7,  diuide  per  27.  exibunt  quas  adde  cum  27 
inuenta,  erunt  27  pro  radice  de  743  : ad  quam  radicem  , si  amplius  «propinquare 
nolueris,  facies  secundum  quod  superius  demonstrauimus. 

Inuentio  lia  dicis  de  8754. 

Item  si  radicem  de  8754  inucnire  uolueris,  que  cum  sint  numerus  quattuor  figurarum, 
simus  (sic)  similiter,  quod  radix  illorum  est  numerus  duarum  figurarum:  quare  pone 
sub  secundo  gradu  ipsius  numeri,  scilicet  sub  5,  maiorem  radicem,  quam  87  habeat, 
scilicet  numerus  duarum  ultimarum  figurarum  de  8754;  eritque  0,  que  pone  bis  sub 
5;  et  multiplica  9 per  9,  et  extrahe  de  87,  remanent  6 super  7;  quibus  copulatis  cum 
antecedente  figura,  scilicet  cum  5,  faciunt  65  ; pro  quibus  pone  ante  positos  nouc- 
narios  bis  talem  liguram;  qua  multiplicata  per  duplum  de  9,  et  extracta  ipsa  mul- 
tiplicatione de  G5,  remaneat  iiumerus,  qui  cum  copulatus  fuerit  cum  figura  primi  gradus, 
scilicet  cum  4,  possis  inde  extrahere  multiplicationem  posite  figure  sub  primo  gradu 
in  se  ipsa;  et  non  remaneat  inde  plus  duplo  totius  radicis  inuente  ; eritque  figura 
illa  3;  qua  posita  bis  sub  4 ante  positos  nouenarios,  multiplicabis  in  cruce  3 per  9, 
et  3 per  9,  erunt  54;  que  extrahe  de  65,  remanent  11,  que  pone  super  w;  et  copulabis 
ll  cum  4,  que  sunt  in  primo  gradu,  erunt  114;  de  quihus  extrahe  multiplicationem 
de  3 in  3,  scilicet  0,  remanebunt  105:  ergo  radix  de  8754  est  in  integrum  93,  et  rema- 
nent inde  105;  que  diuide  per  duplum  de  93,  exibunt  || ; quas  adde  cum  93  inuentis, 
erunt  93  pro  radice  de  8754. 

Inuentio  radicis  I2343.| 

Rvrsus  si  radicem  cuiuslibet  numeri  quinque  figurarum  uis  inuenirc , ut  dicamus 
de  12315,  inucnies  quidem  supra  scripto  ordine  radicem  numeri  trium  ultimarum  figu- 
rarum, scilicet  de  123;  eritque  ll,  et  remanent  2:  pone  ergo  il  bis  sub  tcrcio,  et 
secundo  gradu,  et  remanent  2,  que  pone  super  3;  et  copulabis  ea  cum  antedente  (sic) 
figura,  scilicet  cum  4,  erunt  24;  pro  quibus  pones  in  primo  gradu  radicis  , scilicet 
ante  posita  11,  bis  talem  figuram,  qua  in  cruce  multiplicata  per  ll,  et  extracta  summa 
multiplicationis  de  24,  remaneat  numerus,  qui  copulatus  comfucrit  com  (sic)  figura  primi 
gradus,  scilicet  cum  5,  unicas  inde  extrahere  multiplicationem  illius  figure  in  se  ipsa; 
et  non  remaneat  plus  duplo  inuente  radicis;  eritque  l : qua  posita  ante  utraque  11, 
multiplicabis  eum  in  cruce  per  11,  erunt  22;  que  extrahe  de  24,  remanent  2 super  4; 
quibus  copulatis  cum  5 primi  gradus,  faciunt  25;  de  quibus  extrahe  multiplicationem 
de  1 superiori  et  1 inferiori,  remanent  24;  et  sic  habebis  numerum  trium  figurarum, 
scilicet  111  pro  radice  de  12343,  ut  opportet;  et  remaneant  supra  ipsam  radicem  24; 
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quorum  dimidium,  scilicet  12,  diuide  per  m , exibunt  jj  ; quibus  addilis  cum  ili  , 
reddunt  ^ ltl  pro  radice  de  12345. 

Inue ruio  radicis  de  327435. 

Kvrsus  si  radicem  cuiuslibet  numeri  sex  figurarum  unde  927435  inuenire  uis,  quorum 
radix  oppertet  (ffc)  similiter  esse  numerum  trium  figurarum,  unde  ultimus  eius  gradus 
ponendus  est  sub  figura  tercii  gradus,  scilicet  sub  4;  inuenies  itaque  radicem  numeri 
quattuor  ultimarum  figurarum,  scilicet  de  9274 ; et  hoc  facies  secundum  quod  superius 
in  inuenlionc  quattuor  figurarum  demonstrauimus;  erilque  radix  illius  nuiueri  96,  et 
remanent  58:  pones  ergo  96  bis  sub  tcrcio,  et  secundo  gradu;  ct  58  pones  super  74 
de  9274;  et  copulabis  58  cum  antecedente  figura,  scilicet  cum  3,  que  sunt  in  secundo 
gradu,  erunt  5S3;  pro  quibus  pones  in  primo  gradu  radicis,  scilicet  autc  96,  bis  talem 
figuram,  quia  in  cruce  multiplicata  per  96,  ct  extracta  summa  multiplicationis  de  583, 
remaneat  numerus,  qui  compulatus  [sic)  cum  fuerit  cum  figura  primi  gradus,  scilicet 
cum  5,  ualeas  inde  extrahere  multiplicationem  ipsius  figure  in  se  ipsa,  et  uon  remaneat 
inde  plus  duplo  radicis  inuente;  erilque  3;  qua  posita  ante  utraque  96,  multiplica  3 
per  06  iu  cruce,  erunt  576;  que  extrahe  dc  583,  remanent  7 super  3;  quibus  copulatis 
cum  5 primi  gradus,  faciunt  75;  dc  quibus  extracta  multiplicatione  dc  3 in  3,  scilicet 
9,  remanent  66;  quorum  dimidium,  silicet  33,  diuide  per  963,  exibunt  ct  sic  habebis 
^ 963  pro  quesila  radice;  qua  multiplicata  in  se  ipsa,  reddunt  plus  quesilo  numero 
quantitatem  multiplicationis  ruptorum  in  se  ipsis,  silicet  de  Quare  si  propius  ad 
radicem  de  927435  accedere  uis  , multiplica  ~ in  se;  ct  quod  prouencrit  diuide  per 
duplum  dc  963;  et  quod  exerit  [sic)  minue  de  prcscriptis:  quod  idem  inlclligas  dc 
prcccdentibus,  ct  de  omnibus  aliis  similibus.  Est  enim  alius  modus,  per  quem  possumus 
satis  prope  ad  radices  numerorum  non  quadratorum  peruenire,  uidclicct  ut  multipli- 
cemus | cos  per  aliquem  quadratum  numerum,  et  summe  radicem  inuenias;  quam  per 
radicem  quadrati  diuidas,  et  habebis  propositum. 

Uolo  inuenire  radicem  de  7234  : multiplicabo  quidem  ca  per  10000  , quorum  radix 
est  100  ; quia  quanto  per  maiorem  quadratum  multiplico,  tanto  proprius  ad  radicem 
numeri  quesiti  deucnio  : et  cum  aliquem  numerum  per  ioooo  multiplico  , quatuor 
tantum  zcpliira  autc  ipsum  addo  , ul  oportet.  Et  sic  pro  prodicta  multiplicatione 
72340000  habeo:  quibus  per  alium  modum  radicem  inuenire  docebo:  quia,  ut  dictum 
est,  radix  numeri  octo  figurarum  est  numerus  quatuor  figurarum.  Quare  pone  8 sub  o 
quarti  gradus,  cum  sint  radix  improprior  (sic)  quam  72,  scilicet  numerus  duarum  ulilia- 
ruin  (sic)  figurarum  Liabcanl  in  integrum;  et  multiplica  ipsa  8 in  se,  erunt  64;  a quibus 
usque  in  72,  remanent  S;  que  pone  super  2;  et  intellige  copulationem  earum,  que  est 
83;  ct  duplica  8 posita  sub  o,  cruut  16;  ex  quibus  pone  o sub  8,  ct  l post  ipsa,  iu- 
ucnias  figuram,  que  multiplicata  per  16,  faciant  ferre  83;  set  remaneat  inde  numerus,  qui 
copulatus  cum  fuerit  cum  4 sequentis  gradus  , possit  ex  ipsa  copulatione  extrahere 
quadratum  illius  figure,  scilicet  multiplica tioucm  eius  in  se;  et  non  remaneat  tamen 
plus  duplo  radicis  inucnlc;  erilque  illa  figuras;  qua  posita  sub  o tercii  gradus  ante 
8,  multiplica  5 per  i,  scilicet  per  ultimum  gradum  de  16,  erunt  5;  que  extrahe  de 
8,  que  sunt  super  2,  remanent  3 super  8;  quibus  copulatis  cum  3 sequentibus,  faciuut 
33;  de  quibus  tolle  multiplicationem  de  5 in  sex,  remanebunt  3,  scilicet  ea,  que  sunt 
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in  sexto  gradu  r quibus  copulatis  cum  4 sequentibus  , faciunt  34  ; de  quibus  abicc 
quadratum  quinarii,  scilicet  25,  remanent  9 super  4:  et  duplica  etiam  ipsa  5,  erunt 
io;  de  quibus  pone  o sub  ipsis  3,  ct  l adde  cum  6,  que  sunt  sub  s;  cl  sic  habebis 
170  pro  duplo  de  83:  deinde  potiendum  est  o sub  o secundi  gradus  ante  posita  83 ; 
quia  multiplicatio  secundi  gradus  in  quintum,  scilicet  in  i,  facit  sextum  gradum;  quod 
locum  non  habet,  cum  ultima  figura  remanentis  numeri,  scilicet  9,  sil  tantum  in  quinto 
gradu:  quo  o posito,  duplica  ipsum,  faciet  o,  quod  pone  sub  ipso,  scilicet  ante  170, 
et  habebis  tTOO  pro  duplo  radicis  inuente,  in  quibus  multiplicanda  est  ponenda  figura. 
Ouarc  pone  3 sub  o primi  gradus,  et  multiplica  ea  per  i,  ct  extrahe  de  9,  remanent 
4 super  ipsa;  et  5 per  7,  et  extrahe  de  40,  remanent  5 super  o quarti  gradus;  ct  s 
per  o,  quod  est  sub  s,  ct  extrahe  de  50,  remanent  3«;  cl  5 |>cr  o , quod  est  sub  o 
iu  nuntero  de  1700,  et  extrahe  de  soo  , remanent  soo  terminantia  super  secundum 
gradum;  ct  multiplica  5 iu  sc,  et  extrahe  dc  sooo,  remanent  4973  super  5000;  ct  du- 
plica 5,  eam  uidclicet,  que  sunt  in  primo  gradu  radicis  inuente,  erunt  io;  de  quibus 
pone  0 sub  ipsis  5,  et  1 pone  post  ipsum,  delens  o,  quod  est  in  potiendo  loco;  et 
sic  habebis  noto  pro  duplo  radicis  inuente,  ut  in  tcrcia  patet  descriptione;  et  radix 
est  8303,  ct  remanent  4975.  Que  si  probare  uolucris;  pensam  de  72340000  senta,  que  est 
5,  per  septenarium;  et  pensande  [sic)  8303,  que  est  0,  in  se  multiplica,  proueniat  0;  quod 
adde  cum  pensa  de  4975,  que  est  5,  faciunt  3,  ut  pro  j>cnsa  scruasti:  quibus  per  ordinem 
gestis,  diuidc  4975  per  itoio,  ucnict  circa  quartam;  et  sic  pro  radice  de  72340000  habes 
{ 8505;  que  diuidc  per  100,  exibunt  ~ TTaiT  Pro  radice  dc  “231.  Et  | nola,  cum  mul- 
titudo figurarum  alicuius  numeri  est  inpar,  tunc  incipies  inuentionem  radicis  ipsius 
a radice  ultime  figurc  tantum;  ct  in  reliquis  procedes,  ut  dictum  est. 

Incipit  pars  secunda  quartidecimi  capituli 
de  multiplicatione  radiatum  9 et  debinomiorum  (sic). 

Ostensa  siquidem  doctrina  in  reperiendis  radicibus  numerorum,  ut  que  sccuntur  in  hoc 
capitulo  latius  secundum  numerum  demonstrentur,  diffinitiones  duarum  linearum  rationti* 
natarum  (jr/c),  super  quas  decimus  cuclidis  liber  geometric  tractat,  assignare  dUsposui(f/c). 
Prima  quidem  linea  dicitur  riti,  hoc  est  ratiocinata  longitudine,  ct  potentia;  per  quam 
inlclliguntnr  numeri  ratiocinati,  ut  t,  et  2,  et  a,  ct  ceteri.  Qui  quando  sunt  radices, 
est  eorum  potentias  (j/c)  similiter  ratiocinata;  quia  ex  multiplicatione  cuiuslibet  numeri  in 
sc,  numerum  proucnirc  neccssc  est.  Secunda  ucro  dicitur  riti  potentia  solum;  per  quam 
intclligilur  radis  numeri  non  quadrati;  que  radix  dicitur  surda,  cum  numerari  non  possit; 
sed  cius  potentia  numeratur.  Ex  tredencim  (sic)  autem  lineis  in  ratiocinatis  prima  est  sin- 
plcx,  que  uocatur  media,  cuius  potentia  est  i 11  ratior  i nata,  que  uocatur  superficies  media. 
Ideo  quia  inedia  in  proportione  inter  duas  superficics«potcnt ia  solum  commensurabiles: 
per  hanc  quidem  lineam  iuteliigitur  radix  radicis  numeri, cuius  potentia  est  radix  numeri 
tantum  non  quadrati:  sunt  et  omnes  radices  numerorum  non  quadratorum  medie  inter 
duos  numeros  dissimiles,  hoc  est  qui  non  habent  proportionem  inter  se,  sicut  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum:  ut  si  unus  numerorum  fuerit  10,  ct  alter  12,  medius 
inter  eos  cadit  radix  dc  120  ; quia  sicut  10  est  ad  radicem  dc  120,  ita  radix  de  120 
est  ad  12;  cum  ex  multiplicatione  primi  in  tcrcium  surgat  multiplicatio  secundi  in  se. 
Ex  reliquis  duodecim  lineis  sex  sunt  radices  numerorum  compositorum  ex  duobus 
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nominibus.  Ex  sex  relique  sunt  radices  decom  positorum  corumdcm  nominum.  Numeri 
autem,  qui  sunt  ex  duobus  nominibus,  diuiduntur  in  sex  partes,  ex  quibus.  Primum 
binomium  est  roniunctum  ex  numero,  et  radice;  et  potentia  numeri  superbabundat 
potentiam  radicis,  secundum  quantitatem  alicuius  quadrati  numeri:  ut  si  primum  nomen 
fuerit  4;  secundum  radix  de  7:  sunt  enim  ic  potentia  de  4 , que  addunt  9 super  7. 
Secundum  quoque  binomium  compositum  ex  radice,  et  numero;  et  est  potentia  radicis 
addens  numerum  sibi  similem  super  potentia  minoris  nominis,  scilicet  super  potentiam 
numeri.  Vt  si  maius  nomen  fuerit  radix  de  112,  et  minus  nomen  fuerit  7:  nam  radix 
de  H2  potest  63  stiper  49;  qui  numerus  63  est  similis  de  112,  cum  eorum  proportio 
sit  sicut  quadratus  numerus  16  ad  quadratum  numerum  9 : tercium  autem  binomium 
est  commictum  ex  duabus  radicibus  potentia  solum  commensurabilibus,  hoc  est,  quod 
quadrati  ipsarum  non  habent  proportionem  inter  se,  sicut  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum.  Et  maius  nomen  potest  plus  minore,  secundum  quantitatem  numeri 
consimilis  ipsius  nominis  {nitentia:  ut  si  maius  nomen  fuerit  radix  de  ns,  minus  ex 
H4;  cx  quibus  duobus  nominibus  112  addunt  28  super  84;  quorum  proportio,  scilicet 
dc  112  ad  28,  est  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Quartum  quidem 
binomium  est  ex  nominibus  primi;  sed  maius  nomen,  scilicet  numerus,  non  potest  nu- 
merum quadratum  super  minus  nomen,  ut  4,  et  radix  dc  10.  Nam  16,  scilicet  qua- 
dratus de  4,  addet  c,  scilicet  mimerum  non  quadratum  super  10:  quintum  siquidem 
binomium  est  compositum  ex  nominibus  hinomii  secundi;  sed  quadratus  radicis  addit 
numerum  sibi  dissimilem  super  quadratum  numeri.  Vt  si  primum  nomon  [ fuerit  radix 
dc  20;  secundum  sil  3.  Nam  super  20  habundant  11  quadratum  ternarii;  et  proportio 
20  ad  11  non  est  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum*  Sextum  quidem 
binomium  est  ex  nominibus  tercii.  Sed  quadratum  maioris  numeros  (sic)  potest  numerum 
sibi  dissimilem  super  quadratum  maioris.  Vt  radix  dc  20  et  radix  dc  8.  Nam  20  addunt 
12  super  8;  ct  proporcio  dc  20  ad  12  non  est  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum. 

Pnimi  quidem  binomium  (sic)  radix  csl  unum  ex  supra  scriptis  sex  binomiis;  quia 
quando  aliquod  binomium  multiplicatur  in  se,  surgit  binomium  primum.  Secundi  quippe 
hinomii  radix  est  linea  composita  ex  duabus  medialibus  lineis,  potentia  solum  commen- 
surabilibus, hoc  est  compositum  cx  duabus  radicibus  radicis  in  eorum  potentia  solum 
communicantes.  Ex  quibus  etiam,  cum  una  multiplicatur  in  aliam,  prouenit  numerus  ra- 
tionalus.  Vt  radix  radicis  trium,  et  radix  radicis  dc  17.  Tcrcii  quoque  hinomii  radix  est 
linea,  que  dicitur  bimedinlis,  sine  ex  duobus  mediis  secunda;  per  quam  intclligitur  con- 
iunctum  ex  duabus  radicibus  radiciis  (.tic)  in  carum  potentiis  tantum  comnnicantibus;  ex 
quibus,  cum  una  multiplicatur  in  aliam,  prouenit  medium,  scilicet  radix  numeri  non 
quadrati.  Quarti  quippe  binomiraium  (sic)  radix  est  linea,  que  dicitur  maior,  hoc  est  com- 
positum ex  duobus  numeris  inrntionatis  potentia  incommensurabilibus;  quorum  quadrati 
insimul  iunguntur,  faciunt  numerum  ratiocinatum.  Et  ex  multiplicatione  hunius  (sic)  in 
alium  surgit  radix  numeri  ratiocinati.  Vt  si  prima  fuerit  radix  de  4,  et  cx  radice  de  13; 
et  alia  fuerit  radix  de  4,  minus  radice  de  13.  Quinti  autem  hinomii  radix  est  linea,  que 
dicitur riton,  ct  medium  propntens,  siue  potens  super  ratiocinatum,  et  iuratiocinatum 
numerum,  que  componitur  ex  duabus  lineis,  potentia  incommensurabilibus;  quarum  qua- 


2 


3 


4 


M 


161  T'rta. 


Digitized  by  Google 


f»l. 


161  VfttJ . 


m«lliplir4..ti»nM  ....  n .g.  in 
■d.  • ( f«l-  161  v*n»  , lin. 

II  • 11-18  ; ,««.  Jf.H  , lm. 
81-88). 


10 

20 

* 

b 

» 

d 

358 

Jrati  insimul  iuncli  faciunt  radicem  numeri;  et  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  pro  - 
uenit  numerus  ratiocinatus.  Vt  si  prima  fuerit  radix  radicis  de  20,  et  ex  2;  et  alia 
fuerit  radix  de  2u,  minus  2-  Sexti  autem  binomii  radix  est  linea,  que  dicitur  duo  media 
potens,  siue  jhHciis  super  duos  iuraliocinatos  numeros,  que  componitur  ex  duabus  lineis 
potentia  incommensurabilibus;  quarum  quadrati  insimul  iuncli  faciunt  radicem  numeri; 
cl  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  surgit  similiter  radix  numeri  non  quadrati:  ut 
si  prima  fuerit  radis  (sic)  radicis  dc  24,  ct  dc  radice  de  T,  alia  fiat  radix  radicis  de  24, 
minus  radice  dc  7.  Numeri  autem,  qui  sunt  decom positi  ex  predictis  nominibus  sex 
binum  iorum,  uncantur  recisi,  seu  apothami;  et  sunt  illud  per  ordinem,  quod  est  inter 
utrumque  nomen  prediclorum  sex  bi nomiorum,  ut  4 , minus  radice  dc  7 , que  sunt 
primum  recisum;  et  radix  dc  112,  minus  7,  que  sunt  ex  secundo  reciso;  ct  radix  dc 
112,  minus  radice  de  s4,  qui  sunt  ex  tercio  reciso;  et  sic  intcllige  de  quarto,  et  quinto, 
ex  sexto  reciso.  Nam  radix  primi  recisi  est  unum  cx  sex  recisis  supradictis.  Radix  uero 
secundi  est  recisum  bimcdialis  prime,  boc  est  radix  radicis,  minus  radice  radicis;  ex 
quarum  multiplicatione  proueuit  numerus  ratiocinatus;  tercii  autem  radis  est  recisum 
bimcdialis  sccuudi,  hoc  est  radis  radicis,  minus  radice  radicis;  cx  (piarum  multipli- 
catione proueuit  numerus  inratiocinatus.  Quarti  quoque  recisi  radix  est,  que  couslat  cx 
residuo,  quod  est  inter  duas  lineas,  que  sunt  potentia  incommensurabiles;  ex  quibus 
componitur  linea  maior.  | Quinti  itaque  recisi  radix  est,  que  constat  ex  residuo,  quod  est 
inter  nuas  (sic)  lineas  potentia  inqtiunicnsarabiles  (sic) , ex  quibus  componitur  liuca 
potentes  super  ratiocinatum  cum  ct  in  ratiocinatum.  Sexti  nanque  recisi  radis  est,  que 
constat  ex  residuo,  quod  est  inter  duas  lineas  potentia  incorameusorabiles;  ex  quibus 
conijKmitur  linea  potens  super  in  ratiocinatum,  ct  in  ratiocinatum:  his  itaque  per  ordinem 
terminatis,  qualiter  hec  multiplicari  inter  se,  addi,  ucl  extrahi,  seu  diuidi  debeant,  oiv 
dinarc  demonstrato  (sic). 

Pars  secunda  de  multipricatione  radicum  in  radicibus  et  numeris . 

Si  uis  multiplicare  radicem  surdam,  ucl  ratiocinatam  alicuius  numeri  per  radicem 
surdam  alterius,  multiplica  unum  ex  ipsis  numeris  per  alium;  el  quot  prouenerit,  erit 
quadratus  summe  multiplicationis  ipsarum  radicum.  Verbi  gratia:  uis  multiplicare  ra- 
dicem de  io  per  radicem  de  20,  multiplica  io  per  20,  erunt  200  ; quorum  radix  est 
summa  multiplicationis  quesite.  Verbi  gratia:  sit  .a.  radix  dc  10,  et  .b.  de  20  ; ct 
adiaccat  .g.  equulis  .a.,  et  .d.  equalis  .b.:  ergo  .g.  est  radix  dc  10,  et  .d.  de  20:  ergo 
cum  multiplico  .g.  in  .a.f  hoc  est  .a.  iu  se,  ueniunt  10;  ct  cum  multiplico  .d.  in 
. b . , hoc  est  .b.  in  se,  faciunt  20  : ergo  cum  multiplico  10  per  20,  tunc  multiplico 
factum  cx  .g.a.  in  factum  ex  .d.b.  ; ergo  multiplicatio  facti  ex  .g.a.  in  facium  cx 
.d.b.  est  200.  Sed  multiplicationi  facti  ex  .g .a.  in  factum  ex  .d.b.  cquatur  multipli- 
catio facti  cx  .a.b.  in  factum  ex  .g.d.  : ergo  multiplicatio  facti  cx  . a.b . in  factum 
ex  .g.d.  est  200.  Sed  factas  ex  .a.  in  .b.  cquatur  facto  ex  .g.  in  .d.  ; ergo  multi- 
plicatio facti  ex  .a.  in  .b.  per  factum  ex  .g.  In  .d.  cquatur  multiplicationi  facti  ex  .a. 
b.  in  se  : ergo  multiplicatio  facti  cx  .a.  iu  .b.  in  se,  facit  200.  Quare  Rictus  ci  . a . 
in  . b .,  silicet  cx  radice  de  10  in  radice  20,  est  radis  ducentorum ; quod  opportebat 
ostendere. 

Item  si  uis  multiplicare  radicem  de  30  per  radicem  de  40,  multiplica  30  per  40  , 
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erunt  1200;  quorum  radix,  que  est  surda,  hoc  est  inratiocinata,  est  summa  quesite  mul- 
tiplicationis. Et  nota,  cum  nomeri  (sic)9  quorum  radices  multiplicas,  sunt  consimiles, 
hoc  est  quod  habent  proportionem  inter  se,  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum;  tunc  ex  eorum  multiplicatione  proucnit  numerus  ratiocinatus.  Verbi  gratia: 
uis  multiplicare  radicem  de  40  per  radicem  de  90,  multiplica  40  per  oo,  erunt  ogoo  ; 
quorum  radix  est  60,  in  quibus  multiplicatio  ascendit,  prescripta  sunt  co  media  in 
proportione  inter  40,  et  quia  (jic)  oo;  quia  sicut  40  sunt  ad  oo,  ita  60  ad  oo;  et  cotiucrso 
sicut  00  ad  60,  ita  60  ad  40;  et  hoc  est  quod  cuclidcs  ostendit,  cum  dixit:  inter  duos 
numeros  similes  unum  intercidere  numerum.  Et  si  uis  habere  notitiam  cognoscendi 
numeros  consimiles,  diuide  utrumque  ipsorum  per  maiorem  communitatem, quam  habent; 
ex  qua  diuisione,  si  prouenerint  numeri  quadrati,  tunc  similes  erunt.  Vel  cura  dinidetur 
unus  per  alium  similem,  cx  ipsa  diuissionc  proucnit  semper  numerus  quadratus:  sunt 
enim  <0  comunis  mensura,  et  maxima  de  40,  ct  90;  que  si  diuidantur  per  io,  ucniunt 
4,  et  9;  qui  numeri  sunt  quadrati.  Vel  si  diuiserimus  40  per  90,  ucniunt  { 2;  qui  nu- 
merus est  quadratus,  cuius  radix  est  J i;  que  repentur  sic:  fac  quartas  i 2,  erunt  J; 
cx  quibus  accipe  radices,  et  habebis  3,  et  2;  que  3 diuisis  per  2,  reddunt  \ l.  Simi- 
liter, si  diuLscris  40  per  oo,  uenient  que  etiam  quadrate  sunt;  et  est  eorum  radis 
f propter  2,  que  sunt  radix  de  4,  et  propter  3,  que  sunt  radix  de  o.  Et  si  uis  mul- 
tiplicare tres  | radices  de  io  in  quattuor  radices  de  20,  rediges  hec  ad  multiplicationem  m.  i6«  w#-. 
radicis  liuuius  (sic)  numeri  in  radice  alterius,  hoc  modo:  pro  tribus  radicibus  dc  io  mul- 
tiplica quadratum  ternarii,  scilicet  9,  per  io,  erunt  90;  quorum  radix  cqualur  tribus  ra- 
dicihus  de  to.  Eodenque  modo,  multiplicato  quadrato  de  4,  scilicet  16,  in  20,  reddet 
radicende  (j«c)  320  pro  quarluor  (sic)  radicibus  dc  20.  Quare  si  cx  multiplicatione  de  90  in 
320  radicem  acceperis,  scilicet  de  28800,  habebis  utique  multiplicationem  trium  radicum 

de  100  in  quatuor  radices  dc  20.  Nam  si  ad  oculum  deprehendere  uis,  quomodo  quatitor  * • Jjj- 

radices  dc  20  sunt  radix  dc  320,  adiaecat  quadri  laterum  recti  angulum,  ct  equila terum  **"■  “ ^ 

.a.b.g.d.,  cuius  area  sit  ulnarum  20.  Quare  quodlibet  latus  ipsius  est  radix  de  20;  que i l 

radix,  cum  sit  plus  quaternario,  accipiatur  in  rectam  M.g.  punctus  .e.;  ct  sit  recta 
.b.e.  quatuor  ulnarum,  cui  equalis  sit  recta  .a.c.;  ct  copuletur  recta  .e.c.  Superficies 
ergo  . a.b.ec . constat  ex  quatuor  radicibus  de  20;  cuius  superficiei  area  colligi  ex 
ductu  .a.b.i  est  enim  .a.b.  radix  de  20,  et  b.e.  est  radix  de  10  : quare  area  super- 
ficiei .a.b.c.c.  colligitur  ex  ducta  radice  dc  20  in  radicem  dc  io;  cx  qua  multiplicatione 
proucnit  radix  de  320,  ut  predixi.  Ex  hoc  enim  poteris  habere  doctrinam  reducendi 

plures  radices  unius  numeri  ad  radicem  unam.  Vt  si  uis  redigere  sex  radices  de  20  * • * 

ad  radicem  unam,  multiplica  quadratum  dc  6,  scilicet  36,  in  20,  peruenient  720,  quorum 
radix  est  id  quod  queritur.  Et  si  uis  multiplicare  aliquem  numerum  per  radicem  ali- 
cuius numeri;  quod  unitates  erunt  in  ipso  numero,  tot  radices  cquales  eidem  radici, 
in  quem  numerum  multiplicare  uis,  cx  ij>sa  multiplicatione  prouenient.  Verbi  gratia: 
si  uis  multiplicare  6 in  radicem  de  20,  nimirum  sex  radices  de  20  prouenient,  que  sunt 
radix  de  720,  ut  predixi.  Ergo  ex  multiplicacionc  de  G in  radicem  de  20  surgit  radix 
de  720  ; ct  sic  studeas  facere  in  similibus. 

De  multiplicatione  radicis  in  radicem  radicis. 

Si  vis  multiplicare  radicem  radicis  alicuius  numeri  per  radicem  radicis  alterius  , 
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multiplica  unum  ex  ipsius  numeris  in  alium;  ct  eius  quod  proueoerit,  radicem  radicis 
accipe,  et  habebis  summam  quesile  multiplicationis.  Et  nota;  quia  quando  multiplicatur 
radis  radicis  numeri  per  radicem  radicis,  tunc  ex  ipsa  mulliplicacionc  pruuenit  nu- 
merus, aut  radix  numeri,  siuc  radix  radicis  numeri.  Verbi  gratia;  multiplicas  radicem 
radicis  trium  per  radicem  radicis  de  27,  prouenil  radix  radicis  de  81  , que  surgutil 
ex  ductis  3 iu  27.  Nam  radix  8t  est  9;  quorum  radix,  scilicet  3,  est  summa  quessite 
multiplicationis.  Similiter  si  multiplicas  radices  radicis  dc  9G  per  radicem  radicis  de 
2tG,  pruuenit  numerus  ratiocinatus;  quia  ex  ductis  96  in  210  surgunt  20736  , quorum 
radix  est  144;  quorum  radix,  scilicet  de  141,  est  12,  que  sunt  sumuia  quesile  multipli- 
cationis. hx  multiplicatione  quidem  radicis  radicis  duorum  iu  radicem  radicis  dc  is 
prouenit  radix  numeri;  quia  cx  ductis  2 in  18  proucniunt  36;  quorum  radix,  que  est 
6,  carens  radice:  ergo  cx  dicta  multiplicatione  surgit  radix  dc  6.  Similiter  ex  multi- 
plicata radice  radicis  8 in  radicem  radicis  de  is  prouenit  radix  de  12;  quia  ex  ductis 
s in  is  prouenit  141,  qui  numerus  est  quadratus,  cuius  radix  est  12;  quorum  radix, 
que  est  surda,  est  j summa  qucsila,  ut  prodixi.  Item  si  multiplicas  radicem  radicis  10 
per  radicent  radicis  12,  prouenit  ipsa  multiplicatione  radix  radicis  numen  non  qua- 
drati, scilicet  dc  120.  Similiter  cx  multiplicatione  radicis  radicis  20  in  radicem  radicis 
30  surgit  radix  radicis  dc  goo. 

Ve  inuentione  duarum  Radicum  radicis, que  in  sinud  multiplicate  faciunt  rilon  datum. 

Sl  uis  inucnirc  duas  radices  radicis  numeri  non  quadrati,  numerum  datum  conti- 
nentes , hoc  est  quod  ex  earum  multiplicatione  ad  inuicem  prmicniat  aliquid  datus 
numerus.  Sit  nurnerus  datus  .<2.,  quo  in  se  multiplicato,  faciat  numerum  .b.;  quo  etiam 
iu  se  ducto,  faciat  numerum  .g.  Quare  numerus  .a.  est  radix  radicis  numeri  .g,:  est 
alius  numerus  non  quadratus  quistihet  .d.  ; et  diuidalur  , g . per  .d.  , et  proucniat 
numerus  .e.  Quoniam  diuissus  est  11  umerus  .g.  per  numerum  .d. , et  cx  diuissione  pro- 
ucuit  numerus  .e.;  si  multiplicetur  al.  per  .e.,  nimirum  proucniet  .g.,  cuius  radix  ra- 
dicis est  numerus  . a sed  cx  radice  radicis  numeri  .d.  per  multiplicata  per  radicem 
radicis  numeri  .e.  prouenit  radix  nidicis  facti  ex  .d.  iu  Sed  factus  ex  .d.  in  .e. 
est  numerus  .g.,  cuius  radix  radicis  est  numerus  .a.  Ergo  inuente  sunt  duc  radices 
radicum  numerorum  non  quadratorum,  que  continent  numerum  datum  .a.  Non  est  (.«<;> 
numerus  .e.  est  quadratus,  cum  numerus  .d.  non  sit  quadratus;  ct  ex  ,d.e.  in  .e. 
proucniat  numerus  quadratus  .g.  Vudc  proportio  .g.  ad  .<?.  11011  est  sicut  proportio 
quadrati  numeri  ad  quadratum  numerum.  Et  ut  hoc  in  numeris  ostendatur,  numerus  . a . 
sil  12.  Quare  numerus  .b.  erit  144  , ct  numerus  .g.  erit  207JG;  et  tiumcrus  .d.  sit  96; 
et  diuidanlur  20736  per  96,  proucniet  sto  pro  numero  .c.  Ex  radice  ergo  radicis  de  96 
ducta  in  radicem  radicis  dc  2t6  prouenit  numerus  .a.  datus. 

Et  si  uis  reperire  duas  radices  radicis  duorum  numerorum  uon  quadratorum  , cx 
quarum  multiplicatione  proucniat  radix  alicuius  numeri  non  quadrati,  ut  radix  dc  10, 
multiplica  to  iu  sc,  erunt  100;  et  adiucoat  numerus  aliquis  non  quadratus;  sitque  5, 
in  quibus  diuidatur  100  , uenient  20  . Quare  ex  ductis  5 in  2Q  faciunt  100  , scilicet 
quadratum  dc  10:  ergo  si  multiplicas  radicem  de  5 in  radicem  dc  20,  faciunt  radicem 
dc  100  , scilicet  10.  Eodenque  modo  si  multiplicas  radicem  radicis  de  5 in  radicem 
radicis  dc  20,  proucniet  radix  radicis  100,  hoc  est  radix  dc  10;  ct  hoc  querebaruus. 
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De  multiplicatione  radicis  radici  in  radicem  muneri. 

Item  si  uls  multiplicare  radicem  radicis  de  20  in  radicem  dc  io  , multiplica  qua- 
dratum dc  10,  scilicet  too  per  20,  erunt  2000,  quorum  radix  radicis  est  summa  dicte 
multiplicationis.  Quia  radix  dc  10  est  radis  radicis  dc  100.  Et  si  uis  multiplicare  ra- 
dicem radicis  alicuius  numeri  per  aliquem  numerum,  ut  radicem  radicis  dc  12  per  7, 
multiplica  quadratum  quadrati  de  7,  scilicet  2401  per  12,  erunt  28812,  quorum  radix 
radicis  est  id  quod  queritur. 

Explicit  pars  secunda.  Incipit  tcrcia  de  acdictione  et  extractione  radicum 
inter  se,  et  reliquorum  duorum  simplicium  numerorum. 

Si  vis  addere  numerum  cum  radice  surda,  scilicet  cum  radice  numeri  non  quadrati, 
uel  radicem  cum  numero,  ex  boc  aliud  preter  binomiuin  euenire  non  posse  demon- 
strabo: sit  itaque  numerus  linea  .aJ}.,  et  .b.c  sit  radix;  quare  tota  .a.c.  est  summa 
iunctionis  eorum.  Et  quia  linea  .a.c.  diuisa  est  in  duo  iu  punctum  .h.  Erunt  duo 
quadrati  linearum  .a.b.  et  b.c.  cum  duplo  multiplicationis  .a.b.  in  b.c.  equales  qua- 
drato tocius  linee  ,ax.i  est  enim  numerus  uterque  quadratorum  linearum  .a.b.  et  .b.c. 
Quare  ex  eorum  adictionc  prouenit  numerus;  sed  ex  ductu  dupli  .a.b.  in  .b.c.  pro- 
ueiriunt  r»[diccs  equales  radici  .b.c.,  secundum  unitates,  que  sunt  in  duplo.  Nu- 
meri .a.b.  Quare  ipse  radices  erunt  una  radix  tantum  alicuius  numeri  non  quadrati. 
Quia  proportio  quadrati  linee  .a.b.  ad  quadratum  linee  .b.c.  non  est  sicut  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum.  Ergo  ex  multiplicatione  linee  .a.c.  proncnil  bino- 
mium;  quod  etiam  demonstrabo  iu  sequentibus  esse,  binomiuin  primuin.  Quare  linea 
.a.c.  est  radix  alicuius  binomii.  Cos  tantis  ex  numero  et  radice.  Et  ut  hcc  apertius  de- 
monstrentur, .ai),  sit  4,  et  .b.c.  sit  radix  dc  7;  et  addantur  quadrati  linearum  .a.b. 
et  .b.c.,  scilicet  10  cum  7,  erunt  23;  et  accipiatur  duplum  multiplicationis  .a.b.  in 
.b.c.,  proucnient  octo  radices  dc  7,  que  sunt  una  radix  dc  448  , que  proueniunt  ex 
quadrato  octonarij  ducto  iu  7.  Ergo  si  ducatur  coniunctum  de  4,  et  radice  dc  7 in 
se , ueniunt  23,  et  radix  de  448.  Quare  radix  eorum  est  4,  et  radix  dc  7.  Vndc  4,  et 
radix  de  7 non  potest  aliter  agregari , nisi  ut  accipiatur  radix  dc  448  quam  propius 
potest,  et  addatur  cum  23;  et  eius  quod  prouencrit  accipiatur  radix;  uel  accipiatur 
radix  dc  7,  ct  addatur  cum  4,  et  habebis  id,  quod  in  numeris  cx  ipsia  [sic)  coniunctionc 
haberi  {lOtesl.  Verbi  gratia  : radix  dc  448  est  parum  minus  de  J 21  ; quibus  additis 
cum  23,  faciunt  fere  J 44;  quorum  radix  est  parum  minus  de  J 0:  uel  quia  radix  de 
7 est  parum  minus  de  | 2,  si  addantur  cum  4,  uenient  similiter  parum  minus  dc  1 6 
pro  addictione  4 cum  radice  dc  7.  Et  nola:  cum  uis  multiplicare  aliquod  binomium, 
cuius  nomina  sint  cx  numero  et  radice,  tunc  facies  sicut  fecimus  modo  ex  4,  ct  ra- 
dice de  7;  que  multiplicata  in  sc,  faciunt  23,  et  radicem  de  448.  Nec  etiam  possunt 
agregari  simul  radices  numerorum  non  habentium  proportionem,  ut  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum.  Exempli  causa  : sit  una  ex  radicibus,  quas  agregarc 
uis  linee  .d.e.,  et  alia  sit  .e.z.,  quarum  quadrati  non  sint  proporcionalcs  , ut  qua- 
dratus numerus  ad  quadratum  numerum.  Quare  tota  .d.z.  erit  cx  duobus  nominibus 
tcrcia,  uel  sexta.  Et  quia  linea  .d.z.  diuisa  est  in  duo  super  .e.,  duo  quadrati  linearum 
.d.e.  et  .e.z.  cum  duplo  .d.e.  in  .e.z.  equatur  quadrato  tocius  linee  .d.z.  Nam  ex 
coniunclo  quadratorum  lineorum  (ric)  .d.e.,  ct  .e.z.  prouenit  numerus.  Sed  cx  duplo  .d.e. 
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in  . e.z . proucnit  radix  nuracri.  Ergo  ex  ducto  ul.z.  in  sc  proueiiit  numerus,  ct  radix 
numeri.  Quare  coniunctuin  ex  radicibus  .d.e.,  et  .e.z.,  silicet  .d.z.,  est  radix  numeri, 
ct  radicis.  Et  ut  hec  iu  muneris  demonstrentur.  Sit  .d.e.  radix  de  ii,  et  .e.z.  sit  radix 
de  io;  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciunt  ii;  et  ex  duplo  multiplicationis  radicis 
de  ii  in  radice  dc  io  proucniunt  duc  radices  de  120,  lioc  est  una  radix  de  480:  ergo 
cx  multiplicatione  radicum  de  12,  ct  dc  to  proucniunt  22,  et  radix  de  4»o,  cuius  binomii 
radix  est  coniunctuin  ipsarum  radicum.  Vnde  pulcrius  sonat  dicere  radice  dc  ii,  et 
radicem  de  10,  quam  radicem  dc  22,  ct  cx  radice  de  48Q. 

Demonstrabo  itaque  quo  modo  ex  quolibet  binomio  ductu  in  se  proueoiat  binomium 
primum:  sit  quoduis  binomium  linea  .a.b. ; cuius  maius  nomen  sit  -a.g.  Cuius  qua- 
dratus sit  numerus  . d.z . ; et  quadratus  quod  est  ex  .g.b.  sit  numerus  . z.e . ; et  cx 
duplo  .a.g.  in  .gJ>.  proucniat  radix  .e./.;  dico  quod  tota  .d.I.  est  binomium  primum. 
Quoniam  | ex  duplo  . a.g . in  .b.g.  proucnit  .e.i.  ; ergo  ex  .a.g.  in  .b.g.  proucnit  me- 
dietas ex  .e./.;  que  medietas  sit  .e.t.,  ct  diuidatur  numerus  .d.e.  in  duo  equa  super 
punctum  Jc.  , qui  punctus  cadit  inter  .d.z.  cum  sit  quadratus  maioris  nominis  binomii 
.a.g.b.  : demonstrandum  itaque  est  primum,  quod  dimidium  quadratorum  quantitatum 
.a.g.  et  .g.b.  supcrliabundant  multiplicationi  ex  .a.g.  in  .b.g.:  quoniam  .a.g.  magis  est 
quantitati  .g.b.  ; adiaccat  quantitas  ./.  equulis  quantitati,  in  qua  .a.g.  super  liabundat 
.gb.\  erunt  ergo  .gJf.,  ct  ./.  equales  numero  .a.g.:  cx  ductu  quidem  .a.g.  in  se  pro- 
uenit  id,  quod  ex  ductu  .a.g.  'ui  .g.b. I.  Quare  quadratus  numeri  .a.G.  super  liabundat 
multiplicationem  cx  .a.G.  iu  .b.g.  in  multiplicatione  cx  .a.G.  in  J.g.,  ltoc  est  in  .g.b.l. 
Sed  quadratus  qui  fit  cx  .b.g.  super  liabundatur  a superficie,  que  fit  ex  .g.b.  in  . g.a 
hoc  est  in  .g.b.l. , secundum  id,  quod  fit  ex  ductu  .g.b.  in  plus  ergo  super  lia- 

bundat quadratus,  qui  fit  ex  .a.g.  superficiem,  que  est  cx  .a.g.  in  . g.b.,  quam  ipsa 
superficies  super  hahundet  quadratum,  qui  fit  ex  .g.b.  Quare  cluo  quadrati  linearum 
.a.g.,  ct  .g.b.,  silicet  numerus  .d.e.  supcrliabundant  duplum  superficiei  .a.g.  in  .g.b., 
silicet  quantitatem  .e.i.  Quare  medietas  numeri  .d.e.,  silicet  .d k.,  super  liabundat  di- 
midium cx  .e.i.,  silicet  quantitatem  .e.t.;  quod  oportebat  demonstrare.  Et  quia  ex  ductu 
.a.g.  in  -b-g-  proucnit  c t-  Ergo  cx  ductu  quadrati,  qui  fit  ab  -a-g-,  in  quadratum  qui 
fit  nb  .gb;  silicet  ex  numero  -d-z-  in  re-,  proucnit  similiter -quadratus,  qui  fit  a ra- 
dice e t-  Et  quoniam  numerus  ratiocinatus  de-  diuisus  est  in  duo  eqnalia  super  pun- 
ctum -k-  , ct  in  totidciu  iticquuiia  super  punctum  * z -,  erit  multiplicatio  numeri  -d-z- 
in  numerum  -z-e-  cum  quadrato  numeri  rationali  * k-z -,  cqualis  quadrato  numeri,  dk 
Est  enim  numerus  -d-k-  medietas  numeri  d e-:  quare  quadruplum  multiplicationis  -d-z- 
in  z-e-,  silicet  quadruplum  quadrati,  qui  Iit  a radice  -et-  cum  quadruplo  quadrati, 
qui  fit  a numero  -k-z-,  cqualur  quadruplo  multiplicationis  -d-k-  in  se:  sed  quadruplum 
multiplicationis  -dk-  i»  sc  cqualur  multiplicationi  numeri  -d-e-  in  sc.  Similiter  et 
quadruplum  quadrati,  qui  fit  ab  -e-t-,  cquatur  quadrato  , qui  fit  a tota  radice  -e-I 
Ergo  quadratus  qui  fit  ab  -c-I-  cum  quadruplo  quadrati,  qui  fit  a numem  equa- 
tur  quadrato,  qui  fit  a numero  -d-c-  Ergo  quadratus,  qui  fit  a numen)  -d-e-,  addit 
super  quadratum,  qui  fit  ab  e-I-,  quadruplum  quadrati  qui  fit  a numero  -k-z-  Sed  qua- 
druplum quadrati,  qui  fit  a -k-z-,  cquatur  quadrato,  qui  fit  a duplo  numeri  -k-z-:  est 
enim  numerus  • k z • ratiocinatus;  quia  cum  cx  -d-z-  ratiocinato  aufertur  -d k-  ratiocinatus, 
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scilicet  dimidium  de-  ratiocinati,  remanet ratiocinatus-  Quare  et  duplum  cius  est 
ratiocinatus-  Ergo  quadratus  numeri  de-  supcrliabundat  quadratum  radicis  -e  i-,  secun- 
dum quantitatem  numeri  quadrati-  Quare  tota  dL  est  binomium  primum,  quod  opor- 
tebat ostendere- 

Ve  e xtr atione  Hadicuum  (sic). 

Si  uis  extrahere  radicem  surdam  de  numero  ratiocinato,  uct  numerum  de  radice  surda, 
aut  radicem  de  radice,  que  sint  potentia  solum  commensurabiles,  hoc  est  quod  proporcio 
quadraturum  (sic)  ipsarum  non  sit  ut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;  hoc 
facere  non  poteris, | ut  inde  remaneat  numerus  ratiocinatus-  Est  enim  quadratus  residui 
harum  extractionum  recisum  primum:  que  si  in  numeris  habere  uis,  habeatur  4;  de  qui- 
bus si  exlraas  radicem  de  7 , remanebunt  4 , minus  radice  de  7 , que  sunt  recisum- 
Quod  si  in  sc  multiplicare  uis  , adde  quadratum  dc  4 cum  quadrato  radicis  dc  7 , 
erunt  23;  de  quibus  extrahe  duplum  multiplicationis  dc  4 in  radice  de  7,  remanebunt 
23,  minus  radice  de  448:  exempli  causa:  linea  -a  b-  sit  4,  et  bg-  sit  radix  de  7;  qua 
extracta  dc  4,  scilicet  ex  b a-t  remanet  recisum  •£•<?•;  quod  uoluinus  in  sc  multipli- 
care- Quoniam  linea  -a  b-  diuisa  est  in  duo  super  punctum  -g-  , erunt  duo  quadrati 
linearum  ■ a-b • , et  -bg-  ; et  duplo  multiplicationis  -bg-  in  • a-b • , equales  quadrato 
linee  -ga-  Quare  si  de  quadratis  linearum  a b-  et  gb • , hoc  est  dc  23  , auferatur 
duplum  superficiei,  que  fuerit  cx  gb-  in  a -b-f  hoc  est  radix  de  448,  remanebunt  23, 
minus  radice  448,  pro  quadrato  recisi  i-,  que  sunt  recisum  primum,  cum  23  possunt 
81  , qui  est  quadratus  numerus  super  448-  Similiter  si  uis  extrahere  7 ex  radice  de 
112,  remanebit  tunc  radix  de  H2,  minus  7 pro  quesito  residuo:  quod  si  in  se  multiplicare 
uis,  adde  insimul  quadratos  prodictorum  nominum,  scilicet  112  et  49,  erunt  igi  ; dc 
quibus  extrahe  multiplicationem  duplam  dc  7 in  radice  dc  112,  remanebunt  101,  minus 
radice  dc  21932-  Item  si  uis  extrahere  radicem  de  10  ex  radice  de  20  , adde  10  cum 
20,  erant  30;  de  quibus  extrahe  duplam  multiplicationis  radicis  de  10  in  radice  de  20, 
remanebunt  30,  minus  radice  oetigentorum;  de  quibus  accipe  radicem,  et  habebis  que- 
situm-  Ycl  pro  quesito  residuo  habetur  radix  de  20,  minus  radice  dc  io* 

Si  autem  uis  addere  radices  cum  radicibus  sibi  inuiccm  commensurabilibus-  Vel  una 
de  alia  extrahere,  hoc  fieri  poterit;  et  egredietur  inde  scnpcr  radix  numeri  ratiocinati- 
Vt  si  uis  adde  («<?)  radicem  dc  18  cum  radice  de  32,  quorum  numerorum  proportio  est 
sicut  quadratus  numeras  9 ad  quadratum  numerum  16;  hoc  enim  facies  per  promissam 
doctrinam,  scilicet  addes  is  cum  32,  erant  50;  et  multiplica  radicem  de  18  per  radicem 
dc  32,  ucnient  24;  quorum  duplum  adde  cum  50,  erunt  98;  quorum  radix  est  summa 
quesite  additionis:  aliter  radices  illorum  quadratorum  numerorum,  quorum  proportionem 
habent  18,  et  32,  scilicet  dc  9,  et  de  1G,  insimul  adderant  7;  que  multiplica  in  sc, 
erant  49;  que  multiplica  per  2,  que  proueniunt  ex  18  diuisis  in  9,  uel  cx  32  diuisis 
in  16,  erunt  9«;  quorum  radix  est  summa  coniunctionis  prcdicte-  Et  nota,  quia  radix 
duorum  prescriptoram  sunt  comiinis  mensura  radicis  dc  18,  et  dc  32-  Est  eiiirn  radix 
binarii  ter  in  radice  dc  18,  et  quater  in  radice  de  32-  Ergo  ponuntur  in  hac  addicione 
tres  radices,  et  quatur  (sic)  binarii,  que  sunt  in  summa  septem  radices  de  2,  hoc  est 
una  radix  de  98-  Quare  si  radicem  de  18  de  radice  32  extrahere  uis,  extrahere  (jic)  tres 
biuari)  radices  ex  qualuor  radicibus  eiusdem,  remanebit  tantum  una  radix  binarii  pro 
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residuo  prediclc  cxtraccionis-  Vel  iuucnla  48  extrahende  (sic)  50,  remanebunt  2,  quorum 
radix  est  residuum  quesitum- 

Item  si  uis  addere  radicem  dc  48  cum  radice  de  ios,  quorum  numerorum  proporcio 
sicut  io  ad  30  ; et  est  unusquisque  antecedens  triplus  sui  consequentis  ; quia  sicut 
48  | tripla  sunt  dc  1G,  ita  108  sunt  tripla  dc  30:  addes  ergo  radicem  de  io  cum  radi- 
cem (fic)  36,  scilicet  4,  et  o,  erunt  io;  quorum  quadratum  multiplica  per  3,  propter 
triplicitates  prodictas,  erunt  300;  quorum  radix  est  summa  predicte  iunclionis.  Vel  adde 
108  cum  48,  erunt  ISO;  quibus  atldc  multiplicationes  radicis  de  48  in  radice  de  1008, 
scilicet  144,  erunt  300;  quorum  radix  est  quesitum-  Et  si  uis  radicem  de  48  extrahere 
ex  radice  de  ios,  extrahere  (sic)  radicem  de  io  cx  radice  dc  3G,  remanebunt  t;  quorum 
quadrato  multiplicato  per  3,  propter  triplicitates  prodictas,  faciunt  12;  quorum  radix 
est  residuum  quesite  extractionis  : tiel  inuenta  144  extrahende  (sic)  156  , remanebunt 
similiter  12;  quorum  radix  est  residuum  proscripte  extractionis,  ut  prodixi- 

Et  si  uis  «gregare  4 cum  radice  radicis  de  io  secundum  uulgarem  modum,  accipe 
radicem  radicis  de  io,  que  est  parum  minus  dc  j l,  ct  adde  eam  cum  4,  erunt  parum 
minus  de  - 5:  et  si  j l extraxeris  de  4,  habebis  residuum,  quod  est  inter  4,  cl  radicem 
radicis  dc  10-  Que  si  magistraliter  facere  uis,  multiplica  4,  et  radicem  radicis  dc  io 
in  sc;  quod  sic  fieri  in  linea  demonstratur:  sit  -ab-  4,  et  -b-c-  sit  radix  radicis  de  io 
Erit  ergo  linea  -a-c-  diuisa  iu  duo-  Quare  duo  quadrati  portionum  a b-  et  • bc • cum 
duplo  -a  b-  in  bc-  faciunt  summam  quesitam,  scilicet  quadratum  compositi  .a.c.  Est 
enim  quadratus  porcionis  .a.b.  io,  ct  porcionis  .b.c.  est  radis  de  10,  ct  duplum  su- 
perficiei .a.b.  in  .b.c.  est  octo  radices  radicis  de  10}  que  reddiguutur  in  una  radice 
radicis  de  . . . sic:  ducuntur  octo  in  se,  fiunt  64;  quibus  iti  sc  ductis,  faciunt  4006;  quibus 
ductis  per  10,  faciunt  40t>ou;  quorum  radix  radicis  equatur  octo  radicibus  radicis  de 
io;  et  sic  pro  quesita  multiplicatione  habentur  16,  et  radix  de  10,  et  radix  radicis  dc 
40060.  Quare  radix  eorum  trium  nominum  est  additio  de  4,  ct  radix  nidicis  dc  io  : 
quam  radicem  secundum  propinquitatem  habebis,  si  addideris  io  cum  radice  dc  io  , 
que  est  \ 3 fere,  ct  cum  radice  radicis  de  40060,  que  est  circa  { 14,- erunt  33  et  amplius; 
quorum  radix  est  circa  { 5,  ut  superius  inuenimus.  Et  si  uis  extrahere  radicem  radicis 
dc  io  dc  4.  Extrahe  radicem  radicis  dc  40960  dc  ig,  et  de  radice  io,  remanebunt  16, 
et  radix  de  10,  minus  radice  radicis  de  40900,  pro  summa  multiplicationis  residui  dicte 
extractionis  in  se.  Quare  radix  eorum  est  residuum  quesitum;  quam  radicem  accipies 
sic  : adde  ig  cum  radice  dc  io,  erunt  parum  minus  dc  £ io;  dc  quibus  extrahere  (sic) 
radicem  radicis  de  40060,  remanebunt  | 4;  quorum  radix,  que  csl  circa  \ 2,  est  residuum 
tpiesitum,  ut  per  uulgarem  modum  inuenimus. 

Item  si  uis  addere  radicem  dc  12  cum  radice  radicis  de  io  per  modum  uulgarem, 
scilicet  secundum  propinquitatem,  radicem  de  12,  que  est  circa  3,  cum  radice  radicis 
de  io,  que  est  circa  f i adde  , et  habebis  summam  dicte  iunctionis.  Et  si  extraxeris 
{ i de  3,  quod  remanebit,  erit  residuum,  iu  quo  radix  de  12  excedit  radicem  radicis 
de  io.  Et  si  hoc  secundum  artem  habere  uis,  sit  .d.e.  radix  de  12,  ct  .e.f.  sit  radix 
radicis  de  10.  Et  accipiantur  quadrati  porcionum  .d.e.  ct  erunt  12  , ct  radix  de 
io.  Et  accipiatur  duplum  superficiei  .d.e.  in  | e.f.,  que  est  radix  radicis  dc  23040,  et 
habebis  pro  quadrato  dicte  iuueeiouis  (sic)iiy  et  radicem  de  10,  ct  radicem  radicis  de  23040; 
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quorum  trium  nominum  radix  est  addictio  quesita.  Et  si  uis  radicem  radicis  de  io  ' 
extrahere  ex  radice  de  12,  extrahe  radicem  radicis  de  23040  ex  12,  et  de  radice  de  io,  ,in- ,J 

et  habebis  pro  quadrato  quesiti  residui  12,  et  radicem  de  io,  minus  radice  radicis  de  * 

23040.  Verbi  gratia:  si  {sic)  linea  .i.t.  radix  de  12,  et  .t.k.  sit  radix  radicis  de  10.  Queritur 
ergo  notitia  .k.I.  residui.  Quoniam  linea  .i.t . diuisa  in  duo  super  .k.  sic,  erunt  duo 
quadrati  linearum  .i.t.  ct  .t.k.  equales  quadrato  residui  .k.I.  , et  duplo  superficiei 
.t.k.  in  . t.I Quare  si  de  quadratis  quantitatum  ,i.t.y  ct  .t.k.,  silicei  cx  12,  et  ex  radice 
de  10  aufferatur  duplum  superficiei  .t.k.  in  silicet  radix  radicis  de  23040  , re- 

manebunt 12,  ct  radix  10,  minus  radice  radicis  de  23040,  pro  quadrato  residui  .k.I.',  quod 
oportebat  ostendere. 

Ex  addicinnc  quidem  radicum  radicis  cum  radicibus  radicum  quandoque  proueniunt 
radices  trium  nominum;  quandoque  duorum  secundi,  uel  tcrcii  binomii:  quando  nu- 
meri mediales  sunt  incunimcrisurahilcs  potentia,  tunc  cx  eorum  addittione  peruenit  radix 
trium  nominum,  ut  in  procedentibus  contingit.  Et  quando  compositum  cx  eis  facit  bi- 
mediale  primum  , tunc  cx  multiplicatione  earum  in  se  proucnit  radix,  ct  numerus, 
scilicet  binomiurn  secundum.  Et  quando  compositum  ex  cis  facit  bimcdialc  secundum, 
tunc  quadratus  earum  est  binomiurn  tercium,  quod  est  compositum  ex  duabus  radi- 
cibus diuersis;  ct  ex  recisis  predictarum  proueniunt  quadrati  eorunulem  nominum.  Et 
ut  liec  aperte  demonstrentur,  radicem  radicis  de  12  addamus  cum  radice  radicis  de  io, 
quorum  quadrati  sunt  radix  de  12,  et  radix  de  10;  et  cx  duplo  multiplicationis  unius 
in  aliam  proucnit  radix  radicis  de  1020;  quorum  trium  nominum  radix  est  additio  que- 
sita. Et  si  radix  radicis  tlc  10  auUeralur  de  radice  radicis  de  12,  remanebunt  itaque 
pro  quadrato  ipsius  residui  radix  de  12,  et  radix  de  10,  minus  radice  radicis  de  1920. 

Item  si  uis  addere  radicem  radicis  de  8 cum  radice  radicis  duorum  eorum,  quadrati 
ipsarum  radix  de  8,  et  radix  de  2 ; que  radices  cum  sint  consimiles,  agregantur  iit 
radice  de  18;  et  ex  duplo  multiplicationis  radicis  radicis  8 in  radicem  radicis  2 pro- 
ueniunt 4;  et  sic  habemus  radicem  de  18 , et  4 , que  sunt  binomiurn  secundum  pro 
quadrato  quesite  addicionis.  Et  si  radicem  radicis  duorum  cx  radice  radicis  de  8 extra- 
xeris, remanebit  radix  de  18,  minus  4 pro  quadrato  quesiti  residui:  quare  radix  eorum 
erit  residuum.  Bursus  uis  addere  radicem  radicis  de  32  cum  radice  radicis  de  18,  mul- 
tiplica radicem  radicis  de  32  in  se,  proucnit  radix  de  32;  et  ex  radice  radicis  dc  ih 
ducta  in  se  proucuit  radix  dc  18;  quorum  quadrati  insiuiilis  {sic)  iuncti  faciunt  radicem 
dc  os;  et  ex  duplo  multiplicationis  radicis  radicis  dc  32  in  radice  radicis  dc  18  ucuit 
radix  de  06;  ct  sic  habetur  pro  quadrato  huius  additionis  radix  de  08  , et  radix  dc 
96.  Et  si  auferatur  radix  radicis  dc  18  cx  radice  radicis  dc  32  , remanebit  radix  de 
98,  minus  radice  dc  06,  pro  quadrato  quesiti  residui.  Et  nota,  cum  multe  radices  radicis 
unius  numeri  proponantur,  reduc  eas  ad  unam  radicem  radicis,  ut  superius  feci  ex  octo 
radicibus  dc  10.  j 

Incipit  pars  quarta  de  diuisione  de  diuisione  (sic)  trium  sinplicium  r.i.  16S  w. 

numerorum  inter  se. 

Cvm  autem  uolueris  diuidere  numerum  per  radicem,  uel  radicem  per  numerum,  seu 
radicem  per  radicem,  diuidc  quadratum  diuidendi  per  quadratum  diuisoris,  et  habebis 
quesita.  Verbi  gratia  : uis  diuidere  30  per  radicem  de  10,  quadratum  diuidendi,  scilicet 
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dc  ooo  diuidc  per  10,  proucniunt  oo;  quorum  radix  est  id  quod  cxiid  (sic)  ex  dicta  diui- 
sione.  Et  si  uis  diuidere  radicem  de  io  per  30,  diuidc  io  per  ooo,  exibit  ~ unius  in- 
tegri; cuius  radix  est  id  quod  queris.  Item  si  uis  diuidere  radicem  de  so  per  radicem 
dc  20,  proucniet  ex  hoc  numerus  ratiocinatus;  cum  20  ad  80  habent  proportiouem  sicut 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Nam  ex  diuissione  de  80  in  20  ucniunt 
4;  quorum  radix,  scilicet  2 est  id  quod  exiit  ex  diuissione:  quare  ex  ductis  2 in  ra- 
dice de  20,  radicem  de  so  surgere  neccssc  est.  Et  si  uis  diuidere  decem  radices  de  20 
per  qualuor  radices  de  li  , redige  ipsas  radices  ad  radicem  unius  numeri  , scilicet 
quadratum  de  10,  scilicet  <00  multiplica  per  20;  et  quadratum  dc  4,  scilicet  16,  mul- 
tiplica per  ll;  et  sic  ucnict  radix  dc  2000  ad  diuidrndam  per  radicem  dc  itc;  ex  qua 
diuisionc  proueuit  radix  dc  fi  Et  si  •tui.0'  radices  11  uis  diuidere  per  decem  radices 
20,  diuidc  <76  per  2000,  et  immictare  (jic)  modum  euitationis  in  hoc,  scilicet  A dc  <76,  sci- 
licet <i,  diuidc  per  ^ dc  2000,  scilicet  per  <25,  exibunt  quarum  radix  est  id  quod 
queris. 

De  d iuisionc  numerorum  et  radicum  per  radices  radicum , et  e contra. 

Si  uis  diuidere  numerum,  ucl  radicem  radicis  per  radicem  radicis,  quadratum  qua- 
drati rerum  diuidcndarum  per  quadratum  quadrati  diuisorum  diuidc;  et  radix  radicis 
eius  quod  proucncrit,  erit  qucsilom.  Verbi  gratia  : uis  diuidere  5 per  radicem  radicis 
de  10,  quadratum  quadrati  de  5,  scilicet  625,  diuide  per  quadratum  quadrati  radicis 
radicis  de  <0,  scilicet  per  <0,  exibunt  | 02;  quorum  radix  radicis  est  id  quod  queris. 
Et  si  diuiseris  10  per  625,  exibunt  ~ ; quorum  radis  radicis  proucnil  cx  diuisionc  ra- 
dicis radicis  dc  10  in  5.  Item  si  uis  diuidere  radicem  dc  20  per  radicem  radicis  8 , 
multiplica  radicem  de  20  in  se,  prouenient  20;  que  etiam  multiplica  in  se,  erunt  400; 
quorum  radix  radicis  cquatur  radici  dc  20.  Ergo  uis  diuidere  radicem  radicis  de  400 
per  radicem  radicis  dc  8:  quare  diuides  400  per  8,  exibunt  50;  quorum  radix  radicis 
proucnit  cx  diuisioue  quesita.  Et  si  uis  diuidere  radicem  radicis  de  8 per  radicem  dc 
20,  diuidc  8 per  400,  exibunt  cuius  radix  radicis  est  id  quod  proucnil  ex  ipsa  di- 
uisione.  Similiter,  si  uis  diuidere  radicem  radicis  dc  90  per  radicem  nidicis  dc  10,  di- 
uidc 90  per  10,  exibunt  0;  quorum  radix  radicis,  scilicet  radix  trium  proueuit  ex  ipsa 
diuisionc.  Itera  si  uis  diuidere  radicem  radicis  <0  per  radicem  radicis  de  00  , diuide 
10  per  90,  exibunt  cuius  radix  radicis,  scilicet  radicis  dc  ~ est  hoc  quod  queris. 
Adhuc  si  uis  diuidere  radicem  radicis  dc  243  per  radicem  nidicis  trium,  diuide  243  per 
3,  proucniunt  8i;  quorum  radix  radicis,  id  est  3,  est  illud  quod  proucnit  ex  diuisionc. 
i6i»  w.  Et  si  radix  radicis  trium  diuidalur  per  radicem  radicis  de  | 243  , diuidc  3 per  243  , 
exibit  cuius  radix  est  J-,  cuius  radix  est  | ; et  tot  proucnit  cx  dicta  diuissione. 
Et  si  decem  radices  radicis  dc  20  uls  diuidere  per  .uu.#r  radices  radicis  de  11,  rediges 
lias  ad  unam  radicem  radicis,  scilicet  multiplica  <0  in  sc,  faciunt  <00;  que  iu  se  mul- 
tiplicata faciunt  <0000  ; que  multiplicata  per  20  , Taciunt  200000  , quorum  radix  ra- 
dicis cquatur  decem  radicibus  radicis  dc  20.  Similiter  pro  .uil.or  radicibus  radicis  de 
<<  multiplica  quadratum  quadrati  dc  4,  scilicet  256,  per  <1,  uenient  radix  radicis  de 
28lf>;  in  quo  numero  diuides  200000,  et  proucnicntis  numeri  radix  radicis  erit  quesitum. 
Et  si  quatuor  radices  radicis  de  ll  uis  diuidere  per  decem  radices  radicis  dc  20,  di- 
uidc 2816  per  200000;  ct  radix  radicis  eius,  quod  prouenerit,  erit  quesitum.  Explicatis 
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itaque  multiplicationibus,  et  addicionibus,  et  extractionibus  atque  diuisionibus  nume- 
rorum sinplicium  , uidclicct  eorum  , qui  per  lineas  sinpliccs  denotantur  , etiam  ct 
ostensis  multiplicationibus  radicum  trium  binomiorum  in  se  ; nunc  qualiter  quarti,  et 
quinti,  et  sexti  biuomii  multiplicari  debeant,  ostendantur. 

Radix  quidem  quarti  binomii  est  composita  cx  duabus  lineis,  quarum  una  est  radix 
quarti  biuomii,  et  alia  est  radix  recisi  eiusdem  binomii  habentis  eadem  nomina.  Quo- 
rum {sic)  linearum  prima  dicitur  maior,  secunda  minor;  et  coniunctum  ex  eis,  scilicet 
radix  binomii  quarti,  est  similiter  maior;  et  dicitur  maior,  quia  maius  nomen,  quod  potest 
esse  numerus.  Nam  radix  quarti  binomii  potest  similiter  super  numerum,  et  radicem; 
sed  minus  nomen  eorum  numerus  est;  unde  ipsa  uoeatur  riton,  et  medium  potens,  ut 
dictum  est  superius;  et  componitur  ex  radice  quinti  binomii,  ucl  sexti  cx  radice  ipsorum 
recisorum.  Radix  quoque  sexti  binomii  eadem  modo  (m)  componitur  cx  radice  sexti  bino- 
mii, el  quinti  ex  recisorum  coium.  Vude  cura  uis  aliquem  ipsorum  binomiorum  radicem 
multiplicare  in  se,  adde  quadratus  («c)  sectionum  ipsius  cum  duplo  multiplicationis  unius 
sectiouis  in  aliam:  ut  si  uis  multiplicare  radicem  de  4,  et  ftdicis  de  0 , cl  radicem 
de  4,  minus  radice  dc  0 in  se,  lice  demonstrentur  iu  linea.  Sit  itaque  linea  .a.b.  radix 
de  4,  ct  radices  de  6;  et  .b.g.  sit  radis  de  4,  minus  radice  de  6;  et  multiplicetur  .a.b, 
in  se,  cruut  4;  et  radix  de  6,  que  sit  . d.e.z silicct  . d.e sit  4;  ct  .e,s.  sit  radix 
de  6;  et  multiplicetur  adhuc  .b.g.  in  se,  ucnicnt  4,  minus  radice  dc  6:  sit  ergo  .e.I. 

4.  Quare  .z.I.  est  4.  Et  quia  opportet  nas  multiplicare  ignotum  .a.b.  per  ignotum 
.b.g.,  multiplicabimus  quadratum  linee  .a.b.  in  quadratum  linee  .b.g.  , silicct  .d.z. 

in  .z.I.  Est  euim  tota  .d.I.  8,  que  diuisa  est  in  duo  equalia  super  punctum  . e .,  ' ( m 

et  in  duo  inequalia  super  punctum  z, : quare  multiplicatio  .d.z.  in  .z.I.  cum  quadrato  1,18  ,fiI-  h" 

linee  .e.z.  cquatur  ei,  qui  lit  a ditnedio  («c)  linee  .d.I.,  scilicet  quadrato  linee  .d.e.,  t * 

que  est  4:  quare  quadratus  eius  est  16.  Ergo  cx  ducto  .f.z.  *in  .z.d.  cum  quadrato 
linee  .z.e.  ueniunt  io.  Sed  quadratus  linee  .e.z.  est  0.  Quare  cx  ductu  .f.z,  in  .z.d.  d m t 
ucniunt  10.  Ex  lioc  quidem  manifestum  est,  quod  quando  aliquid  biuoraium  multiplicatur 
iu  suum  recisum,  | ex  ipsa  multiplicatione  prouenit  illud  residuum  , quod  est  inter  w-  w* 
quadratum  maioris  nominis.  Et  quadratum  minoris  nominis  alicuius  binomii.  Vt  modo, 
quod  ex  ductis  4,  et  radice  de  6 in  4,  minus  radice  do  6,  ucniunt  10,  que  sunt  dif- 
ferentia, que  est  a 16  in  6:  ct  quoniam  ex  ductu  quadrati  linee  .a.b.  in  quadratum 
linee  .b.g.  proueniunt  10 ; ergo  ex  ductu  .a.b.  iu  .b.g.  prouenit  radix  de  10.  Quare 
ex  duplo  .a.b.  in  .b.g.  prouenit  radix  de  40  ; et  sic  pro  quadrato  tocius  linee  .a.g. 
habentur  8,  ct  radix  dc  40,  que  sunt  binomiura  quartum;  cum  differentia,  que  est  a 40 
in  64,  tiou  sit  cx  quadratis  numeris.  Eodcnquc  modo  operaberis  iu  radicibus  biuomii 
quinti  sexti.  Vt  si  uolucris  in  se  multiplicare  radicem  compositi  ex  radice  dc  40  , et 
ex  6,  ct  radicem  dccompositi  cx  radice  de  40,  minus  6 , quadratos  secLionum  in  si- 
milis adde,  erunt  due  radices  de  40,  hoc  est  una  radix  de  160;  quam  adde  cum  duplo 
multiplicationis  unius  quadrati  in  alium,  cx  qua  multiplicatione  proueniunt  ic;  quorum 
radix,  scilicet  4,  est  id  quod  uoluisli;  ct  sic  habebis  radicem  160  et  4.  Item  si  uis  in 
sc  multiplicare  radicem  compositi  ex  radice  de  40  cx  radice  dc  15,  ct  radicem  residui, 
quod  est  inter  radicem  de  40,  et  radicem  de  15,  multiplica  unamquamque  setilionum  (sic) 
iu  sc;  et  proucnicnt  radix  de  40  cum  radice  de  15.  Et  radix  dc  40,  minus  radice  de 


Digitized  by  Google 


i n>lii.'»i  Ho  - • . ■JililmU*  * 

‘W.  166  »-erto  , tin*  28-44  j 
I-j,;.  S6H.  liu  V-IRi- 


i 't 


M. 


167  rerto • 


**  multtj4ir.i  - . • • «■!  r*4il  » 

<f..J  167  red,  . lin.  18  21  i 
f is.  46S,  lio-  12  «•  41)  — [*•(;. 
3*>m,  Ha-  I;- 


348 

15;  que  insimul  adde,  ueniet  radix  de  iftO;  et  multiplica  radices  de  40  , et  dc  15  in 
radicem  dc  40,  minus  radice  15,  proucuiet  25,  que  sunt  a 15  in  40;  quorum  radicem, 
que  est  s,  duplica,  uenient  10;  que  adde  cum  radice  de  160,  proucnict  radix  dc  160, 
et  10;  que  nomina  faciunt  hinomium  quintum. 

Rursus  -si  uis  multiplicare  radicem  compositi  cx  radice  dc  40,  ct  ex  5,  ct  radicem 
de  compositi  eonimdem  nominum,  scilicet  dc  40  minus  s,  multiplica  similiter  unam- 
quamque scrcioncm  in  se,  ueniet  radix  dc  40  ct  s,  et  radix  dc  40  miniis  s;  quibus  in 
unum  cum  iunctis  faciunt  radice  (sic)  de  100;  et  ex  multiplicatione  quadrati  unius  sectionis 
in  alia,  proucniunt  is;  quorum  radix  duplicata  faciet  radicem  dc  co;  et  sic  habebis  no- 
mina hinomii  sexti,  que  sunt  radix  dc  160,  ct  radix  dc  60.  Similiter,  si  potiamus  radicem 
compositi  ex  radice  de  40,  et  cx  radice  de  is,  et  radicem  dc  compositi  cx  radice  de  40, 
minus  radice  de  ir,  proucnicnl  cx  eorum  multiplicatione  in  sc  nomina  binomii  sexti, 
quorum  maius  nomen  esi  radix  quadrupli  dc  40,  scilicet  160;  ct  minus  nomen  est 
radix  quadrupli  residui,  quod  est  inter  18,  ct  40,  scilicet  cx  88;  ct  ita  contingit  ex 
omnibus  radicibus  quinti  ct  sexti  binomii.  Et  notandum,  quod  coniunctum  cx  radi- 
cibus primi  binomii,  et  eius  recisi  est  radix  numeri  tantum  : ut  si  componamus  radicem 
dc  4,  et  radice  dc  7 cum  radice  dc  4,  minus  radice  de  7,  prouenient  quidem  octo  cx 
additione  quadratorum  scelionum;  ct  cx  duplo  multiplicationis  unius  quadrati  iu  alium 
proucniunt  6,  scilicet  radix  quadrupli  quadrati  residui,  quod  est  a quadratum  (sic)  dc  4 
in  7.  Ouarc  coniunctum  ex  radicibus  prcdicti  binomii,  ct  sui  recisi  est  radix  dc  14: 
que  etiam  ostendantur  in  figura:  ut  que  dc  reliquis  binomiis  diximus,  clarius  innote- 
scant , spacium  quadrilatcri  equi  anguli,  et  cquialtcri  (sic)  *a.k.  sit  4;  et  radix  de  7, 
ct  tetragonum  . z.t . sil  4,  minus  radice  de  7;  et  educatur  recta  | ,n.e.  in  punctum  .b.; 
ct  sit  recta  .e.b.  equalis  recte  .k.t.:  similiter  ct  recta  .a.I.  producatur  usque  in  ; 
el  sit  recta  ,I.d . cqualis  recte  .si.;  ct  copulentur  ,b.t.y  ct  .z.d,  : ergo  tetragonum 
est  quadrilalcrum  .a.b.g.tl.)  et  est  cius  latus,  scilicet  radix  ipsius,  linea  .b.g.,  que  est 
coniuncio  linearum  ,b.t.y  et  .t.g.  Sed  . b.t . est  radix  tetragoni  .a.k.,  cura  sit  equalis 
linee  .e.k.  Et  .t.g.  est  radix  tetragoni  .z.t et  ex  ductu  .k.t.y  hoc  est  .g.t.  in  .t.b.y 
prouenit  superficiem  («c)  .bJc.;  et  ex  ductu  .k.z.  in  .k.i. , hoc  est  .g.t.  in  . t.b .,  proucnit 
superficies  .k.d.’,  ergo  cx  quadratis  linearum  .b.t.  et  »t.g.y  ct  cx  duplo  .g.t.  in  .t.b. 
prouenit  tetragonum  .a.b.g.d.  : sunt  enim  S|>acia  tetragonorum  .a.k.  ct  .k.g.  8 , cx 
quolibet  spatiorum  .b.k.  et  .k.d.  est  3.  Quare  spacium  tetragoni  .b.d.  est  14;  quorum 
radix  est  linea  .b.g.,  que  est  composita  ex  radice  binomii  primi,  scilicet  ex  .b.t.  ct 
. t.g.y  ct  ex  radice  recisi  ipsius,  que  est  .t.g.,  quod  oportebat  ostendere.  Similiter  eodem 
modo  ostendetur,  coniunctum  cx  radicibus  binomii  secundi  ct  tcrcii,  ct  ex  eorum  re- 
cisis esse  semper  radicem  radicis  numeri:  his  itaque  explicatis,  ostendamus  multiplicare 
composita  ex  numeris,  ct  radicibus,  et  radicibus  radicum  in  eisdem. 

Si  uis  multiplicare  4,  ct  radicem  de  7 per  5,  ct  radicem  de  20,  pone  numerum  sub 
numero,  et  radicis  quadratum  sub  quadrato  radicis,  ut  in  margine  cernitur;  ct  mul- 
tiplica 4 per  s,  scilicet  numerum  per  numerum,  et  radicem  per  radicem  , scilicet  7 
per  20,  exibunt  20,  et  radix  de  140;  et  multiplica  ex  aduetso  4 per  radicem  de  20.  et 
5 per  radicem  de  7,  exibunt  quatuor  radices  dc  20,  ct  quinque  radices  de  7,  hoc  est 
radix  dc  320,  ct  radix  dc  175;  et  sic  habentur  pro  quesita  multiplicatione  20,  et  radix 
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dc  320,  ct  radix  dc  175,  ct  radix  dc  140.  Ft  quia  non -comunicantur  quadrati  radicum 
supra  scriptarum  iri  propordone  quadratorum,  non  possunt  reddi  gi  in  paucioribus  no- 
minibus, sicuti  faciemus  in  hac  alia  multiplicatione,  in  qua  uolumus  multiplicare  5,  ct 
radicem  de  8 in  0,  ct  radicem  de  32;  quia  8,  et  32  sunt  inter  se  sicut  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum:  id  circo  diuide  32  per  8,  uenient  4,  quorum  radis  est 
2;  ct  tot  radices  dc  8 est  una  radix  dc  32.  Ergo  ilis  multiplicare  5,  et  unam  radicem 
dc  8 per  G,  et  duas  radices  de  8;  multiplicabis  ergo  5 |>cr  G,  ct  unam  radicem  per 
duas,  erunt  30,  et  duo  quadrati  radicis  dc  8,  scilicet  1G;  que  eciam  habebis,  cum  mul- 
tipliraueris  8 per  32,  et  ex  summa  acceperis  radicem  : adde  ergo  30  cum  16  , erunt 
4G;  et  multiplica  5 per  duas  radices  dc  8,  ct  6 per  unam  radiccn  de  8,  egredientur  ex 
his  duabus  multiplicationibus  scxdccim  radices  dc  8;  quibus  additis  cum  40,  erunt  40, 
ct  una  radix  dc  2048  pro  summa  quesite  multiplicationis. 

Jrem  si  ui$  multiplicare  7,  et  radicem  radicis  de  10  per  fi,  ct  radicem  radicis  dc 
12;  multiplicatis  siquidem  7 per  8,  et  radicem  radicis  dc  10  per  radicem  radicis  12,  et 
7 per  radicem  radicis  de  12,  et  8 per  radicem  radicis  de  10,  uenient  integra  56,  ct 
octo  radices  radicis  de  io,  et  vij.  radices  de  12,  et  una  radix  radicis  de  120:  et  non 
possunt  dici  in  pautioribus  nominibus,  cum  proportio  dc*  10  ad  12  non  sit  sicut  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum  : nec  eciam  sint  medie  numerum  conti|nenlcs.  Vndc 
si  uis  multiplicare  8,  et  radicem  radicis  trium  per  9,  et  radicem  radicis  de  27,  mul 
tipliea  8 per  9,  et  per  radicem  radicis  de  27,  et  multiplica  per  radicem  radicis  trium; 
el  radicem  nidicis  trium  multiplica  per  radicem  radicis  de  27,  uenient  72,  et  8 radices 
radici»  de  27,  et  noucm  radices  radicis  de  3,  et  una  radi*  radicis  de  st,  scilicet  3: 
quibus  3 additis  cunr  7*,  faciunt  75;  que-  habentur  cum  radice  radicis  dc  19083,  cum 
radice  radicis  dc  H0502  pro  suinma  quesite  multiplicationis.  Sunt  enim  noucm  radices 
radici  x»(f4c)  trium  ujia  radix  radicis  dc  iocs3.  Et  octo  radices  radicis  de  27  sunt  una 
radix  radicis  de  110592;  que  duc  radices  radicis  non  possunt  agregari  , nisi  in  radice 
una  binomii  secundi.  Quia  cx  addictione  quadratorum  ipsarum  (xic)  prouenrt  radix 
de  223587;  et  ex  duplo  multiplicationis  unius  in  aliam  proiiciiiuut  432,  cuius  binomii 
radix  est  additio  proscriptorum;  et  sic  habentur  pro  quesita  multiplicatione  integra 
75,  et  una  radix  ex  radice  dc  223387,  cl  de  432. 

lien»  si  uis  multiplicare  radicem  de  5,  ct  radicem  radicis  dc  10  per  radicem  dc  6, 
et  radicem  radicis  12,  multiplica  species  ordine  suprascripto,  et  habebis  radicem  de 
30,  ct  radicem  radicis  dc  360,  et  radicem  radicis  de  300,  et  radicem  radicis  de  120. 

Rursus  si  uis  multiplicare  3»  minus  radice  5,  per  0 minus  radice  de  20,  multiplica 
3 per  o,  erunt  18;  de  quibus  tolle  multiplicationem  de  3 in  radicem  dc  20,  et  dc  c 
in  radicem  de  5 , remanebunt  18  , minus  duabus  radicibus  de  180  : super  que  adde 
multiplicationem  radicis  de  5,  ct  radicem  de  20,  erunt  28,  minus  radice  de  720,  pro 
quesita  multiplicatione.  Et  notandum,  quia  cum  multiplicantur  aliqua  diminuta  pet’ 
diminuta,  tunc  illa  multiplicatio  crcsit  («c);  et  cum  multiplicatur  addita  inter  se,  tunc 
etiam  ct  ipsa  eorum  multiplicatio  est  augmentanda;  sed  cum  multiplicatur  addita  per 
diminuta  , tunc  eorum  mulliplicacio  est  minuenda,  ul  in  sequentibus  ostendetur.  Et 
quia  ex  hac  multiplicatione  prouenit  numerus  tantum,  minus  radice,  scitur,  quod  no- 
mina suprascripto rum  recisorum  sunt  ad  inuicem  proportionalia.  Verbi  gratia:  sunt  eirim 
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G dupla  de  3.  Eodem  modo  radix  der  20  est  dupla  radice  de  5.  Vel  sicut  3 sunt  ad 
radicem  de  5,  ita  6 sunt  ad  radicem  de  20;  quorum  proportio  uotificalur  cum  qua- 
dratis ipsorum  nominum,  hoc  csl  sicut  quadratus  de  3 est  ad  5,  ita  quadratus  de  <1 
est  ad  20.  Et  ut  ostendatur  quod  multiplicatio  rerum  diminutarum  crcsenda  (sic)  sit, 
adiaccat  quadrilaterum  . a.b.c.d . recti  angulum;  et  auferatur  que  uis  pars  cx  .a.d. , 
et  cx  .a.b.)  sintque  .tl.e.  , et  et  per  punctum  .e.  protrahatur  linea  .e.g.  equi 

distans  utiique  linearum  .a. b.  et  .d.c.  Similiter  per  punctum  protrahatur  linea  .f.h. 
equi  distans  lineis  M.d.y  ct  .b.c.  Ex  ductu  quidem  .d.a.  in  .a.b.  proueuit  superfities 
.b.d.y  et  cx  ductu  .//./.  in  I.g.y  hoc  est  .d.c.  in  .f.b.y  proueuit  superficies  .g.h.  Ex 
quihus  dualius  supcrficibus  si  auferatur  due  superliries  , que  sunt  .b.h.  , et  .g.d.  , 
(piarum  una  prouenit  cx  .(.b.  in  .b.c.y  hoc  csl  cx  .d.a.  in  .f.b.y  ct  alia  proueuit  cx 
.a.g.  in  ,e.d.y  hoc  est  cx  .a.b.  in  .e.d.y  remanebit  superficies  ./.e.,  que  proucnit  cx 
.c.a.  in  .a.f.y  quod  opporlehat  ostendere.  Et  ut  hcc  in  numeris  habeantur,  sil  linea 
.a.d.  6;  de  qua  an  feratur  .d.e.y  que  sil  radix  de  20,  ct  .a.b.  sit  3,  et  .b.f.  sit  radix 
de  s;  ct  uolo  multiplicare  6,  minus  radice  de  20,  per  3 minus  radice  de  5,  hoc  est 
.e.a.  in  .a.f.y  de  qua  proueuit  superficies  .f.e.  : multiplicabo  itaque  .d.a.  iu  ,a.b.  , 
erunt  18  pro  superficie  .a.b.c.d.  ; quibus  addam  multiplicationem  radicis  dc  20  in 
radicem  dc  s,  scilicet  ex  .d.e.  diminuta  in  . b.f . diminutam,  hoc  est  .h.a.  in  .i.g. ; de 
qua  proueuit  superfities  .g.h.  , erunt  23  pro  quantitate  superficiorum  .b.d.  ct  .gJi.  ; 
de  quibus  auferam  multiplicationem  ex  .d.a.  in  ,f.b.y  hoc  est  cx  .h.f.  in  .f.b.y  scilicet 
supralitic  (sic)  .b.k.y  que  proucnit  ex  6 ductis  in  radice  dc  5,  remanebunt  28,  minus 
sex  radicibus  5,  pro  duabus  superliciebus  .g.d.y  et  ./.e.;  de  ipuhtis  si  auferatur  mul- 
tiplicatio de  3 in  radice  20,  scilicet  .g.e.  in  .e.d.  ; de  qua  multiplicatione  proueuit 
superficies  .g.d.y  remanebunt  28,  minus  quatuor  radicibus  de  5,  et  tribus  radicibus 
de  20  pro  superficie  ut  superius  inuenimus.  Nam  sex  radices  de  5,  ct  tres  ra- 

dices de  20  sunt  una  radix  dc  720. 

Item  si  uis  multiplicare  4,  minus  radice  radicis  duorum,  per  5,  minus  radice  radicis 
de  8,  multiplicabis  siquidem  4 per  5,  et  radicem  radicis  binarii  per  radicem  radicis 
dc  8,  erunt  22  addita  ; dc  quibus  tolle  ea,  que  proueniuut  ex  ductis  4 iu  radice  ra- 
dicis 8,  et  ex  5 in  radicem  radicis  2,  remanebunt  22,  minus  quatuor  radicibus  radicis 
de  fl,  et  quinque  radicibus  radicis  2 pro  quesita  multiplicatione. 

Adhuc  si  uis  multiplicare  radicem  de  8,  minus  radice  radicis  duorum,  per  radicem 
dc  <8,  minus  radice  radicis  de  12».  Ex  ducta  quidem  radice  dc  8 in  radicem  de  is 
proueniuut  12  addita;  ct  ex  ducta  radice  radicis  duorum  in  radice  radicis  de  128  pro- 
uciiiuiit  .mi. or  addita;  et  ex  ducta  radice  dc  8 in  radicem  radicis  de  128  proueniuut 
una  radix  radicis  diminuta  de  sto;  ct  ex  ducta  radice  de  18  addita  in  radicem  radicis 
diminutam  de  2 proueniuut  una  radix  radicis  diminuta  dc  G48;  ct  sic  habentur  pro 
quesita  multiplicatione  16,  minus  radice  radicis  biu,  et  radice  radicis  de  648. 

Similiter  si  uis  multiplicare  radicem  radicis  dc  20,  minus  radice  nidicis  dc  10,  per 
radicem  radicem  (sic)  radicis  dc  30,  minus  radico  radicis  dc  13;  secundum  modum  su- 
prascriptum  inuenies,  summam  ipsius  multiplicationis  esse  radicem  radicis  dc  eoo,  et 
radicem  radicis  de  ISO  , diminutis  duabus  radicibus  radicis  de  300.  Et  quia  radices 
radicum  dc  gqo,  ct  dc  I50*sunt  potentia  tantum  comunicanles;  ideo  possunt  congregari 
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in  radicem  binomii  tercii;  et  (wc)  quarum  congregatione  prouenit  radix  ex  radico  de  1350, 
et  ex  radice  de  isoo:  his  omnibus  explicatis,  doceamus  multiplicare  Linomiales  nu- 
meros per  recisos. 

Cum  nolueris  multiplicare  aliquod  hinomium  per  suum  recisum,  extrahe  quadratum 
minoris  nominis  do  quadrato  maioris;  el  quod  remanserit,  erit  summa  qoesite  multi- 
plicationis: ad  cuius  rei  cuidcntia,  adiaceat  hinomium  jiA.g.,  cuius  maius  uomcH  sit 
M.b.’,a  quo  auferatur  equale  nominis  A.g.;  sitque  .b.d.  Recisum  ergo  est  .d.a  .,|  quod 
nolo  multiplicare  per  hinomium  .a.g.  Et  quia  linea  .d.g.  diuissa  est  in  duo  cqualia 
super  punctum  . b et  ei  indirecto  adiuncta  est  linea  erit  multiplicatio'  M.d. 

iu  .a.g.  cum  quadrato  linee  .d.b.  equulis  quadrato  linee  mA.  Quare  si  a qmidrato 
nominis  .n.b.  auferatur  qund ratus  nominis  .b.d.  , hoc  est  nominis  .b.g.  , remanebit 
sumina  multiplicationis  ex  M.d.  in  .a.g. ; quod  opportebat  ostendere,  Et  ut  liec  iu 
numeris  ostendantur,  sit  .a.b.  4,  et  A.g.  sit  radix  de  7;  que  uolo  multiplicare  per 
4,  minus  radice  de  7,  hoc  est  per  M.d:  auferam  itaque  quadratum  linee  silicct 

7,  cx  quadrato  linee  M.b.y  silicct  ex  io  , remanebunt  9 pro  summa  multiplicationis 
M.g.  in  .a.d.  Vel,  si  secundum  numerum  hoc  facere  uis,  pone  4,  et  radicem  de  7, 
et  4,  minus  radice  de  7,  ut  in  margine  cernitur;  et  multiplica  4,  que  sunt  in  recisu 
per  utrumque  nomen  binomii,  scilicet  per  4,  et  per  radicem  dc  7,  erunt  16;  ct  quatuor 
radices  de  7 addita;  ct  multiplica  radicem  dc  7 diminuta  per  eadem  nomina  binomii, 
proucuicrit  7 diminuta,  et  quatuor  radices  dc  7 similiter  diminutas:  quibus  extractis 
ex  io,  et  ex  quattuor  radicibus  de  7,  scilicet  ex  additis,  remanebit  9 pro  sumina  que- 
sile  multiplicationis. 

Item  si  uis  multiplicare  tcrcium  hinomium,  ucl  sextum  in  suum  recisum,  similiter  cx 
eorum  multiplicnlioue  proucnit  numerus  racionatus:  ut  si  uolucris  multiplicare  radiccin 
dc  40,  ct  radicem  dc  30  per  radicem  dc  40,  minus  radice  dc  30,  extrahes  quadratum  mi- 
noris nominis  de  quadrntuin  (v/c)  maioris,  scilicet  30  de  40,  remanent  10  pro  summa 
quesite  multiplicationis;  et  sic  operandum  est  in  multiplicatione  secundi,  ct  quinti  hiuo- 
iii  i i in  codctn  recisis.  Et  notandum  , quod  quando  ex  multiplicncione  alicuius  recisi 
in  aliquod  biriomium  proucnit  numerus  tantum,  tunc  nomina  recisi  sunt  proportionalia 
cum  nominibus  binomii;  et  habent  ad  inuicem  eundem  ordinem:  ut  si  uis  multiplicare 
6,  et  radicem  de  io  per  18,  minus  radice  de  oo  ; quia  nomina  recisi  sunt  tripla  cx 
nominibus  binomii,  accipe  triplum  dillcrentic,  que  est  inter  quadratum  maioris  nominis 
binomii,  ct  quadratum  minoris;  et  quod  proueuerit,  esse  quesittun:  uerbi  gratia:  extractis 
io  de  36,  remanent  *o;  quibus  triplicatis,  reddunt  78  pro  quesita  multiplicationem  (mc): 
quod  etiam  haberes,  si  operaberis  secundum  modum  numeri;  quia  multiplicatis  18  in 
g,  ct  in  radice  de  io,  proueniunt  ios,  et  decem  octo  radices  de  10;  de  quibus  si  au- 
feratur multiplicatio  radicis  de  oo  in  e , ct  iu  radice  dc  io,  remanebunt  78,  ut  pre- 
dixiinus  : eodemque  modi»  procedendum  est  in  multiplicatione  binomiorum,  et  recisorum 
diuersorum.  Vt  si  uolucris  multiplicare  s,  et  radicem  dc  io  per  7,  mirius  radice  dc 
30.  Multiplicatis  siquidem  7 per  s,  et  radicem  de  io,  ucniunt  35,  et  rodix  de  400;  de 
«piibus  si  auferatur  multiplicatio  radicis  de  30  in  s,  ct  in  radicem  de  io,  remanebunt 
35  , ct  radix  de  490,  diminuta  radice  dc  750,  ct  dc  30  : ct  aliter  non  potest  diri  in 
surdis,  cum  radices  prodicte  non  inter  se  comunicantes.  Et  si  uis  multiplicare  radicem 
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dc  40,  additis  5,  per  radicem  de  30,  diminutis  6,  multiplicata  quidem  radice  de  so  iu 
radice  de  40,  et  in  5,  proucnit  radix  dc  2000,  et  radix  dc  1250  : de  quibus  si  aufe- 
ratur multiplicatio  de  6 in  radice  de  411,  et  iu  s,  remanebit  radix  de  2000,  et  radix 
de  1230,  minus  30,  et  radice  de  1440.  j 

Si  uis  multiplicare  aliquem  numerum,  et  radicem  radicis  per  suum  recisum,  opera- 
beris ut  diximus  in  multiplicatione  binomii  in  suum  recisum.  Yt  si  uis  multiplicare 
4,  et  radicem  radicis  io  per  4,  minus  radice  radicis  de  10,  extrahe  quadratum  nominis 
minoris,  scilicet  radicem  dc  io,  dc  quadrato  maioris,  scilicet  dc  10,  remanebunt  ic, 
minus  radice  de  10,  pro  quesita  multiplicatione.  Et  si  multiplicarentur  4,  et  radix  radicis 
de  to  in  duplum  sui  recisi,  scilicet  in  s,  minus  radice  radicis  de  100,  prouenict  utique 
duplum  suprascripte  multiplicationis,  scilicet  02,  minus  radice  de  40. 

Rursus  si  uis  multiplicare  radicem  de  20,  et  radicem  radicis  de  10  per  suum  recisum, 
scilicet  per  radicem  de  20,  minus  radice  radicis  de  10,’cxlrahere  {sic)  similiter  quadratum 
minoris  nominis  de  quadrato  maioris,  remanebunt  20,  minus  radice  de  io.  Similiter 
si  uis  multiplicare  radicem  radicis  de  00,  et  radicem  radicis  de  15  per  suum  recisum, 
scilicet  per  radicem  radicis  de  go  , minus  radice  radicis  de  13,  extrahe  quadratum 
minoris  nominis  de  quadrato  maioris,  scilicet  radicem  de  13  ex  radice  de  r>o,  remanebit 
tantum  radix  dc  13  pro  quesita  imiltiplicacioue.  Et  si  uis  multiplicare  4,  et  radicem 
radicis  de  10  in  5,  minus  radice  radicis  de  12,  scribes  ea  ut  L*ic  cernulor  {sic).  Et  multi- 
plica ordine  suprascriplo  maius  nomen  recisi  per  ulrumque  nomen  binomii,  scilicet  5 per 
4,  per  {sic),  et  per  radicem  radicis  de  10,  erunt  20,  et  quinque  radices  radicis  dc  10; 
de  ({ilibus  extrahe  multiplicationem  diminute  radicis  radicis  dc  12  in  4,  et  in  radicem 
radicis  radicis  de  10,  remanebunt  20,  et  quinque  radices  radicis  de  10,  diminutis  quattuor 
radicibus  radicis  de  12,  et  una  radice  radicis  de  120;  ct  sic  studeas  facere  in  similibus  : 
et  cum  occurerint  nomina  comunicantia  in  diminutis  et  additis,  reddi*» es  ea  in  pau- 
lioribus nominibus.  Vt  si  uis  multiplicare  4,  ct  radicem  radicis  de  27  per  5,  minus 
radice  radicis  de  3,  proucnient  siquidem  cx  eorum  multiplicatione  20  , et  quinque  radices 
radicis  de  27,  diminutis  quattuor  radicibus  radicis  trium,  ct  radice  radicis  de  st;  que 
radix  radicis  est  ratiocinata,  ct  est  3;  quibus  diminutis  a 20,  remanent  17;  et  sic  ha- 
bentur pro  quesita  multiplicatione  17,  ct  quinque  radices  radicis  27,  dimiiiutisquatu  or 
radicibus  radicis  trium. 

Incipit  pars  quarta  de  dittisione  bj nomiorum  recisorum  /ter  numeros 
raciocinatos  et  inraciocinatos  et  econtra . 

Cvm  autem  uolueris  diuidere  aliquod  hiuottiHim,  uel  recisum  , ucl  etiam  aliquem 
nummuli  plurium  nominum  per  aliquem  datum  numerum  , uel  per  radicem  radicis 
alicuius  numeri  ratiocinati,  diuidc  uuuni  quoque  (jr/c)  nomen  per  diuissoreni;  et  nomina 
que  prouenerint,  siue  addita  fuerint,  uel  diminuta,  erunt  id  quod  cx  diuisionc  proue- 
ncrit.  Yt  si  uolueris  diuidere  20,  et  radicem  dc  96  per  4,  diuides  primum  20  per  4, 
exibunt  3;  diuidc  radiccin  dc  9G,  per  4,  hoc  est  diuides  ur»  per  ig,  exibit  una  -radix 
deo;  et  sic  pro  quesita  diulssione  habentur  3,  ct  radix  de  6.  Similiter  diuisis  20,  m i- 
nns  radice  dc  96,  per  4,  exibunt  eodem  ordine  5,  minus  radice  de  6.  Itera  j diuidere 
20  et  radicem  de  oo  per  radicem  de  8 , diuiso  utroque  nomine  singulariter  per  ra- 
dicem de  8,  proucnit  radix  de  30,  et  radix  de  12.  Similiter  diuisis  20,  minus  radice 
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dc  »6,  per  radicem  de  8,  proucnit  radix  dc  50,  mitius  radice  de  li.  Et  si  eadem  nomina 
diuiderc  nolueris  per  radicem  radicis  de  io,  multiplicabis  20  iit  se,  proucnient  400  ; 
quibus  in  se  multiplicatis,  faciunt  tcoooo;  quibus  diuisis  per  to,  faciunt  toooo;  quorum 
radix  radicis  est  unum  ex  nominibus  ucnientibus  ex  diuisione.  Quare  si  eodem  modo 
diuiscris  radicem  dc  lio  per  radicem  radicis  de  10,  scilicet  quadratum  de  oo  per  10  , 
exibit  radix  radicis  dc  \ 021  pro  reliquo  nomine  ueniente  cx  diuisione:  similiter  diuisis 
20,  minus  radice  de  90,  per  radicem  radicis  dc  10,  prouemt  radix  de  joooo,  minus  ra- 
dice radicis  } 821.  Item  si  uis  diuiderc  radicem  de  80,  ct  radicem  de  48  per  4,  dilliso 
utroque  nomine  per  4,  scilicet  80,  et  48  per  to  , proucnit  radix  dc  5,  et  radix  dc  3: 
et  si  radix  dc  80,  minus  radice  48  , diuidatur  per  4 , ueniet  radix  5 , minus  radice 
trium  . Rursus  si  radicem  de  80  , ct  radicem  dc  48  diuiderc  uis  per  radicem  de  8 , 
proucnit  radix  dc  io,  et  radix  de  6.  Et  sit  {sic)  radicem  de  so,  minus  radice  de  48,  per 
radicem  de  s diuiscris,  ueniet  utique  radix  de  to,  minus  radice  de  6.  Similiter  si  a 
qua  {sic)  nomina  diuiderc  uis  per  radicem  radicis  alicuius  numeri,  secundum  ea  que 
dicta  sunt,  studeas  operari. 

De  diuisione  numerorum , uel  radicum , siue  radicum  radicis 
per  bino  mia  uel  recisa. 

Cvm  uis  diuiderc  aliquem  numerum,  uel  radicem  numeri,  seu  radicem  radicis  numeri 
per  aliquod  biuomiuiu,  multiplica  ipsum  hiuomiuin  in  suum  recisum;  ct  quod  prone- 
nerit,  erit  numerus,  ut  ostensum  est:  iu  quo  diuidc  multiplicacioncm  diuidendi  numeri 
in  recisum  diuidetilis  hinomii;  et  habebis  quesitum.  Verbi  gratia:  sit  .a.  numerus,  uel 
radix  numeri,  seu  radix  radicis  numeri,  quod  diuiderc  uis  per  binomium  .b.g.d.;  quorum 
iioininum  sit  maius  .b.g.,  ct  proueniat  ex  ipsa  diuisione  quantitas  . z .:  ct  iaccat  .e.g. 
equale  nominis  .g.d.  Recisum  ergo  est  .b.e.;  quo  multiplicato  per  binomium  .b.d.,  pro- 
ueniat numerus  qui  est  ratioacinatus  (i/c),  cum  ex  . b.e . iu  . b.d . proueniat  residuum, 
quod  est  inter  quadratum  nominis  . g.e .,  ct  quadratum  nominis  .b.g.,  ut  superius  de- 
monstratum est.  Ergo  siuidatur  (sic)  numerus  per  binomium  .b.d.,  proucnicl  utique 
recisum  .b.e.  Quare  si  diuidatur  quoduls  multiplex,  uel  quelibet  pars  numeri  per 
binomium  .b.d.,  proueniet  utique  ex  diuisione  idem  multiplex,  uel  cadent  pars  recisi 
.b.e. : si  ergo  equalis  est  numerus  .a.  numero  cqualis  est  quantitas  ,s.  reciso  .b.e.;  si 
maior,  maior,  et  si  minor,  minor:  proportionali  ter  ergo  est  sicut  primus  ad  .a.  secun- 
dum, ita  .b.e.  tercius  a d .z.  quartum.  Quare  multiplicatio  secundi  in  tercium,  scili- 
cet .a.  in  .b.e.,  cquatur  multiplicationi  primi  in  quartum.  Et  sic  diuisa  multiplica- 
tione ex  .a.  in  .b.e.  per  numerum  proucnit  .z.  , siticet  ilhid  quod  proucnit  ex 
d iuiso  in  binomium  . b.d .,  quod  opportebat  ostendere.  Eodem  modo  si  .a.  diuiderc 
uis  per  recisum  .b.e.,  inuenies,  quod  cx  multiplicatione  .a.  in  binomium  .b.d.,  diuisa 
per  numerum  proucnit  quesitum;  quia  si  diuidatur  numerus  .{.  per  recisum  .£.e.| 
proucnit  utique  hiuoniiuni  .b.d.;  et  erit  sicut  ad  .a.,  ita  binomium  .b.d.  ad  id, 
quod  proucnit  ex  .a.  diuLsio  {sic)  in  recisam  .b.e.  Et  ut  hoc  in  numeris  habeatur,  sit  .a. 
uni,  que  diuiderc  uis  per  binomium  .b.d.;  cuius  inaius  nomen,  silicet  .b.g.,  tat  4;  minus 
autem  , silicet  .g.d.,  sit  radix  de  7.  Quare  recisum  .b.e.  est  4 , minus  radice  dc  7; 
quo  multiplicato  per  4,  ct  per  radicem  7,  scilicet  per  binomium  .b.d.,  proucniunt  9 
pro  numero  .(.  Ergo  si  diuidatur  9 per  4,  cl  radice  (jis)  de  7,  proueuient  cx  i»'**'  ,J 
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uisionc  4,  minus  radice  de  7,  scilicet  recisum  .b.e.:  est  ergo  sicut  9 ad  ioo,  ita  4f 
minus  radice  de  7,  ad  quesilum.  Quare  multiplicanda  sunt  too  per  4,  minus  radice 
de  7»  et  d iuidenda  per  s;  ex  qua  enim  multiplicatione  prnueniuut  400,  minus  centum 
radicibus  de  7:  quibus  diuisis  per  o,  ueuiunt  * 44,  minus  .xi.“"  radicibus,  et  nona 
de  7.  Et  si  ioo  diuiscris  per  4,  minus  radice  dc  7,  ucuiciil,  eisdem  dispositis,  J 44,  et 
insuper  radices  .xi.,  et  nona  dc  7 proquesila  diuisione;  el  sunt  nomina  exeuntis  summe 
proportionalia  nominibus  d iuisoris  : quia  sicut  4 sunt  ad  unam  radicem  de  7,  ita  ~ 44 
sunt  ad  undecim  radices,  et  nonam  dc  7. 

Item  si  radicem  dc  so  diuidere  uis  per  radicem  dc  fi,  et  radicem  de  6,  multiplica 
radicem  de  8,  ct  radicem  dc  6 per  suum  recisum,  scilicet  per  radicem  dc  8,  minus 
radice  de  o,  exibunt  2.  In  quibus  diuide  multiplicationem  radicis  de  so  in  radicem  de 
s,  minus  radice  dc  g;  uel  medietatem  radicis  dc  bo,  scilicet  radicem  de  20,  multiplica 
in  radice  dc  8 , minus  radice  de  e , exibit  radix  de  ioo,  minus  radice  dc  120.  Et  si 
radicem  dc  bo  diuiscris  per  radicem  dc  8,  minus  radice  dc  c,  proucnit  utique  radix 
ile  igo,  et  radix  de  120. 

Rursus  si  radicem  radicis  ducentorum  uis  diuidere  per  aliquod  binomium,  ut  per 
3,  et  radicem  duorum,  multiplica  3,  et  radicem  de  2 per  3,  minus  radice  dc  2,  pro- 
ucuict  7.  Quare  si  diuidantur  7 per  3,  ct  rudicende  (jic)  2,  prouenienl  utique  3,  minus 
radice  duorum;  in  quo  reciso,  supradiclis  dispositis,  multiplica  radicem  radicis  du- 
centorum, proucnicl  radix  radicis  de  !6->oo,  minus  radice  radicis  ocligcn  lorum:  quibus 
diuisis  per  7,  ueuieiit  radix  radicis  de  minus  radice  radicis  Et  si  diuidalur 

radix  radicis  ducentorum  per  3,  minus  radice  duorum  , multiplicabitur  tunc  ipsa  radis 
radicis  per  3,  et  radicein  dc  2;  et  ca  que  prouenerit  diuides  per  7,  exibit  radix  radicis 
de  ~TT  •»  radix  radicis  de  et  sic  studeas  facere  in  similibus. 

De  ( /luitione  numerorum  et  radicum , uel  radicum  />er  Compositos 
ex  numero  et  radice  radicis , uel  ex  radice  et  Radice  Radicis, 
seu  ex  duabus  radicibus  Radicibus  Radicum  diuersis. 

Si  uis  diuidere  10  per  2,  ct  radicem  radicis  trium,  scias  primum,  quia  cum  multi- 
plicatur numerus,  et  radix  radicis  in  suum  recisum,  tunc  proucnit  cx  ipsa  multipli- 
catione id  quod  est  inter  quadratum  minoris  nominis,  et  quadratum  maioris  ; quod 
residuum  est  aut  numerus  minus  radice,  aut  radix  minus  numero:  quod  idem  pro- 
ucnit ex  multiplicatione  radicis,  et  radicis  radicis  in  suum  residuum.  Sed  cura  mul- 
tiplicantur duc  radices  I radicis  diucrse  per  suum  recisum,  tunc  radicem  minus  radice, 
uel  radicem  tantum  proucnire  demonstrabo.  Sit  itaque  .a.c.  compositum  cx  numero, 
et  radice  radicis;  ct  sit  maius  nomen  .a.b.',  et  iaceat  .b.d.  cqualc  nomini  . b.c .;  et  quia 
.d.c.  linea  diuisa  est  iu  duo  cqualia  super  punctum  .b.,  ct  ei  adiuncta  est  linea  .a.d., 
erit  multiplicatio  .a.d.  in  ,a.c.  cum  quadrato  liuee  .d.b.  cqualis  quadrato  linee  .a.b.  : 
quare  si  auferatur  quadratum  linee  .b.d.  cx  quadrato  linee  .a.b.,  remanebit  multipli- 
catio cx  .a.d.  in  .a.c.  Sit  ergo  primum  .a.b.  numerus,  et  .b.c.,  hoc  est  .b.d.  sit  radix 
radicis  numeri;  remanebit  ergo  .a.d.  decom posita  ex  numero  .a.b.,  minus  radice  radicis 
.b.d.  Et  quia  multiplicato  .a A.  in  .<?.<?.  proucnit  quadratus  numerus  minus  qua- 
drato radicis  radicis  .b.d.  ; ct  est  quadratus  numerj  .a.  b.  numerus  ; et  quadratum 
radicis  radicis  .b.d.  est  radix  numeri  ; ergo  ex  ductu  .a.c.  in  .a.d.  proucnit  numerus 
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de  (sic)  mirius  radice.  Et  si  maius  nomen  .a .b . sit  radix  radicis  numeri;  ct  minus,  si- 
iicct  .b.c.  , sit  numerus  , prouenict  ex  .a.b.  in  se  radix  numeri.  Et  ex  .b.d.  in  se 
prouenit  numerus:  ergo  ex  .a.c.  in  .a.d.  prone  (sic)  radix  numeri,  minus  numero,  ut 
predixi.  Similiter  ostendelur,  idem  proucnirc,  si  unum  ex  nominibus  .a.b.y  et  .b.c.  sil 
radix  numeri,  et  alterum  sit  radix  radices(jr<ta).  Sct  si  ulniinquc  nomen  fuerit  radix  radicis 
numeri,  tunc  ex  .a.b.  in  se  prouenit  radix  numeri,  et  ex  . d.b . similiter.  Quare  id 
quod  prouenit  ex  .a.c.  in  .a.d.y  silicei  cx  duabus  radicibus  radicis  diuersis  in  suum 
recisum,  prouenit  radix  numeri,  minus  radice:  que  si  fuerint  comunicantcs,  possunt 
reddigi  ad  radicem  unam,  ut  predixi.  Et  quia  uis  diuidere  to  in  a,  et  radicent  radicis 
trium,  multiplica  ea  in  suum  recisum,  scilicet  in  2,  minus  radice  radicis  trium,  pro- 
ueniet  4,  minus  radice  trium:  que  si  diuidantur  per  2,  et  radicem  radicis  trium,  red- 
dibit  utique  suum  recisum,  scilicet  2 , minus  radice  radicis  trium  : proportionaliter 
ergo  sicut  4,  minus  radice  trium,  sunt  ad  to,  ita  s,  minus  radice  radicis  trium,  sunt  ad 
quesitum.  Quare  multiplicanda  sunt  10  per  2,  minus  radice  radicis  trium,  ct  diuidenda 
jier  4,  minus  radice  trium;  ud  diuidenda  sunt  to  per  4,  minus  radice  trium;  et  que 
prouencrit  multiplicanda  per  2,  miuus  radice  radicis  trium.  Nam  qualiter  to  diuidau- 
tur  per  4,  minus  radice  trium,  ostensura  est  superitis:  ct  sunt  que  proueniunt  ex  ipsa 
diuisiouc  JJ,  et  radix  de  que  multiplicata  per  2,  minus  radice  radice  radicis  trium, 
reddunt  ea,  que  proueniunt  ex  io  diuisis  in  2,  et  radicem  radicis  trium.  Et  si  to  per 
2,  minus  radice  radicis  trium  diuidere  uis,  multiplicabis  prescriptas  j~,  et  radicem  de 
~ per  2,  ct  radice  radicis  trium,  et  habebis  quesitum.  Item  si  uis  diuidere  to  per  ra- 
dicem de  c,  ct  radicem  radicis  duorum,  multiplica  radicem  dc  c,  et  radicein  radicis 
duorum  per  radicem  dc  o,  minus  radice  radicis  duorum,  6 proucnicnt,  minus  radice  duo- 
rum: in  quibus  dittide  to;  et  quod  prouencrit  multiplica  per  radicem  dc  o,  minus  ra- 
dice radicis  duorum,  el  habebis  propositum.  Et  si  uolucris  diuidere  to  per  radicem  dc 
o,  minus  radice  radicis  duorum,  id  quod  prouenit  cx  io  diuisis  in  g,  minus  radice 
duorum,  multiplica  per  radicem  de  G,  et  [ per  radicem  radicis  duorum,  et  habebis 
propositum. 

Rursus  si  uis  diuidere  radicem  de  120  per  radicem  radicis  de  18,  et  radicem  radicis 
8 per  radicem  radicis  de  18  , miuus  radice  radicis  de  8 ; ct  proueniel  rationale  in 

potentia,  quod  est  radix  duorum;  in  qua  diuidc  radicem  de  tao,  prouenict  radix  de 

oo;  quam  multiplica  per  radicem  radicis  de  18,  miuus  radice  radicis  de  s,  ct  habebis 
propositum.  Et  si  radicem  de  120  per  radicem  radicis  dc  is,  minus  radice  radicis  de 

8,  diuidere  uis,  multiplicabis  radicem  de  igo  superius  iuucnlu  per  radicem  radicis  is, 

ct  radicem  radicem  radicis  de  8. 

Adhuc  si  uis  diuidere  radicem  radicis  de  5(ioo  in  radicem  radicis  dc  40,  ct  radicem 
radicis  de  20,  multiplica  hoc  biuomium  in  suum  recisum,  scilicet  in  radicem  radicis 
dc  40,  minus  radice  radicis  dc  20,  prouenict  radix  dc  40,  minus  radice  dc  20;  in  qua 
diuide  radicem  radicis  dc  5000,  hoc  est,  multiplica  radicem  de  40,  miuus  radice  de  20, 
in  suum  biuomium,  scilicet  in  radicem  de  40,  ct  in  radicem  de  20,  prouenict  20.  In 
quibus  diuide  radicem  radicis  dc  5000,  proueuicnl  radix  radicis  de  quam  multiplica 
per  radicem  de  40,  et  per  radicem  de  20;  et  quod  prouencrit  multiplica  per  radicem 
radicis  dc  40,  minus  radice  radicis  dc  20,  et  habebis  propositum. 
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Et  si  nolueris  diuidcrc  aliquod  simplex,  ucl  binomium,  siue  recisum  per  aliquod 
trinomium,  extrahe  unum  ex  tribus  nominibus  ex  reliquis  duobus;  et  quod  remanserit, 
per  ipsum  trinomium  multiplica;  et  in  id  quod  prouencrit,  diuides  multiplicationem 
diuidendorum  nominum  in  residuum  trinomium;  et  habebis  quod  queris.  Nam  cum 
extrahitur  ex  tribus  nominibus  unum  nomen,  ct  residuum  multiplicatur  in  ipsum  tri- 
nomium; quod  ex  ipsa  prouenit  multiplicatione,  erit  aut  recisum,  uel  binomium,  siue 
radix  numeri  rationati;  quini  demonstrabo  in  linea.  Sit  itaque  linea  .a.d.  trinomium 
alicuius,  nomina  sint  .a.b.  b.c.  c.d.;  et  auferatur  ex  . a.c . hinomio  recta  x.e.  cqualis 
recte  .c.d.  Et  quoniam  recta  . e.d . diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  .c.;  et  ei 
indirecto  adiuncta  est  linea  .e.a.y  erit  multiplicatio  .a.c.  in  .a.d.  cum  quadrato  linee 
,e.c.  cqualis  quadrato  linee  .a.c.  Ouarc  cum  uis  multiplicare  residuum  .a.e.  in  tri- 
nomium .a.d.y  multiplicandum  est  binomium  .a.c.  in  se;  ct  ex  ipsa  multiplicatione 
extrahendus  est  quadratus  nominis  .c.c.,  hoc  est  nominis  . c.d ct  remanebit  id  quod 
Iit  ex  ductu  .a.d.  iu  .a.e.  Scimus  autem,  quoniam  ex  ductu  .a.c.  hinomio  in  se  prouenit 
primum  binomium,  ut  ostensum  est.  Kx  omne  enim  binomium  {sic) , cum  multiplicatur 
iu  se,  prouenit  primum  binomium;  primum  autem  biuoiuiuin  numerus  est,  ct  radix 
numeri.  Scimus  etiam,  quos  (jr/c)  ex  ductu  .ex.  iu  se  prouenit  numerus.  Minue  igitur 
de  primo  hinomio  numerum,  qui  est  numerus,  et  radix  numeri.  Si  autem  numerus, 
qui  minuendus  est  minor  numero,  qui  est  in  bitiomio  primo,  tunc  id  quod  remanet, 
est  numerus,  et  raijix  numeri,  quod  est  binomium.  Si  uero  numerus,  qui  est  minuendus, 
fuerit  maior  numero,  qui  est  in  primo  hinomio  , tunc  id  quod  remanet  , erit  radix 
numeri,  minus  numen»,  quod. est  recisum.  Si  autem  cqualis  fuerit,  tunc  remanebit 
radix  numeri,  ut  predixi.  Vndc,  si  uis  diuidcrc  10  per  2,  ct  per  radicem  de  3,  et  per 
ra|diccm  de  5,  multiplicandus  (sic)  1,  et  radicem  de  3 in  se,  prouenient  7,  ct  radix  de 
48;  de  quibus  extrahe  5 , scilicet  quadratum  tcrcii  nominis  diuisoris , remanebunt  2, 
et  radix  de  48;  in  quo  hinomio  diuide  multiplicationem  de  io  in  2,  et  in  radice  dc 
3,  minus  radice  dc  s,  per  modum  superius  demostratmn  : ct  si  uis  diuidcrc  io  per 
2,  ct  radice  de  3,  minus  radice  dc  3,  multiplica  io  per  2,  ct  per  radicem  de  3,  et 
per  radicem  dc  »;  et  que  prouencrint  diuide  per  2,  et  radicem  dc  48:  similiter  si  uo- 
lueris  diuidcrc  radicem  de  io  per  radicem  de  6,  ct  radicem  dc  7,  ct  radice  8,  mul- 
tiplicabis radicem  de  6,  et  radicem  de  7,  et  de  8,  in  radicem  de  6,  et  radice  de  7,  minus 
radice  dc  8,  et  prouenient  3,  et  radix  de  los,  quod  est  binomium;  in  quo  diuide  multipli- 
cationem radicis  dc  io  iu  radicem  dc  6,  et  in  radicem  dc  7,  minus  radice  dc  8.  Et  si  uis 
diuidcrc  radicem  radicis  de  200  per  radicem  dc  6,  ct  radicem  dc  7,  minus  radice  8,  mul- 
tiplicabis radicem  de  200  per  radicem  dc  6,  et  per  radicem  de  7,  ct  per  radicem  de  s; 
ct  que  prouencrint  diuide  per  s,  ct  radicem  de  IG8;  et  sic  studeas  facere  in  similibus. 

Incipit  pars  dc  inuentrone  radicum , binomiorum  et  recisorum. 

Si  uis  inucnirc  radicem  alicuius  binomii,  studeas  diuidcrc  maius  nomen  in  duas 
partes,  quarum  una  multiplicata  per  aliam  faciat  quartam  partem  quadrati  minoris  nomi- 
ininis; quarum  duarum  partium  radices  in  similis  (^ic)iuncte,  erunt  radix  quesili  binomii. 
Nam,  qualiter  ipse  partes  iniieniri  debeant,  in  linea  ostendamus  : adiaccat  binomium 
quodlibet  .a.g., cuius  maius  nomen  sit  .a.b.. quod  possit  super  numerum  .b.g.  cqualc  nu- 
mero .d.)  et  diuidatur  .a.b.  per- medium  super  punctum  .e.,  et  addatur  radix  quarte 
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partis  numeri  . d . linee  .«.e.,  sitque  .e.f.)  dico  linea  .a.b.  diuisam  esse  in  duas  partes,  que 
sunt  .af.,  et  f.b.)  quarum  una  multiplicata  in  aliam,  cquatur  quarte  parti  quadrati  linee 
,b.g. Quoniam  linea  .a.b.  potest  numerum  .d.,  ct  quadratum  nominis  . b.g .:  medietas  ergo 
nominis  .a.b.,  silicct  .a.e.,  poterii  quartam  partem  numeri  .d.,  et  quadrati  nominis  .b.g. 
'Et  quoniam. linea  M.b.  diuisa  est  in  duo  equalia  super  ct  in  duo  inequalia  super 
erit  multiplicatio  .b.f.  iti  ./.<*.  cum  quadrato  Linee  .e.f.  equalis  quadrato  linee  .a.e.) 
ergo  id  quod  fit  ex  ductu  .b.f.  iu  f.a.  cum  quadrato  linee  .e.f.  equatur  quarte  parti 
nomini  {sic)  . d ct  quadrati  nominis  l>.g.:  sed  quadratus  linee  .e.f.  est  quarta  pars  nu- 
meri quare  id  quod  Iit  ex  ductu  .b.f.  in  .f.a.  equatur  quadrato,  qui  fit  a dimidio 
linie  {sic)  .b  g. , hoc  est  quarte  parti  quadrati  totius  nominis  ct  hoc  uolcbanus. 
Et  notandum,  quini  si  g.  fuerit  binomium  primum,  tunc  .e.f.  erit  numerus:  quare 
lota  .a.f.  erit  similiter  numerus,  cum  .a.e.  sit  numerus;  est  enim  tota . a.b . numerus, 
scilicet  maius  nomen  hinomii  primi.  Vnde  .f.b.  erit  numerus;  quia  extracto  numero 
.a.f.  cx  numero  .a.b.,  remanet  .f.b.  similiter  numerus  ratiocinatus.  Et  si  binomium 
.a.g.  fuerit  secundum  uel  tercium,  tuuc  linea  .a.e.  erit  radix  numeri  comunicans  linee 
.e.f.  Quare  linee  .a.f.  ct  .f.b.  erunt  radices  duorum  diucrsorum  numerorum.  Et  si 
binomium  .a.g.  fuerit  aliquod  cx  tribus  hinomiis  reliquis,  erit  linea  .a.f.  binomium, 
ct  linea  .f.b.  recisum,  ut  in  decimo  cuditis  {sic)  habentur.  Restant  itaque  ostendende 
radices  partium  .a.f.  | et  f.b.  insimul  coniunctc  esse  radicem  totius  hinomii  .a.g. : 
sit  que  radix  porciouis  .a.f.  linea  .I.z.,  ct  portionis  f.b.  sit  .z.t.)  dico  quoti  ,i.t.  est 
radix  hinomii  .a.g.  Quoniam  J.t.  diuisa  est  in  duo  super  .z.  , erunt  duo  quadrati 
portionum  .i.z.  z.t.  cum  duplo  .i.z.  in  . z.t .,  cquales  quadrato  totius  linee  sunt 
enim  quadrati  portionum  .i.z.  z.t.  muneri  .a.f.  f.b.  , hoc  est  numerus  .a.b.:  sed  cx 
ducta  J.z.  in  .z.t.  prouenit  radix  cius,  quod  fit  cx  .a.f.  in  f.b.m,  cura  .a.f.  ct  f.b. 
sint  quadrati  portionum  J.z.  z.t.  Sed  cx  ductu  .a.f.  in  f.b.  prouenit  quadratus  di- 
midii numinis  .b.g.  Quare  ex  .a. I.z.  in  .z.t.  prouenit  dimidium  nominis  .b.g.  : ergo 
cx  duplo  J.z.  in  .z.t.  prouenit  nomen  . g.b ergo  cx  ductu  .i.t.  in  sc  prouenit  bino- 
mium .a.g.  , oportebat  ostendere  : ct  ut  hcc  habeantur  in  numeris  , sit  binomium 
.a.g.  primum,  cuius  maius  nomen  .a.b.  sit  23 ; ct  minus  .b.g.  sil  radix  de  448.  Et 
extrahatur  quadratus  minoris  nominis  ei  quadrato  maioris,  scilicet  44 19  de  529,  remanent 
81 ; et  diuidatur  .a.b.  per  medium,  uenict  .a.e.  { It;  quibus  addatur  radis  quarte  partis 
dc  «i,  scilicet  } 4,  que  sunt  dimidium  radicis  de  si , erit  .af.  tota  ie;  quibus  extractis 
de  23,  remanent  7 pro  numero  f.b.  Nam  mulli  plicatis  7 per  16,  silicct  .b.f.  per  f.a., 
nimirum  112,  scilicet  quarta  pars  quadrati  nominis  .b.g.  prouciiicut,  ut  uolebamus  . 
acceptis  itaque  radicibus  numerorum  .a.f.  f.b.,  ueuient  4,  et  radix  dc  7 pro  radice 
23,  et  radicis  dc  4is  insimul  coniunctorum.  Et  si  radix  de  23,  minus  radice  de  448, 
habere  desideras,  ipsam  cs.sc  4,  minus  radice  de  7,  eisdem  demonstrationibus  poteris 
inucnire. 

Item  sit  binomium  .a.g.  secundum  , cuius  maius  nomen  sit  radix  dc  448  ; minus 
nero  sit  14.  In  quo  hinomio  maius  nomen  potest  252  , plus  minori  ; quorum  quarte 
|*rtis  radix,  scilicet  de  C3,  addatur  quadrato  medietatis  maioris  nominis,  scilicet  radici 
quarte  partis  dc  448,  erunt  radix  dc  112,  et  radix  de  G3;  quibus  insimul  iunctis,  fa- 
ciunt radice  (f/c)dc  343  pro  linea  .af.:  et  extracta  quidem  radice  dc  63  cx  radice  dc  112, 
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silicei  .c.f.  ex  . e.b . , remanet  pro  linea  . f.b . railix  dc  7 ; ct  sic  pro  radice  de  44S. 
et  de  <4  insimul  coniuuctis  habetur  radix  radicis  de  sij,  et  radix  radicis  de  7.  Quare 
pro  radice  radicis  de  448,  mimis  14,  habetur  radix  radicis  de  343,  minus  radice  radicis 
de  7.  Fodemque  modo  inueuies  radicem  tercii  binoraii,  et  eius  recisi. 

Nam  si  radicem  quarti  binoinii  iliucnire  uis,  adiaceat  iterum  biuomitun  .a.g.,  cuius 
maius  nomen  .aJb,  sit  20;  minus  quoque  J>.g.  sit  radix  de  sio;  ex  quibus  nominibus 
maius  nomen  potest  igo,  plus  minore.  Radix  quarte  partis  quorum,  silicet  de  40,  si 
addatur  dimidio  maioris  nominis,  scilicet  linee  .a.e.,  habebuntur  10,  ct  radix  de  4u 
pro  linea  ,a.f.  : que  cum  a gregari  non  possint , est  tota  linea  .n.f.  binomia.  Quare 
residuum  .f.b.  est  recisum  constans  cx  io,  minus  radice  de  40:  harum  itaque  duarum 
quantitatum  .n.f.,  et  .f.b.  radices  in  unum . coniuncte  sunt  radix  de  20,  ct  radices 
de  2io.  Nam  radix  residui,  in  quo  .a.f.  super  hahundat  .f.b,  est  radix  dc  20,  mimi} 
radice  de  240.  Kt  si  secundum  hunc  J hunc  (sic)  modum  in  imicionc  radicum  quinti,  cl 
scxli  binoinium  (sic),  ct  eorum  recisorum  processeris,  nullatenus  poteris  deuiarc. 

Expricit  tractatus  de  quadratis  radicibus. 

Incipit  pars  quinta  de  utuentione  radicum  cubicarum , ct  de  addictione 
et  multiplicatione , et  extractione , seu  diuisiune  earumdem . 

Cvbus  quidem  numerus  est,  qui  surgit  ex  multiplicatione  trium  equalium  numerorum, 
ucl  cx  aliquo  quadrato  numero  iti  suam  radicem  ducto,  ut  8,  ct  27  : nam  8 surguut 
cx  multiplicatione  de  2 in  2,  ducta  in  2,  ucl  ex  multiplicatione  qua  ternarii  in  suam 
radicem,  scilicet  in  2;  ct  27  surguril  cx  tribus  ternariis,  uel  cx  noucnario  ducto  in 
suam  radicem,  que  est  3.  Nam  radix  cubica  octouarii  est  2 ; et  radix  cubica  de  27 
est  3;  ct  sic  intclligas  de  reliquis  cubis  numeris,  et  eorum  radicibus.  Reliqui  autein 
numeri,  qui  cubi  non  sunt,  radices  cubicas  in  numeris  habere  non  possunt.  Yndc  ra- 
dices ipsorum  cubicos  (sic)  dicuntur  surde.  Nam,  qualiter  secundum  propinquitatem 
radix  cubica  cuius  uis  numeri  reperiri  ualeat  demos trabo.  Sed  primum,  unde  modus  re- 
pcricudi  lias  radices  procedat,  uolo  prcsenliali ter  demonstrare.  Cura  itaque  linea  diuisa 
iu  duas  partes  fuerit,  erunt  cubi  ipsarum  proportionum  cum  triplo  mulli plientiouis 
quadrati  uniuscuiusque  sectionis  in  aliam,  equales  cubo  totius  linee.  Verbi  gratia:  sit 
linea  .a.b ut  lilwt  diuisa  super  punctum  .g. ; dico  cubos  proporcionum  .a.g.  , ct 
.g.b.  cum  triplo  quadrati  portionis  .a.g.  iu  ,g.b.  , ct  cum  triplo  quadrati  portionis 
.b.g.  in  .g.a.,  quales  (sic)  esso  cubo  totius  linee  .a.b.;  quod  uideatur  in  numeris:  sit 
tota  .a.b.  5,  et  .a.g.  sit  3,  remanebit  .g.b.  2;  quorum  porcionum  cubi  sunt  27  , ct 
s;  quibus  insimilis  (ric)  iu  netis,  faciunt  33;  et  ex  triplo  'quadra  ti  de  3 iu  2,  ueniunt  54; 
ct  cx  triplo  quadrati  dc  2 in  3,  ueniunt  36;  et  sic  habentur  in  sutmnu  123,  scilicet 
cubus  quinarii  , scilicet  linee  .a.b.  Nam  5 csl  radix  cubica  dc  125  ; quia  ductis  3 
iu  se,  faciunt  25  ; quibus  ductis  in  5 , faciunt  123.  Kt  cum  super  hanc  diffinitio- 
nem diucius  cogitarem,  inueni  hunc  modum  reperiendi  radices  , secundum  quod  in- 
ferius explicabo  : sed  primum  uolo  demonstrare,  quomodo  secundum  hanc  diflinilio- 
uem  debeat  quilibet  numerus  cuhicarj  : ut  si  uis  cubicarc  12,  accipe  cubum  de  10, 
et  cubum  de  2 ; in  quibus  portiouibus  sint  12  diuisa  , erunt  1008 ; super  que  adde 
triplum  quadrati  dc  10  ductum  in  2,  ct  triplum  quadrati  de  2 ductum  in  10  , sci- 
licet 600,  et  120,  erunt  in  summa  1728,  que  sint  cubus  dc  12  ; ct  sic  potes  operari 
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in  rubi  t alione  cuius  uis  numeri.  Sed  ut  demons Iremus  modum,  qualiter  Ires  numeri 
equales  uri  diuersi  in  una  multiplicatione  multiplicandi  sint;  per  quem  modu in  etiam 
omnes  numeri  albicantur;  ad  i occant  tres  numeri  inequales  , quorum  primus  sit  12  , 
secundos  34,  tcrcius  56;  quos  insimul  multiplicari  oporteat : describantur  ipsi  per  oi'- 
dinem,  ut  in  margine  cernuntur;  et  multiplicantur  2 per  4,  erunt  8;  que  per  e,  erunt 
unitates  48  : ponantur  s in  loco  unitatum,  et  retineantur  4;. cum  quibus  addes  mul- 
tiplicationem eorum  dem  8 iu  3,  erunt  deccnc  44;  cl  multiplicentur  2 per  3,  cl  4 per 

1,  erunt  io;  que  per  6,  erunt  decene  60;  quos  adde  cum  dccenis  44  , erunt  decene 
104  : ponas  4 in  loro  dcccnarum,  et  retineas  io;  | et  10,  que  multiplicata  fuerunt  per 
6,  multiplica  per  5,  et  adde  cum  seruatis  io,  erunt  centene  60  ; ct  l per  3 , erunt 
centenaria  3;  que  3 multiplica  per  6,  erunt  centenario  18;  que  adde  cum  60,  erunt  cen- 
tenaria 78  : pone  8 in  loco  centenariorum,  ct  retineas  7;  cum  quibus  adde  multipli- 
cationem de  i in  3,  duciani  in  5,  erunt  millene  22:  pone  2 in  quarto  gradu,  et  retineas 

2,  que  pone  iu  quinto  gradu,  et  liabcbis  pro  quesita  multiplicatione  2284«;  cuius  multipli- 
cationis probatio  est,  ut  proba  (sic)  <le  12  multiplices  per  probande  (sic)  34j  ct  proba 
que  prouenerit, multiplica  per  probam  de  56;  et  proba  que  pronenerit,  erit  proba  de  22848: 
ad  quam  summam  etiam  perucnire  poteris,  si  mnliiplicas  12  per  34;  quod  totum  per  56. 

Item  si  uis  multiplicare  in  una  multiplicatione  t23  per  436;  quod  totum  per  789, 
describe  numeros,  ut  iu  margine  cernuntur;  ct  multiplica  figuras  primi,  et  secundi 
numeri,  secundum  ordinem  demonstratum  ili  secundo  capitulo;  et  multiplicationes,  que 
prouenerint,  duces  per  figuras  tcrcii  numeri,  ut  inferius  ostendetur:  primum  quidem 
in  multiplicatione  de  123  in  456,  multiplicantur  3 per  6,  faciunt  18  ; que  multiplica 
per  primam  figuram  tcrcii  numeri,  scilicet  per  9,  erunt  unitates  162.  Ouarc  ponas  2 
in  primo  loco,  et  scruabis  dccenas  ic;  ct  multiplicabis  eadem  ifi  per  secundum  figuram 
tcrcii  numeri,  scilicet  per  8,  erunt  dccene  144;  et  accipies  multiplicationes  positionis 
secunde  figure  duorum  superiorum  numerorum,  scilicet  3 per  3,  et  6 per  2,  erunt  27; 
que  multiplica  per  primam  figuram  tcrcii  numeri,  scilicet  per  9,  erunt  deccnc  243  ; 
quibus  additis  cum  decenis  ic,  et  cum  deccnis  144  seruatis,  scilicet  cum  dcccnis  igo, 
erunt  decene  403  : pones  3 in  secundo  loco,  et  seruahis  centenas  40;  et  accipies  mul- 
tiplicationes positionis  tcrcie  figure  duorum  superiorum  numerorum,  scilicet  3 per  4, 
et  c per  i,  ct  2 per  5,  erunt  28;  et  addes  cum  40  seruatis  multiplicationem  positionis 
prime  figure  superiorum  numerorum,  scilicet  dc  18,  iu  ultimam  figuram  tcrcii  numeri, 
scilicet  in  7,  erunt  centene  160;  cum  quibus  adde  multiplicationem  inuentomm  27  in 
secundani  figuram  tcrcii  numeri,  scilicet  iu  8,  erunt  similiter  centene  382;  cum  quibus 
adde  multiplicationem  iuuentorum  28  iu  primam  figuram  tcrcii  numeri,  scilicet  in  o, 
erunt  similiter  decene  634:  pones  4 iu  tercio  loco,  et  scruabis  millenas  os.  Cum  quibus 
addes  multiplicationem  supradiclorum  27  in  7 tcrcii  numeri,  el  dc  28  in  8 eiusdem  numeri, 
erunt  millene  476:  et  accipe  multiplicationes  positiones  quarte  figure  in  multiplicatione 
duorum  superiorum,  scilicet  de  2 iu  4,  et  dc  5 in  «,  erunt  13;  que  multiplica  per  9 tcrcii 
numeri,  erunt  millene  m;  quibus  additis  cum  millenis  476,  erunt  millene  593:  pones  3 in 
quarto  loco,  el  retineas  dcccm  millenas  59;  cum  quibus  addes  multiplicationem  su prodi- 
ctorum 28  in  7,  et  dc  43  in  8,  erunt  decem  millene  359;  cura  quibus  adde  multiplicationem 
de  i iu  4 ductam  in  9,  erunt  decem  millene  395:  ponas  5 in  quinto  loco,  et  serua  centum 
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millenas  30;  cum  quibus  adde  multiplicationem  prcdic teram  13  in  7,  nec  11011  et  multiplica- 
tionem de  1 in  4 ductam  in  8,  erunt  centum  millcne  tc±:  pones  2 in  sexto  loco,  et  retineas 
40,  que  sunt  mille  millcne;  cum  quibus  adde  mulliplicationcm  de  1 in  4 ductum  in 
7,  scilicet  28,  erant  mille  millcne  44:  pones  4 iu  septimo  loco,  ct  4 in  octauo;  et  sic 
habebis  pro  quesita  multiplicatione  44243431;  et  sic  potes  facere  iu  similibus,  nec  non 
iu  culncatione  cuiusuis  numeri  trium  liturarum.  Vudc  reuertamus  ad  iiiucntioucni  ra- 
dicum cubicarum  quorumlibet  numerorum.  Sed  primum  sciendum  | est,  qui  sunt  numeri 
cubi,  qui  fuerint  a numeris  primi  gradus.  Nam  cubus  unitatis  est  f.  binarii  8,  teruarii 
2*.  Quaternarii  ci.  Quinarii  lis.  Sexnarii  216.  Septenarii  343.  Octonarii  5t2.  Nouenarii 
729.  Et  cubus  itaque  dcccuarii  est  1000:  quibus  per  ordinem  cordelcnus  cognotii,  sciatis, 
quod  radix  cubica  numerorum  unius  et  duarum,  et  trium  figuraram  est  una  figura. 
Qualuor  uero  figuraram,  ct  quinque,  et  sex,  radix  cubica  est  numerus  duarutu  figurarum; 
septem  autem  figurarum,  et  octo,  ct  noucm,  radix  est  numeras  trium  figurarum;  et 
sic  semper  deinceps  crescendo,  unum,  ucl  duas,  ucl  tres  figuras  numero  in  cius  radice 
crescet  una  figura  tantum:  bis  itaque  intellectis,  oportet  docere,  qualiter  inucniatur 
differentia,  que  est  inter  aliquem  cubum  numerum  , ct  suum-  sequentem  : multipli- 
cabis itaque  radicem  unius  per  radicem  alterius;  et  quod  prouencrit  triplicabis  ; ct 
sumine  addes  1 , quod  proucnit  ex  cubicationc  unitatis  , in  qua  radix  maioris  cubi 
su|>cr  Imhundat  radicem  minoris.  Verbi  giatia:  uolo  scire  quantum  addit  cubus,  qui 
fit  a 3 super  cubum  qui  fit  {sic)  2:  multiplicationem  itaque  dc  2 in  3 triplica,  eruut  18; 
quibus  adde  t,  erunt  lrJ  pro  differenda  quesita;  que  10  si  addantur  super  cubum,  qui  fit 
a binario,  scilicet  super  8,  ucnictil  27,  scilicet  cubus,  qui  Iit  a ternario:  bis  explicatis, 
inucniatur  radix  de  47  secundum  propinquitatem  : primum  quidem  accipe  maiorem  ra- 
dicem, quam  habent  47  in  integris,  cl  est  3;  quorum  cubum,  scilicet  27,  extrahe  de 
47,  remanent  2i>:  ergo  radix  cubica  de  47  est  3,  et  remanent  20;  que  3 sit  linea  ,a.b.; 
et  proportionahis  20  ad  differentiam,  que  est  inter  cubum,  qui  fit  a 3,  cl  cubum,  qui 
fit  a 4:  quam  differentiam  inuciiies  ex  triplo  multiplicationis  de  3 in  4,  uno  addito, 
uel  ex  extracione-  27  dc  C4;  que  differentia  est  37,  ex  quibus  20  sunt  plus  medietate. 
Quare  adde  ~ super  lineam  .a.b.',  sitque  .b.g.,  ct  inucniatur  cubus  numeri  .a .g.,  qui 
sic  iiiiiciiitur:  cubicabcx  seccioncs  .a.b.%  et  erani  j 27;  quibus  super  addam  tripluin 
quadrati  numeri  .a.b.  in  .b.g.t  nec  non  ct  triplum  quadrati  numeri  ,gJb.  in  .b.a. , 
hoc  est  | 13,  ct  { 2,  erunt  £ 42;  a quibus  usque  in  47  desunt  £ 4 : ergo  radix  cubica 
dc  47  est  J 3,  ct  superli abundant  J 4;  que  etiam  proportionahis  ad  numerum,  qui  uenit 
ex  triplo  .a.g.  in  4,  que  sunt  radix  sequentis  cubi;  qui  numerus  est  42,  hoc  est  ex 
triplo  dc  | 3 in  4;  ex  quibus  predicta  J 4 sunt  quasi  decima  pars  : quare  adde  nu- 
mero .b.g.  que  sit  .g.d.  Cuius  cubus,  qui  est  cum  triplo  quadrati  .a.g.  ducto 
in  .g.tl. , silicei  cum  3 , nec  non  ct  cum  triplo  quadrati  .g.d.  ducto  in  .g.a.  , 
scilicet  cum  * extrahe  de  \ 4,  remanebunt  , que  sunt  Ergo  radix  cubica  de 
47  est  5 3»  scilicet  \ 3,  et  remanet  iude  parum  amplius  dc  ~ unius  iotegri;  quam 
tcrciam  si  proporcionaueris  ad  numerum,  qui  proucnit  cx  triplo  .a.d.  in  4,  propius 
nimirum  ad  radicem  de  47  dcucnies. 

Item  si  uis  inuenirc  radicem  cubicam  dc  900.  Iam  scis,  quia  radix  eorum,  quam  habent 
in  integrum,  cum  sint  numerus  lercii  gradus,  est  una  figura  lati  tum;  quam  accipc  , 
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ct  est  9,  quorum  cubus  est  729:  quibus  extractis  cx  903,  remanent  171  ; et  inucuies 
differentiam,  | que  est  a culto  nouenarii  usque  iu  cubum  deceuarii;  que  dificrentia 
est  271  : proportiona  ergo  residua  I7l  cum  271,  uenieut  parum  minus  de  Quaruin 
duarum  tcrciarum  cubum,  scilicet  extrahe  de  171,  remanebunt  170:  deinde  mul- 
tiplica triplum  quadrati  9,  scilicet  213  per  |,  hoc  est  accipe  £ de  iu,  erunt  162;  que 
extrahe  de  170,  remanent  8:  deinde  accipere  {sic)  quadratum  de  |,  erunt  quas 
triplica,  ueniet  { i;  quem  numerum  multiplica  per  9,  uenieut  12;  que  cum  non  possint 
extrahere  de  ^8,  extrahes  de  12,  remanent  £ 3 diminuta.  Ergo  radix  de  soo  est 
| 9,  et  desunt  inde  £ 3,  hoc  est  cubus  de  \ 9 est  ~ oi)3:  quem  inucuies,  si  de  f 9 facies 
tercias,  scilicet  29;  ct  cubicaueris  29,  et  eorum  cubum  per  27  diuiseris  , scilicet  per 
cubum  ternarii.  Et  si  propius  ad  radiccn  de  ooo  ucnire  uis,  multiplica  J 9 per  io;  ct 
quod  proucRcrit  triplica;  uel  triplum  de  | 9 per  io  multiplica,  exibunt  290.  Iu  quibus 
diuide  jz  3;  et  quod  prouenerit  abicc  de  | 9,  ct  habebis  propositum. 

Rvrsus  si  uis  inuenirc  radicem  de  2343.  lam  scis,  quia  radix  eorum,  quam  habent 
iu  integrum,  est  numerus  duarum  iigurarum.  Quare  ultima  figura  ipsius  radicis  po- 
nenda est  sub  secundo  gradu.  Nam  que  figura  ipsa  esse  debeat,  indicabo.  Relinque  itaque 
ex  2345  tres  figuras,  que  faciunt  tercium,  et  secundum,  ct  primum  gradum,  remanent 
2;  ex  quibus  accipe  maiorem  radicem,  quam  habent  in  integrum,  que  est  i,  et  remanet 
i;  quam  radicem,  scilicet  i,  pones  sub  4;  ct  pix»  l quod  remanet,  pone  i super  t; 
ct  copulabis  ipsum  cum  345,  erunt  1345;  ct  sic  pro  radice  de  2345  habentur  io,  scilicet 
i iu  secundo  gradu,  et  remanent  1343;  pro  quibus  ante  positum  i oportet  ponere  talem 
figuram  sub  5,  que  multiplicata  ipsa  per  triplum  quadrati  posite  figure  sub  4,  nec 
non  ct  multiplicata  eadem  posita  figura  per  triplum  quadrati  ponende  figure,  etiam 
et  euhitata  ipsa  ponenda  figura;  et  hec  omnia  extracta  cum  fuerint  de  1345,  non  re- 
maneat inde  ultra  triplum  multiplicationis  lucius  i nuente  radicis  iu  numerum  sequentem 
in  ordine  numerorum  ; (piam  figuram  inucnire  non  poteris,  nisi  cx  usitato  arbitrio. 
Erit  enim  ipsa  figura  3;  qua  posita  sub  5,  triplicabis  quadratum  posite  figure,  erunt 
3,  que  pones  sub  tercio  gradu;  quia  cum  multiplicatur  secundus  gradus  iu  se,  tercium 
gradum  facit;  ct  multiplicabis  posita  3 sub  5 per  posita  3 sub  3,  erunt  0;  que  extrahe 
cx  copulatione  de  1 posito  super  2 cum  sequentibus  3,  scilicet  de  13,  remanent  4 , 
que  pone  super  3 tercii  gradus;  ct  triplicabis  quadratum  positorum  trium  sub  3,  erunt 
27,  que  pones  sub  secundo,  ct  primo  gradu;  quia  cum  primus  gradus  multiplicat  se 
ipsum,  primum  gradum  fatit  {sic),  uel  terminantem  iu  ipso:  et  multiplicabis  ipsa  27  per 
1 positura  sub  4,  et  extrahes  ipsam  multiplicationem  cx  copulatione  quaternarii  positi 
super  3,  ct  sequentis  quaternarii,  scilicet  de  44,  remanent  17  super  ipsa  44;  que  co- 
pulabis cum  5 primi  gradus,  erunt  175;  de  quibus  extrahe  cubum  ternarii  positi  sub 
5,  scilicet  27,  remanebunt  148;  que  11011  excedunt  triplum  multiplicationis  radicis  in- 
ucutc,  scilicet  de  13,  in  numerum  sibi  sequentem,  scilicet  in  14  : ergo  radix  cubica 
de  2345  est  13,  ct  remanent  us:  accipe  ergo  | triplum  multiplicationis  de  13  in  14,  ct 
adde  l,  erunt  347;  cx  quibus  148  sunt  paruin  amplius  quarte  partis.  Quare  adde  | in- 
uente  raddici,  erunt  \ 13;  ct  extrahe  ergo  cubicationcm  de  scilicet  ex  143,  remanent 

147.  Et  accipe  triplum  quadrati  de  13,  erunt  507;  «juc  multiplica  per  J,  uenieut  | 120 ; 
que  extrahende  {sic)  147,  remanent  J-J-  21.  Item  accipe  triplum  quadrati  de  scilicet 
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et  multiplica  eas  per  13,  urnicnt  i;  que  extrahe  «lc  ^ si,  remanent  \\  ,8>  sic 
pro  radice  de  2315  habentur  J 13;  et  supcrhabundat  ex  eis  18.  Quare  multiplica  { 13 
per  primum  sequentem  numerum,  scilicet  per  14,  erunt  | 185;  in  quibus  diuide  ~ is, 
exibit  circa  qua  addita  cum  J 13,  reddent  13  pro  quarta  radice;  ct  sic  studeas 
facere  in  similibus. 

l’l  si  radicem  cubicam  dc  56789  habere  desideras.  Iani  sis  (r/c),  quia  radix  eorum  est 
numerus  duarum  figurarum.  Quare  dimisis  iribus  prim*s  figuris,  radicem  reliquarum, 
scilicet  de  3«,  accipe,  critque  3,  et  rrninuent  29:  pone  igitur  3 sub  secuudo  gradu, 
ct  29  super  36;  el  triplica  quadratum  positi  ternarii,  erunt  27,  que  pone  sub  quarto, 
* ijJ  rVu  1 lcrc'°  Sra^u>  fIl,'a  cu,n  secunda  figura  multiplicatur  in  se,  faciunt  tercium  gradum  , 
s»t.  n».  h n uel  terminantem  in  ipso:  ct  studeas  ante  positum  ternarium  ponere  talem  figuram,  que 

cum  multiplicata  fuerit  per  27,  que  sunt  in  quarto,  et  tenuo  gradu;  ct  ipsa  multiplica- 
tione extracta  dc  297,  scilicet  ex  copulatione  predictorum  29,  et  sequentium  7,  remaneat 
inde  numerus,  qui  copulatus  cum  fuerit  cum  sequenti  figura,  scilicet  cum  8,  possis  cx 
ipsa  copulatione  extrahere  multiplicationem  tripli  quadrati  ponende  figurc  in  3,  scilicet 
in  positam  figuram  , ct  remaneat  inde  numerus  , qui  cum  copulatus  fuerit  cum  9 
primi  gradus,  ualcas. inde  extrahere  cubum  ipsius  ponende  figurc;  et  non  remaneat  inde 
ultra  triplum  multiplicationis  totius  radicis  inuente  in  numerum  sequentem:  et  hanc 
considerationem  habeas  in  omni  ponenda  figura;  e-ritqne  illa  figura  8:  qua  posita  sui) 
primo  gradu,  multiplicabis  eam  per  27;  hoc  est  primo  per  2,  et  postea  per  7.  Nam  ex 
ductis  8 in  2 ticiiiuiil  IG  ; quibus  extractis  dc  29,  reinaueut  13  super  ipsis  ; et  cx 
ductis  8 in  7,  ucifiiint  sit;  quibus  extractis  dc  137,  remanent  st  super  ipsis:  post  hcc 
multiplica  8 in  se,  erunt  64  terminantia  in  primo  gradu;  que  triplica,  erunt  192,  si- 
militer terminantia  in  primo  gradu.  Quare  pones  ca  super  suos  gnidus,  scilicet  sub 
tercio,  ct  secundo,  ct  primo;  ex  quibus  multiplica  ultimam  figuram  per  3 posita  sub 
secundo  gradu,  facient  3 in  quarto  gradu.  Quare  extrahe  eadem  8,  scilicet  cx  ultima 
figura,  de  81,  remanent  3 super  8;  ct  multiplica  sequentem  figuram  de  1 92,  scilicet  9, 
per  eadem  3,  erunt  27  terminantia  iii  tertio  gradu;  quia  cum  secundus  gradus  mul- 
tiplicat secundum,  tercium  gradum  facit.  Quare  extrahe  27  dc  51,  que  sunt  in  tcrcio 
gradu,  remanent  in  eisdem  gradibus  24;  quibus  copulatis  cum  8 sequentibus,  erunt  24s; 
cx  quibus  extrahe  multiplicationem  figurc  primi  gradus  de  192  in  3 prcdicta,  remanebunt 
242;  qitihns  copulatis  cum  9 sequentibus  , erunt  2129  ; et  cx  quibus  extrahe  cubum 
octonarii,  scilicet  512,  remanebunt  1917:  uel  aliter:  multiplica  8 in  se,  erunt  G4,  que  pone 
sub  secundo,  et  primo  gradu,  multiplicans  6 per  8,  extrahetis  de  212,  remanent  194  super 
u.  17»  f.r/u.  ipsis  242;  quibus  copulatis  cum  9 scqucujlilms,  faciunt  1949;  ex  quibus  extrahe  multipli- 
cationem prime  figurc  de  f.4  in  s,  scilicet  32,  remanebunt  similiter  1917,  que  non  super 
hahundant  triplum  multiplicationis  dc  38  in  39.  Ergo  radix  cubica  de  56789  est  38,  et 
remanent  inde  1937.  Quod  residuum  addit  super  prodicte  (jic)  38. 

Rvrsus  si  uis  iuuenirc  radicem  dc  456789,  diuisis  tribus  primis  figuris,  radice  rclin- 
quarum  trium , scilicet  de  456  , que  est  7,  pone  sub  secundo  gradu;  ct  residuum  , 
quod  est  113,  (>nuc  super  cis;  et  triplum  quadrati  dc  7,  scilicet  147,  pone  ita  ut  sint 
terminantia  sub  tercio  gradu;  ct  studeas  iuuenirc  figuram,  que  ponenda  est  sub  primo 
gradu  anteposita  7 per  modum  demonstratum;  critque  7,  quam  pone  sub  primo  gradu; 
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ct  multiplica  eam  per  i de  147,  erunt  7;  que  extrahe  ex  11,  que  sunt  super. 45,  re- 
manent 4 super  quintum  gradum;  que  copula  cum  3 sequentibus,  faciunt  43;  de  quibus 
tolle  multiplicationem  corumdem  7 in  4 de  447,  remanent  15  super  43;  quibus  copu- 
latis cum  7,  erunt  157}  cx  quibus  tolle  multiplicationem  eorumdem  7 primi  gradus  in 
7,  que  sunt  in  40,  remanebunt  iob  super  157:  deinde  triple  {sic)  quadratum  septenarii 
primi  gradus,  erunt  147  terminantia  in  tertio  gradu;  que  ordinate  per  suas  differentias 
per  7,  (pie  sunt  posita  sub  secundo  gradu,  secundum  quod  in  diuisione  numerorum  do- 
cuimus multiplica.  Nam  cx  uno  ducto  in  7 ueniunt  7 ; quibus  extractis  de  10  , re- 
manent 3 super  0;  et  ex  4 ductis  in  7 ueniunt  28 ; quibus  extractis  de  38,  remanent 
10  super  38 ; ct  ex  ductis  7 in  7 ueniunt  49 ; quibus  extractis  de  ios  , remanent  59 
super  lercium,  et  secundum  gradum;  quibus  copulatis  cum  9 primi  gradus  , faciunt 
599;  ex  quibus  extrahe  cubum  septenarii,  scilicet  343,  remanent  £56;  et  sic  radix  in- 
uenta  est  77,  ct  remanent  £56. 

Adhuc 'Si  uis  inuenire  radicem  de  9876543;  diuisis  siquidem  tribus  primis  figuris,  re- 
manent 9S7G;  quibus  positis  in  aliam  partem,  eorum  radicem  imicuias  ordine  demon- 
strato, erit  que  21  ; et  remanebunt  inde  GI5  : poue  ergo  21  sub  tercio  , et  secundo 
gradu,  cum  radix  septeni  figurarum  sit  numerus  figurarum  trium;  el  remanentia  615 
pone  super  876,  vl  hic  ostenditur;  ct  tripla  quadratum  de  21,  erunt  1323;  que  po- 
nenda sunt  terminantia  in  tcrcio  gradu,  in  quo  terminatur  multiplicatio  unitatis  in  se, 
que  posita  est  sub  secundo  gradu.  Quibus  ita  positis,  cadit  ultima  figura  eorum  sub 
sexto  gradu:  deinde  poue  4 ante  2t,  que  figura  inuenitur  cx  magisterio  superius  de- 
monstratu; et  multiplicabis  ipsa  4 per  unain  quamque  figuram  ordinate  de  1323;  ct  in- 
cipies extrahere  a c,  que  sunt  super  sextum  gradum;  quia  cum  primus  gradus  sextum 
multiplicat,  sextum  gradum  facit:  ergo  multiplicabis  4 per  t , et  extrahes  de  o , re- 
manebunt 2 super  c;  et  4 per  3,  et  extrahes  de  21,  remanebunt  9 super  1;  et  4 per 

2,  ct  extrahes  de  95,  remanebunt  87  super  quintum,  et  qtiarluin  gradum;  et  4 per  3, 

ct  extrahes  de  875,  remanebunt  8G3  super  quintum,  cl  quartum,  ct  tertium  gradum: 

deinde  accipe  triplum  quadrati  de  4,  scilicet  48,  et  pone  sub  secundo,  et  primo  gradu; 
ct  multiplicabis  4 cx  ipsis  48  per  2 dc  21  positis  in  radice,  erunt  8,  que  extrahenda 
sunt  de  numero  terminante  in  quarto  gradu,  sciliccl  de  8C;  quia  cum  secundus  gradus 
multiplicat  tcrcium,  quartum  gradum  facit;  remanebunt  | 78  ex  ipsis  86  super  quintum, 
ct  quartum  gradum;  et  eadem  4 multiplicabis  per  1 dc  21,  erunt  4,  que  extrahenda 
sunt  de  numero  terminante  in  tertio  gradu,  scilicet  dc  783;  quia  cum  secundus  gradus 
secundum  multiplicat,  tcrcium  gradum  facit;  remanebunt  779  super  quintum,  et  quartum, 
et  tcrcium  gradum  : deinde  multiplicanda  sunt  8,  que  restant  de  48  gradalint  per  eadem 
st.  Ergo  multiplicabis  s per  2 , faciunt  1G  ; que  extrahes  dc  numero  terminate  in 
tcrcio  gradu;  quia  cum  primus  gradus  multiplicat  tercium,  tcrcium  gradum  facit;  re- 
manebunt 763  super  quintum,  et  quartum,  et  tercium  gnuluin:  ct  8 per  l,  faciunt  8; 
que  extrahes  de  numero  terminate  in  secundo  gradu,  scilicet  de  "034;  quia  cum  primus 
gradus  multiplicat  secundum,  secundum  gradum  faciunt;  remanebunt  inde  7626  super 
quintum,  et  quartum,  et  tercium,  et  secundum  gradum;  que  copula  cum  3,  que  sunt  in 
primo  gradu,  erunt  76263;  de  quibus  extrahe  cubum  dc  4, scilicet  64, remanebunt  76199  super 
radicem  inuenlani,  que  est  214:  codemque  modo,  si  radice  {sic)  alicuius  uumeri  octo,  uel 
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noucin  figurarum  rc perire  uis,  reliolis  primis  figuris,  radicem  reliquarum  per  demon- 
stratum modum  iruirnire  studeas:  et  deinde  copulato  residuo  earum  cum  tribus  dimissis 
figuiis,  facies  secundum  quod  modo  fecimus;  et  inucnies  quesitum,  si  deus  uoluerit  : 
eademque  uia  et  ordine  poteris  operari  in  rcperiendls  radicibus  cubicis  numerorum 
decem,  uel  plurium  figurarum. 

Explicit  de  innent ione  radicum  cubicarum. 

Incipit  de  multiplicatione  earumdem  inter  se. 

Si  uis  multiplicare  radicem  cubicam  de  40  per  radicem  cubicam  dc  co,  multiplica 
40  per  r*o,  erunt  2400;  quonam  radix  cubica  est  id  quod  queris:  et  si  uis  s multiplicare 
per  radicem  cubicam  dc  00,  cubica  s,  erunt  125.  Ergo  uis  multiplicare  radicem  cubicam 
de  125  per  radicem  cubicam  de  9».  Quare  multiplicabis  123  per  90;  et  cius  quod  pro- 
ucncrit  radix  cubica  est  illud  quod  queris.  Et  si  uis  multiplicare  duas  cubicas  radices 
de  20  per  tres  radices  cubicas  dc  40,  reddige  eas  ad  radicem  cubicam  unius  numeri 
sic:  pro  duabus  radicibus  dc  20  cubica  2,  erunt  8;  que  multiplica  per  20,  erunt  tce; 
quorum  radix  cubica  equatur  duabus  radicibus  de  20.  Similiter  pro  tribus  radicibus 
dc  40  cubica  3,  erunt  27;  que  multiplica  per  40,  erunt  ioso;  quorum  radix  cubica  ha- 
betur pro  tribus  radicibus  dc  40.  Multiplica  ergo  ico  qicr  ioso;  ct  eius  quod  proue- 
ncrit  radix  cubica»  erit  illud  quod  queris.  Item  si  uis  multiplicare  radicem  cubicam 
de  20  pro  aliquid  (sic),  unde  proueniat  aliquis  numerus  datus,  ut  dicamus  10;  cubica 
10,  erunt  looo;  que  diuide  per  20,  exibunt  so;  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris. 

Et  si  uis  inucnire  duas  radices  cubicas  numerorum  11011  cuborum,  que  insimul  multipli- 
cato (sic)  faciant  numerum  ratiocinatum.  Cubica  unum  numerum  qualem  uis,  ct  inuenias 
duos  numeros,  qui  insimul  multiplicati  faciant  ipsum  cubum  numerum.  Cubice  autem 
radices  ipsorum  duorum  numerorum  cnint  quesita.  Verbi  gratia:  cubiccntur  0,  cnmt 
216;  et  inuenias  duos  uumeros,  qui  insimul  multiplicati,  faciat  2IG;  cmntque  9,  et  24; 
quorum  radices  cubicc  sunt  quesita.  Alitor  j adiaccanl  duo  numeri  quadrati  quauis  (sic) 
sintque  4,  ct  9;  ct  multiplica  unum  quenque  ipsorum  per  radicem  alterius,  exibunt 
12,  ct  is;  quorum  radices  insimili.s  (sic)  multiplicate  faciunt  radicem  cubi  numeri,  ut 
querebatur. 

Si  uis  diuidere  radicem  cubicam  de  too  per  radicem  cubicam  de  5,  diuide  100  per 
5,  proucnient  20;  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  diuiscris  5 per  100, 
proucnit  cuius  radix  cubica  est  id  quod  proucnil  ex  radece  (sic)  de  5 diuisa  in  radicem 
de  100.  F.t  si  uis  diuidere  8 per  radicem  dc  32,  cubum  dc  8,  scilicet  512,  diuide  per 
32,  ucnict  16,  quorum  radix  cubica  csl  id  quod  queris.  Et  si  uis  diuidere  radicem  de 
so  per  2,  diuide  80  per  cubum  binarii,  uciiicnt  10;  quorum  radix  cubica  csl  id  quod 
(picris. 

Item  si  uis  diuidere  octo  radices  cubicas  de  10  per  tres  radices  cubicas  de  5;  red- 
diges  pluralitatem  ipsarum  radicum  ad  radicem  unam,  ct  habebis  5120  pro  octo  ra- 
dicibus dc  10;  et  pro  tribus  radiribus  de  5 habebitur  radix  de  135. 

Explicit  de  multiplicatione  radicum  cubicarum. 

Incipit  de  diuisione  earum  inter  se. 

Scias  in  additione,  ct  disgregatione  radicum  cubicarum  euenirc  ea,  que  inter  radices 
rucniunt  quadratorum,  uidclicct  quod  quodam  ex  eis  possunt  inter  se  agregari , et 
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dis  gregari,  et  quedam  non.  Cura  itaque  cubi  radicum  inter  se  proportionem  habuerint, 
ut  cubus  numerus  ad  cubum  numerum,  tunc  inter  se  «gregari  possunt,  et  disgregari. 
Vnde  eas  , quarum  cubi  habent  proportionem  , sicut  cubus  numerus  ad  cubum  nu- 
merum, agregare  uis,  radices  ipsorum  cuborum  insimul  adde;  et  quod  prouenerit  cubica; 
et  cubicatam  summam  multiplica  per  multiplicitatem  , quam  habent  cubi  ipsarum 
radicum  ad  cubos  proportionis.  Verbi  gratia  : uis  addere  radicem  cubicam  de  16  cum 
radice  cubica  de  54,  quorum  numerorum  proportio  est  sicut  cubus  numerus  8 ad  cubum 
numerum  27;  et  unus  quisque  ipsorum  duplus  sui  cubi:  adde  ergo  radicem  de  8 cum 
radice  de  st,  scilicet  s cum  3,  erunt  5;  que  cubica,  erunt  125;  que  multiplica  per  2 
propter  16,  et  54,  que  sunt  duppia  de  8,  et  de  27,  erunt  250;  quorum  radix  cubica 
est  additio  qursita:  et  si  ipsas  radices  disgregarc  uis,  radicem  de  8 ex  radice  de  27 
extrahe,  remanebit  i;  cuius  cubum,  scilicet  i,  multiplica  per  predictam  multiplicitatem, 
scilicet  per  2,  et  habebis  radicem  de  2 pro  residuo  quesite  extractionis.  Item  si  uis 
addere  radicem  cubicam  de  4 cum  radice  cubica  de  32,  quorum  numerorum  propor tior(.«c) 
est  sicut  t ad  8;  et  est  unus  quisque  eorum  quadruplus  sui  cubi.  Quare  radicem  cnbicam 
de  i adde  cum  radice  de  s,  erunt  3;  quorum  cubum,  scilicet  27»  quadruplica,  erunt  108; 
quorum  cubicum  (j/c),  scilicet  ; quorum  radix  cubica  est  additio  quesita.  Et  si  radicem 
de  4 extrahere  uis  ex  radice  de  32,  radicem  de  l extrahe  ex  radice  de  8,  remanet  1; 
cuius  cubum,  scilicet  1,  quadruplica,  erunt  4;  quorum  radix  cubica  est  residuum  que- 
site extractionis.  Aliter  sit  linea  .a.b.  radix  cubica  dc  32,  et  .b.c.  sit  radix  de  4;  et 
uolo  scire  quantitatem  totius  .a.c.  Quoniam  linea  .a.c.  diuisa  est  in  duo  super  punctum 
.b.\,  erunt  duo  cubi  portionum  . a.b .,  et  .b.c.  cum  triplo  quadrati  .a.b.  in  .b.c.,  ncc 
non  et  cum  triplo  quadrati  .b.c.  in  .a.b.,  cquales  cubo  totius  linee  .a.c.  Quare  ad- 
dantur cubi  portionum  .a.b.,  et  .b.c.  , siliect  32  cum  4,  erunt  30  ; et  multiplicetur 
.a.b.  in  se,  scilicet  radix  cubica  dc  32,  in  radicem  cubicam  dc  32,  ueniet  radix  cubica 
de  1024;  quain  radicem  triplica,  scilicet  multiplica  1024  per  27,  ucuicl  radix  cubica  de 
27648;  quam  radicem  multiplica  in  .b.c.,  scilicet  in  radicem  cubicam  dc  4,  ueniet  radix 
cubica  de  110592,  que  est  48:  uel  aliter:  ex  quadrato  linee  .a.b.  in  .b.c.  proucnict  seniper 
cubus  numerus  in  similibus.  Quare  multiplica  1021  per  4,  erunt  4096  ; quorum  radix 
est  cubica  16;  que  multiplica  per  3,  erunt  48;  que  adde  cum  36,  erunt  84.  Item  qua- 
dratum linee  .b.c.,  silicei  radix  culdca  dc  16,  multiplica  per  silicei  per  radicem 
de  32,  ueniet  radix  cubica  dc  512,  que  est  8;  que  multiplica  per  3 , erant  24  ; que 
adde  cum  84,  erunt  108  pro  cubo  totius  linee  .a.c.  : ergo  .a.c.  , silicct  coniunctum 
ex  radice  dc  32,  et  cx  radice  de  4.  est  radix  cubica  dc  ios,  ut  per  alium  modum  in- 
ueuimus.  Et  si  radicem  dc  4 per  alium  modum  cx  radice  de  32  extrahere  uis,  quatidam 
diflinilioncm  liuee  diuise,  quam  huic  operi  necessariam  inucni,  oportet  prcdiccre.  Vi- 
delicet ul  cum  aliqua  linea  ut  libet  diuisa  in  duo  fuerit,  cubus  totius  linee  cum  nu- 
mero solido,  qui  fit  a quadrato  unius  sectionis,  et  a tota  linea,  cqualis  duplo  numeri 
solidi,  qui  fit  a quadrato  totius  liuee,  et  ali  cadetn  sectione,  ct  solido,  qui  fit  a 
quadrato  relique  sectionis  , et  a tota  linea  . Verbi  gratia  : sit  linea  .a.b.  5 diuisa 
super  et  sit  .a.g.  3;  quare  .g.b.  est  2.  Erit  itaque  cubus  linee  .a.b.  125;  et  so- 
lidus, qui  fit  a quadrato  linee  .g.b.  in  liueam  .a.b.,  erit  20;  quiluis  additis  cum  125, 
erunt  145;  quibus  equatur  duplum  solidi,  qui  fit  a quadrato  linee  .a.b.  in  linea  . b.g . 
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cum  solido,  qui  fil  a quadrato  linee  .g.a.  in  linea  .a.b.  Quia  cx  ductu  .a.b.  in  se 
ucuiunt  2.»;  quibus  ductis  in  ,gJ>*9  erunt  50,  quorum  duplum  est  100;  quibus  additis 
cum  multiplicatione  quadrati  linee  -g.a.  in  .a.b.y  silicct  cum  -15,  faciunt  145,  ut  oportet. 
Hac  itaque  diffinitione  intellecta,  pro  radice  cubica  de  32  adiaceat  linea  .d.e.',  et  ac- 
cipiatur ex  ea  portio  .e. z.y  que  sit  radix  cubica  de  4,  remanet  .z.d.  ignota  , quam 
tnuciiirc  nolumus.  Constituam  igitur  super  lineam  . d.c . cjuadrilaterum  equilalcrum  , 
ct  cquiauguhtni  .c.d.e.f.  ; et  signabo  punctum  .b.  in  lineam  . e.f . , ita  ut  .e.b.  sit 
cqualis  linee  .e.z.',  et  per  punctum  .b.  pro t rabam  lineam  . b.a et  sit  .a.d.  equalis 
linee  .b. e.  Itent  per  punctum  .z.  protraham  lineam  .z.gr,  et  sit  .g.f.  equalis  .z.e.  : 
quibus  explicatis  accipiam  cubum  linee  .d.c.y  qui  est  as;  et  multiplicabo  .z.e.  in  sc, 
proucuil  radix  cubica  dc  ic  pro  quadrato  M.z . e.b.  j quam  superficiem  ductam  in 
altum,  secundum  quantitatem  linee  ul.e.,  hoc  est  multiplicabo  superlidcm  .z.b.y  que 
est  in  plano,  per  cqualcm  liuec  .d.e.',  quam  intelligo  cleuatam  in  altum,  scilicet  ra- 
dicem dc  ig  per  radicem  de  32,  prouenict  radix  cubica  ipsius  numeri,  qui  prouenit 
ex  ig  iu  32:  sed  cx  io  in  32  proucuil  idem  quod  ex  dimidio  dc  io  in  duplo  dc  32, 
scilicet  ex  8 in  64 : sed  ex  ductis  8 in  G4  prouenit  numerus  cubus  cum  s ,|  et  G4  sint 
cubi.  Cuius  radix  est  illud,  quod  proueuit  cx  radice  dc  8 in  radice  dc  04,  scilicet  de 
2 in  4;  sic  habentur  8 pro  solido,  qui  fit  a quadrato  linee  .e.z.  in  lineam  .e.d.:  quibus 
8 additis  cum  32,  silicct  cum  cubo  linee  .e.d.,  erunt  40;  dc  quibus  si  auferatur  dupluin 
solidi,  qui  fit  a superficie  .a.d.e.b.y  et  linea  .e.d.y  hoc  est  duo  solidi,  qui  fiunt  a su- 
perficie predicta,  et  a superficie  .z.e.f.g.  clcuatis  in  altum  secundum  lineatu  .e.d.  , 
remanebit  solidus,  qui  fit  eleuatus  iti  altum,  secundum  quantitatem  linee  .d.e.  super 
quadratum  liuec  .z.a.  iiiguolc,  scilicet  super  quadratum  .c.a. U.g.  Nam  solidus,  qui  fit 
a superficie  .. a.dJi . eleuata  in  .d.e.  liabitur  cx  multiplicatione  .b.e.  in  .e.d.  ducta 
ili  . e.d .,  hoc  est  ex  quadrato  linee  .e.d.  in  .e.z.:  ergo  multiplicabis  radicem  de  32  in  se, 
ucniet  radix  dc  1024;  quam  multiplicabis  per  .b.e.y  hoc  est  per  .e.z.y  silicei  per  radicem 
dc  4,  ucniet  radix  illius,  quod  prouenit  cx  duplo  de  4 iu  dimidium  de  1024,  scilicet 
ex  8 in  SIS:  sed  radix  eius  qui  prouenit  ex  8 in  S12  est  id,  quod  prouenit  ex  s in 
8,  silicet  cx  radice  de  8 iu  radicem  de  512  : ergo  solidus,  qui  fit  cx  .d.e.  in  .e.z.  pro- 
ducta iu  .d.e.t  erunt  ic;  quorum  duplum  extrahe  de  40,  remaneat  8 pro  solido,  qui  fil 
ex  quadrato  linee  .z.d.  in  lineam  .d.e.  Quare  si  duscris  («c)  8 per  lineam  u/.e.y  silicet 
per  radicem  cubicam  de  32,  ucniet  radix  cubica  dc  io  pro  quadrato  linee  .z.d.y  hoc 
est  pro  superficie  quadrata  ,a.g.  Quare  radix  quadrata  radicis  cubice  dc  ig  , scilicet 
radix  cubica  dc  4 , est  linea  Jl.a.  , hoc  est  linea  ,z.d.  : ergo  si  cx  radice  cubica 
de  32  aufieratur  radix  cubica  dc  4,  remanet  radix  cubica  dc  4,  ut  per  alium  modum 
inucnimus.  Et  quia  inucnla  est  linea  .z.d.  cqualis  linee  .z.e.,  erit  tota  linea  .d.e.  duplum 
linee  .e.z.  Vndc  cx  hoc  manifestum  est,  quod  cum  aliquis  numerus  fuerit  octuplum 
alterius,  tunc  radix  cubica  maioris  cubici  erit  duplum  radix  (jtc)  cubice  minoris.  Vndc 
radix  cubica  de  32  soluitur  in  duabus  radicibus  de  4.  Quare  cum  uis  addere  radicem  de  32 
cum  radice  de  4,  tunc  uis  addere  duas  radices  dc  4 cum  una  radice  de  4;  cx  qua  con- 
iunclione  proueuiuut  tres  radices  dc  4,  hoc  est  radix  cius,  quod  prouenit  ex  ductis  27 
in  4. Similiter,  cum  uis  extrahere  radicem  de  4 cx  radice  dc  32,  tuuc  ex  duabus  radicibus 
de  4 extrahe  unam  radicem  de  4,  remanebit  una  radix  dc  4,  ut  modo  inucnimus.  Et 
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ut  hoc  melius  declarescat,  addatur  radix  de  135  cum  radice  de  1715;  quorum  proportio 
est  sicut  cubus  27  ad  cubum  343;  et  est  unusquisque  eorum  quincuplus  sui  cubi.  Quare 
accipe  radices  ipsorum  cuborum,  erunt  3 et  7.  Dic  ergo,  te  uellc  addere  tres  radices  de 
5 cum  septem  radicibus  de  5.  Ex  (pia  iunctiouc  proucniunt  decem  radices  cubice  de  5, 
hoc  est  una  radix  de  WOO.  Et  si  uis  extrahere  radicem  de  <35  ex  radice  de  1715,  extrahe 
tres  radices  de  5 ex  septem  radicibus  de  3,  remanebunt  quattuor  radices  de  5,  silicei 
una  radix  de  sso.  Et  sic  intelligas  in  omnibus  radicibus  cubicis  inter  se  comunicantibus: 
relique  uero  radices,  que  proportionem  non  habent,  addi  nec  disgregari  possunt.  Vnde 
si  uis  addere  radicem  cubicam  de  5 cura  radice  cubica  de  3,  prouenict  ex  eorum  ad-| 
dictione  radix  de  5,  et  radix  de  3.  Et  si  uis  eas  disgregare,  habebis  radicem  de  s,  minus 
radice  de  3;  et  aliter  dici  non  possunt  pulcrius.  Vnde  huic  capitulo  finem  imponimus. 

Incipit  capitulum  quintum  decimum  de  regulis  geometrie  pertinentibus , 
et  de  questionibus  aliebre  et  almuchabale. 

1'ARtcs  huius  uhima  (sic)  capituli  sunt  tres;  quarum  prima  erit  dc  proportionibus 
trium,  ct  quattuor  quantitatum,  ad  quas  multe  questionum  geometrie  pertinentium  so- 
lutiones reddiguntur:  secunda  erit  de  solutione  quarumdam  questionum  geometricalium: 
tertia  erit  super  modum  algebre,  ct  almuclinhulc. 

Incipit  pars  prima . 

Sint  primum  tres  numeri  proportionales  .a.b.,  b.c .,  c.d . secundum  proportionem  con- 
liuuam  , scilicet  vt  .aJb*  ad  .b.c.,  ita  .b.c.  ad  . c.d .;  ct  sit  coniunctum  numerorum 
.a.b.,  ct  .b.c.  10;  et  numerus  .c.d.  sit  8;  et  queratur  disiunctio  numerorum  .a.b.  b.c.: 
quoniam  est  sicut  .ait.  ad  M.C.,  ita  .b.c.  ad  .cM.  ; erit  ergo  sicut  duo  antecedentes 
ad  unum  ipsorum,  ita  et  reliqui  antecedentes  ad  suum  consequentem;  lioc  est  sicut 
.i a.c . primus  ad  .b.c.  secundum,  ita  .b.d.  tercius  est  ad  .c.d.  quartum;  et  sunt  noti 
primus,  et  quartus;  ct  quia  cum  quattuor  numeri  sunt  proportionales,  multiplicatio 
primi  in  quartum  equatur  multiplicationi  secundi  in  tcrciuni:  est  enim  primus  .a.c. 
io,  ct  quartus  .c.d.  est  9;  quorum  multiplicatio,  que  est  90,  equatur  multiplicationi 
.b.c.  secundi  in  .b.d.  tercium  : diuidatur  itaque  numerus  .c.d.,  silicei  in  duo  equa 
super  punctum  .c.,  erit  una  quoque  portio  eorum  \ a.  Et  quia  . c.d . numerus  diuisus 
est  in  duo  equa  super  .e.,  et  ei  adiunctus  est  numerus  .b.c.  , erit  multiplicatio 
adiuncti  Jj.c.  in  totum  .b.d.  cum  quadrato  numeri  .c.e.  , equa  lis  quadrato  numeri 
.b.e.:  est  enim  multiplicatio  cx  .b.c.  in  .b.d.  90;  ct  quadratus  numeri  .c.e.  est  \ 29; 
quibus  in  similibus  (Wc)  iunctis,  faciunt  \ lio  pro  quadrato  numeri  .b.e.',  quorum  radix, 
scilicet  \ 10,  est  numerus  Jb.e.',  de  quibus  auferatur  numerus  .c.e.  , silicet  | 4,  re- 
manebit .b.c.  numerus  0;  quibus  extractis  ex  numero  .a.c.,  silicet  ex  io,  remanebit 
numerus  .aJ>.  4.  Item  sit  sicut  numerus  .a.b.  ad  .bx.,  ita  .b.c.  ad  .c.d.;  ct  .a.b.  sit 
4,  et  coniunctum  ex  numeris  M.c.,  et  . c.d . sit  15 ; erit  ergo  sicut  .a.b.  primus  ad 
.a.c.  secundum,  ita  .b.c.  tercius  ad  .b.d.  quartum  : multiplicabis  siquidem  primum 
eorum  in  quartum,  scilicet  4 per  15,  erunt  00;  quibus  equatur  multiplicatio  secundi 
.ax.  in  tercium  .b.c.:  quare  addatur  super  co  multiplicatio  medietatis  numeri  .a.b. 
in  se,  erunt  G4;  ex  quorum  radice  auferatur  medietas  numeri  .a.b.,  remanebunt  6 pro 
numero  .b.c.;  quibus  extractis  cx  numero  .b.d.,  remanebunt  9 pronumero  ,c.d.  Rursus 
sit  sicut  .a.b.  ad  .b.c.,  ita  .b.c.  ad  .c.d.;  et  .b.c.  sit  6 : coniunctum  itaque  ex  nu- 
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meris  . a.b .,  ct  .c.d.  sit  13;  quia  multiplicatio  primi  ia  tcrcium  equatur  multiplicationi 
secundi  in  se  in  tribus  numeris  proportionalibus  : ideo  secundum  numerum  in  se 
multiplica,  erunt  36;  quibus  equatur  multiplicatio  ex  .a.b.  in  .c.d.:  adiaccat  itaque 
numerus  .d.e.  equulis  numero  .a.b.)  quare  totus  x.e.  est  13;  qui  diuidatur  in  duo 
equa  super  punctum  .{.  , erit  una  queque  portio  earum  -s  6 : et  quoniam  numerus 
x.e.  diuisus  est  in  duo  cqualia  super  , ct  in  duo  inequalia  super  .d.,  erit  | su- 
perficies recti  augula  in  equaliuni  portionum,  scilicet  mulliplicutio  .e.d.  in  .dx.  cum 
quadrato  numeri  d.f.,  equulis  quadrato  numeri  .e.f.:  quare  mulli plicclur  . e.f.,  silice t 
| 6 in  se,  erunt  J 42;  de  quibus  auferatur  multiplicatio  ex  .a.b.,  hoc  est  ex  .e.d.  in 
. d.c que  multiplicatio  est  3G,  remanebunt  Jg  pro  quadrato  numeri  . f.d quorum 
radix,  scilicet  £ 2,  est  numerus  .f.d.:  i(uibus  additis  super  numerum  .c./.,  erit  totus 
.c.d.  9;  quibus  extractis  cx  x.e.,  scilicet  ex  13,  remanebunt  4 pro  numero  .d.e.,  hoc 
est  pro  numero  .a.b.  Item  collectum  ex  numeris  .a.b.  b.c.  c.d.  sit  10 ; ct  queratur 
quantitas  uniuscuiusque:  hoc  potest  fieri  infinitis  modis; ex  quibus  ponain  unum  modum: 
sumimmlur  tres  numeri  continue  proportionales;  sintque  l,  et  2,  et  4;  quos  insimul 
iunge,  erunt  7;  in  quibus  diuidc  multiplicationes  de  i,  et  2,  et  4 in  io. 

Rursus  sit  sicut  .a.  ad  . b.g ita  .b.g.  ad  . e.d et  sit  2 numerus  .bx.,  in  quibus 
numerus  .b.g.  superhahuudet  numerum  .a.  ; iiec  non  ct  numerus  .e.d.  sit  0:  sumatur 
cx  numero  .e.d.  numerus  .e.f.  equulis  superlluo,  in  quo  numerus  .e.d.  superliabundal 
uuiocruiu  .b.g.)  erit  itaque  sicut  numerus  .e.d.  primus  ad  .b.g.  sccuudutn , ita  .e.f. 
tcrcius  ad  .bx.  quartum  : multiplicabis  ergo  .e.d.  iu  .b.c.,  qui  sunt  noti,  erunt  18; 
quibus  equatur  multiplicatio  .b.g.  iu  .e.f. ; est  enim  .f.d.  equulis  numero  .b.g.:  ergo 
cx  ducto  .e.f.  iu  .f.d.  proucniuut  18;  qui  auferantur  ex  quadrato  medietatis  nuineri 
.e.d.)  quo  medietas  sit  remanebunt  j 2;  quorum  radix  est  j t,  que  sunt  quantitas 
numeri  .f.z.)  quibus  extractis  cx  .z.e.y  remanebunt  3 pro  quibus  3 extractis  ex 
x.d., ' remanebunt  6 pro  .f.d.,  Iioc  est  pro  .b.g.)  cx  quibas  extractis  2,  silicei  .b.c., 
remanebit  x.g.,  hoc  est  .a.  A.  Sed  sicut  .a.  ad  .b.g.,  ita  .b.c.  sit  ad  .e.f.)  ct  sit  .a. 
4,  ct  .e.f.  sit  3:  multiplicabis  ergo  primum  numerum  .a.  notum  per  quartum  .e.f., 
erunt  12;  quibus  equatur  multiplicatio  secundi  .b.g.  in  tercium  .bx.:  ct  est  notus  .c.g., 
cum  sit  cqualis  .a.  noti:  quare  dimidium  .c.g.,  silicei  2,  in  sc  multiplica,  erunt  4; 
que  adde  cum  12,  que  proueuiuul  cx  .b.c.  in  Jf.g.,  erunt  16;  de  quorum  radice  tolle 
2,  silicei  dimidium  x.g.,  remanebunt  2 pro  xJt.  numero;  quibus  additis  cum  x.g., 
erunt  f»  pro  uumero  .b.g.,  hoc  (sic)  pro  numero  .f.d.)  quibus  addito  numero  x.f.,  habe- 
buntur 9 pro  numero  .e.d.  Sit  etiam  numerus  .b.g.  notus,  qui  sit  6;  ct  numeri  .a.,  et 
.e.d.  sint  ingnoti ; ct  sil  .e.s.  5,  in  quibus  numerus  .e.d.  superhabundat  numerum 
.a.)  quoniam  csl  sicut  .a.  ad  .b.g.,  ita  .b.g.  ad  x.d.:  erit  itaque  multiplicatio  cx  .a. 
in  .e.d.,  cqualis  quadrato  numeri  .b.g.)  qui  quadratus  csl  30  : ergo  cx  ductu  .z.d., 
qui  est  cqualis  .a.,  in  .d.e.  prouenit  36;  quibus  si  addatur  quadratus  medietatis  nu- 
meri .z.e.,  silicet  ] c,  erunt  J 42;  dc  quorum  radice,  scilicet  de  \ 6,  tolle  { 2,  scilicet 
dimidiam  . z.e .,  remanebunt  4 pro  .z.d.,  Iioc  est  pro  numero  .a.)  quibus  additis  s, 
erunt  9 pro  toto  munero  .e.d.  Et  si  proponeremus  differentias  predictas  in  quadratis, 
uel  in  cubis  trium  quorumlibet  numerorum  continue  proportionalium,  cucnircl  utique 
omnia,  que  diximus  io  eisdem;  quia  cum  fuerit  sicut  primus  numerus  ad  | secundum. 
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ita  secundus  ad  tcrcium;  per  equale  erit  sicut  quadratus  primi  ad  quadratum  Secundi, 
ita  quadratum  secundi  ad  quadratum  tercii;  nec  non  si  coniunganlur,  erit  proportio 
summe  quadratorum  primi,  ct  secundi  ad  quadratum  secundi,  sicut  proportio  quadra- 
torum secundi , ct  Icreii  ad  quudraluni  tercii,  et  econuerso ; critque  similiter  sicut 
quadratus  primi  ad  quadratum  secundi,  ita  superfluum,  quod  addit  quadratus  secundi 
super  quadratum  primi,  ad  id,  quod  addit  quadratus  tercii  super  quadratum  secundi; 
et  liec  omnia  accident  iu  cubis. 

Modus  alius  proportionis  inter  tres  numeros. 

Sunt  tres  numeri,  ex  quibus  primus,  et  tcrcius  sunt  noti;  secundus  autem  est  in- 
guotus:  sed  proportio  superhabundanlic  maioris  super  medium  ad  supcrliahundantiam 
medii  super  minorem  est  sicut  maior  numerus  ad  minorem  : pone  numeros  diucrsos, 
quos  uis  pro  maiori,  et  minori  numero.  Sintquc  20,  ct  13;  ct  auferatur  12  dc  20,  re- 
manebunt s,  que  sunt  summa  duanun  suprascriptarum  superhabundantiarum,  que  op- 
portet  diuidere  iu  ca  proportione,  quaiu  20  habent  ad  12  : quare  addes  20  cum  12, 
erunt  32  : erit  ergo  sicut  32  ad  12,  ita  8 ad  supcrliabuudantiam  medii  super  minorem: 
quare  multiplicabis  8 per  12,  ueuiuiit  06;  que  diuide  per  32,  ucriiiiut  3 pio  superba- 
buiidantiam  (sic)  medii  super  minorem:  quare  si  addatur  3 super  12,  erit  medius  numerus 
15.  Sint  itaque  omnia  que  diximus  inter  prcdictos  tres  numeros;  sed  maior  numerus 
sil  ingnotus,  reliqui  duo  sunt  noti.  Et  quia  est  sicut  tcrcius  ingnotus  ad  primum  notum, 
ita  supcrhabuiidautia  tercii  ignoti  ad  superahabuudatiliani  secundi  noti:  quare  si  per- 
mutauerimus  proportionem  , erit  sicut  tcrcius  ad  superhabundantiam  cius  super  se- 
cundum, ita  primus  ad  supcrhabundanciam  secundi  super  primum:  et  quia  primus, 
et  sccutidus  sunt  noli  , erit  ipsa  superhahundancia  nota  : pone  igitur  pro  secundo, 
ct  primo  numero  numeros  quales  uis;  sintquc  15,  ct  12;  ct  tcrcius  numerus  sit  .a.b.', 
de  quo  aufleratur  numerus  .a.g.  , qui  sit  is,  silice t equulis  secundo  numero  : ergo 
.g.b.  est  supcrliabundautia  numeri  . a.b . super  secundum  numerum:  demonstrata  est 
proportio  numeri  .a.b.  ad  .g.b.  esse  ca,  quam  habet  minor  numerus  12  ad  superlia- 
bundantiam  secundi,  scilicet  ad  3;  que  proportio  est  in  minimis,  sicut  4 ad  f:  ergo 
sicut  4 sunt  ad  1,  ita  .aJb.  ad  .g.b.:  quare  proportio  .a.g.  ad  .g.b.  erit  sicut  3 ad 
1 : ergo  multiplicandus  est  numerus  .a.g.,  silicet  15  per  t;  ct  summa  diuidenda  est 
per  3,  ucnicnt  3 pro  numero  .g.b.:  quare  totus  .a.b.,  silicct  maior  numerus,  est  20. 
Sit  siquidem  ipsorum  trium  numerorum  minor  ingnotus;  reliqui  duo  sint  noli;  quorum 
medius  sit  15,  maior  21);  quare  supcrhalmiidantia  cius  super  secundum  est  5;  et  quia 
est  sicut  20  ad  minorem  numerum  ingnotum,  ita  5 ad  superhabundantiam  secundi  super 
primam:  quare  permutarim  erit  sicut  20  ad  5,  hoc  est  sicut  4 ad  1,  ita  primus  ignotus 
ad  superhabundantiam  secundi  : sit  itaque  secundus  numerus  .d.e.,  dc  quo  sumatur 
numerus  .d.z.,  qui  sil  cqualis  minori  ignoto  numero;  ct  quia  est  sicut  4 ad  1 , ita 
primus  iiignuLus  ad  superhabundantiam  secundi  : ergo  sicut  4 est  ad  1,  ita  .d.z.  ad 
,z.e.:  quare  coniunctim  erit  sicut  5 ad  4 , ita  .d.e.  ad  .z.e. ; ct  quia  d.e.  est  1$, 
multiplica  ea  per  4;  et  summa  (ius)  diuide  per  5,  ucnicnt  12  pro  numero  .d.z.‘,  qui  cum 
sit  equalis  prinm,  primus  erit  12. 

Modus  alius  proportionis  inter  tres  numeros. 

Sint  iterum  tres  numeri  inequales,  quorum  maior  et  minor  sint  noti,  scilicet  dati; 
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medius  autem  sil  ingnotus;  cl  sit  su pcrlia bundontin  medii  super  minorem  ad  supcr-| 
liabundantia  maioris  super  medium,  sicut  maior  numerus  est  ad  minorem:  pone  ergo 
pro  minori  et  maiori  numero  numeros  -quoslibet  datos;  siutque  12,  et  4;  et  ei  trabe  4 
de  12,  remanent  8 pro  summa  duorum  residuorum  suprascriptorum:  ct  quia  est  sicut 
12  ad  4,  ita  superhabundantia  prima  ad  superliabiindantiiim  secundani.  Krit  ergo  sicut 
compositum  cx  12,  et  4 ad  4,  ita  summa  utriusque  superhabundantio,  scilicet  8,  ad 
superba  hundanliam  secundam:  quare  nmlliplicaridu  sunt  4,  silicet  minor  numerus,  per 
b;  et  summa  diuulcnda  per  16,  exibunt  2 pro  superhabundanlia  maioris  numeri  , in 
qua  excedit  secundum:  quare  extractis  2 de  maiori  numero  , remanent  io  pro  medio 
numero.  Sed  sit  datus  primus  ct  secundus  numerus,  quorum  primus  sit  4,  secundus 
io,  tcrcius  autem  sit  ingnotus;  et  quia  est  sicut  tercius  ad  primum  , ita  superfluum 
primum  ad  superfluum  secundum  : erit  igitur  multiplicatio  tercii  in  superfluum  se- 
cundum cqualis  multiplicationi  primi  in  superfluum,  scilicet  de  4 in  sex;  que  multipli- 
catione [sic)  est  24:  sit  itaque  numerus  . a.b .,  de  quo  auferatur  secundus  numerus,  qui 
sit  .a.g.,  remanebit  .g.b.  pro  superfluo,,  in  quo  numerus  .a.b.  excedit  secundum  nu- 
merum : ergo  ex  ductu  .a.b.  in  .b.g.  prouenit  24;  et  est  notus  numerus  .a.g.,  cuius 
dimidium  sit  .g.d.,  qui  erit  5;  quorum  quadratum  sic  adderis  (,«c)  super  24,  erunt  49;  quo- 
rum radix,  scilicet  7,  est  numerus  .//.b.;  cui  si  addatur  numerus  .a.,  erit  totus  .a.b.  12; 
de  quibus  si  auferetur  numerus  .a.g.,  remanebunt  2 pro  numero  .d.g.  Sed  sint  dati 
secundus,  et  tercius  numerus,  quorum  secundus  sit  io,  tertius  12;  et  sit  primus  nu- 
merus ingnotus;  ct  quia  est  sicut  12  ad  primum  numerum  ingnotiim,  ita  superbabun- 
dantia  secundi  super  primum,  que  est  ingnola,  ad  supcrliabundan tiara  tercii  super  se- 
cundum, que  est  2:  quare  multiplicatio  dc  12  in  2 cquatur  multiplicationi  primi  nu- 
meri in  superbabundantiam  primam:  adiarcat  itaque  numerus  ,d.e.  , qui  sit  10,  scilicet 
quantitas  secundi  numeri;  el  auferatur  ab  eo  minor  numerus,  qui  sit  .d.z.,  remanebit 
ergo  .z.e.  pro  superliabuiulanlia,  quam  habet  secundus  super  primum  : ergo  diuisa 
sunt  10  in  duas  partes,  quarum  una  multiplicata  per  aliam,  facit  24;  que  partes  sunt 
.d.z.,  et  .z.e.:  diuidatur  ergo  ,d.e.  in  duo  equalia  super  punctum  .4.;  ct  multiplicetur 
.e.i.  in  se,  erunt  25;  dc  quibus  extrahe  24,  remanet  1;  cuius  radix,  que  est  I,  est  nu- 
merus . i.z .:  quare  .z.e.  est  c,  et  . z.d qui  est  cqualis  primo  numero,  est  4. 

Modus  alius  proportionis  in  tribus  numeris. 

Sit  itaque  proportio  maioris  ad  minorem,  que  sit  nota,  sicut  superfluum  primum,  et 
secundum  ad  secundum;  et  sit  medius  numerus  ingnotus:  ponamus  pro  maiori,  ct  mi- 
nori numero  12,  et  6,  qui  sint  dati;  ct  extrahantur  g dc  12,  remanebunt  G,  «jue  sunt 
summa  anboruni  superfluorum  : ct  quia  csl  sicut  12  ad  g,  scilicet  sicut  maior  numerus 
ad  minorem,  ita  6,  scilicet  summa  utriusque  superflui  nd  superfluum  secundum  ; idest 
multiplicabis  6 per  6,  cl  diuides  per  12,  exibunt  3 pro  secundo  superfluo;  quo  extracto 
de  maiori  numero,  remanent  9 pro  mediato  numero.  Sit  itaque  tercius  numerus  ingnotus; 
ct  secundus  sit  9,  et  primus  g;  et  adiaceat  numerus  .a.b.  iugnotus  pro  maiori;  ct  aufe- 
ratur inde  secundus  numerus,  qui  sit  ex  quo  etiain  auferatur  minor,  qui  sit  .a.d. , 

remanebit  . d.b . cqualis  duorum  superfluorum;  ct  . g.b . csl  superfluum  secundum:  cl  quia 
est  sicut  numerus  .a.b.  ad  numerum  ita  .d.b.  ad  .g.brt  erit  cum  diuisserimus  sicut 

.b.d.  ad  .d.a.y  ita  .d.g.  ad  .gJ>.:  quare  multiplicatio  .b.d,  primi  in  .g.b.  quartum  est 
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sicut  multiplicatio  .a.d.  secundi  in  . d.g . terciura:  esi  enim  .a.d . o,  el  .a.g.  est  o:  quare 
.d.g,  est  3;  quibus  multiplicatis  iii  .d.a.,  faciunt  18,  quiluis  cqualur  multiplicatio  . d.b . 
in  .g.b.:  sed  .d.g.  est  uotus,  cui  additus  est  numerus  .g.b.;  ergo  ex  .d.b.  in  .g.b.  cum 
quadrato  dimidii  .d.g.  cquatur  quadrato  couiuucti  ex  .g.b.  cx  dimidio  .g.d.}  quod  di- 
midium est  1 1 i;  cuius  quadratus,  scilicet  J 2 si  addatur  super  18,  erant  J 2«;  dc  quorum 
radice,  scilicet  dc  | 4,  si  auferatur  ± i,  scilicet  dimidium  cx  . g.d .,  remanebit  .g.d.  3,  in 
quibus  maior  . b.a . superba bundat  numerum  medium  .a.g.,  qui  est  0;  quibus  additis 
cum  3,  faciunt  12  pro  maiori  numero  .a.b.  Et  si  minor  numerus  .a.d.  fuerit  ingnotus; 
reliqui  uero  .a.g.,  ct  .a.b.  sint  noti;  quia  est  sicut  .a.b.  primus  ad  ui.d.  secundum, 
ita  summa  duoruiu  superfluorum,  scilicet  .dM.,  est  ad  superfluum  secundum,  silicei 
ad  . g.b . : erit  itaque  multiplicatio  .a.b.  primi  iu  g.b.  quartum,  equulis  multiplica- 
tioni .a.d.  in  .d.b.:  et  quia  ex  .a.b.  in  .g.b.  proueniuut  30,  qui  sunt  quadratus  me- 
dietatis tutius  .a.b.  ; idcirco  radix  eorum,  scilicet  fl,  est  minor  numerus  .a.d.  , qui 
erat  ingnotus. 

Modus  alius  proportionis. 

Sit  itaque  .a.b.  ad  .aal.  sicut  summa  duorum  superfluorum  ad  superfluum  primum, 
scilicet  .b.d.  ad  .g.d.}  et  sit  ingnotus  numerus  .a.g.}  numeri  uero  .a.d.,  ct  .a.b.  sint 
noti;  quorum  .a.b.  sit  25,  et  .a  sit  10:  quare  .d.b.  est  15  ; et  quia  est  sicut  .b.a. 
ad  u/.a.,  ita  .b.d.  ad  .g.d.  ; ergo  si  multi plicaucrimus  .a.d.  secundum  in  .d.b.  ter* 
ciutn,  scilicet  io  per  15,  et  diuiscrimus  summam  per  .a.b.  , silicei  per  23,  uenient 
6 pro  superfluo  .g.d.}  quibus  si  addatur  numerus  .d.a.,  erit  numeras  .a.g.  io,  qui 
erat  ingnotus.  Et  si  minor  numeras  .a.d.  fuerit  ingnotus,  reliqui  uero  .a.g. , ct  .a.b. 
sint  noti;  quia  est  sicut  .a.b.  ad  .a.d.,  ita  .d.b.  ad  .g.d.,  erit  cum  diuiscris,  sicut 
.b.d.  ad  d.a,.  ita  .b.g.  ad  .g.d.:  quare  cum  pcrinulaucris,  erit  .b.d.  ad  .b.g.  sicut 
.d.a.  ad  .d.g.  ; est  enim  .d.a.  io  , et  .g.a.  est  io  cx  positione  s quare  si  ex  .a.g. 
auferatur  .a.d.,  remanebit  .d.g.  8;  ergo  proportio  .a.d.  ad  .d.g.  est  in  minimis  sicut 
3 ad  3:  ergo  et  proportio  .b.d.  ad  .g.b.  est  sicut  5 ad  3:  quare  cum  diuiscris,  erit  sicut 
2 ad  3,  ita  .d.g.,  scilicet  e,  ad  .g.b.  ingnotum  : ergo  multiplicatio  de  3 in  e diui- 
denda  est  per  2;  et  si  habebuntur  o pro  numero  .g.b.,  cui  si  addatur  numeras  .g.a., 
erit  totus  .a.b.  23,  qui  erat  ingnotus.  Sed  si  (ric)  ingnotus  numerus  .a.d.}  reliqui  uero 
.a.b.,  ct  .a.g.  sint  noti;  ct  quia  est  sicut  .a.b.  ad  .a.d.,  ita  .d.b.  ad  .d.g.  Et  cum 
permutaueris,  sicut  .a.b.  ad  .d.b.,  ita  .d.b.  ad  .g.b.:  ergo  numeri  .a.b.,  et  .d.b.  con- 
tinui  proportionales  sunt:  quare  si  cx  ductu  .a.b.  in  .g.b.  radicem  acciperis,  prouc- 
niet  utique  numerus  .d.b.  notus:  est  enim  numeras  .a.b.  25,  et  .g.b.  est  9,  cum  .a.g. 
sit  16;  quibus  insimul  multiplicatis,  faciunt  225;  quorum  radix  , scilicet  15,  est  nu- 
merus .b.d.}  qui  si  auferatur  ex  numero  .b.a.,  remanebunt  (sic)  pro  numero  .d.a. 

Incipit  differentia  tercia  in  proportione  trium  numerorum. 

Et  si  proponatur,  quod  proporcio  .b.a.  ad  ,g.a. sit  sicut  superhabundantia  maioris  nu- 
meris {.sic)  super  medium  ad  supcrliahundautia  (sic)  medii  super  minorem,  lioc  est  sicut 
.b.g.  ad  .g.d.;  et  sit  ingnotus  quilibet  numerorum  .a.b.  a.g.  a.d.}  dico,  quod  numeri  .a.b. 
ad  .a. g.d.  sit  (s/c)  continue  proportionales;  quod  probabitur  ita:  quoniam  est  sicut  .a.b. 
ad  .a.g.,  ita  .b.g.  ad  .g.d.;  hoc  est  sicut  totus  ad  totum,  ita  pars  ad  partem:  quare 
erit  sicut  pars  ad  partem,  ita  residuum  ad  residuum,  ut  in  quinto  euclidis  ostenditur  : 


M.  IT9  * « 


*«l  «uprrflotini  ...  mim»rru 
•■i.*.  » { fui.  IU»  w»,  , l>n. 
l'(;  |Hg.  391,  lia-  (li  r 17) 

I C <' 


•ifot  .4  ,/ i-ff.  • 

<fuj.  179  »*pr« a,  )m-  I”  ; iu*. 
391,  lui.  23  «24). 

'»  g >- 


ij  .jf -tl 4<l  |«rjU«l  * (Tvl. 

179  *r«»,  lin.  35  p 36t  fug- 

291,  lio-  42  , 41) 

4 J f I- 


Digitized  by  Google 


M.  lflo  i eito. 


ttrt*.  I> 
Illi  6,. 


....  2 ; et  . |M.  1X0 
•II.  2 C 3 ; faK.  J'J2  , 


1 •(  t f t<  3 t 


-I  ile  * . lo|.  |fQ 

rr,ti>.  Illi.  17»  jog  392,  lia. 

*■>  r 21 1. 

4 *■  |C  A 


•■III  lliillliplir.Uii 

|W.  IMI  rrrt».  Ua.  & 
»2.  Im.  29  e 30). 


•i/.g.  • 

S |’*fi- 


*»  d 


£ * 


’"«■*  -il  «e,*.  • < fi.l 
<*il»  ivr/a.  Ii*.  3«,  .,,s.  393. 
lia-  « r 16). 

■* 4 e A 


302 

ergo  erit  sicut  .b.g.  ad  .g.d.,  ita  .a.g.  ad  .a.d.)  sed  sicut  .b.g.  ad  .g.d.,  ita  .a  b. 
ad  .a.g.:  quare  est  sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  .a,g,  ad  ,a.d.:  ergo  n umeri  .ab.  a .g.  a M. 
continui  proportionales  sunt : unde  si  aliquis  illorum  erit  ignotus  , poteris  eum  re- 
perire  | per  modum  superius  demonstratum  in  numeris  tribus  continue  proportionalibus. 
Sed  sit  sicut  b.a.  ad  .g.a.,  ita  . d.g . ad  .g.b.;  et  sit  primum  ingnotus  numeros  .gui.) 

reliqui  uero  .a.b.,  et  .a.d.  sint  noli;  cx  quibus  .a.b.  sit  12,  et  .a.d.  sit  2;  et  quia 

est  sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  .d.g.  ad  .g.b.,  erit,  cum  pcrmulaucris,  sicut  .a.g.  ad  .a.b., 
ita  .b.g.  ad  .g.d.;  ct  cum  composueris,  erit  coiiiunctus  cx  numeris  .a.g.,  ct  .a.b.  primus 
ad  .a.b.  secundum  , ita  .b.d.  tercius  ad  .g.d.  quartum  : mulliplicacio  cx  .a.b.  se- 
cundi in  .b.d.  tert  ium  est  nota,  quia  surgit  cx  12  in  10,  cuius  multiplicationis  summa 
est  120,  cui  cquutur  multiplicatio  coniuncti  cx  .a.g.,  et  .a.b.  in  .b.d.:  quare  si  nu- 
mero .a.b.  addatur  numerus  .b.e.,  qui  sit  equalis  numero  .a.g.)  ct  auferatur  ex  nu- 
mero .b.e.  numerus  .e.z.,  qui  sit  equalis  numero  .g.d. , remanebit  numerus  .z.b.  equalis 
numero  .a.d.,  qui  est  2;  quare  totus  numerus  .a.z.  est  14,  cui  additus  est  iiumcrus 
.z.e.  : diuidatur  ergo  numerus  .a.z.  111  duo  equa  super  , erit  ergo  multiplicatio 
.a. e.  in  .e.z.,  que  est  49,  cum  quadrato  numeri  .5.1.,  qui  est  49  , equalis  quadrato 

muneri  quare  radix  eorum,  que  est  13,  est  numerus  .i.e.)  de  quibus  si  auferatur 

numerus  .zJ.,  qui  est  7,  remanebunt  6 pro  numero  .z.e.,  boc  est  pro  -g.d.',  cui  si 
addatur  numerus  .a.d.,  habebis  8 pro  numero  .a.g.  Et  si  .a.b.  tantum  fuerit  ingnutus; 
quia  erit  sicut  .a.b.  ingnotus  ad  .g.a.  notum  , ita  -d.g.  notus  ad  .g.b.  ingnotum  ; 
quia  multiplicatio  noti  .a.g.  iu  notum  .d.g.  , silicct  dc  8 iu  6 , cquutur  multiplica* 
tinni  .a.b.  ingnoti  in  .g.b.  ingnotum:  diuidatur  ergo  .a.g.  in  duo  equa  super  .e.;  et 
quia  numerus  .a.g.  diuisus  est  in  duo  equa;  et  ei  additus  est  numerus  . gb . , erit 
multiplicatio  .a.b.  iu  .g.b.  cum  quadrato  numeri  .e.g.,  equalis  quadrato  numeri  .e.b.:  est 
enim  multiplicatio  .a.b.  in  .g.b.  48,  et  quadratus  muneri  .e.g.csl  io; quibus  insimilis  (.<ic) 
iunctis,  reddunt  C4;  quorum  nidix,  que  est  8,  est  numerus  ,e.b.\  quibus  si  addatur 
numerus  .e.a.,  erit  totus  numerus  .a.b.  12.  Sit  itaque  numerus  .a.d.  ingnotus,  reliqui 
uero  .a.g.,  ct  .a.b.  sint  noti;  ct  quia  est  sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  numerus  .d.g.  ad 
.g.b.  erit  multiplicatio  .a.b.  iu  .g.b.,  silicct  48,  equulis  multiplicationi  .a.g.  noti  in 
.d.g.  ingnotum:  quare  diuidc  48  per  .a.g.,  silicct  per  8,  exibunt  c pro  numero  .d.g.) 
quibus  extractis  cx  numero  .a.g.,  remanebunt  pro  numero  .a.d. 

Modus  proportionis  in  tribus  numeris. 

Et  si  fuerit  sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  summa  superba  bttnd  an  tiaram  eorum,  scilicet 
.d.b.  ad  .g.b.)  et  sit  ingnotus  numerus  .a.g.,  cl  .a.b.  sit  15,  ct  .a.d.  sit  5;  quare 
summa  habundantianim  prodictarum,  scilicet  numerus  .d.b.  est  10;  et  quia  est  sicut 
.a.b.  ad  .a.g.  , ita  .d.g.  ad  .g.b. ; erit  cum  permutabitur  , sicut  .a.b.  ad  .d.b. , 
ita  .a.g.  ad  .g.b.  : ergo  cum  iuugctur,  erit  sicut  .a.b.  d.b.,  ita  .a.g.  g.b.  , hoc  est 
.ab.  ad  .gb.:  ergo  est  sicut  25  ad  10,  ita  15,  silicet  .a.b.  ad  .g.b.  ingnotum;  sed  25 
ad  io  sunt  sicut  5 ad  2 : quare  multiplicabis  13  per  2,  et  diuides  per  5;  uel  quintam 
de  15  multiplica  per  2,  ucuient  6 pro  numero  .g.b.)  quibus  diminutis  ex  numero  .a.b., 
remanent  9 pro  numero  .a.g.  Et  si  tantum  nunienis  .a.b.  fuerit  ingnotus  , quia  est 
sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  .d.b.  ad  .g.b.;  erit  etiam  cum  conuer teretur,  sicut  .a.g.  ad 
.ab.,  ita  .ab.  ad  g.d.)  nec  non  cum  diuidetur,  erit  sicut  primus  .a.g.  ad  secundum 
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g.b.,  ita  secundus  .g.b.  ad  tertium  .g.d.  ; quare  numeri  .a.g.  , gJf.  et  .g.d.  con- 
tinui proportionales  sunt;  erit  [ergo  multiplicatio  .a.g.  primi  in  . g.t i.  tcrcimn  cqualis 
multiplicationi  .g.b.  in  se:  est  enim  ac  (sic)  .g.  9,  et  .g.d.  est  4,  in  quibus  numerus 
.a.g.  superhabundat  numerum  .a.d.  Vnde  si  multiplicationis  de  9 in  4 radicem  acceperis, 
uenient  g pro  numero  .g.b.  ; quibus  additis  cum  .o.g.,. uenient  ts  pro  numero  .a.b. 
Et  si  numerus  .a.d.  fuerit  ingnotus,  reliqui  uero  .a.g.  ct  .a.b.  sint  noti;  et  quoniam  est 
sicut  .a.b.  notus  ad  .a.g.  notum,  ita  .d.b.  ingnotus  ad  .g.b.  notum;  quare  si  multiplica- 
ueris  .a.b.  in  silicct  15  rn  6;  et  diuiscris  summa  (jio)  per  .a.g.,  silicct  per  9,  uenient 
10  pro  numero  .d.b.;  quibus  diminutis  ex  numero  .a.b.,  remanebunt  5 pro  numero  .a.d. 

Modus  alius  proportionibus  (sic)  in  tribus  numeris. 

Et  si  fuerit  sicut  .aJb.  ad  .a^.,  ita  .d.b.  ad  .d.g.;  fueritque  .a.g.  ingnotus,  reliqui 
.a.b.  et  .a.d.  sint  noti;  in  bac  proportione  demonstrabo,  tcrcium  numerum  excedere  non 
posse  secundum,  sic:  quoniam  est  sicut  .adr.  ad  .a.g.,  ita  .b.d.  ad  g.d.;  erit  ergo,  si 
diuiscris,  sicut  .b.g.  ad  .g.a.,  ita  .b.g.  ad  .g.d.;  sed  que  eidem  eadem  propositionem  (sic) 
habent,  sibi  inuicem  sunt  equa  lia;  ergo  numeri  .gM.  et  .a.g.  sibi  inuiccm  sunt  equales, 
minor  maiori,  quod  est  impossibile;  maior  est  enim  -g.a.,  quam  .g.d.  Vnde  non  potest 
saluari,  nisi  numerus  .b.g.  sit  zepliiruin,  hoc  est  nichil;  ct  tunc  erit  sicut  zephinim,  ct 
.g.a,  ad  .g.a.,  ita  zephirum,  et  .g.d.  ad  .g.d.,  hoc  est  sicut  .g.a.  ad  .g.a.,  ita  .g.d.  ad 
•d.g.:  est  enim  .g.d.  id,  in  quo  numerus  .a.g.  excedit  numerum  .a.d.;  quare  numerus 
.a.b.  est  cqualis  numero  .a.g.,  cum  superhahundantia  .b.g.  super  .g.a.  sit  nichil:  ergo 
cum  notus  est  numerus  .a.b.,  notus  est  numerus  .a.b.,  notus  est  numerus  .a.g.  Aliter, 
quia  est  sicut  .a.b.  ad  .a.g.,  ita  .b.d.  ad  .g.,  erit,  cum  conucrtetur,  sicut  .a.b.  ad  .d.b., 
ita  .g.a.  ad  .g.d.  : ponamus  .a.b.  esse  s,  et  .a.d.  esse  2;  quare  .b.d.  est  6:  quare  est 
sicut  8 ad  6,  ita  .a.g.  ad  .g.d.;  sed  8 ad  G,  sicut  4 ad  3:  ergo  si  extraxerimus  3 dc 
4,  remanebit  i;  quare  est  sicut  i ad  3,  ita  .a.d.  ad  . d.g quare  si  multiplicatio  de 
2 in  3 diuiscris  per  l , uenient  G pro  numero  .g.d.;  cui  si  addatur  .d.a.,  silicct  2, 
erit  numerus  .g.a.  qualis  (sic)  numero  .a.b.,  ut  predixi:  nec  est  enim  necessarium  ponere 
ingnolum  aliquem  numerorum  .a.b.  cl  .a.d.  ; quia  si  notus  est  numerus  .a.g.,  notus 
et  uumerus  .a.b.,  cum  sit  ci  cqualis;  ct  si  noti  sunt  numeri  M.g.  et  .a.b.,  notus  erit 
et  numerus  .a.d.,  cum  possit  esse  qualis  uis  numerum  (sic)  minor  numero  .a.g. 

Modus  alius  proportionis  in  tribus  numeris. 

Si  uero  proportio  .a.g.  a.d.,  sicut  proportio  .b.g.  ad  .g.d. ; et  sit  ingnotus  primus 
numerus  .a.g.  ; reliqui  uero  .a.b.,  et  .a.d.  sint  noti:  quoniam  est  sicut  .b.g.  ad  .g.d., 
ita  .g.a.  ad  .d.a.,  erit,  cum  permutaueris,  sicut  .b.g.  ad  .g.a.,  ita  .g.d.  ad  .d.a.;  et 
cum  composueris,  erit  sicut  .b.g.  g.a.  ad  .g.a.,  hoc  est  sicut  .b.a.  ad  g.a.,  ita  .g.d. 
d.a.  , hoc  est  .g.a.  ad  .d.a.  ; quare  numeri  .a.b.  a.g.  a.d.  continui  proportionales 
sunt  : ergo  cum  ingnotus  sit  numerus  .a.g.,  multiplicabitur  .a.d.  in  ,a. b.,  cuius  summe 
radix  est  numeros  .a.g.:  et  si  fuerit  ingnotus  numerus  .a .b.,  diuides  quadraturo  numeri 
.a.g.  per  .a.d.;  ct  Ii c contra  (sic)  si  ingnotus  fuerit  numerus  .a.d.;  nec  non  ct  si  duo 
illorum  fuerint  ingnoti,  poteris  per  reliquum  ipsos  inucnirc:  uerbi  gratia:  sit  numerus 
.a.d.  8:  ponam  .a.g.  12  ad  libitum;  et  multiplicabo  12  in  se,  et  summa  (sic)  diuidam 
per  8,  proucnient  18  pro  numero  .a.b.  Et  si  secundus  fuerit  12,  ponam  ad  libitum  unum 
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cx  reliquis,  in  quo  diuidam  | quadratum  numeri  .a.g.;  cl  si  maior  eorum  fuerit  notus, 
faciam  ex  eo  sicut  feci  dc  minori. 

Mutius  alius  proportionis  in  tribus  numeris. 

Pusam  etiam,  ut  sit  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  .b.d.  ad  . g.d .;  et  sit  notus  uterque 
numerorum  .a.d  et  si.b.;  reliquis  («c)  nero  .a.g.  sit  ingnotus;  et  quoniam  est  sicut  . a.g . 
primus  ad  .a.d.  secundum,  ita  .b.d.  tercius  ad  .gul.  quartum;  erit  ergo  multiplicatio 
.a.d.  in  .d.b.  equa  lis  multiplicationi  .a.g.  in  .g.d.:  sit  ergo  a numerus  .a.b.,  ct  numerus 
.a.d.  sit  s ; quare  .d.b.  est  4;  et  sic  cx  .a.d.  in  .d.b.  ueniunt  8;  quibus  multiplicatio 
.g.a.  in  .g  d.  cqualis:  et  quoniam  est  notus  numerus  .a.d.,  quadratum  ipsius  medietatis, 
scilicet  1,  adde  cum  . g .,  erunt  9;  de  quorum  radice,  scilicet  de  3,  extrahe  dimidium  .a.d., 
remanebunt  s pro  numero  .g.;  dc  quibus  si  addatur  numerus  .d.a.,  habebis  4 pro  nu- 
mero .a.g.lil  si  fuerit,  ingnotus  numerus  si.b.,  inucniutur(ttc),  cum  multiplicationem  .a.g. 
noti  in  .g.d.  notum  diuiseris  per  .a.d.  notum;  tunc  procreabitur  inde  numerus  .g.d., 
qui  est  4;  cui  si  addatur  numerus  .a.d.  , erit  6 numerus  .a.b.  Et  si  numerus  .a.d. 
fuerit  ingnotus  tantum;  quia  est  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  .b.d.  ad  .g.d. , erit,  cum 
permutabitur,  sicut  .a.g.  primus  ad  .g.d.,  ita  .d.b.  ad  . gJb.,  qua  in  .g.  notum  ratum  (x/g*): 
quare  multiplicabis  .a.g.  notum,  scilicet  4 per  2,  erunt  8;  quibus  equalur  multiplicatio 
.g.d.  secundi  in  .d.b.  tertium:  quare  si  acciperis  quadratum  dimidii  .g.b.,  qui  est  I, 
ct  addes  eum  cum  8,  erunt  9;  siper  {sic)  radicem  quorum  si  adderis  1,  scilicet  dimidiuiu 
numeri  habebis  4 pro  numero  sl.br,  que  si  auferatur  dc  numero  . a.b .,  rema- 

nebunt 2 pro  numero  .a.d.:  in  hac  autem  proportione,  si  unus  uumerus  fuerit  noturo 
tantum,  poteris  per  ipsuin  reliquos  inuenire.  Verbi  gratia  : quia  est  sicut  .a,g.  ad  ,a.d.t 
ita  .b.d.  ad  .g.d.-,  ergo  erit  sicut  .a.d.  ad  .a.g.,  ita  .d.g.  ad  .d.b.:  sed  cura  diuiseris, 
erit  sicut  ui.d.  ad  . d.g .,  ita  .d.g.  ad  .g.b.  ; ergo  numeri  .a.d.g.b.  continui  propor- 
tionales sunt:  primum  ^quidem  si  numerus  .a.d.  fuerit  notus,  ponam  .d.g.  ad  libitum, 
cuius  quadratum  diuidam  per  .a.d.  notum;  et  sic  perueuiet  numerus  .g.b.:  similiter 
si  fuerit  tiolus  numerus  . g.b .,  ponam  ad  libitum,  ct  numerum  .g .d.;  et  multiplicabo 
.g.d.  in  se,  ct  quod  prouencrit  diuidam  per  .g.b.  , et  ucuiot  numerus  .a.d.  : et  si 
fuerit  notus  numerus  .a.g.,  accipiam  ex  eo  ad  libitum  aliquem  numerum,  qui  sit  nu- 
merus ‘g>d.:  similiter  ct  pro  numero  .a.d.  ponam  numerum  qualem  uolucro,  in  quo 
diuidam  quadratum  numeri  .g.d.,  et  proucnict  numerus  .g.b. 

Modus  alius  proportionis  in  tribus  numeris. 

Ponam  etiam,  ut  sit  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  .d.g.  ad  . g.b.. \ ct  sit  ingnotus  numerus 
.a.g.,  cx  reliquis  autem  numerus  .a.d.  sit  4,  et  numerus  .a.b.  sit  io  : quoniam  est 
sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  .d.g.  a (x/c)  .g.b.  ; erit  ergo  sicut  compositus  numerus  ex  .a.g. 
ct  .a.d.  primus  ad  .a.d.  secundum,  ita  compositus  cx  .d.g.b.  tcrcius  ad  .g.b.  quartum: 
quare  id  quod  proucnil  cx  .a.d.  in  .d.b.,  quod  est  24,  equalur  ei,  quod  proucnit  cx 
.a.g.  ct  .a.d.  in  .g.b.:  producatur  enim  recta  .b.a.  in  .e.;  ct  sit  .a.e.  cqualis  nu- 
mero .a.d.,  erit  tota  .e.b.  14,  que  est  iiuliuisa  in  duo  super  .g.,  ita  quod  multiplicatio 
,b.g.  in  .g.b.  est  21:  diuidalur  ergo  linea  .e.b.  in  duo  equa  super  punctum  J erit 
.b.f.  7;  dc  quorum  quadrato,  si  auferatur  multiplicatio  .b.g.  in  .g.e. , remanebunt  25 
pro  quadrato  linee  .g./.;  quare  .g.f.  est  5;  qui  auferantur  ex  .f.b.,  remanebunt  2 pro 
numero  .g.b.;  quibus  extractis  cx  numero  .a.b.,  habebuntur  8 pro  numero  .a.g.  Et  | 
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Si  numerus  .a.b.  fuerit  ingnotus;  reliqui  ucro  .a.d.,  et  .a.g.  sint  noli;  quia  est  sicut  .a.g. 
notus  ad  .a.d.  notum,  ita  .d.g.  notus  ad  .g.Zi.ingnotiini:  multiplicabis  ergo  .a.d.  in  ul.g., 
siiicct  4 per  4,  et  diuides  per  .a  .a.g.,  uenient  2 pro  .g.b.;  quibus  additis  cum  .a.g.,  erit 
totus  m .b.  io.  Sed  sit  ingnotus  numerus  .a.d.  tantum;  et  quia  est  sicut  .a.g.  notus  ad 
.a.d.,  ita  .d.g.  ad  .g.b.  notum:  multiplicatio  ergo  ex  .a.g.  in  que  est  10,  equator 
multiplicationi  .a.d.  secundi  in  iercium  .d.g.;  que  multiplicatio,  cum  sit  equalis  quadrato 
medietatis  numeri  .a.g., scimus, numerum  .a.d. dimidium  esse  numeri  .a.g.;crgo.a.d.  est  4. 

Modus  ultimus  proportionis  in  tribus  numeris. 

Sit  itaque  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  . d.b . ad  -g.b.:  iu  hanc  autem  propositionem  in- 
ucnietur  senpcr,  quod  numerus  est  equulis  superlino  tereti  numeri  super  secundum; 
quod  demonstrabitur  ita:  .d.b.  ad  .g.b.  erit,  su  permutabitur  (sic)  et  diuidetur,  sicut  .a.d. 
.d.g,  ita  . b.g . ad  -d.g,\  que  ergo  eidem  eamdem  proportionem  habent,  sibi  inuiccm 
cqualia  sunt  ; equalis  ergo  est  numerus  .a.d.  numero  .g.b.,  ut  predixi.  Vnde  si  in- 
gnotus  fuerit  numerus  .a.g.  tantum,  extrahes  mimernm  .a.d.  ex  numero  .b.a.,  et  re- 
manebit  notus  uumerus  .a.g.  : et  si  fuerit  numerus  .a.b.  ingnotus  , addes  numerum 
.a.d.  super  numerum  .a.g.  , habebis  numerum  .a.b.  : et  si  fuerit  ignotus  numerus 
.a.d.,  extrahes  numerum  .a.g.  ex  numero  . a.b .,  residuum  erit  numerus  .a.d.  Et  notan- 
dum, cum  aliqua  prodictarum  (sic)  trium  numerorum  omnes  tres  numeri  ponantur  iugnnli, 
ct  summa  eorum  ponatur  nola,  tunc  intieniendi  erunt  tres  numeri,  qui  sint  in  ipsa, 
quam  uolueris,  proportione,  et  cos  insimul  iungCs;  el  si  id,  quod  prouencrit,  fuerit 
cqualc  summe  quesite,  habebis  utique  propositum;  sin  autem  cadet  proportionalilcr, 
uidelicct  sicut  inuenta  fuerit  ad  quesitam,  ita  unusquisque  trium  iuueutorum  uume- 
rorura  erit  ad  suum  cumsimilem. 

Incipit  de  pruf tortione  quatuor  numerorum. 

Cum  quattuor  numeri  .a.b.g.d.  proportionales  fuerint  ut  .a.  ad  . b .,  ita  . g . ad  .d., 
erit  permutarim  sicut  .b.  ad  .a.,  ita  .d.  ad  .g.;  ct  sicut  .g.  ad  .a.,  ita  .d.  ad  .b.;  ct 
multiplicatio  .a.  in  .d.  cqualur  multiplicationi  .b.  in  .g.  ; quare  si  fuerit  ingnotus 
numerus  .d.,  diuides  factum  cx  .b.  in  .g.  per  .a.;  etsi  .a.  fuerit  ingnotus,  diuides  per 
.d.  factum  cx  .b.  in  .g.;  et  si  fuerit  ingnotus  numerus  .6.,  uet  .g.  per  notum  ipsorum, 
diuides  facium  ex  .a.  in  .d.  Sed  si  pre ponatur,  quod  summa  numerorum  .a.&.siLM; 
ct  numerus  .g.  sit  22,  ct  numerus  .d.  sit  0;  et  nis  scire  quantum  sit  numerus  .a.  , 
u el  numerus  .b,;  quia  est  sicut  .4.  ad  . b .,  ita  .g.  ad  .d.,  erit  ergo  ut  .a.b.  ad  . b 
ita  .g.d.  ad  .d.:  quare  multiplicabis  coniunctum  ex  .a.,  et  .b.,  scilicet  14,  per  .d., 
hoc  est  per  6,  erunt  84;  que  diuidc  per  iunctum  ex  . g.d .,  hoc  est  per  28,  ucnient 
3 pro  numero  .b.;  quibus  extractis  ex  14,  remanent  11  pro  numero  .a.:  similiter  pro- 
cedes, si  numeri  .a.  ct  .b.  , nec  non  el  sumina  ingnolonim  .g.d.  fuerit  nota.  Item 
si  fuerit  ingnotus  unusquisque  numerorum  .a.g.;  sed  summa  eorum  sit  nola,  ct  sint 
etiam  noti  numeri  .b.d.,  erit  sicut  summa  .b.d.  nota  ad  notura  .d.,  ita  .a.g.  notum 
ad  .g.  ingnotum  : quare  multiplicabis  coniunctum  ex  .a.g.  in  .d.  , et  diuides  per 
coniunctum  ex  numeris  .b.d.;  et  quod  prouencrit  erit  numerus  .g.;  quod  (ric)  extracto 
cx  summa  numerorum  .a.g.,  remanebit  numerus  .a.  notus:  similiter  facies,  cum  ingnoti 
fuerint  numeri  .b.d.,  et  eorum  summa  sil  nota,  ncc  non  et  unusquisque  | numerorum 
.a.g.  sit  uotus. 
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Item  sit  sicut  .a.  ad  b.,  ita  .g.  ad  A.;  et  sit  summa  numerorum  .b.g.  nota;  sed 
unusquisque  eorum  sit  ingnolus:  et  sint  etiam  noti  nuineri  .a  A.;  quorum  .a*  sit  0, 
et  A.  sit  9;  ct  summa  uumerorum  -b.g.  sit  21:  quia  factus  ex  .a.  in  . d .,  silicct  54, 
cquatur  facto  ex  b.  in  .g.;  oportet  ut  diuidantur  21  in  duas  partes,  quarum  una  mul- 
tiplicata per  aliam  facient  54  : ergo  cx  quadrato  medietatis  de  21  , silicct  de  J 110  , 
extrahes  54;  ct  radicem  residui,  que  est  | 7,  extrahende  (sic)  5 to,  remanent  3 pro  uno 
ex  numeris  b.g.'t  quihus  extractis  dc  21,  remanent  is  pro  alio  numero;  erit  enim  sicut 
C ad  3,  ita  <8  ad  9;  ucl  sicut  6 ad  18,  ita  3 ad  9:  coderaquc  modo  procedes,  cum  summa 
numerorum  . a A . ingnotorum  fuerit  nota  cum  numeris  .b.g. : procedit  enim  cx  hoc 
talis  questio,  quod  quidam  emit  rotulos  6 nescio  pro  quot  bizanliis;  sed  pro  bizautiis 
9 habuit  rotulos  nescio  quod  eadem  rationem  (.«c);  sed  summa  rotulorum  et  bisautio- 
rum  fuerit  36;  de  quibus  extrahendi  sunt  rotuli  G,  ct  bisani  (sic)  9,  remanent  21  pr» 
summa  duorum  ingnotorum  numerorum,  qui  adsimulantur  (sic)  numeris  b.g. 

Sit  ilem  proportio  numeri  .ab.  ad  numerum  .g.  sicut  proportio  A.e.  ad  numerum  .3.; 
ct  sint  inguoti  numeri  .ab.,  ct  .g.;  numeri  autem  A.e.z.  sint  noti;  et  sit  notum  super- 
fluum numeri  .ab.  super  .g.,  quod  sit  numerus  .a.c.’,  et  quia  maior  est  numerus  .ai., 
quam  . g maior  erit  numerus  A.e.,  quum  .z.  : summautur  itaque  ex  numero  .d.e.  nu- 
merus .f.c.  equalis  numero  .z.;  ct  quia  est  sicut  .ab.  ad  . g ita  .d.e.  ad  . z erit  itaque 
sicut  .ab.  ad  ,c.b.,  ita  .d.e.  ad  quare  si  diuiseris,  erit  sicut  .a.c.  notus  ad  ,cb. 
ingnoium,  ita  .d.f.  notus  ad  .(.e.  notum;  quare  multiplicabis  .ab.  primum  per  .e.f. 
quartum,  ct  diuides  per  .d.f.  tcrcium,  et  pmucnict  .cb.,  silicct  .g.  notus;  quo  addito 
cum  m.c.  notum,  erit  notus  totus  numerus  .ab.  Similiter  si  fuerint  noti  numeri  .ab., 
ct  ,ff.;  et  numeri  .d.e.  et  .z.  sint  inguoti;  sed  sit  notum  id,  in  quo  nuincrus  .d.e.  excedit 
numerum  .3.,  quod  sit  numerus  .d.f.:  adeipiam  ergo  ex  numero  .a.b.  numerum  .cb. 
cqualcm  numero  . g remanebit  .a.c.  uotus;  erit  proportio  noti  .d.f.  ad  ingnotum  ./.e., 
sicut  .a.c.  noli  , a.cb . notum:  quare  multiplicabis  .d.f.  iu  .b.,  et  summa  diuidetur 
per  ct  quod  exierit,  erit  numerus  .f.e.,  hoc  est  numerus  .3.  ; super  quem  si 

additus  fuerit  nuincrus  ■d.f.,  erit  notus  numerus  .d.e.  Sct  sint  inguoti  numeri  .ab.  et 
.d.e.,  et  ulerque  numerorum  .g.z.  sil  notus,  ncc  non  et  superfluum  .ab.  supra  , d.e 
quod  sit  M.C.}  quoniam  est  sicut  .ab.  ad  .g.,  itu  A.e.  ad  .3.  : perrautatim  ergo  erit 
sicut  .ab.  ad  .e.,  ita  .g.  ad  .3.:  sit  itaque  numerus  .g.  9,  et  numerus  .z.  sit  3,  et  super- 
fluum .ab.  super  A.e.,  hoc  est  .a.c.,  sit  8:  et  quoniam  est  sicut  .g.  ad  .z.,  ita  .ab.  ad 
A.c. erit  ergo  sicut  superfluum  .g.  super  .3.,  scilicet  6,  ad  superfluum  .ab.  super  A.e., 
silicei  ad  8,  sicut  .z.  ad  nuincruni  A.e.:  quare  multiplicabis  numerum  .2.  per  8,  erunt 
24;  que  diuides  per  e,ueuiunt  4 pro  numero  .d.e.’,  cui  addito  numerus  (sic). a.c.,  habebunt 
12  pro  numero  .ab.:  aliter  erit  sicut  6 ad  8,  ita  numerus  8 ad  numerum  .rt.£>.;quare  mul- 
tiplicabis 8 per  9,  ct  diuides  per  6,  ueuient  12;  de  quibus  si  auferatur  numerus  .a.c.  , 
remanebunt  4 pro  numero  A.,  | ut  predixi.  Sed  sint  numeri  .ab.  et  .z.  ingnoti,  et 
unusquisque  numerorum  A.e.  et  .g.  sit  notus,  ncc  non  ct  superfluum  .ab.  super 
.2.,  quini  sit  m.c.;  et  quia  est  sicut  .ab.  ad  .g.,  ita  A.e.  ad  .z.,  erit  multiplicatio 
.ab.  in  .z.,  hoc  est  ex  .ab.  in  .cb.  est  nota,  cum  equalis  multiplicationi  notorum 
A.e.  in  .g.;  cui  multiplicatione  (sic)  si  addatur  quadratus  numeri  J.C.,  silicei  dimidii 
numeri  .a.b.  , proueuil  notus  quadratus  numeri  ,ib.'t  quare  radix  ipsius  est  .ib.  ; 
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de  qua  si  auferatur  Jx.  notus,  remanebit  .c.b.y  silicct  .3.,  notus  : si  addatur  .a.c. 
notus,  erit  eiiam  notus  numerus  .a.b.\  que  etiam  demonstrentur  in  numeris  : ex  .g. 
quideiu  itt  .d.e.,  silicet  ex  .g.  quidem  in  ,d.e.y  silicct  ex  9 in  4;  quibus  si  addatur 
quadratus  medietatis  numeri  .a.c.y  qui  numerus  mx.  sit  9,  erunt  J 56;  quorum  radix, 
que  est  ^27,  est  numerus  .i.b.\  de  quo  si  auferatur  numerus  J.c.y  remanebunt  3 pro 
numero  .c.b.y  hoc  est  pro  numero  .z.;  cum  quibus  si  addantur  9,  idest  numerus  .a.c. , 
erunt  12  pro  toto  numero  .aJt. 

item  sit  sicut  .a.  ad  ,b.y  ita  .g.  ad  .d. ; et  sit  sumina  quadratorum  numerorum 
.a.b.  225,  et  numerus  .g.  sit  4,  et  numerus  .d.  sit  3;  addes  quadratum  dc  4 cum  qua- 
drato dc  3,  scilicet  19  cura  9,  eruut  25:  proportio  enim  dc  25  ad  9 est  sicut  proportio 
dc  215  ad  quadratum  nttmcri  .b.i  quare  multiplicabis  o per  225  , et  diuides  per  25, 
exibunt  81  pro  quadrato  numeri  . b.e . ; quare  numerus  .b.  est  0:  ex  li is  autem  col- 
liges, omnia  cueuirc  in  quadratis  quatuor  numerorum  proportionalium  , que  diximus 
in  numeris  simplicibus,  etiam  et  eadem  proucuient  in  cubis  ipsorum. 

Ejcplicit  pars  prima  vltimi  capituli.  Incipit  secunda  de  questionibus 
geometrie  pertinentibus . 

Est  asta  iuxta  quaudam  turrim  erecta,  habens  in  longitudine  pedes  .xx.;  queritur,  si 
pes  astc  separetur  a turri  pedidus  12;  quot  pedibus  caput  astc  descenderit  : sit  itaque 
luris  linea  .a.b.’,  ex  qua  accipiatur  . b.c . equalis  date  aste  ; et  protrahatur  linea  .b.d. 
iu  plano,  que  sit  pedum  12;  et  iaccat  asta  .d.g.  equalis  linee  .b.c.‘,  et  sic  fit  trigoni 
recti  angulum  ab  asta  .d.gy  ct  a plano  M.b,y  et  a muro  et  est  angulus  rectus 
ipsius,  qui  sub  .g.b.d.  ; et  quoniam  ut  heuclidcs  testatur  iu  penultima  sui  primi 
libri,  quod  in  trigonis  recti  angulis  quadratus  lateris  subtendentis  angulum  rccltun 
equatur  quadratis  duobus  lateris  reliquorum  duorum  laterum  angulum  rectuin  conti- 
nentium; quare  quadratus  astc  . d.g .,  silicct  4uo,  equatur  duobus  quadratis  liuearum 
.d.b.j  et  .b.g. : sed  quadratus  linee  .d.b.  est  notus,  cum  ipsa  sit  nota;  quare  si  au- 
feratur quadratus  ipsius,  scilicet  144,  ex  400,  remanebunt  pro  quadrato  linee  .b.g.  250; 
quorum  radix,  scilicet  1G,  est  linea  .b.g.  ; qua  extracta  ex  linea  .c.  , remanebunt  4 
pro  descensu  capitis  astc  .g.c.  Et  si  protrahatur  pes  aste  donec  caput  cius  descenderit 
pedibus  4;  et  queratur  quantum  pes  elongabitur  a turri;  in  hac  ponitur  notum  latus 
.b.g.;  quia  extractis  4 ex  linea  .e.b.y  que  est  longitudo  aste,  remanent  16  linea  .g.b. ; 
quorum  quadratus  si  auferatur  ex  quadrato  aste  .d.g.y  silicct  25G  ex  4<x>,  remanebunt 
144  pro  quadrato  linee  JjA.y  que  est  separatio  pedis  aste  a turri;  ct  si  fuerit  nota 
altitudo  .g.b.y  et  planuin  .b.d.y  et  iguoraucris  ,b.d.y  et  inguoraueris  longitudinem  astc 
d.g.y  addes  quadratos  liuearum  .b.g.  et  .b.  in  unum,  scilicet  256  ct  144,  erunt  400,  quo- 
rum radix,  scilicet  20,  est  asta  . d.g et  hcc  memorie  commenda,  cum  sint  multum  utilia. 

is  quodam  plano  sunt  crcctc  duc  astc,  que  distant  in  solo  pedibus  12;  ct  minor  asta  | 
est  alta  pedibus  35,  maior  quoque  pedibus  40;  queritur,  si  inaior  asta  ceciderit  super 
minorem  , in  qua  parte  ipsius  erit  cumtactus  eorum:  sit  itaque  minor  asta  linea  M.b.y 
maior  ucro  .g.d.y  et  copuletur  recta  .d.a.',  et  quia  quadratus  maioris  aste  est  plus 
duobus  quadratis  linearum  .a.b.  et  .b.d.y  scitur,  quod  linea  .d.a.  est  minor,  quam  linea 
.d.g.:  quare  protrahatur  linea  .d.a.  in  punctum  .e.,  et  sit  equalis  recta  ,dx.  recte 
,d.g. ; ergo  si  asta  .d.g.  cccidcrit  super  punctum  .a.y  faciet  lineam  .d.e.  : erit  ergo 
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trigonum  . n.b.d . recti  angulum;  quare  quadratus  linrc  .a.d.  equnlur  duobus  quadratis 
linearum  .n.b.  et  .b.d.  : adde  ergo  insimul  quadratos  earum,  scilicet  1225  et  144,  erunt 
13C9;  quorum  radix,  scilicet  3",  est  linea  .d.a.;  quibus  extractis  cx  linea  .d*.,  scilicet  ex 
asta  .d.g.,  remanebunt  3 pro  linea  .a.e.  Et  si  minor  asta  ceciderit  super  maiorem, 
extrahe  144  de  1225,  remanent  iosi;  quorum  radicem  accipe  in  ista  -d.g.,  silquc  .d.f.’,  in 
puncto  ergo  erit  cumtaclus  astc  minoris:  et  ut  hec  apertius  uideas,  protrahe  lineam 
.b.f.,  ipsa  erit  subtendens  angulum  rectum,  qui  est  ad  . d quare  quadratus  linee  .b.f. 
cquatur  duohus  quadratis  in  carum  (jr/c)  .f.d.  et  qui  quadrati,  scilicet  iosi  ct  144, 
insimul  iuncti,  faciunt  1225;  quorum  radix,  scilicet  35,  est  linea  .b.f.,  que  est  equalis 
asto  . b.a ut  oportet. 

In  quodam  plano  sunt  duc  turres,  quarum  una  est  alta  passibus  30,  altera  40,  et  di- 
stant in  solo  passibus  50;  infra  quas  est  fons,  ad  cuius  centrum  uolitant  due  aucs  pari 
unlatu,  descendentes  pariter  cx  altitudine  ipsarum;  queritur  distantia  centri  ah  utraque 
turri  : sit  itaque  maior  turris  linearum  . a.b .,  minor  sit  .g.d.\  spatium,  quod  erit  inter 
eas,  est  linea  .b.d.’,  et  copulentur  sumitates  earum  cum  linea  .a.g.,  que  diuidatur  in  duo 
equa  super  punctum  .e.;  a quo  protrahatur  linea  .e.f.  cquidistans  linee  .a.b.  et  -g.d. ; 
et  a puncto  .e.  protrahatur  linea  .e.z.  faciens  duos  angulos  rectos  super  linea  .u.g.,idcst 
circa  .e.:  dico  quod  punctus  ,z . est  centrum  fontis;  quod  probabitur  ita:  prolrantur  (sic) 
a puncto  *z.  duc  recte,  que  sint  *zm.  et  -z.g.,  <pie  sunt  uolatus  auiuin,  quos  ostendam 
esse  equulos:  quia  linea  ,s .a.  est- subtendens  angulum  rectum  in  triangulo* .xut.e.,  ideo 
quadratus  ipsius  equatur  duobus  quadratis  linearum  .z.e.e.a.:  similiter  quadratus  linee 
.z.g.  est  equalis  duobus  quadratis  linearum  .g.e.  et  . z.c .',  sed  ,g.e.  est  equalis  .e.a.,  ct 
quadratus  linee  .e.z.  est  comunis  iri  prodictis  duobus  trigonis;  quare  .g.z.  ct  .a.z.  sunt 
cquales,  ct  hoc  uolumiis:  sed  si  secundum  numerum  procede  re*u  is,  adde  passus  utriusqiic 
turris,  scilicet  40  cum  30,  erunt  70;  quorum  dimidium,  scilicet  33,  est  linea  .e.f. : nam  et  di- 
midium spatii  Jfui.csl  25, quod  est  quelibct  linearum  .d.f.  et  . f.b et  accipe  differentiam, 
que  est  u minori  turri  usque  in  35,  que  est  5;  in  quibus  multiplica  35,  erunt  175;  que  di- 
uidc  per  dimidium  spatii,  scilicet  per  25,  exibunt  7 pro  linea  ./.s.;cum  quibus  si  addantur 
25,  silicei  linea  .d.f.,  erit  linea  .d.z.  32:  et  si  auferatur  7 cx  linea  .f.b.,  remanebunt  18  pro 
linea  .z.b.\  quorum  quadratus  si  addatur  cum  quadrato  turris  .b.a.,  scilicet  324  cum  lf»00, 
erunt  1924  pro  quadrato  linee  .z.a.,  cui  etiam  cquatur  quadratus  linee  cum  pro- 
ucniat  ex  add itione  quadratorum  linearum  .z.d.  et  .d.g.,  silicct  de  1024  et  de  ooo;  ct  hoc 
uolumus.  Et  notandum,  quod  si  quadratus  maioris  iurris*cssct  equalis  duobus  quadratis, 
qui  fiunt  a spatio  .b.d.,  et  a minori  turri,  tunc  centrum  fontis  esset  punctus  .< b .,  qui 
est  pex  maioris  turris:  ct  si  quadratus  ipsius  maioris  turris  superhabundaret  super 
summam  prodicturum  quadratorum,  tunc  centrum  erit  | extra  minorem  turrim;  quoti 
inuenies  eodem  modo.  Verbi  gratia:  sit  spatiu  m .b.d., quod  est  differentiam  (jic)  turrium, 
io;et  turres  sint  ccdcm,  ut  hac  alia  cernitur  furmulajcl  protrahatur  linea  .d.b.  in  infinitum 
super  punctum  et  a puncto  .e.  protrahatur  liuea  .e.f.,  nec  non  ct  linea  .e.z.  faciens 
angulos  rectos  super  Linea  .a.g.;  quare  ostendentur  ex  his  que  diximus, linee  ,zm.  ct  .z.g. 
sibi  inuicem  esse  equales:  nam  si  prcscripta  175  diuiseris  per  spatium  .d.f.,  quod  est  5, 
nimirum  35  uenient  pro  spatio  .f.z,:  quare  centrum  .z.  distat  a pede  minoris  turris, 
scilicet  a puncto  .d.,  passibus  40;  ex  quibus  si  extrahatur  sjwlium  .d.b.,  silicct  10,  rema- 
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nebunt  30  pro  spatio  . b.z quod  est  extra  maiorem  turrim:  et  nota  quia  est  super  linea 
.d.i.  protrahetur  in  piatio  linea  ab  utraque  parte  ili  infinitum  per  punctum  .2.  , secans 
ipsam  ad  rectas  angulos;  tunc  in  quacumque  parte  ipsius  linee  uellcs,  posset  esse  centrum 
prodicte  fontis.  Et  si  a centro  fontis  duc  aues  insimul  discesserint,  et  pari  uolatu  super 
altitudines  duarum  turrium  ab  utrumrpie  {sic)  parte  fontis  existeutium  uno  ct  eodem  mo- 
mento deuenerint;  ct  uis  scire  utriusque  turris  altitudinem;  ct  sit  centrum  prcdictum 
longe  a minori  turri  passibus  32,  a maiori  passibus  is;  sic  facies:  quadratum  minoris 
spatii  de  quadrato  maioris  extrahe,  scilicet  324  de  1021,  remanebunt  700,  que  serua;  ct 
pone  altitudinem  minoris  turris  ad  libitum,  sicquc  {sic)  30;  super  quorum  quadratum 
adde  700  scruata,  erunt  1000;  quorum  radix,  scilicet  40,  erit  altitudo  maioris  turris.  Et 
si  proponatur,  quod  maior  turris  altcrior  minore  passibus  8,  dimidium  de  8 serua,  et 
adde  insimul  distancias  centri  a turribus,  scilicet  18  et  32,  erunt  30;  quorum  dimidium, 
scilicet  23,  extrahere  {sic)  de  32,  remanent  7;  que  multiplica  per  eadem  25,  erunt  173; 
que  diuide  per  4 scruata,  exibunt  { 43  pro  linea  .e./.;  super  que  adde  4,  erunt  { 47 
pro  altitudine  maioris  turris;  dc  quibus  extractis  8,  iu  quibus  ipsa  excedit  minorem, 
remanebunt  £ 30  pro  minori  turri. 

Quidam  habuit  libras  100,  de  quibus  lucratus  est  in  quodam  foro  aliquid;  ex  quibus 
omnibus  lucratus  est  iu  alio  foro  proportionaliter,  secundum  quod  lucratus  fuerat  in 
primo  foro,  et  babuit  libras  201)  : pone  . a . pro  libris  too,  et  .b.  pro  co,  quod  habuit 
inter  capitale  ct  lucrum  in  pritno  foro  ; et  .g.  sit  200;  quia  est  sicut  .a.  ad  ,b.y  ita 
.b.  ad  .g.,  erit  multiplicatio  .a.  in  .g.  equalis  quadrato  numeri  .b.:  ergo  multiplicabis 
too  per  200,  erunt  soooo;  quorum  radix,  que  est  circa  libre  141,  ct  soldi  8,  ct  denarii 
| 5,  est  uunteras  . b dc  quibus  auferantur  libre  100  capitalis,  remanebunt  libre  4i. 

Rursus  quidam  habuit  libras  100,  cum  quibus  fecit  unum  uiadium,  et  lucratus  est 
nescio  quot;  et  tunc  accepit  alias  libras  100  in  societate  ; et  cum  bis  omnibus  lu- 
cratus est  eadem  ratione  , qua  lucratus  fuerat  in  primo  uiagio;  et  sic  habuit  libras 
209;  queritur,  quot  lucratus  fuit:  sit  .a.  100  ; de  quibus  facit  numerum  .b.  in  primo 
uiagio;  super  quem  addantur  libre  100  societatis  , ct  proucniat  quantitas  . g.c.d .;  de 
qua  .g.c.  sit  100;  et  ex  quantitate  .g.c.d.  facit  in  secundo  uiagio  libras  200,  que  sint 
numerus  .e.;  ct  diuidatur  .g.c.  iu  duo  equa  super  .z.;  ct  quia  est  sicut  .a.  ad  .b.y 
ita  ,g.d.  ad  .e.,  erit  multiplicatio  cx  .b.  in  .g.d.  equalis  multiplicationi  .a.  in 
sed  multiplicatio  .a.  in  .e.y  silicei  dc  100  in  200,  est  20000;  | quibus  equatur  multipli- 
catio ex  .b.  in  .g.d.:  sed  .c.d.  est  equalis  .b.;  erit  ergo  multiplicatio  .gul.  in  .c.d. 
20900;  quibus  si  addatur  quadratus  numeri  .z.c.y  scilicet  2500,  erunt  32400;  (piorum 
radix,  scilicet  iso,  est  numerus  . z.d .;  cx  quibus  si  auferatur  50,  scilicet  .zx.y  remanebunt 
130  pro  numero  c.d.  : sed  . c.d . est  equalis  .b.  ; ergo  .b.  est  130,  qui  fuit  capitale 
et  lucrum  primi  uiagii:  dc  quibas  auiTerautur  libre  100  capitalis,  remanent  libre  30 
pro  lucro  : ergo  ex  libris  100  lucratus  fuit  30;  centesima  pars  quarum,  scilicet  soldos 
6,  lucratus  fuit  per  libram  in  uno  quoque  uiagio.  Item  quidam  babuit  libras  100  ; 
dc  quibus,  et  de  eorum  proficuo  lucratus  est  seni  per  equaliter  in  tribus  foris,  et  in 
line- habuit  libras  200;  queritur,  quot  in  uno  quoque  habuit  foro:  hic  intclligiintur 
quatuor  numeri  continui  proportionales;  cx  quibus  primus,  ct  quartus  sunt  noti,  sci- 
licet libre  ioo  ct  libre  200 ; reliquos  oportet  nos  inuenirc.  Et  quoniam  ut  euclidcs 
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dicit  , inter  duos  cubas  numeras  duo  medi  intercidunt  numeri  continuati  cum  ipsis 
in  proportione  continua;  ideo  cuhicetur  100,  erunt  ioooooo,  quorum  proportio  est  ad 
cubum  denariorum  primi  fori, 'sicut  primus  numerus  ad  quartum,  ut  cuclides  ostendit. 
Et  quia  quartus  numerus,  scilicet  200,  est  duplum  primi,  duplica  ioooooo,  erunt  2000000 
pro  cubo  denariorum  primi  fori ; quibus  etiam  duplicatis  faciunt  4000000  pro  cubo 
denariorum  secundi  fori  ; quibus  duplicatis  faciunt  8000000,  scilicet  cubum  ducenta- 
rum librarum  , quas  ipse  habuit  in  ultimo  foro  : ergo  re  peri  as  radiccui  cubicam 
numerorum  primi  et  secundi  fori,  et  habebis  quesita  secundum  propinquitatem,  cum  ipsi 
muneri  radicem  cubicam  non  habeant:  sed  si  primus  numerus  eorum,  et  ultimus  essent 
cubi,  ucl  habentes  proportionem  inter  se  sicut  cubus  numerus  ad  cubum  numerum; 
tunc  interciderent  inter  eos  duo  numeri  ratiocinati.  Verbi  gratia  : si  prinuis  numerus 
24,  quartus  uero  sit  8l;  quorum  proportio  est  sicut  cubus  8 ad  cubum  27  : unde  si 
uis  inuenirc  numeros  intercedentes,  accipe  radices  cuborum,  cruntquc  2 et  3,  in  quorum 
proportione  cadunt  numeri  intercidentes  : quare  triplum  primi  numeri  diuides  per  2; 
ucl  dimidium  eius,  quod  est  12,  triplica,  ucnient  36  pro  secutido  numero;  quorum 
dimidio  iterum  triplicato,  ucnient  pro  tercio  numero  54;  quorum  etiam  dimidio  ite- 
rum triplicato  , prouenit  est  (sic)  quartus  numerus  81,  ut  uniebamus:  et  notandum, 
quod  quando  in  similibus  inter  primum  numerum,  et  ultimum,  scilicet  inter  capitale, 
el  id  quod  habuit  in  fine  suorum  uiagiorum,  uirus  intercidit  numerus,  ut  in  duobus 
foris  , tunc  proportio  ipsorum  trium  numerorum  dicitur  esse  duplicata  in  ea,  quam 
habet  ultimus  numerus  ad  primum  numerum;  hoc  est  sicut  ultimus  numerus  est  ad 
primum,  ita  quadratus  secundi  numeri  est  ad  quadratum  primi,  et  quadratus  ultimi 
ad  quadratum  secundi:  et  dicitur  duplicata,  quia  quadratus  numerus  surgit  ex  duobus 
numeris  cqualibus:  et  cum  duo  intercidunt  numeri,  tunc  ipsorum  quattuor  numerorum 
proportio  dicitur  esse  triplicata  , hoc  est,  sicut  ultimus  est  ad  primum  , ita  cubus 
secundi  ad  cubum  primi,  et  cubus  tertii  ad  cubum  secundi,  et  cubus  ultimi  ad  cubum 
tertii:  et  dicitur  triplicata,  epiia  omnis  cubus  numerus  surgit  ex  tribus  cqualibus  nu- 
meris, ut  8,  qui  surgit  ex  tribus  binariis:  el  cum  tres  interciderent  numeri,  ut  in  que- 
stione quattuor  uiagiorum,  tunc  proportio  ipsorum  quinque  numerorum  erit  quadru- 
plicata; hoc  est,  sicut  proportio  quinti  ad  primum,  ita  quadratus  quadrati  unius  cu- 
iusque sequentis  erit  ad  quadratum  quadrati  sui  antecedentis:  et  dicitur  quadruplicata  ; j 
fui.  i<4  vtrf.  quia  omnis  quadratus  quadrati  surgit  ex  qualuor  numerus  equalibet  {sic),  ut  81,  qui 
surgit  ex  quattuor  ternariis;  et  sic  per  ordinem  ascendit  proportio  ex  aditione  interci- 
dentium numerorum:  nam  quiiicuplala  proportio  esi  in  cubis  quadratorum,  uel  in  qua- 
dratis cuborum;  ex  quibus  est  32,  qui  surgit  ex  5 binariis,  uel  ex  multiplicatione  cubi  bi- 
narii in  quadratum  eius:  scxcuplata  uero  proportio  est  iu  cubis  cuborum,  qui  numeri 
oriuntur  ex  sex  numeris  cqualibus;  ex  quibus  si  acceperis  radiccin  quadratam,  prouenict 
numerus,  cuius  radix  cubica  esj.  latus  ipsorum  numerorum;  uerbi  gratia:  ut  in  729,  quo- 
rum radix  quadrata  est  27,  qui  numerus  est  latus  de  729,  secundum  lias  multiplicitates. Ex 
his  autem  habetur,  quod  quando  extremi  numeri,  scilicet  capitale,  et  id  quod  habetur 
in  fine  duorum  uiagiorum  non  habeant  proportionem  inter  se  sicut  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum  , tunc  numeros  intercidens  inter  cos  erit  radix  numeri  non 
quadrati.  Et  cum  tres  fuerint  uiagii;  et  extremi  non  habuerint  proportionem  sicut  cubus 
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numeras  ad  cuLum  numerum;  tunc  unus  quisque  duorum  intercidentium  numerorum 
erit  radix  cubica  numeri  non  cubi:  et  si  -iin.wr  fuerint  uiadii;  et  extremi  non  habuerint 
proportionem  inter  se,  sicut  quadratus  numerus  quadrati  ad  quadratum  quadrati,  tunc 
unus  quisque  trium  intercedentium  numerorum  erit  radix  radicis  numeri  non  quadrati; 
et  sic  intelligas  in  reliquis. 

Quidam  habens  bizanlios,  cum  quibus  lucratus  est  in  quodam  foro,  ita  quod  inter 
capitale  ct  proficuum  habuit  biznntios  80;  de  quibus  lucratus  est  in  alio  foro  eadem 
ratione,  quod  lucratus  fuerat  prius,  ct  habuit  aliquid;  et  fuerit  proportio  capitalis  ad 
ultimum  numerum,  sicut  est  proportio  quadrati  de  o ad  quadratum  de  9,  hoc  est  sicut 
43  est  ad  8i:  multiplicabis  itaque  5 per  9,  erunt  45;  quorum  proportio  ad  so  est  sicut 
23  ad  quesitum  capitale;  et  sicut  st  ad  ultimum  numerum:  quare  multiplicanda  sunt 
25,  ct  81  per  8»;  ct  diuidenda  utraque  multiplicatio  per  45,  exibunt  pro  capitali  bi- 
zantii  ‘ 44,  et  pro  ultimo  numero  hizautii  f 44.  Eadem  regula  retinet,  cum  dicitur: 
inueniantur  duo  numeri,  ex  quibus  { unius  sit  $ alterius;  et  simul  multiplicati  faciant 
so;  erit  primus  numerus  J c,  scilicet  radix  de  J 44  prediclis;  et  alius  numerus  erit  ii, 
scilicet  radix  de  «44;  et  inveniuntur  ita:  quia  | primi  numeri  est  ~ secundi;  inueniendi 
sunt  duo  numeri,  quorum  J unius  est  J altius  (ne);  erunt  que  5,  et  9 : multiplica 'ergo 
5 per  so,  ct  diuidc  per  9;  et  9 per  80  diuidc  per  5,  exibunt^,  et  i 44  integra,  quorum 
radices,  scilicet  ”,  et  12  sunt  quesiti  numeri.  Et  si  uis  inuenire  duos  numeros,  ex  quibus 
| unius  sint  J alterius,  ct  insimul  multiplicati  facient  00:  inuenies  ergo  duos  numeros, 
ex  quibus  | unius  sint  | alterius;  cruntque  in  minoribus  numeris  9 ct  10 : multiplica 
ergo  secundum  regulam  suprascriptam  10  per  0«,  et  diuidc  per  9,  exibunt  \ 60;  quorum 
radix  est  primus  numerus.  Item  multiplicationem  de  9 in  00  diuidc  per  10,  erunt  54; 
quorum  radix  est  secundus  numerus. 

Si  uis  inuenire  duas  radices  in  integris,  quarum  quadrati  in  insimul  coniunct)  fa- 
ciant quadratum  numerum,  scilicet  habentem  radicent,  accipe  duos  numeros  quadratos, 
uel  habentes  inter  se  proportionem  quadratorum;  et  sint  hambo  (sic)  pares,  ucl  impares; 
et  multiplica  unum  in  alium,  ct  uonientis  numeri  radicem  accipe,  que  erit  una  ex 
radicibus  quesitis  : deinde  agrega  numeros  p rescriptos  , et  egredietur  numerus  par ; 
ct  cum  ambo  sint  pares,  ucl  inijtarcs,  cuius  numeri  dimidium  accipe;  et  ex  ipsa  me- 
dietate minorem  numerum  extrahe,  residuumque  erit  alia  radix;  verbi  gratia:  sint  duo 
quadrati  numeri  1,  et  9;  quibus  coniuncjtis  faciunt  <0;  et  ex  multiplicatione  unius  in 
alium  surgit  9,  cuius  radix  est  3,  quam  habeas  pro  radice:  ct  extrahe  minorem  numerum, 
scilicet  l,  ex  medietate  decenarii,  remanebunt  4 pro  alia  radice. 

Inueniuntur  hec  per  unam  ex  suprascriptis  dillinitionibus,  scilicet  cum  numerus  di- 
uiditur  in  duas  equales  partes,  ct  in  duas  inequales,  erit  multiplicatio  minoris  partis 
per  maiorem  cum  quadrato  numeri,  qui  est  a minori  parte  usque  ad  medietatem  totius 
numeri  diuisi,  cqualis  quadrato  dicte  medietatis.  Quare  ponamas  iterum  pares  numerus 
habentes  proportionem  inter  se,  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;  et 
sint  8 ct  t8,  quorum  proportio  est  sicut  4 ad  9,  qui  sunt  numeri  quadrati;  qui  insimul 
iuncti  faciunt  2f»,  cuius  dimidium  est  13:  ergo  sc  diuisus  est  in  duas  partes  inequales, 
scilicet  in  8 ct  iu  18;  et  in  duas  equales,  scilicet  in  3 et  13:  esto  ergo  multiplicatio 
de  8 in  18  cum  quadrato  quinarii,  qui  est  ab  8 in  13,  cqualis  multiplicationi  de  13 
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iu  sc.  Sed  ex  multiplicatione  8 in  is  surgit  144,  qui  est  quadratus  , cuius  radix  est 
12;  et  ex  multiplicatione  quinarii  in  sc,  qui  est  alia  radix,  surgit  25;  et  sic  haben- 
tur 169,  cuius  radix  est  13.  Aliter  est  quidem  manifestum,  quod  omnes  quadrati  nu- 
meri componuntur  aggregatione  imparium  numerorum  per  ordinem.  Yt  si  super  l , 
qui  est  quadratus,  et  est  primus  iupar,  addatur  3,  qui  est  secundus  impar,  habebitur 

4,  qui  est  secundos  quadratus;  super  quem  si  addatur  tercius  impar  numerus,  scilicet 

5,  tertius  quadratus,  scilicet  9,  procreatur;  et  sic  infinitum  {sic)  ex  contiuua  collectione 
inparium  quadrati  per  ordinem  orientur.  Quare  si  acceperimus  aliquem  quadratrum  (tt‘c) 
numerum  imparem,  ucl  ortum  ex  duobus,  ucl  pluribus  inparibus  muneris  continuis;  et 
summam  relitiquorum  imparium  ab  unitate  acceperimus,  nimirum  duos  quadratos  habe- 
bimus, qui  coniuncti  aliquem  quadratum  numerum  reddent.  Verbi  gratia  : accipimus  49 
pro  uno  quadrato;  ct  colligamus  omnes  impares,  qui  sunt  hab  (sic)  uno  usque  iu  47, 
scilicet  multiplicemus  24  iu  sc,  ct  habebitur  576  pro  secundo  quadrato,  cuius  radix  est 
24;  et  radix  de  49  est  7,  et  summa  horum  quadratorum  est  025,  quorum  radix  est  »5: 
similiter  si  posueris  duos,  ucl  plures  numeros  coutinuos  impares,  quorum  couiunctio 
faciat  quadratum  numerum;  radix  quidem  ipsius  erit  una  cx  quisitis  (.wc)  radi  cibus,  summe 
uero  reliquorum  imparium  radix,  qui  sunt  ab  ipsis  usque  ad  unitatem,  erit  alia. 

De  inuentione  duarum  radicum , quarum  multipricatioucs  faciant  25. 

Si  dicatur:  ter  tria  faciunt  9,  et  quater  quatuor  faciunt  tf;  quibus  insimul  additis 
faciunt  25  : uolo  ut  inueuias  alias  duas  radices,  quarum  quadrati  iterum  faciant  25: 
quia  25  est  numerus  habens  radicem,  scilicet  5,  reperiende  sunt  alie  duc  radices,  quorum 
quadrati  insimul  iuncti  faciant  alium  quemlibet  numerum  habentem  radicem,  cruntque 
5,  ct  12  ; nam  5 multiplicata  in  se  faciunt  25,  et  12  in  se  faciunt  J44;  quibus  insimul 
iuuetis  faciunt  numerum  habentem  radicem,  uidclicct  ico,  cuius  radix  est  13  : deinde 
multiplica  radicem  de  25,  uidclicet  5,  per  12  modo  inucnta,  erunt  60;  que  diuide  per 
13  , exibunt  ^ 4 pro  una  ex  duabus  radicibus  : deinde  multiplica  eadem  5 per  alia 
inucnta  5,  erunt  25  ; que  similiter  diuide  per  13  , exibit  l , que  sunt  alia  radix. 
Verbi  gratia  : multiplicatio  de  ~ 4 in  sc  facit  |~-~-*l;et  multiplicatio  de  ||  1 in  se 
facit  -t*  3;  quibus  insimul  iunctis  faciunt  25,  ut  quesitum  est;  et  sic  potes  multi- 
mode alias  duas  radices  inuenire,  quarum  multiplicationes  iunctc  faciant  25,  ex  quibus 
sunt  ex  quibus  sunt  (jig)  £ 4,  et  | 2,  uel  liee  4 et  ££  i,  et  etiam  JJ  4 et  ££.  | 

De  inuentione  duarum  radicum , quarum  multiplicationes  faciant  41. 

Item  4 uiccs  4 faciunt  16,  ct  5 uicc»  5 faciunt  25,  que  insimul  faciunt  41;  et  que- 
ritur, ut  iuuenias  alias  duas  radices,  quarum  quadrati  faciant  simul  41.  Inueniautur 
quidem  duo  quilibet  numeri,  quorum  multiplicationes  iunctc  faciunt  quemlibet  nu- 
merum habentem  radicem  ; silquc  3 et  4 , quorum  multiplicationes  iuuete  faciunt 
habentem  radicem,  silicei  £5;  cuius  radix,  uidclicet  5,  multiplicetur  per  utrasque  ra- 
dices propositas,  scilicet  per  4,  et  per  5,  exibunt  20,  et  25:  deinde  multiplica  20  per  20, 
erit  4oo,  et  25  per  25,  erant  625  ; qui  insimul  iuncti  faciunt  1025  : ucl  multiplica  25 
per  41,  et  erunt  similiter  1025.  In  quibus  alias  duas  radices  poteris  reperire  in  sanis 
preter  20,  et  25,  que  faciunt  iois;  quas  iuuenies  sic:  pone  radices,  que  fecerunt  25,  unam 
sub  alia;  ante  quas  (Mines  eas,  que  fecerunt  41,  ut  hic  ostenditur;  ct  multiplicabis  3 
per  4,  que  sunt  ante  ipsa  3,  et  que  fuit  una  ex  radicibus  de  25  ; et  4 per  5 , que 
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sunt  ante  ipsa  , ct  habebis  ia  , et  20  , que  seroahis  ex  parte.  Rursus  multiplicabis 
radices  ex  opposito,  scilicet  3 per  5,  ct  4 per  4,  erunt  15,  ct  ic;  que  adde  insimul, 
erunt  31;  et  extrahe  12  de  20,  remanent  8;  et  sic  habes  pro  quesitis  duabus  radicibus 
31,  et  8;  quorum  multiplicationes  insimul  iuncte,  scilicet  Mi,  et  64,  faciunt  1025:  quare 
diuidendum  est  uterque  numerus,  uidelicet  31,  et  8 per  5,  que  multiplicasti  superius, 
per  positas  radices,  uidelicet  per  4,  ct  per  5,  exibunt  6,  et  ct  f 1;  quorum  multi- 
plicationes, si  insimul  adderis,  faciunt  41.  Sunt  enim  102S  alie  due  radices,  quarum 
multiplicationes  insimul  iuncte  faciunt  iterum  1025,  que  reperiuntur  ex  predictis  .iui.*r 
inuentis  numeris  sic  : adde  12  cum  20,  et  extrahe  15  de  ie;  ct  egredientur  pro  ipsis 
radicibus  ct,  et  1;  quibus  per  5 diuisis,  reddent  * 6,  et  quorum  quadrati  faciunt 
iterum  41  : possumus  enim  cum  multiplicatione  duorum  aliorum  numerorum  multimode 
ad  cadein  41  pertienirc,  uidelicet  si  acceperimus  alios  duos  numeros  preter  3,  et  4 ; 
quorum  multiplicationes  iuncte  insimul  faciunt  alium  numerum  habentem  radicem,  ut 
8,  et  12,  qui  faciunt  alium  numerum  habentem  radicem,  uidelicet  169;  de  cuius  radice, 
uidelicet  de  13,  facias  sicut  fecisti  de  $,  reperies  ^ 3,  et  ~ 5;  quorum  multiplicationes 
insimul  iuncte  faciunt  similiter  41.  INam  unde  hce  inuentiones  precedunt  (sic)t  geome- 
trice demonstrata  sunt  in  libello,  quem  de  quadratis  composui. 

De  petia  panni , ex  qua  quidam  noluit  facere  linteamina. 

Quidam  habet  potiam  unam  panni,  que  est  longa  hulnis  100,  ct  ampla  ulnis  30;  ex 
qua  uult  facere  linthcamina , quorum  unum  quodque  habeat  in  longitudine  ulnas  12, 
et  in  latitudine  ulnas  5.  Queritur,  quot  linthcamina  inde  facere  potest.  Multiplicabis 
itaque  latitudinem  |K?tic  per  ipsius  longilincm  (. sic ),  uidelicet  30  per  100,  erunt  300;  que 
diuide  per  longitudinem,  ct  latitudinem  lintheaminum,  uidelicet  per  8,  ct  per  12,  hoc 
est  per  exibunt  linthcamina  50. 

De  archa  prestita  plena  frumento. 

Quidam  recepit  mutuo  quaudam  archam  plenam  frumento,  que  habuit  in  singulis 
lateribus,  uidelicet  in  latitudine,  logitudincm  (sic),  ct  altitudine  palmos  1 6:  accidit  nempe, 
quod  ipsa  archa  fuerit  igne  cobusta  (sic)}  sic  quod  non  posset  | frumentum  cum  ipsa  w.  utra»*, 
archa  reddere;  qui,  cura  cumuenirelur,  ut  rederet  frumentum  suo  prestatori,  ait:  habeo 
archam,  que  hal>et  in  singulis  lateribus  palmos  4,  tolle  cum  ea  tuum  frumentum;  queritur, 
quot  arclias  frumenti  ei  reddere  debeat:  multiplicabis  itaque  latitudinem  maioris  arclie 
per  longitudinem  ipsius,  uidelicet  et  (sic)  16  per  16,  erunt  256;  que  multiplica  per  altitu- 
dinem, uidelicet  per  16,  erunt  4096;  que  diuide  per  64,  que  exiit  cx  multiplicatione  laterum 
minoris  arce,  uidelicet  de  4 in  4;  que  in  4,  exibunt  arcc  64:  uel  aliter:  diuide  latus 
maioris  arce  per  latus  minoris,  uidelicet  10  per  4,  exibunt  4;  que  cubica,  erunt  si- 
militer arce  64,  ut  prediximus.  Si  autem  aliqua  prescriptarum  arrharum  inequalia  haberet 
latera  priori  regule  non  obstaret ; quia  semper  multiplicanda  est  latitudo  per  longi- 
tudinem, et  altitudinem  maioris  arce;  ct  debes  diuidere  ipsam  summam  per  latitudinem, 
et  longitudinem,  et  altitudinem  minoris. 

De  cisterna  plena  aqua , in  qua  e icitur  lapis  tetragonis  (sic). 

Est  cisterna  plena  aqua,  que  tenet  hariles  1000;  ct  habet  in  latitudinem  pedes  20, 
ct  in  longitudinem  pedes  24,  et  in  altitudinem  pedes  30.  Queritur,  si  ciciatur  in  eam 
lapis  quadratus,  habens  in  singulis  lateribus  pedes  6 , quanta  aqua  inde  exierit:  mul- 
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tiplicabis  itaque  cisterne  latitudinem  per  longitudinem,  scilicet  *o  per  24,  erunt  480  ; 
que  multiplica  per  altitudinem,  uidclicet  per  30,  erunt  pro  area  totius  cisterne  pedes 
quadrati  <4400,  quos  serua;  et  multiplica  in  unum  latitudinem  , et  longitudinem,  et 
altitudinem  lapidis,  scilicet  6 per  6;  que  per  6 , erunt  sio  quadrati  pro  arclia  (mc) 
ipsius  lapidis.  Quare  proportionaliter  est  sicut  sio  ad  14400,  ita  bariles  cuacualionis  ad 
bariles  1000.  Quare  multiplica  sio  per  1000,  erunt  216O00;  que  diuide  per  M400,  exibunt 
15;  et  tot  bariles  aque  exibunt  de  cisterna  pro  ipso  lapide. 

De  cisterna , in  qua  eicitur  columpna. 

Item  si  iu  cisterna  suprascripta  eiciatur  collumpua,  que  sit  longa  pedibus  10;  et  habeat 
in  circuitu  pedes  22,  sic  facies.  Inucnics  suprascripta  14400,  que  est  summa  pedum 
totius  cisterne;  deinde  inucuics  diametrum  collumpnc,  que  per  geometriam  sic  iuueuitur: 
uidclicet  quod  diuides  circulum  columpne,  uidclicet  22  per  £3,  exibunt  pro  diametro 
pedes  7;  quorum  dimidium,  quod  est  |'3,  multiplica  per  dimidium  circuli,  uidelicct 
per  11,  erunt  J 3&,  que  sunt  area  circuli  columpne;  quam  multiplica  per  longitudincnp 
columpne,  uidelicct  per  10,  erunt  pro  area  collumpne  pedes  quadrati  385;  quos  multiplica 
per  bariles  1000,  erunt  383000;  quos  diuide  per  14400,  exibunt  sc;  et  tot  bariles  aque 
exierunt  dc  cisterna  pro  columpna  illa. 

Uursus  si  in  cadcni  cisterna  eiciatur  lapis,  qui  liabcat  formam  piramidis  circularis, 
lioc  est,  quod  in  basi  sit  ut  pes  columpne  rotunde;  ct  uadat  ipsius  rotunditas  semper 
minuendo  uersus  altitudinem,  donec  ad  nichilum  redigatur;  et  sit  circulus  basis  pedum 
ss;  ct  in  ipsius  ullitudiuem  liabcat  pedes  18.  Inuenies  siquidem  diametrum  ipsius  basis; 
hoc  est,  quod  diuides  22  per  ! 3,  et  habebis  7 pro  diametro  ipsius;  cuius  dimidium, 
uidclicet  , multiplicabis  per  dimidium  circuli,  scilicet  per  11,  erunt  \ 38,  que  sunt 
area  basis  : deinde  iuuenies  diametrum  altitudinis  piramidis;  quod  sic  iuueuitur.  Mul- 
r-i  1*6  rtrn.  tiplicabis  is  per  18,  erunt  324;  dc  quibus  extrahe  multiplicationem  | dimidii  diametri 
circuli,  uidelicct  J 3,  in  se,  que  multiplicatio  est  | 12,  remanebunt  J 311;  quorum  radix, 
que  est  parum  amplius  dc  ^ ,7»  erit  |>erpendicularis,  uidelicct  diametrum  altitudinis 
ipsius.  Cuius  terciara  par  terti,  que  est  5,  multiplica  per  \ 38,  erunt  pedes  ~ 220  ; 
et  tanta  erit  arclia  totius  piramitis  («c)j  que  multiplica  per  bariles  1000  , ct  diuide 
per  arebam  (mc)  cisterne,  uidelicct  per  14400,  exibunt  lutrilcs  -[---■j  is. 

De  cisterna , in  qua  eicitur  lapis  ex  utraque  parte  pira  mulatus. 

Iterum  si  in  eadem  cisterna  eiciatur  lapis,  qui  habeat  formam  fusi,  cum  quo  filant 
mulieres,  iu  duo  reddit  piramides  similes  suprascriplo  piramidi  ; ct  quod  ponatur  in 
uentre,  scilicet  in  sectione  piramidorum  circumdetur  pedibus  44;  et  in  longitudine  ha- 
beat exterius  pedes  2C:  inueuis  itaque  arcam  piramidis  per  suprascriptam  regulam ; 
et  addes  eas  in  unum,  erunt  pedes  | ns4;  quos  multiplicabis  per  bariles  1000,  ct  di- 
uides per  14400,  cxibnut  bariles  -J-J-J-  78. 

De  cisterna f in  qua  eiciatur  spera  rotunda. 

AdIiuc  si  in  suprascripta  cisterna  eiciatur  forma  rotunda  , in  cuius  circuitu  sint 
pedes  44,  iueuies  (sic)  diametrum  ipsius;  scilicet  quod  diuides  44  per  J 3,  exibunt  pro 
diametro  ipsius  pedes  <4;  que  multiplica  per  sextam  partem  ipsius,  uidelicct  per  [2, 
erunt  £ 32;  que  multiplica  per  44  , erunt  1437  ; et  tot  pedes  quadrati  continetur  in 
suprascripta  forma;  quos  multiplica  per  bariles  1000,  ct  diuide  per  14400,  exibunt  ao; 
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ct  tot  barilcs  exierunt  de  cisterna  pro  cicctione  illius  fortne:  possumus  est  (tfic)  in  su- 
prascriplam  cisterna  (r#c)  uarias  lapidis  formas  cicere , ut  pote  triangululas,  quadratas, 
pcntagulatas,  etiam  plurium  laterum  habentes,  seu  obliquas;  quas  relinquimus  demo- 
strarc  his,  qui  geomatriam  ingnorant. 

De  trigonali  ciborio  /neto  a tribus  magistris. 

Quidam  costruxit  palatium;  et  pro  tecto  sui  talami  ciborium  ex  .mi.w  trigonis  con- 
stituit. Quorum  unum  quodque  latus  habebat  in  altitudine  palmos  36;  et  in  eorum  basc 
palmos  30;  quod  ciborium  tribus  magistris  dedit  ad  pingendum.  Quorum  primus  pinexit 
suam  portionem,  uidelicet  terciam  partem,  incipiendo  ad  puncta  illius  ciborii,  finiendo  ad 
equi  distantem  lineam  circiter  cum  basc  trigonorum;  secunda  (sic)  suam  terciam  partem 
post  primum  circiter  pingere  studuit  ; tertius  uero  pinxit  residuum.  Queritur  quantum 
unusquisque  ex  ascendentibus  lineis  trigonorum  pingerit , cum  unusquisque  ipsorum 
tantum  terciam  pariem  ciborii  pinxisse  proponatur.  Mensuram  quidem  basis  in  hac 
questione  tiil  facere  scias.  Mensuram  uero  linearum  ascendentium  a basc  usque  ad  pun- 
cta ciborii,  uidelicet  36  in  se  ipsa  multiplicata,  erant  1206;  et  radicem  tercie  partis 
ipsi,  uidelicet  de  432  subtiliter  iuuenirc  studeas.  Nam  ipsa  erit  portio,  quam  primus 
ex  ipsis  lineis  a puncti  inferius  descendendo  depinxit.  Similiter  si  de  | de  1206,  scilicet 
dc  864,  radicem  subtiliter  acceperis,  terminum  secundi  magistri  ab  eadem  puncta  inferius 
descendendo  reperies.  Residuum  uero  pinexit  tercius,  ut  in  subiecta  figura  ostenditur. 
Vnde  manifestum  est,  quod  cx  quacumque  parte  de  suprascriptis  1296  radicem  acceperis, 
dabit  puetum  (sic),  seu  terminum  libi  eiusdem  partis  suprascripti  ciborii  a puncta  inci- 
piendo, ct  inferius  uidendo  (sic) , ut  superius  demonstrauiraus. 

Sunt  tres  numeri;  ex  quibus  medietas  primi  est  tertia  pars  secundi;  et  quarta  pars 
secundi  est  quinta  ] pars  tcrcii  numeri;  et  multiplicatis  ipsis  tribus  numeris  in  unum, 
scilicet  primum  per  secundum;  quorum  summa  multiplicata  per  tercium  faciunt  ad- 
ditionem eorumdem.  Inucirias  primum  tres  numeros,  quorum  medietas  primi  sit  tercia 
pars  secundi,  et  quarta  secundi  sit  quinta  tercii,  eruntque  8,  et  12,  et  45:  pone  ergo 
ut  primus  numeras  sit  8,  secundus  12,  tercius  4 5;  ct  multiplica  eos  in  unum,  ct  etiam 
addes  cos,  erit  eorum  multiplicatio  1440;  et  coram  additio  est  35.  Vide  ergo  que  pars 
sit  additio  dicta  ex  multiplicatione  prodicta  ; quia  eadem  pars  erit  tetragonis  unius- 
cuiusque quesitorum  numerorum  cx  tetragono  sui  positi  numeri  in  se.  Itaque  35  de 
1440  sunt  quia  tclragouus  primi  numeri  quesili  est  —j  cx  tetragono  de  8,  scilicet 
dc  64.  Similiter  tetragonus  secundi  quesili  uutneri  est  vjj  ex  tetragono  de  is,  scilicet 
ex  144.  Item  et  tetragonus  tercii  quesiti  numeri  est  ex  tretmgono  de  13,  scilicet 
dc  225  : unde  multiplicanda  sunt  7,  que  sunt  1 super  288,  per  64,  cl  per  144,  et  per 
225;  ct  diuideuda  una  quoque  multiplicatio  per  288;  cl  habebis  pro  tetragono  primi 
numeri  J- 1,  cuius  radix  est  primus  quesitus  numerus;  et  pro  tetragono  secundi  numeri 
habebis  * 3,  cuius  radix  est  secundus  numerus;  cl  pro  tetragono  tercii  numeri  habebis 
JJ  5.  Et  notandum,  quia  cum  numeri  fuerint  duo  tantum,  erit  proportio  uniuscuiusque 
positorum  numerorum  ad  suum  consimilem  quesitorum,  sicut  proportio  multiplicationis 
positorum  ad  additionem  eorumdem;  que  proportio  dicitur  simplex.  Et  cum  numeri 
fuerint  tres  , erit  sicut  multiplicatio  trium  positorum  numerorum  ad  suinmam  addic- 
tionis eorum,  ita  quadratus  unius  cuiusque  positorum  ad  quadratum  sui  consimilis 


«Milii  cilioni  ....  <k  n.liol  » 
(fui.  IMS  \'trs>  .lia.  161  I ; 
P**.  495,  lia.  9>IS|. 


fol  187  recto- 


Digitized  by  Google 


406 

quesitorum.  Vt  iu  hac,  in  qua  fuerit  proportio  quadratorum  de  8,  et  li,  ct  16,  scilicet 
positorum  numerorum  ad  quadrato  (sic)  quesitorum  numerorum,  sicut  1448  ad  35,  scilicet 
sicut  summa  multiplicationis  ipsorum  ad  summam  addictionis  corumdcm:  que  proportio 
dicitur  duplicata,  cum  quadrati  surdant  ex  raultiplicntioiie  duorum  cqualium  numerorum. 
£t  cura  numeri  fuerint  quatuor,  erit  sicut  factus  cx  multiplicatione  positorum  ad  factum 
ex  additione  corumdcm,  ita  euhus  uniuscuiusque  positorum  ad  cubum  sui  consimilis 
quesitorum;  que  proportio  dicitur  triplicata,  cum  cubi  surgant  cx  multiplicatione  trium 
cqualium  numerorum.  Et  cum  numeri  fuerint  quinque,  erit  siquidem  proportio  posi- 
torum ad  eorum  consimiles  qttcsilonim  quadruplicata  in  his  que  diximus  superius.  Et 
in  sex  numeris  cadet  proportio  quincupla la,  et  cetera. 

Nam  si  cognoscere  uis,  utrum  radices  inucntonim  tetragonorum,  scilicet  de  3 1,  et 
de  \ 3,  ct  de  5 sint  ad  inuiccm  in  qucsitU  proportionibus,  scilicet  sicut  2 sunt  ad 
3,  ita  radix  de  Jt  sint  ad  radicem  dc  | 3;  et  sicut  4 sunt  ad  s,  itar  radis  dei  3 sint 
ad  radicem  de  5 : multiplicabis  eigo  £ 1,  et  5 3 per  18,  in  quibus  reperiuntur  { j; 

et  habebis  28,  et  63:  et  quoniam  28  sunt  ad  63,  sicut  tetragonum  binarii  ad  tetra- 

gonum ternarii,  hoc  est  sicut  4 ad  9;  cognoscitur  quod  radix  de  J 1 est  ad  radicem 
de  i 3,  sicut  2 ad  3:  similiter  inucnics,  radicem  de  \ 3 esse  ad  radicem  de  5,  sicut 

4 sunt  ad  5;  cum  A 3 sint  ad  5,  sicut  tetragonus  quaternarii  ad  tetragonum  quinarii. 

Item  si  uis  cognoscere,  utrum  multiplicatio  radicum  trium  inucutorum  tetragonorum 
surgal  in  ascensione  aditionum  ipsarum,  multiplica  | 1 per  { 3;  quam  multiplicationem 
m ihj  rtr*..  multiplica  per  JJ  3 | erunt  29,  cuius  numeri  radix  est  summa  multiplicationis  radicum 
trium  tetragonorum  dictorum.  Item  ut  habeas  iunctionem  ipsarum,  iunge  tres  numeros 
inuentos  superius  in  «juesitis  proportionibus,  scilicet  8,  et  u,  ct  13,  erunt  35;  et  accipe 
tetragonum  primi  numeri,  scilicet  64,  ct  tetragonum  dc  35,  scilicet  1225;  quia  in  qua 
proportione  est  tetragonus  primi  positi  numeri  ad  tetragonum  iunctionis  trium  posi- 
torum numerorum,  ita  primus  inuentus  tetragonus  est  ad  tetragonum  iunctionis  radicum 
trium  inuentorum  tetragonorum;  hoc  est,  sicut  64  sunt  ad  1223,  ita  J i est  ad  tetra- 
gonum summe  iunctionis  trium  radicum  suprnscriptanim.  Ouare  multiplicanda  sunt  1225 
per  1 1,  et  diuidenda  multiplicatio  eorum  per  64;  et  inucnics  similiter  29  pro  te- 
tragono iunctionis  trium  predictarum  radicum:  possumus  multas  uarias  questiones  dc 
similibus  in  tribus  numeris  , ucl  in  pluribus  proponere,  secundum  quod  in  duorum 
numerorum  questionibus  superius  fecimus,  quarum  omnium  solutiones  per  ea,  que  dicta 
sunt,  satis  aperte  inuenirc  possunt. 

Incipit  pars  tertia  de  solutione  quarumdam  questionum  secundum  Modum 
algebre  et  almuchabale. , scilicet  ad  proportionem  et  restaurationem. 

Maiimeht  Ad  composictionem  quidem  clgcbrc  (ric),  et  clmulchabalc  tres  proprietates,  que  sunt 

in  quolibet  numero,  considerantur,  que  sunt  radix,  quadratus,  et  numerus  simples.  Cum 
itaque  aliquis  numerus  multiplicatur  in  sc,  et  prouenit  aliquid.  Tunc  factus  ex  mul- 
tiplicatione quadratus  est  multiplicati ; et  multiplicatus  sui  quadrati  est  radix.  Vt 
cum  multiplicatur  3 in  se,  ucniunt  9.  Sunt  enim  3 radix  de  9;  et  9 sunt  quadratus 
ternarii.  Et  cum  numerus  non  habet  respectum  ad  quadratum  uel  radicem,  tunc  sin- 
pliciter  numerus  appellatur:  he  autem  in  solutionibus  questionum  inter  sc  equantur 
sex  modis,  cx  quibus  tres  sunt  simplices,  et  tres  compositi.  Primus  quidem  modus  est, 
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quando  quadratus, qui  census  dicitur,  cquatur  radicibus. Secundus  quando  census  cquatur 
numero  ; tertius  quando  radix  cquatur  numero.  Ynde  cum  in  aliqua  questione  inue- 
nientur  census,  ucl  partes  unius  census  e juari  radicibus,  ucl  numero,  debent  reddigi  ad 
cquationem.  Yuius  (sic)  census  per  dmisionem  ipsarum  in  numeratu  censuum.  Yerbi  gra- 
tia: cum  duo  census  cquantur  .x.  radicibus,  diuides  radices  per  numerum  census,  scilicet 
10  per  s,  exibunt  radices  5,  que  cquantur  uni  censui,  lioc  est  radix  census  est  5,  et 
census  est  25;  quia  quot  radices  cquantur  censui,  tot  unitates  sunt  in  radicem  census. 

Item  si  tres  census  equantur  radicibus  12,  tunc  tcrcia  pars  trium  censium  (jic)  cquatur 
tcrcie  parti  de  radicibus  12,  hoc  est  urnis  census  cquatur  quattuor  radicibus.  Quare  radix 
census  est  4,  et  census  est  io.  Similiter  cum  census  cquantur  radicibus  21,  diuides 
21  per  i 3;  et  inuenies,  quod  unus  census  cquatur  radicil>us  6.  Et  si  J unius  census 
equatur  5 radicibus,  diuides  5 per  hoc  est  multiplicabis  5 per  2 , que  sunt  sub 
uirga;  et  diuides  per  1,  quod  est  super  uirga,  exibunt  10.  Ergo  unus  census  equatur  10 
radicibus.  Et  si  £ unius  census  cquantur  s radicibus,  tunc  census  equalilcr  (sic)  radicibus 
12;  quia  diuisis  8 per  | ueniuut  12:  bec  omnia  intclligantur  cum  census  augmentatus, 
ucl  diminutus  cquabilur  alicui  numero.  Sed  ut  hec  apertius  habeantur,  ponantur  5 census 
cquari  denariis  45:  diuides  ergo  45  per  5,  uenient  denarii  9,  qui  equantur  censui,  hoc 
est  census,  est  0,  et  radix  eius  est  3.  | Similiter  cum  census  ±4  cquatur  denariis  26,  f..i  tu 
diuides  26  per  | 4,  scilicet  78  per  13,  exibunt  0;  quibus  equatur  unus  census.  Quare 
radix  cius  est  surda  , cum  sit  radix  numeri  non  quadrati.  Et  cum  | unius  census 
equantur  denariis  12,  tunc  census  equabilur  denariis  16  ; quia  diuisis  12  per  |,  sci- 
licet 4h  per  3,  ueiiicnt  io.  Quare  radix  census  est  4.  Similiter  facies,  cum  radices,  ucl 
partes  unius  radicis  cquatur  numero:  bis  autem  ostensis,  reliquos  tres  modos  compositos 
demonstremus.  Primus  enim  modus  est,  quando  census  et  radices  equantur  numero. 
Secundus,  quando  radices  et  numerus  cquautur  censui  ; tcrcius  modus  est,  quando 
census  et  numerus  equantur  radicibus.  Ynde,  cum  in  aliqua  questione  inuenictur  census 
augmentatus,  ucl  diminutus  cum  compositione  radicum  et  numeri,  tunc  omnia  redu- 
cenda sunt  ad  censura  unum.  Yerbi  gratia  : duo  census,  ct  decem  radices  equantur 
deuariis  30.  Ergo  utius  census,  ct  5 radices  equantur  denariis  15:  simili  quoque  modo, 
si  tres  census  et  12  radices  cquantur  denariis  39  , diuides  hec  omnia  per  numerum 
censuum,  scilicet  per  3,  proveniet  unus  census,  ct  qualuor  radices,  que  equantur  de- 
nariis 13.  Item  si  inucuiantur  radices  15  et  denarii  co  , que  equentur  censibus  5 , 
diuides  hec  omnia  per  numerum  censuum,  scilicet  per  5;  et  inuenies,  quod  unus  census 
equatur  tribus  radicibus,  et  denariis  12.  Item  si  • unius  census  ct  radices  io  equantur 
denariis  10,  diuides  hec  omnia  per  J,  scilicet  multiplicabis  radices  io,  ct  denarios  20 
per  5,  exibunt  radices  50,  et  denarii  100;  que  diuides  per  4;  et  sic  inuenies,  quod 
unus  census,  et  radice»  ‘ 12  equentur  denariis  25;  ct  sic  intelligus  iu  similibus.  Et 
cum  bcc  omnia  operari  si  uolucris  («<?),  ct  itolucris  inuenire  quantitatem  census,  qui 
cum  datis  radicibus  equetur  numero  dato  , sic  facias : accipe  quadratum  mcdielulis 
radicum  , et  adde  eum  super  numerum  datum;  et  eius,  quod  proucncrit,  radicem  ac- 
cipe; dc  qua  numerum  medietatis  radicum  tolle;  ct  quod  remanserit  erit  radix  quesiti 
census  . Yerbi  gratia  : census  et  decem  radices  equentur  39  . Dimidium  itaque  ex 
radicibus  est  5;  quibus  iu  sc  multiplicatis  faciunt  25;  quibus  additis  cum  39  faciunt 
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64}  dc  quorum  radice,  que  est  8,  si  auferatur  medietas  radicum,  scilicet  5,  remanebunt 
3 pro  radice  quesili  census.  Quare  census  est  9,  et  ipsius  decem  radices  sunt  30;  et 
sic  census,  ct  dcccin  radices  cquantur  39.  Nam  unde  hec  regula  procedat,  per  duplicem 
figuram  ostendere  procurabo:  adiaceat  siquidem  tetragonum  .a.b.c.d.  luilxnis  in  singulis 
lateribus  amplius  quam  ulnas  5;  ct  accipiatur  super  latus  .a.b.  punctus  .e.,  ct  super 
latus  .a.d.  punctus  ./.,e t super  latus  M.c. punctus .g.t et  super  latus  .c.d.  punctus  Ji et 
sit  una  quaque  («c)  rectarum  ,b.e.y  C.g.t  et  .c.h.  et  .d.f.  ulnarum  s;ct  compulentur  {sic) 
recte  .e.h.  ct  ./.g.  ; et  quia  tetragonum  est  quadrilatcrum  .ax.  , erit  latus  ,d.a. 
cqualis  lateri  M.a.  ; et  cum  dc  cqualihus  cqualia  auferantur  , que  remanent  erunt 
cqualia}  quare  si  cx  .d.a.  auferatur  .d.f.y  ct  ex  .b.a.  auferatur  .b.e. , quarum-  una- 
queque  est  5 , remanebit  siquidem  .e.a.  eqnalis  recte  .[.a.  : sed  recte  4.e.  equalis 
est  recta  , cum  cqualis  sit  recta  .f.g.  recte  ut.b. ; est  enim  recta  .i.g.  cqualis 
rcclc  x.b.:  propter  eadem  ergo  ct  recta  .e. i.  cqualis  est  rcctc  cum  recta  .e.h. 
sit  cqualis  rcctc  .a .d.,  ct  recta  .i.h.  | recte  .f.d.:  tetragona  ergo  sunt  quadrilatera  .c.f. 
et  .g-h.:  ponam  itaque  pro  censsu  {sic)  quesito  quadrilatcrum  c.f.,  quod  est  ignotorum 
laterum  , cuius  radix  est  unaqueque  rectarum  .ei.  ct  ; sed  recte  .ei.  Jadplicata 
est  superficies  rectiangula  JfJ.t  que  est  quinque  radices  census  .c.f.  , cum  ipsa  su- 
perficies adplicata  sit  super  radicem  cius,  et  sit  5 unaqueque  rectarum  .e.b.i.g.:  si- 
militer et  superficies  .i.d.  constat  ex  5 radicibus  census  .c./.,  cum  sit  applicata  super 
radicem  ipsius,  scilicet  super  latus  i./.;  ct  sil  5 unaqueque  rectarum  .f.d.  ct  i.h.; 
sed  quia  census,  et  10  radices  cquantur  denariis  39  j erunt  ergo  39  prcdictc  tres  su- 
perficies, que  sunt  .e./.,  b.i.y  i.d.;  quibus  si  addantur  25,  scilicet  tetragonum  . g.h ., 
cuius  unum  quodque  latus  est  5,  habebuntur  64  pro  toto  tetragono  .a.b.c.d.;  quorum 
radix,  scilicet  8*  est  longitudo  uniuscuiusque  lateris  eius:  quare  si  auferatur  ex  .b.a. 
recta  . b.c .,  silicet  5 de  8,  remanebunt  3 pro  linea  .c.a.  : ergo  radix  quesiti  census 
est  3,  ct  census  est  9;  quo  addito  cuin  decem  suis  radicibus,  faciunt  39,  ut  opportet. 
Aliter,  sit  census  quesitus  tetrogonum  (jric)  ct  super  latus  .d.c.  applicentur  decem 
radices  eius,  scilicet  superficies  recti  angula  .d.h.,  cuius  liunumquodquc  lattcrum  {sic) 
.h.e.t  et  J.d.  sit  io  } et  diuidatur  recta  Ji.e.  in  duo  equa  super  . t . ; et  quoniam 
census  .z.d.,  et  cius  10  radices  .d.h.  cquantur  denariis  39,  ergo  tota  superficies-  recti 
angula  .z.l.  csl  39;  que  superficies  cumstat  cx  .i.z.  in  .h.z.;  recta  quidem  .zJ.  cqualis  est 
recta  (sic)  .z.e.y  cum  sit  tetragonum  quiidrilatcnim  ,e.i.i  ergo  ex  ductu  .z.e.  in  .z.h. 
proueniunt  39}  quibus  si  addatur  tetragonum  linee  ,e.t.y  quod  est  25,  habebuntur  64 
pro  tetragono  linee  ,i.t.:  quare  radix  de  G4,  scilicet  8,  est  recta  J.z.;  de  qua  si  au- 
feratur recta  .t.c.,  que  est  5,  remanebunt  3 pro  linea  x.z.:  ergo  radix  census  .cJ. 
est  3,  et  census  est  9,  ut  per  alium  modum  inucnimus.  Kt  cum  ceciderit  in  solutione 
alicuius  questionis,  quod  census  equetur  radicibus  ct  numero,  tunc  quadradlum  («c)  me- 
dietatis nidicum  addes  super  numerum}  et  super  radicem  cius,  quod  prouonerit,  addes 
numerum  medicetatis  (sic)  radicum,  et  habebis  radicem  quesili  census.  Verbi  gratia:  cen- 
sus equetur  decem  radicibus,  et  denariis  39}  addam  siquidem  quadratum  medietatis 
radicum  , scilicet  25  super  39  , erunt  64  ; quorum  radici  , scilicet  8 , superadde  s , 
silicet  medietatem  radicum  , proucnicnt  13  pro  radice  quesili  census  ; quare  census 
est  169.  Nam,  si  unde  hcc  regula  procedit,  scire  uis,  adiaceat  tetragonum  M.b.c.d. 
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cuius  unum  quodque  latus  sil  plus  quam  io;  cl  protrahatur  in  ipso  linea  .e/.;  et 
sit  iO  una  queque  rectarum  .e.c.  et  .f.d.;  et  diuidutur  . e.c . in  duo  equa  super  .g.; 
et  sit  census  quesitus  tetragonum  .b.d quare  decem  radices  erit  superficies  .e.d.,  cum 
sit  aplicata  super  latus  .e./.,  quod  est  cquale  radici  ipsius  census,  lioc  est  linee  ,a.b .; 
et  est  10  unaqueque  linearum  .e.c.,  et  .f.d.  : remanehit  ergo  superficies  .f.b.  30,  que 
proueniunt  ex  ductu  .f.e.  in  .e.b.;  sed  .f.e.  est  equalis  recte  .b.c.,  ergo  ex  .b.e.  iu  . b.c . , 
proueuiunt  39;  quibus  si  addatur  quadratus  linee  .e.g.,  ucniunt  C4  pro  quadrato  linee 
b.g.:  cuius  radici  addatur  Pnea  .e.c.,  siliret  5,  uenient  13  px>  linea  .b.c.,  que  est  radix 
quesiti  census  ; quare  census  est  ir*9.  Et  cum  j occurcrit,  quod  census  , et  numerus 
equctilur  radicibus,  scias  lioc  fieri  non  posse,  nisi  numerus  fiat  cqtinlis,  ucl  minor  qua- 
drato medietatis  nidicum:  qui  si  equniis  fuerit,  habebitur  pro  radice  census  numerus  me- 
dietatis radicum:  etsi  numerus,  qui  cum  censu  cqualur  radicibus,  fuerit  iniuus  quadrato 
medietatis  radicum,  extrahe  ipsum  numerum  ex  ipso  quadrato;  et  cius  quod  reman- 
serit radicem  extrahe  ex  numero  medietatis  radicum;  et  si  id  quod  remanserit  non  erit 
radix  quesiti  census,  tunc  addes  id  quod  extraxisti  super  numerum,  de  quo  extraxisti, 
et  habebis  radicem  quesiti  census.  Verbi  gratia:  census  et  40  equantur  14  radicibus; 
dimidiatis  siquidem  radicibus  , ucniunt  7;  de  quorum  quadrato,  scilicet  de  49,  extrahe 
40,  remanent  9;  quorum  radicem,  que  est  3,  extrahe  de  medietate  radicum,  scilicet  de 
7,  remanebunt  4 pro  radice  quesiti  census,  census  est  ie;  quibus  additis  cum  40,  faciunt 
se,  que  sunt  radices  u eiusdem  census,  cum  ex  ducta  radice  de  16  in  14  uenient  se; 
uel  radicem  de  9 addes  super  7 , erunt  10  pro  radice  quesiti  census  ; et  sic  census 
erit  100;  quo  addicto  cum  40,  faciunt  140,  que  sunt  radices  14  de  100,  cum  ex  mul- 
tiplicatione radicis  de  100  in  14  proucnicnt  110;  et  sic  cum  non  soluctur  questio  cum 
diraiuutione,  soluctur  sine  dubio  cuin  uddilationc.  Et  si  unde  hcc  regula  procedat  nossc 
uis,  adiaceat  linea  .a.b.,  que  sit  14;  et  diuidam  eam  in  duo  equalia  super  .g.,  et  in  duo 
et  equalia  (jic)  super  et  coustituam  super  unam  ex  inqtiulibus  (sic)  proportionibus 
tetragonum  .constituatur  primuiu  super  minorem  portionem, que  est  ui.b.,  tetragonum . d.z .; 
et  protrahatur  .z.e.  in  directo  in  punctum  ./.;  et  sit  recta  .zJ.  equalis  recte  .a.b.; 
et  copuletur  recta  .i. a.  Et  quia  recta  ,z.b.  esi  radix  census  .d.z.,  et  recta  .a.b.  est 
14,  erit  lota  superficies  . a.z . radices  14  ex  censu  .d.z»:  et  quia  census,  et  40  equantur 
radicibus  14,  erit  superficies  .a.e.  40,  que  proucnit  ex  x.d.  in  .d.a.,  hoc  est  ex  .b.d. 
in  . d.a quibus  40  si  addatur  quadratus  sectionis  .d.g.,  habebuntur  49, 'scibeet  qua- 
dratum linee  .gM.:  quare  quadratum  linee  .d.g.  est  9;  quorum  radix,  scilicet  3,  est  linea 
.g.d.;  cui  si  addatur  linea  .g.a.,  erit  10  tota  tinea  .a.d.:  etsi  auferatur  .g.d.  ex  . g.b ., 
remanebunt  4 pro  linea  . d.b que  est  radix  census  .d.z.  Et  si  super  lineam  .a.d. 
constituatur  census  ai.L,  ut  in  hac  alia  figura,  remanebit  superficies  d.b.  40,  que  pro- 
uenit  ex  d.d.  in  .d.b.,  hoc  est  ex  .a.d.  ili  .d.b.;  que  40  si  extrahantur  ex  quadrato 
linee  . a.g remanebunt  9;  quorum  ladix,  scilicet  3,  est  linea  .g.d.:  quare  .a.d.  est 
10  ; ergo  radix  census  .a.l.  est  10,  et  census  est  ioo,  ut  prodiximus.  Cum  his  autem 
sex  regulis  possunt  solutiones  infinitatum  questionum  repciiri;  sed  oportet,  eos  qui 
per  carum  modum  procedere  uolunt,  scire  ea  que  diximus  in  multiplicatione,  et  di* 
uissionc,  et  extractione,  seu  additione  radicum,  et  binomiorum  atque  recisorum;  quibus 
perfecte  cognitis,  quodam  questiones  super  hcc  proponantur. 
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E r pliciant  introdut  innes  algebre  et  almucfiabaie.  Incipiunt  questiones  eiusdem. 

Si  uis  d illidere  10  in  duas  partes,  que  insimul  multiplicate  faciant  quartam  multi- 
plicationi.s  maioris  partis  in  se;  pone  pro  maiori  parte  radicem,  quam  appellabis  rem, 
i 189  remanebunt  pro  minori  parte  io,  minus  re;  que  multiplicata  in  re,  uenient  jio  res, 

minus  censu;  et  ex  multiplicata  re  in  se  proucnit  census;  quia  cora  (sic)  multiplicatur 
radix  ili  se,  proucnit  quadratus  ipsius  radicis:  ergo  decem  rex  (sic),  mitius  censu,  equantur 
quarte  parti  census.  Quare  quadruplum  ipsarum  equnhittir  censui  uni:  ergo  multiplica 
io  res  minus  censu,  per  4,  uenient  40  radices,  minus  4 censibus,  que  equantur  censui. 
Restaura  ergo  4 census  ab  utraque  parte  , erunt  5 census  , qui  equantur  40  radici- 
bus. Quare  diuidc  radices  40  per  5,  exibunt  radices  8,  quibus  equatur  census:  ergo 
porlio,  per  quam  possuisti  rem,  est  8;  quibus  extractis  de  io,  remanent  2,  que  sunt 
<.  alia  portio;  et  sic  perduximus  hanc  questionem  ad  unum  ex  sex  regulis,  ad  eam  ui- 
deliccl,  in  qua  census  equatur  radicibus;  ad  quam  etiam  reducemus  hanc,  in  qua  diuisi 
io  in  duas  partes,  cx  quibus  multiplicaui  tutatu  iu  aliam;  cl  in  id,  quod  proucnit,  di* 
uisi  quadratum  unius  portionis,  et  proucnit  J t : pone  iterum  rem  pro  una  portione, 
remanebunt  io,  minus  re;  ct  multiplica  rem  iu  io,  minus  re,  uenicut  io  res,  minus 
censu.  Et  multiplica  rem  iu  se,  ucuict  census;  (piem  diuidc  per  io  res,  minus  censu; 
quod  sic  fit:  tu  scis,  quia  ex  ipsa  diuisione  proucnit  } l;  ergo  si  multiplicas  exeuntem  per 
diuLsorcm,  proueniet  utique  diuisus  numerus,  scilicet  census:  multiplica  ergo  io  res , 
mitius  censu,  per  1 1,  exibunt  15  res,  minus  censu  et  dimidio,  que  equantur  censui. 
Restaura  ergo  censura  J 1 ab  utraque  parte,  ct  erunt  census  -J  2,  qui  equantur  radi- 
cibus 15.  Quare  diuidc  is  radices  per  ^ t,  exibunt  6 radices,  que  equantur  censui  : 
quare  census  csl  3f.;  quorum  radix,  scilicet  o,  est  una  cx  duabus  portionibus.  Reliqua 
irruit i/*i  ..t.  autem  erit  4 . Item  diuisi  io  iu  duas  partes  , et  multiplicaui  unam  carum  in  se,  et 
quod  prouenit  multiplicaui  per  \ s;  et  id  quod  proucnit,  fuit  100,  scilicet  quadratus 
de  io;  sic  facies:  pone  pro  ipsa  positam  rem,  quam  multiplica  iu  se,  ucriiet  census; 
que  multiplica  per  £2,  uenient  census  J 2,  qui  equantur  too:  diuide ergo  ioopcr*2, 
uenient  36;  quibus  equatur  census:  quare  radix  eorum,  (pie  est  6,  est  una  cx  dualius  por- 
tionibus; et  sic  perducta  est  liec  questio  ad  secundam  regulam,  in  qua  census  equatur 
rrrtint.s.  ntlinero.  Item  diuisi  10  iu  duas  partes,  ct  diuisi  maiorem  carum  per  minorem;  et  id 
quod  proucnit  fuit  {2;  sic  facies:  pone  rem  pro  una  ex  suprascriptis  portionibus.  Quare 
alia  erit  iu,  minus  re;  ct  diuidc  10,  minas  re  in  rem,  quia  ex  ipsa  diuisione  ueniunt  J 2 : 
multiplica  diuLsorcm  per  J 2,  uenient  res  \ 2,  que  equantur  10,  minus  re:  adde  ergo  rem 
utrique  parti,  et  erunt  res  j 3,  que  equantur  10:  diuidc  ergo  10  per  numerum  rerum, 
scilicet  per  J 3,  ueuiet  quod  una  res  cquubitur  tribus  denariis.  Quare  una  ex  suprascri- 
ptis portionibus  est  3;  a quibus  usque  in  10  sunt  7 pro  alia  portione;  et  sic  reducta 
est  bec  questio  ad  ternam  regulam,  ubi  radices  equantur  numero. 

Diuisi  in  duas  partes  12,  cl  multiplicaui  unam  earum  per  27;  et  quod  proucnil  fuit 
cquale  quadrato  alterius  partis;  sic  facies  : pone  rem  pro  una  partium,  remanebunt 
12,  minus  re,  pro  alia;  quibus  multiplicatis  per  27,  faciunt  321,  minus  27  rebus  : ct 
multiplica  rem  in  re,  scilicet  primam  pariem  in  se,  proueniet  ccusus,  qui  equatur  de- 
nariis 324,  minus  27  rebus:  quibus  rebus  additis  utrique  parti,  ueniet  census  et  27  res, 
quo  equantur  denariis  324;  et  sic  reducta  est  hcc  questio  ad  unam  cx  tribus  compositis 
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regulis,  ad  eam  uidclicet,  in  qua  census,  ct  iadiccs  equantur  numero.  Vndc,  ut  procedas 
secundum  ipsam  regulam,  multiplica  ‘ 13,  scilicet  dimidium  radicum  iu  se,  erunt  J isi; 
que  adde  cum  324,  erunt  { SOS;  quibus  radicem  inucuias  sic:  fac  quartas  ex  eis,  erunt 
2025;  cui  numero  radicem  inucnias,  eritque  45;  que  diuide  | per  radicem  de  4,  que  sunt 
sub  uirga,  scilicet  per  2,  exibunt  ^ 22;  de  quibus  extrahe  medietatem  radicum,  rema- 
nebunt 9 per  radicem  census,  que  sunt  una  pars:  a quibus  usque  in  12  desunt  3 pro 
secunda  parte.  Multiplicani  i plus  de  | unius  numeri  per  unum  plus  dc  J eiusdem; 
ct  prouenerunt  73  pro  ipso  numero  rem  [sic):  ergo  uis  multiplicare  ] rei,  uno  addito, 
per  J rei,  plus  uno;  multiplica  ergo  | rei  per  ~ rei,  proueuiet  medietas  census;  et 
multiplica  unum  per  unum,  faciet  i;  et  unum  in  - rei,  et  unum  iu  J rei,  ucuict  res, 
ct  rei;  ct  sic  ex  eorum  multiplicatione  habebitur  medietas  census,  et  res  1,  et  de- 
narius unus,  que  equantur  denariis  73:  abice  ergo  denarium  unum  ab  utrumque  (,«c) 
parte,  remanebit  medietas  census,  et  res  ^ i,  que  equantur  denariis  72:  re  integra  itaque 
censum  tuum,  et  habebis  censum,  ct  res  | 2,  que  equantur  144:  quare  dimidia  radices, 
exibunt  quas  multiplica  iu  se,  uenient  2 ; que  adde  cum  144  , erunt  140  ; 
quibus  radicem  inucnies  ordine  demonstrato,  scilicet  multiplica  !4C  per  144,  ct  adde 
unum,  erunt  centesime  quadragesime  quarte  21025;  cuius  numeri  radicem  diuide  per 
12,  scilicet  per  radicem  dc  144,  que  suut^ub  uirga;  ct  habebis  ~ !2  pro  radice  quesitu; 
de  qua  extrahe  medietatem  radicum,  scilicet  ^ 1,  remanebunt  f 10  pro  numero  quesilo; 
super  | quorum  si  addatur  i , uenient  £ 8 , etiam  et  addito  uno  super  * ipsorum  , 
uenient  9;  ct  cx  J 8 multiplicatis  in  9,  surgtinl  73,  ut  propositum  fuit.  Diuisi  decem 
in  duas  partes,  et  addidi  insimul  quadratos  ipsorum,  et  proncncrunt  ~ 02  : pone  ita- 
que rem  pro  prima  parte,  ct  multiplica  eam  in  sc  , ucuict  census.  Similiter  multi- 
plica ‘secundam  partem  in  sc,  que  est  10,  minus  re;  quam  multiplicationem  facies  sic:  ex 
10  in  10  ueniunt  100;  et  ex  re  diminuta  in  rem  diminutam  proucnil  census  additus  ; 
et  cx  io  multiplicatis  bis  in  rcin  diminutam  proueniutit  20  res  diminute;  ct  sic  pro 
multiplicatione  dc  10,  minus  rc,  iu  se  habentur  100,  ct  census,  20  rebus  diminutis:  que 
si  addantur  cum  quadrato  prime  partis,  scilicet  cum  censu,  erunt  100,  ct  duo  census, 
minus  uiginti  rebus,  que  equantur  denariis  | r>2:  adde  ergo  uiginli  res  utrique  parti, 
erunt  100,  et  duo  census,  que  equantur  20  rebus  , et  denarijs  J 02:  abice  igitur  { C2  ab 
utraque  parte,  remanebunt  duo  census,  ct  denarii  | 37,  que  equantur  20  radicibus;  et 
sic  perducta  licc  questio  ad  terciam  regulam  compositurum,  ubi  census  et  numerus  radi- 
cibus equantur:  quare  ut  ipsa  {sic)  iumiteris  regulam,  diuide  numerum,  et  radices  per 
numerum  censuum,  scilicet  per  2,  Ium;  est  dimidia  ea;  ct  ucnict,  quod  census,  ct  denarii 
| 18  equantur  radicibus  10:  dimidia  ergo  radices,  uenient  3;  que  multiplica  in  se,  erunt  23; 
de  quibus  extrahe  { 18,  remanent  J r>;  quorum  radicem,  scilicet  \ 2,  extrahe  de  medietate 
radicum,  scilicet  de  5,  remanebunt  J 2,  que  sunt  una  prodictarum  parcium;  a quibus 
usqoe  in  io  desunt  J 7,  que  sunt  secunda  pars.  Et  si  extracto  quadrato  minoris  partis 
de  quadrato  maioris,  remaneant  40,  sic  facies  : quadratum  unius  partis,  scilicet  censum, 
de  quadrato  alterius  extrahe,  scilicet  dc  100  ct  censu,  uiginti  rebus  diminutis,  rema- 
nebunt loo,  diminutis  20  rebus;  que  equantur  50:  quare  adde  ulriquc  parti  29  res;  et 
tolle  dc  unaquaque  59,  ct  remanebunt  uiginti  res,  que  equantur  50  : quare  diuide  50 
per  20,  ueniunt  \ s pro  minori  portione.  Multiplicaui  siquidem  terciam  unius  numeri 
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per  quartam  cius,  et  proucuit  ex  multiplicatione  idem  numerus,  et  denarii  14:  pone 
pro  ipso  numero  rem;  et  multiplica  t rei  per  quartam  cius,  ucnict  ^ census;  que  etqua- 
tur  (sic)  rei,  et  denariis  24.  Reintcgra  ergo  censum,  scilicet  multiplica  liec  omnia  per 
12,  ct  ucnict  census;  qui  cqualur  duodecim  | rebus,  et  denariis  2S$:  multiplica  ergo  6, 
que  sunt  dimidium  nidicum  in  se,  erunt  36;  que  adde  cum  288,  erunt  314:  super  quot-um 
radicem  adde  dimidium  radicum,  erunt  24;  que  sunt  radix  census  : ergo  quositus  nu- 
merus est  24;  ct  sic  reducta  est  bec  questio  ad  secundam  cx  tribus  regulis  compositis, 
ubi  census  equatur  radicibus  cx  {sic)  numero.  Diuisi  io  in  duas  partes;  et  diuisi  illam  per 
istam,  et  istam  per  illam,  et  proucncruut  J 3.  In  bac  questione  opportet  quedam  pre- 
diccrc,  etiam  ct  demostratiouibus  demonstrare  : sit  itaque  prima  illarum  partium 
et  secunda  ,b.\  et  diuidatur  .b.  iu  .a.,  et  proueniat  .d.;  ct  ui.  in  . b ct  proucniat  .g.: 
coniuctuin  (j/c)  ergo  cx  .g.d.  est  ~ 3;  et  quia  cuin  diuiditur  a.  in  . b prouenit  ergo 
si  multiplicatur  ,g.  iu  proucuit  quod  si  multiplicetur  iu  ucnit  quadratus 
numeri  .n.;  ct  cura  diuidetur  .b.  in  .a.,  prouenit  .d.:  ergo  si  multiplicetur  .d.  in  .a., 
prouenit  .b.]  quod  si  multiplicetur  in  ,b.t  proucuit  quadratus  numeri  .b.:  ergo  cx  .a.  in 
.r/.  ducta  in  .b.t  et  cx  Jb.  in  .g.  ducta  iu  ,a.t  hoc  est  cx  .a,  iu  .b.  ducto  in  cou- 
iunctum  ex  numeris  .g.f/.,  silicei  in  | 3,  prouenit  summa  quadratorum  cx  numeris  utjf.i 
quibus  demostratis,  sic  (i/c)  prima  pare  .a.  res,  remanebit  pro  .b.  io,  mimis  re;  et  multi- 
plicetur m.  in  se,  prouenit  census;  et  . b . in  se,  proucnient  loo  ct  census,  diminutis 
uiginli  radicibus:  quibus  oiunibus  in  unum  iunclis,  erunt  loo,  ct  duo  census,  mitius 
20  radicibus,  pro  duobus  quadratis  numerorum  .a.b.,  que  cqtianlur  multiplicationi  cx 
.a.  in  .b.  ducta  in  £3:  quare  multiplicetur  . a . in  .b.,  silicet  res  in  io,  minus  re, 
erunt  io  res,  minus  censu;  que  multiplica  per  £ 3,  ciunt  res  j 33,  mimis  censibus  j 3, 
que  cquantur  100  denariis  , ct  duobus  censibus,  uiginli  rebus  diminutis  : adde  ergo 
utrique  parti  20  res,  et  census  ± 3;  et  habebis  mo,  et  census  J 5,  que  cquantur  rebus 
J 53:  que  omnia  diuidc  per  numerum  censuum,  scilicet  per  -J  5;  et  ucnict  census,  et 
denarii  J 18,  que  cquantur  radicibus  10  : dimidia  ergo  radices;  et  multiplica  eas  in 
se,  erunt  25;  ex  quibus  extrahe  } is,  remanebunt  [ 6;  quorum  radicem  adde  super  me- 
dietatem radicum,  et  luibcbis  ^7  pro  maiori  portione;  quare  minor  porlio  erit  J 2. 

Rursus  diuisi  10  iu  duas  partes,  ct  mulliplicaui  unam  carum  per  6;  et  quod  pro- 
ueriil  diuisi  per  aliam  partem;  ct  terciain  cius,  quod  prouenit,  addidi  super  summam 
multiplicationis  jjritnc  partis  iu  6;  et  totum  id,  quod  concretum  est,  fuit  30  : pone 
siquidem  pro  prima  parte  rem;  ct  ipsam  multiplica  per  6,  ct  proucnicut  6 res;  quas 
debes  diuidere  per  secundam  partem,  scilicet  pertO,  minus  rc;  ct  eius  quod  prouenit 
terciain  partem  debes  addere  super  c res,  ut  habueras  (fic)  39:  quare  accipe  terciam 
G rerum,  erit  {sic)  duc  res;  que  diuisc  per  10,  minus  re,  ucuicl  illud,  quod  debet  addi 
super  6 res,  ut  ucniant  39:  ergo  id,  quod  proucuit  cx  diuissione  duarum  rerum  in  io , 
minus  re,  est  39  , exceptis  6 rebus  : quare  si  multiplicas  diuissorem  per  exeuntem , 
proucnict  utique  diuisus  numerus,  scilicet  due  res:  multiplica  ergo  10,  minus  rem  (jvc)t 
in  30,  minus  s rebus;  ct  proucnient  denarii  300,  ct  0 census,  diminutis  09  rebus,  que 
cquantur  duabus  rebus:  adde  ergo  99  res  ulriquc  parti,  erunt  sex  census,  ct  denarii 
300  , que  cqtiantrfV  rebus  101 : diuidc  bec  omnia  per  numerum  censuum,  scilicet  per  6, 
uenict,  quod  census  denarii  63  cquantur  rebus  | 16:  quare  dc  quadrato  medietatis  radicum 
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abicc  65;  ct  eius,  quod  remanserit,  radicem  accipe,  que  erit  ^ 2;  quam  abicc  de  nu- 
mero medietatis  radicum,  scilicet  de  ^ 8,  remanebunt  6,  que  sunt  radix  census:  quare 
radix  ipsius  census,  scilicet  e,  est  una  ex  duabus  portionibus:  que  si  per  e multipli- 
cata fuerit,  ucnicnt  36;  quibus  diuisis  per  secundam  partem,  ucnicnt  9;  quorum  tcrcia 
si  addatur  super  36,  nimirum  39  proucnicnt,  ut  propositum  fuit. 

Divisi  60  in  homines,  et  proucnit  unicuique  aliquid;  ct  addi  duos  homines  super 
illos;  et  per  omues  ipsos  diuisi  eo;  et  proucnit  unicuique  denarii  \ 2,  mimis  ex  eo, 
quod  proucncrat  prius:  sit  numerus | primorum  hominum  linea  .a.b.;  et  erigatur  super 
ipsam  secundum  rectum  angulum  linea  . b.g .,  que  sit  illud,  quod  contingit  unicuique 
illorum  de  p rescriptis  denariis  60;  ct  protrahe  lineam  .g.d.  cqualem,cl  equidislantcm  linee 
.b.a.;  ct  copuletur  recta  .d.a.*,  erit  ergo  spatium  qoadrilatcri  .a.b.gul.  go,  cum  colli- 
gatur ex  .a.b . in  .b.g.  : deinde  lineam  .a.b.  protrahe  in  punctum  .e.;  ct  sit  .b.e.  2, 
silicct  numerus  lioniiiicm  (ne)  additorum;  et  signetur  in  lineam  .b.g.  punctus  et  sit 
$.f.  J 2,  scilicet  illud,  quod  diminutum  fuit  unicuique  per  additionem  duorum  hominum; 
et  per  punctum  .f.  pronabatur  linea  Jt.i^  equalis,  et  equidislans  linee  et  con- 

pulctur  (ne)  recta  .e.h.;  erit  que  quadrilaterum  Ji.e.a.i.  63,  cum  colligatur  ex  .a.e.  in 
.edi.,  silicei  ex  .a.e.  iu  que  .b.f.  est  id,  quod  proucnit  unicuique  ex  denariis  go  iu 
homines  .a. e.:  ergo  superficies  .e.i.  equatur  superficiei  . b.d ergo  inulliplicalio  . g.b . 
iu  .b,(t.  equatur  inulti  plica  lioni  .e.a.  iu  . f.b quare  ipse  quatuor  linee  proportionales 
suut:  est  ergo  sicut  .g.b.  prima  ad  .f.b.  secundam,  ita  .e.a.  tcrcia  ad  . b.a . quartam: 
quare  si  diuidatur,  erit  sicut  .g.f.  ad  .f.b.,  ita  .e.h.  ad  .b.a.\  ct  cum  permutaucris, 
erit  sicut  .g.f.  ad  .e.b.,  ita  .f.b.  ad  .b.a.:  sed  proportio  .g.f.  ad  .e.b.  est  sicut  5 
ad  4 ; ergo  ct  .f.b.  ad  .b.a.  est  sicut  5 ad  4:  ergo  .f.b.  continet  semel,  ct  quartam 
numerum  Jj.a.  Pone  igitur  pro  numero  .a.b.  rem,  erit  ergo  b.f.  res  Ji;  et  multiplica 
.a.b.  iu  .b.f.,  et  proueniet  census  { i pro  superficie  .6.1.;  et  multiplica  .a.b.  in  . f.g 
silicct  in  .f.g.,  proueoient  res  J-  2 pro  superficie  .f.d.  : ergo  lota  superGeies  .b.d. 
est  «cusus  ! 1,  cl  res  5 2;  sed  ipsa  est  eo:  ergo  census  f 1,  ct  res  J 2 cquantur  denariis 
go  : diuide  ergo  hec  omnia  per  numerum  ccusuuni,  scilicet  per  Ji,  ucniet  census,  e t 
radices  2,  que  cquantur  denariis  48:  adde  ergo  quadratum  medietatis  radicum,  scilicet  1, 
super  48,  erunt  49;  de  quorum  radice  abicc  medietatum  (sic)  radicum,  remanebunt  G pro 
numero  .a.b.:  quare  .b.g.  est  io,  ct  .a.e.  est  8.  Aliter  quia  superficies  .g.a.,  et  .aJi. 
sibi  inuiccin  equantur,  cum  quclibct  ipsarum  sit  eo;  si  comuni ter  auferatur  recti  augula 
superficies  .a.f.,  remanebit  superficies  .d.f.  equalis  superficiei  .e./.;  cquales  ergo  su- 
perficics,  et  cquiaugule  circa  oqualcs  angulos  super  mutue  proportionis.  Vnde  est  sicut 
.g.f.  ad  .f.h.y  iLa  .f.b.  ad  ./.i'.,  hoc  est  ad  .b.a.:  sed  .g.f.  ad  /./*.  est  sicut  5 ad 
4,  ergo  ct  .f.b.  ad  .b.a.  est  sicut  5 ad  4,  ut  superius  iuuentum  est.  Item  diuisi  20 
iu  homines,  et  proucnit  aliquid;  ct  additi  (sic)  tres  homines;  et  inter  omnes  diuisi  30;  ct 
accidet  unicuique  4,  minus  eo,  quod  cucncrat  prius:  sit  itaque  linea  .a.b.  numerus 
primorum  hominum,  ct  .b.g.  sit  id  quod  accidit  unicuique  ex  20  ; quare  superficies 
,b.d.  recti  angula  est  20;  ct  protrahatur  .a.b.  in  .e.,  et  sit  .b.e.  3;  nec  non  et  ex 
linea  .b.g.  extrahatur  .g.f.  , que  sit  4 ; ct  per  punctum  ./.  protrahatur  linea  .1./1. 
equidistans  et  equalis  liuec  ,a.e.\  et  copuletur  Ji.e.,  ct  erit  30  superficies  .ea.  : quare 
superficies  .i. e.  addit  10  super  superficiei  (sic)  .b.d.:  quare  aplicctur  linee  .i.d.  superficies 
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.< i.k.,  que  sit  10;  ct  protrahatur  linea  .e.a.  in  .z.\  et  sit  .a.z.  equulis  .i.k;  et  compella- 
tur (sic)  linea  .l.zr,  et  quoniam  superficies  b,d.  est  20,  et  super  (sic) -.id.  est  io,  erunt 
utique  ambe  superficies  b.d.,  ct  J.l.  equales  superficiei  .i. e.:  comunitcr  addatur  super- 
ficies .a.k.,  erit  tota  superficies  .e.k.  cqualis  toti  superficiei  b.l.:  ct  quia  superficies  .d.k. 
est  io,  el  est  applicata  linee  .dJ.,  que  est  4,  cum  sit  cqualis  liuec  si  diuidatur 
10  per  4,  ucnient  | 2 pro  linea  hoc  est  pro  linea  ji.z.i  cl  quia  superficies  .b.l. 

proueuit  cx  .gb.  in  b.z.',  ct  superficies  .e.k.  proucnit  cx  b.c.  iu  .e.z.;  | ergo  equalis 
est  multiplicatio  .gb.  in  .b.z.  multiplicationi  . h.e .,  hoc  est  .fb.  in  .e.z.:  erit  ergo 
sicut  .gb.  ad  P‘;  ita  .e.z.  ad  . h.e .;  et  cum  diuiscris,  erit  sicut  .g.f.  ad  ./.6.,  ita 
.e.b.  ad  .b.z.',  ct  cum  pemiutaucris,  erit  sicut  .g.f.  ad  .e.b.,  hoc  csl  sicut  4 ad  3,  ita 
.(.i.  ad  .b.z.'.  Ilis  itaque  intellectis,  pone  numerum  primorum  hominum,  scilicet  .b.a., 
esse  rem  ; quare  tota  .b.z.  erit  res,  cl  denarii  ~ 2:  ct  quia  est  sicut  3 ad  4,  ita  .z.b. 
ad  .b.f. : multiplica  ergo  .b.z.  per  4,  ct  diuides  per  3,  exibunt  pro  liuea  b.f.  res  y l, 
et  denarii  quibus  si  addatur  •/•£.,  que  csl  4,  erit  tota  linea  .b.g.  res  J i , et 
denarii  { 7 : et  quia  ex  .a.b.  iu  .b.g.  proueniunt  20  , et  ex  .a.b.  in  .b.g.  proucnit 
census  }l,  et  res  {7;  ergo  census  J i,  ct  res  J 7 equantur denariis  20:  diuide  igitur 
lier  omnia  per  numerum  censuum,  scilicet  per  J f;  ct  inuenies,  quod  census,  ct  radices 
i 5 equantur  denariis  IS:  procede  ergo  secundam  [sic)  regulam  cius,  et  inuenies,  radicem 
census,  scilicet  .n.b.,  esse  2:  quare  .b.g.  est  10:  potest  etiam  proportio  ,f.b.  ad  .a.b. 
promptius  iuueniri:  ponam  iterum  lineam  .a.b.  rem,  cui  est  cqualis  linea  .i.f.  ; ergo 
.i.f.  est  res  : multiplicabo  siquidem  .i.f.  in  . f.g .,  silicet  rem,  in  4,  et  ucnicnt  4 res 
pro  superficie  cui  addam  superficie  (sic)  que  30,  erunt  itaque  duc  superficies 

-<>■.  Cl  .f.d.  30,  ct  4 res;  de  i|uibus  aufcntin  superficiem  .a.d.,  que  est  20.  Ergo  pro 
superficie  .e.f.  remanebunt  10,  et  4 res;  que  superficies  fit  ex  .e.b.  in  b.f. : quare  si 
diuidatur  io,  et  4 res  per  *b.,  silicet  per  3,  ucnient  \ 3/  et  res  j I pro  linea  b.f.. 
Ut  per  alium  modum  imicnimus. 

Item  diuisi  20  in  homines,  et  accidit  unicuique  aliquid;  et  addi  duos  homines,  et 
in  omnes  diuisi  60;  et  accidit  unicuique  denarii  5,  plus  eo,  quod  acciderat  antea:  ponam 
itaque  .ab.  numerum  primorum  hominum;  ct  b.c.  sit  id  quod  contingit  unicuique 
eorum  cx  denariis  20;  ct  superaddam  ei  lineam  .cui.,  que  sit  5;  et  linee  .a.b.  addant 
lineam  b.g.,  que  2 ; et  explebo  quadrilatcruin  cquiaiigulum  .e.g.  , que  constat  sub 
rectis  .f.g.  g.a.;  et  est  .a.g.  numerus  omnium  hominum;  et  .f.g.  est  id  quod  con- 
tingit unicuique  ex  00,  cum  sint  equales  linee  . d.b .:  ergo  superficies  .g.e.  est  co,  et 
superficies  b.i.  est  20:  ponam  ergo  pro  M.b.  rem;  erit  ergo  et  .i.c.  res:  ct  multiplicabo 
.i.c.  per  . c.d .,  ueniunt  5 res;  que  addaiu  super  superficiem  bJ.,  que  est  20,  ueniunt 
in  summa  20,  et  s res  pro  superficie  b.e. ; que  extraam  cx  superficie  .g.e.  , silicet 
de  co,  remanebunt  40,  minus  3 rebus,  pro  superficie  .g.d.i  de  qua  etiam  auferam  su- 
perficiem Ji.d.,  que  est  10,  cum  proucniant  cx  Ji.c.  in  .c.d.,  silicet  ex  2 in  5,  rema- 
nebunt 30,  minus  5 rebus,  pro  superficie  .g.e.:  si  diuidatur  per  . gb .,  silicet  |»cr  2, 
ucnient  is,  mimis  rebus  j 2 pro  linea  b.c .;  ct  est  id  quod  proucnit  unicuique  primorum 
hominum:  quare  multiplica  eos  in  b.a.,  silicet  rem  in  5 ,’  minus  rebus  \ 2,  ucnient 
ffi  res,  diminutis  censibus  \ 2,  que  equantur  20:  restaura  ergo  census  £ 2,  erunt  census 
5 t,  ct  20,  que  equantur  15  rebus:  diuide  ergo  licc  omnia  per  numerum  censuum,  scilicet 
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per  J 2,  ucniet,  quod  censas,  et  denarii  8 equanLur  6 rebus:  quare  cx  quadrato  medietatis 
radicum,  scilicet  ex  9,  extrahe  8,  remanebit  t;  cuius  radicem,  scilicet  l,  extrahe  de  3, 
scilicet  medietatem  radicum;  uel  adde  eam  super  3,  ct  habebis  pro  numero  priorum 
hominum  2 uel  4. 

Item  diuisi  co  in  homiucs,  et  unicuique  prouenit  aliquid;  ct  addidi  tres  homines; 
inter  omnes  diuisi  20;  et  accidet  unicuique  26,  minus  quam  acciderat  prius:  sit  itaque 
co  superficies  .a.b.c.d.  recti  angula;  ct  superficies  .e.f.c.h.  sit  20;  ct  .au.  sit  26;  et 
.b.\f.  sil  numerus  additorum  hominum , scilicet  3 ; et  .b.c.  sit  numerus  primorum  : 
quare  .b.a.  erit  id  quod  prouenit  unicuique  eorum  cx  co;  et  silicei  . e.f \ , est 
id  quod  prouenit  unicuique  liomiuum  .f.c.  ex  20;  ct  sit  .c.b.  , silicet  Jl.i.  res;  ct 
multiplicabo  ,kJ.  in  i.a.,  proucnicnt  res  2«  pro  superficie  .i.d.:  cui  addam  20,  scilicet 
superficiem  ct  erunt  duc  superficies  .f.h.,  ct  .i.d.  2G  res,  et  denarii  20;  quibus 

dnahus  superlicicbus  cquantur  superficies  duc,  que  sunt  ct  .b.d.:  ergo  superficies 
./.1.,  et  .b.d.  sunt  res  26,  et  denarii  20;  de  quibus  si  auferatur  superficies  .d.b.,  que 
est  60,  remanebunt  res  26,  minus  denariis  40,  pro  superficie  .[.i.  : que  si  diuidantur 
per  , f.b . , silicet  per  3,  ucnient  res  • 8,  minus  denariis  j- 13,  pro  linea  .b.i.i  quibus 
si  addatur  linea  uut*9  silicet  2G  , erit  tota  linea  .b.a.  res  J 8 , et  denarii  f 12:  mul- 
tiplicabo ergo  .c.b.  in  .b.a.,  hoc  est  rem  in  res  f 8,  et  in  denarios  \ 12,  proueuicut 
census  Js,  et  res  J 12  pro  superficie  . b.d .;  que  superficies  est  60  ; ergo  ccusus  j 8, 
et  res  | i2  cquantur  denariis  60:  redige  ergo  liec  omnia  ad  censum  unum,  scilicet  diuide 
ea  per  numerum  censuum,  scilicet  per  j 8,  et  ucnicut  unus  census,  ct  res  una,  et  ~ 
rei,  que  cquantur  denariis  6 : accipe  ergo  dimidium  de  re  f , quod  est  H;  ct 
multiplica  illud  iu  se,  ucnient  quas  adde  cum  ||  6,  erunt  quibus  inuenies 

radicem  sic:  accipe  radicem  de  5041,  que  est  71,  ct  diuide  eam  per  radicem  de  676, 
scilicet  per  26,  exibunt  -J|  2;  de  quibus  abicc  medietatem  radicem,  scilicet  remane- 
bunt 2,  que  cquantur  rei:  ergo  homines  .c.b.  fuerunt  2. 

Item  diuisi  io  in  homines,  et  prouenit  unicuique  aliquid;  ct  addidi  c homines,  et 
diuisi  in  omnes  40;  ct  prouenit  unicuique  illud  idem,  quod  euenerat  prius:  extrahe  iu 
de  40  , remanent  30,  que  sunt  portio  C hominum  additorum:  quare  diuide  30  per  6, 
uenient  5 unicuique;  in  quibus  etiam  5 diuidit  10,  scilicet  portionem  primorum  homi- 
num, uenient  2;  et  tot  homiucs  fuerunt  priores. 

Diuisi  decem  iu  duas  partes,  et  multiplicaui  unam  earum  in  se  , et  prouenit  tri- 
guplum  duplum  alterius  partis  : ergo  quadratus  unius  partis  cquatur  multiplicationi 
secunde  partis  in  32.  Vndc  non  opporlet  super  hanc  questionem  aliquid  dicere,  cum 
superius  super  regulam  huic  cousimilcm  demonstraui:  est  enim  prima  8,  secunda  2. 

Emi  nescio  quot  res  pro  denariis  3fi;  emi  cariores  si  hi  inuiccm  equalis  precii,  uidcli- 
cet  denariorum  36.  Et  fuit  pretium  unius  cuiusque  carioris  denarii  3,  plus  precio  aliarum; 
et  inter  omnes  res  fuerunt  10:  sit  itaque  linea  .a.b.  numerus  primarum  rerum,  ct  .a.g. 
sit  secundarum;  est  ergo  tota  .g.b.  io;  super  quam,  secundum  rectum  angulum,  erigatur 
linea  . a.c .,  que  sit  equalis  precio  unius  cuiusque  uilium  rerum;  et  addatur  super  lineam 
.a.c.  linea  . c.d .,  que  sit  3 ; erit  ergo  tota  .a.d.  equalis  pretio  uniuscuiusque  cario- 
rum rerum:  ct  protrahatur  per  punctum  .d.  linea  .e.f.,  que  sit  equalis,  et  equi  di- 
stans linee  . g.b .;  et  copuletur  recte  .e.g.  f.b.;  ct  per  punctum  .c.  protrahatur  linea 
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.c.h.  ; cl  quia  lino»  .a.C.  est  precium  uniuscuiusque  rei  uilioris  , erit  multiplicatio 
.c.a.  in  numerum  multitudinis  ipsarum  rerum,  scilicet  in  .a.b.,  36:  sed  ex  .c.a.  in  .a.b., 
proucnit  superficies  .ajir,  ergo  superficies  .a.h.  est  36:  similiter  cl  superficies  .d.g. 
est  36,  que  proueuit  ex  . d.a . in  .a.g.,  silicct  ex  pretio  unius  cuiusque  carioris  rei  in 
numerum  multitudinis  ipsarum:  ergo  superficies  ul.g.9  et  .n.h.  sunt  72,  scilicet  duplum 
de  36  ; ergo  tota  superficies  .g.f  est  72  ; et  supcihahuudct  ex  ea  superficies  x.f.  : 
quilms  omnibus  intellectis,  ponam  lineam  M.b.  rem;  ct  multiplicetur  ,h.c.  in  .c.d., 
scilicet  res,  in  3,  proucnicnt  3 res  pro  superficie  . c.f .:  ergo  tota  superficies  .g.f.  est  72 
additi  (sic)  tribus  rebus:  ct  quia  ipsa  superficies  proueuit  ex  .b.g.  in  .g.e.,  boc  est  ex 
.b.g.  in  . a.d .;  et  est  | .b.g.  io.  Iu  quibus  ergo  si  diuidaulur  72,  et  3 res,  proucnicnt 
1 7»  cl  Ti  rc'  ]>ro  l*,,ca  de  qua  si  auferetur  linea  . d.c que  est  3,  remanebunt 

pro  linea  .n.c.  } 4,  ct  ~ rei:  et  quia  ex  J).a.  in  xi.c.  prouenit  36,  multiplica  .b.a. 
in  .a.c.,  silicct  rem,  in  J 4,  et  in  ^ rei,  proucnicnt  ex  multiplicatione  res  J4,  et 
~ census,  que  cquatur  denariis  ac.  Reintegre  ergo  censum  tuum,  scilicet  multiplica 
omnia  suprascripta  per  10,  cl  diuide  ipsas  multiplicationes  per  3,  que  sunt  super  io, 
et  prouenict  census,  et  radices  14,  que  cquantur  120;  super  que  adde  quadratum  medie- 
tatis radicum,  silicct  49,  erunt  169;  de  quorum  redice,  que  est  13,  abicc  7,  remanebunt 
0 pro  radice  tui  census;  que  radix  est  linea  .b.a.  : ergo  .b.a.  est  6;  in  qua  si  diui- 
seris  36,  ucnient  6 pro  linea  .n.c.;  quibus  si  addatur  x.d.,  erit  tota  .auJ.  9;  ct  si  extra- 
hatur .a.b.  ex  10,  remanebunt  4 pronumero  cariorum  rerum,  qui  numerus  est  linea  .a.g. 

Diu  is  (sic)  12  in  duas  partes,  ct  multiplicaui  unam  per  aliam;  ct  quod  prouenit  diuisi 
|H*r  differentiam  ipsarum  partium , et  prouenit  * 4 : pone  pro  minori  parte  rem  ; et 
multiplica  eam  per  aliam,  scilicet  per  12,  minus  re,  proucnicut  f*  res,  censo  diminuto; 
que  diuide  per  differentiam,  que  est  inter  portiones,  scilicet  inter  rem,  ct  12,  minus 
re,  que  est  12,  duabus  rebus  diminutis:  ct  quia  scis,  ex  ijisu  diu  Usione  cucuire  £ 4, 
multiplica  -J  4 in  12,  minus  duabus  rebus,  ucuicut  SI,  diminutis  9 rebus,  que  cquantur  12 
rebus,  minus  censu.  Restaura  ergo  in  ulrumquc  (sic)  parte  censum,  ct  9 res,  ct  ucnicl 
census,  et  54,  que  cquantur  radicibus  21:  quare  cx  quadrato  medietatis  radicum,  sci- 
licet cx  [ lio,  extrahe  54,  remanet  { 56;  quorum  radix  , que  est  | 7 , extrahenda  est 
cx  medietate  radicum,  scilicet  de  ‘ 10,  remanent  3 pro  posita  re, scilicet  pro  iuiuori  parte: 
quare  maior  pars  est  0. 

Rursus  diuisi  10  in  duas  partes,  ct  diuisi  maiorem  partem  per  minorem;  et  quod 
proucnit  addidi  super  10;  ct  multiplicaui  hoc  totum  per  10,  ct  prouenit  115:  ex  multi- 
plicatione quidem  de  10  in  10  proucniunt  100;  quilms  extractis  de  115,  remanet  15;  que 
diuide  per  10,  cucnit  5 1,  quod  est  id  quod  proucnit  ex  diuisionc  maioris  partis  per 
minorem:  quo  intellecto,  pone  pro  minori  parte  rem;  ct  diuide  per  eam  reliquam  partem, 
scilicet  10,  minus  re;  boc  est  multiplica  rem  per  J 1,  ct  ueuiet  res  jl,  que  cquantur 
io,  minus  re:  restaura  ergo  rem,  et  liclicbis  (sic)  res  | 2,  que  cquatur  10:  diuide  ergo  10 
per  \ 2,  exibunt  4 pro  minori  parte;  quare  maior  est  6. 

Item  diuisi  10  in  duas  partes,  ct  diuisi  maiorem  per  miriorem;  ct  quod  proucnit  addidi 
super  10;  et  postea  diuisi  minorem  per  maiorem;  ct  quod  prouenit  addidi  iterum  super 
10;  et  multiplicaui  factum  ex  prima  iunctionc  per  factum  cx  secunda,  ct  prouenit  1 122: 
sit  itaque  .a.b.  10;  quibus  addatur  .b.g.,  silicct  id  quod  prouenit  ei  diuissione  maioris 
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partis  per  minorem;  et  sit  iterum  .d.e.  io,  cui  addatur  .e.z.,  scilicet  id  quod  prouenit 
ex  diuisione  minoris  partis  per  maiorem:  et  quia  ex  .a.g.  in  .d.z.  pruucniunl  | 122  ; 
si  aufenitur  ex  liis  too,  que  proueniunt  ex  .a.b.  in  .d.e.,  remanebunt  | 22  pro  tribus 

multiplicationi  Inis,  que  sunt  .b.g.  in  .d.e.,  et  .b.g.  in  .e.z.  , et  .c.z.  in  .a.b.  : de 

quibus  si  auferatur  multiplicatio  .b.g.  in  .e.z.,  quod  est  1,  remanebunt  ' 21  pro  duabus 
inulti plicationibus,  que  sunt  .b.g.  in  .d.e.,  et  .e.z.  iu  .a.b.,  que  equanlur  multipli- 
cationi suinme  numerorum  .b.g.,  e.z.  in  10:  quare  diuidc  f 21  per  io,  exibunt  * 2,  que 

sunt  summa  numerorum  .b.g.,  et  .e.z.  ; et  sic  reducta  est  lice  questio  ad  unam  ex 
antecedentibus  questionibus,  in  qua  dicitur:  diuisi  10  in  duas  partes,  et  diuisi  istam  per 
illam,  et  illam  per  istam;  et  que  prouenerunt  ex  diuisionihus  aggregatu;  et  illud  fuit 
* 2:  operare  ergo  secundum  illam  regulam,  et  inucuios,  illas  partes  esse  4 et  G : et 
scias,  quia  quotilcns  habueris  duos  numeros,  et  diulseris  maiores  («e)  per  minorem,  et 
minorem  per  maiorem;  et  multiplicaueris  id  , quod  prouenit  ex  una  diuisione,  in  id 
quod  prouenit  ex  alia,  semper  ex  eorum  multiplicatione  procreabitur  t:  et  ideo  dixi, 
l eucnirc  ex  .b.g.  in  ,d.e.  Item  addatur  diuisio  maioris  partis  per  minorem  super  io; 
et  diuisio  minoris  partis  per  maiorem  tollatur  de  fO;  et  que  proucncrit  multiplicentur; 
et  ex  ipsa  multiplicatione  proueniat  J 107:  sit  itaque  numerus  .a.b.  id  quod  proucrjil 
ex  diuissione  maioris  portionis  super  minorent ; et  ,b.d.  sit  id  quod  prouenit  ex  di- 
uisionc  minoris  per  maiorem;  et  multiplica  to  per  io,  proueniunt  100  ; et  multiplica 
.a.b.  additum  iu  .d.b.  diminutum,  proucniet  1 diminutum;  quo  extracto  de  100,  re- 
manent 30;  quibus  extractis  de  J 107,  remanent  J 8,  que  proueniunt  ex  multiplicatione 
.a.b.  inio:  extracta  inde  multiplicatione  .d.b.  diminuta  in  10;  ergo  js  proueniunt 
ex  10  multiplicatis  in  superfluum,  quod  est  inter  . b.d .,  et  numerum  .a.b.;  quod  su- 
perfluum est  .a.d.:  diuidantur  ergo  - 8 per  io,  prouenient  | unius  pro  numero  .a.d.: 
diuidatur  ergo  .a.d.  in  duo  equa  super  .e.;  erit  ergo  multiplicatio  .d.b.  in  .a.b.  cura 
quadrato  numeri  . e.d .,  cqualis  quadrato  numeri  .e.b.:  prouenit  enim  1 ex  .b.d.  in  .a.b.; 
cui  si  addatur  quadratus  numeri  .e.d.,  scilicet  de  erunt  quorum  radix,  scilicet 
est  numerus  .b.e.;  cui  si  addatur  .e. a.,  habebitur  | i pro  numero  .a.b.;  et  si  au- 
feratur ,e.d.  ex  .e.b.,  silicet  de  remanent  J pro  numero  .b.d,  : deinde  pone 
rem  pro  maiori  parte,  et  diuidc  eam  per  reliquem  (sic)  partem,  scilicet  per  10,  minus  re, 
proucniet  -J  t.  Quare  si  multiplicas  J 1 per  10,  minus  re,  habebis  5,  et  rem  J i diminutam, 
que  cquantur  rei:  quare  res  J 2 equantur  is;  diuidc  ergo  15  per  j2,  prouenient  6 , que 
sunt  maior  pars:  aliter,  quia  ex  diuisione  maioris  partis  in  minorem  prouenit  -j  i;  ergo 
minor  pars  est  iri  maiori  semel  et  semis,  et  est  etiam  illa  minor  pars  in  se  semel;  ergo 
est  in  10  bis,  et  semis:  quare  si  diuiscris  10  per  £ 2,  prouenient  4 pro  minori  parte. 

Et  si  proponatur,  quod  super  maiorem  portionem  ponatur  prcdictus  numerus  .a.b.;  et 
super  minorem  ponatur  prcdictus  numerus  .d.b.;  et  multiplicentur  insimul,  et  ucniunt  35: 
multiplicetur  quidem  .a.b.  iu  .b.d.,  prouenit  l;  quo  extracto  de  35,  remanent  34;  et 
multiplicetur  .a.b.  in  minorem  partem,  et  proucniet  maior  pars;  et  multiplicetur  .b.d. 
iu  maiorem  partem,  et  ucnict  pars  minor:  ergo  ex  bis  duabus  multiplicationibus  pro- 
ucniunt  10;  quibus  extractis  de  34,  remanet  24  pro  multiplicatione  huius  partis  carum 
in  aliain;  que  extrahes  ex  quadrato  medietatis  de  10,  remanet  i;  cuius  radix,  scilicet  l, 
tolle  de  5,  et  adde  super  5,  et  habebis  4 et  6 pro  quesitis  partibus. 
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Rursus  diuisi  io  in  tluas  paries;  el  diuisi  illam  per  istam»  et  istam  per  illam;  et 
ijue  ex  diuisionc  prouenerunt  addidi  su])er  10  ; et  in  id  quod  prouenit  multiplicaui 
alteram  partium,  et  prouenerunt  114:  sit  itaque  . a . una  ex  prodictis  partibus,  quam  pone 
rem;  et  Jb.g.  sit  io;  super  que  addantur  numeri  .g.d.,  et  .d.e.  , qui  proucniant  ex 
diuisionc  partium  inter  sc;  et  quin  cx  .a.  iu  .b.c.}  proueniunt  114  ; ergo  ex  .a.  in 
.b.g,,  ct  in  .g.d.,  et  in  .d.e.  prouenient  in  summa  similiter  114  : quare  si  auferatur 
inde  id  quod  prouenit  ex  .a.  iu  -b.g.,  silicei  multiplicatio  rei  in  10,  remanebunt  114, 
minus  10  rebus,  pro  multiplicatione  numeri  . a . iu  -g.e.:  de  qua  si  extraxeris  multi- 
plicationem cx  .a.  in  .g.d. , silicet  in  id  quod  prouenit  cx  diuisionc  alterius  partis 
per  .n.;  ex  qua  multiplicatione  surgit  pars  diuisa,  que  est  io,  minus  rc,  remanebunt 
104,  minus  o rebus,  pm  multiplicatione  ui.  in  .d.e.  : sed  est  .d.e.  id  quod  prouenit 
cx  portione  .a.  diuisa  per  aliam  partem:  el  quia  manifestum  est,  cum  unus  numerus 
diuidatur  per.  alium;  et  in  hoc  quod  prouenit  ex  diuisionc,  multiplicatur  numerus  di- 
uisus,  id  quod  ex  ipsa  multiplicatione  prouenit  est  equalc  ei,  quod  proueniret,  si  qua- 
dratus diuisi  diuidcrclur  per  diuisorcin:  ergo  multiplicatio  .a.  diuisi  in  .d.e.  cquatur 
diuisioni  quadrati  numeri-  .a.  in  secundam  partem,  scilicet  in  10,  minus  rc.  Quare  mul- 
tiplicetur .a.  iu  se,  | prouenict  census;  qui  cum  diuidilur  per  io,  minus  re,  proueniunt 
lot,  minus  o rclnis:  quare  si  inuDiplicaucris  io  , minus  re,  in  ioi,  minus  o rebus, 
ucuicnt  1040,  cl  o census,  diminutis  194  rebus,  que  equantur  censui:  restaura  ergo  res 
diminutas,  et  extrahe  unum  censum  ab  utraque  parte,  remanebunt  8 census,  et  de- 
narii 1040,  que  equantur  rebus  «94:  diuide  ergo  liec  omnia  per  numerum  censuum; 
et  ueniet  census,  et  denarii  no  , qui  equantur  rebus  { 24  : procede  ergo  secundum 
suam  regulam,  et  inuctiics,  partes  esse  2,  ct  8. 

Diuisi  io  iu  duas  partes,  cl  diuisi  maiorem  per  minorem;  ct  quod  prouenit  multiplicaui 
in  hoc,  quod  est  inter  utramque  partem,  et  fuit  21:  ponam  siquidem  pro  maiori  parte 
liuca(x/c).n.^.,  que  sil  res;  de  qua  auferantur  .b.g.,  que  sit  cqualis  minori  parti;  erit  ergo 
.g.a.  residuum,  quod  est  inter  utramque  partem;  ct  diuidatur  .a.b.  iu  . g.b .,  ct  proue- 
niat  .e.:  ex  multiplicatione  ergo  .e.  in  .a.g.  prouenient  24;  et  cx  .e.  in  .g.b.  prouenit  di- 
uisus,  scilicet  M.b.:  ergo  cx  .e.  in  .a.b.  proueniunt  21,  et  res  una;  sed  id  quod  prouenit 
ex  .e.  in  .a.b.  cquatur  ei,  quod  prouenit  ex  quadrato  numeri  .a.b.  diuiso  in  ♦ g.b cigo 
si  diuidatur  quadratus  numeri  .a.b.  per  numerum  .g.b.,  prouenient  24,  ct  res  una:  ergo 
si  raultiplicuucriraus  g.b.,  scilicet  io,  minus  re,  in  24,  ct  rcra  unam,  prouenict  quadratus 
numeri  .a.b.,  silicei  census:  nam  multiplicatio  de  24  addita  rei  in  io,  re  diminuta,  sic 
fit:  cx  10  in  24  ueniunt  denarii  210;  cl  cx  io  in  re  addita  ucuiunt  decem  res  addite;  ct  ex 
24  iu  re  diminuta  ucuiunt  24  res  diminute;  a quibus  si  auferantur  io  res  addite  , re- 
manebunt 14  res  diminute;  el  ex  rc  addita  in  rem  diminutam  prouenit  census  dimi- 
nutis («c);  ct  sic  habentur  pro  dicta  multiplicatione  denarii  2to,  censo  diminutis  et  rebus 
il,  que  equantur  censui:  quare  addantur  utrique  parti  census,  et  res  14,  uenient  duo 
census,  et  res  i 4,  que  equantur  denariis  240:  quare  unus  census,  et  radices  i equantur 
denariis  120;  uel  aliter:  quia  cx  .e.  in  .a.b.  proueniunt  24,  ct  res  una;  ct  ex  .e.  in 
.g.b.  prouenit  res  una.  Lrgo  cx  . c . in  10  proueniunt  24  , ct  due  res.  Quare  si  di- 
uidantur  24,  ct  due  res  per  10,  uenient  denarii  | 2,  cl  rei  (sic)  \ pro  numero  . e .;  que 
si  multiplicata  fuerint  per  numerum  . b.g silicct  per  10,  minus  rc,  prouenient  denarii 
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24,  minus  | census,  ct  } rei,  que  cquantur  rei,  scilicet  numero  .a.b.,  cum  proucnial 
ex  .e.  in  .g.b.:  atlde  ergo  utrique  parti  { census,  ct  f rei,  ucnict  } census  , ct  res 
una,  et  J,  que  cquantur  denariis  2i.  Quincupla  ergo  lice  omnia,  ct  erit  similiter  census, 
et  septem  res,  que  cquantur  denariis  12O:  dimidia  ergo  radices,  et  cetera;  et  inucuics, 
10  diuisa  fuisse  in  8,  et  2. 

Diuisa  {.sic)  10  in  duas  partes,  et  diuisi  istam  per  illam,  et  illam  per  istam;  ct  quod 
prouenit,  multiplicam  in  uuain  partium,  et  fuit  34:  sit  maior  pars  .a.,  ct  minor  sit  .b.} 
et  diuidatur  M.  per  . b et  ucniet  .«/.;  et  .b.  per  et  ucniet  . g multiplicaui  ergo  con- 
iunctum  ex  .gA.  in  et  prouenit  34:  pone  ergo  .a.  rem,  remanebit  .b.  10,  minus  re: 
ct  multiplicatur  .g.  per  et  ucniet  silicei  10,  minus  re;  que  extrahatur  de  24, 
remanent  24,  addita  re,  pro  multiplicatione  numeri  .d.  in  ,a.\  que  multiplicatio  rquatur 
diuisioni  quadrati  ex  numero  .a.  in  . b .:  quare  si  multiplicetur  .b.,  scilicet  10,  minus 
re,  per  24,  re  addita,  uenient  omnia,  que  dicta  sunt  in  antecedenti  questione. 

Diuisi  10  in  duas  partes,  et  diuisi  istam  per  illam,  et  illam  per  istam;  et  differentiam, 
que  prouenit  inter  exeuntes  numeros  ex  diuisioue,  multiplicaui  per  unam  partem,  et 
fuerunt  r>:  sit  iterum  maior  pars  .a.,  minor  quoque  sit  .b.\  et  ex  diuisione  .a.  in  .b.  pro- 
ucniat  . g.d .;  ct  ex  . b . in  .a.  proucnial  .e  A.:  quare  .g. e.  est  id,  iu  quo  multiplicatur 
ct  pmueuiunt  5:  pone  itaque  pro  .<1.,  scilicet  pro  maiori  parte,  rem;  erit  ergo 
. b . io,  minus  re;  ct  multiplicetur  .g.e.  in  .a.,  uenient  5;  et  .e A.  multiplicetur  iterum  in 
.a.,  j ucnict  ,b.\  quo  addito  cum  5,  faciunt  13,  minus  re:  ergo  ex  multiplicatione  .gA.  in 
.a.  proucniunt  15,  minus  re;  et  est  .gA.  id  quod  prouenit  ex  m.  ditiiso  in  .b.;  que 
multiplicatio  equatur  diuissioni  quadrati  numeri  .a.  in  .b.:  ergo  si  diuidatur  quadratus 
numeri  . a . per  .b.,  proucniunt  15,  minus  re.  Quare  si  multiplicabitur  numerus  .b., scilicet 
10,  minus  re,  per  15,  minus  re,  reddibit  utique  quadratus  numeri  . a qui  est  census:  ex 
ductis  quidem  io,  minus  rem  (s/c),  in  15,  minus  re,  ueuiunt  denarii  150,  et  census,  diminu- 
tis inde  25  radicibus,  que  equantur  censui*  Quare  si  addantur  25  radices  utrique  parti;  ct 
auferatur  census  ab  eis,  remanebunt  denarii  ISO,  que  cquantur  23  radicibus:  diuidc  ergo 
150  per  25,  uenient  0 pro  una  quaque  radice,  scilicet  pro  numero  .a.  Quare  .b.  est  4. 

Diuisi  io  in  duas  partes,  ct  diuisi  unam  per  aliam;  ct  quod  prouenit  addidi  parti, 
per  quam  diuisi;  ct  fuit  ^5:  pone  pro  prima  parte  rem,  que  sit  .a.,  ct  pro  secunda 
10,  minus  re,  que  sit  .b-g.;  et  diuidatur  .a.  per  .b.g.f  ct  proueniat  -gA.:  ergo  .bA. 
est  | 5;  de  qua  si  auferatur  . b.g.,  scilicet  10  mimis  re,  manebit  res , minus  denariis 
4 4,  pro  numero  .gA.:  et  quia  nuinerus  .a.  diuisus  est  per  .b.g.,  ct  prouenit  .gA.} 
si  mullipliraueris  .b.g.  in  .g  d.t  nimirum  .</.  prouenit:  ergo  multiplica  10,  minus  re,  per 
rem,  mitius  denariis  j 4;  que  multiplicatio  sic  fit:  ex  10  in  rem  additam  ueniunt  decem 
res;  ct  ex  re  diminuta  iu  14  diminuta  ueuiunt  res  | 4 addite;  ct  sic  habentur  res  £ 14 
addite;  et  ex  10  additis  iu  \ 4 diminuta  ueniunt  45  dragme  diminute;  et  ex  et  ex  {sic) 
re  addita  in  rem  diminutam  prouenit  census  diminutus;  et  sic  pro  quesita  multiplica- 
tione habentur  res  £ 14,  et  censo  (jrie)  diminuti  denariis  45,  que  equantur  rei.  Restaura 
ergo  utrique  parti  diminuta,  et  etiam  de  utraque  tolle  rem,  et  ucniet  census,  et  denarii 
45,  qui  equantur  rebus  | 13:  extrahe  ergo  45  ex  quadrato  medietatis  radicum,  scilicet  de 
fi  45,  remanebunt  quorum  radix,  que  est  side  medietate  radicum,  scilicet  de  J 6, 
auferatur  j,  remanebunt  G,  que  equantur  rei;  quare  reliqua  portio,  scilicet  .b.g.,  est  4. 
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Diuisi  io  in  duas  partes,  et  diuisi  unam  per  aliam;  et  quod  proueuit  addidi  parti 
diuise;  et  hoc  totum  niulliplicaui  per  aliam  partem,  et  fuit  30:  ponum  siquidem  rena  pro 
parte  diuisa,  que  sit  .a.b.',  et  pro  alia  parte  ponam  10,  minus  re  , que  sit  .g.  ; et 
diuidatur  .a.b.  in  .g.,  et  proucniat  .b.d.  : ergo  ex  ui.d . in  .g.  proueniunt  30 ; sed 
ex  .a.b.  in  .g.  proueniunt  10  res,  minus  censu;  et  ex  .b.d.  in  .g.  reddiit  res  diuisa; 
et  sic  pro  .au/.  in  .g.  ucniunt  res  11,  minus  censu,  que  equautur  30:  adde  ergo  censum 
utrique  parti,  et  haliclus  censum,  et  denarios  30,  qui  equantur  11  rebus:  operare  ergo 
per  illud;  et  inueuies,  primam  partem  fuisse  6,  secundam  4. 

Diuisi  10  in  duas  partes,  et  diuisi  uuam  partem  per  aliam;  et  hoc  quod  exiit,  mul- 
tiplicam per  diuisam  partem,  et  fuerunt  9:  sit  itaque  prima  pare  ut.  , que  sit  res  ; 
secunda  sit  .b.}  que  est  10,  minus  re;  et  diuidatur  .a.  per  . b .,  et  uenict  . d . : ergo 
ex  .d.  iu  ,a.  ucniunt  9;  quod  idem  est,  si  diuidatur  quadratus  muneri  .a.  per  ,b.\  ergo 
si  multiplicabis  .b.,  scilicet  io,  minus  re,  in  9,  prouenict  quadratus  numeri  .a.,  scilicet 
census;  ergo  denarii  so,  minus  9 rebus,  que  proueniunt  ex  9 in  10,  minus  re,  equantur 
censui.  Restauratis  itaque  9 rebus,  uenict  quod  census,  et  9 res  equantur  denariis  90, 
et  cetera;  critquc  piiiua  pars  0,  secunda  4. 

Est  census,  de  quo  si  auferantur  72,  remanebit  radix  cius:  ex  hac  quidem  positione 
cognoscitur  , quod  res  , et  denarii  72  equantur  censui ; quare  quadratum  medietatis 
unius,  scilicet  J,  adde  super  72,  erunt  J 72;  super  quorum  radicem,  scilicet  super  J 8, 
adde  J,  erunt  9,  que  sunt  radix  census;  et  census  quesitus  est  81. 

Sunt  duo  numeri,  quorum  maior  excedit  minorem  in  6;  et  diuisi  miuorem  per  maio- 
rem, j et  proueuit  ■:  pone  pro  miuori  rem;  quare  maior  erit  res,  et  denarii  6:  et  quia  ex  di- 
uisionc  minoris  per  maiorem  proueuit  ergo  si  multiplicabitur  J per  minorem  numerum, 
proucnit  numerus  diuisus,  scilicet  minor:  ex  multiplicatione  quidem  maioris  numeri  per 
j proucnit  tcrcia  rei,  et  denarii  2,  que  equantur  rei:  abicc  ergo  } rei  ab  utraque  parte, 
remanebunt  * rei,  cjuc  equantur  denariis  2.  Hcinlcgra  ergo  rem  tuam,  et  uenict  rex  (.ric), 
que  equa  tu  r 3 ; ergo  minor  numerus  est  3:  super  quem  adde  e,  erunt  9 pro  maiori 
numero:  aliter  sil  maior  numerus  .a.b.,  et  .au:,  sit  minor;  ergo  .c.b.  est  6:  et  quia 
d iuiso  ,a.c.  in  .a.b.  proucnit  ergo  proportio  .a.b.  ad  .a.c.  est  sicut  3 ad  1 ; et 
cum  diuiserls,  erit  sicut  2 ad  i,  ita  .b.c.  ad  x.a.:  ergo  .a.c.  est  dimidium  ex  x.b.z 
uel  quia  diuisa  .ax.  per  .a.b.  proueuit  ~ unius  integri  , erit  .a.c.  tcrcia  ex  .a.b.  ; 
quare  si  duplicetur  .a.c.  erunt  tres  res,  que  equantur  rei,  et  tribus  dragmis,  et  cetera. 

Est  numerus,  de  quo  ciecci  te  re  ia  ra  eius,  et  denarios  4;  et  eius  quod  remansit,  pro- 
iccci  quartam;  et  quod  remansit  fuit  radix  primi  numeri:  pone  pro  ipso  numero  ccusum; 
de  quo  alnee  terciam,  remanebunt  duc  tcrcic  census;  de  quo  etiam  abice  4,  remanebunt 
| census,  minus  denariis  4;  de  quibus  abicc  quartam,  remanebunt  J duarum  tertiarum 
census,  minus  J de  denariis  4,  hoc  est  medietas  census,  minus  denariis  3,  que  cquatui 
radici  positi  census  : restaura  ergo  3 denarios,  remanebit  medietas  census,  que  equalur 
rei,  et  denariis  3:  quare  census  cquatur  duabus  radicibus,  et  denariis  0 : adde  ergo 
super  e quadratum  medietatis  radicum,  scilicet  *,  erunt  7;  super  quorum  radicem  , 
que  est  surda,  adde  1,  scilicet  medietatem  numeri  radicum,  proucnict  utique  hinomium 
pro  radice  quesiti  census;  quod  hiuomium  est  radix  de  7,  et  denarius  i ; quod  cum 
in  se  mulliplicaucris,  proucnient  8,  et  radix  de  28  pro  quesito  censu. 
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Est  census,  dc  quo  proicci  tcrciam;  et  quod  remansit  multiplicaui  per  tres  radices 
ipsius,  ct  proucnit  idem  census:  tu  scis,  quia  cum  multiplicatur  terria  radicis  per  tres 
radices,  tunc  proucnit  inde  unus  census:  quare  | quesiti  census  est  una  \ radicis;  quare 
radix  quesiti  census  est  {;  quo  ili  se  multiplicato  fecit  - pro  quantitate  census. 

Item  est  census  , dc  quo  extraxi  3 radices  ipsius  , et  addidi  eas  cum  4 radicibus 
residui,  ct  fuerunt  20:  pone  pro  ipso  censu  tetragonum  (sic)  .a.b.g.d.,  cuius  radix  est 
et  auferatur  ex  liucn  .b.g.  recta  .g.e.,  que  sit  3,  cui  cqualis  sit  recta  .d.z.)  ct 
copuletur  .e.z.:  ergo  superficies  .e.d.  equatur  tribus  radicibus  census  .b.d.)  que  extracta 
ex  superficie  .b.d.,  remanet  superficies  .b.z.,  cuius  4 radices  cum  superficie  .e.d.  sunt 
20:  ergo  si  ex  20  auferantur  Iras  radices  census  .b.d.,  remanebunt  20,  minus  tribus 
radicibus,  que  equantur  4 radicibus  superficiei  .b.z.)  quare  quarta  pars  ex  20,  mimis 
tribus  radicibus,  scilicet  5,  minus  \ unius  radicis,  equatur  uni  radici  superficiei  .b.z.: 
quare  multiplicetur  5,  minus  { radicis,  in  se,  erunt  denarii  25,  ct  ^ census,  minus 
radicibus  £ 7,  que  equantur  superficiei  .b.z.,  hoc  est  censui  .b.d.,  minus  tribus  radi- 
cibus suis,  que  sunt  superficies  .e.d.:  quare  si  comuniter  addantur  res  [ 7,  erunt  ^ 
census,  et  denarii  25,  que  equantur  censui  , ct  rebus  ^ 4.  Vnde  si  comuniter  aufe- 
rantur ~ census,  remanebunt  census,  ct  res  | 4,  que  equantur  denariis  25:  reddige 
ergo  hcc  omnia  ad  censum  unum,  scilicet  multiplica  ca  per  16,  et  diuidc  per  7;  et 
erit  census  unus,  et  res  10,  que  equantur  denariis  ~ 57;  super  quos  adde  quadratum 
medietatis  radicum,  et  cetera;  et  inucnics,  radicem  .b.g.  esse  4,  et  censum  .b.d.  16. 

Et  si  proponatur,  quod  tres  radices  census  .b.d,  cum  quattuor  radicibus  residui,  scili- 
cet superficiei  .b.z.,  equantur  censui  .b.d.,  et  denariis  4;  extrahe  ergo  cx  censu,  et 
denariis  4 radices  3,  remanebit  census,  ct  denarii  4,  minus  tribus  radicibus,  que  equantur 
4 radicibus  superficiei  .b.z.)  sed  superficies  .b.z.  equatur  censui  .b.d.,  minus  tribus 
suis  | radicibus,  ergo  superficies  .b.z.  cum  denariis  4 equatur  4 radicibus  ipsius:  pone 
ergo  pro  superficie  .b.z.  censum  , quia  cum  denariis  4 equatur  4 radicibus:  extrahe 
ergo  4 ex  quadrato  medietatis  radicum,  scilicet  dc  4,  remanet  zephyrum;  quo  addito, 
ucl  diminuto  a medietate  radicum,  redderit  2 pro  radice  positi  census:  quibus  2 in 
sc  multiplicatis,  reddunt  4 pro  ipso  censu,  scilicet  pro  superficie  .b.z.)  que  etiam  fit 
ex  .b.e.  in  . e.z .,  hoc  est  ex  .fr.e.  in  .b.g.)  ergo  cx  ductu  .b.e.  iu  .b.g.  ucniunt  4:  di- 
tiidalur  ergo  .c.g.  in  duo  equa  super  i,  erit  una  queque  portio  .e. i.,  et  .i.g.  J i;  et  quia 
ex  .b.e.  in  .b.g.  proucniuut  4;  si  cis  addatur  quadratus  linee  X,  scilicet  J 2,  habebuntur 
pro  quadrato  linee  .b.i.  y 6:  quare  si  super  eorum  radicem,  scilicet  super  | 2,  addatur 
linea  .i.g.,  scilicet  \ * , habebuntur  4 pro  linea  .b.g.)  quare  census  .b.g.  est  10,  cuius 
3 radices,  scilicet  superficies  .e.d.  sunt  12  ; remanet  ergo  4 pro  superficie  .b.z.,  cuius 
quattuor  radices  sunt  8 ; quibus  additis  cum  12  , reddunt  denarios  4 super  censum 
.b.d.,  ut  querebatur. 

Etsi  dicatur:  est  ccusus,  de  quo  extraxi  8 radices;  et  addidi  eas  cum  10  radicibus 
residui,  et  prouenit  census,  ct  denarii  21:  eoderaque  modo  inucnics  censum,  qui  cum 
21  cquetur  decora  suis  radicibus;  critquc  9,  ucl  49  , unus  quorum  habeatur  pro  su- 
perficie .b.z.  : quam  si  ponimus  esse  9 , erit  tetragonum  .b.d.  raliouatum;  quod  sic 
probatur  : quia  ex  ductu  .b.e.  in  .b.g.  proueniciit  0 ; si  addatur  quadratus  numeri 
u?J.,  scilicet  1C,  erunt  2»;  quorum  radix,  scilicet  5,  est  linea  .b.i.)  quibus  si  addatur 
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.t.g-t  silice l 1,  erit  tot,»  M.g.  racionata,  que  erit  0;  quare  census  .b.d.  est  81:  et  si  cx 
J.b.  auferatur  .i.e.,  rcmancl)it  J.b.  unum:  ct  si  ponam  superficiem  .b.z.  49,  erit  radix 
cius  7;  et  est  media  iu  proportione  inter  .h*.9  et  ,e.z.:  quare  ex  ,b.e.  iu  .e.s.,  hoc 
est  ex  .b.e,  in  ueniunt  49;  quibus  si  addantur  ic,  scilicet  quadratus  numeri  .e.i., 

proiicnicut  f>5;  super  quorum  radicem  si  addatur  J.g.t  erit  tota  .o.g.  binomia  quinta, 
scilicet  radix  de  65,  ct  denarii  4;  ct  si  auferatur  ex  J.b,9  remabit  («ic)  .e.b.  re- 

cisum, quod  est  radix  dc  G5,  minus  4;  quia  multiplicata  per  .e. z.,  scilicet  per  radicem 
de  es,  et  per  4,  prouenierit  49  pro  superficie  .b.z. 

Adhuc  si  dictum  fuerit:  est  census,  cuius  4 radices  multiplicam  per  5 radices  eius; 
et  quod  proucnit  fuit  quattuor  census,  et  denarii  48  : cx  ductis  quidem  4 radicibus 
in  a radices  proiieniunt  20  census  , qui  eqiiaulur  quattuor  censibus,  et  denariis  48: 
quare  si  comunitcr  auferantur  4 census,  remanebunt  16  census,  qui  cquanlur  denariis 
4s:  quare  diuide  48  per  ig,  uciiicnt  3 pro  quantitate  quesili  census. 

Item  est  census,  cuius  cquatur  ! radices  (j/c)  eius.  Reduc  ergo  licc  omnia  ad  censum 
unum,  ct  erit  quod  census  equatur  radici  * t;  ergo  radix  census  est  | i;  qua  radice 
in  sc  multiplicata  reddit 

Item  census,  quem  si  multiplicas  in  quadruplum  ipsius,  ueniunt  20;  erit  eius  re- 
gula, quod  cum  multiplicas  ipsum  in  sc,  proucniunt  5.  Ipse  namque  est  radix  de  5. 

Item  csl  census,  quem  in  terciam  sui  multiplicaui,  ct  proucnit  10:  erit  eius  con- 
sideratio, quoniam  cum  multiplicas  ipsum  in  sc,  proucniunt  30.  Dic  ergo,  quod  census 
est  radix  dc  30. 

Item  est  census,  quo  multiplicato  per  quadruplum  ipsius,  prmicnit  tercia  dragme: 
ergo  si  multiplicabitur  ille  census  in  duodccupltim  ipsius,  prouenit  unum  ; ergo  ille 
census  est 

Item  est  census,  quo  multiplicato  in  radicem  ipsius,  proucnit  triplum  census  primi: 
erit  eius  consideratio,  quoniam  cum  multiplicas  radicem  census  iu  terciam  ipsius,  pro- 
uenit census;  dico,  quod  istius  census  tercia  pars  est  radix  cius,  et  ipse  est  9. 

Item  multiplicaui  terciam  census,  ct  denarium  1 in  quartam  eius,  ct  duos  denarios, 
et  proucnit  census,  et  augmentum  n denariorum:  pone  pro  ipso  censu  rem;  et  multi- 
plica terciam  ei  [sic)  in  quarta  cius,  et  proucnit  duodecima  pars  census,  ct  terciam  rei 
duos  denarios,  et  quartam  rei  iu  denarium,  et  detiaritam  in  duas  denarios;  et  sic  habebis 
duodecimam  census,  ct  rei,  ct  denarios  2,  que  equentur  rei,  ct  denariis  3:  tolle  ergo 
ab  utraque  parte  rei,  et  duos  denarias,  remanebit  itaque  duodecima  census ; que 

193  vm*  cquatur  duo-|  decime  rei,  et  denariis  11:  multiplica  ergo  bcc  omnia  per  12,  et  lienici 
census,  qui  cquatur  uni  rei,  ct  denariis  132,  ct  cetera. 

Est  numerus,  de  quo  si  auferatur  J j,  ct  denarii  4,  remanebit  siquidem  radix  cius  : 
pone  pro  ipso  numero  rem,  et  extrahe  ex  eo  J {,  et  denarios  4,  remanebunt  itaque 
rei,  minus  denariis  4,  qiie  sunt  radix  posite  rei:  quare  multiplica  ea  in  se,  ct  quod 
prouenerit,  equahitur  rei;  nam  multiplicatis  ^ rei  in  sc,  proucniunt  census;  et  ex 
duplo  de  rej  in  denariis  4 diminutis,  ueniunt  res  ‘ 3 diminute ; ct  ex  denariis  4 
in  denarios  4 diminutos,  ucniuut  denarii  ic  additi,  omnia  que  cquanlur  rei:  adde  ergo 
utrique  parti  res  - 3,  uenicnl  res  | 4,  que  cquantur  ^ census,  ct  denariis  10  : reddite 
ergo  hcc  omnia  ad  censum  unum,  scilicet  multiplica  unum  quemque  ipsorum  numerorum 
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per  i-M ; ct  diuide  unam  quamque  multiplicalionciu  per  25,  ct  uenient  radices  fj  24,  que 
cquanlur  censui,  el  denariis  ^9?,  ct  cetera:  ct  inucnics,  censum  esse  binomium,  sci- 
licet y 12,  et  radicem  de  63.  Et  si  dictum  fuerit,  quod  multiplicato  prodicto  re- 
siduo, scilicet  ~ rei,  minus  denariis  4,  in  se,  faciat  42  ultra  primum  numerum;  tunc 
eodem  ordine  erunt  ^ census,  et  denarii  4,  qui  cquautur  radicibus  { 4:  et  cum  re- 
digeris ea  ad  censum  unum  , erit  census  , et  denarii  ~ 23  , qui  equautur  radicibus 
— 24:  operare  ergo  per  ea,  et  inueuies,  quesitum  numerum  esse  24. 

Mvltiplicaui  numerum  per  4 radices  ipsius,  et  proucnit  septuplum  ipsius;  nunquam 
multiplicabitur  numerus  aliquid  (ric*)  per  aliquid,  ex  qua  multiplicatione  prouenict  septu- 
plum multiplicati,  nisi  multiplicetur  ipse  numerus  per  7:  ergo  cum  multiplicatur quesitus 
numerus  per  4 radices  eius,  tunc  ipse  multiplicatur  per  7.  Yndc  mani  festum  est,  quod 
radices  4 predicti  numeri  cqucntur  denariis  7:  ergo  radix  eius  est  | !,  quod  proucnit 
ex  7 diuisis  in  4;  quia  radice  in  se  multiplicata  proucniunt  ^ 3 pro  quesito  numero. 

Item  est  numerus,  de  quo  proieci  quartain  ipsius;  residuumque  multiplicaui  4 (vxc)  ra- 
dices eius,  cl  proucnit  septuplum  illius:  ct  quia  ex  multiplicatione  de  J quesili  numeri 
iu4  radices  eius  prouenit  septuplum  eius;  si  mukiplicatur  pars  extracta , scilicet  j,  per 
4 radices  predictas,  prouenit  duplum  eiusdem  numeri:  ergo  si  multiplicabitur  numerus 
quesitus  per  4 radices  cius,  nimirum  prouenict  ottuplum  eiusdem  numeri:  ergo  4 radices 
equautur  denariis  8 ; ergo  radix  quesili  numeri  est  2;  ct  ipse  numerus  est  4. 

Item  numerus  est,  de  quo  proieci  4 radices  ipsius;  el  dc  residuo  accipi  (sic)  J;  et  fuit 
cqualc  radicibus  4:  ergo  cum  \ pars  residui  equalur  4 radicibus,  totum  ergo  residuum 
cquabilur  radicibus  ic  ; quibus  si  addantur  radices  4 , que  fuerunt  proiecte  , totus 
numerus  quesitus  cquabitur  20  radicibus:  quare  radix  cius  est  20,  cl  ipse  numerus  est  400. 

Item  est  numerus,  de  quo  proiccci  3 radices  ipsius;  el  quod  remansit,  fuit  radix  quadru- 
pli ipsius  numeri:  pro  quadruplo  prcdicto  accipe  radicem  de  4,  que  est  2;  et  adde  eam 
cum  3,  propter  tres  radices,  erunt  5,  que  sunt  radix  numeri  quesili;  et  ipse  numerus  est  25. 

Rursus  est  numerus,  quo  multiplicato  per  J ipsius,  proucniunt  5:  dic  ergo;  cum 
ex  multiplicatione  prodicta  ucnicnt  3 ; si  multiplicabitur  idem  numerus  per  terciam 
ipsius,  proucnicut  \ 2‘.  ergo  si  numerus  multiplicabitur  in  sc,  faciet  J 7;  ergo  ipse  nu- 
merus est  radix  de  ± 7:  nam  si  uis  scire , qualiter  ipse  multiplicetur  per  { ipsius,  mul- 
tiplica ipsum  iu  se,  erunt  { 7;  et  multiplica  | ipsius  iu  sc,  erunt  J:  quas  partes  ac- 
cipe de  ~ 7,  erunt  J 3;  que  multiplica  per  J 7,  uenient  23;  quorum  radix,  scilicet  5, 
est  summa  quesite  multiplicationis,  ut  oportet. 

Item  est  numerus,  dc  quo  extracta  tercia  ipsius,  et  denariis  6,  residuum,  si  in  sc  mul-  ' ° is^rV 

tiplicabitur,  reddet  dupplum  ipsius  numeri :quamuis  hec  ad  unara  ex  o regulis  algebre  pro-  m' Kn  16  e *7; 
duci  ualcat,  tamen  qualiter  proporlionaliter  fieri  dclieat,  indicabo  (1):  sit  itaque  numerus  * r w p ..  ' 
quesitus  linea  .a. b.'f  de  quo  auferatur  linea  .b.g.y  que  sit  tercia  numeri  . a.b rctnaucbil 
numerus  .a.g.  f numeri  dc  quo  etiam  \ auferatur  linea  que  sit  G,  remanebit  m-  iw 

(I)  Ncl  margine  inferiore  della  carta  195  verso  dei  Cilice  Magliabecliiano  C.  1-  2016  si  trova  serit to  cii)  cbe 
segue:  * Ad  regulam  algebre  reducitur  sic:  |K»nc  pro  nuiuero  rem;  de  qua  abire  tertia  rei,  et  denarios  G,  irina- 
• nent  | rei,  minus  denariis  G;  que  multiplica  in  se,  uenient  | census,  et  denarii  3G,  minus  rebus  8,  que  equati- 
> tur  duabus  rebus,  scilicet  duplo  ipsius  numeri:  redige  bec  omnia  ad  unum  censum;  et  hatichis,  quod  unus 
» census,  et  denarii  81  cquanlur  rebus  *-  22  : procede  ergo  per  5'"“  regulam,  hoc  estmultipliea  hec  omnia  per 
» quartam  nouenari,  quod  est  super  uirgain,  boc  est  per  ~ 2;  ct  inuenies  pro  toto  numero  18, idest  pro  linea  a.b .» 
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ergo  numerus  .a.d.,  qui  est  radix  ex  duplo  numeri  .a.b.:  quare  reperiendus  est  nu- 
menis,  qui  cum  multiplicatus  fuerit  per  numerum  .a.g.,  hod  est  per  } totius  linee, faciat 
duplum  numeri  .a.b.,  crilque  3:  ergo  multiplicatio  numeri  .a.g.  insequatur  multipli- 
cationi numeri  .a.d.  in  se:  ergo  est  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  . a.d . ad  3,  maior  est  M.g. 
quam  . a.d maior  ergo  .a.d.  quam  3:  auferantur  itaque  3 cx  numero  .a.d.  ; sitque 
.a.e.;  ct  quoniam  est  sicut  .a.g.  ad  .a.d.,  ita  .a.d.  ad  .a.e.',  erit  ergo  cum  diuiscris 
sicut  notus  .g.d.  ad  .d.a.,  ita  . d.e . ad  . e.a . notum:  multiplicabis  ergo  .g.d.  notum ^ 
iu  .a.e.  notum,  scilicet  6 per  3,  erunt  18;  quibus  cquatur  multiplicatio  .e.d.  in  .a.d.: 
quare  si  superaddatur  quadratus  medietatis  numeri  .a.e.  , silicct  J 2 , erunt  •{  20  ; 
super  quorum  radicem,  scilicet  super  { 4,  adde  medietatem  numeri  .a.e.t  que  est  | i, 
ueniunt  6 pro  numero  .a.d.:  cui  addantur  G,  scilicet  numerus  .d.g.,  erit  numerus  .a.g. 
12,  que  sunt  \ numeri  .a.b.:  multiplicentur  ergo  12  per  3,  ct  diuidantur  per  2;  ucl 
super  12  addatur  medietas  eorum,  uenient  18  pro  toto  numero  ui. b.  Et  si  proponatur, 
quod  cx  ductu  .a.d.  in  sc  proucnial  numerus  .a.b.  cum  augmento  denariorum  is  ; 
inuenies  numerum,  quo  multiplicato  per  numerum  .a.g.,  faciat  cqualc  numeri  .a.b.; 
eritque  ~ 1,  qui  sit  linea  .a.e.:  ergo  cx  .a.e.  in  .a.g.  proucnit  numerus  .a.b.',  ergo 
si  ex  ipsa  multiplicatione  auferatur  multiplicatio  ex  .a.e.  in  .d.g.  , silicct  ex  | i 
in  o,  remanebit  multiplicatio  .a.e.  in  .a.d.  equa  lis  numero  .a.b.,  diminutis  inde  9:  sed 
cx  .a.d.  in  sc  proucnit  18  ultra  numerum  .a.b.',  ergo  multiplicatio  .a.d.  in  se  superat 
multiplicationem  ex  .a.e.  in  .a.d.  iu  27:  sed  multiplicatio  .a.d.  in  sc  cquatur  duabus 
multiplicationibus,  que  sunt  cx  .a.e.  in  .a.d.,  ct  cx  .e.d.  in  .a.d.  ; ergo  multipli- 
catio .e.d.  iu  .a.d.  est  27;  cui  addatur  quadratus  medietatis  numeri,  scilicet  erunt 
-t*  27;  super  quorum  radicem,  que  cstT  J 5,  si  addideris  £ , scilicet  dimidium  numeri 
.a.e.,  uenient  g pro  numero  M.d.’,  super  quem  si  addideris  numerum  .d.g.,  erunt  12 
pro  numero  .a.g.’,  super  quem  si  addideris  dimidium  cius,  erit  totus  numerus  .a.b.  18. 

Adhuc  est  numerus,  de  quo  proicicci  (sic)  tcrciHin  cius  , ct  denarius  o ; ct  quod 
remansit  multiplicavi  per  s;  et  rediit  idem  numerus  (i);  sit  itaque  linea  .a.b.  numerus 
quesitus,  cuius  tcrcia  sit  .b.c.\  et  .c.d.  sit  G;  ct  linea  . g.h . sit  5;  ct  auferatur  cx  .g.h. 

, tiiT.  ^29-ii  \ ri!  numerus  . g.f .,  qui  sit  l-  i , in  quo  multiplicatur  numerus  .a.e.,  hoc  est  J,  facit  numerum 
.a.b.\  ct  .a.d.  in  .gJt.  facit  similiter  numerum  .a.b.,  hoc  est  unum,  idest  totam  lineam: 

- - - ' quare  est  sicut  .c.a.  ad  .d.a.,  ita  di.g.  ad  . f.g erit  ergo  cum  diuidetur,  sicut  .c.d. 

f h primus  ad  .d.a.  secundum,  ita  .h.f.  tcrcius  ad  .f.g.  quartum:  ergo  multiplicatio  .c.d. 

in  .f.g.,  silicct  dc  G in  £ i;  que  multiplicatio  est  9,  equatur  multiplicationi  .d.a.  in  - 
gnoli  in  .h.f.  notum  : quare  si  diuidantur  9 per  .h.f.,  silicct  per  [ 3,  uenient  y 2 pro 
numero  .a.d.’,  cui  si  addatur  numerus  .d.c.  , erit  .a.e.  * 8;  super  que  si  addatur 
dimidium  eorum,  silicct  . c.b que  est  { pars,  cum  tertia  unius  numeri  sit  medietas 
residui,  uenient  f 12  pro  toto  uuincro  .a.b. 

(i)  Nd  margine  inferiore  delh  carta  106  recto  dcl Codice MagliabechianoC.I. 2616  trovasi  scritto  cio  che  segne: 

« *|.  Nota,  quod  ad  regillam  alpehre  sic  reducitur:  pone  pro  quesito  numero  rem:  de  qna  abicc  tertiam  rei,  et 
* denarios  G,  remanet  | re»,  minus  denariis  G;  que  multiplica  per  5,  ct  uenient  res  | 3 ♦ minus  denariis  30  , 

» que  equatur  qucsiiuin  numerum,  uidclicct  rem:  quare  da  unicuique  parti  denarios  30.  Et  babchis,  quini  rex 
> |*ic)  3,  et  tertiam  rei  equatur  unain  rem,  et  denarius  30;  de  quibus  undique  abicc  res  (*ic)  unam.  Et  rema- 
» nebit,  quod  2 res.  et  tertiam  rei  equatur  denariis  30:  ergo  rem  (sic)  ualet  denario*  y 12  pro  quesito.  » 

Fra  lc  linee  27  c 2S  dei  medesimo  recto  trovasi  :«  ,|  boc  est  unum,  idest  tota  linea  ». 
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Ex  {sic)  si  cx  .a.d.  iu  5,  scilicet  in  g^.y  proueniant  14  ultra  numerum  .a.b.*,  erit 
tunc  multiplicatio  g.f.  in  .a.d.  nouem  , minus  multiplicatione  .g.f.  in  .a.c.*,  que 
9 proucniunt  ex  .g.f.  in  .dx.  , hoc  est  ex  \ i in  6 : ergo  ex  gf.  in  .a.d.  proue- 
niunt  9 diminuta  de  numero  ut.b.*,  que  si  addantur  super  si,  erunt  33,  que  prouc- 
niunt ex  .fJi.  in  .a.d.  : quare  si  diuidantur  33  per  \ 3 , scilicet  q>cr  ./Jt.,  uenient 
* 9 pro  numero  ,aA.\ quare  numerus  .a.c.  est  * 15:  quibus  si  addatur  dimidium  eorum, 
scilicet  * 7,  erunt  { 13  pro  toto  numero  .a.b. | 

In  quadam  negotiatione  quidam  babuil  libras  12  capitalis,  cum  quibus  lucratus  est  fci.  1%  >•>.«. 
aliquid  in  mensibus  tribus;  super  quod  totum,  scilicet  super  capitale  et  lucrum,  quidam 
alius  addidit  libras  ii;  et  cum  bis  omnibus  lucratus  est  proportionalitcr,  secundum 
quod  lucratus  fuerat  priinum  (sic);  Ct  in  capite  duodecim  mensium  lucratus  est  aliquid 
aliud;  ct  fuit  totum  lucrum  duodecim  mensium,  et  trium  libro  9;  queritur,  quot  cx 
ipso  lucro  cadat  unicuique  ipsorum,  ucl  quot  lucrabatur  in  unoquoque  mense  per  li- 
bram. Ponam  pro  libris  12  lineam  .a.b.,  ex  (jr/c)  pro  lucro  carum  trium  mensium  lineam 
.b.c.;  et  iaceat  linea  .e.g.  equalis  linee  .a.c.;  et  auferam  ab  ca  lineam  .f.g.  cqualcm 
linee  . b.c remanebit  .e.f.  equalis  linee  .a.b.;  et  addam  linee  .e.g.  lineam  . d.e que 
sit  ll j erit  ergo  tota  .d.f.  «jj  ct  sit  .g.h.  lucrum  numeri  .d.g.  in  uno  anno;  erit  ergo 
coniunctura  cx  et  . b.c . 9 : ct  quia  annus  quadruplus  est  trium  mensium,  accipiam 

ex  g.h.  quartam  eius,  que  sit  .gJ.)  erit  ergo  .g.i.  lucrum  in  tribus  mensibus  totius 
numeri  .d.g.  : quare  proportionalitcr  est  sic  .a.b.  ad  .bx.  , ita  .d.g.  ad  g.i.  ; et 
quia  numerus  g.h.  quadruplus  est  numeri  .g.i.;  erit  sicut  .a.b,  ad  .bx,  ita  quadru- 
plum ex  .d.g.  ad  g.h. 

Permutarim  ergo  sicut  quadruplum  ex  .dg.  ad  .a.b. , ita  g.h.  ad  .b.c.  Cumiun- 
ctim  ergo  sicut  quadruplum  ex  .d.g.  cum  .a.b.  ad  .a.b.,  ita  cuniiunctum  cx  g.h., 
ct  .b.c.  ad  .bx.  Cum  enim  .uu.*r  quantitates  proportionales  sunt,  erit  multiplicatio 
prime  in  quartam,  sicut  multiplicatio  secunde  in  tcrciam.  Quare  quod  fit  ex  coniuncto 
quadrupli  .d.g.  cum  .a.b.  in  .b.c.  , est  sicut  illud  , quod  Iit  ex  .a.b.  in  curniun- 
ctum  cx  .g.h.  cum  .bx.  Est  enim  .a.b.  12,  et  g.h.  cum  .b.c.  sunt  9;  quorum  mul- 
tiplicatio surgit  in  tos.  Ergo  multiplicatio  cumiuncli  ex  quadruplo  .d.g.,  cum  .a.b. 
in  .b.c.  surgit  similiter  in  108:  deinde  ut  reducatur  hec  questio  ad  unam  cx  questionibus 
algebre,  ponam  lucrum  .bx.  reni;  quare  ct  ,fg.  erit  similiter  res  : ergo  quadruplum 
totius  .dg.  est  92,  et  .ini.0'  res;  cum  quibus  si  addatur  numerus  .a.b.,  qui  est  12, 
erit  cumiunclio  quadrupli  .d.g.  cum  .a.b.  104,  et  quatuor  res.  Que  omnia  multiplicata 
in  .bx.,  scilicet  in  rem,  faciunt  .1111.°'  census,  et  104  radices,  que  equantur  libris  108. 

Quare  quarta  pars  eorum,  scilicet  census,  et  radices  26  equantur  quarte  de  108,  scilicet 
27.  Vnde  si  dimidium  radicum  iu  se  multiplicabitur,  surget  in  «co;  cum  quibus  additis 
27,  faciunt  196;  de  quorum  radice,  scilicet  de  14,  si  auferatur  dimidium  radicum  su- 
prascriptarum,  remanebit  i pro  quantitate  rei:  ergo  .b.c.  cum  sit  res,  est  libra  f ; qua 
diuisa  per  menses  3 , uenict  pro  lucro  duodecim  librarum  in  uno  mense  denarii  80 ; 
quibus  diuisis  per  libras  12,  uenient  denarii  | 0;  ct  tot  lucrabatur  per  libram  in  uno 
quoque  mense:  deinde  ut  habeatur  contingentis  {sic)  unicuique,  addam  .b.c.  super  .a.b., 
proueniont  libre  13;  super  quas  addam  lucrum  ipsarum  duodecim  mensium,  quod  est 
librarum  4,  et  soldorum  6 , et  denariorum  8,  uenient  in  summa  libre  | 17  pro  portione 
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capitalis,  ct  lucri  primi  hominis;  de  quibus  si  auferatur  capitale  ipsius,  scilicet  libre  i s, 
remanebunt  pro  lucro  ipsius  libre  ‘ 5;  reliquum,  scilicet  libre  J 3,  remanet  pro  lucro  unius 
anui  conligcnlc  ei,  qui  miserat  fl.  | 

Ixucuial  quis  numerum,  quo  multiplicato  in  sc,  ct  in  radicem  dc  to,  faciat  nonu- 
plum  ipsius  nuineri:  ponam  pro  ipso  numero  rem,  que  sit  linea  .a.b.’,  et  addam  ei  lineam 
*b^.,  que  sit  radix  de  to;  et  ordinabo  super  rectam  .a.b.  quadratum  .d.b.,  et  per 
punctum  .g.  prolraliam  lineam  .g.z.  eqiiidistantcm  utrique  rectarum  .b.e.,  et  .a.dr, 
ct  ducam  rectam  .d.e.  in  punctum  .2.  ; ct  erit  tota  superficies  .d.g.  recti  angula 
liomipluin  numeri  .but.  lioc  modo  : ex  ductu  quidem  .b.a.  in  se  prouenil  tetrago- 
num .b.d.’,  ct  ex  ductu  .e.b.  in  . b.g.,  lior  est  .b.a.  iu  .b.g.  , proucnit  superficies 
.e.g.:  ergo  ex  ductu  . b.a . in  sc,  ct  in  radicem  dc  to  prouenit  superficies  .d.g.,  que 
est  nonuplum  numeri  .b.a.,  hoc  est  numeri  .d.a.:  ct  quia  .b.  posumus  [.dc)  rem  esse; 
erit  ergo  ct  ,d.a.  res,  scilicet  radix;  et  tota  superficies  .d.g.,  cum  sit  nonuplum  nu- 
meri .d.a.,  cquabilur  0 radicibus;  quare  tota  ,g.a.  est »:  de  quibus  si  auferatur  recta 
. g.b .,  que  est  radix  dc  to,  remanebit  pro  quesilo  numero  .b.a.  9,  minus  radice  de  to. 

Et  si  dicatur,  quod  ex  ductu  .a.b.,  scilicet  numeri  duti  in  sc,  et  in  radicem  dc 
10,  proucniat  nonuplum  quadrati,  quod  fit  a numero  .b.a.}  ponam  iterum  .b.a.  rem; 
ct  e\  ductu  cius  iu  sc  prouenit  census  .b.d.  ; ct  ex  ductu  .b.a.  , lioc  est  .b.e.  in 
.b.g.,  que  est  radix  to,  proucnit  radix  to  censuum;  quia  multiplica  (sit?)  radix  in  se, 
fecit  censum;  et  radix  to  iu  sc,  facit  io  : multiplica  ergo  to  in  censum,  et  proucnieut 
to  census;  quorum  accipe  radicem,  et  erit  radix  to  censuum,  que  est  superficies  .e. b.g.: 
ergo  census,  et  radix  decupli  ipsius  est  nonuplum  ipsius  censas,  lioc  est  quod  cquanlur 
o censibus:  comuuiter  si  auferatur  census,  remanebit  radix  io  censuum,  equalis  s cen- 
sibus, lioc  est  superficies  .e.g.  est  octuplum  tetragoni  .b.d.:  ergo  est  sicut  s ad  t, 
ita  superficies  .e.g.  ad  quadratum  .d.b.:  sed  sicut  superficies  .g.e.  ad  quadratum  .b.d., 
ita  numerus  .g.b.  ad  numerum  .b.a.  : ergo  esi  sicut  s ad  t , ita  . g.b . ad  .b.a.  : 
sed  .b.g.  est  nota,  cum  sit  radix  dc  to;  ergo  si  mulli plicaucrimus  radicem  de  to  iu 
i,  ct  diuiscrimus  per  s,  ucnient  utique  radix  de  ‘J  unius  dragme  pro  numero  .b.a.: 
«piare  quadratum  .b.d.  est  unius  dragme.  Nam  ex  ductu  .e.b.  in  .b.g.  , scilicet 
ex  radice  dc  JJ  in  radicem  dc  to,  ucniunl  radix  *$}  que  radix  est  ^ lioc  est  dragme 
j t;  qui  denarius  J t procul  dubio  occupluni  est  de  lioc  est  quadrati  .b.d. 

Item  est  numerus,  quo  multiplicato  in  sc,  ct  in  radicem  dc  to,  proucniunl  20:  ergo 
per  ea,  que  dicta  sunt,  inueniinus,  si  pro  ipso  numero  ponimus  rem;  quare  census  , 
et  radix  to  censuum  cquatur  20:  ct  tunc  si  potiamus  su proscriptam  lineam,  inucnics, 
quod  census,  ct  tot  radices  cius,  quot  unitates  sunt  in  radicibus  de  to,  cquantur  20: 
quare  diuidam  rectam  .g.b.  in  duo  equa  super  punctum  ./.;  ct  erit  recta  .I.b.  radix 
quarte  partis  de  io,  scilicet  dc  J 2;  et  tota  superficies  .d.g.  est  20,  que  prouenit  ex 
.d.a.  in  .a.g.,  hoc  est  ex  .b.a.  in  .g.a.:  quibus  20  si  addatur  quadratus  linee  .I.b., 
scilicet  J 2,  ucuient  J 22  pro  quadrato  linee  .f.a.  : quare  si  ex  J 22  auferatur  radix 
de  J 2,  scilicet  cx  .f.a.  tollatur  .I.b.,  remanebit  radix  de  10  pro  numero  .b.a.:  ergo 
tota  .g.a.  est  radix  de  40,  que  duabus  radicum  (sic)  de  10  cquatur.  Nam  si  ducatur  .b.a. 
in  sc,  proucniunt  io;  et  ex  ductu  . b.a . in  .b.g.  proueniunt  alia  10;  cum  una  queque 
ipsarum  sit  radix  dc  10. 
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Multipli^aui  occuplum  radicis  cuiusdam  numeri  per  triplum  radicis  ipsius,  et  pro- 
ucnicnti  | summe  addidi  denarios  20;  et  fuit  totum  illud  cqualc  quadrato  ipsius:  pone 
siquidem  pro  ipso  numero  rem;  quare  pro  occuplo  radicis  ipsius  habebuntur  octo  ra- 
dices ipsius;  et  pro  triplo  radicis  cius  habebuntur  radices  3 ; et  ex  multiplicatione 
octo  radicum  ipsius  in  tres  cius  ueniet  uiguplum  quadruplum  ipsius  numeri.  Kt  quia 
possumus  {sic)  ipsum  numerum  esse  rem,  ueniet  ex  dicta  multiplicatione  radices  24;  quibus 
si  addatur  20,  erunt  24  res,  ct  denarii  20,  que  cquautur  censui,  scilicet  quadrato  quesiti 
numeri:  quare  dimidia  radices,  erunt  12;  quibus  in  se  ductas  (jic),  erunt  144;  quibus 
adde  20,  erunt  164;  super  quorum  radice  adde  medietatem  radicum,  et  habebis  radicem 
dc  164,  et  denarios  12  pro  quesito  numero;  qui  numerus  est  binomimn  quintum.  Quod 
binomium  , si  niultiplicaiicrimus  per  24  , et  addiderimus  20,  equabitur  multiplicatio- 
nis (sic)  ipsius  biuomii  in  se. 

Et  si  dicatur:  multiplicam  radicem  occu pii  cuiusdam  numeri  in  radicem  tripli  eius; 
el  proucnicnti  summe  addidi  20,  et  ex  hoc  toto  prouenit  quadratum  ipsius  numeri; 
ponam  pro  ipso  numero  lineam  .b.g.,  et  describam  super  ipsam  te l rogor» nm  (sic)  ,b.d.\ 
ct  auferam  ab  eo  superficiem  .bf.,  que  sit  20,  remanebit  superficies  ,f.g.  equalis  mul- 
liplicacioni  radicis  occupli  numeri  .b.g.  in  radicem  tripli  cius;  que  multiplicatio  est 
radix  uigupli  quadrupli  quadrati  .b.d.:  ergo  ex  ductu  ./.e.,  hoc  est  .b.g.  in  .eg., 
prouenit  numerus  multiplicationis  radicis  occupli  numeri  .b.g.  in  radicem  tripli  eius. 
Sed  cx  multiplicatione  occupli  numeri  .b.g.  in  triplum  cius  prouenit  iiigtiplum  qua- 
druplum quadrati  .b.d. ; quod  etiam  prouenit  cx  quadrato  .b.d.  ducto  in  24.  Quare  si  mul- 
liplicaucrimus  radicem  de  2t  pro  radicem  (sic)  quadrati  .b.d.,  scilicet  pro  numerum  (sic) 
•b.g.,  proucnicl  radix  uigupli  quadrupli  quadrati  . b.d .;  quod  idem  prouenit  ex  .e.g. 
in  .b.g.:  ergo  .e.g.  est  radix  dc  24;  que  si  diuidatur  in  duo  equa  supra  punctum  .A., 
erit  utique  .e.h.  radix  quarte  partis  dc  24,  scilicet  dc  6.  Et  quia  ex  ductu  .b.e.  in 
.e./.,  hoc  est  ex  .b.e.  in  .b.g.,  proucniunt  20;  quibus  si  addiderimus  quadratum  numeri 
.e.h.,  quod  est  6,  liabebictur  20  (j/c)  pro  quadrato  linee  ,b.h.:  ergo  numerus  .b. h.  est 
radix  dc  20.  Cui  si  addatur  numerus  .h.g.,  habebitur  pro  quesito  numero  . b.g . radix  dc 
20,  et  radix  de  0;  que  nomina  faciunt  binomium  sextum;  quod  binomium  in  se  multipli- 
catum faciunt  32,  ct  radicem  dc  r>24  pro  quantitate  numeri  .b.d.  : dc  quibus  si  auferatur 
superficies  . b.f .,  que  est  20,  remanebunt  pro  superficie  .f.g.  12,  ct  radicem  de  024;  que 
etiam  habebuntur  cx  ductu  radicis  de  24  iu  radices  de  26,  ct  dc  6.  Nam  ex  ductu  radicis 
de  24  in  radicem  dc  6 ucniunt  12  ; ct  cx  radice  de  24  in  radicem  de  26  prouenit  radix 
de  ui4,  ut  opportet. 

Rvrsus  multiplicam  radicem  scxupli  cuiusdam  aueris  in  radicem  quincupli  eius,  et 
addidi  decuplum  ipsius  aueris,  et  denarios  20;  ct  fuerunt  bec  omnia  sicut  multipli- 
catio ipsius  aueris  in  se  : ponam  pro  ipso  auerc  rem;  et  multiplicabo  radicem  sexupli 
cius  in  radicem  quincupli  cius,  hoc  est  radicem  c rerum  in  radicem  5 rerum  , pro* 
ueniet  radix  30  censuum;  quia  cum  multiplicatur  res  iu  rem  facit  census:  ergo  cum 
multiplicatur  radix  rei  in  radicent  rei  prouenit  radix  census  : deinde  addant  super 
radicem  30  censuum  decuplum  unius  rei,  et  denarios  20;  ct  habebo  10  res,  .ct  radicem 
30  censium,  ct  denarios  20,  que  cquatur  multiplicationi  rei  in  sc  , | hoc  est  census. 
Iu  hac  cadit  regula  radicum,  ct  numeri,  que  equa n Itu  censui.  Ad  hoc  itaque  demon- 
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slrandum , adiaceat  quadratum  equilatemm  , et  equianguluin  .a.g.  , cuius  latus  est 
.b.g.;  ct  ponam  .b.g.  rem  ; ergo  quadratum  .a.g.  est  equale  radici  30  censuum,  et 
10  radicibus,  ct  20  dragmis:  quare  ahsidamus  a quadrato  .a.g.  superficiem  rectianregu- 
lam  (s/c)  M.e.9  que  sil  radix  30  ccnsium;  ct  extra  (sic)  superficie  .f.g.  auferatur  superficies 
.f.fi.y  que  sit  equa  io  radicibus  census  .a.g.-,  quare  ,e.h.  est  io,  remanebit  ex  toto 
quadrato  .a.g.  superficies  J.g.,  que  erit  20.  Et  quoniam  superficies  m.c.  est  radix  30 
ccnsium;  ct  proueuit  ex  multiplicatione  .a.b.  in  .b.e.  ; ct  .a.b.  est  res  , necessario 
sequitur,  .b.e.  radicem  esse  de  30;  quia  ex  multiplicatione  rei  in  radicem  numeri  pro- 
uenit  radix  census  : ergo  ex  multiplicatione  rei  in  radicem  de  30  proucnit  radix  30 
censuum  : addamus  ergo  .b.e.  cum  .e.h.-,  et  erit  tota  .b.h.  io,  et  radix  de  30,  que 
est  binomialis  quarta;  ct  diuidatnus  eam  in  duo  equa  ad  punctum  .c.)  et  erit  una  queque 
linearum  .b.e.,  et  .c.h.  5,  ct  radix  de  \ 7.  Et  quia  superficies  .i.g.  est  20,  que  pro- 
ucnit ex  ductu  .<./*.  in  .h.g.,  hoc  est  ex  .b.g.  in  . b.g si  super  20  addamus  mul- 
tiplicationem ex  .cJi.  in  se,  que  est  \ 32,  ct  radix  de  750  , habebitur  pro  quadrato 
linee  .c.g.  5 52,  ct  radix  de  750:  ergo  X.g.  est  radix  de  i 52,  et  radicis  de  750;  cui 
si  addamus  lincaiu  .c.b.,  habebitur  pro  tota  .b.g.,  scilicet  pro  quesito  auere,  radix 
de  j 52,  ct  radicis  de  750,  et  denarii  5 , et  radix  denariorum  | 7 ; que  omnia  sunt 
secundum  propinquitatem  circa  £ 10. 

Diuisi  10  in  duas  partes,  et  multiplicaui  unam  in  aliam;  ct  quod  proucnit  diuisi  per 
differentiam,  qne  est  inter  utramque  partem;  ct  proucnit  radix  fi:  pone  pro  una  illarum 
duarum  partium  rem,  ct  pro  alia  10,  diminuta  re;  et  multiplica  uuain  in  aliam,  et 
ucnient  10  res,  diminuto  censu;  que  diuide  per  differentiam,  que  est  inter  utramque 
parlcin,  scilicet  per  10,  diminutis  duabus  rebus,  proucnit  utique  radix  6.  Sed  quando 
multiplicatur  id,  quod  proucnit  cx  aliqua  diuisionc,  in  diuidentem  numerum,  proucnit 
numerus  diuisus  sera  per:  ergo  si  multiplicnuenmus  radicem  de  0 in  10,  minus  duabus 
rebus,  proucnit  10  res  , diminuto  censu.  Sed  ex  multiplicatione  radicis  de  c in  10  , 
minus  duabus  rebus,  proucnit  radix  dc  eoo,  diminuta  radice  21  censuum,  que  equantur 
10  rebus,  diminuto  censu  : adde  ergo  utrique  parti  censum,  et  radicem  24  censi um  , 
ct  ucniet  census,  ct  radix  000,  que  equantur  10  rebus,  et  radici  24  censuum:  in  hoc 
equantur  radices  censui,  ct  numero;  quod  ostendam  in  figura:  ponam  rectam  .a.b.  rem, 
et  aplicabo  ei  superficiem  recti  angulam  .a.c.  continentem  censum  prcdictum,  et  ra- 
dicem goo  denariorum;  ct  quia  inucnimiis,  hec  equari  10  rebus,  ct  radici  24  censuum, 
erit  linea  .b.e.  40,  ct  radix  24;  quia  cum  multiplicatur  res  in  10,  ct  radice  de  24  , 
proueniunt  10  res,  ct  radix  24  censuum,  que  equantur  superficiei  . a.c scilicet  censui, 
et  radici  sexcentorum  : quare  si  absidamus  de  superficie  .a.c.  quadratum  cquilate- 
rum,  ct  equiuugulum  .a.g.,  qui  erit  census,  remanebit  superficies  . d.c . radix  sexcen- 
torum; que  radix  prouenit  cx  .d.g.  in  . g.c .,  hoc  est  ex  .b.g.  in  ,g.c.  Vndc  si  diui- 
scrimus  lineam  .b.e.  in  duo  equa  ad  punctum  .c.  , erit  multiplicatio  .b.g.  in  .g.c. 
cum  quadrato  linee  x.g.,  sicut  quadratus  linee  .b.e.  Vndc  si  a quadrato  linee  .b.e. 
auferatur  superficies,  que  fit  cx  .b.g.  in  .g.c.,  remanebit  | quadratus  linee  .g.c.:  est 
enim  .b.e.  5,  et  radix  fi,  scilicet  medietas  10,  ct  radicis  24:  quare  cx  .b.e.  in  se  pro- 
ucnerit  3f,  ct  radix  JJJJ;  dc  quibus  si  auferatur  id  quod  proucnit  ex  .b.g.  in  .g.c., 
quod  est  radix  eoo,  remanebunt  31  pro  quadrato  linee  .g.c.:  ergo  linea  .g.e,  est  radix 
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3i;  que  si  auferatur  ex  .b.e.,  remanebit  .b.g.  5,  et  radix  6,  minus  radice  31,  que  sunt 
res,  scilicet  una  partium  de  10;  que  si  auferatur  ex  to,  remanebunt  pro  alia  parte  5, 
et  radix  31,  minus  radice  de  6 : quibus  duabus  partibus  insimul  multiplicatis  faciunt 
radicem  744,  minus  denariis  12;  quia  ex  ductis  s in  s ueniunt  15;  et  ex  ductu  radicis 
6 in  radicem  31  additis  proucnit  una  radix  de  isg  addita  ; et  ex  ductu  radicis  6 di- 
minute in  radicem  31  diminutam  proucnit  alia  radix  addita  de  isr> ; cl  sic  habemus 
25,  et  duas  radices  de  isg,  hoc  est  25,  cl  unam  radicem  de  744:  de  quibus  si  aufe- 
ramus multiplicationem  radicis  g adite  in  radicem  6 diminutam,  ct  multiplicationem 
radicis  31  addite  in  radicem  31  diminutam,  que  faciunt  37  integra  , remanebit  radix 
de  714,  minus  integris  12;  multiplicationis  («r;)  uero  radicis  s addite  in  5,  et  radices  31 
addite  in  5 relinquimus,  opponentes  cas  multiplicationibus  de  5 in  radicem  31  dimi- 
nutam, ct  radices  e diminute  in  5:  deinde,  si  ex  (*/c)  acceperimus  differentiam,  que  est 
inter  utramque  partem,  que  est  2 radices  de  31  , minus  duabus  radicibus  de  6 ; et 
multiplicaiicrimus  eam  in  radicem  de  0,  nimirum  reddibit  radix  dc  744,  diminutis  12 
dragmis;  que  ex  multiplicatione  radii  is  dc  0 in  duabus  radicibus  de  G diminutis  pro- 
ucniunt  12  diminuta. 

Item  diuisi  10  in  duas  partes,  et  multiplicaui  unam  carum  in  radice  s , ct  aliam 
in  se;  ct  proicciit  quod  proucnit  ex  multiplicatione  unius  partis  in  radicem  dc  8 ex 
eo  quod  proucnit  ex  nnPliplicalionc  alleiius  partis  in  se  ; et  remanserunt  denarii 
40.  Pone  pro  una  parcium  rem,  ct  pro  alia  10,  diminuta  re;  et  multiplica  rem  in  ra- 
dicem 8,  ct  proucnit  radix  8 censium.  Et  multiplica  10,  minus  re,  in  se,  erunt  100,  et 
ccusus,  diminutis  20  rebus:  abicc  ergo  cx  liiis  radicem  8 ccnsium,  remanebunt  40;  ergo 
radix  8 ccnsium,  ct  40  cquantur  censui,  ct  100,  diminutis  20  rebus:  adde  ergo  20  res 
utrique  parti,  ct  tolle  ab  ulrnquc  parte  denarios  40,  remanet  census,  ct  denarii  60 
equales  20  radicibus,  et  redici  (a/c)  s censuum:  dimidia  ergo  radices,  erunt  10,  et  radix 
dc  2;  que  multiplica  in  se,  erunt  102,  ct  radix  800;  de  quibus  abice  go,  que  sunt  cum 
censu,  remanebunt  42  radice  (v/c)  dc  soo;  quorum  radix  (v/V)  abice  de  medietate  radicum, 
remanebunt  10,  et  radix  dc  2,  diminuta  radice  de  42,  ct  radicis  de  soo  pro  quantitate  rei: 
residium  (sic)  quod  est  usque  in  10,  silice t radix  dc  42,  radicis  soo,  diminuta  radice  dc 
2,  est  alia  pars,  que  mulLiplicala  fuit  in  se.  Et  est  bec  operatio,  que  antecedentem  figu- 
ram (sic):  ucl  aliter,  pone  pro  prima  parte  rem,  et  pro  alia  10,  diminuta  re;  ct  multi- 
plica rem  in  se,  et  prouenit  census,  et  10  diminuta;  rem  multiplica  per  radicem  8,  ct 
ueniet  radix  de  800,  diminuta  radice,  ct  8 censuum;  super  que  adde  40,  in  quibus  su- 
perat licc,  ct  erit  radix  800,  ct  40,  diminuta  radice  3 censuum,  que  cqucnlur  censui: 
adde  ergo  radicem  8 censuum  utrique  parti,  ct  erit  census,  et  radix  s censuum,  que 
cquantur  denariis  40,  et  radici  dc,  et  2 sic  80  (ve).  In  bac  census,  et  radices  equanlur 
numero;  quod  per  figuram  [ geometricam  demonstrare  curaui.  Ponam  superficiem  .a.d. 
cquulem  censui,  et  radici  8 censuum;  et  auferatur  ab  ea  census  >a.g.y  remanebunt  su- 
perficies .c.d.  radix  8 censuum,  et  proucnit  cx  ductu  .g.e.  iu  g-d.y  et  est  .g.e.  res; 
quare  .g,d.  est  radix  8 denariorum:  et  quia  ccusus,  ct  radix  8 censuum,  scilicet  su- 
perficies .a.d.,  cquantur  40  dragmis,  et  radici  soo;  ergo  superficies  .a.d.  est  40,  ct  radix 
dc  soo;  ct  proucnit  cx  .a.b.  iu  .b.d.y  hoc  est  cx  .b.g.  iu  .b.d.:  diuidatur  ergo  recta 
g.d.  in  duo  equa  ad  punctum  cui  iacet  in  directo  recta  . b.g .;  quare  superficies 
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•b.g.  in  . b.d scilicet  40t  ct  radii  de  r<m»,  cum  quadrato  linee  i g-,  quod  est  2,  equantur 
quadrato  linee  ♦/>,!.:  ergo  quadratum  .b.i.  est  42,  ct  radix  800:  quare  .b.i.  est  radix 
de  42,  et  radicis  soo;  de  qua  si  auferatur  recta  .g.i. , que  est  radix  de  2,  remanebunt 
pro  recta  •/’.£•,  scilicet  pro  re,  radix  dc  42,  et  radicis  soo,  minus  radice  de  2 , ut 
per  alium  modum  iuueuimus. 

Item  diuisi  io  iu  duas  partes,  ct  multiplicam  unam  carum  in  radicem  de  10  , et 
aliam  in  se;  ct  que  proucn erunt,  fuerunt  cqualia:  ponam  unam  duarum  partium  rem, 
et  aliam  io,  minus  re;  ct  multiplicabo  reni  iu  radicem  dc  to  , et  proucnit  radix  to 
censuum;  et  ex  io,  minus  rc  in  se  proucnit  census,  et  denarii  too,  minus  20  rebus, 
que  equantur  radici  10  censuum:  quare  adde  utrique  parti  20  res,  erunt  20  res,  ct  radix 
10  censuum  cquales  censui,  ct  denariis  too:  dimidia  ergo  radices,  ct  erunt  10,  ct  radix  dc 
£ 2;  que  multiplica  in  se,  erunt  | 102,  et  radix  1000  denariorum;  de  quibus  abicc  too, 
remanebunt  1 2,  ct  radix  iooo  denariorum;  quoruin  radicem  abicc  ex  10,  et  ex  radice  | 2, 
remanebunt  pro  prima  juirte  to,  et  radix  dc  •{  2,  mimis  radice  dc  ^2,  ct  radix  ni- 
dicis 100»  denariorum:  quare  secunda  pars  erit  radix  dc  J 2,  et  1 ad  icis  1000  denariorum, 
diminutu  radice  denariorum  | 2:  quam  partem  iuueniemus  aliter:  uiddicet  multiplicabo 
rem  iu  se,  et  ucnicl  census;  et  ex  10,  minus  re,  iu  radicem  dc  10,  ucnict  radix  de  1000, 
diminuta  radice  10  censuum,  Et  sic  census  equatur  radici  1000  denariorum,  diminuta 
radice  to  censuum:  abicc  utrique  |»arli  radicem  to  censuum,  erit  census,  et  radix  10 
censuum,  cquales  radici  1000  denariorum:  dimidia  ergo  radicem  10  denariorum,  et  ueniet 
nidix  de  J 2 ; quam  multiplica  iu  sc  , ct  ueuicnl  denarii  \ 2 ; quas  adde  cum  radice 
dc  tooo,  et  abicc  ex  eorum  radice  radicem  de  | 2 , remanebit  radis  dc  - 2,  et  radix 
radicis  1000  denariorum,  diminuta  radice  de  \ 2,  pro  secunda  parte,  ut  per  alium  modum 
iuueuimus. 

Super  quoddam  aucte  addidi  denarios  to;  ct  quod  prouenit,  miilliplicaui  in  radicem 
dc  5;  quorum  accepit  radicem;  el  fuit  sicut  anere  prcdictum  : ponam  pro  ipso  aucre 
rem,  cui  addidi  10;  et  fuit  quod  prouenit  res,  ct  denarii  to;  quo  multiplicata  in  radi- 
cem dc  5,  faciunt  radicem  5 censuum,  et  radicent  soo  denariorum;  quorum  radix  equatur 
res:  multiplica  ergo  rem  in  sc,  ct  proucnit  census;  ct  multiplica  radicem  radicis  8 
censuum,  ct  radicis  $00  denariorum,  que  equantur  censui;  ct  sic  census  equatur  radi- 
cibus, et  numerorum  {sic):  dimidia  ergo  radices, ueriiet  radix  de  ‘ i;  quam  multiplica  iu 
se,  et  ucuict  denarios  {sic)  | 1;  que  adde  cum  radice  de  5oo,  erunt  ~ 1,  ct  radix  de  500 ; 
super  quorum  radice  adde  radicem  de  { 1,  et  habebis  pro  quantitate  rei,  scilicet  pro  quan- 
titate quesiti  aucris,  radicem  radicis  dc  $00,  ct  de  denario  £ 1,  et  radicem  dc  denario  ‘ t. 

Inter  duas  quantitates,  quarutu  vna  est  maior,  altera  est  s ; et  multiplicaui  ma- 
iorem quantitatem  in  decuplum  eius;  ct  cius  quod  prouenit,  accepi  radicem;  et  fuit 
i99r«M.  sicut  multiplicatio  minoris  quantitatis  in  sc:  | poue  pro  maiori  quantitate  rem,  ct  minor 
quantitas  erit  res,  diminutis  s dragmis;  ct  multiplica  rein  in  decuplum  cius,  el  uenient 
10  census;  dc  quibus  accipc  radicem,  et  erit  radix  10  censuum;  et  multiplica  rem,  di- 
minutis 5,  in  sc,  proucncrunt  census,  et  dragme  2$,  diminutis  to  rebus,  que  equantur 
radici  10  censuum:  adde  ergo  res  utrique  parti,  et  erunt  census,  ct  25  dragme  cquales 
to  radicibus,  et  radici  to  censuum;  et  sic  census,  ct  numerus  equantur  radicibus: 
dimidia  ergo  radices,  ct  erunt  5,  ct  radix  de  J 2;  que  multiplica  in  sc,  ct  erunt  -J  o, 
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ct  radix  de  250;  dc  quibus  abioc  25,  que  sunt  cura  sensu  (sic)f  remanebunt  J 2 , ct 
radix  dc  250  ; super  quorum  radice  adde  medietatem  radicum  5,  et  radix  dc|  2,  erunt 
5,  et  radix  de  ~ 2,  et  radix  radicis  dc  250,  et  dragmarum  | 2 pro  quantitate  rei,  scilicet 
maioris  quantitatis;  dc  quibus  si  auferantur  5,  habebitur  minor  quantitas. 

Item  suut  duo  numeri,  quorum  unus  excedit  alterum  in  5;  et  multiplicam  maiorem 
eorum  in  radicem  dc  8,  et  minorem  in  radicem  de  io;  et  que  proucnerunt,  fuerunt 
equa  lia:  pone  pro  minori  numero  rem,  et  maior  erit  res,  et  denarii  5:  duc  ergo  rem  in 
radicem  de  io,  prouenit  radix  io  censuum:  et  multiplica  rem,  et  denarios  5 in  radicem 
de  8,  ueuiet  radix  8 censuum,  et  radix  denariorum  200,  que  equantur  radici  10  cen- 
suum. Abicc  ergo  ab  utroque  (sic)  parte  radicem  8 censuum;  et  erit  radix  10  censuum, 
diminuta  radice  8 censuum,  cqualis  radici  200  denariorum.  Multiplica  ergo  radiccin  200  in 
se,  uenient  denarii  200;  et  multiplica  radicem  10  censuum,  diminuta  radice  8 censuum, 
in  sc,  erunt  1 8 census,  diminuta  radice  320  censuum  census.  Verbi  gratia:  sit  quantitas 
.a.b.  radix  10  censuum;  et  auferatur  ab  ca  quantitas  .c.b.y  que  sit  radix  8 censuum, 
remanebit  quantitas  .a.c.y  quam  uolumus  multiplicare  in  oc  : et  quoniam  quantitas 
.a.b.  d iuisa  est  ut  libet  in  duo  ad  punctum  .c.,  erunt  q adrata  quantitatum  ,a.b.y 
et  .c.b.  equalia  duplo  superficiei  .c.b.  in  . a.b.y  ct  quadrato  quantitatis  .a.c.:  quare 
si  cx  quadratis  quantitatum  .a.b.  et  .c.b.  auferatur  duplum  superficiei  cx  .c.b.  in 
.a.b.y  remanebit  quadratum  quantitatis  .a.c.}  proucniunt  nira  io  census  ex  .a.b.  in 
se,  ct  ex  .c.b.  iu  se  proucniunt  8 census;  et  sic  pro  quadratis  quantitatum  . a.b .,  ct 
.c.b.  habentur  is  census;  dc  quibus  si  auferamus  duplum  superficiei  cx  .c.b.  in  .a.b. , 
quod  est  radix  320  censuum  census,  remanebunt  pro  quadrato  quantitatis  .a.c.  is  census, 
diminuta  radice  320  censuum  census,  ut  dictum  est.  Nara  ex  .b.c.  in  .a.b.y  hoc  est 
ex  radice  8 censuum  in  radicem  10  censuum,  prouenit  radix  80  censuum  census;  cuius 
duplum  sunt  duc  radices  80  censuum  census.  Ex  («c)  duc  radices  80  censuum  census  sunt 
una  radix  de  320  censuum  census:  et  quia  radix  10  censuum,  diminuta  radice  8 cen- 
suum, cqualtir  radici  200  denariorum;  et  eorum  quadrata  similiter  sibi  inuicem  equa- 
hiintur;  quare  18  census,  et  radix  320  censuum  census  equantur  200  denariis.  Reduc 
ergo  Iicc  omnia  ad  censum  unum  ; et  illud  est  , vt  multiplices  ca  per  J 4 , ct  per 
radicem  de  20.  Nam  ex  multiplicatione  de  -J-4,  et  radicis  de  20  in  18  census,  diminuta 
radice  320  censuum  census,  prouenit  census,  ut  inferius  demonstrabo.  Et  cx  multipli- 
catione 4,  ct  ra|dicis  20  in  deuarios  200  protieniunl  900,  ct  radix  sooooo;  ergo  census 
equalur  denariis  ooo,  et  radici  sooooo;  quorum  radix,  que  est  20,  ct  radix  de  500  erit 
res,  hoc  est  minor  numerus;  cui  si  addantur  5,  habebunt  pro  maiori  numero  25,  ct 
radix  500  denariorum. 

Modus  autein  inucnicndi  radice  (jic)  de  900,  ct  radicis  sooooo  est  ut  de  quadrato  me- 
dietatis 900,  quod  est  2020500,  auferas  quartam  dc  800000  , remanebunt  2500  ; quorum 
radicem,  que  est  50,  adde  super  450,  scilicet  super  medietate  de  900  , erunt  300  ; et 
dc  4500  abicc  4uo;  ct  accipc  radicem  de  500,  et  de  400,  ct  ucuient  20,  et  radix  de  500, 
ut  pro  primo  numero  inuculum  est.  Et  si  uis  scire  modum  redicendi  (ric)  18  census, 
et  radicem  320  censuum  census  ad  unum  censum  ; considera  quod  quando  aliquod 
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recisum  multiplicatur  in  suum  binomium,  uel  quando  multiplicatur  binomium  aliquod 
in  suum  recisum,  egreditur  inde  numerus  ratiocinatus  : dicimus  enim,  recisum  ia, 
minus  radice  320,  cuius  binomium  est  is,  et  radix  320  ; quibus  insimul  multiplicatis 
faciunt  4;  quia  ex  ductu  is  in  sc  ucuiunl  324  addita;  et  ex  ducta  radice  320  addita 
in  radicem  320  diminutam  ucniuut  320  diminuta;  quilms  extractis  de  324  remanent  4 
addita,  vt  diximus.  Eodcmque  modo,  si  multiplicauimus  is  census,  minus  radice  320 
censuum  census,  in  suum  binomium,  scilicet  in  is  census,  et  radicem  320  censi um  (sic) 
census,  egredientur  inde  4 censuum  census.  Yndc  si  diuiscrimus  is  census,  et  radicem 
320  censuum  census  per  4;  ct  quod  prouenerit  muli  i plica  uc  iimus  in  is  census,  minus 
radice  320,  proucnict  unus  census;  et  quod  prouenerit.  scilicet  is,  et  radicem  320  mul- 
tiplica tici  imus  in  is  census,  diminuta  radice  320  censuum  census,  egredientur  inde  4 
census  tantum  quare  si  multiplicaucrinins  18  census,  minus  radice  320  censuum  census, 
in  qiuirlam  dc  18,  et  radicis  320,  scilicet  in  \ 4,  ct  in  radicem  de  20,  nimirum  unus 
census  proucnict;  ct  hoc  quod  uolui  demonstrare. 

Possumus  aliter  ad  solutionem  huius  questionis  ucnirc.  Sed  sunt  quedam  plus  demon- 
stranda, uidclicci  com  fuerint  tres  quantitates  continue  proportionales  in  ca,  quam  habet 
aliqua  alia  data  quantitas  ad  aliam  quantitatem;  erit  multiplicatio  minoris  quantitatis 
illarum  duarum  quantitatum  in  coniunclum  medie,  et  maioris  illarum  trium  quantita- 
tum, sicut  multiplicatio  maioris,  erunt  carumdcm  duarum  quantitatum  iu  commictum 
eiusdem  medie,  ct  minoris  illarum  trium  quantitatum.  Verbi  gratia:  sint  tres  quantitates 
.a.b.C.  continue  proportionales  iu  ea  quam  habet  quantitas  .d.  ad  quantitatem  .e.;  ct 
sit  . d . minor  quam  .e.;  cl  sit  sicut  .d.  ad  .e.,  ita  .a.  ad  .A.,  ct  .b.  ad  .c.:  dico,  quod 
factum  ex  .d.  in  quantitates  est  sicut  factum  cx  .e.  in  quantitates  .a.b.)  quod  sic 

probatur:  quoniam  est  sicut  .a.  ad  .A.,  ita  .A.  ad  c.;  erit  coniunclum  sicut  .a.  et  .A. 
ad  .A.,  ita  .A.  cl  .c.  ad  permulalim  ergo  erit  sicut  quantitates  .a.b.  ad  quantitates 
.A.c.,  Ita  .A.  ad  ,c .;  sed  sicut  .A.  ad  .c.,  ita  . d , ad  . c ergo  sicut  .d.  ad  .e.,  ita  quanti- 
tates .a.b.  ad  quantitates  .A  r : quare  multiplicatio  .d.  couiunctira  cx  quantitatibus  .A.c. 
equatur  multiplicationi  quantitatis  .e.  in  coniunclum  quantitatum  .a.b.,  ut  predixi: 
quibus  intellectis,  rediam  ad  questionem  suprascriptam;  et  ponam  .d.  radix  dc  8,  et  . e . 
radix  de  10;  et  .{.  sit  8,  ct  .A.  sit  10;  ct  esto  sicut  ./.  ad  .A.,  ita  .a.  ad  .c.;  et  sit 
.C.  quinque  plusquani  .a.;  et  potiam  inter  numeros  .{di.  numerum  -g.  medium  in  pro- 
portione, ct  numerum  .A.  inter  numeros  ./i.c.:  dico  pro  primum  (sic),  numeros  .a.b.c- 
proportionales  esse  in  ipsa,  | quam  habet  quantitas  .d.  ad  quantitatem  .e.;  quoniam  .d. 
sc  ipsam  multiplicans,  numerum  ./.  fecit,  ct  .e.  sc  ipsam  multiplicans,  numerum  .A. 
fecit:  et  posita  est  .g.  quantitas  inter  numeros  . f.h . iu  proportione  media;  quare  est 
sicut  .d.  ad  .e.,  ita  .[.  ad  .g.,  ct  .g.  ad  .A.;  ct  est  sicut  ad  .A.,  ita  .li.a.  ad 
•C.:  sed  sicut  .{.  ad  .A.,  ita  quadratum,  quod  est  a numero  .{.,  ad  quadratum,  quod 
est  a numero  .g.,  sicuti  in  geometria  patet:  est  enim  similiter  sicut  .a.  ad  .c.,  hoc 
est  sicut  prima  ad  tcrciam,  ita  quadratum,  quod  est  a prima  . a .,  ad  quadratum,  quod 
est  a secunda  .A.:  ergo  quia  est  sicut  ad  .A.,  ita  .a.  ad  .c.  erit  sicut  quadratum, 
quod  est  ab  .{.,  ad  quadratum,  quod  est  a numero  .g.,  ita  quadratum,  quod  est  ab  .a.,  ad 
quadratum,  quod  est  a numero  .A.:  quare  erit  sicut  ./.  ad  .g.,  ita  .a.  ad  .A.;  sed  ./. 
ad  .g.  est  sicut  .d.  ad  .e.',  ergo  est  sicut  .d.  ad  .e.,  ita  .a.  ad  .A.;  sed  est  sicut  .a. 
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ad  .b.y  ita  .b.  ad  ergo  est  sicut  .d.  ad  ita  . a . ad  .b.,  ct  .b.  ad  x.:  nu- 
meri ergo  .a.b.c.  cumlimii  sunt  in  proportione,  quam  habet  quantitas  .d.  ad  quan- 
titatem .e.:  quare  multiplicatio  ex  .d.  in  numeros  . b.c . ct  (sic)  sicut  multiplicatio  .e. 
in  numeros  .a.b.,  ut  superius  demonstratum  est.  Sed  qualiter  iiiucuiantur  muneri  .a.b., 
demonstrare  uolo  : quoniam  est  sicut  .f.  ad  .h.,  ita  .a.  ad  .e.;  et  .h.  superat  nu- 
merum iu  2;  et  numerus  x.  nuineruiu  . a . in  5 : est  sicut  2 ad  5,  ita  /.  ad  .a., 

ct  ita  .h.  ad  x.  : quare  si  mulliplicaucris  numeros  .fJi.  per  5 , scilicet  8 , et  10  > 
et  summas,  que  sunt  40  ct  50,  diuiscris  per  2,  habebis  20  pro  numero  .a.,  et  25  pro 
numero  .e.:  ct  quia  numeri  . a.bx . continue  proportionales  sunt,  erunt  multiplicatio 
numeri  .a.  iu  numerum  .e.,  que  est  500,  sicut  multiplicatio  numeri  .b.  iu  se:  quare 
numerus  .b.  est  radix  de  soo;  et  sic  inuenimus,  primum  numerum  esse  20,  et  radix 
de  500;  et  secundus  numerus  addit  5 super  ipsum,  et  est  25,  et  radix  de  500,  ut  per 
aliuin  modum  inucuimus  : ct  notandum,  quod  si  radices  -d  e.  sibi  iiiuicem  commensu- 
rabiles essent,  ita  quod  proportio  quadrati  radicis  .d.  ad  quadratum  radices  (sic)  x. 
esset  sicut  proportio  quadrati  numeri  ad  quadratum  numerum;  essent  itaque  numeri 
.a.b.  sibi  inuicem  commensurabiles;  et  coniunctum  ex  eis  faceret  numerum  rationatnm. 
Verbi  gratia:  sic  (sic)  .d.  radix  de  2,  et  .e.  radix  de  8 , qui  sunt  quadrati  radicum 
de  .d.e.  : est  enim  proportio  de  2 ad  8 sicut  proportio  quadrati  numeri  4 ad  qua- 
dratum numerum  16. 

pulcHus  Et  quia  uolumus  inucnire  duos  numeros,  quorum  unus  excedat  alterum  iu  5 ; ct 
sil  multiplicatio  maioris  eorum  in  radice  de  2 , sicut  multiplicatio  minoris  in  radi- 
cem de  8;  multiplicabimus  2,  ct  8,  que  sunt  quadrati  radicum  .d.e.,  per  5 prodicta; 
et  diuidemus  que  proucncrint  per  6,  que  sunt  dilterenliam  (sic)f  que  est  inter  8 et  2, 
ct  habebimus  pro  numero  .a.  fi,  et  pro  numero  x.  habebimus  | 0:  quare  numerus 
.b.,  qui  est  medius  inter  utrumque,  est  duplum  de  J t,  scilicet  f 3;  cuius  etiam  tcr- 
cius  numerus,  scilicet  f 6 , duplus  existit.  \ ude  addamus  numeros  .a.b.  in  unum  , 
habebimus  5 pro  minori  numero;  et  si  addamus  numeros  .bx.  .simul,  scilicet  J 3,  et 
| 6 , facient  10  pro  maiori  numero.  Et  est  proportio  coniunctorum  .a.b.  ad  cumiun- 
ctos  .b.c.,  hoc  est  ad  10,  sicut  proportio  .d.  ad  .e.:  est  enim  radix  de  2 medietas 
radicis  de  8;  et  5 similiter  sunt  medietas  de  to;  et  sic  in  similibus  studeas  ojierari. 

Mvlliplicaui  quodam  aucrc  iu  duplum  cius,  ct  radici  uenientis  summe  addidit  2;  ct 
illud  totuin  multiplicaui  per  aucrc  prodictum,  ct  proucucrunl  inde  denarii  20:  pone 
pro  ipso  aucrc  rem;  ct  multiplica  cain  iu  duplum  eius,  et  ucnient  duo  census;  quorum 
raddici  adde  2,  et  habebis  radicem  duorum  censuum,  ct  denarios  2;  que  multiplica 
per  rem,  et  proucniel  radix  duorum  censuum  census,  I et  due  res,  que  cquantur  denariis 
30  : redige  ergo  radicem  duorum  censuum  census  ad  censum  vitiiin  ; ct  hoc  est,  ut 
multiplices  illud  per  radicem  de  Quia  cum  multiplicatur  radix  duorum  censuum 
census  per  radicem  duorum  censuum  census,  proueniunt  duo  census  censuum.  Vnde 
si  diuiscrimus  radicem  duorum  censuum  census  per  censum,  ucniel  utique  radix  de 
2:  io  qua  si  multiplicaueriinus  radicem  dictorum  censuum  census,  egredientur  inde  duo 
census  tantum:  quare  si  multiplicauerimus  radicem  duorum  censuum  census  per  me- 
dietatem radicis  de  2,  hoc  est  per  radicem  de  uenict  inde  unus  census,  ut  diximus;  ct 
propter  (ric)  multiplica  similiter  duas  res  per  radicem  de  veniet  radix  duorum  cen- 
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suum;  cl  sic  habebis  censum,  et  radicem  duorum  censuum,  que  cquantur  multiplica- 
lioni  de  30  in  radicem  de  |;  que  multiplicatio  est  radii  de  450;  et  sic  in  hac  questione 
census, et  radices  equautur  numero:  dimidia  ergo  radices,  ucuiet  radix  medietatis  denarii; 
quam  multiplica  in  se;  uenict  quam  adde  cum  -radice  de  450,  et  habebis  pro  quesito 
aucre  radicem  de  450,  et  medietatem  unius  denarioru ni: de  quorum  radice  extrahe  radicem 
de  remanebit  radix  radicis  450,  et  medietatis  denarii,  diminuta  inde  radice  \ unius 
integri.  Et  notandum,  quia  quando  diuiditur  radix  aliquot  ccusuum  census  per  censum, 
non  est  aliud  nisi  diuidere  numerum  per  numerum;  et  cum  diuiditur  radix  numeri 
per  numerum  , tunc  diuidemlus  est  numerus , cuius  radix  diuiditur  per  quadratum 
numeri,  in  quo  radix  diuidetur.  Verbi  gratia:  uolumus  diuidere  radicem  de  32  per  4; 
lue  dmidenda  sunt  32  per  quadratum  de  4;  et  radix  eius  quod  prouenit,  scilicet  de 
2,  est  id  quod  prouenit  ex  diulsionc:  codcmque  modo  et  cum  ditiidimus  radicem  duorum 
censuum  census  per  censum,  tunc  diuidimus  duos  census  census  per  censum  census;  cl 
radix  eius,  quod  proucncrit,  scilicet  de  s,  est  illud  quod  prouenit  ex  diuissione,  ut  di- 
ximus. Itera  cum  multiplicatur  radix  alicuius  numeri  per  rem,  aut  per  res,  est  sicut 
multiplicare  radicem  numeri  per  numerum:  sed  cum  multiplicatur  radix  numeri  per 
numerum,  cum  multiplicatur  quadratum  radicis  per  quadratum  numeri,  et  radix  eius 
quod  prouenit,  est  id  quod  queratur.  Verbi  gratia:  cum  uolumus  multiplicare  radicem 
s per  4,  multiplicamus  8 per  16;  et  radix  uenientis  summe,  scilicet  de  li»,  est  summa 
quesite  multiplicationis:  similiter  cum  multiplicamus  res  per  radicem  numeri,  debemus 
ipsas  res  multiplicare  in  se,  et  illud  quod  prouenit  multiplicare  per  numerum  radicis, 
et  proucnicntis  summe  radicem  accipere;  cl  ideo  cum  multiplicauimus  superius  duas  res 
in  radicem  de  J-,  intelleximus  multiplicationem  duarum  rerum  in  se,  de  qua  proucniunt 
4 census:  quibus  ductis  in  v»  ucuiuut  duo  census;  radicem  quorum  diximus  prouenire  ex 
ipsa  multiplicatione. 

DiuLsi  io  in  duas  partes,  et  diuisi  maiorem  per  minorem,  et  minorem  per  maiorem; 
et  agregaui  ea  , que  proucncrunt  ex  diuisione  , et  fuerunt  radix  5 denariorum  : sit 
una  ipsarum  partium  .a.  , reliqua  sit  .b.  ; et  diuidatur  .b.  per  .a.  , et  proucnict 
g-d.;  et  m.  per  . b .,  et  prouenit  .d.e.:  dico  primum,  quod  multiplicatio  .a.  in  .b. 
producta  in  .g.e.  est  equulis  duobus  quadratis  numerorum  . a.b cxcmplumque:  cum 
diuiditur  . b . per  .a.,  prouenit  -g.d.\  si  multiplicatur  -g.d.  iu  prouenit  .i».;  ergo 
si  multiplicatio  -g.d.  iu  .a.  ducatui'  in  erit  sicut  . b . in  se.  Rursus,  quia  cum 
diuiditur  .a.  per  .b.,  prouenit  .d.e,.-,  ergo  si  multiplicatur  .d.e.  in  .b»,  prouenit -ti.: 
quare  si  multiplicatio  . d.e . iu  . b . ducatur  in  .n.,  proucnict  sicut  .a.  ducta  in  se: 
proplcrca  si  ducitur  .a.  in  .b.,  et  illud  quod  prouenit,  dticcalur  in  -g.e.,  erit  sicut 
cumiunetttm  quadratorum  | numerorum  .a.b,:  et  quia  ita  est;  pro  .a.  pone  rem,  rema- 
nebunt pro  .b.  io,  minus  re:  et  duc  .a.  in  se,  ueuit  census;  et  io,  minus  re,  in  se, 
uenit  loo,  et  census,  diminutis  20  rebus;  que  adde  cum  censn  , erunt  2 census,  et 
denarii  100  , diminutis  20  rebus  : deinde  multiplica  .a.  in  .b.  , scilicet  rem  in  io  , 
mitius  re*  exibunt  io  res,  diminuto  censu;  quod  totum  multiplica  per  -g.e.',  quam  quan- 
titatem possnimus  radicem  esse  5 denariorum,  que  uenict  radix  500  censuum,  diminuta 
radice  5 censuum  census,  que  cqiiantur  1 censibus,  et  103  denariis,  diminutis  20  rebus. 
Restaura  ergo  20  res,  et  radicem  5 censuum  census  utrique  parti,  cru.it  radix  5 censuum 


Digitized  by  Google 


435 

census,  el  2 census,  et  denarii  100  cquales  20  rebus,  et  radici  500  censuum:  redige  hec 
omnia  ad  censum  unum,  hoc  est  ut  mullijdiccs  lice  omnia  per  radicem  de  5,  diminutis 
2 denariis:  nam  cx  multiplicatione  radicis  5 censuum  census,  et  duorum  censuum  in 
radicein  5,  diminutis  2,  proucnit  census;  quia  cum  multiplicatur  radix  5,  et  denarii  2 
in  radicem  de  5,  minus  2,  et  proucnit  i;  ct  ex  multiplicatione  too  in  radicem  de  5, 
minus  2,  proucnit  radix  soooo,  diminutis  200  denariis:  et  cx  multiplicatione  20  rorum, 
ct  radicis  3©o  censuum  in  radicem  5,  minus  denariis  2,  qcniunt  10  res  tantum;  quia 
et  ex  multiplicatione  radicis  5 iu  radicem  500  censuum  proucnit  radix  2500  censuum  , 
scilicet  50  res  ; ct  ex  multiplicatione  2 diminutorum,  in  20  res  proueniunt  40  res  .di- 
minute ; quibus  extractis  de  50  rebus  modo  inuentis  , remanet  10  res.  Multiplicatio 
quidem  20  rerum  in  radicem  de  5,  que  est  addita,  relinquimus,  cum  sit  equalis  mul- 
tiplicationi radicis  500  censuum  in  2 diminuta:  et  sic  cx  multiplicatione  20  rerum  , 
et  radicis  500  censuum  in  radicem  5,  minus  2,  proueniunt  10  res  tautura,  que  equantur 
uni  censui,  et  radici  50000,  minus  200;  et  sic  radices  equantur  censui,  et  numero:  ct 
nas  ponamus  hec  in  figura;  ut  que  dicere  nolumus  clarius  videantur,  sit  superficiei 
recti  angule  latus  .a.b.  equale  rei;  et  .b.e.  sit  10;  et  sic  superficies  .a.c.  continebit 
10  res«  ct  quia  io  res  equantur  uni  censui,  ct  radici  50000,  minus  200;  auferamus  a 
superficie  .a.c.  quadratum  .a.e.  , quod  sit  census,  remanebit  ex  superficie  .a.c.  su- 
perficies ./.6.,  que  est  radix  soooo,  minus  2000,  que  proucnit  cx  ./.e.  iu  .e.c.,  idest 
cx  . b.e . iu  .e.c.:  et  diuidalur  linea  .b.c.  in  duo  equa  ad  punctum  ct  erit  linea 
.b.c.,  que  est  diuisa  in  duo  cqualia  in  punctum  ct  in  duo  inequalia  ad  puuetum 
.e. i quare  sl  cx  quadrato  numeri  .b.d.,  quod  csl  25,  auferamus  multiplicationem  cx 
.b.e.  in  .e.e.,  que  est  radix  50000,  ininus  200,  remanebunt  235,  diminuta  radice  50000,  pro 
quadrato  numeri  .d.e.:  quare  si  radix  cius  auferatur,  que  est  numerus  . d.e.,  ex  .b.d., 
lioc  est  cx  5,  remanebunt  pro  numero  . b.e . 5,  minus  radice  dificrentie,  que  est  inter 
225,  ct  radicem  soooo;  et  hec  sunt  una  res,  scilicet  una  duarum  partium  de  10:  reliqua 
ucro  est  numerus  . e.c .,  qui  est  5,  ct  radis  dificrentie,  que  csl  inter  radicem  de  soooo, 
ct  radicem  de  225. 

Et  si  uis  inuenirc  radicem  de  225  , minus  radice  de  soooo  ; multiplica  225  iu  sc  , 
erunt  50025;  dc  quibus  ahice  soooo,  remanet  625;  quorum  radix,  que  est  25,  dimidia, 
uenient  \ 12;  que  abicc  ex  medietate  dc  225,  que  est  - 112,  remanebunt  too:  et  adde  | 12 
super  { 112,  erunt  123;  de  quibus  duabus  (jxc)  numeris  radices  accipe,  ct  minorem  de 
maiori  extrahe,  remanebit  radix  de  125,  minus  10,  pro  radice  de  225,  diminuta  radice  | 
50000,  que  est  numerus  .e.d.  : cui  si  addamus  .d.c.  , scilicet  5 , habebitur  pro  tota 
.e.c.  radix  de  125,  minus  5,  que  sunt  maior  pars:  ct  si  extraxerimus  .e.d.  ex  .b.d., 
scilicet  radix  de  125,  minus  io  dc  5,  remanebunt  pro  minori  parte,  scilicet  pro  numero 
.b.c.,  15,  minus  radice  de  123. 

Possumus  enim  aliter  «olutionem  eiusdem  questionis  inuenirc;  et  est  ut  ponas  unam 
duarum  partium  rem,  aliam  ucro  10,  ininus  re;  el  ex  diuissionc  10,  minus  re  iu  rem, 
veniat  denarius;  quare  ex  diuissione  rei  iu  io,  minus  re,  uenit  radix  5,  diminuto  denario: 
et  quia  cum  diuiditur  10  minus  ro  per  rem  , proucnit  denarius  ; si  multiplicabitur 
denarius  in  rem,  uenient  utique  10  minus  rc;  quia  senper  cum  multiplicatur  numerus 
diuidens  per  exeuntem,  proucnit  diuisus:  similiter,  quia  cum  diuiditur  res  per  10,  ininus 
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re*,  prouenit  radix  5,  diminuto  denario;  si  muUiplicaueris  radicem  5,  minus  denario, 
in  io  minus  rc,  prouenit  inde  res:  sed  ex  multiplicatione  radicis  5,  mimis  denario,  in 
io  minus  re,  proueniuut  io,  et  radix  soo,  diminuta  radice  3 censuum,  et  re  io;  que 
multiplicatio  sic  fit:  multiplicatur  primum  radix  5 per  io,  et  prouenit  radix  500  addita; 
et  radix  5 in  rc  diminuta  prouenit  radix  5 censuum  diminuta;  et  denarius  diminutus 
in  io  addita  proueniunt  10  denarii  diminuti ; ct  cx  multiplicatione  denarii  diminuti 
in  rem  diminutam  proueniunt  10  addita,  diminuta  re:  et  sic  pro  multiplicatione  radicis 
5,  diminuto  denario,  in  io  minus  re,  prouenit  radix  500,  ct  denarii  10  mimis  re,  et 
radicis  5 censuum,  ct  denarii  io,  que  equautur  rei:  adde  ergo  utrique  parti  to  denarios, 
et  tolle  ah  utraque  parte  reni,  ct  erunt  io,  ct  radix  5i>o,  diminutis  dualius  rebus,  et 
radice  5 censuuiu,  que  cquatur  io,  ct  denario;  diuidamus  per  io,  ct  ucnict  l,  ct  radix 
5 censuum,  diminuto  J-  rei,  et  diminuta  radice  ^ census,  que  equanlur  uni  denario: 
ct  quia  ex  ducto  denario  in  rem  prouenit  io  minus  rc  ; si  id  quod  est  equalc  uni 
denario,  scilicet  radix  s,  et  i,  minus  quinta  rei,  ct  minus  radice  (nc)  census  multipli- 
plicclur  in  mu,  ucnict  similiter  ex  ipsa  multiplicatione  io  minus  re  : quare  multipli- 
cemus rem  iu  radicem  5 et  in  i,  diminuta  quinta  rei,  ct  radicem  *-  census,  et  ucnicnt 
radix  5 censuum,  ct  res,  diminuta  -J  census,  et  radice  | census  census,  que  equan tu r 
io  minus  re  : adde  ergo  utrique  parti  rem,  et  ~ census,  et  radicem  | census  census  ; 
ct  erunt  radix  ~ censas  censas,  et  J census,  et  denarii  io  equales  radici  5 censuum , 
et  2 rebus.  Reduc  ergo  radicem  ~ census  census,  et  quintam  census  ad  censum  uiium;  ct 
est  ut  multiplices  illud  per  radicem  de  500,  minus  zo  denariis,  ct  proucuiet  census:  deinde 
ut  reducas  denarios  io,  qui  sunt  cum  censu,  et  radicem  5 censuum,  ct  duas  res,  que 
opponuntur  censui,  multiplica  eam  per  radicem  soo,  diminutis  zo,  ct  uenient  io  res, 
que  equanlur  censui,  ct  radici  50000,  minus  denariis  zoo , ut  superius  inuenimus:  de- 
inde operaberis  ut  supra,  ct  habebis  propositum. 

Ksl  enim  alius  modus  iu  soluendo  similes  questiones,  quem  demonstrare  nequeo, 
donec  quedam  huic  operi  necessaria  demonstrentur:  si  duo  numeri  quales  cumque  fuerint; 
ct  diuidatur  secundus  per  primum,  et  primus  per  secundum;  ct  que  cx  utrumque  (sic) 
diuissioiic  pcrucncrint,  si  insimul  multiplicata  fuerint,  nimirum  ucnict  inde  .1.:  ad  cuius 
rei  cuidentiam,  sint  duo  numeri  .a.b.\  et  diuidatur  .b.  per  .77.,  ct  ucniut  g.d.;  et 
.a.  per  .A.,  ucniat  .d.e.:  dico,  quod  si  .gui.  multiplicetur  ili  ul.c.y  egredietur  ex  ipsa 
multiplicatione  .1.;  quod  sic  probatur:  quia  cum  diuiditur  | .A.  per  .77.,  prouenit  .g.d.; 
ergo  si  multiplicetur  .g.d.  per  prouenit  .b.',  quod  etiam  prouenit,  si  multiplicetur 
iu  . b quare  est  sicut  .b.  ad  ,a.y  ita  . g.d . ad  unitatem.  Rursus  quki  cum  diui- 
ditur .a.  per  .A.,  prouenit  .d.e.;  si  multiplicetur  . d.e . in  .A.,  prouenit  . a .:  sed  si 
.77.  ducatur  in  prouenit  similiter  .a.;  quare  csl  sicut  unitas  ad  .</.<*.,  ita  .b.  ad 
.77«;  sed  sicut  .b.  ad  .77.,  ita  fuerit  -g.d.  ad  unitatem;  ergo  est  sicut  g-d.  ad  .1.  , 
ita  unum  est  ad  .d.e.  Ynilas  ergo  media  est  inter  .g.d.  ct  . d quare  multiplicatio 
.g.d.  in  .d.e.  est  sicut  multiplicatio  unitatis  in  sc;  sed  ex  ducto  »/.  in  se  prouenit  .1.: 
ergo  cx  ducto  .g.d.  in  .d.e.  prouenit  .7*.;ct  hoc  uoluit  (sic)  demonstrare.  Nunc  reuertaraur 
ad  questionem;  ct  diuidatur  io  iit  duas  partes;  et  diuisi  istam  per  illam,  et  illam  per 
istam  ; ct  agregaui  insimul  que  ex  ipsis  diuisiotiibus  proucnerunt;  et  fuit  totum,  hoc 
radix  5:  diuidetida  est  ergo  radix  5 iu  duas  partes,  quarum  una  multiplicata  per  aliam. 
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faciat  i;  sintque  prcdicle  partes  .g.d.t  et  .d.e.,  ct  lota  .g.e.  sil  radix  5j  et  diuidatur 
.g.e.  in  duo  equa  ad  punctura  .c.;  ct  erit  una  queque  pars  .g.e.,  ct  .cx.  radix  de 
{ t:  ct  multiplicetur  .g.d.  iu  se,  proucniet  J i;  et  auferantur  {sic)  inde  multiplicatio  cx 
.g.d.  in  .d.c.,  que  csl  l,  remanebit  J pro  quadrato  nuineri  ,d.c.\  cuius  radix,  que 
est  est  niiinerus  A.c.\  quo  aldato  ex  .g.c.,  remanebit  pro  .g.d.  radix  J i,  minus 
medietate  denarii)  et  addita  .d.c.  super  x.c.%  erit  lotus  A.e.  radix  de  J i , et  me- 
diclas  denarii:  ergo  cum  diuidilur  maior  pars  dc  10  per  minorem,  proucnit  radix  -J  1, 
ct  denarii  et  cum  diuidetur  minor  pars  per  minorem,  proucnit  radix  { i , minus 
| denarii.  Possumus  enim  has  partes  aliter  inuenire:  pone  pro  una  duarum  partium 
rem;  alia  erit  radix  s,  minus  rc:  cl  mu Itipl icetur  res  in  radicem  s,  minus  re,  uenit 
radix  5 censuum,  diminuto  censu,  que  equanlur  uni  denario:  adde  ergo  censum  utrique 
parti,  ct  erit  census,  ct  denarius  i,  que  equaiitur  radici  i censuum  : dimidia  ergo 
radicem  5 censuum;  ct  erit  radix  \ l;  de  qua  abice  1,  qui  est  cum  censu,  remanebit 
j.  Cuius  radicem,  que  est  abice  ex  radice  de  J l,  remanebit  radix  { t,  minus  pro 
una  duarum  partium;  reliqua  uero  erit  radix  1 1 medietas  denarii,  [nuentis  itaque  his 
partibus,  pone  per  {sic)  maiori  parte  dc  io  rem;  minor  uero  erit  io,  minus  rc;  et  diuidc 
io  minus  re  per  rem,  ucuit  radix  { 1,  minus  quod  multiplica  per  rem,  uenit  radix 
unius  census,  et  j census,  minus  medietate  rei  , que  equaiitur  io,  minus  rc.  Adde 
ergo  utrique  parti  medietatem  rei,  erunt  io,  minus  medietate  rei,  que  et  equaiitur  ra- 
dicem de  censum  (*tc)  \ i:  quare  multiplica  io,  minus  medietate  rei,  in  sc,  erunt  100,  ct 
-$  census,  diminutis  io  rebus;  et  multiplica  radicem  census  \ i in  sc,  et  proucnit  census 
J-  1 : adde  ergo  utrique  parti  io  res,  et  tolle  ab  utraque  parte  ^ census,  ueuict  censas, 
et  10  res,  que  cquantur  100  denariis:  operare  deinceps  in  hoc  secundum  alzchra;  ct 
inucnics,  maiorem  partem,  scilicet  rem,  esse  radicem  de  123,  diminutis  5 denariis.  Re- 
liqua uero  pars  erit  13,  diminuta  radice  de  1S5,  ut  superius  inucnimus.  Et  nota:  cum 
habuistis  superius  radicem  unius  census  y,  diminuta  medietate  unius  rei , cquuri  io 
denariis,  et  addidimus  ulriquc  parti  dimidiam  rem;  tunc  potuimus  addere  utrique  parti 
rem;  et  essent  radix  ceusus  { l,  et  medietas  rei,  equales  io  denariis:  ct  si  secundum 
hanc  processionem  ilis  procedere,  multiplica  io  in  sc,  erunt  too;  ct  multiplica  radicem 
census  J i,  et  medietatem  rei  | in  sc,  et  prouenient  census  \ 1,  et  radix  ceusus  census 
y i;  ct  hec  equaiitur  denariis  100.  Vnde,  ut  reducamus  licc  ad  unum  censum,  multi- 
plicabis ea  per  * l,  minus  nidice  dc  { i ; ct  erit  census  equalis  denariis  130,  minus 
radice  dc  12500;  quorum  radix , que  est  radix  dc  123,  minus  s,  erit  res,  hoc  est  maior 
pars. 

Er  si  nolumus  procedere  per  inucutinncm  minoris  partis  , pone  eam  rem  ; minor 
uero  partis,  erit  io,  minus  rc;  et  quia  ex  diuissioiic  io,  minus  re.  in  rem,  proucnit 
radix  de  y i,  ct  medietas  denarii,  multiplica  licc  iu  rem,  et  uenit  io,  minus  re:  sed  ex 
multiplicatione  radicis  de  J l,  ct  medietatis  denarii  in  rem,  proucnit  radix  census  J i, 
et  medietas  rei;  ergo  hec  equaiitur  io,  minus  rei.  Vudc  si  ab  utraque  paric  abstuleris 
medietatem  rei,  remanebit  radix  census  { i equalis  100,  diminuta  rc  J I:  quare  si  multipli- 
cabitur (sic)  utramque  partem  in  se,  erit  census  } i,  equalis  denariis  100,  ct  censibus 
{ 2 , diminutis  30  rebus.  Adde  ergo  utrique  parti  30  res;  ct  tolle  ab  utrumque  (jic) 
parte  censum  ~ i;  ct  ueuict  census,  ct  denarii  io,  que  cquantur  30  rebus.  Age  in  hoc 
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secundum  alzebra;  et  innemus  rem,  scilicet  in  inorem  pariem,  esse  15,  minus  radice  de 
125,  ul  superius  imieuimus.  Lt  nota  iterum:  quando  habuisti  radicem  census  -|.4,  ct 
nicdietutcHi  rei  equaleni  denariis  io,  minus  re;  et  extraxisti  ab  utrumque  (sic)  parte 
metlietalcm  rei;  tunc  potuisti  addere  utrique  parti  rem,  et  esset  radix  census  J i,  et  res 
i i,  equalcs  io  denariis.  Vude,  si  mulliplicaueris  hcc  omnia  in  se,  habebimus  census 
J 3,  ct  radicem  census  census  -Jn,  equalcs  denariis  100.  Vndc,  ut  redigamus  licc  omnia 
ad  proportionem  huius  census,  multiplica  ea  per ^ 3,  minus  radice 4 1 , ct  ucnit  census 
equalis  denariis  350,  minus  radice  112500;  quorum  radix,  que  esi  15,  diminuta  radice 
125,  erit  res,  hoc  est  minor  pars:  maior  ucro  pars  est  radix  m,  minus  5.  Possemus 
etiam  in  his  aliis  aliis  (sic)  modis  procedere;  sed  ista  que  diximus,  sufficiant:  ct  scis, 
secundum  hanc  diuissioneni,  todiuisa  esse  nicdia  ct  extrema  proportione;  quia  est  sicut 
to  ad  maiorem  partem,  ita  maior  pars  ad  minorem  : quare  multiplicatis  io  in  minorem 
partem,  scilicet  in  15, minus  nidice  123,  faciunt  cqualc  multiplicationi  maioris  partis  iu  se. 

In  qua  proportione,  si  io  diuiderc  uis,  pone  maiorem  partem  rem,  minorem  ucro 
io,  diminuta  re;  in  qua  multiplica  io,  erunt  100,  diminutis  io  rebus;  ct  multiplica  rem 
in  se,  ucnit  census,  qui  equatur  100,  diminutis  io  rebus.  Adde  ergo  ulrhpic  parti  io 
res,  ct  erit  census,  et  io  res  cqtudcs  denariis  iuo.  Age  ergo  in  hiis  secundum  alzebra, 
ct  celera. 

Diuisi  t2  in  duas  partes,  et  diuisi  qualibet  (sic)  illarum  partium  per  aliani;  et  multi- 
plica  ii  i quodlilict  exeuntium  iu  sc,  ct  sunt  4 dragme.  Pone  pro  maiori  parte  rem,  pro 
minori  (2,  minus  re;  ct  diuidatur  12,  minus  re,  in  rem,  et  ucniat  numerus  . a.b .;  et  ex 
ic  diuisa  iu  12,  militis  re,  ucniat  .b.c.',  et  aggrega  multiplicationes  cx  .a.b.  iu  se,  cl  ex 
.b.c.  in  sc,  erunt  4:  ct  quia  numerus  .a.c.  diuisus  est  iu  duo,  scilicet  in  .a.b.  et  in  .bj;.t 
erit  multiplicatio  dupli  .a.b.  in  .b.c.  cum  quadratis  numerorum  .a.b.  et  .b.c.,  equalis 
quadrato  numeri  ,a.c.  ; sed  cx  quadratis  numerorum  .a.b.  ct  .b.c.  proueniunl  4 ; 
el  cx  duplo  .a.b.  iu  .b.c.  ticuiunl  2;  quibus  additis  cum  4,  faciunt  6 pro  quadrato 
uumeri  .a.c.;  ergo  .a.c.  est  radix  de  6 : diuidc  ergo  eam  in  duas  partes  per  modum 
superius  demonstratum.  Yt  ex  minore  ducta  in  maiorem  ucniat  l ; ct  erit  minor 
pars  radix  1 1. , minus  radice  et  maior  erit  radix  J l,  | ct  radix  {:  ergo  cum  di- 
uideret  12,  minus  re,  scilicet  minor  pars  in  rem  , piouenit  radix  | t , minus  radice 

multiplica  radicem  |l,  minus  radice  4»  in  rem,  ct  ucnit  radix  census  \ f , minus 
radice  medietatis  census,  que  equatur  denariis  12,  minus  rc  : deinde  multiplica  ra- 
dicem unius  census,  ct  dimidii,  minus  radice  medietatis  ccusus,  in  sc,  uenient  duo 
census,  minus  radice  trium  ccnsium  census,  que  cquantur  multiplicationi  12  , minus 
re  in  se,  hoc  est  denariis  144,  et  uni  censui,  diminutis  2t  radicibus:  adde  ergo  utrique 
parti  24  res,  et  tolle  ab  utroque  parte  censum,  et  ucnit  ceusus  24  res,  diminuta  radice 
trium  censium  census,  que  cquautur  denariis  144:  multiplica  ergo  censum,  minus  radiet 
trium  censuum  census  in  suum  binomium,  hoc  csl  inde  i radicem  trium,  ct  uenient  duo 
census  diminuti:  quare  multiplica  unum  censuum,  diminuta  radice  trium  censuum  census, 
in  medietate  sui  binomium  (sic),  hoc  est  in  J in  radicem  de  *,  uenict  unus  census  diminu- 
tus: et  multiplica  24  res  similiter  iu  ct  in  radice  de  J,  uenient  12,  et  res,  ct  radix  432  cen- 
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suum;  ct  sic  habetur -ab  una  parte  12  res,  et  radix  432  censuum,  diminuto* censu,  que 
equantur- multiplicationi  re  (jr/c)  144  in  |,  et  in  radicem  de  J,  hoc  est  denariis  72,  et  radici 
l5552:addc  ergo  censum  ulrique  parti,  ct  erunt  res  2412,  el  radix  432  censuum,  que  cquan- 
lur  censui»  ct  dcnariisTi,  ct  radici  dc  13552;  que  radix  est  12  radices  de  ios:  dimidia 
ergo  radices  f2,  et  radicem  432,  erunt  6 res,  ct  radix  dc  iob;  que  multiplica  in  se,  uc- 
nient  «44,  ct  12  radices  de  ios;  de  quibus  alnee  numeros,  qui  sunt  censu  (sic),  scilicet  72, 
et  12  radices  de  103,  remanebunt  72;  quorum  radicem  abice  ex  medietate  radicum,  rema- 
nebunt 6,  ct  radix  de  ios,  diminuta  radice  72  ct  pro  quantitate  rei,  scilicet  pro  maiori 
parte:  reliqua  nero  pars  est  6 radix  de  72  ; quam  etiam  partem  inucnies  , si  ponas 
minorem  partem  rem;  maior  ucro  12,  minus  re;  et  diuidas  12  , minus  rc,  per  rem  , 
ucniet  radix  - i radix  medietatis  dragtne;  que  multiplicata  in  rem,  ueniunt  radix  census 
{l,  ct  radix  medietatis  census,  que  equamtur  (sic)  12,  mirius  rc:  multiplica  hee  omnia  in 
se,  erunt  duo  census,  et  radix  trium  censuum,  cquales  144,  et  censui,  diminutis  24  rebus: 
adde  ergo  utrique  parti  24  res,  el  tolle  ccusUm  ab  utraque  parte  , remanebit  radix 
trium  ceji.suura,  et  census  24  res  , que  cquantur  144  dragmis  : redige  bcc  omnia  ad 
censuin  unum  ; et  est  ut  multiplices  ea  per  radicem  |,  diminuta  medietate  dragme; 
ct  erit  census,  ct  radix  432  ceusuura,  diminutis  12  radicibus,  cquales  12  radicibus  de 
108,  minus  72  dragmis:  multiplica  ergo  medietatem  radicum,  que  suot  censu  (ric),  scilicet 
radix  dc  ios,  diminutis  6 radicibus  in  se,  erunt  144,  diminutis  it  radicibus  dc  ios  : 
super  que  adde  12  radices  dc  ios,  diminutis  72  dragmis,  remanebunt  72;  de  quorum 
radice  abice  radicem  de  108,  minus  0,  ct  habebis  minorem  partem  radicem  de  72,  et 
dragmas  6,  diminuta  radice  de  ios.  Vt  superius  inucmmiu. 

Diuisi  10  iu  duas  partes,  ct  diuisi  quamlibet  illarum  per  aliam;  et  mulliplicaui  quod-, 
libet  exeuntium  in  sc  ipsum,  et  minui  minus  cx  maiori,  ct  remanet  t dragme.  | Pone 
minorem  partem  rem,  et  maiorem  10,  diminuta  re;  et  diuidenr  (jhc)  10,  minus  re,  in  rem, 
ct  ucoit  et  cx  re  diuisa  in  »0,  minus  re,  uenjct  (sic)  .b.:  iam  scis  quia  cx  .a.  ducta 
iu  .b.  proucuit  l ; quare  si  multiplicetur  quadratus  numeri  .a.  iu  quadratum  nu- 
meri . b ueuit  quadratus  unitatis,  scilicet  1:  quare  ponamus  pro  numero  .b.  radi- 
cem unius  census;  ct  pro  numero  . a . radicem  uuius  census,  et  duarum  .dragmarum; 
et  multiplica  . b . in  sc,  ucuicfc  census;  et  .a.  in  sc,  uenict  census,  ct  2 dragme:  di- 
minuto ergo  censu,  scilicet  quadrato  numeri  .b.  cx  censu,  et  duabus  dragmis  , hoc 
est  ex  quadrato  numeri  .a.t  remanebunt  itaque  2 dragme:  multiplica  ergo  quadratum 
numeri  . b . perquadratum  numeri  «<1.,  scilicet  censum  per  censum,  et  duas  dragmas, 
uenient  census  census,  ct  duo  census  , qui  cquantur  uni  dragme  : deinde  ponamus 
quadratum  A.e.,  qui  sit  cqualis  censui  census;  quare  unum  quodque  latus  ipsius  erit 
census:  ct  addamus  linee  .d.e.,  que  est  census,  linea  (sic)  .e.h.,  que  sit  2;  et  iaccat  .c.h. 
in  directo  linee  .d.e.;  ct  compleatur  figura  recti  angula  .g./».,  que  proucnit  cx  .g.e. 
in  .e.h.,  hoc  est  cx  censu  in  2:  quare  superficies  -gJt*  est  2 census  ; ergo  tota  su- 
perficies .c.h.  est  ccnsits  census,  ct  duo  census,  et  cquantur  uni  dragme;  quia  ex  .e.d. 
in  .d.h.y.  prouenit  dragmu,  scilicet  ex  censu  in  censum,  et  duas  dragmas:  diiiidamtis 
.e.h.  in  duo  equalia  in  ct  erit  A ; el  quia  ex  x.d.  in  .d.ii.  proucnit  l;  et 
.d.e.  cqualis  est  etiam  cx  .c.d.'K  ergo  ex  . d.e . in  .d.h.  proucnit  1 : cui  si  addamus 
quadratum  unitatis  .e.f.,  habebitur  pro  quadrato  numeri  .d.f.  2:  super  quorum  radicem, 
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si  addideris  unitatem  ,h .f. , scilicet  (j/c)  erit  lotus  .d.h.  radix  2,  et  una  dragma,  hoc  est 
quadratus  numeri  cuius  radix,  que  est  numerus  .a.,  ducatur  in  ,b.,  ucuiunt  io, 
minus  re:  quare  si  multiplicauerimus  quadratum  eius,  scilicet  census,  in  quadratum 
numeri  .a.,  scilicet  in  radicem  2 dragmarum,  et  in  dragmam,  ucniet  quadratus  fo  , 
minus  re,  hoc  est  100  dragme,  ct  census,  diminutis  20  rebus:  sed  cx  mtil liplicationc 
census  in  radicem  21 , proucnit  duorum  (4«?)  censuum  census,  ct  unus  census,  que  cquan- 
tur  dragmis  100,  el  censui,  diminutis  20  rebus:  adde  ergo  20  res  ulrique  parti,  ct  tolle 
ali  utraque  parte  censum  , remanebunt  radix  duorum  ccusuum  ccusus  20  res  , que 
cquantur  100  dragmis:  sed  ut  redigamus  bec  omnia  ad  censum  unum,  multiplica  ea 
per  radicem  i dragme;  quia  cum  multiplicamus  radicem  2 censuum  census  in  radicem 
J dragme,  proucnit  census;  ct  cum  multiplicamus  20  res  in  radicem  prouenit  radix 
200  censium;  ct  cum  multiplicatur  100  in  radicem  proueuit  radix  sooo  dragmarum; 
ergo  census,  ct  radix  200  censsnum  [sic)  equatur  radici  de  3000  dragmarum.  Vtere,  si 
uis,  iu  lioc  suprascripta  figura;  et  pone  quadratum  .c.e.  censum,  ct  superficiem  *g.h* 
radicem  200  censuum;  quare  .e.h.  erit  radix  200  dragmarum;  qua  diuisa  in  duo  equa 
in  erit  una  queque  quantitatum  ,e.f.  /A-  radix  50  : quare  ex  ductu  quantitatis 
.d. e.  iu  .d.h.  cum  quadrato  quantitatis  .<?./.  est  sicut  .d.f.  in  se  ; sed  cx  . d.e . in 
.d.h.,  lioc  est  ex  .c.d.  in  .d.h.,  proucnit  radix  5000  dragmarum;  ct  cx  ductu  .e./,  in  sc 
proucuiunt  50;  ergo  ex  ductu  .d.f.  iii  sc  proucniunt  radix  sooo,  ct  so  dragme:  quare 
numerus  .d.f.  est  radix  radicis  sooo  dragmarum  de  50;  de  qua  si  auferatur  .d.f. , scilicet 
radix  de  so,  remanebit  pro  quantitate  .d.e.,  que  est  res,  radix  radicis  5000  dragmarum,  et 
o<  ♦■«!•».  dc  SO,  di|diminuta  (sic)  radice  so  dragmarum,  que  sunt  minor  pars:  residuum,  quod  est 
usque  in  10,  scilicet  10,  ct  radix  so, diminuta  radice  radicis  quinque  milium  30  dragmarum, 
est  maior  pars;  quam  habebis  si  pulsaucris  eam  rem,  et  minorem  10,  diminuta  re:  quia 
cum  diuiscris  40,  minus  re  in  rem,  ucniet  radix  radicis  duarum  dragmarum,  ct  minus 
dragma;  quam  si  multiplicauerimus  in  se,  ucniet  radix  duarum  dragmarum  , minus 
dragma;  quam  etiam  si  multipli*  aneris  in  censum,  scilicet  in  quadratum  rei,  uenict 
radix  duarum  (sic)  censuum  census,  diminuto  censu,  que  equatur  100,  cl  censui,  diminutis 
20  rebus  : adde  ergo  utrique  parti  20  res,  et  tolle  ab  utrumque  (sic)  parte  censum, 
ueniet  20  rex  (sic),  ct  radix  duorum  censuum  census,  diminutis  duobus  censibus.  Radi- 
ce (mc)  bec  ad  censuum  unum;  ct  est  ut  multiplices  ea  per  4,  et  radicem  ‘ dragme;  que 
cum  multiplicatur  radix  duorum  censuum  census,  minus  2 censilms,  in  suum  binomium, 
ucuiunt  inde  duo  census  diminuti:  ergo  cum  multiplicaiicris  radicem  duorum  censuum 
census,  diminutis  duobus  censibus,  in  medietatem  sui  hinomii,  scilicet  in  1,  ct  in  ra- 
dicem ^ dragme,  uenict  unus  census  diminutus:  et  cum  multiplicantur  20  res  in  1, 
ct  in  radicem  ucuiunt  20  res,  ct  radix,  cl  200  censuum;  et  cum  multiplicantur  100 
in  1,  ct  in  radicem  *,  ucnicnl  100,  ct  radix  quinque  milium.  Et  sic  20  res,  et  radix 
200  censuum,  diminuto  censu  , cquantur  400  , et  radici  3000  dragmarum:  adde  ergo 
censum  utrique  parti,  ct  erunt  20  res,  ct  radix  200  censuum,  equales  censui,  ct  4 00 
dragmis,  et  radici  5000  dragmifrum:  dimidia  ergo  radices,  et  age  cis  secundum  alzebra , 
et  inucnics  rem,  scilicet  maiorem  partem  esse  40,  et  radix  50,  diminui»  radice  radicis 
:i000,  cl  dragmarum  50,  ut  superius  diximus. 

Diuisi  to  iu  duas  paries,  ct  per  unamquamque  ipsarum  di  uis  i 4 0;  et  que  cx  diui- 
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sionc  exierunt,  fuerunt  5 dragme.  Notandum  est  primum,  quod  quando  aliquis 
merus  diuidilur  in  duas  partes,  ct  per  uiiamquaque  (mc)  ipsarum  diuidilur  ipse  numerus, 
quod  id  , quod  aggregatur  ex  duabus  diuisionihus,  est  i plus  eo  quod  aggregatur  ex 
duabus  diuisionibus  uniuscuiusque  partis  in  aliam:  exemplum;  diuidatur  numerus  . a . 
in  partes;  et  diuidatur  .c.  per  ,b.y  et  proucuiat  . d.e et  .b.  per  .c.  , et  proucniat 
.e./.’,  dico  quod,  si  diuidatur  .a.  per  .b.  et  per  .c.,  egredientur  inde  2,  plus  numero 
.d.f.;  quod  sic  probatur:  quia  .b.c.  sunt  equales  numeri  est,  cum  diuiditur  .a.  per 
.b.,  sicut  cum  diuidunlur  numeri  .b.c.  per  . b sed  cura  diuiditur  . b . per  pro- 
ucnit  t;  et  cum  diuiditur  .c.  per  . b .,  prouenit  . d.e ergo  cum  diuiilantur  numeri 
. b.c .,  hoc  est  numerus  per  . b prouenit  unus,  plus  eo  quod  prouenit  ex  .c.  di- 
uiso  per  b.  Item,  cum  diuiditur  . a . per  .c.,  est  sicut  cum  diuiduntur  numeri  .c.b. 
per  x.’,  sed  cum  diuiditur  . c . per  .c.  (j/c),  prouciiil  i;  ct  cum  diuidetur  . b . per.c.,  pro- 
ucnit  . ergo  cura  diuiduntur  numeri  .c.b.  per  .c.,  prouenit  i,  plus  eo  quod  pro- 
uenit ex  diuissionc  ex  .b.  in  . c quare  cum  diuiditur  .a.  per  numeros  .b.c.,  ueniunt 
2 , plus  eo  quod  prouenit  ex  duabus  diuisionibus  , que  fmnl  cx  . c . per  .b. , et  ex 
.b.  per  . c .:  ergo  quia  preponitur,  io  dididere  in  duas  partes;  et  per  unam  quamque 
carum  diuidere  io;  ct  ipsius  diuisionibus  ueniunt  5;  tolle  2 de  5,  remanent  3. 

Diuisi  io  iu  duas  partes  , ct  diuisi  istam  per  illam,  ct  illam  per  istam;  et  prouc- 
nerunt  3 dragme:  operare  secundum  | quod  dicta  sunt  superius,  et  habebis  quesitum: 
utere  in  hoc  uiu  alia,  que  est  ut  diuidas  io  in  duas  partes,  et  ponas  minorem  partem  5, 
minus  re,  aliam  ucro  5,  ct  rem;  el  multiplica  unam  iu  alium,  ucnicut  25,  diminuto  censu; 
que  duc  iu  3,  ueniunt  75,  diminutis  tribus  censibus;  et  multiplica  unamquamque  par- 
tium in  se,  et  prouenient  50,  et  duo  census,  que  cquantur  dragmis  75,  diminutis  tribus 
censibus:  adde  ergo  utrique  parti  3 census,  et  tolle  ab  utramque  {sic)  parte  50,  uenient  5 
census  equales  25  dragmis  : diuiditur  (jt/c)  ergo  23  draginas  per  5,  uenient  5 dragme  pro 
quantitate  census;  quare  radix  earum  est  res:  ergo  minor  pars  erit  5,  diminuta  radice  5 
dragmarum;  et  maior  erit  5,  et  radix  de  5. 

Vel  aliter  : diuide  3 prodicta  in  duas  partes  , quarum  una  multiplica  per  aliam 
faciat  l;  erit  minor  pars  \ l , minus  radice  -J-  1 ; et  maior  erit  * i,  et  radix  de  ~ 1: 
et  cx  hoc  manifestum  est,  quod  cum  diuiduntur  io  in  duas  partes,  ct  diuiditur  maior 
earum  per  minorciu,  luuc  prouenit  \ i,  ct  radix  J i diagme  : quare  multiplica  exeun- 
tem per  diuideutem,  et  uenict  inde  diuisus  numerus:  ergo  si  multiplicandis  j l,  ct 
radicem  de  \ i per  3,  minus  re  , proueniet  numerus  diuisus  s sed  cx  ductu  { 4 » ct 
radix  ~ i in  5,  minas  rc,  ueniunt  | 7,  et  radix  de  \ 31,  diminuta  re  | t,  et  radice  census 
J t,  que  cquantur  dragmis  5 ct  rei:  quare  adde  utrique  parti  rem  | t,  et  radicem  unius 
census,  et  *-  census;  et  tolle  ab  ulraque  parte  5,  remanebunt  res  | 2,  et  radix  cen- 
sus J i , que  cquantur  dragmis  | 2 , ct  radici  J 21  : multiplica  ergo  utiam  quamque 
istarum  duarum  partium  in  sc,  ct  crun.t  census  j 7,  ct  radis  £ tt  census  census,  que 
cquantur  dragmis  ~ 37  , ct  s radicibus  de  { 31  , que  sunt  una  radix  dc  J 781:  reduc 
ergo  omnia  boc  ad  unum  censum  ; et  est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  ^ 
dragme,  diminuta  nidice  ueuiet  census  cqualis  dragmis  5:  ergo  res  est  radix  s dragma- 
rum; qua  addita,  ct  diminuta  ad  5,  uenient  pro  minori  parte  5,  minus  radice  5 dragma- 
rum; et  alia  erit  5,  et  radix  5 dragmarum  , ut  superius  diximus.  Et  si  uis  scire  , 
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quomodo  multiplicatis  J 37,  et  radix  j "81  per  ^ dragmc,  diminuta  radice  — dragmc; 
multiplica  primum  | 37  per  uenient  J li  addita;  et  multiplica  radicem  de  { 781 
pro  (sic)  radicem  ^j,  hoc  est  accipe  de  J 781,  uciiiet  radix  de  —■  39  dimiuuta;  que 
radix  est  J 6 : quibus  extractis  de  | ti  , remanent  5 pro  summa  dicte  multiplicatio- 
nis. Nam  multiplicatio  de  in  radicem  dc  { "81  addita  cquatur  multiplicationi  ra- 
dicis diminute  \ 

IWsunms  etiam  iu  liiis,  et  iu  similibus  uti  uia  alia;  et  est  ut  diuidas  io  in  duas 
partes,  cl  ponas  minorem  partem  5,  minus  re,  maiorem  uero  quinque,  et  re;  et  diui- 
dnutur  io  per  utranque  partem,  et  uenient  5,  ut  dictum  est:  multiplica  secandum  hunc 
modum  3,  minus  re,  iu  5 et  rem,  uenient  23,  diminuto  censu;  que  multiplica  per  s,  que 
uenient  ex  duabus  diuisionibus  prodictis  t25,  diminutis  5 censibus,  que  equantur  ioo, 
scilicet  multiplicationi  de  io  iu  se,  ut  inferius  demonstrabo: sed  adde  primum  ulriqiie  parti 
9 census,  ct  tolle  ab  utraque  parte  too,  remanebunt  5,  et  census  equales  23  dragmis; 
quare  census  est  5 dragmc,  ut  dictum  est.  Age  deinceps  ut  supra,  ct  inuenies  propositum. 

Adiuccant  duo  numeri  .a.b,,  ct  .b.c.;  et  diuidatur  .a.c.  per  .a.b.  , et  proueuiat 
.t i.c.;  et  diuidatur  etiam  .a.c.  per  .b.c.,  et  uenict  .e./.:  dico  quod  multiplicatio  .a.b. 
iu  .b.c.  ducta  in  . d.f . est  sicut  multiplicatio  .a.c.  iu  sc;  quod  sic  probatur:  quoniam 
cum  diuidatur  ,a*c.  per  ui.b.,  proueuit  .d.e.;  si  multiplicetur  . ti.e . per  ui .b.t  proucnit 
numerus  .a.c.:  conuuiis  adiaccat  numerus  .b.c.,  erit  multiplicatio  .d.e.  in  .a.b'.  ducta 
in  .b.c.  sicut  multiplicatio  j a.c.  iu  numerum  .b.c. : rursus,  cum  diuidilur  numerus 
.a.c.  per  numerum  .b.c.,  proucnit  numerus  .e.f»;  ergo  cum  multiplicatur  .e.f.  in  nu- 
merum .b.c.,  proucnit  numerus  . a.c comunis  adiaccat  numerus  .a.b.,  ct  erit  multi- 
plicatio .e.f.  in  . b.c . ducta  iu  .a.b.,  sicut  multiplicatio  .a.c.  in  .a.b.:  ergo  multiplicatio 
.d.e.  in  .a.b.  ducta  in  .b.c.  multiplicatione  .e.f.  in  .a.b.  ducta  in  .b.c.,  hoc  est  in 
.b.c.  ducta  in  ut.b.  est  sicut  multiplicatio  .a.c.  in  .b.c.  cum  multiplicatione  .a.c. 
in  .a.b..  Sed  multiplicationes  .a.c.  iu  .b.c.  , ct  cx  .a.c.  in  .a.b.  sunt  sicut  multi- 
plicatio M4.  in  se;  ergo  ct  multiplicationes  .d.e.  et  .e.f.  iu  .a.b.  ducte  in  . b.c . 
sunt  sicut  .d.f.  in  .a.b.  ducta  in  ,b&.:  sed  multiplicatio  .d.f.  in  .a.b.  ducta  in  .b.c. 
est  sicut  multiplicatio  .a.b.  in  .b.c.  ducta  in  .d.f.;  ergo  muiliplicacio  numeri  .a.b. 
iu  .b.c.  ducta  in  est  sicut  multiplicatio  -a.c.  iu  sc;  ct  boc  esi  quod  uolui  de- 

monstrare. Vade  si  .a.c.  sit  to  , et  ipsa  ui  sint  diui.sa  in  partes  .aJb.  et  .b.c.;  et 
cx  diuisionc  io  iu  .a.b.,  et  in  .b.c.  proucniunt  5:  quesiui  (sic)  numerus  .e.f.  multipli- 
catio .a.b.  , scilicet  5 , minus  rc  in  Jb&.  , boc  ergo  est  in  5,  et  rem  ducta  in  5 , 
scilicet  iu  .d.f.,  sicut  multiplicatio  .a.c.,  hoc  est  ex  io  in  sc,  sicut  superius  operati 
fuimus. 

Dc  quodam  aucre  minui  duas  radices  eius,  ct  4 dragmas;  ct  multiplicatu  residuum 
in  sc  ipsum,  ct  proucnit  oocupluin  ipsis  (sic)  aueris.  Pone  pro  ipso  aucre  censum,  qui 
sit  quadratum  ui.c.,  cuius  unum  quodque  latus  sit  radix  illius  census;  ct  auferatur 
ab  ipso  superficies  .a. e.,  que  sit  4 dragmc;  ct  cx  superficie  .f.c.  auferatur  superficies 
•/*©•»  *luc  * radices  ccusus  .a.c.,  remanebit  superficies  ./ i.c . pro  residuo,  quod  re- 
manet ex  prediclo  ceu.su,  boc  (sic)  ex  predicto  aucre,  ablatis  ab  ipsa  2 radices  eius, 
ct  4 dragmas,  scilicet  superficies  .a.g.:  ergo  cum  proponitur,  quod  cx  multiplicatione 
residui  .h.c.  in  sc  proueniat  occuplum  census,  erit  superficies  Ji.c.,  que  est  residuum 
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prodictum,  radix  de  8 censuum.  Sed  superficies  .h.c.  prouenit  ex  .h.g.  in  . g.c . ; et 
.h.g.  est  res,  cum  sit  equalis  laleri  .a.b.;  quare  numerus  .g.c.  est  radix  8 dragmarum; 
quia  cx  ducta  re  in  radicem  8 prouenit  radix  8 censuum,  scilicet  superficies  Jix.  : 
et  quia  superficies  . f.g . est  2 radices  census  .a.c.,  et  prouenit  ex  .e.f  in  . e.g et 
.e./,  est  res,  necessario  sequitur,  numerum  . e.g . osse  2:  quare  totus  .e.c.  est  2,  et 
radix  8 dragmarum.  Item  quia  superficies  .a.e.  est  4,  et  prouenit  ex  .b.e.  in  .b.a.y 
lioc  est  ex  .b.e.  in  .bx.;  si  diuidalur  .ex.  in  duo  equa  ad  punctum  U.f  erit  mul- 
tiplicatio .b.e.  in  .b.c.  cum  quadrato  numeri  ,e.i.y  sicut  mi^ltiplicatio  .b.i.  in  se:  est 
enim  .e. i.  medietas  de  2,  et  de  radicis  (ric)  8,  hoc  est  l,  ct  radix  dr ‘antarum  (sic)  2:  quo 
binomio  in  se  multiplica  (sic),  ueniunt  3,  et  radix  8;  quibus  additis  eunt  4,  que  proueniunt 
ex  .b.e.  in  .b.c.y  faciunt  7,  ct  radicem  8 pro  quadrato  numeri  .b.i.:  quare  .bj.  est 
radix  7,  ct  radicis  8 dragmarunt:  cui  si  addatur  numerus  .i.c.,  qui  est  i,  et  radix  2 
dragmarum,  erit  tota  .b.c.y  que  est  radix  census  .a.c.y  radix  7 dragmarum,  ct  radicis 
8,  ct  una  dragnta,  et  radix  duarum  dragmarum.  Ynde  ut  habeamus  quadratura  .ax.y 
multiplica  numerum  .b.c.  iu  se,  cum  sit  radix  census  .a.c.:  multiplicatio  quidem  .b.c. 
in  se  sic  fit:  quia  numerus  . bx . diuisus  est  in  duo,  scilicet  in  .b.i.  et  iu  .i.c.,  erunt 
quadrati  numerorum  .b.i.  et  J.c.  cum  duplo  multiplicationis  .i.c.  in  .b.i»,  sicut  .b.c. 
in  se:  sed  quadratus  numeri  .b.i.  est  7,  et  radix  8 dragmarum;  quibus  insimul  iunctis, 
faciunt  io,  ct  duas  radices  8,  que  sunt  una  radis  de  32;  et  ex  multiplicatione  Ux. 
in  .bJ.y  hoc  est  cx  radice  trium,  et  (sic)  radices  8 in  radicem  7,  ct  radicis  s prouenit 
radix  29,  ct  radix  radicis  io  radicum  e;  cuius  radicis  duplum  est  radix  quadrupli  , 
scilicet  cx  HO,  et  radicis  40  radicum  dc  8.  | Nam  40  radices  8 sunt  una  radix  12800 
dragmarum;  ct  sic  processum  (sic)  x.c.r  hoc  est  pro  quesito  anere,  habentur  io,  et 
una  radix  32,  et  una  radix  de  lic,  et  radicis  1212800;  que  omnia  reducta  ad  numerum 
sunt  inter  | 4 , J 40. 

Est  quoddam  aucrc,  cuius  radices,  ct  radix  medietatis  cius,  et  radix  tercic  eius  sunt 
equales  censui.  Pone  pro  ipso  aucre  censum  ; et  quia  due  res  , et  radix  medietatis 
census  , et  radix  tercic  census  equantur  censui  , fac  quadratum  suprascriptuin  .ax. 
censum,  ct  duc  radices  ipsius  census,  fuit  superficies  et  radix  medietatis  census 

esto  superficies  . e.h .;  et  radix  tercic  census  sit  superficies  quare  x.g.  erit  2,  et 

.e.g.  erit  radix  \ dragme,  ct  .b.e.  erit  radix  | dragme;  et  sic  tota  .bx.,  que  est  res, 
erit  2,  ct  radix  ct  radix  J:  multiplica  ergo  hec  in  sc,  et  ucnient  f 4,  et  radix  8, 
et  radix  j 5,  et  radix  J unius  dragme  pro  quantitate  census,  hoc  est  quesiti  aucris:  et 
si  uis  scire  quomodo  multiplicantur  2,  et  radix  5,  et  radix  f in  sc,  multiplica  primum 
2 in  se,  el  radicem  medietatis  dragme,  ct  radicem  tercic  dragme  in  se  , et  ucnient 
J \ 4,  hoc  est  l 4 : deinde  multiplica  duplum  dc  2 in  radicem  },  ct  ucnict  radix  s;  ct 
multiplica  iterum  duplum  dc  2 in  radicem  ct  ueniet  radix  dc  {5:  post  hei!  multi- 
plica radicem  | in  radicem  j , ct  ueniet  radix  J dragme;  quam  radicem  duplica,  ct 
ueniet  radix  \ dragme. 

Est  qnoddam  aucre,  cuius  2 radices,  et  radix  medietatis  eius,  et  radix  tercic  cius 
sunt  20  dragme.  Pone  pro  ipso  aucre  censum;  ct  dic,  quod  2 radices  census,  et  radix 
- census,  et  radix  £ census  equantur  20  dragmis;  et  tolle  ab  utraque  parte  duas  res, 
ct  erunt  20  dragme,  minus  duabus  rebus,  equales  radici  medietatis  census,  et  radici 
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tcrcic  census:  multiplica  quidem  20,  diminutis  2 rebus,  in  se,  erunt  400,  et  4 census, 
diminutis  so  rebus,  que  equantur  multiplicationi  radicum  medietatis  census,  el  tcrcic 
census;  que  multiplicatio  surgit  in  ~ census,  et  in  radicem  f census  census:  adde  ergo 
utrique  parte  {sic)  ho  res,  et  tolle  utraque  parte  | census,  et  radicem  * census  census: 
et  erunt  400  dragme,  el  census  J 3,  minus  radice  f census  census,  que  equantur  80  rebus: 
duo  {sic)  ergo  bec  omnia  ad  unum  censum;  et  est  ut  multiplices  ea  per  ‘*jy  dragme , 
et  per  radicem  ■.  In  quibus  multiplicatis  80  rebus  Veniunt  (.«e). 

Et  si  dixeris  : de  quodam  auerc  minui  duas  radices  eius  , et  radicem  medietatis 
eius,  et  radicem  tcrcic  cius,  et  remanserunt  20  dragme.  Pone  pro  ipso  anere  censura,  qui 
sit  quadratum  .a.g.;  et  minue  ab  ipso  duas  radices  eius,  el  radicem  medietatis  eius , 
el  radicem  tercic  eius,  que  sunt  superficies  m.c.,  et  .e./.,  et  JiJ.,  remanebit  ex  toto 
quadrato  superficies  -k.g.,  que  est  20:  manifestum  est  enim,  quod  numerus  .b.c.  est 
2,  et  .c.f.e.  radix  et  .f.i.  est  radix  J dragme  ; quare  totus  numerus  ,b.i.  est  2, 
ct  radix  J,  et  radix  {,  el  numerus  .i.g.  est  ignotus  ; sed  ex  .k.i.  , qui  est  res  , in 
J.g.  proueiiiunl  20  : sed  .b.g  equulis  est  numero  .i.k.;  ergo  ex  .b.g.  in  .i.g.  ucuiunt 
20  : diuidanius  itaque  nunuTiim  .b.i.  in  duo  equalia,  que  sint  .b.d.,  et  .f/./.;  erit  ergo 
mulliplicatio  .b.g.  in  .i.g.  cum  quadrato  numeri  equalis  quadrato  numeri  .g-d.; 
ergo  numerus  .g.d.  erit  notus.  Cui  si  addatur  numerus  .b.d.,  qui  est  notus,  cum  sit 
medietas  de  2,  ct  radicis  ct  radicis  },  erit  totus  numerus  .g.b.,  qui  est  res,  notus; 
quem  si  niulliplicaucrimus  iu  se,  erit  quadratum  .a.g.  notum,  scilicet  auere  quesitum. 

Et  si  dicemus  tibi:  adde  super  quodam  auere  4 radices  cius,  ct  radicem  medietatis  | 
eius  , ct  radicem  - cius  , ct  erunt  10  dragme  , quantus  est  census  : pone  pro  ipso 
auerc  censum,  qui  sit  quadratum  .a.c. ; ct  aiungantur  4 radices  eius  , ct  radix  me- 
dietatis eius,  que  sint  superficies  .</.<?.;  quare  numerus  .c.e . erit  4 , et  radix  j , ct 
radix  secundum  ea  que  premissa  sunt:  et  quia  tota  superficies  .a.c.  ponitur  esse  10, 
et  proueniant  ex  .a.b.  iu  .b.c.,  hoc  est  ex  .b.c.  in  .b.c.,  si  addamus  ad  10  quadratum. 

Medietatis  («<?)  numeri  .c.e.,  erit  totus  numerus  notus;  de  quo  si  auferamus 

numerum  .f.c.,  remanebit  numerus  .b.c.  notus:  et  quia  ,b.c.  est  res,  si  ducamus  eam 
in  sc,  ucnit  quadratum  .a.c.,  hoc  csl  quesitum  auere  uolum. 

Et  si  dicemus  libi:  super  quodam  auere  addidi  radicem  eius,  et  radicem  medietatis 
cius;  ct  hoc  totum  multipticaui  iu  se,  ct  proucnit  quicuplum  ipsius  aueris:  pone  pro 
ipso  auere  censum  .a.g.;  ct  aiuugatur  ei  superficies  recti  anguli  .d.c. , que  sit  una 
radix  ex  quadrato  .a.g.  , et  radix  medietatis  eius;  et  erit  numerus  .g.e.  i,  et  radix 
medietatis  dragme  numerus  .g.d.  sit  res;  nam  ex  multiplicatione  rei  in  l,etin  radicem 
medietatis  dragme,  pmuenil  vna  radix  census,  et  radix  medietatis. 

cius  {sic):  et  quia  proponitur,  quod  ex  multiplicato  numero  .a.c.  in  sc  proucnit  quincu- 
plum quadrati  erit  numerus ,a.e.  radix  quinque  censuum;  et  proucnit  ex  ducto  .a.b. 
in  . b.c. .;  et  .a.b.  est  res;  quare  .b.c.  est  radix  5 dragraarum;  quia  cum  multiplicatur 
res  in  radicem  5 dragmarum,  proucnit  radix  5 censuum,  boc  csl  numerus  .a.e.  Vude  si 
ex  . b.e . auferatur  numerus  .g.e.,  qui  csl  l,  et  radix  medietatis  dragme,  remauebit  pro 
quantitate  rei,  hoc  est  pro  numero  .b.g.,  radix  5 dragmarum,  diminuta  dragma,  ct  radice 
medietatis  dragme:  que  si  mulliplicauerimus  in  se,  uenient  dragme  i 6,  ct  radix  duarum 
dragraarum,  diminuta  radice  £0,  et  radicem  10  dragmarum  pro  quantitate  census  .a.g., 
boc  est  pro  quesito  auere. 
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Item  super  quodam  nuere  addidi  radicem  cius,  et  radicem  medietatis  eius,  et  lioc 
totum  multiplicam  iu  se,  et  proucnit  20  dragnte.  Intelligc  utrum  ista  figura  quadratum 
.a.g.  esse  censum,  et  superficies  .d.e.  radicem  census,  et  radicem  medietatis  eius:  et 
quia  proponitur,  quod  ex  cumi uncto  pred ictorum  multiplicato  in  se  proueniunt  20,  erit 
superficies  .a.e.  radix  20  dragmarum;  et  proucnit  ex  re  .a.b.  ducta  in  numerum  .g.hx.’t 
sed  ex  .a.b.  in  .b.e.  prouenil  census  .a.g. , et  superficies  .d.e.,  que  est  radix  census, 
et  radix  medietatis  eius;  et  sit  {sic)  census,  cl  res,  et  radix  medietatis  census  cquantur 
radici  20  di  aginarum;  et  est,  per  ea  que  diximus,  numerus  .g.c.  l,  cl  radix  medietatis 
dragme:  quare  medietas  ipsorum,  que  sit  •£•/•>  erit  et  radix  — dragme:  et  quia 
ex  .a.b.  iu  .b.e.,  lioc  est  ex  .b.g.  iu  .b.e.,  proucnit  radix  20  ; si  addatur  ei  multi- 
plicatio ex  .. g.f . iu  se,  que  est  },  et  radix  ^ dragine,  uenient  radix  20,  et  radix  j- 
dragme,  et  insuper  J unius  dragme  pro  quadrato  numeri  .b.f.:  quot  (r/c)siex  radice 
ipsorum  auferatur  numerus  qui  est  medietas  dragme,  et  radix  ^ dragme,  re- 

manebit pro  numero  .b.g.,  scilicet  pro  re,  radix  radicis  20,  cl  radicis  y-  dragme;  et 
ex  j-  dragme,  diminuta  medietate  dragme,  et  radice  ^ dragme  pro  qu  urit  i late  rei  .b.g. 
Qvc  est  radix  numeri  qucsili  aneris.  | 

Item  super  quodam  aucrc  addidi  radicem  medietatis  eius;  et  multiplicaui  agregatum 
in  se,  et  prouenit  quadruplum  eius:  sit  suprascripta  figura  quadratum  .a.g.  census, 
et  superficies  .d.e.  radix  | census:  et  quia  proponitur,  quod  liec  iu  se  multiplicata 
faciunt  quadruplum  census,  erit  superficies  ui.e.  radix  4 censuum;  et  prouenit  cx  rc 
.a.b.  in  numerum  .b.e.',  ergo  numerus  .b.e.  est  radix  4 dragmarum;  et  sic  .b.e.  est 
*;  de  quibus  si  tollatur  .g.e.  , qui  est  radix  | dragme,  remanebit  pro  rc  .b.g.  2, 
minus  radice  J-  dragme;  quibus  iu  se  multiplicatis,  reddunt  \ 4,  minus  radice  8 dra- 
gmarum pro  quesito  aucrc. 

Multiplicaui  quoddam  auere,  et  radicem  3 per  idem  aucrc,  et  radicem  2 dragmarum, 
et  prouencrunl  20  dragme:  pone  pro  ipso  anere  rem;  et  multiplicata  {sic)  rem,  et  radicem 
3 per  rem,  et  radicem  2,  ucnict  census  6 dragme,  cl  radix  12  censuum,  et  radix  s 
censuum,  que  cquantur  20  dragmis:  tolle  ab  utraque  parte  sex,  remanebit  census,  et 
radix  12  censuum,  et  radix  8 censuum,  que  cquantur  14  dragmis:  multiplica  ergo  me- 
dietatem radicum  in  se,  lioc  est  radicem  3,  et  radicem  2 dragmarum,  uenient  5 dragme, 
et  radix  2«  dragmarum;  que  adde  cum  14,  erunt  13,  et  radix  24  : de  quorum  radice 
abice  medietatem  radicum,  scilicet  radicem  3,  cl  radicem  de  2,  remanebit  radix  de  19, 
et  radicis  24,  diminuta  radice  3,  et  radice  2 dragmarum  pro  quantitate  rei,  lioc  est 
quesiti  aneris. 

Cuidam  aneri  addidi  7 dragmas;  cl  multiplicaui  aggregatum  in  radicem  tripli  ipsius 
aueris,  prouenit  decuplum  ipsius  : pone  pro  ipso  auere  rem,  et  adde  ci  7;  ct  mul- 
tiplica aggregatum  per  radicem  trium  rerum,  et  uenient  io  res,  lioc  est  decuplum  rei. 
Multiplica  ergo  10  res  in  se,  uenient  100  census ; ct  multiplica  radicem  3 rerum  in 
sc,  uenient  3 res;  et  multiplica  rem  7,  et  dragmas  in  sc,  uenient  i census,  ct  14  res, 
ct  dragme  49;  cum  que  multiplica  per  3 res,  uenient  3 cubi,  et  42,  ct  census,  et  res 
147,  que  cquantur  censibus  100:  abice  ab  utraque  parte  42.  ct  census,  remanebunt  3 
cubi,  ct  147,  ct  res,  que  cquantur  censibus  58:  diuide  liec  omnia  per  rem,  et  uenient 
3 census,  ct  dragme  147,  que  cquantur  58  rebus  : reduc  ergo  hcc  omnia  ad  censum 
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unum;  hoc  est  diuide  ea  per  3,  exibit  census,  et  dragme  40  equales  rebus  J io:  di- 
midia ergo  radixes  (sic),  erunt  f o;  que  multiplica  in  se,  erunt  \ 93;  de  quibus  abice 
40,  remanent  ~ 44;  quorum  radicem,  que  est  | c,  abice  de  medietate  radicum,  remane- 
bunt 3 pro  quantitate  rei,  scilicet  pro  aucrc  quesito. 

Super  una  quaque  duarum  incquulium  quantitatum,  quarum  una  est  triplum  alterius, 
addidi  radicem  cius,  et  miiltiplicaui  unum  ex  aggregatis  in  aliud,  et  pruuctiil  decu- 
plum maioris  quamtitalis  (sic):  pone  pro  minori  quantitate  rem,  et  pro  maiori  3 res;  cl 
adde  unicuique  ad  eorum  radicem  suam;  et  multiplica  unum  per  alium,  hoc  est  rem, 
et  radicem  rei  in  3 res,  ct  radicem  3 rerum,  et  uenient  3 census,  ct  radix  trium  cen- 
suum, et  radix  9 cuborum,  ct  radix  3 cuborum;  quia  cx  multiplicatione  rei  in  3 res 
ucniunt  3 census,  et  radicem  rei  in  radicem  3 rerum  prouenit  radix  3 censuum;  ct 
ex  rc  iu  radicem  trium  rerum  prouenit  radix  3 cultorum;  et  multiplicatione  trium 
rerum  in  radicem  rei  prouenit  radix  9 cuborum;  ct  licc  omnia  cquaulur  decuplo  ma- 
ioris quantitatis,  hoc  est  30  rebus:  tolle  itaque  ab  utraque  parte  3 census,  et  radicem 
3 censuum,  remanebunt  30  res,  diminutis  3 censibus,  ct  diminuta  radice  3 censuum, 
equales  radici  9 cuborum  , et  radici  3 cuborum:  multiplica  quidem  30  res,  diminutis 
3 censibus,  cl  diminuta  radice  3 censuum  in  sc,  ct  proucnicnt  903  census;  ct  cum  census 
r-t.  trt  t*rM  census,  ct  radix  tos  i censuum  census  census,  diminutis  iso  cubis,  et  diminuta  jsadice 
iosoo  censuum  census,  que  cquantur  multiplicationi  radicum  9 cuborum,  et  3 cultorum 
in  sc:  nam  ex  multiplicatione  radicis  9 cuborum  in  sc  ucniunt  9 cubi ; et  cx  ducta 
radice  3 cuborum  in  se  ueiiiuut  3 cubi;  et  sic  habentur  12  cubi;  et  ex  duplo  multipli- 
cationis radicis  9 cuborum  in  radicem  3 cuborum  prouenit  radix  ios  cuborum  cubi,  que 
radix  est,  sicut  radix  108  censuum  census  census.  Tolle  ergo  ab  utraque  parte  radicem 
tos  censuum  census  ccusus;  ct  adde  utrique  parti  ibo  cubos,  uenient  tos,  ct  cubi,  qui 
cquantur  9 censibus  census,  ct  903  censibus,  dimiuula  radice  iosoo  censuum  census:  di- 
uide  licc  omnia  per  censum,  et  erunt  9 census,  ct  903  dragme,  diminuta  radice  iosoo  drag- 
niarum,  que  cquantur  rebus  «9s;  quia  cum  diuidilur  cubus  per  censum,  prouenit  res:  di- 
uide  ergo  licc  omnia  per  9,  ut  reducas  ca  ad  unum  censum,  ct  erit  census,  el  dragme 
| 100,  diminuta  radice  drngmarum  { 133,  que  cquantur  rebus  J 2i.  Age  secundum  al- 
zchru  in  hoc;  cl  est,  ut  multiplices  medietatem  radicum  in  sc,  ct  erunt  113;  dc  quibus 
abice  J 100,  diminuta  radice  \ nu,  remanebunt  J 13,  et  radix  dragmarum  * 133;  quorum 
radicem  abice  de  £10,  remanebunt  f 10,  diminuta  radice  dragmarum  * <3,  et  radicis 
| J33  pro  quantitate  rei,  scilicet  minoris  qualitatis  (sic)» 

Dc  quodam  aucrc  accepi  radicem,  cl  radicem  radicis  eius,  et  radicem  2,  et  radicum 
cius,  ct  radicem  quincupli  cius;  et  licc  omnia  fuerunt  10  dragme  : pone  pro  ipso  anere 
censum,  ct  accipe  radirem  cius,  et  radicem  radicis  eius,  et  radicent  2 radicum  eius, 
et  radicem  Spli  (sic)  eius,  ct  erunt  res,  et  radix  rei  , ct  radix  2 rerum,  et  radix  5 
censuum,  equales  io  dragmis:  proicc  ab  utraque  parte  rem,  et  radicem  5 censuum;  et 
erunt  i0,  diminuta  re,  ct  diminuta  radice  5 censuum,  equales  radici  rei,  et  radici  2 
rerum  : multiplica  ergo  10,  minus  re,  et  diminuta  radice  5 censuum  in  se,  et  erunt 
100,  et  6 census,  et  radix  20  censuum  census,  diminutis  20  rebus,  et  diminuta  radice 
2000  censuum,  equales  radici  rei,  et  radici  2 rerum  ductis  iu  sc,  que  sunt  3 res,  ct  radix 
h censuum.  Adde  ergo  utrique  parti  20  res,  et  radicem,  el  2000  censuum,  ct  erunt 
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ioo  dragme,  et  6 census,  ct  radix  20  censuum  census,  equalcs  23  rebus  , ct  radici  s 
censuum,  et  radici  2000  censuum.  Reduc  ergo  totum  quod  habes  ad  censum,  et  est 
quod  ducas  ipsum  in  J dragme,  diminuta  nidice  J octaue  dragme:  ct  duc  c census, 
et  radicem  20  censuum  census  in  \>  diminuta  radice  dragme,  ct  prouenit  censos: 
et  duc  100  dragmas  in  J , diminuta  radice  dragme  , et  prouenit  £ 37  , diminuta 
nidice  J 781  dragmarum:  et  duc  23  res  in  g,  diminuta  radice  ct  proucnicnl  8 res, 
\ rei,  diminuta  radice  censum  41  s et  ducamus  radicem  2000  censuum  in  J,  diminuta 
radice  |-|,  et  prouenit  radix  censuum  jisi,  diminutis  rebus  i 12:  deinde  duc  radi- 
cem 8 censuum  in  j,  diminuta  radice  , et  prouenit  radix  census  J 1 , diminuta 
radice  | census:  cruut  igitur  post  hcc  omnia  census,  et  dmgme  | 37,  diminuta  radice 
J 781,  equalcs  radici  censuum  J 2Si,  et  radici  census  J t,  diminutis  rebus  J 3,  et  di- 
minuta radice  censuum  J-|  41,  ct  diminuta  radice  J unius  census:  deinde  fac  ut  dictum 
est  superius  , ct  inucuics  quosiluin. 

Trium  quantitatum  inequaliura,  si  multiplicetur  minor  per  maiorem,  erit  sicut  media 
iu  se;  et  si  multiplicetur  maior  iu  sc,  ucnit  sicut  minor  in  sc,  et  sicut  media  in  se  insimul 
iunctis;  et  cx  ductu  minoris  in  | mediain  proucniunt  10.  Pone  pro  minori  quantitate  rem, 
el  pro  modia  10  diuisa  per  rem;  ct  multiplica  10  diuisa  per  rem  in  sc,  et  uenient  ioo  di- 
uisa  py  censum;  que  diuidc  j>cr  rem,  uenient  100  diuisa  per  cubum;  hcc  erit  maior  quan- 
titas: deinde  multiplica  minorem  quantitatem,  scilicet  rem,  in  se,  et  uenient  census;  et 
multiplica  mediam  iu  sc,  scilicet  10  diuisa  per  rem,  uenient  100  diuisa  per  censum;  que 
adde  cum  censu,  eruril  census,  et  100  diuisa  per  censum,  que  equantur  multiplicationi 
maioris  quantitatis  , scilicet  de  «A'idiuisn  per  cubum  in  sc;  ex  qua  multiplicatione  pro- 
ucuiuut  10000  diuisa  per  cubum  cubi.  Multiplica  ergo  omnia  que  habes  per  cubum  cubi; 
ct  est  multiplicare  per  cubum  cubi,  sicut  muUiplicare  per  censum  census  census:  ergo  si 
multiplicamus  10000  diuisa  per  cubum  cubi,  hoc  est  per  censum  censum  census,  uenieut 
10000:  et  si  mulliplienuimus  censum,  sed  (*ic)  quadratum  minoris  quantitatis  per  censum 
census  census,  habebimus  inde  censum  census  census  census:  et  si  quadratum  medie 
quantitatis,  scilicet  100  diuisa  per  censum,  multiplicamus  per  censum  censum  census, 
uenict  ioo  census  census;  ergo  census  census  census  census,  et  ioo  census  census  cquuntur 
10000  dragmis.  Ponamus  itaque  quadratum  ,.a.c.  censum  census  census  census,  et  erit 
unum  quodque  latus  ipsius  census  census;  quia  cum  multiplicatur  censum  census  in 
se,  prouenit  census  census  census  census:  et  aiungamus  eidem  quadrato  superficiem 
. d.c que  sit  ioo  census  census;  ct  quia  .d.c.  est  census  census,  erit  x.e.  100,  cum 
superficie  .d.e.,  que  est  100  census  census,  sit  ex  .d.c.  in  . c.c .:  ct  quia,  ut  dictum 
est,  quod  census  census  census  census  , et  100  census  census  equantur  10000  ; ergo 
tota  superficies  .a,e.  erit  10000:  quare  ex  ductu  .a.b.  in  .b.e . , hoc  est  cx  . b x.  in 
.b.e.  proucniunt  10000  ; quibus  si  addimus  quadratum  medietatis  .c.e.,  que  sil  .c./., 
habebantur  pro  quadrato  numeri  .b.f.  12300:  quare  .b.f.  est  radix  de  12300;  de  qua 
si  auferatur  . c.f que  est  50,  remanebit  pro  quantitate  .bx.  radix  moo,  diminutis 
so  dragmis:  sed  .b.c.  est  census  census;  et  quia  res  est  radix  radicis  census  census; 
ct  nos  possuimus  rem  pro  minori  quantitate,  erit  utique  ipsa  minor  quantitas  radix 
radicis  cx  radice  12300  dragmarum,  diminutis  inde  50  : et  quia  media  quantitas  fuit 
10  diuisa  per  rem  ; et  cius  quadratus  fuit  100  diuisa  per  censum  quadrati  quadrati 
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ipsius,  erit  ioooo  diuisa  per  censum  census:  est  enim  superficies  .a.e.  ioooo;  et  colli- 
gitur cx  .a.b.  in  . b.e et  .a.b.  est  census  census,  hoc  est  quadratus  quadrati:  si  di- 
uidanius  10000  per  censum  census,  ucniet  quantitas  .b.e.  pro  quadrato  quadrati  me- 
dium* quantitatis  quesite:  sed  .b.e.  est  quantum  .b.f.  et  .f.e.:  sed  .b.f.  ex  (sic)  radix 
12500,  et  .f.e.  est  30;  ergo  mediana  quantitas  est  radix  radicis,  et  radice  (sic)  de  12500,  et 
ex  50  dragmis  : maior  ucro  quantitas  erit  radix  aniliorum  quadratorum,  qui  fiunt  a 
minori,  et  a media  quantitate;  et  hec  est  radix  radicis  radicis  12500,  minus  50  dragmis, 
et  radicis  radix  12500,  et  50  draginarum. 

Et  si  dicatur:  diuisi  10  in  3 partes;  et  fuit  multiplicatio  minoris  per  maiorem  sicut 
multiplica  lio  tncdic  partis  in  se;  et  multiplicationes  minoris  in  se,  et  medie  partis  in 
se  sunt  sicut  multiplicatio  maioris  partis  in  sc:  pone  primum  pro  minori  parte  dragmam, 
et  pro  media  rem,  et  pro  maiori  censum;  ct  hoc  facies,  quia  multiplica  (sic)  dragma,  que 
est  minor  pars,  in  censum,  qui  est  maior  pars,  est  sicut  multiplicatio  medie  partis,  scili- 
cet rei  in  sc:  deinde  multiplica  drugmam  in  sc,  et  uenit  dragma;  ct  multiplica  rem 
in  sc,  ucnict  census;  et  multiplica  censum,  hoc  est  maiorem  partem  in  se,  et  proueuit 
census  census,  qui  equatur  censui,  qui  proueuit  cx  re  ducta  in  se,  ct  dragma,  que 
prouenit  ex  dragma  ducta  iu  sc:  sed  quando  census  census  equatur  censui,  j et  dragrne 
est  sicut  quando  equatur  census  rei,  et  dragme.  Verbi  gratia:  pro  censu  censas  esto 
quadratus  .a.g.,  cuius  lutus  est  .b.g.;  ct  accipiatur  in  .b.g.  recta  .b.e.t  que  sit  1 ; 
ct  per  punctum  .e.  protrahatur  linea  .e.c.,  erit  ita  superficies  .a.e.  census,  cum  pro- 
uenit ex  ducta  .a.b.,  que  est  census,  iu  .b.e.,  que  est  1;  remanebit  ergo  superficies 
.c.g.  1,  ct  proueuit  cx  .g.e.  in  .e.c.,  hoc  est  cx  .g.e.  in  .b.g.  Nunc  diuidamus  .b.e. 
in  duo  equa  ad  punctum  .f.  , et  erit  multiplicatio  .e.g.  in  .b.g.  cum  .e.  f.  in  se, 
sicut  multiplicatio  .g.f.  in  se  : sed  cx  multiplicatione  .e.g.  in  .b.g.  proueuit  1 ; et 
cx  multiplicatione  .c./.,  que  est  medietas  dragme,  proueuit  J ; ct  sic  pro  quadrato 
numeri  .g.f.  habetur  }l  : ergo  .g.f.  est  radix  de  { i ; cui  si  addatur  .f.b.t  que  est 
^ dragme,  habebitur  pro  tota  .b.g.  radix  de  J 1 dragine;  ct  est  .b.g.  census,  cura  totus 
quadratus  .a.g.  sil  census  census:  et  quia  pro  maiori  parte  posuisti  censum,  erit  itaque 
ipsa  maior  pars  radix  {•  I,  ct  £ dragme,  quorum  radix  est  media  pars;  et  minor  pars 
est  1,  scilicet  dragma:  ct  cum  hec  tics  partes  coniiincle  non  equentur  10  dragmis;  et 
nos  tielintus  10  iu  suprascripta  conditione  diuidere,  erit  sicut  coniu rictum  cx  his  tribus 
parlibus  inuentis  ad  io,  ita  dragma  ad  id,  quod  prouenit  cx  10  minori  parti:  quare  jio- 
namus,  ut  cx  ipsis  10  ucniant  minori  parti  re  (ric);  erit  sicut  comunclum  cx  predtetis 
tribus  parlibus  inuentis  ad  10,  ila  dragme  ad  rem:  quare  multiplicatio  rei  in  prcdictas 
tres  partes  inunitas  erit  equulis  multiplicationi  dragme  ili  10  : quare  multiplicemus 
rem  ipsas  (mr)  tres  partes;  ct  cx  multiplicatione  rei  in  dragmam  ucnict  res;  el  cx  mul- 
tiplicatione rei  in  radicem  radicis  -J  1 , ct  medietatis  dragme  prouenit  radix  census 
census  { 1,  et  medietatis  census;  ct  multiplicatione  rei  iu  radicem  { i,  et  in  medie- 
tatem dragme  prouenit  radix  census  \ 1 , ct  medietas  rei ; que  omnia  cluantur  io. 
Tolle  ergo  al>  utraque  parte  rem,  et  medietatem  rei  , et  radicem  census  |l  , rema- 
nebunt 10,  diminuta  rc  jt,  et  diminuta  radice  census  J 1,  equales  radici  radicis  census 
census  } 1,  et  medietatis  census  : multiplica  ergo  10  minus  re  \ j , et  minus  radice 
census  J i in  sc,  ct  ucuient  100,  et  census  j 3,  et  radix  censuum  census  | ti,  dimi- 
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nutis  30  rebus,  et  diminuta  radice  soo  censuum,  qui  cquanlur  multiplicationi  radicis 
radicis  census  census  f I , et  medietatis  census  ; que  multiplicatio  est  radix  census 
census  -J  I,  et  medietas  census  : tolle  ab  utraque  parte  medietatem  census,  et  adde 
utrique  parti  30  res,  et  radicem  300  censuum,  et  erunt  100,  et  tres  census,  ct  radix 
censuum  census  j ll,  equales  30  rebus,  et  radici  500  censuum,  et  radici  census  census 
* I : tolle  iterum  ab  utraque  parte  radicem  census  census  { 1;  et  hoc  est,  ut  de  ra- 
dice censuum  census  i 11  extrahas  radicem  census  census  y 1 ; et  hoc  est  de  radice 
yil  extrahere  radicem  y i:  est  enim  radix  de  j 11  sicut  3 radices  de  j l.  Vudc  si  ex 
ipsis  trilnts  radicibus  auferamus  unam  radicem  de  | i,  remanebunt  2 radices  de  i i, 
que  sunt  urfa  radix  5 dragmarum:  propter  quod  cum  de  radice  censuum  census  J 11 
tollatur  radix  census  census  J 1,  remanet  inde  radix  5 censuum  census;  ct  sic  100,  ct  tres 
census  , et  radix  5 censuum  census  cquautur  ao  rebus  , ct  radici  300  censuum  : et 
reduc  ergo  3 census,  et  radicem  5 censuum  census  nd  censum,  ct  est  ut  multiplices 
illud  per  quartam  parlciu  numeri  sui  recisi:  nam  recisus  ipsius  hinomii  est  3,  minus 
radice  dc  5;  in  quo  reciso  si  multiplices  3 census,  ct  radicem  3 censuum  census,  ucnicnt 
inde  4 census:  quare  multiplices  3 census,  et  radicem  5 censuum  census  per  quartam 
ipsius  recisi,  scilicet  per  *,  | diminuta  radice  dmgme,  ueniet  census;  et  ideo  mul- 
tiplica 100  per  minus  radice  uenient  757,  diminuta  radice  3125  , que  sunt  cum 
censu;  ct  multiplica  iterum  30  res,  et  radicem  500  censuum  per  J,  diminuta  radice 
^ uenient  10  res  tantum;  quia  ex  y in  30  res  ueniuut  res  J 22  addite;  ct  ex  radice 
diminuta  in  radicem  500  censuum  ucniunt  res  J 12  diminute;  quibus  extractis  dc 
radicibus  J 22,  remanet  10  res,  ut  diximus.  Relinquimus  quidem  multiplicationem  dc 
y in  radicem  300  censuum  aditam,  cum  sit  cqualis  diminute  multiplicationi  radicis  ^ 
in  30  res:  ipsis  his  itaque  intellectis,  extrahe  75,  diminuta  radice  3125  , dc  quadrato 
medietatis  radicum,  scilicet  de  23,  remanebit  radix  dc  3125,  minus  5 dragmis;  quorum 
radicem  accipe,  et  extrahe  eam  ex  medietate  radicum,  scilicet  dc  5,  remanebunt  5, 
diminuta  radice  radicis  3123,  minus  50  dragmis;  ct  hcc  sunt  minor  pars.  Etsi  nolumus 
maiorem  partem  invenire  , pones  pro  ipsa  dragmam  , et  pro  media  radicem  rei  , et 
pro  minori  parte  rem;  ct  hoc  facias,  ut  sit  multiplicatio  rei  in  dragmam,  sicut  mul- 
tiplicatio radicis  radicis  rei  in  se  : ct  quia  propositum  est,  ut  multiplicatio  minoris 
partis  in  se,  et  media  in  se  sunt  sicut  multiplicatio  maioris  in  se  ; multiplica  ergo 
minorem  in  sc,  scilicet  rem,  iieuict  census;  ct  multiplica  mediani  in  se,  scilicet  radicem 
rei,  et  ueniet  res;  ct  sic  habes  censum  et  rem,  que  cqunntur  multiplicationi  dragme, 
scilicet  maioris  partis  in  sc;  que  multiplicatio  est  1 : diuide  ergo  boc  secundum  al- 
gebra;  et  est,  ut  diuidas  numerum  rei  in  duo  equa,  ucnict  i;  cuius  quadratum  adde 
dragme,  erit  dragnia  y 1;  de  cuius  radice  abice  \ , et  remanebit  pro  quantitate  rei 
radix  de  J t,  subtracta  inde  medietate  dragme;  et  boc  est  pro  minori  parte,  cuius 
radix  est  pro  media  parte,  et  est  radix  radicis  de  [ l,  minus  \ dragme;  pro  maiori 
itero  parte  posita  est  dragnia:  et  quia  bcc  tres  partes  posite  insimul  iunctc  non  sunt 
10  , sit  sicut  1 est  ad  summam  ipsarum  trium  parciura,  ita  res  aliqua  sit  ad  10;  et 
erit  multiplicatio  ipsius  rei  in  summam  ipsarum  trium  partium  sicut  multiplicatio  dc 
t in  10:  quare  multiplica  dragmam  per  rem,  et  uenit  res;  et  multiplica  10  in  radicem 
radicis  de  J 1,  minus  J,  ueniet  radix  radicis  census  census  { 1 , minus  ~ census;  et 
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multiplica  rem  in  radicem  dc  (•  i,  minus  7,  uenil  radix  census  j i»  minus  7 rei ; ct 
sic  lialios  rem,  et  radicem  radicis  census  census j i,  minus  | census,  ct  radicem  census 
j 1,  minus  { rei,  que  equatur  10  dragmis  : proicc  itaque  ab  utrnque  rem,  minus  me- 
dietate rei  , ct  radicem  census  { 1 , que  equantur  radici  radicis  census  census  y t , 
minus  medietate  census.  Multiplica  ergo  utramque  pariem  in  se,  ct  multiplicatione  {sic) 
10,  urinus  i rei,  et  minus  radice  census  \ 1,  habebuntur  too,  ct  census  7 f,  ct  radix 
census  census  J-  1,  diminutis  10  rebus,  et  diminuta  radice  500  censuum,  que  equantur 
imiltiplicatioui  radicis  radicis  census  census  J 1,  tninus  medietate  census  J 1;  que  mul- 
tiplicatio est  radix  census  census  \ 1,  minus  * census:  adde  ergo  utrique  parti  -J  census, 
rt  10  res,  et  radicem  500  censuum;  ct  tolle  ab  utraque  parte  radicem  census  census 
J 1,  ct  erunt  duo  census,  et  100  dragme  equales  10  rebus,  ct  radicem  $00  censuum. 
Dimidia  ergo  omnia  que  lialics,  ut  reducas  ea  ad  ccrisum  unum  , ct  uenient  census 
50  equales  5 rebus,  et  radici  125  : dimidia  ergo  radices  et  radicem  125  censuum,  que 
suut  72,  ct  radix  J31;  et  multiplica  cas  in  se,  uciiienl  7 37,  ct  radix  J-  T8i ; dc  quibus 
abicc  50,  que  sunt  cuiu  censu,  remanebit  radix  \ 781,  diminutis  dragmis  J 12;  quorum 
radicem  abicc  ex  medietate  radicum,  scilicet  dc  \ 2,  et  radice  J 31,  remanebunt  72, 
1.1  m ct  radix  | Jit,  diminuta  radice  dillcrentic,  que  est  inter  5 12,  ct  radicem  J 78t;  et  hec 

sunt  maior  pars.  Minorem  ucro  partem  inucnimus  esse  5,  diminuta  radice  dillcrentic, 
que  est  iiilcr  50,  ct  radicem  3125  dragraarum»  Vndc  si  has  duas  inuentas  extraxeris 
dc  10,  reinanclmnt  pro  media  parte  7 2,  ct  radix  dillcrentic,  que  est  inter  i»,  et  ra- 
dicem dc  3123;  et  radix  diHcrcntic,  que  est  inter  7 12,  ct  radicem  7 781,  diminuta  ex 
his  omnibus  radice  J 31.  Et  nola,  quod  cum  diximus  superius  radicem  radicis  census 
census  j 1,  minus  medietate  census,  lime  intelleximus  radicem  acceptam  ex  radice  censas 
census  | 1,  mimis  medietate  census.  Vndc,  cutu  multiplicatur  in  sc  illa  radix  radicis, 
proucnit  radix  census  census  { 1,  sublata  inde  medietate  census. 

Possumus  eniiu  ad  iuiicntioncm  medie  |>artis  cx  -iribus  partibus,  que  fiunt  dc  10, 
per  lianc  aliam  uiam  peruenirc:  uidelicct , ul  ponamus  pro  ipsa  media  parte  duas 
dragmas,  et  pro  prima  radicem  rei;  ct  multiplicemus  radicem  rei  in  sc,  ct  ucnict  res; 
et  multiplicemus  duas  dragmas  iu  sc,  uenient  4 dragme.  Agrcga  ea,  et  habebis  re  (jrre), 
ct  4 dragmas,  que  equantur  imiltiplicatioui  maioris  partis  in  sc;  quare  maior  pars  erit 
radix  rei,  ct  4 dragmamm:  ct  quia  proponitur,  quod  multiplicata  minori  parte  in  ma- 
iorem partem  est  sicut  inedia  in  se,  multiplicemus  radicem  ici,  scilicet  minorem  partem 
iu  radicem  rei,  et  4 dmgmarum,  ucnict  radix  census,  et  radix  4 rerum,  que  equantur 
4 dragmis,  scilicet  multiplicationi  duarum  dragmarum  in  sc:  multiplica  iterum  hcc  in 
sc,  ct  erit  census,  cl  4 res  equales  10  dragmis:  dimidia  itaque  res,  erunt  2;  et  que 
multiplica  in  se,  et  adde  cum  dragmis  io,  erunt  2«;  de  quorum  radice  abicc  medie- 
tatem radicum,  remanebit  radix  20,  minus  2 dragmis,  pro  quantitate  rei;  quorum  radix 
est  minor  pars,  quia  possuinms  eam  radicem  rei:  pars  ucro  maior,  que  est  radix  rei 
et  4 dragmarum,  erit  radix  radicis  20,  et  2 dragmarum;  et  media  pars  est  2 dragme: 
et  quia  lice  tres  partes  inuente  non  sunt  io,  erit  proportio  cumiuncti  ipsarum  ad 
10  sicut  proportio  2 dragmarum  ad  id  quod  proucnit  mediane  parti  , quod  ponamus 
esse  rem  ; cl  ideo  multiplicatio  rei  iu  ipsas  tres  partes  erit  sicut  multiplicatio  2 in 
10:  ergo  multiplicemus  rem  in  radicem  20,  minus  2 dragmis,  radice  eorum  inde  accepta , 
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ucnict  radix  20  censuum  census  , minus  2 censibus,  radice  inde  accepta:  ct  multi- 
plicemus rem  in  2 , uenient  2 res  : et  multiplicemus  iterum  rem  in  radicem  20 , ct 
duarum  d reginarum,  ucnict  radix  redicis  20  censuum  census,  ct  duorum  censuum;  que 
omnia  cquantur  20  dragmis:  abicc  ergo  nb  utraque  parte  2 ct  res,  erunt  20,  minus  2 
rebus,  equales  radici  radicis  20  censuum  census,  minus  2 censibus,  et  radici  radicis 
20  censuum  census  2 censuum  : multiplica  igitur  20,  minus  2 rebus,  iu  se  , uenient 
400,  ct  1 census,  minus  8(»  rebus;  ct  multiplica  radicem  20  censuum  census,  minus  2, 
ct  censibus,  accepta  inde  radice;  et  radicem  20  censuum  census,  ct  2 censuum  , ac- 
cepta similiter  inde  radice,  in  se,  el  erunt  8 census,  et  radix  80  census,  que  cquantur 
400  dragmis,  ct  4 censibus,  diminutis  80  rebus:  adde  ergo  utrique  parti  so  res,  ct  tolle 
ab  utraque  parte  4 census,  remanebunt  so  res,  ct  radix  80  censuum  census,  ct  4 census 
equales  400  dragmis  : redige  ergo  radicem  ho  censuum  census,  ct  4 census  ad  censum; 
et  est,  ut  multiplices  ea  per  radicem  niinus  ~ dragine:  quare  multiplica  80  res 
in  radice  ~ , minus  , ucnict  radix  129  censuum , minus  5 rebus , que  sunt  cum 
censu;  et  multiplica  400  per  radice  (sic)  jf^,  minus  ucnict  radix  3125,  minus  2.»  dragmis, 
que  cquantur  censui,  ct  radici  12.1  censuum, ' sublatis  inde  $ rebus:  dimidia  ergo  radicem 
125  censuum,  minus  5 rebus,  ucnict  radix  { 31,  minus  | 2:  multiplica  ea  in  se,  uenient  \ 37, 
minus  radice  J 781 ; super  que  adde  radicem  3125,  minus  25:  ct  scias  quia  radix  de  3125  est 
duplum  radicis  { 781,  uenient  £ 12,  ct  radix  J 781;  de  quorum  radice  abicc  radicem  j 3 1 , 
minus'  \ 2,  remanebunt  dragme  { 2,  et  radix  dragmarum  \ 12,  et  radicis  J ?si,  minus  radice 
pro  quantitate  rei;  ct  lice  sunt  pars  media.  Volo  demonstrare  quomodo  accepta  radix 
radicis  20  censuum  census  , minus  2 censibus  , ct  accepta  radix  radicis  20  cciisiuitn 
census,  et  2 censuum  multiplicentur  in  sc.  Sit  itaque  linea  .a.b.  radix  accpta  radicis 
20  censuum  census,  minus  2 censibus;  et  .b.g.  sit  radix  accepta  de  radice  20  censuum 
census  , et  2 censuum  ; et  uolunius  scire  quuintum  (sic)  ueniat  ex  .a.g.  quantitate 
ducta  in  se  . Ium  scis  , quod  quadrata  quantitatum  .a.b.  et  .b.g.  cum  duplo  a.b. 
iu  . b.g . equantur  quadrato  quantitatis  .a.g. : ergo  multiplicemus  .a.b.  iu  se,  et  ucnit 
radix  20  censuum  census,  minus  2 censibus;  cl  ducamus  .b.g.  in  se,  uenict  radix  20 
censuum  census,  ct  2 census:  ugrega  licc  insimul,  uenient  2 radices  20  censuum  census, 
que  sunt  uria  radix  so  censuum  cciisus  : ct  multiplica  quadratum  quantitatis  .a.  b . 
• iu  quadratum  quantitatis  .b.g.,  et  habebis  quadratum  multiplicationis  ex  .aJt.  in.  b.g.: 
sed  multiplicatio  quadrati  .a.b.  in  quadratum  .b.g.  uciiiunt  1 6 census  census  hoc  modo: 
cum  multiplicatur  radix  20  censuum  census  per  radicem  20  censuum  census,  ucniunt  20 
census  census;  et  cum  multiplicantur  20  census  additi  in  duos  census  diminutos,  ue- 
iiiunt  4 ceusus  census  diminuti;  quibus  extractis  ex  20  censibus  census,  remanent  is 
census  census;  quorum  radix,  scilicet  4 census,  est  id  quod  prouenit  ex  .a.b.  in  .b.g.; 
quorum  duplum,  si  addamus  super  radicem  80  censuum  census,  habebuntur  utique  8 
census,  ct  radix  80  censuum  census  pro  multiplicatione  quantitatis  .n.g.  in  sc;  et  boc 
nolui  demonstrare. 

El  si  dicemus : diuisi  io  in  duas  partes,  et  de  maiori  parte  extraxi  duas  radices 
eius;  et  super  minorem  addidi  duas  radices  eius;  et  que  prouencrunt  fuerunt  cqualia. 
Pone  pro  minori  parte  5,  minus  re,  et  pro  maiori  5,  et  rem;  et  accipe  2 radices  de 
9,  cl  re,  que  sunt  radix  20,  et  4 rerum;  et  abicc  eanulem  5 cl  re,  remanebunt  5 ct 


r«|.  210  m-ru. 


Digitized  by  Google 


452 

res,  diminuta  nidice  20  dragmarura,  et  4 rerum:  deinde  adde  super  5,  minus  re,  2 radices 
eius,  que  sunt  una  radix  de  so,  minus  4 rebus,  et  erunt  5,  minus  re,  et  radix  de  20, 
minus  4 rebus,  que  equantur  5,  et  rei,  minus  radice  20  dragmarum,  et  4 rerum.  Tolle  ab 
utramque  partem  (ric)  5, et  adde  utrique  parti  rem, et  radicem  20  dragmarum, et  4 rerum, et 
erunt  radix  20,  minus  4 rebus,  et  radix  20,  et  4 rerum,  equales  t rebus.  Multiplica  quidem 
utramque  partem  in  se  , et  uenieut  ex  multiplicatione  2 rcrurn  in  se  4 census;  et  ex 
multiplicatione  radicis  20,  minus  4 rebus,  et  radicis  20,  et  4 rerum  in  se,  ueniuut  40,  et 
radix  igoo  dragmarum,  minus  64  censibus;  que  multiplicatio  sic  lil:  ducitur  primum 
radix  20,  minus  4 rebus,  in  se,  ueniuut  20,  minus  4 rebus;  et  ducitur  radix  20,  et  4 
rerum  in  se,  et  ueniuut  20,  et  4 res:  congrega  ea,  et  erunt  40  dragme;  et  multiplica 
radicem  20,  minus  4 rebus,  in  radicem  20,  et  4 rerum,  et  ucuiet  una  radix  400  dragmarum, 
minus  16  censibus:  duplica  eam,  et  erunt  2 radices  400  dragmarum,  minus  10  censibus, 
que  suut  una  radix  icoo  dragmarum,  minus  64  censibus;  et  sic  pro  qu esi U multiplica- 
wi*.  liouc, | ut  dictum  est,  habentur  40  dragme,  et  radix  1600,  minus  64  censibus,  que  equantur 
4 censibus:  tolle  ergo  ab  utraque  parte  40,  et  eruut  4 census,  minus  40  dragmis,  que 
equantur  radici  tooo  dragmarum,  minus  64  ccusibus  : multiplica  ergo  radicem  1600  , 
minus  64  censibus,  iu  se,  uenient  1000  dragme,  minus  64  censibus:  et  multiplica  4 census, 
minus  40,  in  se,  et  uenient  te  census  census,  et  ieoo  dragme,  minus  320  censibus,  que 
equantur  dragmis  igoo,  minus  64  censibus.  Adde  ergo  utrique  parti  320  census,  et  tolle  ab 
utraque  parte  1600  dragrnas,  remanebunt  16  census  census  equales  256  censibus:  diuidc 
bcc  omnia  per  censum,  et  uenient  ic  census  equales  256  dragmis:  diuidc  ergo  256  per  te, 
et  exibunt  16  pro  quantitate  census;  quorum  radix,  que  est  4,  est  res:  quare  si  ad- 
dantur 4 super  5,  et  tollantur  4 de  3,  babchuutur  9 pro  maiori  parte,  et  1 pro  minori. 

Aliter  tolle  de  5,  et  re  duas  radices  cius;  et  adde  super  5,  minus  re,  2 radices  eius, 
erunt  5 et  res,  diminutis  1 radicibus  s et  rei,  equales  dragmis»,  minus  re,  et  duabus 
radicibus  dragmarum  s,  minus  re:  tolle  ergo  ab  utrumque  (j/c)  parte  5,  et  adde  utrique 
parti  rem,  et  duas  radices  dragmarum  5 et  rei  , et  erunt  2 res  equales  duabus  ra- 
dicibus 3 et  rei,  et  duabus  radicibus  S,  minus  re:  dimidia  ergo  hec  omnia,  et  erunt 
radix  3,  et  rei,  et  radix  5,  minus  re,  equales  rei.  Yiulc  si  mulliplicaucrimos  rem  in 
se,  ucuiet  census  equales  multiplicationi  radicis  S et  rei,  et  radicis  5,  minus  re,  in 
se;  ex  qua  multiplicatione  proucniunt  10,  et  radix  ioo  dragmarum,  diminutis  4 censibus: 
tolle  ergo  ab  utraque  parte  10,  remanebit  census,  diminutis  to  dragmis,  equales  ra- 
dici de  too  dragmarum,  mimis  4 censibus:  multiplica  ergo  census,  minus  10,  in  se,  et 
uenient  census  census,  et  ioo  dragme,  minus  20  censibus:  et  multiplica  radicem  too, 
minus  4 censibus,  in  se,  uenient  too,  minus  4 censibus,  que  equantur  censui  census, 
et  too  dragmis,  diminutis  20  censibus.  Tolle  ergo  ab  utraque  parte  100,  et  adde  ulriquc 
parti  20  census,  remanebit  census  census  equalis  te  censibus;  quare  census  est  16,  et 
radix  eius  est  4,  ut  superius  inucnimus. 

Et  scias,  quod  cum  superius  inucnimus,  radicem  5,  minus  re,  cum  radice  5 et  rei 
equari  uni  rei,  potuimus  aliter  quam  processibus  (jic)  procedere;  uidelicet,  ut  tollatur 
radix  5 rei  ab  utraque  parte,  et  erit  tunc  res,  minus  radice  5,  et  erit  equalis  radici  3, 
minus  re:  tunc  si  mulliplicaucrimus  utraque  (rrc)  partem  in  se,  que  proucncrmt  eruut 
cqualia.  Vnde  multiplicemus  rem,  minus  radice  5 et  rei,  uenient  census,  et  5 dragme, 
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et  res,  mitius  radice  20  censuum  4 cuborum.  Verbi  gratia  : duc  rem  iu  se,  prouenit 
census  ; et  duc  radicem  5 ct  rei  in  se  , ucniunt  dragme  5 et  res  ; et  sic  habemus 
censum,  et  5 dragmas,  et  retn  : deinde  duc  dupiutn  rei  in  diminutam  radicem  dc  5, 
et  rei;  et  hoc  est  multiplicare  radicem  4 censuum  per  radicem  5,  ct  rei;  de  qua  multupli- 
calioue  prouenit  radix  20  censuum  4 cuborum,  diminuta  (sic)  census,  et  res,  ct  dragme 
3,  diminuta  radice  20  censuum,  ct  4 cultorum,  equatur  multiplicationi  radicis  5,  minus 
rc,  ducta  in  se,  scilicet  dragmis  5,  minus  re.  Addamus  ergo  utrique  parti  rem,  ct  ra- 
dicem 20  censuum  4 cuborum;  et  tollamus  ab  utra  que  parte  5,  remanebit  census,  ct  2 
res  equales  radici  20  censuum,  et  4 cuborum:  multiplicemus  etiam  ulraque  (sic)  partem 
in  se,  et  uenient  census  census  \ cubi,  4 census  equales  20  censibus  4 cultorum.  Age 
ergo  in  cis  secundum  algebra,  et  inucnics,  census  census  equari  tc  censibus : quare 
census  est  16,  et  radix  cius  est  4,  ut  dictum  est. 

Est  enim  alius  modus,  quem  demostrarc  ncquiuinuis  donec  intclligatur,  quod  quando 
duo  uunicri  sunt,  et  tollatur  ab  uno  eurum  una  uel  plores  radices  eius;  ct  super  alium 
addatur  equulis  multitudo  nidicum  ipsius,  ct  que  proucnerint  fuerint  equalia;  tunc  equa- 
huntur  in  numero  iieuientc  | cx  multiplicatione  radicis  unius  eorum  in  radicem  alterius, 
sicut  modo  cueuit  de  1,  et  dc  9;  quia  extractis  2 radicibus  dc  9,  remanserunt  3;  quibus  3 
equatur  1 cum  duabus  suis  radicibus;  ct  hec  tria  ueiiiiint  cx  multiplicatione  nidicis  de  1, 
que  est  1 in  radicem  de  9,  que  est  3:  ct  ego  ostendam  hec  in  figura:  ponam  tetragonum 
.a.g.  pro  maiori  numero,  et  altabo  super  lineam  .g.d.  quadratum  aliud  .d.e.,  quod  erit 
cquale  quadrato  .a.g.,  cum  ambo  sint  super  unum  latus;  et  anguli,  qui  ad  .g.  sint  recti; 
ct  tollam  ex  quadrato  .a.g.  quantaslibet  radices  eius,  ut  dicamus  2;  et  sint  superficies 
.a.c.:  quare  si  superficies  .a.c.  est  2 radices  quadrati  .a.g.,  erit  recta  .ed.  2 cx  numeris; 
et  accipiam  in  recta  .g.e.  rectam  , e.h . e pialem  recte  x.d.;  et  per  punctum  ,h . per- 
traham (.wc)  rectam  .b.i.  cquidistantem  utrique  rectarum  .d.g.  ct  .e./.;  et  protraham  li- 
neam .k.c.  in  punctum  J.i  et  quoniam  cqualis  est  recta  .g.e.  recte  .g.d.,  cl  est  equa  lis 
recta  .c.d.  rcclc  .e.h.,  erunt  ct  .gc.,  ct  ,g.h . sibi  inuiccin  equales.  Equilalcrum  est 
ergo  quadrilaterum  x.h.  et  .e.  (sic)  etiam  recti  angulum,  cum  anguli  .g./i.  sint  recti;  et 
recta  Ji.m.  cquidistet  recte  .gx.;  quare  quadratum  est  quadrilaterum  x.h.;  ct  ponam 
illum  pro  minori  numero;  ct  quia  cqualis  est  recta  x.h . recte  .d.c.,  quot  unitates  sunt 
in  numero  .cui.,  tot  unitates  sunt  in  numero  .e.h.;  quare  quot  radices  in  superficies  .a.c., 
ct  ex  quadrato  .a.g.,  tot  radices  sunt  in  superficie  .e.m.  quadrato  .c.h.:  ct  quia  .b.g. 
cqualis  est  ex  .g.e.,  cqualis  erit  superficies  ,k*g.  superficiei  .c.e.:  sed  superficies  .k.g.  esi 
id  quod  remanet  ex  quadrato  .a.g.,  extractis  ab  eo  radicibus,  que  sunt  in  superficie 
.ax.;  ct  superficies  .c.e.  est  id  quod  prouenit  ex  cooiuncto  quadrati  x.h.,  et  radicum 
ipsius,  que  sunt  in  superficie  .m.e.;  ergo  cum  ex  .a.g.  quadrato  tolluntur  tot  radices 
eius,  quot  sunt  unitates  innumero  .dx.;  el  super  quadratum  x.h.  adduntur  tot  ra- 
dices cius,  quot  unitatas  sunt  in  numero  x.h.;  ct  numerus  .e.h.  cqualis  ast  numero 
x.d .,  concordant  sibi  inuiccin  in  superficie  .k.g.  , ucl  in  superficie  .c.e.,  cum  ambe 
ipse  sibi  inuicem  superficies  sint  equales:  et  quia  superficies  .k.g.  prouenit  ex  ductu 
.gx.  in  .b.g.;  et  .g.c.  est  radix  quadrati  .c.h.,  et  .b.g.  est  radix  quadrati  .a.g.;  nu- 
merus .a.g.,  diminutis  ab  eo  radicibus  , que  sunt  in  superficie  .a.c.  , equatur  cum 
numera  x.h.,  cum  adduntur  ei  radices  cius,  que  sunt  in  numero  .e.m.  Iu  numero 
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uciiiciitc  cx  multiplicatione  radicis  unius  iu  radicem  alterius  ; et  hoc  uolui  demon- 
strare. 

Kt  p«»stquam  lice  demonstrata  sunt)  diuidatn  10  iit  duas  partes;  et  pouam  minorem 
partetn  censum;  maiorem  ucixi  in,  minus  censu;  et  addam  super  minorem  partem  2 
radices  eius,  et  erit  census,  et  2 res  , que  cqtiaiilur  multiplicationi  radicis  minoris 
partis  ili  radicem  maioris  , hoc  est  iu  multiplicationi  (sic)  radicis  census  in  radicem  10, 
minus  censu;  que  multiplicatio  est  radix  io  censuum,  diminuto  censu  census;  et  ltcc 
est  radix  diflferentic,  que  est  inter  censum  census,  et  10  census:  deinde  multiplicemus 
censum,  et  2 res  iu  se,  ucnicut  census  census,  4 cubi,  et  4 census;  et  multiplicemus 
radicem  10  censuum,  minus  censu  census,  iu  se,  ucnicnt  imlc  io  census,  minus  censu 
census,  qui  cquaiitur  censui  census,  et  i euhis  et  4 censibus.  Age  itaque  ili  eis  secun- 
dum algchnt,  et  erunt  2 census  census,  et  4 cubi  equa! es  6 censibus:  dimidia  lice  omnia,  et 
erit  cciisus  census,  et  2 cubi  equales  3 censibus:  diuidc  lice  omnia  per  censum,  cxihil  cen- 
sus, 2 res  equales  3 dragmis.  Age  ergo  iu  his  secundum  algebrn,  et  inucuics,  rem  esse  i; 
quod  multiplica  iu  se,  ucnict  i pro  quantitate  census:  et  quia  nos  possumus  (sic)  minorem 
partem  censum,  et  census  est  i;  ergo  minor  pars  est  i:  reliquum  quod  est  usque  in  io, 
scilicet  9,  est  maior  pars.  Kt  si  nolumus  uti  figura  suprascripta,  possumus  alio  modo  pro- 
cedere; et  est  ut  ponas  quadratum  .a.g.  maiorem  partem,  et  quadratum  .cJi.  minorem: 
i 2ii  •-«-»  abscidatur  a maiori  .a.g.  2 j et  radices  eius,  que  sunt  superficies  v*.c.;  quare  d.c.  erit  2: 
et  quia  .h.e.  equnlis  est  .e.//.,  erit  similiter  . h.e . 2;  «piare  superficies  ,e.m.  continet  2 ra- 
dices quadrati  .c.h.:  ergo  cum  adduntur  super  «piadialum  .c.h.  2 radices  cius,  scilicet  su- 
perficies .M.e.,proucuit  inde  superficies  .c.e.;c l cum  tolluntur  ex  quadrato  .a.g.  2 radices 
eius,  scilicet  superficies  .er .e.,  remanet  superficies  que  est  cqnalis  superficiei  .c.e.: 
sunt  enim  super  e«|uas  bases,  et  in  eisdem  cquidistantihus:  hiis  itaque  intellectis,  faciam 
quadratum  .c.h.  censum,  et  quadratum  .a.g.  io,  mimis  censum  (sic);  et  miam  (sic)  super 
censum  .c.h.  superficies  .d.m.  et  .m.e.,  que  sunt  4 radices  eius,  cum  uumpiequc  linearum 
.d.c.  et  .e.h.  sit  2;  super  que  omnia  addam  quadratum  quod  est  4 draginc,  cum 

una  queque  linearum  .f.m.  et  .w*./.  sit  2:  est  enim  .f.m.  cqnalis  .dx.,  et  recte 
Jix.:  et  sic  lotum  quadratum  .d.e.  constat  ex  censu  .C.A.,  et  cx  4 radicibus  cius,  et  cx  4 
dragmis;  et  est  quadratum  .d.e.  cqnalis  quadrato  .a.g.,  scilicet  io  dragmis,  minus  censu  : 
ergo  census,  et  4 res,  et  4 dragrne  equantur  10  dragmis,  minus  coiisii.  Adde  ergo  utrique 
parti  censum,  et  tolle  ab  utrumque  (sic)  parte  4 dragmas,  erunt  2 census,  et  4 res  equales 
o dragmis;  «piare  dimidium  eurum,  scilicet  census  2 radices  c<piantur  3 dragmis:  est 
enim  superficies  .c.e.  census  2 radices  cius;  ergo  superficies  .c.e.  est  3 dragrne  , et 
prouenit  c.\  .c.g.  in  .g*e.,  hoc  cx  .g./i.  in  ergo  cx  .g.h.  in  .g.e.  ucniunt  3 ; 

quihus  si  addatur  quadratum  numeri  quod  est  l,  habebuntur  4 pro  quadrato  nu- 

meri .g./i.;  ergo  .g.n.  est  2:  de  quibus  si  tollatur  .h.n.,  remanebit  .g.h. i.;  quo  iu 
se  multiplicato,  reddit  l pro  censu  .c.h.,  hoc  est  pro  minori  parte;  quo  extracto  de 
io,  remanent  9 pro  maiori  parte. 

Item  diuisi  to  in  duas  partes  , et  diuisi  io  per  unamquamque  ipsarum  partium  , 
et  multiplieaui  unum  exeuntium  in  alium,  et  proucneriint  ‘ 6:  uo t and um  est  primum, 
quod  quando  ex  aliquo  numero  fiunt  2 partes;  et  per  unam  quamque  ipsarum  partium 
diuidilur  ille  numerus,  erit  multiplicatio  unius  exeuntium  iu  alium,  sicut  aggregatio 
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carundcm:  ad  quod  demonstrandum,  diuidatur  aliquis  numerus  m.  in  duas  partes,  que 
sint  .ft.g.;  et  diuidatur  .a.  per  et  uenict  .e.;  et  .a.  per  ,g.  , uonict  .d.  : dico 
quod  multiplicatio  .d.  in  .e.  est  sicut  agregatio  .d.  cum  .e.;  quod  sic  probatur:  cum 
diuiditur  .a.  per  proucuit  ergo  cum  multiplicatur  .b.  per  .e.,  proueuit  .a.i 
similiter,  cum  diuiditur  .a.  per  .g.,  proueuit  .r/.;  ergo  cuin  multipliralur  .g.  per  .e/., 
proucuit  .a.  : multiplicatio  quidem  ex  M.  in  .e.  est  sicut  multiplicatio  .g.  in  .d.  : 
quare  est  sicut  . b . ad  .g.,  ita  .d.  ad  .e.;  coniunc.tim  ergo  sicut  .b.  et  .g.  ad  .g., 
ita  -d.  et  e.  ad  permuta  lini  ergo  sicut  .d.  et  .e.  ad  .b.  el  .g.,  ita  . e . ad  .g.: 

sunt  enim  numeri  .b.g.  equales  numero  ergo  est  sicut  .d.  et  .e.  ad  ita  .e.  ad 
.g.;  sed  sicut  . e . ad  .g.,  ita  ductum  ex  ul.  iu  .e.  ad  ductum  ex  .d.  in  ,g.:  sed  ex  ducto 
.d.  in  .g.  proucuit  .a.\  ergo  est  sicut  .e.  ad  .g.,  ita  productum  ex  . d . iu  .e.  est  ad 
.a.t  fuit  etiam  sicut  .e.  ad  .g.,  ita  coniunctum  ex  .d.  et  .e.  ad  .a.;  ergo  coniunctum 
ex  ,d.e.  od  .a.  est  sicut  ductum  ex  . d . iu  .e.  ad  .a.  Quare  equalis  est  multiplicatio 
■d.  iu  .e.  coniunctum  corumdcm;  et  lioc  nolui  demonstrare.  Possunt  enim  lice  aliter 
inuestigari,  si  immeinor  non  fueris  de  liiis,  que  superius  demos  tmta  sunt,  uidclicct, 
cum  omnium  duorum  itumerortim  unusquisque  diuidatur  per  alium,  et  multiplicetur 
unum  exeuntibus  in  alium  , quod  iude  semper  proueuit  t : etiam  et  quando  aliquis 
numerus  fuerit  diuisus  iu  duas  partes,  et  diuidatur  ipse  numerus  per  unam  illarum 
duarum  partium,  quod  id  quod  proucuit  ex  diuissionc  addit  semper  i super  id  quod 
prouenit  ex  diuisionc  ulterius  partis  iu  ipsam  partem:  et  quia  hcc  ita  suut.  Ponamus 
aliquem  numerum  .a.  diuisum  in  partes  .b.c. ; et  diuidatur  .e.  per  .b.,  et  uenict  res; 
et  diuidatur  .a.  per  . b .,  et  uenict  l plus,  idest  res  et  dragma;  et  diuidatur  . b . per  .e.,  el 
ucuict  denarius;  el  .a.  per  .e.,  et  uenict  1 [ plus,  idest  dragma,  et  denarius  i:  ergo  cum 
diuiditur  .a.  per  .6.,  proucuit  res,  et  dragma;  et  cum  diuiditur  .a.  per  .e.,  proucuit 
dragma,  el  1:  dico  quod  multiplicatio  rei,  et  dragme  per  denarium,  et  drugniam  est 
equalis  congregationi  corumdcm.  \ orbi  gratia  : ex  agregntionc  quidem  eorum  prouc- 
niunt  2,  et  res,  et  denarius;  que  etiam  proueiiiunt  ex  multiplicatione  unius  ipsarum 
partium  in  aliam;  quia  cum  ducitur  dragma  in  dragmam,  prouenit  t;  et  ex  re  in  di- 
narium  {sic),  prouenit  l;  et  sic  habes  2:  et  ex  ducto  i,  quod  est  cura  dinario,  iu  rem, 
prouenit  res;  similiter  ex  ducto  1,  quod  est  cum  re,  iu  denarium,  proueuit  denarius;  et 
sic  habes  2,  et  rem,  et  dinariiuu  j>ro  multiplicatione  rei  et  dragme  iu  diiiariuni,  et 
dragtnam,  sicuti  Imbuisti  pro  agrcgalionc  eorum:  et  postquam  liec  manifesta  sunt  et 
aperta,  dicemus:  diuisi  10  in  duas  partes,  et  per  unam  quamque  ipsarum  diuisi  10,  et  pro- 
ucncruut  | 6.  Age  iu  liiis  secundum  quod  iu  consimili  questione  siqierius  dicta  sunt, 
et  itiuruies  : ucl  pone  pro  una  partium  2 , minus  re  , el  pro  alia  8 , et  rem ; el 
multiplica  unam  ipsarum  iu  alia  , el  illud  totum  per  \ 0;  et  quod  proucncrit,  op- 
pone cum  too,  que  proueiiiunt  ex  ducto  10  in  se;  et  age  secundum  algehra,  et  in- 
urnies,  rem  esse  nicliil;  quare  una  ipsarum  duarum  parrium  erit  2,  et  alias  (sic)  8:  et 
posuerimus  nuam  illat  um  duarum  partium  2 et  rcin,  alia  8,  minus  re ; et  multipli- 
cabimus 2 et  rem,  in  8,  minus  re;  el  illud  totum  ducemus  per  { e,  quod  proucncrit, 
erit  equule  100  dragmis.  Ynde  cum  agimus  secundum  algebra  in  liiis  inueiiicmus  , 
rem  esse  tf;  quibus  additis  cum  2,  et  extractis  de  8,  ucnicnt  2 pro  una  partium,  el 
8 pro  alia. 
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Et  si  «licemus:  feci  «luas  partes  dc  io,  et  per  unatr.  quamque  ipsarum  diuisi  20,  et 
proucncrunl  ' it  ; quia  10  sunt  de  20  , accipe  } de  | 12  , erunt  ~ 0;  quia  in  qua 
proportione  sunt  10  ad  20,  in  cudcm  est  numerus,  qui  prouenit,  quando  diuiduutur 
10  in  duas  partes  , et  diuiduutur  10  per  unam  quamque  ipsarum  duarum  partium  ad 
mimorum,  qui  prouenit  e.\  diuisione  20  in  easdem  partes,  ut  inferius  demonstrabo;  quare 
dic:  diuisi  10  in  duas  partes,  et  diuisi  io  per  unam  quamque  ipsarum,  et  proueneruat 
\ 0.  Age  in  Iliis,  ut  supradictum  est,  ct  inuenies,  unam  partem  de  10  esse  2,  cl  aliam  8: 
et  ut  dcinost lenius  que  promisi  in  liac  questione  . Sint  duo  numeri  . a.b . ; ct  diuw 
datur  .a.  in  duas  partes,  que  sint  .c.d.;  et  diuidatur  m.  per  .c.,  nenict  .e.;  ct  di- 
uidatur  .a.  per  uciiict  et  diuidatur  .b.  per  .c.,  ueniat  .g.;  ct  diuidatur  . b . per 
.d.y  ueniat  Ji.:  dico  quod  est  sicut  .a.  ad  .b.y  ita  .e.f.  ad  numeros  .g.l< 1.;  quod  sic 
probatur:  quia  cum  diuiditur  .a.  per  .c.,  prouenit  .c.  ; ergo  ex  .c.  in  .e.  prouenit 
.a.  Similiter,  cum  diuiditur  .b.  per  . c .,  prouenit  ,g.;  ergo  ex  .c.  in  .g.  prouenit  . b . 
Sed  ex  .c.  in  . c . prouenit  quare  est  sicut  .a.  ad  . b ita  .e.  ad  .g.:  similiter  , 
quia  cum  numeri  .f.h.  multiplicantur  per  .d.y  faciunt  numeros  . a.b . ; quare  est  sicut 

.a.  ad  .b.,  ita  ./.  ad  ./1.:  fuit  enim  sicut  .a.  ad  .b.,  ita  »c.  ad  .g.;  ergo  est  sicut 

.a.  ad  .b.y  ita  numeri  . e.f . ad  numeras  .g.h.  Ynde  si  .a.  ponamus  10,  et  J>.  20;  ct 
diuidantur  io  in  duas  partes,  ct  iu  unamquamque  ipsarum  diuidanlur  10,  et  ueniant 
numeri  .e.f.;  et  diuidantur  20  per  easdem  partes  de  10,  et  ucuiant  numeri  *g*h.t  qui 
sint  \ 12,  ut  propositum  fuit : erit  itaque,  ut  dcniostralum  est,  sicut  .a.  ad  .b.y  ita 
.e.f.  ad  .g.h.y  scilicet  ad  * 12.  Sed  .a.  ex  .b.  est  medietas  ; quare  numeri  .e.f.  cx 

numeris  scilicet  cx  J 12,  sunt  scilicet  \ 6,  ut  prodixi:  ct  si  numerus  . b . esset 

plus,  uel  minus  de  10,  seniper  in  qua  proportione  essent  10  ad  ipsum  numerum,  in 
eadem  essent  numeri  .e.f.  ad  numeros  >g.h.  Yude  potes,  secundum  hunc  modum,  in 
omnibus  similibus  questionibus  procedere.  Sed  si  uis  sine  inuentione  numerorum 
212.//-  in  inuentione  duarum  partium  dc  10,  aliter  | procedere;  ponamus  iterum  numeros  .a.b.; 

cl  ex  .a.  liant  2 ex  (ftc)  paries,  que  sint  -g‘d.;  in  quibus  diuidamus  numeros  .a.b.y  et 
ucnicnt  numeri  .e.f.  et  .g.h.y  ut  supra  dicto  [sic)y  quod  multiplicatio  .g.  in  .d.  producta 
in  summa  numerum  .g.h.  csl  sicut  multiplicatio  .a.  in  . b .;  quod  sic  probatur:  quia, 
ut  dictum  est,  cum  multiplicatur  .c.  in  .g.,  prouenit  si  addiderimus  numerum  ♦</. 
iu  multiplicatione,  erit  multiplicatio  .c.  in  .g.,  scilicet  [sic)  Ime  est  . c . in  .d.  ducta  in 
.g.  ducta  in  .d.y  sicut  multiplicatio  .d.  iu  .b.  Item,  quia  cum  diuiditur  .b.  per  .d.y 
prouenit  .b.;  ergo  si  multiplicetur  .d.  per  Ji.y  prouenit  .b.  Ynde,  si  in  comune  ad- 
diderimus numerum  .c.,  erit  multiplicatio  .</.111  .h.  ducta  in  .c.,  hoc  est  multiplicatio 
-C.  iu  .d.  ducta  in  ./*.,  sicut  multiplicatio  .c.  in  .b.;  fuerit  etiam  multiplicatio  .c. 
in  .d.  ducta  in  .g.y  sicut  .d.  in  .b.:  ergo  multiplicatio  .c.  in  .b.  ducta  in  cnmiuu- 
ctum  cx  numeris  .g.h.  csl  sicut  id  quod  prouenit  ex  .c.  in  .b.  , ct  cx  .d.  in  .b.  : 
sed  numeri  .e.f/.  sunt  sicut  .a.;  ergo  multiplicatio  .c.  in  .d.  ducta  in  summa  nume- 
rorum .g.h.  est  sicut  .a.  in  .b.;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Ynde  ponamus  .a.  10,  ct  .b. 
20;  et  diuidantur  10  in  duas  partes,  que  sint  . c.d in  quibus,  cum  diuiduutur  20,  pro- 
ueniunt  | 12,  qui  sint  numeri  .g.h.:  et  ponamus  numerum  .c.  rem;  quare  numerus 
.d.  erit  10,  diminuta  re;  ct  multiplicemus  .c.  per  .</.,  scilicet  rem  iu  10,  minus  re, 
ucnicnt  io  res,  diminuto  censu;  quibus  ductis  in  | 12,  scilicet  in  numeros  .gJi.y  erit 
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illud  quod  proucneril  equule  200  dragmis,  scilicet  multiplicationi  numeri  .a.  in  nu- 
merum .b.y  hoc  est  .d.  {sic)  10  in  20:  oppone  ergo  in  Ilis,  restaura  secundum  algcbra, 
et  inuenies,  unam  pariem  esse  2,  et  aliam  8.  Vel  pone  unam  partem  de  10  quinque  et 
rem,  et  aliam  5,  minus  re;  et  multiplica  unam  earum  in  aliam,  erunt  25,  minus  censu; 
que  duc  in  ~ ts,  et  habebis  similiter  equule  200  dragmis. 

Et  si  dicemus:  de  10  feci  duas  partes;  et  per  unam  quamque  partium  diuisi  20;  et 
multiplicam  unum  exeuntium  numerorum  in  alium,  et  proucniunt  25.  Pone  iterum  nu- 
meros .a.b.;  et  cx  .a.  fiant  2 partes,  que  sint  .c.d.j  et  per  unam  quamque  ipsarum 
diuidatur  .<*.  et  .b.y  et  prouenient  numeri  .e.f.  et  -g.h.  Ium  scis  per  ca  que  dicta 
sunt  , que  est  sicut  .b.  ad  .a.,  Ita  numeri  .g.  h.  ad  numeros  .e.f.  : vnde  si  .b. 
duplus  est  ex  .a.,  dupli  sunt  .g.h.  ex  .e.f.',  et  est  etiam  sicut  .a.  ad  . b .,  ita  .e.  ad  . g 
et ./.  ad  .h. ; vnde  si  dupli  sunt  .g.h.  ex  .e.f.y  duplus  est  .g.  ex  et  .h.  ex  .[. : 
multiplicatio  ergo  .g.  in  .h.  erit  quadrupla  multiplicationis  .e.  in  Et  si  tripli  sunt 
numeri  .g.h.  ex  .f.y  erit  multiplicatio  .g.  in  .h.  noriupla  multiplicationis  .e.  in 
et  si  numeri  .g.h.  medietas  fuerint  numerorum  .e.f.y  erit  multiplicatio  .g.  111  .h.  quarta 
pars  multiplicationis  .e.  iu  et  sic  intelligas  in  quolibet  casu  : vnde  si  ponamus 
.b.  80,  ct  .a.  io,  erunt  numeri  .g.h.  dupli  numerorum  .e.f.',  quare  ex  .g.  in  ./*.  pro- 
uenit  quadruplum  numeri  ucnientis  cx  .e.  iu  sed  ex  .g.  in  Ji.  propositum  est 
uenirc  25;  quare  quarta  eorum  pars,  scilicet  \ c,  uenict  ex  .e.  in  demonstratum 
est  enim,  quod  multiplicatio  .e.  in  .f.e.  est  sicut  agregatio  .c.  cum  .f.'y  ergo  numeri 
.e.f.  sunt  \ 6.  Vnde  reuertere  ad  questionem,  ct  dic:  cx  10  feci  8 partes;  ct  per  unam 
quamque  diuisi  10,  ct  prouenernnt  { c.  Age  post  lice  secundum  quod  dictum  est  superius, 
et  inuenies.  Aliter:  adiaccant  numeri  proscripti  ordine  eodem;  et  multiplicetur  .c.  iu 
.d.y  et  ucniat  i.;  cx  .g.  iu  ,h.  ucniat  .b.:  dico  quod  multiplicatio  .k.  in  ./.  est  sicut 
multiplicatio  .b.  in  se;  et  erit  .b.  medius  in  portione  {sic)  inter  .k.  et  quod  sic 
probatur:  quia  cum  .b.  diuiditur  per  .c.,  proucnit  .g.;  etsi  multiplicatur  x.  in  .g., 
proucnit  .b.:  comuniter  addatur  numerus  ,d.t  erit  multiplicatio  .c.  in  .g.  ducta  in  . d 
sicut  | .d.  iu  . b .;  sed  multiplicatio  .c.  in  .g.  ducta  in  .d.  est  sicut  multiplicatio  .c.  to  iis 
in  .d.  ducta  in  .g.  : sed  ex  x.  in  .d.  proucnit  .k.  ; ergo  multiplicatio  .c.  in  .d. 
ducta  in  .d.  est  sicut  .k.  in  .g.  ; quare  multiplicatio  .k.  in  .g.  est  sicut  multipli- 
catio .d.  in  .b.  : comuniter  addatur  in  multiplicatione  numerus  . h . ; et  erit  multi- 
plicatio .b.  in  .d.  ducta  in  sicut  multiplicatio  .k.  in  .g.  ducta  in  Ji.  : sed  cx 
.g.  in  .h.  proucnit  ; ergo  cx  Ji.  in  ./.  proucuit  sicut  .b.  in  .d.  ducta  in  .h.:  sed 
ex  .d.  iu  Ji.  proucnit  .b.  ; quia  cum  diuiditur  .b.  per  .d.  proucnit  .h.  5 ergo  ex 
ductu  .b.  in  .d.  , et  productu  in  .h.  est  sicut  .b.  in  sc  ; ergo  cx  .k.  in  ./.  pro- 
ucnit sicut  ex  .b.  in  se;  et  hoc  uolui  demos t rare.  Nunc  reuertamur  ad  questionem, 
et  dic:  diuisi  10  in  duas  partes,  que  sint  .c.  ct  .b.;  et  in  ipsis  diuisi  numerum  .b., 
qui  sit  20,  et  prouenerunt  numeri  .g.h.',  et  multiplicaui  .g.  in  .h. , et  proucnit  qui  {sic) 

./.  est  25:  deinde  pone  .c.  rem;  quare  .d.  erit  10,  minus  rc;  ct  multiplica  rem  in  10, 
minus  rc;  et  illud  totum  duces  in  scilicet  in  25  ; et  quod  proucnit  erit  cqualc 
400  draginis,  scilicet  multiplicationi  .d.  in  se.  Vel  pone  .c.  5,  minus  rc;  ct  .d.  erit  5 et 
res;  et  multiplica  5,  minus  re,  in  5,  ct  rem;  ct  illud  totum  per  25,  ct  habebis  simili- 
ter equale  400  dragmis.  Vel  aliter : quia  multiplicatio  .k.  in  ./.  est  sicut  .b.  in  se, 
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numeri  Jc.b.l.  in  continua  proportione  sunt:  est  enim  sicut  ./.  ad  ita  .0.  ad  .k. 
Vnde  si  multiplicaucrimus  .b.  in  se;  et  summam,  (pie  est  400  , diuiserimus  per 
jier  15,  uenient  16  pro  numero  .k.:  sed  numerus  .k.  proucnit  ex  .c.  in  . d .;  et  nu- 
meri .c.d.  sunt  io;  ergo  dic:  diuisi  10  in  duas  partes,  et  multiplicaui  unam  earum  per 
aliam  , et  prouencrunl  16.  Age  iri  his  secundum  algebra,  et  inucnies  , unam  illarum 
partium  esse  s,  et  aliam  8. 

Rursus  diuisi  io  in  duas  partes,  et  per  unam  illarum  diuisi  40,  ct  per  aliam  50; 
et  multiplicaui  unum  exeuntium  numerorum  in  alium , et  pruuencrunt  1S5  ; quia  40 
quadrupla  sunt  de  10,  50  sunt  quincupla:  multiplica  4 per  5,  uenient  20;  de  quibus 
diuidc  125,  uenient  £ 6,  qui  sunt  id  quod  proucnit  quando  ex  10  fiunt  duc  partes  ; 
et  diuidantur  10  per  unam  quamque  ipsarum.  Age  deinceps,  ut  dictum  est:  uel  pro 
una  duarum  partium  de  io  pone  5 et  rcra,  pro  alia  5,  minus  rc  ; multiplica  unain 
earum  in  aliam,  uenient  25,  diminuto  censu;  que  multiplica  per  125,  et  quod  proue- 
H erit  erit  equule  2000  drugmis,  scilicet  multiplicationi  dc  40,  ct  dc  50;  ct  sic  studeas 
operari  in  similibus. 

Kt  si  dicemus  tibi:  dc  10  feci  duas  partes,  ct  per  unamquamque  earum  diuisi  <0; 
ct  quod  c utraque  diuisionc  proucnit,  duxi  in  se,  proucnit  | 20 : accipe  radicem  dc 
| 20,  que  est  \ 4;  et  erit  illud  quod  prouenit  cx  ipsis  duabus  diuisionibus  suprascriptis; 
operare  deinceps  ut  supra.  Kt  si  discrit  (sic):  diuisio  (sic)  10  in  duas  partes;  ct  per  unam 
quamque  diuisi  10;  ct  quod  proucnit  multiplicaui  in  sc,  et  proucncrunt  30  dragme:  pone 
pro  una  duarum  partium  5 rem  (mc),  et  pro  alia  5,  minus  re;  et  dic  (mc)  unam  carum 
in  alia,  et  erunt  25.  diminuto  censu;  que  multiplica  iu  sc,  erunt  625,  et  census  census, 
diminutis  50  censibus;  que  multiplica  per  30,  erunt  18750,  ct  30  census  census,  dimi- 
nutis 1500  censibus,  que  cquautur  10000  dragmis  , que  proueniunt  cx  quadrato  dc  10 
multiplicato  in  sc:  adde  ergo  utrique  parti  1500  census,  ct  tolle  ab  utraque  parte  lOQO, 
remanebunt  30  census  census  8750  dragme  equales  1500  censibus:  reduc  ergo  hcc  omnia 
ad  censum  census;  et  est  ut  diuidas  ea  per  30,  ct  erit  census,  et  dragme  \ 291  equales 
50  censibus  : dimidia  ergo  census,  ct  medietatem  eorum  multiplica  in  se,  uenient  625; 
dc  quibus  abice  | 291,  remanebunt  { 333;  quorum  radicem  abicc  dc  25  , remanebunt 
25,  diminuta  radice  ~ 333  pro  quantitate  census  , quorum  radix  erit  res  ; quam  rem 
adde  cum  5,  ct  tolle  ea  dc  5,  ct  habebis  qucsilum.| 

llcm  diuisi  10  in  duas  partes,  ct  per  unamquamque  diuisi  40  ; ct  quod  prouenit 
multiplicaui  in  sc»  ct  prouencrunl  625:  pone  pro  una  parte  5 et  rem,  ct  pro  alia  5, 
minus  rc;  ct  duc  unam  carum  in  aliam,  ct  illud  totum  per  25,  scilicet  per  radicem 
de  625;  et  quod  proucnit,  cquabitur  40  dragmis,  scilicet  multiplicationi  d<*  io  in  40. 
Age  deinceps  ut  supra,, c£  inuenies  unam  ipsarum  partium  2,  aliam  8. 

Diuisi  10  in  duas  partes,  et  per  unam  illarum  diuisi  10;  ct  quod  proucnit  multi- 
plicaui per  aliam  partem,  ct  proucncrunt  { 20.  Pone  unam  illarum  duarum  partium, 
et  rem,  ct  aliam  10,  diminuta  re;  ct  diuide  10  per  reni,  exibunt  10  diuisa  per  rem; 
que  multiplica  per  10,  minus  re,  ucnict  100,  minus  io  rebus,  diuisa  per  rem  , que 
equanlur  | 20:  multiplica  ergo  hoc  totum  per  rem,  uenient  100,  minus  10  rebus,  que 
equantur  rebus  { 20.  Adde  ergo  utrique  parti  10  res,  erunt  res  J 30  equales  100  dra- 
grais  : diuide  ergo  100  per  ~ 30,  uenient  -—“n* 3 Pro  quantitate  rei.  Residuum  quod 
est  usque  in  10,  scilicet  6,  est  alia  pars. 
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Et  si  (licemus  tibi:  ijJQm  cuiusdam  census  multiplicaui  per  30,  et  <piod  pruueiiit 
fuit  equa  I e aditioni  30  dragmarum,  et  c»us^em  census:  pone  pro  ipso  censu  reni, 
et  multiplica  30  res  per  30,  uenient  900  res,  que  cquantur  30  rebus,  et  30  dragmis: 
tolle  ab  utraque  parte  30  res  , remanebuut  870  res  equalcs  30  dragmis:  diuide  ergo 
30  per  $70,  ueniet  ~ dragme  pro  quantitate  rei. 
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Incipit  pratica  geometri^  composita  a Leonardo  pisanti' 
de  /Uijs  bonaccij  anno  .M.°  cc.°  xx.° 

OOGASTI  AMICE  DOMINICE  ET  REVERENDE  magister,  ut  tibi  librum  iu  pratica 
geometrig  conscriberem;  igitur  amicitia  tua  coactus,  tuis  precibus  condescendens, 
opus  iam  dudum  inceptum  taliter  tui  gratia  edidi,  ut  hi  qui  secuudum  demonstra- 
tiones  geometricas:  et  hi  qui  secundum  uulgarera  consuetudinem,  quasi  laicalj  more, 
in  dimensionibus  uolucrint  operari  super  .viij.  huius  artis  distinctiones,  que  inferius 
explicantur,  perfectum  inucuiant  documentum.  Quarum  prima  est,  qualiter  latitudines 
camporum  quatuor  equales  angulos  habentium  in  eorum  longitudines  triplici  modo 
multiplicentur.  Secunda  est  de. quibusdam  regulis  geometricis  : et  de  inuentione  qua- 
dratarum radicum  in  tantum  quantum  cis,  qui  per  rationes  solumodo  geometricas  no- 
luerint operari,  necessarium  esse  putaui.  Tertia  de  inuentione  embadorum  omnium 
camporum  cuiuscunque  formg.  Quarta  de  diuisione  omnium  camporum  inter  consortes. 
Quinta  de  radicibus  cubicis  iuueniendis.  Sexta  de  inuentione  embadorum  omnium  cor- 
porum cuiuscunque  figurg,  que  continentur  tribus  dimensionibus,  scilicet  longitudine, 
latitudine,  et  profunditate.  Septima  dc  inuentione  longitudinum  pianitierum , et  in- 
uentione altitudinum  rerum  elcuatarum.  Optaua  dc  quibusdam  subtilitatibus  geome- 
tricis. Tamen  antequam  ad  harum  distinctionum  perueniam  doctrinam,  quedam  intro- 
ductori» necessaria  preponenda  esse  putaui.  Ad  hec  igitur  secundum  ingenij  mei  ca- 
pacitatem perficienda,  tue  correctionis  aggressus  fiducia,  hoc  opus  curaui  tuo  magi- 
sterio destinare  , ut  que  in  eo  fuerint  emendanda,  tua  sapientia  corrigantur. 

In  dpi u n t introductor  ia . 

PvKCTVS  est  id  quod  nullam  habet  dimensionem  , idest  quod  non  potest  diuidj. 
Linea  est  longitudo  carens  latitudine,  cuius  termini  puncta  sunt.  Recta  linea  est  que 
dc  puncto  ad  punctum  recte  protrahitur.  Superficies  quidem  est  que  latitudinem,  et 
longitudinem  tantum  habet,  cuius  termini  sunt  linee  : et  est  plana,  cum  undique  infra 
suos  terminos  super  rectas  lineas  dilatatur.  Planus  ucro  angulus  est  inclinatio  duarum 
linearum  sese  in  plano  tangentium,  cum  non  iaceant  indirecto;  et  est  rectilineus,  cum 
linee  continentes  angulum  sunt  recte.  Cumque  linea  recta  super  lineam  rectam  steterit, 
feceritque  circa  se  duos  angulos  sibi  inuicem  equales,  dicitur  rectus  uterque  angulus; 
et  linea  stans  super  ea,  cui  superstat,  cathetus,  siuc  perpendicularis  appellatur.  Amplus 
ucro,  uel  obtusus  angulus  est  qui  maior  est  recto.  Acutus  namque  qui  minor  recto 
inucnitur.  Et  terminus  est  finis  rei.  Figura  quidem  est  que  sub  | uno,  uel  pluribus 
terminis  iacet.  Figura  quidem  reclilinea  est  que  a rectis  lineis  circundatur.  Trilatere 
quippe  figurc  sunt  que  sub  tribus  rectis  lineis  continentur. 

Quadrilaterc  ucro  suut  que  quatuor  rectis  lineis  ambiuntur.  Multilaterc  autem  figure 
sunt  que  sub  pluribus  quam  quatuor  lateribus  comprehenduntur.  Circulus  enim  est 
quedam  plana  figura  sub  tina  linea  contenpta ; que  linea  uocatur  circumferens , uel 
periferia,  infra  quem  est  punctus:  a quo  omnes  recte  protracte  ad  circumferentem  li- 
neam sibi  inuicem  sunt  equales  : punctus  uero  ille  centrum  circulj  appellatur.  Cum- 
que per  centrum  aliqua  recta  protracta  fuerit,  ct  terminata  in  utraque  parte  periferie, 
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illa  recta  djamclcr  circulj  nuncupatur,  que  diuidit  circulum  in  duas  equas  portiones. 
()uarum  una  qucquc  semicirculus  dicitur.  Portio  uero  circulj  est  figura,  que  continetur 
sub  circulj  periferia,  ct  recta  linea,  siue  maior,  uel  minor  sil  semicirculo.  Sector  ucro 
circulj  est  quedam  plana  figura  contcnpta  sub  duabus  rectis  a centro  ad  periferiam 
deducLis,  ct  arcu  periferie  ab  ipsis  rectis  comprehenso.  Recte  linee,  que  in  eadem  su- 
perficie sunt,  et  ab  utraque  parte  in  infiuitum  protracte,  et  numquam  sibi  inuicem 
concurrunt,  dicuntur  equidistantes:  in  quibus  si  aliqua  recta  inciderit,  faciet  duos  an- 
gulos interiores  ab  una  parte  rectos,  aut  duobus  rectis  equales  : et  exterior  angulus 
est  equalis  interiori  angulo  sibi  opposito;  et  anguli  qui  permutati  sunt,  sibi  inuicem 
cquantur:  ut  si  in  duabus  lineis  cquidistantihiis  .a.b.  et  .g.d.  incidat  quedam  recta 
.e.z.;  anguli  quidem  *b.i.z.  ct  .i.z.d.  aut  recti  sunt,  aut  duobus  equales  rectis.  Illud 
idem  est  ex  angulis  . a.i.z . ct  d.z.g.,  ct  exterior  angulus  .e.i.b.  interiori  sibi  opposito 
i.z.d.  est  equalis;  ct  angulus  .a.i.z.  ei,  qui  permutati  (jr<c)  iacet»  scilicet  angulo  . i.z.d - 
equatur:  adhuc  ergo  et  angulus  .b.i.z.  angulo  .i.z.g.  est  equalis,  ut  in  geometria  osten- 
ditur. Mulla  enim  sunt  que  oportet  scire  eos,  qui  in  mensuratione,  et  diuisione  cor- 
porum, secundum  subtilitatem  geometricam  procedere  uoluut,  que  in  euclide  aperte  mon- 
strantur. Ex  quibus  sunt  licc:  super  datam  rectam,  ct  terminatam  constituere  trigonum 
equilatcrum:  et  datum  angulum,  ucl  lineam  in  duo  equa  secare:  ct  super  datam  re- 
ctam a puncto  dato  in  ipsa  cathetum  erigere:  et  super  datam  rectam  a dato  puncto, 
quod  non  sit  in  ipsa,  cathetum  ducere.  Et  recta  super  rectam  duos  angulos  facit  circa 
se  duobus  rectis  equales.  Et  cum  duc  recte  se  inuicem  secant,  duo  anguli,  qui  sunt 
a ucrticc  oppositi,  sibi  inuirem  sunt  equales.  Et  cum  in  duabus  rectis  recta  incidit, 
et  facit  ab  una  parte  duos  angulos  interiores,  minores  duobus  rectis;  si  ab  ipsa  parte, 
a qua  anguli  sunt  minores  duobus  rectis,  ipse  recte  linee  fuerint  protracte,  sibi  inui- 
cem concurrent.  Et  duarum  linearum  cqualium  ct  cquidistantium  due  recte  copulate 
fuerint,  ipse  sibi  inuicem  equales,  et  equi  | distantes  erunt.  Et  ad  datam  rectam,  ad 
quod  in  ipsa  punctum  datum,  dato  angulo  rcctiliuco,  cqualcm  angulum  rcctilineum 
constituere.  Et  per  datum  puuetum  date  recte  equidistantem  rectam  liueaiu  ducere. 
Et  trigona,  et  paralilogramina  super  equas  bases:  uel  super  eandem  basem  inter  easdem 
equidistantes  constituta,  sibi  inuicem  equalia  sunt,  scilicet  trigonum  trigono:  et  para- 
lilogranuitn  puralilogramo,  etiam  paralilogramum  duplum  est  trigono.  Dicitur  cuim  pa- 
ralilogramuni  figura,  que  habet  latera  opposita  equalia,  el  equidistautia;  cuius  anguli 
oppositi  sibi  inuicem  sunt  equales:  ct  dyameter  etiam  secat  ipsum  in  duo  siinilia  tri- 
gona, et  equalia;  etiam  si  aliquod  latus  trigonj  ab  aliqua  parte  protrahatur,  tunc  faciet 
unum  angulum  extra  ipsum  trigonum,  qui  erit  equalis  duobus  angulis  sibi  oppositis 
infra  trigonum  cxistcnlibus;  et  tres  anguli  cuiuslibet  trigoni  duobus  rectis  cquantur. 
Et  eidem  equalia,  ct  alternis  equalia  sunt.  Et  si  cqualihus  equalia  apponantur,  tota 
sunt  equalia.  Et  si  ab  cqualihus  equalia  auferuntur,  que  relinquuntur,  sunt  equalia.  Et 
si  inequalibus  equalia  apponantur,  tota  sunt  incqunlia.  Et  si  ab  inequalibus  equalia 
auferantur,  reliqua  sunt  inequalia.  Et  eiusdem  dupla  equa  sibi  inuicem  sunt,  ct  eiusdem 
dimidia  alternis  equalia  sunt;  et  super  sc  inuicem  coaptata  sibi  inuicem  equalia  sunt. 
Et  totum  sua  parte  maius  est.  Et  due  recte  spatium  nou  continent.  Sine  his  omnibus, 
et  siue  radicum  inuetilione,  ipsi  qui  secundum  uulgarem  modum  procedere  uoluerint: 
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cum  his  que  ostendam  inferias,  conucuienti  loco  )>otenint  suflicicnlcr  procedere.  His 
ita  determinatis;  cum  quibus  mensuris  mensurentur  agri,  breuiter  proposui  explicare. 

Quidam  enim  mensurare  consueuerunt  agros  cum  mensuris  cubitalibus,  uel  ulnis,  aut 
cum  passibus.  Alij  cum  perticis,  siue  cum  alio  quolibet  mensurabilj  instrumento;  que- 
libet  tamen  suprascrip tarum  incusurarum  intelligenda  est  quandoque  linealis  , quan- 
doque superficialis.  Linealis  est  que  sola  longitudine  constat.  Superficialis  que  tantum 
habet  in  longitudine,  quantum  in  latitudine,  ct  in  sc  ipsa  quadrata  existeus,  cl  quatuor 
rectis  constat  angulis.  Ex  Ilis  superficialibus  mensuris  quidam  in  multiplicando  col- 
ligunt quandam  quantitatem,  quam  uocant  iugeruni,  uel  aripennium,  siue  carrucam, 
siuc  tornaturam,  uel  culturam,  uel  alius  quantitates,  que  ali js  censentur  uocabulis.  Ego 
uero,  secundum  pisanorum  incedere  uolcns  consuetudinem,  a pertica  summam  initium. 
lVrlica  pisaua  linealis,  sex  linealibus  pedibus  constat:  pes  uero  linealis  decem  ct  octo 
punctis  linealibus  constat.  Pertica  quoque  quadrata,  scilicet  superficialis,  sex  pedibus 
superficialibus  constat.  Habet  etiim  pes  superficialis  unam  perticam  in  longitudine,  et 
sextam  partem  perticg  iu  latitudine.  Ynlia  uero  superficialis  habet  unam  perticam  in 
longitudine,  et  optauam  decimam  partem  longitudinis  pedis  in  latitudine.  Quare  su- 
perficialis pes  est  sexta  pars  superficialis  perticg.  Vncia  superficialis  est  octaua  decima 
pars  superficialis  pedis,  uel  centcxima  optaua  pare  supetjficialis  perticg.  Item  super-  u.  * 

finalis  pertica  continet  in  sc  denarios  .xxxvi.  de  mensura;  et  ita  contingunt  unicuique 
pedi  deuarij  sex:  ct  uncia  superficialis  est  tertia  pars  denarij.  Denarius  quoque  babet 
imum  pedem  in  longitudine,  et  unum  in  latitudine;  ct  ita  denarius  quadratus  ex  qua- 
tuor rectis  constat  angulis:  ct  sic  denarius  est  trigexima  sexta  pars  totius  perticg  su- 
perficialis. Quatuor  quidem  pcrlice  superficiales  faciunt  quandam  mensuram  , que 
uocatur  scala.  Quinque  enim  superficiales  pcrticc  , et  semis  faciunt  unuin  panorum. 
Sexagiuta  nempe,  cl  sex  pcrticc  quadrate  faciunt  mensuram  quandam  , que  uocatur 
stariorum,  ad  quam  ueiidunlur,  et  emuntur  agri  in  episcopatu  pisano  ; et  ad  quam 
mensuram  colligere  embada,  hoc  est  areas  camporum  monstrabo:  ex  suprascriplo  uero 
slarioro  multiplicato  colligitur  quedam  alm  suroa  [sic)  , siue  quantitas  , que  uocatur 
modiorum.  Est  enim  modiorum  id  quod  continet  iu  sc  staiora  .xxnij.or 

Item  scale  .xvi  et  semis  sunt  staiorum  unum;  ct  scala  una  est  undecima  pars  de 
duabus  tertijs  stariori;  uel  est  scala  soldi  .xi).  de  mensura.  Rursus  panora  .xij.  sunt  sta- 
riorum  unum;  quare  panorum  est  duodecima  pars  stariori;  et  est  panorum  soldi  xvi, 
et  stariorum  est  soldi  exevii).  Mensurantur  quidem  agri,  et  spatia  domorum  cum  per- 
ticis, ct  pedibus,  ct  uncijs  linealibus.  Sed  camporum  embada  colliguntur  in  starioris, 
ct  panoris,  et  soldis,  ct  denarijs,  uel  in  partes  unius  panori:  domorum  quoque  spatia 
colliguntur  iu  scalis,  ct  in  partibus  sealg,  et  in  soldis,  ct  denarijs.  His  ita  explicatis, 
ostendendum  est,  quid  ex  multiplicatione  perticarum,  ct  suarum  partium  in  suprascriptis 
mensuris  eueniat.  Quicquid  enim  multiplicatur  in  perticam  uel  perticas  , illud  idem 
procedit  ex  ipsa  multiplicatione:  vt  si  pertica,  uel  pertice  multiplicentur  in  perticas, 
quicquid  ex  multiplicatione  colligitur,  pertice  erunt.  Verbi  gratia:  tres  pertice  in  nouem 
perticas  multiplicate,  faciuut  perticas  .xxvij.  Et  si  pertica,  uel  pertice  multiplicantur 
in  panora,  uel  panora  in  perticas,  quicquid  ex  multiplicatione  consurgit,  erunt  panora. 

Verbi  gratia  : tres  pertice  multiplicate  in  nouem  panora,  uel  nouem  panora  in  tres 
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perticas,  faciunt  panora  .xxvij.j  et  ita  intelligendum  est  dc  multiplicatione  perticarum 
in  scalas,  et  stariora,  et  modiora;  ucl  cx  multiplicatione  scalarum,  et  stariorum,  et 
modiorum  in  perticas.  Rursus  pedes  multiplicati  in  perticas  , uel  pertice  in  pedes  , 
erunt  pedes,  siuc  inedij  solidj.  Verbi  gratia  : tres  pedes  multiplicati  in  perticas  nouem: 
uel  nouem  pertice  in  pedes  tres,  erunt  pedes  .xxvip,  scilicet  solidi  xiij.,  et  { de  men- 
sura. Item  uncie  multiplicate  in  perticas,  ucl  pertice  multiplicate  in  uncias  faciunt 
uncias,  uel  tertias  unius  deuarij.  Verbi  gratia  : uncie  multiplicate  in  perticas 

nouem  , uel  ccoutru  , surgunt  in  uncias  .xxxvij.  , hoc  est  in  denarijs  .xij.  mensurg. 
Adhuc  pedes  multiplicati  in  pedes  surgunt  in  denarios.  Verbi  gratia:  pedes  tres  mul- 
tiplicati in  pedes  quinque  surgunt  in  denarios  .xv.  Iterum  pedes  multiplicatj  in  uncias 
faciunt  octauas  decimas  unius  denarij.  Lt  uncie  multiplicate  in  uncias  faciunt  octauas 
m.  s rteto  decimas  partes [ octaug  decimg  partis  unius  denarij,  scilicet  terccnteximas  uigeximas 
quartas  unius  denarij. 

Et  nota  quia  semper  mensure  que  multiplicantur  sunt  lineales;  et  que  colliguntur 
ex  multiplicatione  earum  sunt  superficiales.  Nec  non  sciendum  est,  quod  pertice  .100. 
superficiales  sunt  stariorum  unum  et  dimidium;  et  insuper  pertica  una,  et  centenarium 
scalarum  est  stariora  sex;  et  insuper  scala  una,  et  centenarium  panoronim  est  sta- 
riora -J  8.  Item  quia  soldi  5 16  sunt  panorum  unum;  ergo  soldi  .33  sunt  panora  .2.;  et 
soldi  | 49  sunt  panora  .3.;  ct  soldi  cc  sunt  panora  .4.;  et  soldi  J 82  sunt  panora  .5.;  et  soldi 
.09.  sunt  panora  .6.  Item  scalc  \ 5 sunt  panora  .4.;  et  scale  .11.  sunt  panora  .8.  Et  notu 
quia  ideo  facimus  mentionem  dc  scalis,  quia  quidam  utuntur  colligere  mensuras  ter- 
rarum in  scalis;  et  de  ipsis  scalis  faciunt  panora.  Vndc  nos  relinquimus  in  hoc  opere 
laborem  dc  ipsis  scalis;  et  docebimus  colligere  mensuram  terrarum  per  stariora  , et 
per  panora  , et  per  soldos  , et  per  denarios.  Vndc  dicendum  est  , quod  pertice  £ 5 
multiplicate  iii  perticas  quotlibct,  tot  panora  ex  multiplicatione  eueniunl,  quot  fuerint 
ille  pertice,  iu  quas  pertice  \ 5 multiplicate  fuerint:  quare  pertice  .11.  multiplicate  in 
perticas  quotlibct  reddunt  tot  panora  bis,  quot  ille  pertice  sunt:  quare  pertice  j 16 
multiplicate  in  perticas  quotlibct  reddunt  tanta  panora  ter;  ct  pertice  .22.  quater  tanta; 
et  pertice  - 27  quinquies  tanta;  ct  pertice  .33.  sexies  tanta;  et  pertice  | 38  septies 
tanta;  et  pertice  .44.  octies  tanta;  ct  pertice  | 49  tiouies  tanta  ; ct  pertice  55  decies 
tanta  ; et  pertice  £ G»  undecies  tanta.  Similiter  et  si  pertice  .66.  multiplicate  sint  iu 
perticas  quotlibct,  duodecies  tanta  panora  egrediuntur  ex  multiplicatione  illarum  per- 
ticarum, in  quas  pertice  .60.  multiplicate  fuerint,  hoc  est  tol  stariora,  quot  fuerint 
ille  pertice  : propter  quod  ct  pertice  132.  multiplicate  in  perticas  quotlibct  faciunt 
bis  tanta  stariora;  et  sic  intclligas  de  similibus.  Et  hoc  est  quod  diximus  superius 
de  parioris,  ct  stnrioris,  ct  modioris  multiplicatis  in  perticas;  quia  illud  idem  est  mul- 
tiplicare perticas  .22.  in  perticas  .3.,  quod  panora  .4.  in  perticas  .3.  Est  enim  illud  idem 
multiplicare  perticas  .132  in  perticas  quotlibct,  quod  multiplicare  stariora  .2.  in  casdcni 
perticas.  Et  notandum,  quod  pertica  una  in  latitudine,  et  J 5 in  longitudine  est  pa- 
norum unum;  ct  pertica  una  in  latitudine,  et  duplum  de  perticis  \ 5.  in  longitudine 
est  duplum  unius  panorj;  et  sic  intclligas  de  triplo,  ct  quadruplo  ct  de  alio  quouis  mul- 
tiplice perticarum  ~ s,  quod  fuerit  iu  longitudine,  ct  pertica  una  in  latitudine.  Item 
pertica  una  in  latitudine,  ct  pertice  .66.  in  longitudine  est  stariorum  unum.  Quare 
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perlicc  duc  in  capitet  et  pertice  .66.  in  longitudine  sunt  stariora  .2.;  et  pertice  .3.  in 
capite,  et  pertice  .66.  in  longo  sunt  stariora  .3.;  et  sic  intelligulur  in  similibus.  Rursus 
duplum  de  pertica  una  in  capite,  et  dimidium  perticarum  .66.  in  longum  est  unum 
stariorum;  et  triplum  unius  perticg  in  capite,  et  tertium  dc  perticis  .66.  in  longum 
est  similiter  stariorum  unum:  et  hoc  intelligas  | dc  alio  quouis  multiplice  unius  per- 
ticg, si  fuerint  in  capite;  et  ex  eadem  parte  de  perticis  .66.,  si  fuerint  in  longum. 
Vnde  si  queratur,  cum  pertice  .6.  fuerint  in  capite  alicuius  campi  quadrati,  quot  per- 
tice erunt  in  longo  ipsius,  ut  perficiatur  stariorum;  tunc  quia  .6.  est  sexcuplum  dc 
pertica  una,  sextum  dc  perticis  .66.,  scilicet  .li.  accipies,  et  habebis  longitudinem  ipsius 
agri.  Item  si  in  capite  fuerint  pertice  .7.,  perficietur  stariorum:  si  in  longum  habueris 
septimam  de  perticis  63,  egredientur  pertice  .9.;  et  dc  perticis  tribus  que  restant  a .63 
usque  iu  66  fac  pedes,  erunt  pedes  .18.;  quos  diuide  per  .7.,  exibunt  pedes  .8,  cl  restant 
pedes  .4.  diuidendj:  ex  quibus  fac  uncias,  erunt  uncie  .78.;  quas  diuide  per  .7,  exibunt 
uncie  * io;  et  sic  habemus  perticas  .9.,  et  pedes  .8,  et  uncias  | io  pro  ~ perticarum  .66.: 
suut  enim  hec  ualde  utilia,  ut  in  suo  demonstrabitur  loco. 

Incipit  distinctio  prinui  de  multiplicatione  latitudinum  camporum 
quadratorum  rectos  angulos  habentium  in  eorum  longitudine , 
in  quibus  nudtiplicationibus  eorum  embada  continentur. 

Si  uolueris  metiri  campum  quadrilatcrum : cquiialcrum:  et  cquiangulum  .a.b.c.d. 
habentem  in  singulis  lateribus  perticas  .2.  Dico  quod  eius  arca  est  illud  quod  colli- 
gitur ex  multiplicatione  lateris  ,a.c.  iu  latus  .a.b.  sibi  contiguum,  scilicet  duarum  per- 
ticarum in  duo;  et  sic  est  cius  embadum  perticarum  .4.  superficialium.  Diuidantur 
autem  linee  .a.b.  ct  .c.d.  in  duo  equalia  super  puncta  . e./ et  protrahatur  Unca  .ef. 
Item  diuidantur  linee  .ac.  ct  Jjd.  induo  equalia  super  puncta  .g.h.,  et  protrahatur 
iinca  gh-i  ct  sic  erit  diuisum  quadrilaterum  .a.b.c.d.  in  quatuor  quadrata  equalia  ct 
ortogonia,  quorum  unumquodque  habet  iu  singulis  lateribus  perticam  unam;  et  sic  sunt 
pertice  .4.  superficiales  in  toto  embado  quadrilaicri  .a.c.dM.  Est  enim  .a.e.  recta  cqualls, 
et  equidistans  recte  quare  recta  .e.f.  est  equulis  ct  cquidistans  linee  .ac.  ; et 

.ef.  est  cqualls  et  cquidistans  linee  .bd.  ; cum  ci  sit  cquidistans  ct  cqualis  linee 
. a.c .:  similiter  cuim  inuenietur  Iinca  .gh.  cquidistans  ct  cqualis  ulriquc  linee,  scilicet 
.ab.  ct  .cd.  : ct  quoniam  linea  .ef.  cquidistans  est  linee  .ac.,  et  linea  .a  e.  linee 
cf.i  angulus  ergo  .aef.  angulo  .acf.  sibi  opposito  est  cqualis.  Rectus  quidem  qui 
sub  .acf.  Rectus  ucro  qui  sub  .aef.  : propter  eadem  ergo  ostendetur  rectus  angulus 
. e.f.c .,  cum  sit  cqualis  recto  angulo  .c.a.c.  Quare  ortogouium  est  quadrilatcrum  .e.a.c.f., 
ct  continet  iu  se  duas  perticas  quadratas,  quarum  una  est  .e.a.g.i.  quadrilaterum,  ct  alia 
est  .i.g.c.f.  Ostenditur  cuim  per  supradicta  omnes  angulos  esse  rectos,  qui  ad  nec  non 
ct  angulos,  qui  ad  .g.  ct  ad  Ji.  Nam  superficies  .e.c.  continet  dimidium  superficiei 
.b.c.\  quare  et  superficies  .ec.  superficiei  .ed.  est  equalis:  ergo  totius  superficiei  .a ,d. 
embadum  est  uij.or  perticarum,  ut  prodiximus.  Item  sit  quadrilaterum  longum  rectian- 
gulum .a.b.g.d.,  in  cuius  capita  opposita,  scilicet  in  .ag.  ct  bd  sint  pertice  due,  ct 
in  unoquoque  reliquorum  laterum  sint  pertice  tres.  Dico  quod  cius  embadum  est  per- 
ticarum .6.,  quod  colligitur  ex  multiplicatione  unius  capitis  in  unum  laterum,  scilicet 
de  .2.  in  .3.:  ad  hec  itaque  demonstranda,  diuidatur  recta  | .ag.  et  bd  in  duo  equalia 


fol  . 


verto . 


IN  4i»n  rjrl,  .f/.  • ( fol. 

* verto  , lin.  i6-2i  \ • 5 , 

Uti.  22-1*1 

a e 6 


f*- 


e f d 


« opilii  ia  amam  ....  iliiudatur 
rata  • ifol.  t «irgiae 

infrrinr*  inUrao  ; |>j«.  8,  Ii«- 

42-41). 


fui. 


4 rtei» • 


Digitized  by  Google 


r;  i is*/..  • qsmim  <*«»• 

qlirijur  • |fo|.  4 rrc/«  . ■»' 
pn'  mfritur»  »nl«ni«;  p*g-  4, 
lia.  IMS). 


a 

33  t 

H 

19 

16± 

1 

— 

b ] j 'd 


Ii  DIS* 

super  puncta  .er. ; et  copuletur  recta  .es.  ; et  diuidalur  utraque  rectarum  .ab.  et 
.g.d.  in  tria  equalia  super  puncta  .i.t.  et  .k.lr,  et  copulentur  recte  .it.  et  A/;  tunc 
ostendetur  per  supradicli  quadratj  doctrinam  , totum  quadrilaterum  .ab'gd.  in  sex 
quadrilatcra  equalia  et  ortogonia  esse  diuisum  , quorum  unumquodque  continet  in 
singulis  lateribus  perticam  unam:  denique  his  per  demonstrationes  ostensis,  qualiter 
latitudines  dictorum  camporum  per  longitudinem  multiplicarj  debeant,  ostendamus.  Si 
noluerimus  multiplicare  perticas  .7.  iu  latitudinem  per  perticas  23.  in  longitudinem,  mul- 
tiplica primum  perticas  .7.  per  perticas  .22.,  scilicet  per  panora  .4.,  egredientur  inde  pa- 
uora  .23.  suprascripta  ratione:  deinde  multiplica  unam  perticam,  que  remanet  de  .23., 
per  .7.,  erunt  pertice  quadrate  .7.;  ex  quibus  pertice  3 S sunt  panorum  unum;  et  pertica 
1 1.  que  remanet,  est  soldi  j 4;  et  sic  babemus  in  summa  panora  20,  et  soldos  -i  4 men- 
surg,  hoc  est  stariora  .2.,  et  panora  5,  et  soldos  i 4. 

Item  si  uolueris  multiplicare  perticas  .13  per  perticas  .31.,  multiplica  primum  per- 
ticas .ii.,  scilicet  panora  .2.,  per  perticas  .31.,  erunt  panora  .62.,  scilicet  duplum  de  .3!.: 
deinde  perticas  .2.,  que  remanent  ex  ipsis  perticis  .13.,  multiplica  per  perticas  .31.,  erunt 
pertice  62.  quadrate,  que  sunt  panora  ,11.,  et  denari  .18.;  que  adde  cum  panoris  .62 
inuentis,  erunt  panora  .73.,  et  denari  .18.;  que  diuidc  per  .12.:  ideo  quia  stariorum  est 
panora  12.,  exibunt  stariora  .6.,  ct  panorum  vuum,  et  denari  .is.  mcusurg.  Item  si 
uolueris  multiplicare  perticas  19.  per  perticas  .41.,  multiplica  primum  perticas  19.  per  per- 
ticas .33.,  erunt  media  stariora  .19.,  scilicet  stariora  | 9.:  deinde  multiplica  .8.,  que  re- 
manent de  .41,  per  perticas  | 16,  erunt  panora  .24.;  quibus  additis  cum  starioris  J 9,  erunt 
stariora  5 ll.  Item  quia  remanent  pertice  \ 2,  extractis  perticis  | 16  de  perticis  .19.,  mul- 
ti plicabis  ipsas  perticas  ^ 2 iteruin  per  suprascriptas  perticas  .8.,  erunt  pertice  .20.  super- 
ficiales; ex  quibus  pertice  \ is  sunt  panora  .3;  et  relique  pertice  J 3 sunt  soldi  10; 
quibus  panoris  .3.,  ct  soldis  1 1«.  additis  cum  starioris  1 11.,  faciunt  in  summa  stariora  .11., 
ct  panora  .9.,  et  soldos  | 10.  Cuius  multiplicationis  causam  uolo  demonstrationibus  de- 
clarare. Esto  quadrilaterum  longum  .a.b.g.d.  continens  in  unoquoque  capite,  que  sunt 
.a.b.  ct  perticas  .19.;  et  in  uno  quoque  longiorum  laterum,  que  sunt  ag.  et  bd., 

perticas  .41.;  accipiatur  ex  latere  .ag.  linea  .ae.  constans  ex  perticis  .33.,  remanebit  linea 
.eg.  perticarum  .8.  Similiter  ex  linea  .bd.  accipiatur  linea  .bz.  cqualLs  linee  .ne.;  et  co- 
puletur rccla  .ez.,  eritque  .ez.  perticarum  .19.,  cum  sit  equaljs  ct  cquidistans  utrique 
linee  .ab.  et  gd.  Et  zd  quidem  est  cqualis  linee  .eg.,  scilicet  perticis  .8.  Rursus  ex 
lineis  .ez.  et  gd.  accipiantur  recte  .ei.  ct  gt.  , quarum  unaqueque  sit  perticarum  J IG  ; 
et  copuletur  recta  .it.,  critque  linea  .it  cqualis  utrique  linee  eg  ct  zd.  Cumque  ex 
lineis  .ez.  et  gd.  auferantur  linee  .ei  ct  gt.,  quarum  unaqueque  | est  perticarum*  \ 16  , 
remanebit  unaqueque  rectarum  .iz.  ct  td.  perticarum  2 : cum  itaque  multiplicauimus 
superius  perticas  .19.  in  .33;  tunc  habuimus  cmhadum  quadrilalcri  .az  , ct  remansit 
nobis  quadrilaterum  .ez.  dg.  cx  toto  quadrilatero  a.b.g.d et  fuit  area  quadrilateri 
.e.a.b.z.  stariora  | 9 : deinde  cum  multiplicauimus  .8.  in  perticas  \ 16,  scilicet  in  panora 
.3.,  habuimus  stariora  .2.  pro  embado  quadrilateri  .e.i.t.g.  Rursus  cum  multiplicauimus 
perticas  ^ 2.  in  perticas  .8.,  tunc  habuimus  perticas  .20.  quadratas,  scilicet  panora  .3.,  et 
soldos  1 10  mensurg  pro  embado  quadrilateri  .i.z.d.t.  Nam  tria  quadrilatcra  .az.  et  .e.t. 
ct  .tz.  toti  quadrilatero  .a.b.g.d  equantur  ; et  hoc  uoluinius  demonstrare  . Item  si 
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uls  multiplicare  perticas  .25.  per  perticas  .$4.,  multiplica  primum  perticas  .22.  ex  ipsis 
perticis  fS.,  scilicet  panora  .4.,  per  perticas  .52.,  erunt  tertie  unius  stariori  .52.  propter 
panora  .4.,  que  sunt  tertia  pars  unius  stariori.  Sunt  enim  tertie  .52.  stariori  stariora  J 17: 
deinde  perticas  .3.,  que  remanent  a 22  usque  in  .25.,  multiplica  per  perticas  ~ 49  ex  illis 
perticis  .52,  scilicet  per  panora  .9.,  erunt  panora  .27.;  quibus  additis  cum  starioris  y 17, 
reddent  stariora  19.,  et  panora  .7.:  post  hoc  multiplica  ipsas  perticas  .3.  per  perticas 
| 2,  que  sunt  a } 49  usque  in  .52.,  erunt  pertice  J 7,  scilicet  panorum  unum,  et  soldi  .6; 
et  sic  habebis  in  summa  stariora  .19.,  et  panora  .8.,  et  soldos  .6.:  uel  aliter  multiplica  25 
per  52,  erunt  pcrticc  1300.,  que  sunt  stariora  13  cum  totidem  medijs  starioris,  ct  in- 
super pertice  .13.,  scilicet  stariora  .19.,  ct  panora  .8.,  cl  soldi  .6.,  ut  predixi.  Item  si  uis 
multiplicare  perticas  .31.  per  perticas  .69.,  multiplica  primum  perticas  .31.  per  perticas 
.66.,  scilicet  per  stariorum  unum,  erunt  stariora  .31.  Item  multiplica  3,  que  remanent  a 66 
usque  in  .69.,  per  perticas  .31.,  erunt  pertice  93,  que  sunt  panora  .17,  minus  denari  .18.; 
et  sic  habemus  in  summa  stariora  .32.,  ct  panora  ,5.,  minus  denari  .18.  Itera  si  uls 
multiplicare  perticas  43.  per  perticas  83.,  multiplica  primum  perticas  43.  per  perticas  i st., 
scilicet  per  panora  .15.,  erunt  panora  quindecies  .43.,  scilicet  stariora  43.  cum  totidem 
quartis  , hoc  est  stariora  | 53  : deinde  multiplica  perticas  y 2,  que  remanent  ab  y 82 
usque  in  .83.,  per  perticas  .43.;  latncn  multiplicabis  primum  ipsas  perticas  * 2 per  per- 
ticas .33.,  scilicet  per  panora  .6.,  erunt  panora  .15.;  que  adde  cum  starioris  J 53,  erunt 
stariora  .55.:  et  multiplicabis  iterum  ipsas  perticas  52  per  perticas  .10.,  que  remanent 
a 33  usque  in  .43.,  erunt  pertice  25.,  que  sunt  panora  .4.,  ct  soldi  .9.;  et  sic  habebis  pro 
quesita  multiplicatione  stariora  53.,  et  panora  4 et  soldos  9.  Item  si  uis  muliplicare 
perticas  .54.  per  perticas  .113.,  multiplica  primum  perticas  .54.  per  perticas  .110.,  scilicet 
per  panora  20.,  erunt  panora  loso.;  quibus  diuisis  per  .12.  reddunt  stariora  .90.:  deinde 
multiplicabis  perticas  .3.,  que  remanent  a 110.  usque  in  .113.,  per  perticas  .54.,  hoc  est  per 
panora  9 ct  perticas  y 4.,  erunt  panora  27.,  ct  pertice  5 13,  hoc  est  panora  .29.,  et  soldi 
y 7.;  quibus  additis  cum  starioris  90,  faciunt  sla|riora  92.,  ct  panora  5.,  ct  soldos  \ 7.  Item  f„,  s reet0 
si  uis  multiplicare  perticas  .72  per  perticas  149. , multiplica  primum  perticas  .66.  per 
perticas  .149.,  erunt  stariora  .149.:  deinde  multiplica  perticas  .0.,  que  remanent  a 66  usque 
iu  .72,  per  perticas  149.;  tamen  primum  per  perticas  132,  scilicet  per  stariora  .2,  et  postea 
per  perticas  .17,  que  remanent  a 132  usque  in  .149.,  erunt  stariora  .12.,  ct  pertice  .102. , 
hoc  est  stariora  .13.,  et  panora  6,  cl  soldi  9.;  quihus  additis  cum  starioris  .149.,  faciunt 
stariora  1G2,  ct  panora  c,  et  soldos  .9. 

Nvsc  salis  dictum  est  de  multiplicatione  perticarum  integrarum  in  integras,  modo 
de  multiplicatione  earumdem  cum  pedibus  dicere  uolumus:  ct  quia  cum  multiplicatur 
pes  iu  perticas  quotlibet,  ut  dictum  est,  ucniuut  tot  medij  soldi,  quot  suul  ille  pertice: 
si  duo  pedes  multiplicantur  in  perticas,  uenient  tol  soldi,  quot  sunt  ille  pertice.  Et 
si  pedes  .3.  multiplicantur  iu  perticas,  ueniunt  tot  soldi,  quot  sunt  pertice,  ct  insuper 
totidem  diraidij  soldi.  Et  si  pedes  .4.  multiplicantur  in  perticas,  uenient  duplicati  soldi. 

Et  ex  pedibus  .5  multiplicatis  in  perticas  ucniuut  item  duplicati  soldi  ipsarum  per- 
ticarum, ct  insuper  totidem  dimidij.  Et  cx  multiplicatione  pedum  in  pedes  ueniunt 
denari,  ut  supra  diximus. 

Sivis  multiplicare  perticas  .12  et  pedera  .1.  per  perticas  .25.  et  pedes  .2.,  multiplica 
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primum  perticas  12  per  perticas  25,  erunt  panora  54,  et  soldi  .9.:  retineas  panora  ia 
manu  dextra,  et  soldos  in  manu  sinistra:  deinde  multiplica  pedem  .1.  per  perticas  25., 
erunt  soldi  | 12;  quos  adde  cum  soldis  9.,  erunt  in  manu  sinixtra  soldi, if;  et  cum  pedibus 
retineas  drios  (sic)  6.,  qui  supersunt  super  illis  soldis  .21.  Signa  ucro  pedum  sunt  hec: 
positio  punctg  pedis  sinistri  super  punctam  dextri  signat  .1.:  positio  punctg  sinistri 
super  floccam  dextri .2.;  tactus  calcanei  dextri  cum  puncta  pedis  sinistri  .3.;  ducere  pedem 
siuLstrum  post  dextrum,  et  tangere  punctam  pedis  dextri  ab  exteriori  parte  cum  puncta 
sinistri  .4.;  ab  eadem  parte  tangere  cum  puueta  pedis  sinistri  nodum  siue  floccam  dextri 
.5.:  alia  quinque  signa  sunt  per  ordinem  eodem  modo  cum  pede  dextro  tangendo  si- 
nistrum; undecimum  ucro  signum  est,  cum  ponitur  calcaneum  pedis  dextri  super  floccam 
pedis  sinistri:  pluribus  signis  non  indigemus,  cum  denari  .12  faciunt  unum  solidum, 
qui  soldus  relinetur  in  manu  sinistra.  De  signis  manuum  nil  dicendum  est,  cum  ipsa 
sciant  omnes, qui  sciunt  abbacum.  Vndc  reuertamur  ad  propositum:  multiplicabis  iterum 
pedes  .2.  per  perticas  .12,  erunt  soldi  .a.;  quibus  additis  cum  soldis  \ 21  scruatis,  faciunt 
soldos  \ 33. Item  multiplicabis  pedem  .1.  in  pedes  .2.,  erunt  denari  .2.; quos  adde  cum  de- 
narijs  .6.,  qui  seniantur  in  pedibus,  erunt  denari  .8.;  quos  senia  iterum  cum  pedibus;  et 
sic  habebimus  panora  .54.,  et  soldas  .33,  cl  denarios  .8.,  scilicet  stariora  .4., et  panora  .8., 
et  denarios  .8. pro  quesitn  multiplicatione.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .17,  et  pedes  .2. 
per  perticas  .3«,  ct  pedes  .3.,  multiplica  primum  perticas. 17.  per  perticas  .36.,  erunt  sta- 
riora .9.,  et  panora  .3.,  et  soldi  £ 4:  retineas  stariora  iu  corde,  panora  retineas  in  manu 
dextro,  soldas  in  j sinistra,  denarios  in  pedibus;  super  que  omnia  adde  multiplicationem 
de  pedibus  .2.  in  perticas  .36.,  scilicet  soldos  .36.;  et  multiplicationem  de  pedibus  .3.  in 
perticas  .17.,  scilicet  soldos  ~ 23.;  et  multiplicationem  de  pedibus  .3.  iu  pedes  .2.,  scilicet 
denarios  .6.;  et  quotiens  exercuerint  tibi  soldi  in  manu  sinistra,  fac  cx  eis  panora  quotien- 
scumque poteris;  ct  sic  habebis  in  summa  stariora  .9.,  et  panora  7,  ct  denarios  .o.ltem  si 
uis  multiplicare  perticas  .26,  et  pedes  .4.  per  perticas  .43.,  ct  pedes  .5.,  multiplica  primum 
perticas  .26.  per  perticas  .43.,  que  sunt  stariora  .16.,  et  panora  et  soldi  £ 4.  Item  mul- 
tiplica pedes  .4.,  scilicet  soldos  .2.,  per  perticas  .43.,  erunt  soldi  .86. .scilicet  panora  .5,  et 
soldi  J 3.:  item  multiplica  pedes  .5,  scilicet  soldos  J 2 per  perticas  20.  erunt  soldi  .65:  item 
multiplica  pedes  .4.  per  pedes  .5,  erunt  denari  20.;  quibus  quatuor  multiplicationibus  in 
unum  coniunctis,  faciunt  in  summa  stariora  .17.,  ct  panora  .8,  et  soldos  8.,ct  denarios  .8. 
Sj  uis  multiplicare  perticas  .28.,  et  pedem  .1.,  et  uncias  .7.  per  perticas  .53.,  ct  pedes  .5., 
et  uncias  .12.;  multiplica  primum  perticas  .2».,  ct  pedem  .1.  per  perticas  .53., et  pedes  .5., 
erunt  stariora  .22,  et  panora  .fi.,  ct  soldi  .11.,  et  denari  .5:  deinde  multiplica  uncias  .7., 
scilicet  denarios  j 2,  per  perticas  .53.;  tamen  primum  per  48.,  scilicet  per  soldos  .4.,  ct  po- 
stea per  denarios  .5.,  erunt  soldi  .lO.,ct  denari  f 3.:  item  multiplica  uncias  12.,  scilicet  de- 
narios .4.,  per  perticas  .28.:  primum  quidem  per  .24.,  scilicet  per  soldos  .2.,  et  postea  per 
.4.,  erunt  soldi  .9.,  ct  denari  4.:  post  hoc  multiplica  uncias  .7.  per  pedes  .5.,  cl  uncias  .12. 
per  pedem  .1.,  erunt  sexte  unius  uucig  47,  scilicet  denari  Jj  2;  ct  multiplica  uncias  .7.  per 
uncias  .12,  erunt  unius  denarij,  de  quibus  mentio  facienda  non  est,  cum  non  sint 
uncia  . i.:  adde  ergo  reliquas  multiplicationes  in  unum,  reddent  pro  tota  summa  stariora 
.13.,  ct  soldos  .14.,  et  denarios  .9.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .37,  et  pedes  .2.,  et 
uncias  ~ 5 per  perticas  .67,  ct  pedes  .4.,  cl  uncias  \ io,  multiplica  primum  perticas  .37.,  et 
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pedes  .2.,  et  uncias  .5.  per  perticas  .67,  ct  pedes  .4;  et  unric  .10.  erunt  stariora  .38., et  pa- 
nora  .4.,  et  soldi  .8.,  et  denari  .8.  ct  parum  amplius  : super  que  adde  multiplicationem  dc 
tertia  unius  uncic  in  perticas  .07,  et  pedes  .4.,  ct  uncias  \ io.,  scilicet  parum  amplius 
dc  uncijs  j *2.  Et  addes  etiam  multiplicationem  dc  quarta  unius  uncig  in  perticas  .37,  ct 
pedes  .2.,  et  uncias  J 5.,  scilicet  parum  minus  dc  unciis  Jo,  erunt  in  summa  stariora 
38,  ct|>anora  .4.,  et  soldi  .9.,  et  denari  .5.  parum  minus.  Et  sic  crebro  studio  utendo 
suprascriplis  multiplicationibus  poteris  habere  notitiam  similium. 

Si  uolucris  multiplicare  perticas  .17,  et  pedes  .3.  in  perticas  .2S.,  et  pedes  .4.,  collocabis 
pedes  lateris  longioris  sui)  pedibus  lateris  breuioris,  ct  perticas  sub  perticis,  scilicet 
pedes  .4.  sub  pedibus  .3.;  et  post  ipsos  pedes  pone  perticas  .28.  sub  perticis  .17.  ucrstis 
sinistram  retro,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  pedes  .3.  per  pedes  .4.,  erunt  denari 
.t2.;  quia  cum  multiplicamus  pedes  in  pedes,  egTediuntur  cx  multiplicatione  denari,  ut 
dictum  est.  Senia  ergo  pro  illis  denari js  .12.,  soldum  .1.  in  manu  sinistra;  et  multiplicabis 
pedes  .3.  per  perticas  | 2»;  et  pedes  .4  per  perticas  .17  in  cruce,  secundum  quod  docui 
in  multiplicationibus  duarum  figurarum  contra  duas  iu  libro  maioris  guice  abhaci;  sed 
dimidiabis  has  multiplicationes  multiplicando;  hoc  est  multiplicabis  dimidium  peduum 
.3.  in  .28.,  uel  dimidium  de  28,  iu  .3.  Similiter  multiplicabis  dimidium  pedum  .4.  per  17., 
uel  dimidium  dc  17.  per  4.;  et  hoc  facies,  quia  cx  multiplicato  pede  in  perticam,  egre- 
ditur imlc  pes,  scilicet  medietas  unius  soldi:  quare  multiplicatio  pedum  .3.  in  dimidium 
perticarum  .28.,  scilicet  in. 14.,  faciunt  soldos  42;  quos  adde  cum  soldo,  i.  sera  a to  in  manu, 
erunt  soldi  .43.  in  eadem  manu;  et  multiplicatio  medietatis  pedum  .4.  in  perticas  .17.  facit 
soldos  .34;quibus  additis  cum  soldis  43..  faciunt  soldos  .77.;  ex  quibus  facies  panora,  erunt 
panora  .4.,  ct  soldi  .11.  Serua  quidem  bis  panora  in  manu  dextra,  et  soldos  in  sinistra  : 
post  lice  multiplicabis  perticas  .17  per  perticas  .28  per  demonstratum  modum;  quia  de 
multiplicatione  perticarum  iu  perticas  satis  subtiliter  dictum  est  superius;  ct  habebis 
in  summa  starioni  .7,  ct  panora  .7.,  et  soldos  .3,  et  denarios  .6. 

Et  Si  uolucris  multiplicare  tantum  perticas  .19.  in  perticas  .41.,  ct  pedes  .4.,  collo 
cabis  perticas  .41.  sub  perticis  .19.;  et  in  loco  pedum  ante  .19.  pones  zefirum;  et  sub 
ipso  ante  perticas  .41.  pones  pedes  .4.,  ut  liic  ostenditur;  ct  multiplicabis  zcfnum  per 
pedes  .4.,  faciet  zefirum;  ct  zefirum  per  dimidium  de  4f  faciet  iterum  zefirum;  medie- 
tatem de  pedibus  .4.  in  .19.  faciunt  soldi  38.,  qui  sunt  panora  .2.  in  manu  dextra,  ct  soldi 
s in  sinistra;  ct  perticas  19.  in  perticas  .33  faciunt  stariora  £ 9.;  ct  sic  bnbcbis  in  corde 
stariora  .9.,  et  in  manu  dextra  panora  .8.,  et  in  sinistra  soldos  .8.:  et  multiplicabis  per- 
ticas .8.,  que  sunt  a 33  usque  in  .41.,  in  perticas  .19.,  scilicet  in  .11.,  ct  in  .8.,  facient  pa- 
nora .16.,  ct  perticas  .64.;  que  perticc  64  sunt  panora  .11,  et  soldi  .9.;  ct  sic  capiunt  in 
summa  stariora  12,  minus  denaris  .12.  Item  si  uolucris  multiplicare  perticas  .2«.,  et  pedes 
.4.,  et  uncias  .11.  in  perticas  .46,  ct  pedes  .5.,  et  uncias  .12.,  collocabis  perticas  sub  perti- 
cis, et  pedes  sub  pedibus,  ct  uncias  sub  unciis,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  ad  mo- 
dum multiplicationum  trium  figurarum  contra  tres;  et  erunt  uncie  in  loco  prime  figurc, 
scilicet  in  loco  uuitalum,  et  pedes  in  loco  sccundg,  scilicet  dcccnarum;  ct  perticc  in 
loco  tertig,  scilicet  centenariorum:  quare  multiplicabis  uncias  .11.  per  uncias  .12,  faciunt 
unius  denarij;  quia  cx  uncia  multiplicata  in  unciam,  proucnit  unius  denarij ; 
nam  regula  de  324  est  : quare  si  .132  diuiscrimus  per  primum  .18.,  qui  est  sub 
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uirgula,  exibunt  J 7;  uel  sextani  unciarum  .12.  multiplica  per.il.;  ct  quod  proucncrit 
diuide  per  sextam  dc  is,  exibunt  similiter  \ 7,  que  sunt  ^ unius  denarij;  scruabis  .7. 
in  manu»  et  fractiones  scruabis  in  tabula,  ucl  in  corde;  ct  multiplicabis  uncias  .11.  in 
pedes  .5.;  et  uncias  .12.  in  pedes  .4.  in  cruce;  et  adde  has  duas  multiplicationes  cum  .7. 
seruatis,  erunt  .110.,  que  sunt  ~ unius  denarij;  quia  ex  multiplicatione  unciarum  in 
pedes  egredientur  ~ unius  denarij:  quare  diuisis  J 110  per  18,  faciunt  denarios  .6,  et 
~ ~ ; scruabis  denarios  .6  in  manu,  et  fractiones  in  tabula,  uel  in  corde;  super  quos 
addes  multiplicationem  | tertig  partis  unciarum  .11.  in  perticas  46.,  uel  tertiam  partem 
dc  perticis  .46.  in  .11.;  quia  multiplicatio  uucig  in  perticam  facit  \ unius  denarij,  erunt 
denari  -*  174,  qui  sunt  soldi  .14.,  et  denari  j 6;  super  quos  adde  iterum  multiplicationem 
tertig  partis  unciarum  .12.  in  perticas  .20.;  cl  multiplicationem  de  |>cdibus  .4.  in  pedes 
.5,  erunt  in  summa  soldi  .22.,  et  denari  \ 10.:  addes  j unius  denari  cum  seruatis, 
faciunt  unius  denari;  et  de  soldis  .22.,  et  donaris  10.  scruabis  in  manu  dextra  pa- 
norum unum,  cl  in  sinistra  soldos  .6.,  et  iu  pedibus  denarios  .4.;  super  que  addes  multi- 
plicationem medietatum  pedum  in  perticas  in  cruce:  et  perticarum  iu  perticas,  ut  in 
antecedentibus  fcciinus;  et  habebis  iu  sumtna  stariora  .14.,  et  pauora  .9.,  ct  soldos  4.,  et 
denarios  J — J—  4.  hursus  si  uis  multiplicare  perticas  .21  per  perticas  47,  et  pedes  2.,  et 
vncias  .10,  collocabis  uncias  .10  sub  zefiro,  et  pedes  .2  sub  alio  zefiro,  et  perticas  47.  sub 
perticis  21.,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  uncias  per  uncias,  scilicet  zefirum  per 
10,  facit  zefirum:  quod  relinques,  ct  multiplicabis  .0.  per  2.,  ct  .10  pero,  in  cruce,  fa- 
ciunt zefirum;  quod  relinques  iterum,  et  multiplicabis  zefirum, quod  est  in  loco  unciarum, 
per  \ de  perticis  47.,  et  10  per  ~ dc  .21;  ct  zefirum,  quod  est  in  loco  pedum,  per  pedes 
.2,  facient  soldos  .s.,  cl  denarios  m.Et  multiplicabis  zefirum,  quod  est  iu  loco  pedum,  per 
' dc  perticis  47,  et  { duorum  peduum  in  perticas. 21., faciunt  soldos  21.; et  sic  habes  soldos 
26,  et  denarios  .10.,  hoc  est  panorum  unum,  et  soldos  10,  ct  denarios. 4.:  super  quos  adde 
multiplicationem  dc  perticis  .21.  in  perticas  .47.;  cl  habebis  pro  summa  quesitg  multi- 
plicationis stariora  .15.,  et  panorum  unum,  ct  soldum  .1.,  ct  denarios  .4.  meusurg.  Et  sic 
studeas  semper  cum  zefiris  supplere  gradus  laterum  multiplicantium  ; ut  quot  sunt 
gradus  in  uno  latere  , tot  sunt  in  alio  ; dicimus  enim  primum  gradum  uncias  : se- 
cundum pedes:  tertium  perticas.  Verbi  gratia:  uolumus  multiplicare  perticas  13,  ct  uncias 
.11.  per  perticas  .28.,  ct  uncius  .14.;  collocabis  perticas  sub  perticis  in  tertio  gradu,  et 
uncias  sub  unciis  iu  primo;  et  suppleatur  secundus  gradus,  ponendo  zefira  inter  uncias, 
et  pedes,  scilicet  in  secundo  gradu,  ut  hic  ostenditur:  ct  multiplicabis  numeros,  secundum 
quod  docuimus,  ct  habebis  iu  summa  stariora  .3,  ct  pauora  .7.,  et  denarios  i.  Item  uo- 
luinus  multiplicare  perticas  14,  et  pedes  .2.  in  perticas  .31,  et  uncias  .15.;  scribes  eos  sic. 
Et  multiplicabis  zefirum  unciarum  per  uncias  .15,  faciet  .0.;  quo  .0.  diulso  per  48.,  facit 
iterum  .0.;  quod  relinques,  cuin  nihil  sit:  et  multiplicabis  .0.  unciarum  per  .0.  pedum,  et 
uncias  .15.  per  pedes  .2.,  faciunt  .30.;  quibus  diuisis  per  .18.,  facit  denarium  Ji:  et  multi- 
plicabis j de  zefiro  unciarum  per  perticas  ai.,ct  } unciarum.  15. per  perticas  .14.,  et  pedes 
.aper  .0.  peduum;  ct  addes  cum  denario | l.,.et  facient  soldos  .6.,  minus  J unius  denarij. 
et  multiplicabis  dimidium  pedum  .2.  per  perticas  .31.,  cl  dimidium  zefiri  per  perticas  .14.; 
et  addes  cum  soldis  .6.  seruatis,  facient  soldos  .37.,  minus  \ unius  denarij,  qui  sunt  pa- 
riora .2,  et  soldi  minus  { unius  denarij:  et  dc  perticis  .14.  accipe  perticas  .11.;  ct  mul- 
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t i plica  eas  per  perticas  .31.,  erunt  ponora  .62.;  et  multiplicabis  perticas  .3.,  que  reman- 
serunt de  perticis  .14.,  per  perticas  .31.,  primum  per  22,  et  postea  per  .9.;  uel  in  una 
multiplicatione  per  .31.,  erunt  panura  .16  et  | soldi  .15.;  et  habebis  iu  summa  stariora 
.6.,  et  p&nora  .9.,  et  soldos  .2,  et  denarios  | 5 mensurg. 

Rursus  si  uis  multiplicare  perticas  17,  ct  pedes  .4.,  ct  uncias  \ 9 . per  perticas  .32,  et 
pedes  .5.,  et  uncias  § u;  collocabis  perticas  sub  perticis,  ct  pedes  sub  pedibus»  et  uncias 
sub  uncijs;  nuiltiplicnhisqiic  uncias  § 0 per  uncias  § 14.;  sic  primum  .9  per  14.  faciunl 
.126;  super  que  adde  medietatem  dc  14,  et  | deo  in  cruce,  faciunt  plus  de  139;  quibus 
diuisis  per  ucniunt  plus  de  .7.;  que  .7.  serua  in  manu;  et  multiplicabis  in  cruce 
unciar  | 9 per  pedes  .5.,  et  uncias  J 14  per  pedes  4.;  et  mtye  cum  .7  scruatis,  el  erunt 
plus  de  que  dinide  per  1«.,  erunt  denari  §6;  et  multiplicabis  § dc  4 9,  scilicet 
$3  per  perticas  .32.,  erunt  denari  \ 101;  quibus  additis  cum  donaris  \ 6 scruatis,  facient 
soldos  .9.,  urinos  § unius  denarij:  super  quos  adde  multiplicationem  tertie  partis  de 
unciis  J 14.  fu  ucl  ccontra;  quam  ro  ulli  plica  lioncm  sic  facies:  dc  J 14  accipe  12., cuius 
| in  interam  est  .4.;  que  .4.  multiplica  per  perticas  .17,  erunt  denari  .68.:  post  hec  cx 
| 2 accipe  i;  et  multiplica  eas  per  17.,  erunt  uncie  .34.;  cx  quibus  fac  denarios,  scilicet 
diuidc  eas  per  3,  erunt  denari  Jit;  ct  sic  habes  denarios  § 70:  post  hec  accipe  { de  | 
que  restant,  erit  i;  quod  multiplica  per  17,  erunt  denari  { 4;  ct  sic  habes  denarios  - \ 83 
pro  multiplicatione  de  § unciarum  { 14.  in  17.:  ucl  aliter  accipe  § de  17. , quod  est  § 5.;  ct 
multiplica  ea  per  5 14.  sic:  5 per  14  faciunt  denarios  .70.;  et  \ de  14  sunt  denari  | u;  et  | 
de  5 sunt  denari  § 3.;  et  § de  J sunt  § uuius  denarij;  et  sic  habes  denarios  — 83  ut 
supra:  uel  aliter:  super  | 14  adde  erunt  15;  cuius  § accipe,  quod  est  ,5.;et  multiplica  per 
47.,  erunt  denari  .85.;  et  cx  ipso  J,  quam  iunxisti,  accipc  erit  quam  partem  accipc 
dc  .17.,  que  est  denarius  ^ 1;  quem  extrahe  de  85.,  remanent,  ut  prodiximus,  denari  — 83.; 
ct  sic  studeas  in  similibus  procedere  melius  quod  tibi  uidebitur,  secundum  numerum  un- 
ciarum: additis  ergo  denari js  — 83.  cum  soldis  9,  minus  * unius  denarij,  faciunt  soldos  16, 
minus  J unius  denarij;  cum  quibus  adde  multiplicationem  peduum  in  pedes,  scilicet 
4.  in  .5.,  erunt  denari  .20.,  erunt  soldi  17,  ct  denari  J 7.:  super  quos  adde,  ut  supra,  mul- 
tiplicationem medietatis  peduum  per  perticas  in  cruce,  ct  perticarum  iu  perticas,  et 
habebis  in  summa  stariora  8,  ct  panora  10.,  et  soldos  .7.,  et  denarios  -J- 1.:  potes  enim  ali- 
ter de  fractionibus  nudarum  facere,  uideiicct  in  principio,  antequam  incipias  multi- 
plicare. Accipe  fractiones  unciarum  superiorum  de  perticis  inferioribus:  ct  fractiones 
unciarum  inferiorum  de  perticis  superioribus,  ut  in  hac  multiplicatione:  pro  uncia 
que  est  iu  superioribus  uncijs,  accipe  medietatem  dc  32;  ct  pro  J,  que  sunt  in  uncijs 
inferioribus,  accipc  J dc  17  iu  cruce,  erunt  16:  et  -*  12,  hoc  est  uncie  \ 28,  que  sunt 
fere  denari  ,10.,  quos  serua;  et  delebis  ipsas  fractiones  unciarum  de  multiplicatione; 
el  multiplicabis  tantum  perticas  17,  et  pedes  .4.,  et  uncias  0 per  perticas  32,  et  pedes 
.s.,  ct  uncias  .14.;  et  super  summam  adde  denarios  .10.  scruatos.  Si  uolueris  multiplicare 
perticas  43,  et  pedes  .2.  per  perticas  et  pedes  .3,  cum  pes  sit  § unius  perticg,  pone 
tot  sextas  post  perticas,  quot  sunt  pedes  positi  cum  ipsis  perticis,  ct  habebis  | per- 
ticas §13  ad  multiplicandum  per  perticas  | 21:  pone  sextas  sub  sextis,  et  perticas  sub 
perticis,  ut  bic  ostenditur;  et  pones  ex  parte  .6.  bis  sub  una  uirga;  el  nihil  super  sic 
el  multiplicabis  pedes  s per  3,  qui  sunt  super  ambobus  .6.,  erunt  .6.;  quem  diuidc 
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primum  .0.,  <|ui  est  ex  parte  sinistra  sub  uirga,  quam  m<>do  posuimus,  exibit  .t .,  re- 
manet .0.:  relines  itaque  ipsum  .1.  in  manu,  et  remanens  .0.  pone  super  ipsum  et 
multiplicabis  .2.,  que  sunt  super  .0.,  per  si.j  et  3,  que  sunt  super  alium  .6.,  per  13  in 
cruce;  et  addes  multiplicationem  curam  cum  uno  seruato,  erunt  .82.;  que  diuide  per 
alium  .6.,  exibunt  pertice  .13,  ct  remanent  .4.:  pone  .4.  super  ipsum  .0.  sic:  J-j,  et  13  scrua 
in  manu;  super  que  adde  multiplicationem  perticarum  .13.  iti  perticas  .11.,  cruut  pertice 
.280.;  quas  diuide  per  scilicet  per  regulam  perticarum  stariori,  exibunt  ~~t  f 4;  co- 
pula hanc  uirgvlain  cuiu  prima,  et  habebis  JJ  J 4:  scias  quia  cum  ita  feceris,  quic- 
quid  extra  mrgulain  comprehenditur,  sunt  stariora;  ct  super  .6.,  qui  est  in  capite  uir- 
gulg  post  integrum,  sunt  dupla  pauora;  et  super  .11.  sunt  pertice:  et  intelliges  unam- 
quamque ipsarum  esse  soldos  .3.;  ct  super  alijs  duobus  .0.  sunt  denari;  quos  accipies 
sic:  multiplicabis  liguram,  que  est  super  .6.,  per  alium  .6.,  qui  est  post  ipsum;  et  addes 
liguram,  que  fuerit  super  ipsum  .0.  Verbi  gratia:  pro  .4.,  que  sunt  extra  uirgulam,  ha- 
bemus stariora  .4.;  et  pro  .2.,  que  sunt  super  .0,  habemus  pauora  .4.;  ct  pro  4,  que  sunt 
super  alium  .0.,  habemus  soldos  .2.;  quia  multiplicatio  de  .4.  in  .6.,  et  addito  zefiro,  quod 
est  super  ipsum  .0.,  surgit  in  denarijs  .24.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .14.,  et  pedes 
.5  per  perticas  .41.;  sub  .14.  pone  .41.,  et  J sub  | sic:  et  scias  quia  ideo  posuimus  J post 
41.,  ut  cquiparenlur  fractiones  subteriores  cum  fractionibus  superioribus;  ct  pone 
ex  partc;et  multiplicabis. 5., quod  est  super  6.,  per  .0.,  quod  est  super  alium  .6.,  faciei 
.0.:  quare  pones  .0.  super  primum  .6.;  ct  multiplicabis  in  cruce  5 per  41.,  ct  .0.  per  .14., 
faciunt  .205.;  que  diuide  per  sequentem  .6.,  exibunt  34.,  et  remanet  .1.:  pone  .1.  super  6, 
ct  34.  scrua  in  mauu;  super  quem  adde  multiplicationem  de  14.  in  .41.,  faciunt  608;  que 
diuide  per  ~ -J,  que  restant  in  uirgulu  diuisiouis,  remanebunt  .3.  super  .11.,  et  .1.  super 
.0.,  ct  i)  extra  uirgulam,  ut  iu  questione  ostenditur  : notantur  enim  in  ipsa  summa 
stariora  .2.,  et  soldi  .0.,  et  denari  .6.  mensurg.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .15.,  ct 
pedes  .3.,  ct  uncias  12  per  perticas  .42.,  et  pedes  .2.,  ct  uncias  .15.;  oportet  ut  uncias  redi- 
gas in  sextis  unius  pedis,  scilicet  iu  sextas  sextg  unius  pertice:  et  quoniam  uncic  ,18 
faciunt  pedem  .1.;  ergo  uncic  .3  faciunt  J pedis;  quare  uncic  . 12.  sunt  J unius  pedis; 
quas  sextas  pone  in  una  uirga  post  J:  propter  eadem  ergo  pro  uncijs  .15  pones  J post 
| sub  alia  uirga,  et  habebis  perticas  £-£  15  ad  multiplicandum  in  perticas  f-|  42,  ut 
hic  ostenditur : post  hec  protrahe  uirgulam  ex  parte  , sub  qua  pone  per  ordinem 
.liij  .or  sexnarios  , et  j cum  ipsis  sic:  ^-9^;  ct  multiplicabis  .4.  per  .5.,  qui  sunt 
super  primis  sextis;  | ct  diuide  per  primum  .c.  uirgulg  seruatg,  exibunt  .3.,  et  remanent 
.2.  super  ipsum  .6.;  ct  multiplicabis  in  cruce  4 per  2,  ct  5 per  3,  que  sunt  super  uirgis; 
ct  addes  cum  tribus  senia  lis,  erunt  .26.;  que  diuide  per  secundum  .6.,  exibunt  .4,  .ct 
remanent  .2.  super  ipsum  .0.:  et  multiplicabis  .4.  per  42,  et  5 per  15,  et  3 per  2;  mul- 
tiplicando videlicet  in  antea,  sicut  multiplicamus  tres  figuras  contra  tres  retrocedendo; 
et  addes  cum  .4.  sc malis,  erunt  253.;  que  diuide  per  tertium  6.,  exibunt  42,  ct  remanet 
.1.  super  ipsum  .G.:  super  42  uero  addes  multiplicationem  de  3 in  .42.,  ct  de  2 in  .15  in 
cruce,  facient  .tss.;  que  diuide  per  quartum  .6.,  exibunt  33,  el  remanet  .0.  super  ipsum 
.6.:  el  super  33  adde  multiplicationem  dc  15  in  42.,  erunt  pertice  063;  quas  diuide  per 
.11.,  exibunt  60,  el  remanent  .3.  super  ipsum  .11.:  deinde  diuide  .60.  per  6.,  qui  restant 
in  capite  uirgulg,  exibunt  .10.  ante  uirgulam,  et  .0.  super  ipsum  .6.;  et  sic  habes  in 
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summa  statiora  .to.,  ct  soldos  9,  ct  denarium  J-lr1  mensu rg:  quia  super  primos  duos 
seoarios  habemus  partem  unius  denarij;  et  super  alios  duos  .6.  habemus  denarios;  et 
super  .11.  habemus  perticas,  scilicet  triplos  soldos;  et  super  .6.,  qui  est  in  capite  uirgulg, 
habemus  dupla  panora.  Rursus  si  uis  multiplicare  perticas  .18.,  et  pedem  .1.,  ct  uncias 
.10.  per  perticas  .43.,  et  uncias  £ 14;  rediges  uncias  in  sextas  unius  pedis,  erunt  sexte 
~ 3;  de  qua  tertia  fac  sextas,  erunt  due  sexte;  et  sic  habes  in  superiori  latere  perticas 
-f-J-J- 16  : possumus  aliter  facere  sextas  unius  pedis  de  unceis  (sic)  .to.:  quoniam  uncie  .10 
sunt  U unius  pedis;  ergo  uncie  .10.  sunt  J-J  pedis:  quare  si  diuiscrimus  .20  per  re- 
gulam de  30.,  exibunt  5|  uuius  pedis,  ut  diximus:  similiter  duplabis  uncias  ^ 14,  erunt 
51  unius  pedis;  et  sic  habes  in  suhtcriori  latere  perticas  5 51  43’  ut  ostendimus: 
et  pone  sexties  .6.  sub  una  uirga  post  sic  : ; et  multiplicabis  numeros, 

qui  sunt  super  uirgulls;  et  integros,  qui  sunt  ante  uirgulas,  ad  modum  iiij.1"  figurarum 

ili  antea  procedendo:  uerhi  gratia:  multiplicabis  .2  per  5,  qui  sunt  super  primo  .6.; 

ct  diuides  per  primum  .6.:  deinde  2 per  4,  et  5 per  3;cldiuidcs  per  secundum  .6.: 
post  Lee  .2  per  0.,  et  5.  per  1.,  et  3 per  4;  et  diuides  per  tertium  6.;  et  2 per  43, 

et  5 per  ie,  ct  3 per  0,  et  4 per  .1.;  ct  diuides  per  quartum  .0.;  ct  habebis  supra 

dictas  .mj.or  sextas  partes  tantum  unius  denarij:  deinde  multiplicabis  .4  per  43,  ct  4 
per  io,  et  i.  per  .0,  et  diuides  per  quintum  .6.;  et  habebis  super  ipsum  denarios:  deinde 
multiplicabis  .1.  per  43,  ct  0 per  ic,  ct  diuides  per  sextum  .0.;  et  habebis  super  ipsum 
•6  medios  soldos:  ad  ultimum  multiplicabis  perticas  .16  per  perticas  .43.,  ct  diuides  per 
et  habebis  super  .11.  triplos  soldos,  et  super  .6.  dupla  panora,  et  autc  uirgulam 
stariora;  et  sic  cum  sextis  sextorum  pedis  possumus  procedere  in  inftnilum,  redigendo 
fractiones  unciarum,  que  posite  in  multiplicationibus  fuerint  in  sextis  sextarum,  si  in 
ipsis  ipse  fractiones  cadere  potuerint : ct  si  numerus  sextarum  unius  lateris  fuerit 
minus  numero  sextarum  alterius,  supplebis  eas  cum  zefiris  super  ipsas  sextas;  hoc  est 
si  duc  sexte  sunt  in  uno  latere,  ct  due  sint  in  alio,  ct  si  tres  tres,  et  deinceps.  | 
Et  si  fractiones  unciarum  minime  in  sextis  sextarum  reducere  poteris,  nequaquam  per 
hunc  modum  cum  ipsis  fractionibus  operari  initeris;  sed  derelinquas  ipsas  fractiones; 
et  multiplicabis  residuum  de  ipsis  fractionibus  , que  in  sextis  sextarum  cadere  non 
possunt;  et  ex  ipsis  operaberis,  secundum  quod  superius  diximus. 

In  modo  secundo. 

Potes  enim  per  modum  suprascriptum  multiplicandi  doctrinam  reperire  modum 
multiplicatu!)  in  alijs  regionibus,  secundum  diuersitates  mensurarum  ipsarum.  Et  ut 
ea,  que  iu  hac  secunda  distinctione  promisimus  plenarie  demonstrentur,  quedam  huic 
operi  necessaria  dignum  duximus  preponenda.  Videlicet  si  numerus  aliquis  diuidatur 
in  quantaslibet  partes , et  multiplicabitur  unaqueque  pars  per  totum  numerum  sum- 
ma illarum  multiplicationum  aquabitur  quadrato  totius  numeri , scilicet  multiplica- 
tioni ipsius  numeri  in  se.  Vt  si  numerus  .ab.  diuidatur  in  quantaslibet  portiones,  que 
sint  .ag.  gd.  db.  Dico  quod  si  multiplicabitur  ag.  in  .«/>.,  ct  gd  in  .ab.y  ct  adhuc  db. 
iii  .ab.y  erunt  ipse  multiplicationes  in  unum  coni  uncte  equales  multiplicationi  totius  nu- 
meri .ab.  in  se.  Quotiens  enim  unitas  est  in  portione  .ag.,  totiens  numerus  .ab.  procrea- 
bitur ex  multiplicatione  ag.  iu  .ab.  Similiter  quotiens  unitas  est  in  .gd.y  totiens  nume- 
rus .a b. procreabitur  cx  multiplicalione.gr/.  'iu. ab.:  propter  eadem  ergo  quotiens  unitas 
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in  numero  .db.,  totiens  oritur  numerus  .ab.  ex  multiplica lioue  .db.  in  totum  .0 b.  Quare 
quotiens  uuitas  est  in  numero  ab.  , scilicet  in  portionibus  ag.  gd.  et  .db.  , totiens 
coadunabitur  numerus  .ab.  cx  multiplicationibus  ag.  et  gd.  ct  db.  in  .ab.  Verum 
quotiens  unitas  est  in  .ab.,  totiens  numeras  .ab.  surgit  cx  multiplicatione  .ab.  in  se. 
Quare  summa  inulti plicationwn  .ag.  ct  gd.  ct  db.  ili  .ab.  equatur  multiplicationi 
.ab.  in  sc,  quod  oportebat  ostendere.  Nam  ut  hcc  clarius  uideantur,  esto  recta  .ab. 
.10.  ulnarum;  et  portio  .ag.  sit  .2.;  .gd.  uero  .3;  .db.  quoque  si  autem  multiplicentur 
i.  in  .10.,  ct  3 in  .10.,  ct  .5.  in,  .10.,  hoc  est  .ag,et  gd.,  et  db.  in  tota  .ab.-,  et  con- 
iungaulur  multiplicationes  iu  unum  numerum  .100.  ex  carum  congregatione  procrea- 
buntur, que  cquantur  multiplicationi  de  io.  iu  .10.  Item  si  recta  linea  diuidatur  in 
quantaslibet  portiones ; et  unaqueque  multiplicabitur  per  aliam  quamlibet  lineam , 
omnes  multiplicationes  in  unum  coniuncte  equabuntur  multiplicationi  totius  linee 
diuisg  in  aliam  lineam.  Quod  ostendamus  cum  numeris.  Sit  linea  .10.  ulnarum  diuisa 
iu  .2.,  ct  3.,  et  8.;  et  alia  quelibet  linea  sit  .12.  ulnarum.  Siquidem  si  multiplicentur  2, 
ct  3,  ct  5.  in  .12,  et  iungauLur  eorum  multiplicationes  in  uuum,  nimirum  equabuntur 
multiplicationi  de  io.  iu  .12.,  scilicet  .120.  Rursus  si  recta  diuidatur  ubilibet  in  duas 
portiones , erit  multiplicatio  unius  portionis  in  se  cum  multiplicatione  eiusdem  portionis 
in  aliam , equalis  multiplicationi  eiusdem  portionis  in  lutam  lineam:  ut  si  linea  .ab.  di- 
uidatur super  punctum  .g.,  erit  multiplicatio  .ag.  in  se  cum  .ag.  in  .gb.  equalis  mul- 
tiplicationi .ag.  in  tota  .ab.:  adiaccat  itaque  qucdnm  recta  .d.  equalis  recte  .ag.-,  et 
erit  multiplicatio  linee  .d.  iu  ag.,  et  iu  .gb.  equalis  multiplicationi  .d.  in  totam  .ab.: 
verum  multiplicatio  .d.  in  .ag.  est  sicut  multiplicatio  .ag.  in  se  ipsam,  cum  recta  .d.  sit 
equalis  recte  .ag.-,  | ct  multiplicatio  recte  .d.  in  .gb.  est  sicut  multiplicatio  recte  .ag. 
in  rectam  .gb.  Quare  multiplicatio  ag  iu  se  cum  .ag.  iu  gb.  equatur  multiplica- 
tioni .ag.  in  .ab.,  ut  oportebat  ostendere.  Vel  si  lioc  cum  numeris  demonstrare  uo- 
lumus,  sit  ag.  3,  ct  bg.  .7;  quare  tota  .ab.  erit  .10.:  multiplicatio  quidem  ag.  iu  sc, 
scilicet  de  3 in  .3  cum  multiplicatione  de  3.  in  .7.,  scilicet  de  .ag.  iu  .gb.,  surgunt 
in  .30.,  que  cquantur  multiplicationi  .ag.  iu  .ab.,  scilicet  de  3.  in  .10.  ut  dictum  est. 
Adhuc  si  recta  linea  diuidatur  ut  accidat  in  duas  portiones,  erunt  duo  quadrati  utri- 
usque  portionis  cum  duplo  multiplicationis  unius  portionis  in  aliam,  equales  quadrato, 
scilicet  multiplicationi  totius  linee  in  sc.  Vt  si  linea  .ag.  diuidatur  iu  duas  portiones, 
que  sinit  .ab.  et  .bg.  Dico  quod  qutlliplicatio  .ab.  iu  se  cum  multiplicatione  .bg. 
in  sc,  et  cum  duplo  multiplicationis  ab.  in  .bg.,  equatur  multiplicationi  totius  .ag. 
in  sc  ipsam.  Quoniam  linea  ag.  diuisa  est  in  duo  in  puncto  .b.,  erit  multiplicatio 
.ab.  in  se  cum  .ab.  in  bg.,  sicut  multiplicatio  .ab.  in  tota  .ag. 

Similiter  ct  multiplicatio  .bg.  iu  se  cum  multiplicatione  .gb.  iu  .ba.  est  sicut  mul- 
tiplicatio .gb.  in  totam  .ga.:  ergo  multiplicatio  .ab.  in  sc  cum  bg.  in  sc,  et  cum 
duplo  multiplicationis  .ab.  in  bg.  cquantur  duabus  multiplicationibus,  que  sunt  .ab. 
in  .ag.,  et  bg.  in  .ag.  Verum  multiplicatio  ab.  in  .ag.  cum  bg.  iu  .ag.  equatur 
multiplicationi  .ag.  in  se.  Quare  quadratum  .ab.  cum  quadrato  bg.,  ct  cum  duplo 
multiplicationis  .ab.  in  bg.  equatur  quadrato  linee  .ag.,  quod  oportebal  ostendere. 
Quod  etiam  demonstrabimus  cum  uumeris.  Sit  linea  .ab.  3.,  et  bg.  7.;  quare  tota  linea 
.ag.  erit  .10.  Vnde  si  acceperimus  quadratum  linee  .ab.,  scilicet  .9.;  ct  quadratum 


Digitized  by  Google 


-I.  15 

Jfg.y  scilicet  .49.,  et  duplum  .ab.  in  .bg.  equabuntur  .100.,  scilicet  multiplicationi  .ag. 
in  se  ipsam.  Iterum  si  recta  linea  diuidatur  ubilibet  in  duas  portiones , erit  duplum 
multiplicationis  unius  portionis  in  totam  lineam  cum  quadrato  alterius  portionis , 
equale  duobus  quadratis , scilicet  quadrato  totius  linee , et  quadrato  ipsius  portionis , 
que  multiplicatur  bis  in  totam  lineam.  Vt  si  linea  .bg.  diuidatur  ubilibet  super  pun- 
ctum .a.  Dico  quod  duplum  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  cum  quadrato  linee  .ag. 
equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  et  .ba.  Quoniam  linea  .bg.  diuisa  est  in  duo 
super  punctum  .a.,  erit  multiplicatio  .ba  in  sc  cum  .ba.  in  .ag.  , sicut  multiplicatio 
.ba.  in  .bg.  Ouarc  in  duplo  roultiplicatiouis  .ba.  in  .bg.  est  bis  quadratus  linee  .ba., 
ct  bis  multiplicatio  .ba.  in  .ag.  Verum  semel  quadratus  .ba.  cura  quadrato  .ag.  cura 
duplo  multiplicationis  .ba.  in  .ag.  equatur  quadrato  totius  linee  .bg.  Quare  duo  qua- 
drati linee  .ba.  cum  quadrato  linee  .ag.,  et  cum  duplo  multiplicationis  linee  .ba. 
in  .ag.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  ct  ba.  Sed  duo  quadrati  linee  .ba. 
cum  duplo  multiplicationis  iba.  in  .ag.  ostensi  sunt  equales  duplo  multiplicationis 
linee  .ba.  in  totara  lineam  .bg.  : propter  quod  duplum  multiplicationis  linee  .ba.  in 
totam  lineam  .bg.  cura  quadrato  linee  .ag.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  ct 
ba.,  quod  oportebat  ostendere.  Quod  idem  ostendamus  cum  numeris.  Sit  tota  linea  .bg. 
10;  de  qua  sit  portio  .ba.  3.,  ct  portio  .ag.  7.;  duplum  quideni  | multiplicationis  .ba.  in 
.bg.,  scilicet  de  3.  in  .10.,  cum  multiplicatione  lincg  .ag.  in  se,  que  surgit  in  .19., 
nimirum  in  .109.  ascendunt,  que  equantnr  mulliplicationj  linee  .bg.  in  sc,  scilicet  .Ino., 
ct  linee  .ab.  in  sc,  scilicet  .9.  Si  recta  linea  diuidatur  in  duo  equalia  , ct  totidem 
inequalia,  erit  multiplicatio  inequalium  portionum,  scilicet  unius  in  aliam  cum  quadrato 
linee,  que  iacel  inter  utramque  sectionem,  cqualis  quadrato  diraidig  linee  diuisg.  Vt 
si  linea  .ab.  diuidatur  in  duo  equalia  super  punctura  .g.,  et  inequalia  super  .d.  Dico 
quod  multiplicatio  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  linee  .dg.  equatur  quadrato  linee  .ag. 
Quoniam  linea  .db.  diuisa  est  ubilibet  super  punctum  . g .,  cui  adiacet  quedam  alia  recta 
.ad.  , erit  multiplicatio  .ad.  ia  .db.  cqualis  duabus  multiplicationibus  linee  .ab.  in 
.bg.  ct  in  .gd.  Veram  linee  .bg.  cqualis  iacct  linea  .ga.  Quare  multiplicatio  linee 
,a (/.  in  lineam  .ag. , et  in  lineam  .gd.  est  sicut  multiplicatio  linee  .ad.  in  lineam 

.db.  Rursus  quoniam  linea  .ag.  diuisa  est  ubilibet  in  duo  super  .d.  punctum  , erit 

multiplicatio  portionum  .ad.  ct  .gd.  in  .ag.,  sicut  multiplicatio  .ag.  in  sc.  Sed  .dg. 
in  .ag.  equatur  quadrato  .dg.,  et  multiplicationi  .ad.  in  .dg.  Ergo  multiplicatio  .ad. 
in  .ag.  cum  .ad.  iu  .dg.,  ct  cum  quadrato  linee  .dg.  equatur  multiplicationi  .ag.  iti 
se.  Inuenimus  autem  superius  .ad.  in  .ag.  cura  .dg.  in  .da.  cquari  multiplicationi  .ad. 
in  .db.  Quare  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  .dg.  equatur  quadrato  linee  .ag.,  quod  opor- 
tebat  ostendere.  Quod  etiam  ostendamus  cum  numeris:  sit  linea  .ab.  io.  ulnarum  di- 
uisa in  .5.,  ct  s.  super  punctum  .g.;  ct  in  .3,  et  in  .7.  super  punctum  .d.;  erit  tunc 

multiplicatio  .ad.  in  .db.,  scilicet  dc  .3.  in  .7.,  cum  quadrato  .dg.  cqualis  multiplica- 

tioni .ag.  in  se,  scilicet  dc  .5  in  .S.  Si  recta  linea  diuidatur  in  duo  equalia,  ct  adiun- 
gatur  ci  in  directo  quedam  alia  linea  cuiuslibet  longitudinis,  erit  multiplicatio  totius 
linee,  que  Iit  ex  prima  linea,  et  ex  adiuncta  in  lineam  adiunctam  cum  quadrato  di- 
midig lincg  diuisg,  cqualis  quadrato  liucc,  que  fit  ex  dimidio  prirag  linee,  ct  cx  adiun- 
cta. Vt  si  lineu  .ab.  diuidatur  in  duo  equalia  super  punctum  .g.  , et  adiungatur 
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ci  in  directo  alia  quedam  linea  .bd*  cui  uso  is  longitudinis.  Dico  quoti  multiplicatio 
linee  .ad.  in  .bd.,  hoc  est  .bd.  in  .ad.  cum  quadrato  linee  .gb.,  ucl  .ga.  equatur 
quadrato  linee  -gd.  Quoniam  linea  .ad.  diuisa  est  ubilibet  super  puncta  .g.  et  .b.  , 
erit  multiplicatio  .bd.  in  tota  .ad.  cqualis  summg  trium  multiplicationum,  que  sunt 
.bd.  in  .ag.  in  .gb.  et  in  .bd.  Sed  quia  linea  .ag.  est  cqualis  linee  . bg .;  equa  est 
ergo  multiplicatio  linee  bd.  in  ag.  multiplicationi  .bd.  in  .gb.  Quare  duc  multiplica- 
tiones .bd.  in  . ag .,  et  bd.  in  .gb.  summam  constituunt,  que  est  dupla  multiplica- 
tionis .bd.m.gb.  Quare  quadratas  linee  bd.  cum  duplo  multiplicationis  .bd.  in  .gb. 
equatur  multiplicationi  linee  .bd.  in  totam  .ad.:  coaiuniter  accipiatur  quadratum  linee 
.gb.,  erunt  duo  quadrati  linearum  .bd.  et  bg.  cura  duplo  multiplicationis  | bd  in  .bg. 
equales  summe  , que  fit  ex  multiplicatione  linee  .bd.  in  .ad.  , et  ex  quadrato  linee 
.bg.  Sed  duo  quadrati  linearum  .bd  et  bg.  cum  duplo  .bd.  in  .bg.  equatur  qua- 
drato linee  .gd.  Quare  et  multiplicatio  linee  .bd.  in  .ad.  cum  quadrato  linee  bg. 
equalis  erit  quadrato  linee  .gd.  , quod  oportebat  ostendere.  Quod  etiam  ostendatur 
cum  numeris:  sit  linea  .ab.  to.  diuisa  in  duo  cqualiu,  scilicet  in  .5  et  5.  super  punctum 
,g.,  cui  addatur  in  directo  linea  .bd.  trium  ulnarum,  erit  tota  linea  ad.  13.,  et  gd. 
8.:  multiplicatio  quidem  .bd.  in  ad»,  scilicet  dc  .3  in  13.  cum  quadrato  linee  .gb. , 
scilicet  cum  .23.,  surgit  in  .34.,  scilicet  in  quadrato  linee  .gd»  Si  recta  linea  diuidatar 
in  equalia,  et  iu  inequalia;  qui  ab  incqualihus  totius  portionis  quadrati  dupli  sunt 
eius  qui  a dimidia,  cl  cius  qui  ab  ca,  que  est  inter  sectiones  quadrati.  Vt  si  linea 
.gd.  diuisa  fuerit  in  equalia  super  punctum  .a.,  et  in  inequalia  super  punctum  .b. 
Dico  quod  quadrati  portionum  .gb.  et  .bd.  dupli  sunt  duorum  quadratorum  linearum 
.da.  et  ab.  Quoniam  linea  .ag.  diuisa  est  in  duo  super  punctum  . b .,  erunt  duo  qua- 
drati linearum  .gb.  et  .ha.  cum  duplo  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  cqualis  quadrato 
linee  ga.,  hoc  est  quadrato  linee  .ad.  Verum  quadratus  linee  ,ba.,  cum  semel  .ba.  in 
.bg.  est  sicut  .ba.  in  .ag.  Quare  quadratus  .bg.  cum  ba.  in  .a g.,  ct  cum  .ba.  in  .b  g. 
equatur  quadrato  linee  .ad.:  comunitcr  adiaccat  quadratus  linee  .ba.,  erunt  duo  qua- 
drati .gb.  ct  .ba.  cum  .ba  in  .ga,  et  cum  ba.  in  .bg.  equales  quadratis  linee  . ad , 
et  linee  ab.  Sed  quadratus  linee  .ba.  cum  .ab.  in  .bg.  est  sicut  .ba.  iu  ,ag.;  ergo  qua- 
dratus .gb.  cum  duplo  .ba.  in  ga.  equatur  duobus  quadratis  linearum  da.  et  .ab.  Quare 
quadratus  linee  da.  cum  quadrato  linee  .ab.  superhahundat  quadratum  linee  .gb.  in 
duplo  multiplicationis  linee  .ba.  in  .ga.,  hoc  est  ,ba.  in  .ad.  Item  quoniam  linea  .bd. 
diuisa  est  in  duo  super  punctum  .a.,  quadrati  linearum  .da.  ct  .ab.  cum  duplo  .ba.  in 
.ad.  cquantur  tetragono,  scilicet  quadrato  linee  .bd.:  ergo  tetragonum  .bd.  superliabun  • 
dat  tetragona  da  et  .ab.  in  duplo  multiplicationis  .ba  in  .a  d.  ; ergo  quantum  tetra- 
gona da  et  .ab.  superhabundant  tetragonum  .bg.,  tantum  superhabundatur  a tetrago- 
no .bd.  Quare  tetragona  .gb  ct  bd.  dupla  sunt  quadratis  .da.  cl  ab.  , quod  oporteliat 
ostendere.  Que  etiam  ostendamus  in  numeris.  Sit  linca.gr/. io.  jn  3, et  in. 5. diuisa  super. a. , 
et  in  3 ct  7 suj>cr  .b.,  erit  tetragonum  .gb.  9,  ct  bd.  49.;  que  insimul  iuueta  surgunt  in 
.38.,  hoc  est  in  duplum  quadratorum  da.  et  .ab.;  quia  quadratus  .da . est  .23.,  et  .ab.  4. 

Irem  St  recta  linea  diuidatur  in  duo  equalia,  cui  addatur  in  directo  quedam 
alia  liuea,  erit  tetragonum  totius  linee  efieclg  cum  tetragono  linee  adiunctg  duplum 
eius  , quoti  fit  a media  linea  diuisa  , et  eius  quod  fit  a media  et  ab  adiuncta.  Vt 
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si  linea  .ab.  in  duo  cqualiu  diuisa  fuerit  super  . g.\ ; et  apponatur  ci  in  directo  linea 
.bil.  Dico  quoti  tetragonum  linee  .ad.  cum  tetragono  linee  bd.  duplum  est  tetragono- 
rum linee  .ag.  et  linee  -g.d.  Quoniam  linea  .ad.  in  duo  utlibct  diuisa  est  super  .b.; 
erit  itaque  quadratus  linee  .ad  cum  quadrato  linee  .bd  equalis  quadrato  .ab.  et  du- 
plo bd.  in  .ad.  Sed  duplum  .bd  in  .ad  est  sicut  duo  quadrati  linee  .bd  cum  duplo 
bd.  in  .ba.  ; ergo  tetragonum  .ab.  cum  duobus  quadratis  linee  .bd.,  ct  cum  duplo 
.bd.  in  .ab.  cquantur  quadratis  linearum  .ad.  ct  bd.  Verum  multiplicatio  .bd.  in  .ab. 
dupla  est  multiplica tionj  .bd.  in  gb.,  cum  dimidia  sit  ,bg.  cx  ab.  Quare  duplum  .bd  in 
.ab.  est  quadruplum  ex  bd.  in  .gb.;  ergo  tetragonum  .ab.  cum  duobus  quadratis  li- 
nee bd , ct  eum  quadruplo  .bd.  in  .gb.  equator  duobus  quadratis  linearum  .ad  et^  bd. 

Sed  tetragonum  linee  .ab.  quadruplum  est  tetragoni,  quod  a media  .ab.  describitur, 
scilicet  a linea  .gb.;  ergo  quadruplum  tetragoni  .gb.  cum  duobus  tetragonis  linee  .bd., 
ct  cura  quadruplo  multiplicationis  .bd.  in  .gb.  equator  duobus  quadratis  linearum 
ad.  et  bd.  Kursus  quoniam  linea  gd  in  duo  diuisa  est  super  .b.,  erunt  duo  quadrati 
portionum  .gb.  et  bd.  cum  duplo  .bd.  in  .bg.  equales  quadrato  linee  .gd.  Quare 
duplum  quadrati  linee  gb.  cum  duobus  quadratis  linee  . bd .,  ct  cum  quadruplo  .bd. 
in  . gb .,  erit  duplum  quadrati  linee  .gd.  Reliquum  ucru  duplum  quadrati  linee  .gb. 
duplum  est  quadrati  linee  .ga.  Frgo  quadruplam  quadrati  luicc  gb.,  et  duo  quadrati 
linee  .bd.  cum  quadruplo  .bd.  in  gb.  dupli  sunt  tetragonorum  portionum  .ab.  ct  bd. 
Sed  quadruplum  quadrati  linee  -gb.,  ct  duo  quadrati  linee  .bd.  cum  quadruplo  .bd. 
in  .gb.  ostensi  sunt  equales  duobus  quadratis  linearum  ad  ct  bd.  Quare  ct  quadrati 
linearum  ad.  et  bd.  dupli  sunt  quadratorum  portionum  .ag.  ct  gb.  ; quod  oporte- 
bat ostendere.  Que  etiam  ostendamus  cum  numeris.  Sit  linea  .ab.  10.  diuisa  super  pun- 
ctum .g.  in  .5  et  3.;  cui  addatur  in  directo  linea  .b  d.  trium  ulnarum,  erit  tota  .ad. 
13.,  et  gd.  .8.:  quadratus  quidem  linee  .ad  est  ico.,  et  bd.  est  .9;  qui  insimul  iun- 
cti  surgunt  in  .17$.,  scilicet  in  duplo  dc  89.,  que  sunt  summa  quadratorum  .ag  ct 
gd.,  scilicet  dc  23  et  G4.  Quoniam  superfluum  uidetur  nostris  demonstrationibus  de- 
monstrare omnia,  que  Euclides  super  ostensionibus  assignauit.  Idcirco  quedam  c%  ipsius 
libro  huic  operi  necessaria  sine  demonstratione  proponere  procuramus.  Si  tres  numeri, 
uel  tres  quantitates  proportionales  fuerint,  ita  quod  sicut  primus  numerus  fuerit  ad 
secundum,  ita  secundus  sil  ad  tertium  ; tunc  multiplicatio  primi  numeri  in  tertium 
cquatur  quadrato  secundi  numeri,  scilicet  multiplicationi  eius  in  se.  Exempli  causa; 
sunt  .4,  ct  6.,  et  9.  in  una  proportione;  quia  sicut  .4.  sunt  ad  .6.,  ita  .0.  sunt  ad  .9.:  ucl 
sicut  .9.  sunt  ad  .6.,  ita  .6.  sunt  ad  .4.  Quare  multiplicatio  de  .4.  in  .9.  surgit  in  multipli- 
catione de  .6.  in  6.  Vnde  quando  ex  tribus  datis  numeris  multiplicatio  primi  in  tertium 
facit  quadratum  secundi  numeri;  tunc  illi  tres  numeri  continue  proportionales  sunt. 
Item  cum  quatuor  numeri  proportiones  (sic)  sunt;  fucritquc  sicut  primus  ad  secundum,  ita 
tertius  ad  quartum;  tunc  | multiplicatio  primi  in  quartum  cquatur  multiplicationi  secundi 
iu  tertium.  Verbi  gratia:  sicuti  primus  numerus  .6.  est  ad  secundum  .8.,  ita  tertius  .9. 
est  ad  quartum  .12.;  erit  quidem  multiplicatio  dc  .0.  in  .12.  equalis  multiplicationi  de  .8. 
in  .9.  Surgit  enim  utraque  multiplicatio  in  .72.:  cx  hoc  uero  comprehenditur,  quod  cum 
multiplicatio  primi  numeri  in  quartum  est  equalis  multiplicationi  secundi  in  tertium; 
tunc  illi  quatuor  numeri  proportionales  sunt,  in  ipsa  videlicet  proportione,  in  qua 
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18  DIS* 

primus  est  ad  secundum,  in  eadem  est  tertius  ad  quartum.  F.t  notandum,  cum  aliquis 
numerus  diuiditur  per  aliquem  numerum,  si  illud  quod  ex  diuisionc  cucnerit,  multipli- 
cabitur per  diuisorcra,  nimirum  diuisus  numerus  cx  i psa  redibit  multiplicatione.  Vt  si 
.20.  diuidantur  per  .4.,  exibunt  .5.;  ct  cx  multiplicatione  igitur  de  .4.  in  .9.  redi j t diuisus 
numerus  .20.  Si  autem  ex  tribus  numeris  proportionalibus  duo  erunt  noti , scilicet 
primus  ct  secundus,  et  tertius  ignotus  erit:  quadratum  sccuudi  numeri  per  primum 
numerum  diuide,  et  quod  ex  diuisionc  eucuerit,  erit  tertius  numerus.  Verbi  gratia:  sit 
primus  numerus  .4.,  secundus  .6,  ct  tertium  ignoramus.  Quadratum  de  .0.,  scilicet  .3G„ 
per  4.,  scilicet  per  primum  numerum  diuidemus,  exibunt  .9.  pro  tertio  numero.  Quare  si 
exeuntem .9*  perdiuisorem  .4.  mulliplicnucrinius,  redibunt  .30., scilicet  diuisura  numerum: 
ergo  cum  cx  multiplicatione  primi  numeri  in  tertium  egreditur  quadratum  secundi  nume- 
ri, tunc  illi  tres  numeri  proportionales  sunt.  Est  ergo  sicut  ,4.  ad  .6.,  ita  .6.  ad  .0.  Nam  si 
ignorauerimus  primum  numerum,  diuidemus  eumdem  .30.  per  tertium  .9.,  et  egreditur 
primus. 4.;  et  si  ignorauerimus  secundum  numerum,  multiplicabimus  primum  per  tertium, 
scilicet  .4.  per  .9.,  exibunt  .36.;  quorum  radix,  que  est  .6.,  est  secundus  numerus.  Item  sit 
sicut  primus  numerus  .a.  ad  secundum  ,b.t  ita  tertius  .g.  sit  ad  quartum  .d.  Quoniam 
multiplicatio  primi  in  quartum,  scilicet  a.  in  .*/.,  est  cqualis  multiplicationi  . b . in 
.g.  , scilicet  secundi  numeri  in  tertium.  Si  noti  fuerint  a et  b et  .g.  ; fueritque  d 
ignotus,  multiplicationem  itaque  cx  b.  in  .g.  diuidemus  per  el  egredietur  .d.  Et 
si  eadem  multiplicatio,  scilicet  de  .b.  iti  .g.,  diuidatur  per  .rf.,  egredietur  .a.:  pro- 
pter eadem  ergo  si  multiplicatio  de  .a.  in  .d.  diuidatur  per  . b .,  egredietur  .g. ; et 
si  diuisa  fuerit  per  . g egredietur  .b.  Verbi  gratia:  sit  .</.  4 et  b.  0 et  g.  8.  et  . d . 
12.  ; si  multiplicatio  .b.  in  .g.  , scilicet  48,  diuidatur  per  .0.,  scilicet  per  .4.,  egre- 
dietur scilicet  12.  : que  .48.  si  per  12  diuisa  fuerint,  scilicet  per  quartum  nume- 
rum, egredietur  .4.,  scilicet  primus  numeras.  Simili  quoque  motio  si  multiplicationem 
primi  numeri  in  quartum,  scilicet  de  .4  in  12,  hoc  est  .48. , diuiserimus  per  secundum 
numerum,  scilicet  per  .6.,  egredietur  .8.  pro  tertio  numero;  que  etiam  .48.  diuisa  per 
tertium  numerum,  scilicet  per  .8.,  egreditur  numerus  secundus.  HIS  itaque  meraorie 
commendatis,  dicendum  est:  cum  in  circulo  due  recte  se  inuiccm  secant,  erit  multipli- 
catio unius  portionis  unius  linee  in  alteram  sui  partem  cqualis  multiplicationi  unius 
portionis  alterius  linee  in  suum  residuum.  Vt  si  in  circulo  .abgd.  duc  reclc  .ag.  ct  bd. 
se  inuiccm  secaucrint  Miper  punctum  .e.;  multiplicatio  quidem  .ae.  in  .eg.  cquatur 
multiplicationi  .be . in  .ed  in  Euclide  ostenditur.  Nunc  nero  ad  radices  numerorum 
inucnicndas  ueuiamus. 

Distinctio  secunda. 

Incipit  capitulum  de  inuenctione  radicum. 

Cvm  autem  per  geometricales  regulas  campos  mensurare  uolumus , oportet  nos  in 
quibusdam  dimensionibus  radices  quinque  numerorum  inueuire.  Quare  qualiter  radices 
numerorum  inueniatur,  secundum  quod  in  hoc  opere  sufficere  uideatur,  presentialiter  de- 
monstrare curaui.  Est  enim  radix  numeri  latus  alicuius  quadraturg;  quia  cum  multipli- 
catur latus  in  se  ipsum,  perficitur  embadum  illius  quadrature  : quare  summa  multi- 
plicationis lateris  recte  dicitur  quadratus;  cum  in  se  quadratam  contineat  superficiem. 
Et  est  notandum,  quia  una  figura  est  radii  numerorum  unius  figure,  et  duarum;  due 
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figure  suat  radix  trium  figurarum,  ct  qua  tuor;  tres  figurc  sunt  radix  quinque  figurarum, 
et  sex;  quatuor  figurc  sunt  radix  septem  figurarum,  ct  octo,  et  sic  deinceps.  Radices 
autem  quadratorum  numerorum  unius  figurg,  et  duarum  oportet  sciro  cordcteuus,  ut 
possimus  cum  ipsis  in  inuentionc  radicum  plurium  figurarum  subtilius  procedere.  Est 
enim  unum  radix  de  .1;  quia  semel  vnum,  vnum  facit;  ct  2 sunt  radix  de  .4.,  et  3 de 
o,  et  4 de  16.,  et  s de  23.,  et  6 de  36,  et  .7  de  49,  ct  s de  04,  et  9 de  81.,  ct  io  de 
.100.  Reliqui  ucro,  qui  sunt  infra  hos  quadratos  uuineros,  non  habent  radicem.  Sed  pos- 
sumus radici  ipsorum  cum  minutis  quantum  ncccssc  est  per  plurcs  modos  subtiliter  ap- 
propinquare; quod  in  suo  demonstrabitur  loco.  Cvm  autem  uolueris  inuenire  radicem 
integram  alicuius  numeri  trium  figurarum  , inucnias  primum  radicem  ultimg  figurg; 
et  pones  eam  sub  secundo  gradu;  cum  scias  duas  figuras  esse  necessarias  in  radice 
trium  figurarum;  et  sic  erit  una  sub  secunda,  et  alia  cadet  sub  prima:  ct  quod  su- 
perauerit  ex  ipsa  tertia  figura,  pones  super  ipsam  tertiam  figuram;  et  copulabis  ipsum 
superfluum  cum  secunda  figura;  et  pones  aliam  figuram  sub  prima,  scilicet  ante  fi- 
guram, que  est  posita  sub  secunda  ; que  multiplicata  per  duplum  positg  figurg  in 
radice,  faciat  ita  prope  dictg  copulationis,  ut  de  superlino  quod  inde  superfuerit  co- 
pulato cum  prima  figura  possis  extrahere  multiplicationem  ipsius  figurg  in  se  ipsam; 
ct  non  rcmaucat  inde  ultra  duplum  radicis  inuentg:  ct  si  de  ultima  figura  nihil  re- 
manserit, intclliges  eucnirc  de  secunda  figura  hoc  quod  diximus  de  copulatione  su- 
perflui tertig  figurg  cuin  secunda.  Verbi  gratia  : uolumus  re  perire  radicem  de  .163., 
inucnies  radicem  de  .1.,  quod  est  in  tertio  gradu,  que  est  .1.;  quod  .1.  pone  sub  .5.,  et 
ante  ipsum  .1.  pone  .2  sub  .3.;  quia  multiplicato  .2.  in  duplo  radicis  iuuentg,  scilicet  in 
.2.,  faciunt  .4.;  quibus  extractis  de  .s.,  remanet  .1.  super  ipsum  .5.;  quo  ,t.  copulato  cum 
.3.  primi  gradus,  fucit  13.;  de  quo  possumus  extrahere  multiplicationem  de  .2.  in  se  ipsum, 
et  remanet  inde  .9.,  que  sunt  minus  duplo  radicis  inuentg,  scilicet  de  .24.:  ergo  integra 
radix  de  .153.  est  .12,  ct  remanent  .9.  Item  si  uis  inuenire  radicem  de  .«64.,  pone  .2  sub 
.6.,  cum  .2  sint  integra  radix  de  .«.;  et  4 que  remanent  | pone  super  .8.:  deinde  dupla  ipsa 
.2,  erunt  .4.,  que  pone  sub  .2.;  ct  per  ipsa  .4  diuidc  .40,,  scilicet  copulationem  superflui 
tertig  figurc  cum  secunda,  exibunt  ,lt.:  cx  qua  diuisionc  possumus  habere  arbitrium 
sequentis  ponende  figurc,  que  multiplicanda  est  per  duplum  prime  figurc  posite;  ct 
postea  per  sc  ipsam,  erit  ipsa  figura  aut  parum  minus,  aut  totidem  quantum  ex  ipsa 
diuisionc  cucnil;  quod  cognosces  cx  usu.  Quare  ponemus  arbitrio  .9.  sub  priina  figura, 
que  sunt  minus  de  .11.  prodictis;  et  multiplicabis  .9.  per  .4.,  scilicet  per  duplum  iuuenti 
biuari j , ct  extrahes  dc  46.  prodictis,  et  cx  remanentibus  .10.  pones  o.  super  .6.,  ct  .t. 
super  .4.;  ct  copulabis  ipsa  io.  cum  .4.  primi  gradus,  erunt  .104.;  de  quibus  extracta  mul- 
tiplicatione nouenarij  in  se  ipso,  remanent  .23.;  que. 23. sunt  minus  dupla  radicis  inucnctg. 

Rursus  si  radicem  dc  .oeo  inuenire  uolueris,  pone  radicem  de  .9.,  scilicet  .3  sub  .6.; 
et  duplica  ipsa  .3.,  erunt  -G.f  que  pones  sub  ipso  .3.;  per  que  .6.  oportet  quamdam  figu- 
ram multiplicare,  que  ponenda  est  ante  .3.;  ct  ipsam  multiplicationem  dc  .6.  superiore 
extrahere,  ct  remaneat  inde  figura;  que  cum  fuerit  copulata  cum  .0.;  et  possis  extra- 
here multiplicationem  ipsius  figurc  iu  se  ipsam,  et  non  remaneat  ultra  duplum  ra- 
dicis inuentg;  eritque  illa  figura  .0.  : quod  .0.  cum  multiplicatum  fuerit  per  .6.,  que 
fuerunt  duplum  dc  .3.;  ct  ipsa  multiplicatio  extracta  fuerit  dc  .6.,  remanebunt  eadem 
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G.)  que  rum  copulata  fuerint  cum  .0.,  quod  est  in  primo  gradu,  faciunt  .60.;  de  quibus 
.00.  cum  extracta  fuerit  multiplicatio  de  .0.  in  se  ipso,  remanebant  .60.,  que  sunt  duplum 
de  30,  scilicet  de  radice  iuurtila.  SI  autein  nolueris  scire  radicem  numeri  quatuor  figura- 
rum, inucnias  primum  radicem  duarum  figurarum  ultimarum;  et  superfluum  copulabis 
cum  remanentibus  duabus  liguris,  et  operabis  .secundum  hoc  quod  diximus  in  Iribus  figu- 
lis: ad  cuius  rei  cuidcnliain  sitit  .1231.;  quibus  uolumus  radicent  inuenire:  pone  sub  .3. 
radicent  ultimarum  figurarum,  scilicet  de  .12.;  que  radix  est  .3.,  et  remanentia  .3.  pones 
stiper  .2.  de  .12.;  et  copulabis  ipsa  .3.  cum  sequentibus  figuris,  erunt  .334.;  et  duplicabis 
radicent  i nuculam,  erunt  .0.;  que  pones  sub  .3.,  scilicet  sub  radice  iinicnta:  et  considera, 
quot  sunt  multiplicationes,  que  multiplicande  sunt  secundum  lioc  quod  dictum  est  .supe- 
rius; et  quot  sunt  figurc  in  numero,  dc  quo  debemus  extrahere  ipsas  multiplicationes: sunt 
enim  multiplicationes  duc,  quarum  una  est  multiplicatio  ponende  figurc  per  duplum  ra- 
dicis inuculg,  scilicet  per  .n.;  alia  multiplicatio  csl  ipsius  ponende  flgure  in  se  ipsam:  Itas 
quidem  duas  multiplicationes  debemus  extrahere  de  .33 ‘.,  et  finire  ultimant  multiplica- 
tionem sub  figura  primi  gradus.  Ideo  primam  multiplicationem  oportet  extrahere  de 
copulatione  duarum  figurarum  ultimarum,  scilicet  de  .33.;  et  ex  copulatione  superflui, 
et  quaternarij,  qui  est  iu  primo  gradu,  extrahes  aliam.  Quare  pones  .5.  sub  primo  | 
gradu;  quia  diuisis  .33  per  .6,  reddunt  .5.;  cl  mulli  plicctur  .5  per  .6.,  et  extrahatur  ipsa 
multiplicatio,  scilicet  30  de  33,  et  remanebunt  .3.  in  secundo  gradu:  que  .3.  copula  cum 
.4.  primi  gradus,  faciunt  .34.;  de  quibus  extrahe  nmlliplicalioiicra  dc  .5.  in  sc  ipsum,  re- 
manent 9.;  et  sic  habes  35  pro  radice  de  1234,  ct  remanent  .9.  Rursus  si  nolueris  inuenire 
radicem  de  .6142.  Inucnias  radicem  dc  .61.,  quem  (sic)  est  .7.,  ct  remaneat  .14:  pone  .7. 
sub  .4., et  12  pone  super  .61.;  ct  duplicabis. 7.  inucnla, erunt  .14.;  pones  .4.  sub  .7.,  et  1 post 
ipsum  septenarium;  et  intelligas  copulationem  remanentium  .12.  cum  .42.;  que  copulatio 
facit  .1212.,  iu  quo  numero  sunt  .4. figurc,  ex  quibus  sunt  extrahende  tres  multiplicationes. 
Quarum  prima  est  ponende  figurc  per  pusi  tum  vntim,  et  alia  per  .4.,  que  sunt  ante  ipsum 
.1.,  et  alia  perse  ipsam:  quas  tres  multiplicationes  debemus  gradaliiu  extrahere  de  .4.  di- 
ctis figuris,  ita  ut  ultima  multiplicatio  cadat  iu  primo  gradu.  Kl  quoniam  numerus  figu- 
rarum excedit  numerum  multiplicationum  iu  una  figura,  pro  ipsa  una  figura  oportet  co- 
pulare ultimam  figuram  de  1242.  cum  sequente,  erunt  .12.;  dc  quo.  14. extrahe  primam  mul- 
li j dicat ionmi;  et  deinceps  cadet  secunda  multiplicatio  sub  secundo  gradu,  et  ultima  sub 
primo:  quare  pones  .s.  au  te  posita  .7.;  et  multiplicabis  .8.  per  .1.  pi  edictum,  et  extrahes 
de  .14.,  remanebunt  tibi  .4.:  que  copulabis  cum  sequentibus  .4.,  que  sunt  in  secundo 
gradu,  erunt  .44.;  de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  .s.  in  que  .4.  sunt  sub  .7., 
remanent  .12.,  que  pone  super  .44.;  et  copulabis  ipsa  cum  .2.  primi  gradus,  erunt  .122.: 
de  quibus  extrahes  64.,  scilicet  multiplicationem  de  .s.  iu  se,  remanent  .38.;  ct  sic  habes 
."s.  pro  radice  de  .6142.,  ct  remanent  .58. Verum  si  radicem  dc  .hi 72.  reperire  nolueris,  ra- 
dicem de  si.,  scilicet  .9.,  pone  sub  .7.;  cL  de  duplo  ipsius  .9  pone  .3  sub  .9.,  ct  .1.  post 
i[*sum  uersus  sinistram;  in  quibus  .1.  et  s oportet  multiplicare  ponendam  figuram  singula- 
riter, et  de  inceps  ipsam  figuram  in  sc  ipsam;  et  sic  sunt  tres  multiplicationes,  que  sunt 
extrahende  gradutini  de  72.,  que  remanent  dc  .81.  post  iuucutioiieui  radicis  de  .81.:  urnlc 
enideu ter  cognoscimus,  nullam  post  sc  cadere  prclcr  .0.,  cum  deficiat  gradus,  unde  possit 
extrahi  prima  multiplicatio;  quia  si  prima  multiplicatio  extrahatur  de  .7.,  oportet  secun- 
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dam  extrahere  de  .2.;  et  sic  non  habemus  unde  extraheremus  tertiam  multiplicationem. 
Vel  aliter,  quoniam  primus  gradus  qucmcuniquc  gradum  multiplicat, ipsum  gradum  surgit 
ex  multiplicatione;  (piare  ponenda  figura,  que  cadit  in  primo  gradu  multiplicata  in  tertio 
gradu,  scilicet  in  .1., facit  tertium  gradum; qui  gradus  minime  est  in  .72.:  ergo  radix  dc 
et  172  est  90,  ct  remanent  .72.  Et  si  uolucris  radicem  alicui  numero  quinque  figurarum 
inucnirc,  iiiuenics  per  prciuissam  doctrinam  radicem  tribus  ultimis  figuris:  etsi  inde 
aliquid  superfuerit,  pones  illum  superfluum  super  ipsum  gradum;  ucl  gradus  de  quo,  uel 
de  quibus  superfuerit;  et  copulabis  ipsum  superfluum  cum  duabus  reliquis  figuris;  et  po- 
nes duplum  inuentg  radicis  sub  ipsa  radice;  similem  gradum  sub  similj  gradu;)  ct  per 
premissam  notitiam  studebis  ponere  aliam  figuram  sub  primo  gradu;  quia  prima  figura 
in  radice  quimpic  figurarum  cadit  sub  tertio  gradu,  cum  tres  fi  gure  sint  radix  nume- 
rorum quinque  figurarum.  Verbi  gratia  : uolumus  inuenirc  radicem  dc  123«.  Invenias 
(juidem  primum  radicem  de  i«3.,  que  est  .11,  et  remanent  .3;  et  cum  intimeris  ipsa  .11., 
pones  primam  .i.  dc  .11.  sub  .3.,  et  aliam  sub  .4.;  ct  duplicabis  ipsum  .11.,  erunt  .22,  que 
pone  sub  .11.;  et  .2.  que  remanserunt  pone  super  .3.;  ct  copulabis  ipsum  .2  cum  sequen- 
tibus figuris,  erunt  .245.,  in  quo  numero  sunt  tres  figurc;  ct  multiplicationes  quidem 
flende  erunt  similiter  tres.  Otiare  de  singula  figura  exit  singula  multiplicatio.  Yndc 
oportet  ponere  talem  figuram  ante  posita  .11.;  que  cum  multiplicata  fuerit  per  primum 
binarium,  postea  per  secundum,  postea  per  se  ipsam,  possit  prima  multiplicatio  exire 
de  .2.,  que  remanserunt  super  .3.;  et  alia  dc  .4.;  ct  alia  de  .5.,  que  sunt  in  primo  gradu; 
orilquc  illa  figura  .1.:  multiplicato  quidem  .1.  per  primum  binarium  extracta;  ct  extracta 
ipsa  multiplicatione  de  duobus,  que  sunt  super  .3.,  remanet  nihil.  Item  multiplicato 
ipso  per  sequentem  binarium,  et  extracto  de  4.,  remanent  .2.  super  .4.;  quibus  .2. 
copulatis  cum  .3.  primi  gradus,  faciunt  .23.;  dc  quibus  extracto  .1.,  quod  surgit  cx  mul- 
tiplicatione de  .1.  iu  se  ipso,  rcmancut  .21.;  ctsic  habes  .111.  pro  radice  de  12315.,  et  re- 
manent .24.  Quod  si  rectum  est,  ita  per  qualem  uis  probam  cognoscitur:  probant  de  .tu. 
iu  se  ipsam  multiplica,  ct  cx  ipsa  multiplicatione  probam  accipe;  et  super  acceptam  pro- 
bam adde  probam  de  .24.;  et  si  ex  hoc  habueris, scilicet  probam  de  12345.,  rectum  est  quod 
fecimus.  Verbi  gratia:  proba  dc  111.  per  .7  est  .6;  quia  diuisis  .111.  per  7,  remanent  .6;. 
quibus  in  sc  multiplicatis,  faciunt  .3C.;  quibus  per  .7.  diuisis,  remanet  .1.;  quo  addito 
cum  proba  dc  .24.,  que  est  .3,  faciunt  .4.,  scilicet  probam  dc  1234.1.;  quia  diuisis.  12345  per 
.7.,  remanent  .1.;  et  lioc  uolumus:  ct  secundum  lutnc  modum  probabis  semper  in  inucn- 
tionc  radicum.  It  ursus  si  uis  inuenirc  radicem  dc  98765.,  i nu  cui  es  radicem  dc  .987.,  que 
est  .31.,  et  remanent  .29.:  pone  .3.  sub  .7.,  ct  .1.  sub  .6.,  remanentem  .26.  pone  supera?., 
scilicet  2.  super  .8,  ct  0 super  .7.;  ct  copulabis  .2G.  cum  alijs  duabus  figuris,  erunt  .2665.; 
et  duplicabis  31,  et  habebis  .6.  sub  .3.,  et  2 sub  .1.:  ct  quia  quatitor  restant  ligure  in  nu- 
mero, quas  gradatim  debemus  delere  per  tres  multiplicationes, que  fieri  debent  cum  figura 
potienda  ante  .31.;  quarum  tina  erit  per  .c.,  et  alia  per  2,  ct  alia  perse  ipsam;  oportet 
itaque,  ut  primam  multiplicationem  accipiamus  dc  .26.:  quare  diuides  .26.  per  fi.,  que 
sunt  duplum  dc  3 iiittcttlis  in  radice;  et  positis  sub  .3.,  exibunt  .4.;  ct  ideo  ponenda 
sunt  .4.  ante  .31.:  ponemus  ergo  .4.  ante  .31.,  cum  fleri  possit;  et  multiplicabis  ipsa  .4  per 
.c., et  extrahes  de  .26.,  ct  remanentia  .2. pone  super  .6;  et  copulabis  ipsa  cum  .6.,  que  sunt 
in  secundo  gradu,  faciunt  26.:  de  quo  numero  extrahes  multiplicationem  de  .4.  iu  .2., 
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que  posita  suili  sub  .1.,  remanent  .18.,  uidelicet  .1.  super  .2,  et  .8  super  .6.:  et  copulabis 
ipsa  is  cum  .5  primi  gradus,  erunt  .185.;  de  quibus  | extrahes  multiplicationem  de  .4.  in 
se  ipsis,  remanent  .169.;  et  sic  habes  .314  pro  radice  de  »8765,  et  remanent  169.  Et  si 
uolucris  inuenirc  radicem  alicui  numero  sex  figurarum.  Inueuias  primum  radirem  qua- 
luor  ultimis  liguris;  et  residuum  quod  superfuerit,  copulabis  cura  sequentibus  duabus 
liguris  ; et  deinceps  operabis  ut  supra.  Verbi  gratia  : uolumus  reperire  radicem  de 
123456.  Inuenies  primum  radicem  de  .1234,  que  est  35,  ct  remanent  .9.;  et  pone  .35  sub 
.45.;  et  .9.  que  remanent  pone  sub  .4.;  et  copulabis  ipsa  .9.  cum  .50.,  faciunt  .950.;  et  du- 
plicabis inucntuin  .35.,  erunt  .70.;  de  quibus  pone  .o.  sub  .5-,  et  7 sub  .3.;  et  quoniam 
ligure  sunt  tres  que  restant;  ct  multiplicationes  sunt  tres,  quarum  prima  debet  fieri 
per  .7.,  secunda  pro  zefiro,  tertia  exponenda  figura  iu  se;  tunc  scimus,  quia  prima  mul- 
tiplicatio debet  exire  de  .9.:  quare  diuide  .9.  per  .7.,  exibit  unum  pro  |>oncnda  figura 
ante  .35.  Quo  uno  multiplicato  per  .7.,  et  extracta  ipsa  multiplicatione  de  .9.,  remanent 
.2.  super  .9.;  quibus  copulatis  cum  .5.,  ct  inde  extracta  secunda  multiplicatione,  scilicet 
de  .1.  in  zeliro,  remanent  25:  quibus  copulatis  cum  sequente  ligura,  faciunt  .256.:  ex 
quibus  extracta  multiplicatione  de  .1.  in  se  ipso,  remanent  .255.;  ctsic  habemus  .351.  pro 
radice  dc  .123456.,  et  remanent .155.  Rursus  si  uolueris  inuenire  radicem  de  987654  lutienies 
primum  radicem  de  .9876.,  que  est  .99.,  et  remanent. 75.:  pone  .99.  sub  63.,el  75  super .76.; 
et  duplicabis  radicem  inuentam,  erunt  .198.:  dc  quo  numero  pones  8 sub  .9.,  que  sunt 
in  secundo  gradu,  et  9 sub  9,  que  sunt  iu  tertio  gradu;  ct  .1.  pones  post  ipsa;  et  co- 
pulabis 75  cum  34.,  erunt  .7554.,  in  quo  numero  sunt  quatuor  ligure,  quas  debemus  delere 
gradatim  per  quatuor  multiplicationes,  quus  facere  debemus  cum  ponenda  ligura,  sci- 
licet per  tres  figuras  de  .198.,  ct  per  sc  ipsam:  quare  primam  multiplicationem  oportet 
extrahere  dc  .7.  tantum:  ct  si  cognoscimus  ponendam  figuram  esse  .3.  ante  .99.;  quo  .3. 
multiplicato  per  .1.  de  .198.,  et  extracta  ipsa  multiplicatione  de  .7.,  remanent  .4.  super 
ipsis  .7.:  quibus  copulatis  cum  .5.  terti j gradus,  faciunt  .45.:  de  quo  extracta  multiplica- 
tione dc  .3.  in  .9.  dc  .198.,  remanent  .18.  super  quartum  ct  tertium  gradum:  quo  18  co- 
pulato cum  .5.,  qui  est  in  secundo  gradu,  faciunt  .185.;  de  quibus  extracta  multiplica- 
tione de  .3.  in  .8.  dc  198,  remanent  .10*. super  quartum,  et  tertium,  et  secundum  gradum: 
quibus  161.  copulatis  cum  .4.  primi  gradus,  faciunt  1614.:  dc  quibus  extracta  multipli- 
catione dc  .3.  iu  sc,  remanent  .1605.;  et  in  radice  habemus  .993.  Itera  si  uolueris  inuc- 
nire  radicem  alicuius  numeri  septem  figurarum.  Iiiucnias  primum  radicem  quinque  li- 
guris ultimis;  et  residuum,  si  fuerit,  copulabis  cum  reliquis  duabus  figuris;  ct  opera- 
beris ut  supra.  Verbi  gratia  : uolumus  inuenirc  radicem  dc  .9970543.;  ct  quoniam  radix 
septem  figurarum  sunt  quatuor  figuro,  oportet  ponere  primam  figuram  radicis  sub  quarto 
gradu,  | et  sequentem  figuram  sub  tertio,  aliam  sub  secundo  : quas  tres  figuras  in- 
uenies iuueniendo  radicem  quinque  figurarum  ultimarum,  scilicet  de  987G5.;  quorum  radix 
est  .314.,  ct  remanent  .169.  super  quintum,  et  quartum,  ct  tertium  gradum:  quibus  169. 
copulatis  cum  duabus  reliquis  figuris,  scilicet  cum  .43,  faciunt  .16942.:  deinde  duplica 
inuenta  .314.,  et  habebis  .8.  sub  .4»,  et  2 sub  .1.,  et  6 sub  .3.:  per  quas  tres  figuras  mul- 
tiplicanda est  gradatim  ponenda  figura,  ct  deinceps  iu  se  ipsam;  et  sic  erunt  quatuor 
multiplicationes,  quas  debeinus  extrahere  gradatim  de  quinque  liguris  prcdictis,  scilicet 
de  16943:  quare  prima  multiplicatio  extrahenda  est  de  duabus  ultimis  figuris,  scilicet 
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ile  .IG.;  quare  diuides  .16.  per  .6.,  qui  primus  multiplicandus  est,  exibunt  quare  pones 
.2.  in  primo  gradu  radicis;  et  multiplica  ea  per  .6.  de  628.,  erunt  .12.;  que  extrahes  de  .16, 
remanent  .4.  super  .6.;  que  copulabis  eum  .9,  faciunt,  .49:  de  quibus  extrahes  multipli- 
cationem de  .2.  in  .2,  remanent  .45  super  49;  que  copulabis  cum  .4.  secundi  gradus,  faciunt 
.454.;  de  quibus  extrahes  multiplicationem  de  .2.  in  .8.,  remanent  .408.,  scilicet  .4  super 
quartum  gradum,  et  3 super  tertium,  et  8 super  secundum:  et  copulabis  .43».  cum  .3 
primi  gradus,  faciunt  4383;  de  quibas  extrahes  multiplicationem  de  2 in  se  ipsis,  re- 
manent .4379.,  que  sunt  minus  duplo  radicis  inuent£;  et  radix  est  .3142.  Similiter  si 
uis  inucnirc  radicem  octo  ligurarum,  inucnics  radicem  sex  figuris  ultimis;  ct  copulabis 
residuum  cum  reliquis  duabus  figuris,  ut  dictum  est.  Et  sic  cum  his  que  dicta  sunt 
possunt  radices  in  infinitum  quorumlibet  numerorum  inueniri.  Nam  si  scire  desideras 
quot  figure  erunt  in  radice  alicuius  numeri  multarum  figurarum,  considera  si  numerus 
figurarum  ipsius  numeri  fuerit  par,  uel  impar.  Si  fuerit  par,  dimidia  ipsum  numerum; 
et  quot  unitates  sunt  in  medietate,  tot  figurg  erunt  in  radice  ipsius.  Si  uero  fuerit 
inpar,  adde  numero  ipsorum  unum,  ut  efficiatur  numerus  figurarum  par.  Et  tunc  quot 
unitates  erunt  in  medietate  numeri  ijtsarum,  tot  figure  similiter  erant  in  radice.  Et 
tuuc  incipies  ponere  primani  figuram  sub  ipso  gradu  sub  quo  ceciderit.  Nam  si  fra- 
ctiones, que  cadunt  de  superfluo  inuentarum  integraram  radicum,  prope  ueritatem  nasse 
desideras,  considera  utrum  numerus  ille,  cui  radicem  inuencris,  fuerit  perticarum  se- 
cundum geometriam,  aut  graduum  secundum  astronomiam. 

Quia  in  radicibus  perticarum  fractiones  in  pedibus,  deinde  in  uuceis,  ct  in  partes 
unciarum  reducere  ne  cesse  est.  Iu  radicibus  quoque  graduum  fractiones  iu  minutis,  et 
in  secundis,  et  in  partibus  secundorum  reducende  sunt.  Est  enim  pertica,  ut  diximus, 
pedes  .6.;  et  pes  est  uncic  .is.;  ct  uncia  est  pedis;  et  pes  est  sexta  pertieg;  pertica 
tota  est  uncic  .toa.  Item  gradus  diuiditur  in  minutis  .60.,  ct  minutum  in  secunda  60., 
et  secundum  similiter  in  tertia  .00.;  quare  totus  gradus  est  secunda  .3000.,  ct  tertia  2I6000.:| 
quibus  ad  memoriam  reductis,  cum  uolucris  radicem  alicui  numero  perticarum  inueriire,  m.  u mw. 
multiplica  ipsas  perticas  per  multiplicationem  de  408.  vicibus  ios.,  hoc  est  per  .11664.; 
et  surae  (sic)  multiplicationis  radicem  iuueuias;  ct  habebis  numerum  unciarum,  que  sunt 
in  radice  quesila:  quibus  unceis  diuisis  per  .48.,  reddunt  pedes,  qui  sunt  in  illa  radice. 

Quibus  pedibus  in  .0.  diuisis,  reddunt  perticas.  Verbi  gratia:  uolumus  inueriire  radicem 
de  perticis  07.,  multiplica  67  per  4 4664.,  erunt  781488.;  quibus  inuenias  radicem,  que  est 
.884.,  et  remanent  .32.:  que  32  diuidc  per  duplum  dc  .884.;  uel  dimidium  de  32,  scilicet 
.46,  diuide  per  884.,  exibit  fere  ^ : ergo  radix  dc  perticis  67.  sunt  uncie  884,  ct 
quibus  unceis  diuisis  per  .48.  reddunt  pedes  49,  et  remanent  uncic  2,  ct  quibus  pedi- 
bus .49.  diuisis  per  6 reddunt  perticas  8,  ct  remanent  pes  (jr<c)  .4.:  ergo  radix  dc  perticis 
.67  est  perticc.8.,  et  pes  .1.,  et  uncie  2,  et  et  sic  studeas  facere  in  omnibus  similibus. 

Et  si  uolucris  radicem  numero  graduum  inucnirc.  Multiplica  secunda  unius  gradus,  scili- 
cet 3600.in  se  ipsis,  erunt. 4 2900000;  per  quem  numerum  multiplica  gradus,  quibus  radicem 
inucnirc  desideras;  et  summe  multiplicationis  radicem  iuueuias;  et  superfluum  diuidc 
per  duplum  radicis  inucnt£,  et  habebis  secunda,  que  fuerint  in  radice  quesita:  quibus 
secundis  diuisis  in  .00.  reddent  minuta  : quibus  minutis  diuisis  in  .60.,  reddent  gradus; 
ct  sic  habebis  gradus,  et  minuta,  et  secunda,  ct  partes  unius  secundi,  que  fuerint 
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iit  radice  quorumlibet  graduum.  Et  si  primum  perticas,  deinde  pedes,  post  hoc  uncias, 
ad  ex  tremunt  partes  uncie,  que  sunl  in  radice  quarumlibet  perticarum,  gradalim  inucnirc 
desidenis.  Imicnias  primum  radicem  perticarum  , ut  dictum  est : deinde  de  perticis 
que  remanserint,  fac  dimidios  soldos,  scilicet  pedes;  et  diuide  eos  per  duplum  perii* 
carum  itiueii tarum  tu  radice,  et  habebis  pedes;  et  ex  hoc  quod  remanserit,  fac  de- 
narios; c\  quibus  extrahe  multiplicationem  peduum  inuentorum  in  sc  ipsos;  residu- 
iinique  triplicabis,  scilicet  facies  inde  uncias;  quas  diuides  iterum  per  duplum  perti- 
carum, ct  pedunt  inucntomm  in  radice,  et  habebis  perticas,  et  pedes,  et  uncias,  et 
partes  iincig,  que  sunt  in  radice  quarumlibet  perticarum.  Verbi  gratia.  Volumus  iterum 
radicem  de  perticis  67.  itiuenire;  primum  quidem  radix  de  perticis  .67.  sunt  pertice  .8. 
in  integrum,  et  remanent  pertice  .3.,  que  sunt  medij  soldi,  uel  pedes  .18.:  quibus  di- 
uisis  per  duplum  de  scilicet  per  16,  egreditur  pes  .1.,  ct  remanent  pedes  .2.,  qui  sunt 
deuarij  .12.:  ex  quibus  extrahe  multiplicationem  uuius  pedis  in  se  ipso,  scilicet  denarium 
unum;  quia  cum  pes  multiplicatur  iu  pedem,  facit  denarium,  ut  dictum  est,  remanent 
denarj  .H.:  quibus  multiplicatis  per  .3.  faciunt  uncias  .33.;  quibus  diuisis  per  duplum 
de  perticis  .8.,  ct  pedem  .1.,  scilicet  scilicet  (sic)  per}  16,  ueniunt  uncie  2,  ct  remanet  ■} 
unius  uncig:  de  qua  ‘ si  extraxerimus  multiplicationem  inuentarum  duarum  unciarum  in 
sc  ipsis,  remanebit  ex  ipsa  tertia  uncie,  quasi  ~ uuius  uncig;  cum  diuiserimus  ipsum 
superlluum  per  duplum  radicis  inuentg.  U ursus  | si  uolueris  itiuenire  per  hunc  modum 
radicem  de  perticis  .m.,  accipe  radicem  integram  ipsarum,  scilicet  .10.;  ct  duplica,  erunt 
.20.;  per  quem  diuide  pedes  perticarum  .11.  superfluarum,  scilicet  66.,  exibunt  pedes  .3., 
ct  remanent  pedes  .g., scilicet  deuari  .36.:  ex  quibus  extractis  denarijs  .9.,  qui  procreantur 
cx  multiplicatione  peduum  .3.  in  sc,  emanent  denari  .27.;  quibus  triplicatis  faciunt  un- 
cias 81.;  quibus  diuisis  per  diqdum  radicis  inuentg  , scilicet  per  .21.,  exibunt  uncie 
J 3,  ct  non  remanet  inde  aliquid,  unde  possis  extrahere  multiplicationem  unciarum  in- 
uentarum iu  se  ipsis:  quare  pone  aliquantulum  minus  de  • unius  uncig  ; ct  sic  ha- 
bebis perticas  .10.,  et  pedes  .3.,  et  uncias  | 3.  pro  radice  de  perticis  .111.  Et  nota  ea 
que  superius  diximus  de  multiplicatione  perticarum,  et  pedum,  ct  unctarum  iu  per- 
ticas, et  pedes,  ct  uncias;  ct  cognosces  unde  procedunt  ea  que  facimus  in  inuentione 
peduum,  ct  unciarum  in  radicibus. 

Irem  si  uis  inucnirc  radicem  de  perticis  1234.  Integra  quideni  radix  ipsarum  csl  per- 
tice  35.,  et  remanent  pertice  .0;  que  pertice  9.  sunt  pedes  .54.:  per  quos  pedes  .54.,  cum 
sil  minus  duplo  radicis  iuuentg,  scilicet  dc  .70.,  cognoscimus  in  hac  radice  nequaquam 
cadere  pedes:  quare  dc  pedibus  54  facies  uncias,  erunt  uncie  .972.;  quas  diuide  per 
.70.,  exibunt  uncie  .13,  ct  J;  ct  non  remanet  inde  unde  extrahas  multiplicationem  de 
nuceis  ~ 13.  in  sc  ipsis:  quare  per  } pone  iniuus,  scilicet  |,  uel  J,  uel  uel  J ad  libi- 
tum;  quia  ita  faciendo,  parum  poteris  deuiare;  ct  sic,  secundum  hunc  modum,  potes  cui- 
libet numero  perticarum,  uel  perticarum  et  peduum;  etiam  et  perticarum,  et  peduum, 
et  unciarum  radicem  subtiliter  inucnirc. 

De  fractionibus  quidem  graduum  in  minuta  et  secunda  imieniendis  in  libro  no- 
stro abaci  satis  aperte  monstrauiinus;  vere  quidem  radices  numerorum,  qui  nou  sunt 
quadrati,  in  lineis  haberi  possunt,  in  numeris  uero  minime.  Est  enim  modus  reperiend i 
radices  in  lineis,  ut  protrahas  lineam  illius  quantitatis,  uel  numeri,  cuius  radicem  ha- 
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here  desideras,  ciquc  lineam  unius  unitatis  super  addas,  et  iu  medio  illius  lincg  centrum 
figas,  in  spatio  dimidig  linee  circulum  ducas;  et  a puncto,  quod  est  inter  unitatem 
et  lineam,  ad  rectos  angulos  lineam  usque  ad  circulum  protrahe;  et  illa  linea  erit  uera 
radix  quesiti  numeri.  Exempti  causa:  uolumus  radicem  »67.  inucnire.  Adiaceat  quedam 
recta  . ab que  sit  67.;  cui  addatur  iu  directo  unitas  .( ig erit  tota  .gb.  es:  diuida- 
turque  .gb.  in  duo  equalia  super  punctum  .d.;  et  spatio  ,dg.  uel  ,db.  circulus  circi- 
netur .gcbz.  Et  protrahatur  ad  rectos  angulos  linea  .ac.;  dico  quod  linea  .ne.  uera 
radix  est  linee  .ab.,  scilicet  dc  «7. 

Protrahatur  quidem  recta  .ea.  in  directo  ad  punctum  .z.;  et  quoniam  recta  .ba. 
stat  super  rectam  ez.  , facit  duos  angulos  , aut  rectas  , aut  duobus  rectis  equales. 
Rectus  quidem  qui  sub  . bae .,  rectus  quoque,  qui  sub  .baz.  Et  quoniam  recta  utg.  per 
centrum  ducta  secat  quamdam  rectam  .ez.  ad  rectos  angulos,  ipsam  rectam  per  equalia 
secare  necesse  est.  Equalis  ergo  rcctc  .ea.  recta  .az.  Rursus  quoniam  iu  circulo  .gebz. 
due  recte,  que  sunt  .bg.  et  .ez.  se  inuicem  secant  supra  punctum  . a .,  erit  multiplicatio 
.ba.  in  .a  g.,  sicut  I multiplicatio  .ea.  in  .az.  Sed  multiplicatio  .ae.  in  .az.  est  sicut 
multiplicatio  .ea.  in  se  ipsam.  Quare  multiplicatio  .ba.  in  .ag.  est  sicut  multiplicatio 
.ae.  in  se.  Multiplicatio  quidem  .ba.  in  .ag.,  scilicet  dc  .67.  in  A.,  facit  67.  Et  multi- 
plicatio ucro  ex  .a e.  in  sc  facit  similiter  .67.;  ct  hoc  nolumus. 

De  multiplicatione  radicum. 

Nvtic  autem  ostendamus,  qualiter  radices  numerorum  per  radices  multiplicentur.  Et 
qualiter  insimul  addantur.  Et  quomodo  minores  de  maioribus  extrahantur.  Etiam  et  quo 
ordine  inter  se  diuidantur.  Cvra  nutem  uolueris  multiplicare  radicem  de  io  per  radicem 
dc  .25,  cum  16  ct  23  sint  quadrati  numeri.  Accipe  radices  eorum,  que  sunt  4 et  5;  et 
multiplica  eas  insimul,  egredientur  .20.  pro  quesita  multiplicatione.  Si  uero  radicem  dc 
16  per  radicem  de  30.  multiplicare  uis;  cura  radix  de  30  sit  surda,  multiplicabis  .16  per 
30,  erunt  .430.;  quibus  inueni es  radicem  quam  propius  poteris,  ct  habebis  summam  dictg 
multiplicationis.  Rursus  si  uolueris  multiplicare  radicem  dc  20  per  radicem  de  30.  , 
multiplica  20  per  30,  erunt  .COO.  ; quilnis  inuenies  radicem  , et  habebis  propositum. 
Verbi  gratia  : sit  .a.  20.,  et  .b.  .30.,  ct  g sit  radix  dc  .20.,  et  d.  sil  radix  dc  .30.;  multi- 
plicato quidem  .a.  iu  .b.  faciat  .e.,  scilicet  .600.;  ct  multiplicato  .g.  in  ,d.  faciat  .z. 
Dico  quoniam  .s.  radix  est  sexcentorum,  scilicet  cx  .e.  Sed  primo  dicendum  est,  quod 
sicut  aliquis  numerus  est  ad  aliquem  numerum,  ita  est  quoduis  multiplex  unius  ad  idem 
multiplex  alterius;  et  que  uis  pars  unius  ad  eandem  partem  alterius:  quod  probabimus 
in  .12  et  24.:  in  qua  enim  proportione  sunt  12  ad  24.,  in  eadem  est  duplum  de  is  ad 
duplum  de  24.,  ct  triplum  ad  triplum,  ct  deinceps  quadruplum,  et  que  sccuntur  mul- 
tiplicia. Similiter  in  qua  proportione  est  12  ad  24,  in  eadem  proportione  est  dimidium 
dc  12.  ad  dimidium  dc  24.,  et  tertium  ad  tertium,  et  deinceps:  his  itaque  demonstratis, 
reuertamur  ad  proposita.  Quoniam  numerus  .g.  radix  est  numeri  .a.,  scilicet  de  20.; 
ergo  .g,,sc  ipsum  multiplicans,  .a.  facit;  ct  .g.  quidem  .d.  multiplicans,  numerum  .z. 
facit.  Quam  multiplex  ergo  est  a ex  . g tam  multiplex  est  .z  ex  d.:  quare  sicut  .g.  est 
ad  .d.,  ita  est  ad  .z.  Rursus  quoniam  .d.  radix  est  ex  . b scilicet  dc  30;  cum  .d. 
itaque  se  ipsum  multiplicat,  .b.  facit.  Sed  .d.  multiplicans  .g,  z facit.  Quam  multiplex 
ergo  est  .z.  cx  .g.,  tam  multiplex  est  .b.  cx  ,d.  Otiare  sicut  .g.  est  ad  .d. , ita  .z. 
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est  ad  . b fuit  itaque  sicut  .g.  ad  ,d.>  ita  .a.  ad  .z.:  per  equale  uero  est  sicut  .a. 
ad  .z.,  ita  .z.  ad  .b.  Quare  multiplicatio  .a.  in  b.  est  sicut  multiplicatio  z . in  se. 
Sed  multiplicatio  .a.  in  b.  facit  .e.  , scilicet  eoo.  Et  multiplicatio  quidem  dc  z.  in 
se  facit  similiter  .e.  Ergo  .z.  radix  est  cx  .e.\  quod  oportebat  ostendere.  Et  notandum, 
cum  numeri,  quorum  radices  insimul  multiplicantur,  habent  inter  sc  proportionem  qua- 
dratorum numerorum  eorum,  multiplicatio  surgit  iu  quadratum  numerum.  Quare  mul- 
tiplicatio radicum  ipsorum  surgit  in  numerum  rationabilem.  Verbi  gratia  : uolumus 
multiplicare  radicem  de  .8.  per  radicem  dc  .18.;  quorum  proportio  est  sicut  .4.  ad  .9.,  sci- 
licet sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Dico  quod  multiplicatio  dc  .8. 
in  .18.  surgit  in  j quadratum  numerum,  scilicet  in  .144  ; quorum  radix,  que  est  .12.,  est 
summa  multiplicationis  radicis  de  .8.  in  radicem  dc  .18.  Itera  si  uis  multiplicare  io  per 
radicem  dc  .20,  multiplica  quadratum  de  .10.,  scilicet  loo.,  per  so.,  erunt  .2000.;  quorum 
radix  est  summa  dictg  multiplicationis.  Et  nota  quod  id  quod  prouenit  ex  multipli- 
catione dc  .10.  in  radicem  dc  .20.,  est  equale  .10.  radicibus  dc  .20.  Vndc  cum  .10.  radi- 
ces dc  .20.  uolumus  redigere  in  radicem  unius  numeri,  tuuc  multiplicamus  quadratum 
dc  .10.  in  20,  et  habemus  .2000.;  quorum  radix  est  id  quod  aggregatur  ex  ipsis  io.  ra- 
dicibus: et  lioc  idem  iiitelligcndum  est  dc  similibus  : vnde  si  radicem  alicuius  numeri 
in  plures  radices  alterius  redigere  uis,  diuidc  ipsum  numerum  per  aliquem  quadratum 
numerum;  et  quot  unitates  fuerint  iu  radice  ipsius  quadrati  numeri,  tot  radices  uc- 
nient  exeuntis  numeri  cx  diuisionc.  Verbi  gratia:  vis  reducere  radicem  de  .taotf.  in  plures 
radices  alterius  numeri,  diuides  .1200.  per  aliquem  quadratum  numerum,  ut  dicamus  per 
.16.,  et  uenicut  75;  ct  accipe  radicem  de  .1G.,  que  est  .4.;  ct  tot  radices  dc  .75.  habebis  pro 
una  radice  dc  .1200.:  etsi  diutscrimus  .1200.  per  23,  quorum  radix  est  .5.,  habebimus  .3. 
radices  de  .43.  pro  una  radice  dc  .1200.  Et  sic  possumus  radicem  dc  .1200.  iu  plures 
radices  diucrsoruni  numerorum  reducere. 

De  addictione  radicum . 

Radices  quidem  numerorum  quandoque  cum  radicibus  ita  iunguntur,  ut  suma  (ric) 
iunclionis  earum  surgit  in  aliquem  numerum  raciocinatum,  aut  in  radicem  alicuius  nu- 
meri; et  quandoque  non  possunt  conjungi,  ut  cx  eorum  coniunctionc  numerus,  aut 
radix  numeri  egrediatur. 

Cvm  autem  radices  quadraturum  iu  unum  coniungere  uolumus,  tuuc  cx  eorum  con- 
junctione numerus  procreatur:  ut  si  radicem  de  io  cum  radice  de  25  addere  uolumus, 
coadunabimus  4 et  3,  scilicet  radices  dc  16  ct  de  25,  egredientur  .9.  pro  quesita  con- 
iunctionc. 

Quando  uero  radices  numerorum  inter  sc  proportionem  quadratorum  habentium  con- 
iungere uolumus,  tunc  egreditur  radix  alicuius  numeri  ratiocinati.  Vnde  qualiter  addan- 
tur, dupliciter  ostendamus.  Volumus  addere  radicem  de  .27  cum  radice  de  .48.;  inuenias 
quadratos,  qui  sunt  in  eorum  proportione;  eritque  .9  et  16.;  quorum  radices  addas  iu 
unum,  erunt  .7.;  que  multiplica  in  se,  erunt  .49.;  que  triplica  propter  27  et  48.,  quo 
sunt  triplum  de  9 ct  dc  .io.,  erunt  .147.;  quorum  radix  est  sumina  predictg  iunclionis. 
Que  regula  probatur  per  proportiones  similium  triangulorum  hoc  modo:  adiaccant  in  di- 
recto recte  .ab.  et  *bg.;  quarum  .ab.  sit  radix  de  .27.,  ct  .bg.  dc  48.;  ct  a puncto  .a.  an- 
gulum faciens  protrahatur  recta  .ad.  de.\  ct  ad  sit  .3.,  et  .dc.  sit  .4.;  et  copuletur  .eg. 
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ct  .db:  est  itaque  quadratum  linee  .ab.  triplum  quadrati  linee  .ad.,  et  quadratum  linee 
.bg.  triplum  quadrati  linee  .de.  Ergo  sicut  .ab.  recta  est  ad  .ad.,  ita  recta  ,bg.  ad  .de. 
Quare  recta  .db.  cquidislans  est  linee  .eg.  Vnde  trigonum  .adb. simile  est  trigono  .aeg.‘, 
habent  angulum  .o.|  comuiiem;  et  angulus  .adb.  angulo  . aeg .;  et  angulus  .adb.  angulo 
.age.  sunt  equales,  scilicet  exteriores  interioribus.  Est  ergo  sicut  quadratus  linee  .ab. 
ad  quadratum  linee  .ad.,  ita  quadratus  linee  ,ag.  ad  quadratum  linec.ae.  Sed  quadratus 
linee  ,a 6. quadrati  linee  .ad  triplus  est;  quare  quadratus  linee  .ag.  quadrati  linee  ,a e. 
est  similiter  triplus:  sed  quadratus  linee  .ae.  est  .49;  quare  quadratus  linee  .ag.  est  tri- 
plus, scilicet  .147.  Ergo  ex  coniunctione  linearum  ab  et  bg.  egreditur  radix  de  147.,  ut 
oportebat  ostendere.  Et  nota,  quod  omnes  radices  numerorum  proportiones  habentium 
inter  se  possunt  reduci  ad  radices  unius  numeri,  diuidendo  antecedentem  numerum  per 
antecedentem  quadratum,  et  consequentem  per  consequentem.  Verbi  gratia:  si  uis  re- 
ducere radices  de  27  ct  de  48.  iu  radices  unius  numeri,  diuides  antecedentem  numerum, 
scilicet  27,  per  antecedentem  quadratum,  scilicet  per  9;  et  sequentem  .48.  per  sequentem 
quadratum,  scilicet  per  .16.,  et  cucnicnt  .3.  ex  unaquaque  diuisionc.  Ergo  quot  unitates 
sunt  in  radice  de  .9.,  tot  radices  de  3 sunt  in  radice  de  .27.;  ct  quot  unitates  sunt  in 
radice  de  16.,  tot  radices  de  .3.  sunt  iu  radice  de  48.;  ct  sic  pro  una  radice  de  .27  ha- 
bentur tres  radices  de  3;  et  pro  una  radice  de  48  habentur  4 radices  de  .3.  Vnde  si 
eas  aggregare  uolumus,  habebimus  .7  radices  de  .3.  pro  earum  aggregatione:  quas  si 
ad  radicem  unius  numeri  reducere  uis,  multiplica  quadratum  de  .7.  per  3;  et  eius  quod 
proucncrit  radicem  accipc;  el  pro  carum  aggregatione  habebis  radicem  de  .147.,  ut  supra. 
Aliter  iungautur  primum  .27  cum  .48.,  erunt  .75.;  et  multiplicentur  27.  per  48.,  ct  illius 
multiplicationis  radicem  duplica,  erunt  .72.;  que  cum  .75.  adde,  ct  habebis  similiter 
.147.  pro  quadrato  dictg  iunctionis. 

One  etiam  demonstrabimus  per  exemplum:  adiaccat  in  directo  recta  .ab.  recte  .bg.y 
et  sil  .ab.  radix  de  .27.,  et  bg  de  .48.  Volumus  itaque  quantitatem  scire  lotius  linee 
.ag.  Quoniam  linea  .ag,  diuisa  est  in  duo  super  punctum  .b.  , erunt  duo  quadrati 
portionum  .ab.  ct  .bg.  cum  duplo  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  equales  quadrato  to- 
tius linee  .ag.  Sed  quadrati  .ab  ct  bg.  sunt  .27  et  48,  scilicet  .75;  ct  multiplicatio 
linee  .ab.  iu  .bg.  surgit  in  radicem  multiplicationis  de  .27.  in  .48.,  scilicet  in  .36.;  quorum 
duplum  sim t .72.;  quibus  additis  cum  .75.,  reddunt  .147.  pro  quadrato  linee  .ag. , ut  pro- 
diximus. Si  autem  uolumus  addere  radicem  de  .20.  cum  radice  de  .30.;  quia  20.  ct  30  inter 
sc  proportionem  non  habent,  .sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;  et  hoc 
cognoscitur,  quia  multiplicatio  dc  20.  in  30.  surgit  in  numerum  non  habentem  radicem. 
Ideo  suma  iunctionis  carum  radicum  nou  surgit  iu  numerum,  neque  in  radicem  nu- 
meri. Verbi  gratia  : sit  recta  .ba.  radix  dc  .20,  et  recta  .ag.  sit  radix  de  30.,  erit 
quadratus  linee  .ba.  cum  quadrato  linee  .ag.  .50.;  et  multiplicatio  .ba.  in  ag.  surgit 
in  radicem  de  600.;  quare  duplum  multiplicationis  .ba.  in  .ag.  surgit  in  radicem  qua- 
drupli de  coo.,  scilicet  in  radicem  de  2100.  : que  cum  radicem  non  habeant,  scimus 
quod  ex  adiunctione  predicta  nou  possumus  habere  | numerum,  aut  radicem  numeri; 
sed  habemus  pro  carum  coniunctione  radicem  numeri,  et  radicis,  hoc  est  radicem  de  50., 
et  radicis  dc  2100,  Vnde,  ut  inde  habeamus  illud  quod  possumus,  inueniatur  radix  dc 
.2400.  quam  propius  potest,  que  est  49,  minus  ct  addantur  50  supradiclis,  erunt  .oo, 
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minus  quibus  inucnies  radicem,  et  habebis  propositum:  uel  inucnias  radicem  de  20 
cl  de  .30.  quam  propius  potes;  et  adde  eas  insimul,  et  habebis  similiter  propositum. 

De  extractione  radicum. 

SI  ueio  radicem  quadrati  numeri  de  radice  quadrati  uumeri  extrahere  uolucris,  ut 
radicem  de  io  ex  radice  de  49.,  extrahes  radicem  de  .16.,  scilicet  .4.,  ex  radice  de  .49., 
scilicet  de  .7.,  remanebunt  .3.  pro  residuo  dictg  extractionis.  Et  si  radicem  de  .45  ex 
radice  de  .125  extrahere  uis;  quia  proportio  eorum  est  proportio  quadratorum,  scilicet 
de  .9.  ct  de  25.,  extrahe  radicem  de  9 ex  radice  de  .25.,  scilicet  .3  dc  .5,  remanent  .2.; 
que  multiplica  in  se,  erunt  .4.;  que  multiplica  per  5.  propter  45  et  .125.,  que  sunt  quin- 
cupla de  9 ct  de  .23.,  exibunt  20.;  quorum  radix  est  residuum  dictg  extractionis.  Verbi 
gratia:  adiaceat  recta  .ab.,  que  sit  radix  de  125.;  et  a puueto  .a.  protrahatur  recta 
.ag.  faciens  angulum  . bag .;  et  sit  .ag.  .5.,  scilicet  radix  de  25.;  et  auferatur  ex  .ag. 
recta  . gd .,  que  sit  3,  remaucbit  .da.  2.;  cl  per  punctum  .d.  protrahatur  recta  .de. 
equidislans  lateri  .gb.*,  et  quoniain  in  trigono  .agb.  protracta  est  recta  .de.  equidistaus 
lateri  .bg.,  erunt  latera  .ab  et  .ag.  proportiunalitcr  secta  in  punctis  .de.  , scilicet 
quod  est  sicut  .ae.  ad  .eb.}  ita  .ad.  ad  .dg.  Coniunctim  ergo  est  sicut  .ba.  ad  .be., 
ita  .ea.  ad  gd.:  ct  si  permutaucri mus,  erit  sicut  .ba.  ad  .ag.,  ita  .be.  ad  .gd.  Quare 
est  sicut  quadratum  lateris  .ba.  ad  quadratum  lateris  .ag.  , ita  quadratum  linee  .be. 
ad  quadratum  linee  .gd.  Sed  quadratum  lateris  .ba.  est  quincuplum  quadrati  lateris 
.ag.;  quare  et  quadratum  rectg  .be.  est  quincuplum  quadrati  linee  .gd.:  est  enim  .«.qua- 
dratum linee  .gd.;  quare  quadratum  linee  .be.  est  45.:  ergo  linea  .be.  est  radix  de 
45.;  quam  uolumus  extrahere  ex  .ab.,  scilicet  ex  radice  de  .«25.,  et  inueuirc  residuum, 
scilicet  lineam  .ac.;  cuius  quadrati  proportio  est  ad  quadratum  linee  .ad.,  sicut  qua- 
dratum linee  .be.  ad  quadratum  linee  .gd.  Quare  quadratum  linee  .ae.  est  quincuplum 
quadrati  linee  .ad.  Sed  quadratum  linee  .ad.  est  .4.;  ergo  quadratum  linee  .ae.,  scilicet 
quesiti  residui,  est  .20.;  et  sic  .ae.  inuenta  est  esse  radix  de  .20.,  ut  supra.  Vel  si  radices 
de  45  ct  de  «2».  reduxerimus  in  radices  de  .5.,  habebimus  pro  radice  dc  .45.  tres  radices 
dc  5.,  et  pro  radice  de  «25.  habebimus  .5.  radices  de  .3.:  unde  si  dc  5 radicibus  de  .5. 
auferantur  .3.  radices  de  .5.,  remanent  2 radices  de  .5.,  que  sunt  una  radix  de  .20.,  ut  in- 
ucutiiiu  est.  Aliter  adde  .45  cura  .125.,  erunt  .«70.;  de  quibus  extrahes  duplum  radicis 
multiplicationis  dc  .45.  in  .125.,  idcsl  150.,  rernanent  .20.  pro  quadrato  quesiti  residui.  Ad 
cuius  exemplum  sit  linea  .ab.  radix  de  .125.;  dc  qua  smnmatur  linea  . bg .,  que  sit 
radix  de  45.:  dico  quod  | linea  .ga.  est  radix  de  20.  Quoniam  linea  aib.  in  duo  diuisa 
est  super  punctum  .g.  , erunt  duo  quadrati  linearum  .ab.  et  .gb.  equales  quadrato 
.ag.,  et  duplo  multiplicationis  .gb.  in  .ab.:  sunt  enim  duo  quadrati  .ab.  ct  .gb.  .«70.; 
quibus  cquantur  quadratus  linee  .ag.,  ct  duplum  multiplicationis  .bg.  in  .ba.  Sed  .bg. 
in  ba.  est  radix  multiplicationis  de  45  in  125.,  scilicet  .75.;quc  .75.  duplicata  faciunt  .150.; 
que  extracta  dc  170,  remanent  .20.  pro  quadrato  linee  .ag.;  quod  oportebat  ostendere. 
Et  si  uis  extrahere  radicem  dc  20  ex  radice  dc  30.;  quia  .20  et  30  11011  suut  iu  propor- 
tione quadratorum  numerorum.  Inuenies  radicem  dc  .20.  et  de  30  quam  propius  potes; 
et  extrahe  radicem  de  20  dc  radice  de  30.;  cl  sic  habebis  residuum  non  ad  plenuro, 
sed  fere:  vel  aliter  adde  .20  cum  .30.,  erunt  .50.;  et  multiplica  .20  per  30.,  erunt  .eoo.;  dc 
quibus  accipe  duas  radices,  scilicet  duplum  radicis  eius,  hoc  est  radicem  quadrupli 
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de  <wo.,  que  est  fere  49.,  minus  — ; et  extrahe  eam  de  50.,  remanet  ~ i;  cui  inucnias 
radicem,  et  habebis  qu  esi  tum  residuum,  secundum  propinquitatem. 

De  diiusione  radier  M. 

SI  vis  diuidere  radicem  de  eoo  per  radicem  de  .40.,  diuide  .eoo.  per  40.,  exibunt  .15.; 
quorum  radix  cadit  ex  diuLsione  predicta.  Verbi  gratia  : sit  .a.  .40.,  clb.  .eoo.,  et  .g. 
.15.;  et  d.  sit  radix  ex  .<z.,  et  .e.  ex  .b.:  diuidatur  quidem  .e.  per  .d.t  scilicet  radix 
de  .eoo.,  per  radicem  de  .40.,  egrediatur  .z.  Dico  .z.  esse  radicem  ex  .g.,  scilicet  de  .15.; 
quoniam  diuiso  .<?.  per  d.  facit  .z.  : si  .d.  multiplicat  .3.,  facit  . e . Sed  .d.  se  ipsum 
multiplicans  facit  .a.  Quam  multiplex  ergo  est  .a.  ex  tam  multiplex  est  ex 
.3.  Quare  est  sicut  . d . ad  .3.,  ita  .a.  ad  .£.  Rursus  . z . multiplicans  . d . facit  .e.;  et 
.z.  se  ipsum  multiplicans  facit  ./.  Est  ergo  sicut  d.  ad  z.  , ita  .e.  ad  ./.  Sed  sicut 
.d.  ad  .3.,  ita  repertum  est  . a . ad  Quare  est  sicut  .a.  ad  .e.,  ita  .e.  ad  ./.Sunt 
ergo  .a.  e.  i.  continue  proportionales.  Quare  multiplicatio  .a.  in  ./.  est  sicut  .e.  iu 
se.  Sed  multiplicatio  .e.  iu  se  facit  ergo  .a.  in  ./.  facit  similiter  /».,  scilicet  .600. 
Sed  .b.  diuiso  per  .a.  ucnit  .g.  Ergo  multiplicatio  . a . per  .g.  facit  .b.\  et  .a.  mul- 
tiplicato per  ./.  facit  .b.  Quare  numerus  ./.  cqualis  est  numero  .g.  Sed  .z.  se  ipsuui 
multiplicans  ./.  facit.  Quare  ex  multiplicatione  .z.  in  sc  egredietur  similiter  .g. ; ergo 
.3.  radix  est  ex  .g.,  quod  oportebat  ostendere.  Aliter  .</.  multiplicans  .s.  facit  .e.; 
et  .e.  sc  ipsum  multiplicans  facit  .b.;  ergo  multiplicatio  .d.  in  .3.  multiplicata  per 
.**.  facit  .b.  Item  . d . sc  ipsum  multiplicans  .a.  facit;  ct  . a . multiplicans  .g.  facit 
ergo  multiplicatio  .d.  in  sc,  multiplicata  j»cr  .g.,  facit  .b.  Quare  multiplicatio  .d.  in 
.z.  producta  in  .e.  equa  est  multiplicationi  .d.  in  se  producte  in  .g.:  comuniter  re- 
linquatur multiplicatio  .d.>  remanebit  multiplicatio  .3.  in  .<?.  equa  multiplicationi  .d. 
in  .g.  Quare  est  sicut  .d.  ad  .3.  , ita  .e.  ad  .g.,  sed  sicut  .d.  ad  .3.  , ita  est  . e . ad 
ergo  .e.  ad  .g.  ct  ad  ./.  eandem  proportionem  liabcut:  quare  .g.  cqualis  est  ./. 
Sed  .3.  radix  est  cx  ./.;  quare  .3.  radix  erit  ex  .g.  Et  si  radicem  de  .40.  per  radicem 
de  .000.  diuidere  uis,  diuide  .40.  per  .000.,  exibit  t^;  cui  inucnias  radicem,  ct  habebis  pro- 
positum. Sed  qualiter  radices  fractionibus  inucniantur,  demonstrare  procurabimus.  Sed 
primum  Jnotandum  est,  cum  inter  se  diuiduntur  radices  numerorum  quadratorum, ucl  eo- 
rum proportionem  habentium,  tunc  semper  egreditur  numerus  rationalis.  Verbi  gratia: 
uolumus  diuidere  radicem  de  .64.  per  radicem  dc  .16.:  diuisis  .64.  per  .16., egrediuntur  .4.; 
quorum  radix,  scilicet  .s.,  egreditur  cx  dicta  diuisionc.  Nam  .8.,  que  sunt  radix  de  .64., 
diuisis  per  radicem  dc  .10.,  scilicet  per  .4.,  egrediuntur  similiter  .2.  Et  nota,  quia  illud 
idem  egreditur  ex  diuisionc  radicum  omnium  numerorum  habentium  eandem  proportio- 
nem, quam  habet  .16.  ad  .64.:  ut  si  radicem  de  .80  per  radicem  dc  .20.  diuidere  uolumus, 
egredientur  .2.  similiter  cx  dicta  diuisionc.  SI  alicui  fractioni  ucl  fractionibus  radicem 
iuuenirc  desideras,  dupliciter  tibi  hoc  facere  demonstrabimus.  Primus  modus  est,  ut 
ipsam  partem,  ucl  partes  accipias  ex  aliquo  magno  numero;  et  quot  habueris,  multi- 
plica per  ipsuni  numerum;  et  sume  multiplicationis  radicem  inucnias;  ipsamque  per 
supradictum  numerum  diuide;  et  sic  habebis  propositum.  Verbi  gratia:  uolumus  inue- 
nirc  radicem  dc  |:  accipe  ~ cx  aliquo  magno  numero.  Sitquc  numerus  ille  .60.  Nara 
quanto  maiorem  numerum  acceperis,  tanto  propius  uere  radici  deueneris:  \ quidem  de. 60. 
sunt  .40.;  quibus  multiplicatis  per  .60.,  reddent  .2400.;  quorum  radix,  que  est  .49.,  minus 
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diuidc  per  co,  ct  habebis  propositum.  Nam  si  hoc  in  pedibus,  et  unccis  liabcrc  de- 
sideras, accipe  | ex  unceis  unius  pertieg,  scilicet  de  .ios.,  exibunt  -72.;  quibus  multi- 
plicatis per  .ios.,  ueniunt  7770  ; quibus  accipias  radicem,  critque  ~ 88;  et  tot  uncic 
sunt  in  radice  de  J unius  perlieg.  Similiter  si  uis  habere  in  minutis  ct  secundis  ra- 
dicem de  J unius  gradus,  accipe  J ex  secundis  unius  gradus,  scilicet  cx  .3601),  erunt 
2880;  que  multiplica  per  .3600.,  erunt  quarta  loacsooo.;  quorum  radix  dabit  tibi  secunda, 
que  sunt  in  radice  de  J. 

Aliter  nolumus  inucnirc  radicem  de  | unius  pertirg;  quia  ex  multiplicatione  pedix  {sic) 
in  pede  egreditur  denarius.  Iccirco  fac  denarios  de  | unius  pcrtice,  erunt  denari  .24.; 
quibus  inucnias  radicem,  exibunt  pedes  .4.,  ct  remanent  .8.;  cx  quibus  fac  oclauadeci- 
mas  unius  denarij,  erunt  .144.;  quas  diuidc  per  duplum  radicis  inuentg,  scilicet  per  .8., 
egredientur  uncic  .io.,  et  remanent.  quos  multiplica  per  18,  erunt  HJ;  cx  quibus 
extrahe  multiplicationem  de  unceis  .10.  in  se,  scilicet  £££,  remanebunt  unius  deuarij; 
quibus  diuisis  per  duplum  radicis  inuentg,  egredietur  circa  ~ unius  uncig.  Vel  aliter: 
accipe  radicem  de  deuarijs  21.,  erit  pedum  {sic)  .5.,  ct  deest  tibi  denarius  .i.;ex  quo 
fac.  octauadeuimas,  cnint  .18.;  quas  diuidc  per  duplum  radicis  inucnctg,  scilicet  per  .10., 
exibit  uncia  J 1 ; quibus  extractis  de  pedibus  .5.,  remanent  pedes  .4.,  ct  uncic  \ 16. 

Incipit  distinctio  tertia 
in  mensuratione  omnium  camporum. 

Hanc  itaque  distinctionem  in  quinque  partes  diuidere  derreui.  In  prima  quarum  men- 
surabimus triangulos.  In  secunda  quadrilatcros.  Iu  terrta  umltilatcros,  qui  ex  rectis 
lineis  constant.  In  quatfa  circulos,  et  eorum  portiones,  et  obliquas  figuras  insuper, 
cl  commixtas  ex  rectis  et  curuis  lineis.  In  quinta  mensurabimus  ipsos  campos  , qui 
i u ascensione  montium  iacent.  | 

Incipit  pars  prima  terti g distinctionis  de  mensuratione  triangulorum. 

Campi  qui  triangulj  uel  trilateri  sunt,  alij  orthogouij,  scilicet  rectianguli;  alij  oxi- 
gonij,  scilicet  aculianguli;  alij  quoque  ampligonij  appellantur:  et  bec  nomina  recipiunt 
ab  angulis.  Orthogonium  quidem  trigonum  est,  quod  habet  unum  cx  tribus  angulis 
rectum.  Reliqui  ucro  duo  anguli  uni  recto  sunt  equales.  Oxigonium  quoque  trigonum 
est,  quod  omnes  tres  angulos  acutos  habet.  Ampligonium  autem  est,  quod  imutn  cx 
tribus  angulis  habet  maiorem  recto.  Recipiunt  quidem  trianguli  nomina  a lateribus, 
ex  quibus  quidam  ysopleuri,  idest  equilaleri;  quidam  uero  ysochcli,  idest  equicrurij;  ct 
quidam  diuersilatcri,  qui  scaleni  appellantur.  Equilaleri  quidem  sunt,  quorum  omnia  tria 
latera  sibi  inuiccm  cquaulnr.  Equicrurij  nutem  sunt,  qui  duo  latera  sibi  iuuicem  cqualia 
habent.  Diuersilatcri  quippe  sunt,  qui  omnia  tria  latera  habent  inequalia.  Et  notandum, 
quia  in  omni  triangulo  tres  catheti,  scilicet  perpendiculares  , exigi  possunt.  Ex  quibus 
uuaqueque  cadit  a quolibet  angulorum  super  latus  subtendens,  uel  recipiens  ipsum  an- 
gulum. 

In  ortbogouijs  autem  trigonis  una  perpendicularium  cadit  infra  trigonum  ; ct  est 
illa  que  producitur  ab  angulo  recto  super  latus  subtendens  ipsum  angulum.  Relique  qui- 
dem perpendiculares  sunt  duo  latera  continentia  angulum  rectum.  In  oxigonijs  autem 
trigonis  omnes  tres  perpendiculares  caduut  interius.  In  atnpligonijs  namque  duc  cadunt 
exterius,  ct  alia  interius.  Colligitur  quippe  embadum , scilicet  area  omnium  trian- 
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gularum  ejc  multiplicatione  dimidij  cathetus  in  totam  basem,  itel  ex  multiplicatione 
medietatis  basis  in  totam  perpendicularem  ; que  cum  demonstrationibus  ostendere 
procurabo.  Si  in  trigono  ab  angulo»  qui  non  sil  minor  alicui  reliquorum  angulorum» 
cathetus  supra  latus  subtendens  ipsum  angulum  erigatur»  infra  trigonum  cadet.  SI  in 
trigono  .abg.  sit  angulus  .bag.  nor»  minor  angulo  .abg.  ucl  • bga dico,  si  a puncto 
. a . super  rectam  .bg.  cathetus  erigatur,  infra  trigonum  .abg.  cadet. 

Non  enim;  sed  si  possibile  est,  cadat  extra  trigonum  a latere  . b et  ducatur  itaque 
,gb*  in  directo  in  infinitum  super  punrtum  .e.)  ct  protrahatur  super  .gc.  recta  ca- 
thetus .az. ; eritque  trigonum  .azb.  orthogonium  habens  angulum,  qui  sub  .azb. 
rectum:  ct  quoniam  in  trigono  .azb. unum  latus  eductum  est  extra  trigonum, scilicet .zb. 
in  bg.  Exterior  quidem  angulus,  qui  sub  .abg.  maiorem  opposito  ct  interiori,  qui  sub 
.azb.:  rectus  quidem,  qui  sub  . azb .;  maior  ergo  recto,  qui  sub  .abg.  Sed  qui  sub  .bag. 
non  minor  est  co,  qui  sub  uibg.;  maior  enim  recto,  qui  sub  .abg.  Similiter  et  qui  sub 
.bag.  maior  est  recto,  in  trigono  quidem  .abg.  sunt  duo  anguli  duobus  rectis  maiores; 
quod  est  impossibile.  Cum  omnes  tres  anguli  cuiuslibet  trigoni  duobus  rectis  sint  equales, 
vt  ait  euclides  32. ‘ primi:  non  ergo  cathetus  ah  .a.  super  latus  .bg.  ducta  extra  trigonum 
cadet  ex  parte  .b.  Similiter  ostendetur,  neque  extra  ex  parte  .g.  intus  enim  cadet;  quod 
oportebat  j ostendere.  Ex  hoc  enim  comprehenditur,  quod  in  oxigouio  trigono  ab  an- 
gulo minore  cxistcule  in  ipso,  et  in  ortogooio  ah  angulo  recto,  ct  in  ampligonio  ab 
angulo  obtuso;  si  cathetus  supra  latera  subtendentia  ipsos  angulos  erigatur,  infra  ipsa 
trigona  cadet.  Demonstremus  itaque,  qualiter  in  orthogonio  trigono  latera  continentia 
angulum  rectum  sit  cathetus  in  ipso.  Adiaceat  quidem  trigonum  orthogonium  .bgd. 
rectum  habens  angulum,  qui  sub  .bgd.  Dico,  rectam  .bg.  perpendicularem  esse  super 
.gd.  rectam,  et  .dg.  super  .bg.:  protrahatur  recta  ,gd.  in  directo  ad  punctum  .a.;  et 
quoniam  super  rectam  .ad.  stat  recta  .bg.,  facit  circa  se  duos  angulos,  aut  rectos, 
aut  duobus  rectis  equales.  Kcctus  quidem,  qui  sub  .bgd.  rectus  manet,  qui  sub  .bga. 
Quare  .bg.  cathetus  est  super  .ad.  Similiter  si  protrahatur  recta  .bg.,  ostendetur,  re- 
ctam dg.  esse  cathetum  super  .bg.  Dico  iterum  : a puncto  .b.  alia  cathetus  cadere  non 
posse  super  rectam  .ad.  preter  cathetum  .bg.  Sed  si  possibile  est;  esto  .ba.  cathetus 
super  .ad.,  erit  tunc  in  trigono  .bag.  duo  angui  j rcclj;  quod  est  inconuenicns.  Simi- 
liter si  fecerimus  eam  cadere  inter  .g.d.  super  punctum  .e.,  erit  in  triangulo  .ab e.  duo 
anguli  recti,  qui  sui»  . bge .,  ct  qui  sub  . gcb.;  quod  est  impossibile:  non  enim  super 
rectam  .ad.  cathetus  cadit  preter  .bg.  Similiter  ostendetur,  nec  a puncto  .d.  super  .bg. 
cathetum  cadere  posse  preter  .dg.;  quod  oportebat  ostendere.  SI  in  oxogonio  trigono 
ab  angulo  minore  existente  in  ipso  super  latus  subtendens  ipsum  angulum  cathetus 
trahatur,  infra  trigonum  cadet.  Exempli  causa:  sit  oxogonium  trigonum  .abg.  minorem 
habens  angulum,  qui  sub  .bag.  Dico;  si  ah  .a.  erigatur  cathetus  super  rectam  . bg 
infra  trigonum  cadet.  Non  enim;  sed  si  possibile  est  cadat  exterius  super  .d.  punctum. 
Et  quoniam  recta  .ad.  cathetus  est  super  rectam  .dbg.,  rectus  est  angulus,  qui  sub 
.adb.  Sed  angulus  qui  sub  .abg.,  qui  est  extra  trigonum  .adb.,  maior  est  interiori  sibi 
opposito,  qui  sub  .adb.  Sed  qui  sub  .adb.  est  rectus;  quare  angulus,  qui  sui»  .abg. 
maior  est  recto;  quod  est  inconuenicns,  cum  aculinngulum  sit  trigonum  .abg.:  non  enim 
cadit  cathetus  ab  .a.  extra  trigonum  .abg.:  intus  enim  cadit;  quod  oportebat  ostendere. 
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In  ampligouio  trigono  si  al>  angulo  acuto  cathetus  trahatur  super  Jatus  subtendens  ipsum 
angulum,  extra  trigonum  cadet.  Sit  trigonum  ampligonium  .bdg.,  amplum  haliens  angu- 
lum, nui  sub  -bdg.  Dico,  si  ab  angulo  .dbg.  cathetus  ducatur  super  .gd.  rectam,  extra 
trigonum  .bdg.  cadet.  Non  enim;  sed  si  possibile  est,  cadat  inter  .dg.  ad  punctum  .«.Et 
quoniam  .ba.  cathetus  est  super  rectam  . gd .;  angulus  quidem, qui  sub  .bad.,  rectus  est. 
Est  enim  maior  recto,  qui  sub  .bda.  Ouare  in  trigono  .bda.  sunt  duo  anguli  duobus 
rectis  maiores;  quod  est  inpossibile.  Non  enim  a puncto  .b.  super  .gd.  cathetus  infra 
trigonum  bdg.  cadit.  Similiter  ostendetur,  nec  a puncto  .g.  stiper  lineam  . bd . cathetum 
posse  | infra  trigonum  .bgd.:  exterius  enim  cadunt;  quod  oportebat  ostendere.  SI  in 
duabus  lineis  angulum  continentibus  recta  aliqua  inciderit;  et  in  medio  ipsius  sum- 
matui punctus  ; ct  a puncto  ad  angulum  protrahatur  recta  ; si  ipsa  recta  cqualis 
fuerit  linee  iacentis  a dicto  puncto  usipte  ad  unam  linearum  continentium  angulum  , 
tunc  angulus  ille  rectus  erit.  Exempli  causa  : sint  duc  linee  .ab.  et  bg.  continentes 
angulum  . abg.;  ct  in  eis  incidit  recta  recta  (r/c)  .de.;  in  medio  cuius  accipiatur  punctus 
.3.,  protrahatur  .zb.  Dico  quoniam  si  .zb,  recta  cqualis  est  recte  ze.  uel  zd.,  quod 
angulus  .abg.  est  rectus.  Quoniam  tres  linee,  que  sunt  .zb.  ct  zd.  et  ze.  sibi  inuiccm 
oquales  sunt;  si  a puncto  .z.  spatio  imius  ipsarum  circulus  circinabitur,  nimirum  per 
punctu  .d.b.e.  uenict;  infra  quem  circulum  coaptata  est  quednm  recta  .de.,  infra  quam 
est  centrum  circulj  ; ideo  recta  .de.  est  dyamoter  illius  circulj;  a quo  dyametro  com- 
prehensus est  arcus  .d.b.e.:  ergo  semicirculus  est  .d.b.e.,  infra  quem  est  angulus  .dbe. 
Angulus  quidem,  qui  est  in  semicirculo  , rectus  est ; ut  Euclides  in  tertio  suo  libro 
ostendit.  Ex  hoc  enim  manifestum  est,  quod  si  recta  .zb.  maior  esset  quam  recta  zd. 
uel  .ze.;  angulus  quidem  .dbe.  acutus  esset.  Si  uero  minor  esset  .zb.  quam  .zd.  ucl 
.ze.,  obtusus  esset  angulus  .abg. 

/,v  orthogonio  quidem  trigono  quadratus  lateris  subtendentis  angulum  rectum 
equus  est  duobus  quadratis  laterum  continentium  angulum  rectum.  Sit  trigonum 
orthogonium  abg . rectura  habens  ungulum,  qui  sub  .agb.  Dico  quoniam  quadratum 
linee  .ab.  equalem  esse  duobus  quadratis  linearum  ,ag.  ct  ,gb. : protraham  super  re- 
ctam .ab.  a puncto  .g.  cathetum  .gd.;  eritque  trigouum  .abg.  diuisum  in  duobus 
trigonis  ortlmgonijs,  que  sunt  .gdb.  et  gda.  ; et  sunt  sibi  inuiccm  similia  et  toti  , 
ut  Euclides  in  sexto  libro  demonstrauit  . Et  quoniam  simile  est  trigonum  .gdb.  tri- 
gono .agb.,  circa  cornu  nem  angulum  .b.  habent  latera  proportionalia.  Est  enim  sicut 
.db.  ad  .bg  cx  trigono  .dbg.,  ita  .gb.  ex  trigono  .bag.  est  ad  lineam  .ab.  Quare 
multiplicatio  .db.  in  .ba.  equa  est  quadrato  linee  .bg.  Rursus  quoniam  simile  est  tri- 
gonum -gda.  trigono  .agb.,  circa  commicm  angulum  ipsorum  .a.  latera  habent  pn>- 
portionalia.  Est  ergo  sicut  recta  .da.  ad  ,ag.  ex  triangulo  .gda.,  ita  recta  .ga.  ex 
triangulo  .agb.  est  ad  rectam  .ab.  Quare  .ad.  in  .ab.  eqiinlur  quadrato  linee  .ag. 
Demonstratum  quidem  est  ct  .db.  iu  .ba.  equari  quadrato  linee  .gb.  Quare  multiplicatio 
.db.  in. ba.  cum  multiplicatione  linee  .ad.  in  .ab.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg. 
et  .ga.  Sed  multiplicatio  .db.  iu  .ab.  cum  .da.  iu  .ab.  equa  est  quadrato  linee  .ab.; 
ergo  quadratus  linee  .ab.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  e t .ga.;  quod  opor- 
tebat ostendere,  lis  itaque  demonstratis,  qualiter  trigona  mensurentur,  demonstramus. 
Sed  notandum  primum,  quod  cx  trigonis  orthogonias  nmpligonijs  alia  | sunt  equicruria. 
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alia  diumilalera.  Oxigoniorum  quidem,  alia  sunt  equila  tera,  alia  cquicruria,  alia  ucro 
diuersilatcra.  Yndc,  ut  doctrinam  mensurandi  omnia  genera  trigonorum  perfecte  ha- 
liramus,  lianc  partem,  scilicet  primam  liuitis  tertie  distinctionis,  in  tres  difteren  lias  di- 
uidimus.  In  prima  quarum  mensurabimus  trigona  orthogonia  : in  secunda  oxigoniu  : 
in  tertia  ampligonia. 

Incipit  differentia  prima. 

Area  amnium  trigonorum  orthogoniorum  colligitur  f.r  multiplicatione  unius  la- 
teris in  dimidium  alterius  continentibus  angulum  rectum.  Kxcmpli  causa : Sit  tri- 
gonum orthogonium  et  cquicrurium  .abc.  halans  in  singulis  hileriims  .ab.  ct  .bc.  per- 
ticas .10.;  latus  quoque  .ac.  sit  radix  de  perticis  .aoO.j  multiplicabis  dimidium  lateris  .ab. 
in  totum  latus  .bc.%  uel  c conuerso,  scilicet  .5  j>er  .io.;  ct  sic  reddet  pro  arca  totius 
trigoni  perticas  .50.  superficiales:  ct  hoc  proliubitur,  sia  puncto  .a.  super  lineam  . ba ., 
secundum  rectum  anguium,  lineam  .ad.  equilcra  linee  .bc.  protraxeris;  et  copulatioris 
liueam  .dc.,  que  erit  equalis  linee  .ab.  Ideo  quia  quadrilaterum  est  .abed.  equitatorum, 
et  orthogonium,  ex  quo  trigonum  .abc.  dimidium  continere  in  suprascripta  figura  aperte 
declaratur:  totum  ergo  quadratum  .abed.  est  perticarum  .100.,  que  colliguntur  ex  mul- 
tiplicatione de  .io.  in  .10.,  scilicet  cx  uno  latere  in  se  ipso:  quare  trigonum  .abc.  cum 
sit  dimidium  ipsius  quadrati,  perticas  so  continere  necessc  est.  Irem  est  trigonum  or- 
thogonium diucrsilutcrum  . bed .,  cuius  latus  .bc.  est  perticarum  .8.;  latus  quoque  .cd.  est 
perticarum  o.;  latus  ucro  .bd.  perticarum  .10.;  ct  angulus  rectus  est,  qui  ad  .c.  Quare 
multiplicabis  dimidium  .bc.  per  lotam  .cd.y  lioc  est  .4.  per  .6.;  uel  dimidium  .cd.  in  to- 
tam ,cb.t  scilicet  .3.  per  .8.,  ct  habebis  perticas  .«.  pro  area  trigoni  .bcd.;  qnod  esse 
unum  cognoscitur  suprascripti  trigonj  doctrina:  uel  aliter  diuidatur  .bc.  in  duo  equa  lia 
supra  punctum  .e.;  ct  a puueto  .e.  cquidistans  et  equalis  linee  .cd.  protrahatur  linea 
.e(.\  ct  copuletur  Af.  Et  quoniam  linea  .cd.  cquidistans  est  ct  equalis  linee  ,df.y  erit 
linea  .fd.  equalis,  et  cquidistans  linee  .cc.,  ut  in  geometria  aperte  declaratur.  Quate 
linea  .df.  est  perticc  .4.,  ct  est  equalis  linee  .eb.\  et  .hh.  est  equalis  Jid.]  ct  angulus 
.ebh.  angulo  Jtdf.  est  equalis;  unde  recta  .eh.  recte  Jif.  cquatur.  Quare  trigonum 
.hfd.  equalis  trigono  .beh.:  totum  ergo  trigonum  .bcd.  equalis  est  quadrilatero  .ecfd. 
orthogonio,  quod  continetur  ex  multiplicatione  linee  .cc.  iu  lineam  ,cd.y  scilicet  de  4 
in  c.  Quare  trigonum  .bcd.  continetur  ex  multiplicatione  dimidj  .bc.y  scilicet  ex  .cc. 
in  .<?</.,  ut  prodiximus. 

Similiter  ostendetur,  si  a punrto  .i.  , scilicet  dimidio  .cd.  , protrahatur  linea  .ia. 
cquidistans  et  equalis  linee  .cb.  ; et  copuletur  recta  .ba.  ; ct  erit  triangulus  .abh. 
equalis  triangulo  Jiid.  : comuniter  si  addatur  quadrilaterum  . bcih.,  erit  totum  qua- 
driluterum  .abei.  cqualc  triangulo  .bcd.]  cuius  quadriiateri  area  halatur  cx  .ic.  in 
.cb.y  hoc  est  de  .3.  in  .8.,  ut  supradiximus.  Nam  si  latus  Jtd.  per  reliqua  latera  | in- 
iienire  uolucris,  multiplica  latus  .bc.  in  se,  scilicet  per  8.,  erunt  .64.;  cui  superadde 
multiplicationem  lateris  .cd.  in  se,  scilicet  .36.,  erunt  .100.;  cuius  radix,  que  est  .10.,  est 
longitudo  .bd.  ypotenusg.  Sil  ypotenusa  .bd.  pcrtice  .10.,  ct  Itasis  .cd.  perticc  .6.;  et 
queratur  longitudo  catheti  .bc.]  multiplicabis  ypotenusam  iu  se,  scilicet  .10  per  io., 
erunt. I00.;dc  quibus  tolle  multiplicationem  basis  in  se,  scilicet  .36., remanent  64.;  quorum 
radix,  scilicet  .8.,  est  longitudo  catheti  .bc.  Item  ypotenusa  sit  .tO.,  et  cathetus  sit  .R.; 
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ct  ingnoraucris  bascm  .cd.  Ex  tetragono  quidem  .bd.,  scilicet  de.ioo., extrahe  tetragonum 
.bc.,  scilicet  .64.,  remanent  .36.;  quorum  radix,  scilicet  est  latus  xd. 

Incipit  Differentia  secunda. 

O unium  trigonorum  oxigoniorum  area  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  in 
dimidium  basis , uel  ex  multiplicatione  basis  in  dimidium  catheti.  Ad  cuius  rei  eui- 
dentiam  sit  trigonum  acutiangulum,  ct  cquilatertim  .abc.  habens  in  singulis  latoribus 
perticas.  10.:  protrahatur  super  n etam  .bc.  cathetus  .ad.;  quoniam  .ad.  cathetus  est 
super  rectam  .bc.,  equalis  est  uterque  angulorum,  qui  ad  ergo  orthogonia  sunt 
trigona  . adb . ct  .adc.:  et  quoniam  equulis  est  linea  linea  (wc)  .ab.  linee  .ac.;  ct  linea 
.ad.  comunis  est  utrique  triangulo;  basis  ergo  .bd.  basi  .bc.  equulis  erit;  et  trigonum 
.adb.  trigono  .adc.  cqunle  erit.  Et  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .adb.,  area 
ipsius  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  .ad.  in  dimidium  basis  .bd.  , scilicet  in 
J 2.  Similiter  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .adc.,  area  ipsius  colligitur  ex  mul- 
tiplicatione catlieti  .ad.  in  dimidium  basis  .der,  quare  area  totius  .abc.  trigoni  col- 
ligitur cx  multiplicatione  catheti  Md.  in  dimidium  I»asis  .bc.,  ut  supra  diximus. 

Eisdem  nero  dispositis  ostendetur,  quod  area  .abc.  trigonj  colligitur  ex  multipli- 
catione totius  basis  .bc.  in  dimidium  catheti  .ad.  Nam  si  longitudinem  catheti  .ad. 
scire  desideras,  tetragonum  linee  .bd.,  hoc  csL  multiplicationem  ipsius,  uel  potentium 
extrahe  ex  potentia  totius  liucc  .ab.,  scilicet  .25.,  de  .100.,  remanebunt  .75.;  cuius  numeri 
radix,  scilicet  parum  minus  de  perticis  -8.,  est  longitudo  catheti  .a d.:  quibus  perticis 
| 8.  multiplicatis  per  medietatem  basis  .bc.,  scilicet  per  .5.,  reddunt  parum  minus  de 
perticis  | 43.  pro  arca  totius  trigoni  .abc.  Similiter  multiplicatio  totius  basis,  scilicet  .10., 
in  dimidio  catheti,  qui  est  parum  minus  de  perticis  j 4.,  facit  fere  de  perticis  \ 43.; 
uel  .bd.  per  .ad.,  hoc  est  .5.  per  radicem  de  .73.  multiplica,  ct  hahebis  radicem  de 
.1875.  pro  emlmdo  trianguli  .abc.;  que  radix  est  secundum  propinquitatem  J 43.,  minus 
— . Et  si  embatium  snprascripti  triangulj  aliter  inuenire  uis  cx  quadrato  unius  laterum, 
scilicet  dc  .100.  tertiam  ct  decimam  partem  accipe;  et  quod  proucnerit,  erit  cinbadum  se- 
cundum propinquitatem.  Est  enim  proportio  areg  cuiuscumquc  trianguli  cqutlalcris  ad 
quadratum  sui  lateris  parum  mitius  de  proportione,  quatn  habent  .13.  ad  .30.  Item  sit 
cquicrurium  trigonum  et  acutiangulum  .def.,  habens  latera  .de.  ct  .df.  cqualia;  quorum 
unumquodque  sit  pcrticc  .10.;  latus  quoque  .cf.  sit  perlicc  .12.:  inter  cqualia  quidem 
crura  ipsius,  scilicet  stiper  basem  xf.  cathetus  protrahenda  est;  ideo  quia  cadit  super 
dimidium  ,ef.  ; ct  protractg  | cathclj  ,dg.  studeas  longitudinem  inuenire;  uidelicet 
extrahere  |K)leuliam  xg.  ex  potentia  lateris  die.,  scilicet  .3G.  de  .100.,  remanent  .64.;  qui 
numerus  est  potentia  catheti  .dg.:  quare  .dg.  est  perticarum  .8.,  scilicet  radix  de  .64.: 
similiter  .s.  multiplicatis  per  dimidium  basis  .ef.,  scilicet  iu  .c.;  uel  tota  base  in  dimidio 
catheti,  scilicet  .12.  per  .4.,  ueniunt  pertice  .48.  pro  area  totius  trigoni  .def.  Nam  cum 
multiplicatur  cathetus  in  dimidium  basis,  tunc  constituitur  ex  ipso  triangulo  quadri- 
laterum  longum,  habens  in  longitudinem  perticas  .8.,  scilicet  quantitatem  catheti,  et  in 
latitudinem  perticas  .6.,  scilicet  dimidium  basis.  Verbi  gratia  : describatur  iterum  tri- 
gonum .def.;  et  a puncto  .d.  protrahatur  linea  .dh.,  equidistans  et  equalis  linee  .gf., 
hoc  est  equulis  linee  . ge .;  ct  copuletur  recta  .hf.,  que  erit  equalis  catheto  .dg. 

Quare  quadriiuterum  . dgfh . cquale  est  trigono  .def.  Nam  quadrilaterura  . dgfh . 
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constat  ex  multiplicatione  catheti  .dg.  in  .gf.,  scilicet  indimidio  ,ef.  It  em  sit  trigonum 
diucrsi laterum  et  acutiungulum  ,abc.'t  cuius  latus  .ab.  sit  perlice  .13.;  latus  .ac.  sit 
pertice  .15;.  basis  .bc.  sit  pcrticc  .14.  In  hoc  enim  triangulo  cathetus  inucniri  non  po- 
test, donec  primutn  inurniatur  casus  supra  has  era,  iu  quo  perpendicularis,  scilicet  ca- 
thetus, cadat;  qui  casus  tribus  modis  inueniri  potest.  Primus  quidem  modus  est  , ut 
potentia  unius  lateris  cum  potentia  basis  i ungas ; et  ex  eorum  summa  extrahes  po- 
tentiam alterius  lateris;  residuique  dimidium  per  longitudinem  hasis  diuidc;  ct  quod 
ex  diuisionc  proucnerit,  erit  casus  ah  illa  parte,  a qua  cuniungilur  potentia  lateris 
cum  potentia  hasis.  Yt  in  trigono  suprascripto,  cuius  potentia  hasis,  scilicet  de  .14. 
in  se  ipso,  est  .196.;  que  addita  cum  potentia  lateris  .ab.,  scilicet  cum  multiplicatione 
de  .13.  in  se,  que  est  .169.,  faciunt  .305.:  de  quihus  extracta  potentia  lateris  .ac.,  scilicet 
.125.,  remanent  .140.;  quorum  dimidium,  scilicet  .70.,  per  hasem,  scilicet  per  .14.,  diuide, 
exibunt  .3.,  que  sunt  casus  a latere  .ab.,  scilicet  quantitas  .bd.:  reliquum  uero  .dc. 
erit  pcrticc  .9.,  scilicet  differentia,  que  est  a .5.  usque  in  .14. 

I rem  potentia  lateris  .ac.,  scilicet  .225.,  addita  cum  potentia  hasis  .cb.,  scilicet  cum 
.190.,  facient  .421.;  de  quihus  extracta  potentia  lateris  .a b.,  scilicet  .169.,  remanent  .252.; 
quorum  dimidium, scilicet  .126.,  diuisum  per  hasem,  reddunt  .9.  pro  casu  xd.  Modus  alius 
est,  ut  addas  perticas  utriusque  ypotcnusg,  ut  in  hoc  trigono  .13.  cum  .is.  erunt  .2*.;  quas 
diuide  per  .2.,  erant  .14.;  quas  multiplica  per  differentiam,  que  est  ah  uua  ypo  lon  usarum 
usque  in  ipsis  .14.,  scilicet  per  .1.,  erunt  .14.;  quas  diuide  per  dimidium  basis,  scilicet  per 
.7.,  exilnint  .2.;  quas  adde  super  dimidium  hasis,  erant  .9.;  que  sunt  maior  casus  a latere 
maioris  ypoteuusg  .«c.  Similiter  extractis  ipsis. 2.  ex  ipsis  .7.,  relinquetur  illinor  casus  .bd. 
perticarum  .5.,  ut  per  primum  modum  inuentum  est.  Tertius  modus  est,  ut  per  potentiam 
minoris  ypoteuusg  dc  potentia  maioris  extrahe,  scilicet  .169.  de  .223.;  residuum  uero, 
scilicet  .56.  per  hasem,  scilicet  per  .14.  diuidc,  exibunt  .4.  que  adde  cum  basc,  erunt  .18. 
«piorum  dimidium,  scilicet  .9.,  est  maior  casus:  ucl  .4.  extrahe  de  basc,  remanent  .10.;  quo- 
rum dimidium,  scilicet  .5.,  est  minor  casus.  Et  hic|  uidetur  mihi  actior  reliquis.  Inuencto 
itaque  casu,  si  perpendicularem  .ad.  inuenirc  nolueris,  extrahe  potentiam  minoris  casus, 
scilicet  .23.,  de  potentia  lateris  .ab.,  scilicet  dc  .109.,  remanebunt  .141.;  quorum  radix, 
scilicet  .12.,  est  cathetus  .ad.:  ucl  potentiam  maioris  casus,  scilicet  multiplicationem 
dc  in  se  ipso,  scilicet  .si.,  extrahe  dc  potentia  .ac.,  scilicet  de  .225.,  remanebunt  simi- 
liter .144.  pro  potentia  catheti  .ad. i quare  cathetus  .ad.  est  .12.,  ut  prodiximus.  Multi- 
plicatio quidem  catheti  in  dimidium  hasis,  uel  c conuerso,  redtlit  perticas  .84.  pro  arca 
totius  trigoni  .abc.  In  suprascripto  quidem  trigono  eipucrurio  ostendimus,  ipsum  equalcm 
esse  ei  quadrilatcro  rectiangulo,  qui  habet  in  longitudine  quantitatem  catheti  eiusdem 
trigoni , et  in  latitudine  quantitatem  dimidij  sug  hasis  . In  hoc  uero  uidumus  de- 
monstrare, qualiter  trigona  cquiparantur  ipsis  quadrilatcribus  rectiangulis,  qui  habent 
in  longitudine  quantitatem  totius  hasis  trigonorum,  ct  iu  latitudine  quantitatem  dimidij 
catheti  : diuidatur  cathetus  .ad.  in  duo  cqualia  supra  punctum  .e.,  ut  in  hac  alia 
cernitur  formula;  et  per  punctum  .e.  linea  trahatur  .fg.,  «pu*  sit  equalis,  et  cquidi- 
stans  linee  .bc.',  et  copulentur  recte  .(b.  et  .gc.  , que  erunt  equales  et  equidistantes 
sibi  inuiccm;  propter  quod  recta  .fg.  est  equidistaus  et  cipialis  linee  .bc.  ; et  quo- 
niam cathetus  .ad.  in  duo  cqualia  diuisus  est  secundum  punctum  .e.;  et  per  punctum 
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.e.  protracta  est  basis  .bc.  cquidislans  rcctg  fg.t  que  serat  rectas  .ab.  et  .ac.  iu 
«hio  equalia  in  punctis  Ji.  et  ./.,  secundum  quod  in  geometria  declaratur;  et  anguli, 
ad  .e.  re«*ti  erunt,  sicut  sunt  anguli,  qui  ad  .d.:  quare  auguli  .[.  et  .g.  rectj  sunt: 
ideo  si  scindatur  recta  .ae.  ah  .a.  in  .e.,  ct  recta  .ch.  ab  .c.  in  .h.  ; et  ponatur 
trigonum  ,aeh.  super  trigonum  Mfh.t  recta  .ac,  super  rectam  .fb.  cadet:  ideo  quia 
recta  fb.  rqualis  est  recte  er/.,  que  est  cqualis  recte  .ea.;  ct  recta  .e/i.  super  rectam 
.hf.;  ct  recta  .ah.  super  rectam  .hb.\  et  angulus  ./.  cqualis  erit  angulo  .acf.  Quare 
angulus  rectus  est : propter  eadem  ergo  rectus  angulus  qui  ad  ,g.t  et  trigonum 
-cig.  eipiale  est  trigono  .aci.:  totum  ergo  .abc.  trigonum  quadrilatcro  fbeg.  e«|uale 
est,  quod  liabi  t in  uno  latere  quantitatem  basis  ; iu  alio  quantitatem  dimidij  catheti, 
ut  oportebat  ostendere.  Nec  pretcrmictcndum  est,  quod  iu  qundrilatero  fbeg.  angulus, 
qui  sub  .bcg.  cqualis  est  angulo,  qui  ad  f 'oleo  quia  op|Misiti  sunt:  quare  ct  angulus 
fbc.  «qualis  est  angulo  qui  ad  .g.;  que  omnia  in  libro  cticlidls  aperte  declarantur, 
ubi  ostenditur,  «puni  omnes  ligure  «pie  habent  latera  opposita,  equalia  habebunt  simi- 
liter et  angulos  equulcs:  «piare  angulus  fbc.  ct  -bcg.  recti  sunt:  orthogonium  ergo 
est  «[iindrilateriiiu  fbeg.,  ut  oportet.  In  secundo  «piidem  euclidis  libro  demonstratur, 
illide  procedit  prima  iuuentio  casu*  perpendicularis  in  oxigonio  trigono. 

Et  nos  unde  procedit  inuentio  eiusdem  casus,  per  secundum  et  tertium  modum  mo- 
llimus liguris  geometricis  demonstrare.  Describatur  rursus  trigonum  au prascriptum  .abc.; 
et  protrahatur  iu  eo  callidus  .ad.;  et  per  punctu  .bc.  ad  rectus  angulos  protrahantur 
recte  ,cb.  et  fc.;  ct  sit  reda  .eb.  cqualis  recte  .ac.,  scilicet  15;  et  recta  fc.  equulis 
recte  .ab.,  scilicet  ia;  et  copulentur  fe.  ct  fd.  ct  .de.;  et  «liuidatur  recta  .ef.  in 
duo  equa  super  punctum  .^r.;  ct  a punio  .g.  ulrisquc  rectis  fc,  et  .eb.  equidistaus  pro- 
trahatur recta  .gh.;  et  per  punctum  f.  recte,  «rt  eipiidistans  .bc.  protrahatur  recta  fik. 

Rursus  per  punctum  .g.  rectis  .cb.  ct  fik.  cquidislans  protrahatur  recta  .gl.;  et 
quoniam  orthogonia  sunt  trigona  .adc.  et  .adb.  rectos  habentia  angulos,  qui  sub 
.adc.  ct  .adb.;  poltmlia  quidem  lateris  .ac.  opiatur  duobus  jHitenlijs  linearum  .ad. 
cl  . dc .;  ct  potentia  linee  .ab.  <n piatur  duobus  poleutijs  linearam  .ad.  ct  .db.  Quare 
si  comuniter  aulTeratur  potentia  linee  .ad.,  poterit  (Mitcntiu  maioris  casus  .dc.  plus 
potentia  minoris  .db.,  quantum  potest  potentia  linee  .ac.  plus  p«>tontia  linee  .ab. 

Quare  polculic  linearam  .ab.  ct  .dc.  eqnaiilur  poleutijs  lincanini  .ac.  et  .db.  Sed 
recta  fc.  cqualis  est  rcctc  .ab.  , et  recta  .eb.  recte  .ac.  Quare  potentia  linearum 
fc.  et  .cd.  d piatur  potentic  linearum  .eb.  et  .bd.  Sed  potentic  Itimarum  fc.  et  ,cd. 
equa  csl  potentia  linee  fd.  cum  angulus  fcd.  sit  rectus.  Simili  quotfue  modo  potentia 
linee  .de.  etjuattir  potentic  linearum  .eb.  ct  .bd.:  «piare  linee  fd.  ct  .de.  sibi  inuicciu 
sunt  equales.  Equicnirinm  ergo  est  trigonum  fde.  Et  quoniam  basis  . ef . in  duo  e«pia 
«liuisa  est  super  punctum  .g.;  linea  quidem  ,dg.  cathetus  est  super  lineam  .ef.:  quare 
rectus  est  utenpie  angulus,  «pii  sub  .dge.  et  -dgf.  Rursus  quoniam  recta  ,gh.  equi- 
distaus  est  recte  fc.;  ct  in  i*is  incidit  recta  .cb.  ; anguli  <|Uoque  «jui  sub  fch.  et 
.ghc.  duobus  rectis  sunt  equales.  Sed  «pii  sub  fch.  rectus  est;  «piare  qui  sub  .ghc. 
rectus  erit  ; exterior  angulus  qui  sub  . ghd . est  rectus;  quia  cqualis  est  interiori  et 
opposito,  qui  sub  fch.:  cathetus  ergo  est  linea  .gh.  super  rectam  .bc,  liem  quo- 
niam per  punctum  f.  protracta  est  linea  fik,  equidistaus  linee  j;b.  ; et  linea  Me. 
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est  cqnidislaiis  linee  .fc.)  paralilogramum  ergo  est  quadrilatcrum  . kbcf . Quare  op- 
posita latera  sibi  inuicera  sunt  equalia:  cqualis  ergo  est  recta  .fk.  recte  .bc.,  et  recta 
.bk.  recte  .cf.  Ergo  .bk.  est  13,  remanet  .ke.  2.  Nam  recta  Jh.  equulis  est  utrique 
rectarum  /c.  et  .kb. 

Paralitogramina  enim  sunt  quadrilatcra  .kbhi.  et  .ihcf.  Ergo  recta  Jii.  est  13.  Item 
quoniam  in  cquidistantihus  .eb.  et  .gh.  recta  incidit  .<*/.,  exterior  angulus,  qui  sub 
.fgi.  c([ualis  est  opposito  interiori,  qui  sub  .gei.  Et  angulus  quidem  qui  sub  . fig . 
cqualis  est  .ei.,  qui  sub  .gle.:  est  enim  uterque  rectus.  Reliquus  qui  sub  .gfi.  re- 
li(pio,  qui  sub  .egi.  est  equalis;  ct  recta  .fg.  recte  .ge.  est  cqualis.  Quare  reliqua  la- 
tera reliquis  lateribus  cqualia  erunt,  que  equales  angulos  subtendunt  : latus  quippe 
.gi.  lateri  .el.  est  equale  ; cl  latus  .fi.  lateri  .gl.  est  similiter  | crpialc.  Sed  recta 
.gl,  rede  Jk.  est  cqualis;  quia  paralilogramum  est  quadrilaterum  Ikig . Ergo  reda 
.fi.  cqualis  est  recte  .ik.x  quare  reetn  .ch.  equa  est  recte  .hb.:  diuisa  est  ergo  basis 
.bc.  in  duo  equa  super  punctum  quare  ,c h.  est  .7.  Item  quia  pnralilngramum  est 
quadrilatcrum  .Ikig.)  cqualis  est  recta  .lk.  recte  ,ig.  Sed  recta  .ig.  demonstrata  est 
esse  equalis  recte  .te.)  quare  et  Jtl.  equa  est  recte  .le.  Sed  tota  .ke.  est  .2.;  ergo 
unaqueque  rectarum  Jsi.  ct  .le.  ct  .ig.  est  «l.s  vnde  lota  .hg.  est  .14.  Rursus  quoniam 
rectus  est  angulus  . <fgf duo  quidem  angui j qui  sunt  .dgh.  et  digf  uni  recto  sunt 
(spiales.  Similiter  quoniam  orlliogouium  est  trigonum  .gif.  babens  rectum  angulum, 
qui  sub  .gif  ) reliqui  duo  anguli  qui  sub  Jgf.  et  -gfi.  uui  redo  sunt  equales;  ergo 
anguli  .dgh.  et  .bgf.  sunt  equales  augiilLs  .hgf.  ct  .gfi.  Quare  si  comunitcr  aufe- 
ratur angulus  'bgf. , remanebit  angulus  .dgh.  equalis  angulo  .gfi.  Nam  et  angulus 
.gif.  angulo  . ghd . est  equalis.  Reliquus  Jgf,  reliquo  .hdg.  est  cqualis.  Simile  ergo 
est  trigonum  .fig.  trigono  .ghd.)  quare  est  sicut  .fi.  ad  .ig.,  scilicet  sicut  .7.  est  ad 
unum,  ita  gh.,  scilicet  .14.,  est  ad  .hd.  Quare  multiplicatio  .gi.  in  .gh.  diuisa  per 
.fi.  reddit  .hd.)  ct  hoc  est  quod  in  secundo  modo  fecimus.  Videlicet  addidimus  latus 
.ab.  cuin  latere  .ac.,  hoc  est  /c.  cura  .eb.  , ct  habuimus  .2S.;  quorum  dimidium, 
scilicet  .14.,  fuit  linea  .gh.)  que  multiplicauimus  per  .ig.,  quod  est  id,  in  quo  .gh. 
recta  suprrliuhundnl  redam  .{c.,  lioc  csl  .ab.,  uel  .gi.  est  illud,  in  quo  .ac.,  scilicet 
.eb.,  superba huudat  lineam  .gh.)c\  qua  multiplicatione  habuimus  .14.;  que  diuisimus 
per  dimidium  basis  .bc.,  scilicet  per  .ch.,  hoc  est  per  .fi.)  quarum  uuaqueque  est 
.7.,  et  habuimus  .2.  pro  quantitate  Jid  ; que  addidimus  dimidio  basis,  scilicet  .ch.,  que 
est  .7.,  et  habuimus  .9.  pro  .cd.  reda,  que  est  maior  casus;  uel  extraximus  .hd.  ex 
.hb.,  scilicet  .2.  de  .7.,  remanserunt  nobis  .5.  pro  minore  casu  .db.)  quod  oportebat 
ostendere. 

modus  tertius. 

Aoinceat  iterum  supradiclum  trigonum  .abg.,  cuius  latus  .ab.  sit  .13.;  latus  quoque 
.ag.  sit  .15.;  Iwsis  quidem  .bg.  sit  .14.;  ct  protrahatur  super  .bg.  cathetus  .ac.,  ct  quo- 
niam maior  est  latus  .ag.  quam  .ab.,  maior  est  casus  .gc.  quam  .cb.:  quare  ex  .cg. 
auferatur  .cd.,  que  sit  equalis  rede  .cb.,  ct  erit  reda  ,l>d.  diuisa  iu  duo  equa  super 
putidum  .c.)  cui  recte  .bd.  in  directo  addita  est  ,dg.  Quare  multiplicatio  .dg.  in  .bg. 
cum  quadrato  linee  .cd.,  uel  .cb.  cquatur  quadrato  linee  .cg.  Quare  quadratus  linee 
.cg.,  scilicet  maioris  casus,  superhubundat  quadrato  linee  .bc.,  scilicet  minoris  casus 
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in  quantitate  multiplicationis  linee  .dg.  in  lineam  .bg.  Sed  ostensum  est  superius  in 
alia  figura,  quod  superhahuudantia  quadrati  casus  .cg.  ad  quadratum  casus  .cb.  est 
sicut  superhabu udantia  (piadrati  lateris  Mg.  ad  quadratum  lateris  .ab.  Quare  super- 
hahundantia  quadrati  lateris  .ag.  ad  quadratum  lateris  .ab.  est  sicut  multiplicatio  recte 
.dg.  in  rectam  .bg.  Sed  quadratum  lateris  Mg.,  scilicet  .tVL.,  superba  bundat  potentiam 
lateris  .ab.,  scilicet  .i«9.  in  .56.;  quare  multiplicatio  .dg.  in  .bg.  surgit  in  .5«.  Sed  .bg. 
est  .14.;  in  quibus  diuisis  | .50.,  reddunt  .4.  pro  quantitate  linee  .dg.;  quibus  .4.  extractis 
ex  liase  .bg.,  scilicet  de  .14.,  remanet  linea  .bd.  10.;  quorum  dimidium,  scilicet  .5.,  erunt 
in  minori  casu  ,bc.;  quod  oportebat  ostendere. 

IncijHt  differentia  tertia . 

SI  nutem  trigonum  ampligonium,  et  equicrurium  fuerit,  protrahes  cathetum  in  ipso 
super  latus  maius;  et  operaberis  secundum  quod  superitis  in  trigono  aculiangulo  et 
equicrurio  diximus.  Sed  si  trigonum  ampligonium  diucrsilaleruni  fuerit,  vt  trigonum 
.abg.,  cuius  latus  .ab.  sit  pertice  13;  et  latus  .bg.  perticc  4;  latus  quoque  .ag.  perlice 
.15.;  si  ab  angulo  .b.  obtuso  cathetum  protrahere  uolueris  super  maius  latus,  scilicet 
super  .ag.,  infra  triangulum  cadet.  Casum  itaque  seu  cathetum,  nec  non  et  embadum 
ipsius  iuuenies,  secundum  quod  docuimus  in  triangulo  arutiangulo  diucrsilatero.  Sed  si 
ab  angulo  .a.,  ucl  ali  angulo  cathetos  protrahere  uolueris,  extra  triangulum  cadent. 

Quare  qualiter  casus  ipsorum  extra  bases  reperiantur,  indicare  neccssc  est.  Ex  po- 
tentia maioris  lateris,  que  est  .223.,  extrahes  potentiam  reliquorum  duorum  laterum; 
quorum  potentia  .ab.  est  .169.,  et  potentia  .bg.  est  .16.,  remanebunt  .40.;  quorum  dimi- 
dium, scilicet  .20.,  si  per  bnseni  .bg.  diuiscris,  scilicet  per  .4.,  exibunt  .5.  pro  quantitate 
casus  .bd.,  super  quem  cathetus  .ad.  erigitur.  Et  si  eadem  .20.  per  hasem  .ab.,  sci- 
licet per  .13.,  diuiscris,  habebis  pro  casu  .be.  perticam  ~ t.,  super  quem  cathetus  . ge . 
elcuatur.  Deinde  si  potentiam  .r///.,quc  est  .25.,  ex  potentia  .ab.,  que  est  .160.,  extraxeris; 
ucl  si  potentiam  .dg.,  que  est  .81.,  ex  potentia  .ag.  dempseris,  remanebunt  pro  po- 
tentia catheti  .ad.  144.5  cuius  radix,  scilicet  .12.,  est  longitudo  catheti  .ad.:  quam  si  in 
dimidium  sue  basis,  scilicet  iu  .2.,  multiplicandis,  reddent  perticas  .24.  pro  area  trigoni 
.abg.  : uerbi  gratia  : trigonum  .adg.  orthogonium  est  ; ct  colligitur  area  ipsius  ex 
multiplicatione  dimidij  catheti  .ad.,  scilicet  de  .6.  in  totam  hasem  .dg.,  scilicet  iu 
9.'  quare  area  trigon j .adg.  est  perticc  .54.;  cx  qua  si  extraxeris  arcam  trigonj  ortho- 
gonij  . adb .,  que  est  *.30.,  que  colligitur  ex  multiplicatione  eiusdem  dimidij  catheti  ad. 
iu  basim  .db.,  remanebunt  pro  area  trigoni)  .abg.  pertice  .21.;  que  colliguntur  iterum 
ex  multiplicalione  dimidij  catheti  .ad.  iu  Imsim  .bg.,  uel  cx  multiplicatione  catheti 
.ad.  in  dimidium  basis  .bg.,  ut  prodiximus.  Similiter  si  multiplieauens  cathetum  .ge. 
in  dimidium  basis  .ba.,  eamdem  habebis  arcam.  Cathetum  enim  .ge.  inuenies,  si  extra- 
xeris potentiam  linee  .eb.  ex  potentia  linee  .bg.,  uel  potentiam  linee  .ea.  ex  potentia 
linee  .ag.  Et  est  cathetus  .ge.  perticarum  ~ 3.;  quorum  dimidium,  scilicet  77*.,  si 
per  baseni  .ab.,  scilicet  per  13  mulliplicauerimus,  ad  easdem  perticas  24  pro  embado 
trigonj  .abg.  ueniemus. 

Est  enim  in  secundo  Euclidis  libro  aperte  demonstratum,  unde  procedit  modus  su- 
pradictus  in  reperiendis  casibus  perpendicularium,  que  cadent  extra  obtusum  angulum 
in  ampligonijs  trigonis.  Possumus  quidem  per  alios  duos  modos  ipsos  casus  reperire  | 
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uidclicet  per  eos,  quos  demonstrationibus  superius  demonstrauimus.  Et  est  iste  primus 
modus:  adde  .13.  cum.iS.,  scilicet  latus  .ab.  cum  latere  .ag.,  erunt  .2S.;quorum  dimidium, 
scilicet  .14.,  multiplica  pcV  differentiam,  que  est  ab  ipsis  .14.  usque  ad  unum  ex  late- 
ribus predictis,  scilicet  per  .1.,  erunt  .14.;  que  si  diuiserimus  per  .2.,  scilicet  per  dimidium 
basis,  egredientur  .7.;  de  quibus  demptis  .2.,  scilicet  Jbf.,  remanebunt  .5.  pro  casu  .bd.: 
super  quibus  namque  .7.,  si  addiderimus  lineam  . fg habebimus  .0.  pro  tota  linea  .dg. 
Alius  quidem  modus  est,  ut  potentiam  lineg  .ab.  ex  potentia  linee  .ag.  extrahas,  sci- 
licet .ir»9.  de  .225.;  residuumque,  scilicet  .5«.,  q>cr  basera  .bg.  diuidas,  scilicet  per  .4.;  et 
que  de  ipsa  diuisione  peruenit,  .4.,  scilicet  basem  extrahas,  remanebunt  .10.;  quorum 
dimidium,  scilicet  .5.,  est  casus  .bd.  Que  euidentissime  monstrabuntur,  si  lineam  .gd. 
protraxerimus  in  puncto  ./i.:  ct  sit  linea  .dii.  equalis  linee  .db.;  et  copuletur  .ah., 
ut  iu  bac  alia  cernitur  formula.  Est  enim  in  trigono  .ahg.,  ct  infra  ipsum  trigonum 
cathetus  ducta  .ad»;  et  quoniam  recta  Jid.  equalis  est  recte  .db.,  et  in  cis  est  ca- 
thetus .ad.,  equalis  est  recta  .ah.  recte  .ab.:  ergo  recta  .ah.  est  13,  et  recta  .ag. 
est  .15.,  ct  recta  .bg.  est  .4.,  ct  recta  .bh.  est  ignota;  et  est  diuisa  in  duo  equa  supra 
punctum  .d.,  cui  iacct  in  directo  linea  .bg.',  et  est  linea  .dg.  maior  casus;  linea  quoque 
,dh.  minor  in  trigono  .ahg.  Quare  potentia  lineg  .dg.  superhabundat  potentiam  linee 
.dh.  in  quantitate,  iu  qua  superhabundat  potentia  linee  .ag.  potentiam  linee  .ah.,  scili- 
cet in  -5G.  Sed  potentia  lineg  .dg.  superhabundat  potentiam  linee  .dh.  in  multiplicatione 
.bg.  in  lineam  .gh. Quare  .bg.  ducta  in  ,gh.  facit  .56.: quare  diuisis  .56.  per  .bg.  reddent 
.14.  pro  tola  linea  V*g.;de  quibus  dempta  linea  .bg.,  scilicet  .4.,  nimirum  .10.  remanebunt 
pro  linea  .bh.’,  quorum  dimidium,  scilicet  .5.,  est  casus  .bd.,  ut  superius  inucnlum  est. 
Nain  si  super  rectam  .hg.  protraherinius  ad  rectos  angulos  lineas  .gc.  et  .hi.  Quarum  gc. 
sit  equalis  ulriquc  linearum  .ab.  et  .ah.',  et  linea  .hi.  cquatur  linee  .ag.;e t copuletur. ci.; 
et  expleatur  figura,  secundum  quod  fecimus  in  trigono  oxigonio.  Inucnics  lineam  .kl.  esse 
dimidium  laterum  .ah.  et  .ag.;  ct  ./i/,  esse  dimidium  basis  Jig.  Quare  .dl.  est  .2,  ct  dg. 
remanet  ignota;  et .. mk . est  l.,  scilicet  differentia, que  est  a linea .47. ad  quamlibet  linearum 
,cg.  uel  .hi.’,  ct  est  trigonum  .dlk.  simile  trigono  ., kmc . Quare  est  sicut  .dl.  ad  dk., 
ita  .km.  ad  .mc.  Quare  multiplicationem  .kl.  in  .km.  diuides  per  .2.,  scilicet  per  .dl., 
egredientur  .7.  pro  linea  .mc.,  scilicet  pro  dg.;  quibus  additis  .2,  scilicet  dd.,  habebis 
.9.  pro  linea  .gd.;  dc  qua  extracta  .gb.,  scilicet  .4.,  remanebunt  .5.  pro  casu  .bd.,  ut 
oportet.  Aliter  adiaceal  rursus  trigonum  ampligouium  .acb.  obtusum  habens  angulum, 
qui  sub  .acb.;  ct  sit  .ac.  .13.,  et  .ab.  20.,  ct  . bc . H.;  et  protrahatur  extra  ipsum  cathetus 
.ag.  super  lineam  .bg.;c ta  punetLs  .c.  et  .b.  j ad  rectos  protrahatur  .bd.  ct  .cf., qua- 
rum .bd.  sit  equa  linee  .ac.  et  .cf.  linee  .ab.,  erit  .bd.  13.,  et  .cf.  20.;  et  copulentur  .*//.ct 
.fg.  et  .dg.;  et  a puncto  scilicet  a medio  linee  .df,  protrahatur  cathetus  .eh. 
super  lineam  .gb.;  et  copuletur  recta  .eg.;  ct  per  punctum  .d.  protrahatur  .dk.  cqui- 
distans  linee  .bh.:  et  quoniam  orthogonia  sunt  trigona  .age.,  ct  .agb.  cquatur  po- 
tentia linee  .ac.  duobus  potentijs  linearum  .ag.  et  .gc.  ; et  potentia  linee  .ab.  po- 
tcutijs  linearum  .ag.  et  .gb.  Ouarc  potentia  linearum  .ac.  ct  .gb.  equatur  potentie 
linearum  .ab.  ct  .gc.  , hoc  est  potentia  linearum  .fc.  ct  .gc.  cquatur  quadratis  li- 
nearum db.  et  .bg.:  quare  recte  .dg.  et  ,gf.  sibi  inuicem  sunt  cquales;  et  recta  .ge. 
est  cathetus  super  .df.;  ct  per  reliqua  supradicta  ostendetur,  dtk.  esse  .13.,  scilicet 
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rqualcm  lineg  .db.  et  .ke.  cssc  snprrhahundantiam  linee  .he.  ad  .bd.  ; et  trigonum 
.ghc.  esse  simile  trigono  .ekd.  Quare  est  sicut  . dk . ad  . ek . , ita  .eh.  est  ad  .hg. 
Quare  si  multiplicatio  .ek.  in  eh.  diuidatur  per  ulk.,  scilicet  per  .bh.,  que  est  di- 
midium linee  . bc ,,  exibit  linea  .hg.  | io.:  ex  quibus  extracta  linea  xh.,  scilicet  5 s., 
remanebit  casus  .cg.  .5.,  ut  oportebat  ostendere.  Quare  cathetus  .ag,  erit  .12.;  cuius  di- 
midium, si  per  basem  .Cg.,  scilicet  .0.  per  .11.  miiltiplicauerimus,  nimirum  perticas  .«6. 
reddet  pro  urca  trigoni  .acb.  Nam  ut  mensurandi  doctrina  perfecte  in  hoc  libro  con- 
tinentur; qualiter  quodlibct  trigonum  sine  inuestigatione  catheti  mensurari  possit,  in- 
dicabimus. Trigonj  latera  in  unum  coiiiungc  , et  dimidium  siimg  accipc  eorum;  de 
qua  extrabe  per  ordinem  latera  trigonj;  et  multiplica  residuum  unius  Interis  per  re- 
siduum alterius;  et  sumam  multiplica  per  residuum  alterius  lateris;  quod  totum  per 
medietatem  trium  laterum  multiplica;  ct  summe  radicem  in  ue  ni  as,  que  erit  arca  totius 
trigonj.  Verbi  gratia:  additis  iu  unum  lateribus  sii  proscript  i trigoni,  scilicet  .13.  ct  -il. 
et  .20.,  faciunt  .44.;  cuius  dimidium  csl  .22.,  a quo  maius  latus  distat  perticis  .2.;  secun- 
dum perticis  .d.;  tertium  perticis  .41. t multiplicatio  quidem  residui  primi  lateris,  scilicet 
.2.,  in  residuo  secundi  lateris,  scilicet  in  .0.,  multiplicata  per  residuum  terti  j lateris, 
scilicet  per.».,  faciunt  .49$.;  quo  numero  iterum  multiplicato  per  dimidium  laterum, 
scilicet  ]mt  .22.,  faciunt  .435G.;  que  sunt  potentia  arc£  trigonj,  quorum  radix  est  *BG.,  ut 
pro  area  ipsius  superius  inucnimus.  AI)  cuius  rei  demonstrationem  adiaccat  trigonum 
.abg.;  et  diuidaitlur  in  duo  equa  anguli,  qui  sub  . nbg . ct  xgb.  a rectis  .bt.  et  .tg.; 
et  a puncto  cathetus  protrahantur  ,th.  te.  ct  . tz .;  cl  copuletur  .at.:  ct  quoniam 
rectus  est  qui  sub  .thg.,  ct  qui  sub  . tzg .,  cqnalis  est  angulus  qui  sub  .thg.  angulo 
qui  sub  . tzg nec  non  ct  angulus  qui  sub  .tgh.  angulo,  qui  sui»  .tgz.  est  equalis. 
Quare  reliquus  qui  sub  .gth.  reliquo  qui  sub  .gtz.  cquatur  : cquianguli  enim  sunt 
trianguli  .thg.  et  .tgz.  : et  quoniam  latus  . gt . est  comunc  eorum  ; reliqua  quidem 
latera,  que  equos  angulos  subtendent,  equalia  habebunt;  latus  quoque  .th.  lateri  .tz., 
et  .hg.  lateri  . gz . cquantur.  Similiter  ostendetur  j rectam  ,hb.  rcctc  .bc.,  et  rectam 
.th.  recte  .te.  cssc  equales;  et  trigonum  .thb.  oquarj  trigono  .teb.:  et  quoniam  utraque 
rectarum  .te.  ct  .tz.  equales  sunt  recte  .th.,  et  sibi  imiicem  equalia  sunt;  ergo  equalis 
csl  recta  .te.  recte  .tz.:  comunls  adiaccat  recta  .ta.;  duc  ergo,  que  sunt  .et.  ct  . ta 
duabus,  que  sunt  .at.  et  .tz.,  cquantur;  ct  angulus  qui  sub  .aet.  angulo  qui  sub  .azt. 
est  equalis;  et  latus  .at.  est  comunc.  Quare  cquiangulum  et  equitatorum  est  trigonum 
.aet.  trigono  .azt . Quare  latus  .az.  lateri  .ae.  cquatur.  Et  quoniam  equalis  est  recta 
.az.  recte  m e.  Si  comunc  adiaccat  cis  recta  .eb erit  quidem  recta  .ab.  equalis  duabus 
rcclis,  que  sunt  .az.  ct  .eb.,  lior  est  .az.  et  .bh.  Rursus  quoniam  recta  .zg.  equalis 
est  reete  -gh.;  erunt  quidem  due  recte,  que  sunt  .ag.  et  .h b.,  equales  duobus  rectis 
.ab.  et  .gh.;  ergo  .ag.  et  .hb.,  scilicet  .eb.,  sunt  medietas  laterum  trigonj  .nbg.  Quare 
.eb.  csl  id  in  quo  medietas  laterum  trigonj  . abg . superbabundat  latus  .ag.  Similiter 
ostendetur,  rectam  .ae.  cssc  illud,  in  quo  medietas  laterum  trigonj  .abg.  superbabundat 
latus  ,bg.;  et  Jtg.,  uel  .gz.  cssc  superbabundantiam  a latere  .ab.  Quare  recte  .ab.  et 
Jig.  sunt  medietas  laterum  trigoni  .abg.  Similiter  ct  rcctc  .ag.  et  .hb.  sunt  medietas 
laterum  eiusdem  trigoni:  protrahantur  ergo  rcctc  .ab.  et  .ag.  in  directo  in  punctis 
L.M.;  et  sit  .bi.  equalis  recte  .hg.,  ct  .gm.  equalis  recte  Jib.;  erit  ergo  utraque  rc- 
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ctarum  .al.  et  . am .,  sicut  medietas  laterum  trigoni  . abg . Deinde  producatur  .at.  in 
puncto  .k.}  et  copulentur  recte  . Ik . ct  ,km.;  ct  sit  rectus  qui  sub  .alk.  Quare  recLus 
erit  qui  sub  .amk.}  quia  due  recte  .a/,  et  .ak.  cquales  sunt  rectis  .ak.  ct  .am.}  et 
angulus  qui  suli  .lak.  angulo,  qui  sub  Jcam.  est  equalis:  quare  et  latus  Ak.  lateri 
. mk . equatur;  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis,  qui  ab  equalibus  rectis  subtenduntur, 
equabuntur:  angulus  quidem  qui  sub  .akl.  ei  qui  sub  . akm et  qui  sub  .alk.  ei  qui 
sub  . amk .;  sed  rectus  qui  sub  .alk.}  ergo  rectus  qui  sub  . amk .,  ut  prediiimus.  Et 
secetur  d linea  .bg.  equalis  linee  .bl.}  et  sit  .bn.}  ct  copulentur  nk . ct  Jtg.  et  Jcb.i  et 
quoniam  .gh.  est  supcrliabundantia  dimidij  laterum  trigoni  .abg.  a latere  .ab.,  equalis 
est  linee  .bl.,  hoc  est  .bn.  Quare  .ng.  equatur  .gm.}  cum  sit  supcrliabundantia  me- 
dietatis laterum  d latere  .ag.  Et  quoniam  trigona  .gmk.  ct  .klb.  orthogonia  sunt,  po- 
tentia linee  .gk.  equatur  duabus  potentijs  linearum  .gm.  et  .mk.  , hoc  est  .gn.  et 
.mk.;  et  potentia  linee  .bk.  equatur  duabus  potentijs  linearum  .kl.  ct  . bl .,  hoc  est 
. kl . et  .bn.  Sed  potentie  linee  Ak.  equa  est  potentia  linee  .km.  Quare  quantum  po- 
tentia linee  .kg.  superbabundat  potentiam  linee  .kb.,  tantum  poteutia  .ng.  superha- 
bundat  potentiam  . nb . Quare  linea  in.  cathetus  est  super  lineam  , bg .,  et  est  equalis 
linee  .kl.  Et  quia  anguli  .knb.  ct  .blk.  recti  sunt,  remanent  anguli  .nbl.  ct  Akn. 
duobus  rectis  cquales.  Sed  angulj  .ebn.  ct  .nbl.  similiter  duobus  rectis  sunt  equales. 
Quare  angulus  .ebn.  equalis  est  angulo  Akn.}  ct  angulus  Akb.  dimidium  est  anguli 
Akn.}  erit  ergo  equalis  | angulo  .cbt.,  qui  est  medietas  anguli  .ebh.;  et  augulus  qui 
ad  ./.  est  equalis  ei  qui  ad  .e.}  cum  ambo  sint  recti;  et  remanet  angulus  .etb.  equalis 
angulo  Jcbl*:  trigonum  ergo  .kbl.  simile  est  triangulo  .cbt.  : proportio  ergo  .kl.  ad 
Ah.  sicut  proportio  .bc.  ad  .et.  : ductus  ergo  .kl.  ad  .et»  sicut  ductus  Ab.  ad  .be. 
Sed  proportio  tetragoni  .et.  ad  ductum  .et.  ad  Ak.,  sicut  proportio  .et.  ad  Ak}  ct  pro- 
portio .et.  ad  Ak.  sicut  .ae.  ad  .al.\  cum  .et.  sit  equidistans  linee  Ak.:  proportio 
ergo  .ae.  ad  .al.  sicut  proportio  tetragoni  .et.  a ductu  .et.  ad  Ak.  sicut  ductus  ,eb. 
ad  .bl.:  proportio  ergo  .ae.  ad  .al.  sicut  proportio  tetragoni  .et.  ad  ductum  .eb.  ad 
.bl.  : ductus  ergo  tetragoni  .et.  ad  .al.  sicut  ductus  .ae.  ad  ductum  .eb.  ad  .bl. 
Kt  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  ductus  .ae.  ad  ductum  .eb. 
ad  .bl.,  ct  producti  .al.  Sed  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  te- 
tragonum superficiei  trigoni  .abg.;  quod  in  sequenti  demonstrabimus.  Quare  multipli- 
catio .ae.,  que  est  superliabundantia  medietatis  laterum  trigoni  .abg.  a latere  .bg. 
iu  .eb.,  que  est  superliabundantia  a latere  .ag.  ducta  in  MI.  , que  est  superliabuu- 
dantia  a latere  .ab.,  ct  producti  in  .al.,  scilicet  in  medietate  laterum  trigonj  .abg., 
reddit  tetragonum  areg  trigoni  .abg.,  ut  oportebat  ostendere.  Sed  ostendendum  est, 
qualiter  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  tetragonum  areg  trigonj 
.abg.  Quoniam  trigonum  .abg.  in  tribus  trigonis  resolutum  est  a puncto  .t.,  que  sunt 
.atb.  ct  .btg.  ct  gta.;  et  catheti  uniuscuiusque  sunt  cquales  sibi  inuicera;  et  sunt  .te. 
et  j/t.  et  .tz.;  ergo  ductus  .et.  in  dimidio  basis  .ab.  reddit  aream  trigoni  .atb.:  simi- 
liter ducitis  .th.,  scilicet  .te.,  in  dimidio  .bg.  reddit  arcam  trigoni  .btg.:  propter  ean- 
dem ergo  et  ductus  .tz.,  hoc  est  .te.,  in  dimidio  ag.,  reddit  aream  trigoni  -atg. 

Quare  ductus  .et.  in  .al.,  scilicet  iti  dimidio  laterum  trigoni  .abg.,  reddit  arcani  tri- 
goni .abg.:  quare  ductus  tetragnnj  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  tetragonum  aree 
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trigoni  .abg.,  ut  oportebat  ostendere.  Kt  si  in  trigono  aliquo  duo  tantum  latera  pro- 
ponantur nota;  et  uolueris  per  ea  habere  embadi,  et  alterius  lateris  notitiam,  ut  in 
trigono  . abg cuius  latera  .ab.  et  .bg.  sint  nota;  considerandum  est  primum,  utrum 
angulus  coutendus  a notis  lateribus,  scilicet  angulus  .abg.  sit  rectus,  uel  minor,  aut 
maior  recto.  Ksto  primum  rectus;  quare  recta  .ab.  super  rectam  .bg.  cathetus  est.  Ex 
ductu  ergo  .ab.  in  .bg.  dimidium  proueuit  area  trigoni  .abg.  ; et  si  acceperimus  in 
unum  quadrata  linearum  .ab.  et  .bg.  notarum,  prouenict  notum  quadratum  linee  -ag., 
cuius  radix  habebitur  pro  linea  ,ag.  Sed  si  angulus  qui  sub  .abg.  est  mitior  recto, 
tunc  accipies  in  lineam  .ab.  punctum  aliquod,  quod  sit  .d. ; a quo  super  lineam  .bg. 
cathetus  trahatur  .de.  et  mensurabis  latera  trianguli  . deb .;  et  si  proportio  ,be.  ad  .bg. 
est  cqualis  proportioni)  ,bd.  ad  .ba.,  angulus  qui  ad  .g.  erit  rectus;  quia  linea  .ad.  equi- 
distans|  erit  lateri  . ag .:  quare  si  ex  quadrato  lateris  .ab.  auferatur  quadratum  lateris 
.bg.,  remanebit  quadratum  lateris  .ag.  notuin:  uel  quia  linea  .dc.  equidistans  est  linee 
.ag.y  erit  proportionalitcr  sicut  .bd.  ad  . ba.,  ita  .ed.  ad  .ga . : quare  si  multiplicaue- 
rimus  latus  .ba.  in  .ed.’,  ei  diuiserimus  sumam  per  .db.,  prouenict  utique  latus  .ag. 
notum.  Verbi  gratia:  sil  latus  .ab.  20.,  et  .bg.  12.;  et  sit  angulus  qui  sub  .abg.  minor 
recto;  et  sit  .bd.  perticarum  .3.,  et  .dc.  sit  .4.,  et  . eb . tres:  erit  ergo  sicut  .bd.  ad  .ba., 
scilicet  sicut  .3.  ad  .20.,  ita  .3.  ad  .12.,  hoc  est  . be . ad  . bg ♦:  quare  recta  .de.  equi  distat 
recte  .ag.’,  quare  angulus  qui  sub  . agb . est  rectus,  cum  rectus  est  qui  sub  .deb.:  quare 
si  cx  quadrato  lateris  ia b.  auferatur  quadratum  lateris  .bg.,  scilicet  .144  cx  400.,  rema- 
nebunt .2ofi.  pro  quadrato  lateris  .ag.;  quarum  radix,  .scilicet  .16.,  est  longitudo  lateris 
.ag.:  uel  si  miiltiplicauerimus  .ba.  in  . ed scilicet  .20.  per  .4.;  et  diuiserimus  per  .db., 
scilicet  per  .3.,  proucnient  utique  .16.  pro  latere  .«g.;  quorum  dimidio  ducto  per  .gb., 
scilicet  .8.  per  .12.,  ucnicnt  .96.  pro  embado  trianguli.  Kt  si  proportio  .be.  ad  .bg.  fuerit 
minor  proportione  .bd.  ad  .ba.,  ut  in  hoc  alio  trigono  cernitur;  tunc  angulus  qui  sub 
.agb.  erit  minor  recto:  quare  oxigonium  erit  trigonum  .abg.;  et  a puncto  . a . cathetus 
cadat  inter  .bg.;  uude  ut  habeamus  casum  ipsius,  fiat  sicut  .bd.  ad  .ba.,  ita  .be.  ad 
.bf.;  et  copuletur  quia  ipsa  erit  cathetus  super  .bg.  rectam.  Verbi  gratia  : sit 
iterum  .ab.  20.,  et  .bg.  17.,  et  erit  .bf.  12. ; cura  sit  sicut  .bd.  ad  .ba.,  ita  .be.  ad  .bf.: 
quare  per  ca  que  dicta  sunt,  iuueuies,  cathetum  .af.  esse  .16.;  cuius  quadratum,  scilicet 
.234«.,  si  addiderimus  emu  quadrato  linee  . fg scilicet  cum  .23.,  habebuntur  .281.  pro  qua- 
drato linee  -ag.:  et  si  miiltiplicauerimus  dimidium  catheti  ,af.  in  totam  .gb.,  uenienl 
.136.  pro  embado  trianguli  .abg.  KT  si  proportio  .be.  ad  .bg.  fuerit  maior  proportione 
.bd.  ad  .ba.,  erit  angulus  qui  sub  .agb.  maior  recto;  uude  cathetus  a puncto  .a.  cadet 
extra  trigonum  .a bg.  Quare  protrahatur  linea  .bg.  iu  puncto  .h.;  et  sit  .be.  ad  .bb. 
sicut  .bd.  ad  .ba.;  et  copuletur  .ah.,  qui  erit  cathetus,  super  lineam  Jtb.  Verbi  gratia: 
sit  latus  .ab.  20.,  et  .bg.  sit  .7.,  et  .bd.  5.,  et  .be.  sit  .3.,  et  .de.  sit  .4.;  quare  ,bh.  erit 
.12.:  que  reperies  si  multiplicationem  ex  .be.  in  .ba:  diuiserimus  per .db.;  cum  sit  .be.  ad 
.bh.  sicut  .bd.  ad  .ba.:  et  erit  iterum  .ed.  ad  .ah.,  sicut  .bd.  ad  .ba.  Quare  diuisa  mul- 
tiplicatione ex  .de.  in  .ba.  per  .db.  proucnient  .10.  pro  catheto  .ah.:  et  si  ex.  b h.,  scilicet 
ex  12,  auferatur  .bg.,  scilicet  7,  remanebunt  3 pro  casu  .gh.;  cuius  quadratum,  scilicet 
.25.,  si  addatur  quadrato  linee  .ah.,  habebuntur  .281.  pro  quadrato  linee  .ag.:  quare  latus 
.ag.  est  radix  de  .281.;  et  ex  ducto  dimidio  .ah.  in  .gb.  proucniunt  .36.  pro  embado  tri- 
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goni  .abg.  Et  si  unum  tantum  latus  alicuius  trigoui  proponatur  notum;  ct  uolucris 
per  ispum  reliquorum  laterum  , et  ipsius  embadi  habere  notitiam.  Vt  trigoni  .dez. j 
cuius  latus  .dz.  sit  notum,  | accipiam  iii  rectam  .dz.  partem  aliquam,  que  sit  . az.: ; ct  a 
puncto  m.  super  rectam  .az.  protraham  lineam  .ab.  equidistantem  linee  .de.;  et  men- 
surabo lineas  .ab.  ct  .bz.,  ut  sint  nota  latera  trigoni  .abz.:  et  quia  recta  .ab.  equi- 
distat  recte  .de.,  proportionaliter  est  sicut . za . ad  . zd .,  ita  recta  .zb.  ad  .ze.,  nec  non 
et  recta  .ab.  ad  .de.  Sed  proportio  .za.  ad  .zd.  est  nota;  quare  latera  .de.  et  .ez.  erunt 
nola.  Verbi  gratia  : sit  .dz.  18.,  et  .az.  6.,  et  .ab.  sit  .7.,  et  .bz.  sit  .3.;  ct  sic  .zd.  ex 
.za.  est  tripla;  quare  .de.  erit  tripli  ex  .ab.,  ct  .ez.  ex  .bz.  similiter  est  tripla:  ergo  latus 
.de.  est  .si.,  et  latus  .ez.  est  .15.;  et  cum  latera  trigoni  .dez.  sint  nota,  erit  notum 
cmhadum  ipsius  per  ea  que  dicta  sunt  superius.  Vel  habeatur  erahadum  trigoni  .abz. 
per  modum  prodictum,  scilicet  accipiatur  dimidium  laterum  ipsius,  quod  est  .9.;  et  ac- 
cipiamus differentiam  laterum,  que  est  usque  iu  .9.,  scilicet  .2.,  ct  .3.,  et  .4.;  ct  multi- 
plicemus .2.  per  .3.;  quod  totum  per  .4.;  quod  totum  per  .9.,  erunt  .216.;  quorum 
radix  est  emhadum  trianguli  .abz. 

Et  quoniam  simile  est  trigonum  .abz.  trigono  .dez.,  erit  emhadum  trigoni  .abz.  ad 
trigonum  .dez.,  sicut  quadratum  lateris  .za.  ad  quadratum  lateris  .zd.,  ut  eticlides 
ostendit  : et  quia  latus  .dz.  est  triplum  ex  .az.,  erit  quadratum  linee  .dz.  nonuplum 
quadrati  linee  .az.,  quare  emhadum  trigoni  .dez.  est  nonuplum  trigoni  .abz.  Quare  si 
multiplicaucris  .216.  per  quadratum  noueuarij,  scilicet  per  .81.,  habebis  .17496.  pro  qua- 
drato embadi  trigoni  .dez.)  quorum  radix,  que  est  parum  plus  de  J 132.,  habebitur  pro 
cmliado  ipsius.  Diximus  autem,  simile  esse  trigonum  .abz.  trigono  .dez.;  cum  ad  inuiccm 
habeant  angulos  eqnalcs  : est  enim  recta  .ab.  equidisUms  recte  .de.  ; quare  angulus 
. zab . equulis  est  angulo  .zde.  , exterior  interiori  : propter  eadem  ct  angulus  .zba. 
equalLs  est  angulo  .zed.  ; et  habent  enim  angulum  qui  sub  .dze.  comunem  ; quare 
eqiiiaiigulum  est  trigonum  .abz.  trigono  .dez.;  ct  sic  ipsa  trigona  sunt  similia. 

Modus  uulgaris  quo  uti  debent  agrimensores , ct  est  sufficiens 
in  mensuratione  omnium  trigonorum . 

Stet  mensor  super  maiorem  trigoni  angulum,  et  aspiciat  super  latus  inaius,  ubi  ab 
ipso  angulo  cathetus  cadere  debeat;  et  si  hoc  ad  oculum  perfecte  comprehendere  ne- 
quiucrit,  habeat  Icnsum  fili,  et  ligat  unum  caput  in  ipso  angulo;  ct  extendat  ipsum 
filum  in  partes,  in  quibus  cathetus  cadere  ei  uidebitur;  ct  producat  ipsum  aliquan- 
tulum extra  maius  latus  trigoni;  et  tunc  ducat  eam  lcusam  circiter,  donec  in  utraque 
parte  cura  manu  tanget  ipsum  maius  latus;  et  signet  utrumque  contactum,  ct  diuidat 
spatium  quod  fuerit  inter  utrumque  iu  duo  equalia,  et  ibi  erit  casus  catheti  : tunc 
mensuret  cum  pertica  cathetum,  et  multiplicet  eam  per  longitudinem  dimidig  basis, 
scilicet  per  medietatem  maioris  lateris;  et  habebit  arcam  trigoni.  Ad  cuius  euidentiam 
esto  trigonum  .abc.  habens  latus  ,bc.  maius  quam  .ab.,  ucl  quam  .ac.  Quare  ab  angulo 
.7.  cathetus  dirigendus  est  super  latus  | .bc.;  et  si  latus  .ab.  cqualis  est  lateri  .ac.; 
cadet  calliclus  in  medio  lateris  .bc.;R i minus  cadet  uersus  ,b.;  et  si  maius  cadet  uersus 
.c.  Vudo  stabit  mensor  super  punctum  .a.;  et  considerabit  ubi  ab  ipso  puncto  .a.  ca- 
dere debeat  super  lineam  .bc.:  quo  facto  figet  lcusam  iti  puncto  .a. ; et  extendet  eam 
super  lineam  .bc.  uersus  .ab.  latus,  cum  sit  raiuor  lateri  .ac.:  sitque  lcnsa  illa  .ad.  ; 
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tenebit  cum  manu  lensam  super  punctum  .d.  , scilicet  aliquantulum  extra  trigonum 
duret  ipsam  Icnsam  u er  sus  .c.,  donec  .d.  punctus  tangat  lineam  .bc.}  sitque  contactus 
eius  punctus  ,c.\  quare  lensa  .ac.  erit  lensa  .ad.:  deinde  ducet  lensam  ji  orsus  .b.,  donec 
punctus  d.  tangat  lineam  .bc.,  ubi  sors  dediderit;  sitque  contactus  ipsius  punctus  hoc 
est  cum  lensa  .af.  sit  lensa  .ad.,  cl  diuidat  lineam  . cf . in  duo  cqualia  supra  piinclum 
et  a puncto  .a.  in  punctum  Jt.  protrahet  lineam  .ah.  Dico  quoniam  .ah.  cathetus 
est  super  lineam  .bc. ; itlco  quia  cqualis  est  linea  .af.  linee  .ac.,  et  linea  ,fh.  linee 
quare  mensurabit  cum  pertica  cathetum  .ah.,  nec  non  et  latus  .bc.',  et  multipli- 
cabit dimidium  catheti  per  totam  basem  .bc.,  uel  cconuerso,  et  habebit  aream  trigoni 
.abc.  Num  si  trigouum  suprascriplum  .abc.  tam  magnum  fuerit,  uel  lensa  quam  habuerit* 
fiat  minor  catheto,  aut  arca  trigoni  uineata,  uel  arborata  fuerit,  aut  plena  segetibus, 
ita  quod  cathetus  ordine  suprascripto  habere  non  possit;  tunc  quot  sunt  pertice  in  la- 
tere .ab.,  tot  pedes  sint  in  linea  .ai.:  similiter  et  quod  pertice  fuerint  in  latere  .ac.,  tot 
pedes  sint  in  linea  ,ak.;  et  copuletur  linea  .ik.,  et  inueniat  cathetum  cum  leusa,  supra- 
scripto  modo,  in  trigono  .aik.;  sitque  .al.,  et  protrahet  cathetum  .al.  in  directo  supra 
punctum  .m.; linea  ucro  .am.  est  cathetus  trigoni  .abc., ut  in  geometria  aperte  declaratur. 

De  proportionibus  et  accident  i js,  que  fiunt  in  trigonis 
per  protractionem  linearum  in  ipsis. 

Cvm  duo  sint  nola  latera  trigoni ; et  in  cis  recta  protrahatur  cquidistaus  reliquo 
lateri;  et  sceliones  unius  biteris  note  fuerint;  tunc  sectiones  alterius  note  erunt,  et  linea 
protracta  nota  erit.  Sit  trigonum  .abg.,  et  in  ipso  protracta  sit  linea  .de.  equidislans 
basis  bg.,  secansquc  latera  .ab.  et  .ag.;  et  sil  .ad.  4.,  et  .bd.  9.,  et  .ag.  15.,  et  .bg.  u. 
Dico  quod  sectiones  .ae.  et  .eg.  note  erunt. 

Quoniam  cquidistaus  est  linea  .de.  linee  .bg.,  propurtiona liter  secta  sunt  trigoni  latera, 
ut  Euclides  in  sexto  libro  astendit.  Est  enim  ut  .ad.  ad  .db.,  ita  .ae.  ad  .eg.  Ergo 
sicut  .4.  est  ad  .9.,  ita  .ae.  est  ad  .eg.  Similiter  erunt  coniuncte  proportionales  sicut 
.ad.  ad  . ab .,  ita  .ae.  est  ad  .ag.,  scilicet  sicut  .4.  ad  .13.,  ita  .ae.  ad  .ag.,  scilicet  ad  .15. 
Quare  multiplicatio  de  .4.  in  .15.  est  sicut  multiplicatio  dc  .13.  in  lineam  .ae.:  ergo  diuisis 
.90.  per  .13.,  ucniunt  ft  4.  pro  linea  .ae.‘,  quibus  extractis  ex  .ag.,  scilicet  dc  .15.,  rema- 
nent ^ 10.  pro  linea  .eg.  Vel  aliter,  quia  permutarim  est  sicut  .ab.,  scilicet  .13.,  ad  .db., 
scilicet  .9.,  ita  .ag.,  scilicet  .15.,  est  ad  .eg.  Quare  si  diuiserimus  nouies  .15., scilicet  .135., 
per  .13.,  nimirum  ad  eadem  10.  ucuicmus  pro  linea  .eg.;  uel  quia  est  sicut  .4.  ad  .9., 
ita  .ae.  est  ad  .eg.:  diuidenda  est  j linea  .ag.  in  .4.  et  .9.,  scilicet  in  .13.  partes,  et  erunt 
pro  linea  .ae.  t*3.  ex  tota  .ag. ; et  pro  linea  .eg.  erunt  similiter  cx  -ag.:  quare  ac- 
ceptis et  fj.  de  .15.,  habebimus  supradicta  ~ 4.  et  fi  10.  Sed  sit  .ad.  4.,  et  .db.  9.,  et 
.ae.  fi  4.;  et  .eg.  sit  ignota.  Quoniam  est  sicut  .4.  ad  ,9.,  ita  ^ 4.  sunt  ad  .eg.:  multi- 
plicabis itaque  .9.  per  fj  4.;  et  diuides  per  .4.,  exibunt  fi  10.  pro  linea  .eg.:  et  si  igno- 
rauerimus  lineam  .ae.  tantum,  multiplicandum  erit  .4.  per  ~ 10.,  et  diuidendutn  per  .9.; 
quia  sicut  .bd.  ad  .da.,  ita  .ge.  ad  .ea. Similiter  demonstrabimus,  lineam  .de.  esse  notam; 
cum  ipsa  sit  equidistans  linee  .bg.,  erit  simile  trigonum  .ade.  ei  quod  est  >nbg.  Quare 
circa  cquales  angulos  latera  sunt  proportionalia:  est  ergo  sicut  .ad.  ad  .de.,  ita  .ab. 
ad  .bg.  Quare  si  multiplicatio  ex  .ad.  in  bg.,  scilicet  de  .4.  in  .14.,  diuisa  fuerit  per  .ab., 
egredientur  ■—  4.  pro  linea  .de.,  que  oportebat  ostendere. 
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Volumus  inueuirc  quantitatem  liucc  protractae,  et  terminate  in  notis  terminis  duo- 
rum laterum  trigoni,  que  non  sit  equidistans  reliquo  lateri.  Sil  idem  trigonum  .bag.; 
et  protracta  sit  linea  .ez.  et  sit  .eb.  duc  tertie  linee  ba.  et  .3.  sit  in  medio  .bg.;  ergo 
■be.  est  jS.,  remanet  .ea.  1 4. : nolumus  ergo  scire  quantitatem  .ez.:  protrahatur  cathetus 
.bd.,  quam  'esse  .12.  superius  demouslrauimns;  et  est  minor  casus  .ad.  5.;  maior  quoque 
.dg.  est  .9.;  et  per  punctum  .e.  basi  .ag.  equidistans  ducatur  .ei.;  et  per  punctum  .:.  equi- 
distans catheto  .bd.  protrahatur  .ztk.  Et  quoniam  linea  .zk.  equidistans  est  linee  .bd., 
est  sicut  .zg.  ad  .gb.,  ita  .gk.  ad  .gd.,  et  .zk.  ad  .bd.:  sed  .gz.  ex.gb. est  medietas. Quare 
■gk.  ex  .gd.  et  zk.  ex  .bd.  sunt  medietas. 

Ergo.gA-.  est  j 4.,  et  remanet  .kd.  totidem,  et  .zk.  est  .s.  Rursus  protrahatur  .e/,  equi- 
distans catheto  .bd.-,  eritque  sicut  .ac.  ad  .ab.,  ita  .af.  ad  .ad.,  et  .ef.  ad  .bd.  Quare 
.af.  est  1 1.,  remanet  .fd.  i j.,  et  .ef.  est  .4.,  scilicet  tertia  pars  ex  .bd.  Et  quoniam  equi- 
distantes  sunt  linee  .ef.  et  .tk.  catheto  .bd.-,  et  sibi  inuicem  equidistantes  sunt,  et  co- 
pulant equidistantes  .et.  et  .fk.-,  quare  .tk.  est  cqualis  .ef.,  et  .et.  linee  .fk.  Sed  .fk. 
equatur  duabus,  que  sunt  .kd.  et  .df,  hoc  est  j 4.  et  j 3. Quare  tota.  kf.  cst{  7.  Ergo  .te. 
est  | 7.  Similiter  .tk.  est  4,  cum  sit  equa  .ef,  remanet  .tz.  2.  Et  quoniam  in  duabus 
equidistanlibus  .ei.  et  .ag.  recta  incidit  .zk.-,  exterior  angulus  .zte.  equalis  est  opposito, 
et  interiori  .zkf.  Sed  rectus  .zkf,  cum  rectus  sit  qui  sub  .bdk.,  rectus  quoque  qui 
sub  .zte.  Orthogonium  ergo  est  trigonum  .zte.-,  et  sunt  duo  latera  nota,  illa  uidelicet 
que  continent  angulum  rectum.  Quare  tertium  latus,  scilicet  .ez.,  notum  erit,  ut  prodi- 
ximus) cum  quadratus  eius  equetur  duobus  quadratis  linearum  .zt.  et  .te.  Nam  quadratus 
ex  .zt.  est  .4.,  et  ex  .te.  est  .61.,  et  tertia,  et  trigesima  sexta  pars  unius;  quibus  additis 
cum  .4.,  reddent  Jf  65.  pro  quadrato  linee  .ez.;  quorum  radix,  que  est  parum  ampbus  ex 

est  quantitas  linee  .ez.  -,  quod  oportebat  ostendere.  Possumus  autem  aliter  ad  notitiam|  . ,i„„  . ;r„i.  t: ...... 
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linearum  .zt.  et  .te.  deuenire.  Est  enim  trigonum  .zti.  simile  trigono  .bdg.  propter  ** 

rectam  ./i.,  que  est  equidistans  linee  .dg.  et  .zt.  linee  .bd.:  est  enim  latus  .zi.  la- 
teri .bg.  simile  ; et  .it.  lateri  .gd.,  reliquum  .zt.  reliquo  .bd.  est  simile:  est  ergo 
sicut  .31.  ad  ‘bg.,  ita  .it.  ad  . gd.,  et  .zt.  ad  .bd.‘,  est  criim.gr*.  tertia  pars  ex  . gb.\  et  .gz. 
est  medietas  ex  .gb.  Quare  42.  est  sexta  pars  ex  .gb.,  scilicet  J . Ergo  .zt.  est  sexta  ex 
.bd.,  scilicet  ,2.;  et  .it.  est  sexta  ex  gd.,  scilicet  | i.;  quo  extracto  ex  .ie.,  que  est  J 9., 
remanet  .te.  | 7,  ut  prediximus. 

Aliter  protrahatur  ,ic.  equidistans  linee  .bd. j ct  erit  trigonum  .icg.  simile  trigonis 
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.bdg.  et  .zti.  : est  ergo  sicut  .gi.  ad  . gb.,  ita  .gc.  ad  .gd .,  et  Jc.  ad  .bd.  Est  enim  .gi. 
tertia  pars  cx  gb.}  et  . gc . est  tertia  ex  . gd .;  et  Jc.  est  tertia  similiter  cx  .bd.:  ergo  .gi. 
est  5,  ct  .gc.  3,  et  Jc.  4.  Et  quoniam  trigonum  .zti.  simile  est  trigono  Jcg. , est  sicut 
.zi.  ad  Jg.y  ita  ,ti.  ad  . cg .:  est  enim  .gi.  medietas  ex  .ig. ; quare  .it.  est  medietas  ex  .gc. 
et  .st.  est  medietas  cx  Jc.}  que  oportebat  ostendere. 

Verum  si  lineas  .ze.  et  .ga.  extra  trigonum  in  puncto  .h.  protralirrimus  ; et  uolue- 
rimus  scire  quantitatem  linearunt  .ah.  et  .eh.;  ducemus  lineam  .te.  in  .ef.}  ct  diuide* 
mus  summam  in  . zt ct  habebimus  lineam  (h  et  hoc  faciemus,  quia  trigonum  .zte. 
simile  est  trigono  .< efh est  enim  .te.  equidistans  recte  .gh.}  et  in  eis  incidit  recta  .zh. 
exterior  angulus,  qui  sub  .zet.  equa  lis  est  interiori  et  opposito»  qui  sub  .e  A/1;  et  an- 
gulus .zte.  equalis  angulo,  qui  sub  efh.}  cum  ambo  sint  recti.  Reliquus  autem  qui  sub 
.tze.  reliquo,  qui  sub  .feh.  est  equalis.  Quare  est  sicut  .zt.  ad  .te.,  ita  .ef.  ad  .fh. 
Quare  multiplicatio  .te.  in  .ef  diuisa  per  .zt.,  reddit  lineam  .fh.  Vel  quia  permutalim 
est  sicut  .zt.  ad  .ef.,  ita  .te.  ad  .fh.  Est  enim  .zt.  medietas  cx  .ef.}  quare  .te.  est  me- 
dietas ex  .fh.,  hoc  est  .fh.  est  duplum  ex  .te.  Sed  .te.  est  f 7;  quare  .fh.  est  | ts;  de 
quibus  extractis  .fa.,  remanet  .ah.  14.  Item  enim  est  sicut  .zt.  ad  .ef.,  ita  .ze.  est  ad 
.eh.  Quare  est  duplum  ex  .ez.  Sed  quia  ,ez.  est  surda  , accipiemus  proportionem  in 
quadratis  earum,  uidclicct  est  sicut  quadratus  linee  .z t.  ad  quadratum  linee  .ef.,  hoc 
est  sicut  4 est  a<!  16,  ita  quadratum  linee  .ze.  est  ad  quadratum  linee  .eh.  Quare  qua- 
dratum linee  .eh.  est  quadruplum  quadrati  linee  .es.  Vel  adde  in  unum  quadrata  li- 
nearum .af.  et  'fh.}  ct  ucniet  quadratum  linee  .eh.  Aliter  protrahatur  linea  .hz.  extra 
trigonum,  donec  concurrat  linee  .bl.  in  puncto  ./.;  ct  sit  .bl.  equidistans  linee  .hg.  Et 
quoniam  equidistantes  inter  .bl.  et  .hg.  incidit  linea  .hl.,  angulus  qui  sub  .elb.  equalis 


ad  . eb .,  ita  .ah.  ad  .bl.,  hoc  est  ad  Jig . : est  enim  ,ae.  ex  .ab.  tertia  pars.  Quare  .ae. 
est  medietas  ex  .eb.}  et  .ha.  erit  medietas  ex  .bl.,  hoc  est  ex  .hg.  ; remanet  .ag.  me- 
dietas ex  .hg.  Quare  .ha.  equatur  .ag.  Sed  .ag.  est  .14.;  quare  .ah.  erit  similiter  .14.;  et 
quolibet  rectarum  .hg.  et  .ht.  erit  .as.  Nam  si  coni  unctionem  linearum  .re.  et  .eh.  habere 
uolumus;  quia  est  sicut  .zt.  ad  .ef,  ita  .ze.  ad  .eh.  Sed  .zt.  est  ad  .ef.  sicut  medietas 
ad  medietatem  cx  .ef.,  hoc  est  sicut.  1.  est  ad  .2.  Adiaceat  quidem  quidam  recta  .mno.} 
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et  sit  .mni.,  ct  non  sit  .1.  Et  quia  est  sicut  .mn.  ad  .no. , ita  .ze.  ad  .eh.;  et  coniuncte 
proportionales  erunt;  cruntque  sicut  .mn.  ad  .mo.,  ita  ,ez.  ad  .zh.  Quare  est  sicut  qua- 
dratum linee  .mn.  ad  quadratum  linee  .rno.,  hoc  est  sicut  .1.  est  ad  .9.,  ita  quadratum 
linee  .ze.  est  ad  quadratum  linee  .zh.  Quare  quadratum  linee  .zh.  erit  nonuplum  cx 
quadrato  linee  .ze.  Quare  si  per  .9.  multiplicauerimus  JJ  05.,  que  sunt  quadratum  linee 
.ze.,  habebimus  ‘ sss.  pro  quadrato  linee  .zh. 

Aliter  quia  trigonum  .zkh.  orthogonium  est  habens  angulum  qui  ad  .k.;  iungantur 
quidem  quadrata  linearum  .zk.  et  .kh.;  et  habebimus  quadratum  linee  .zh.  Nam  .kd. 
inuenta  est  superius  esse  \ 4.,  ct  .da.  5.,  et  .ah.  M.:  quare  tota  .kh.  est  * 23.;  cuius  qua- 
dratum est  | 552.;  et  quadratum  linee  .zk.  est  .36.;  et  sic  habemus  pro  quadrato  linee 
.zh.  { 588.,  ut  predixinuis.  Rursus  sit  trigonum  .bgd,  cuius  .bg.  latus,  ut  diximus,  sit 
.13.,  . gd . 14.,  et  .bd.  15.;  et  emictatur  .gd.  iu  punctum  et  sit  .ga.  10.;  et  super  .gb. 
accipiatur  puuetus  .z.;  et  sit  .gz.  5.,  remanebit  .zb.  «.  Queritur;  si  protrahatur  .az.,  et 
emictatur  usque  in  .e.,  quanta  erit  quantitas  sectionum  .de.  et  .eb.  Ducatur  quidem  per 
.b.  punctum  linea  .bi.  equidistans  linee  .gd.  ; et  emictatur  linea  .a e.  in  punctum 
eruntque  duo  trigona  .bzi.  et  azg.  sibi  inuicem  similia.  Quare  est  sicut  .ag.  ad  . gz ., 
ita  .ib.  est  ad  .bz.  Sed  .ag.  est  duplum  ex  .gz.;  quare  .ib.  erit  .10.,  scilicet  duplum  ex 
.bz.  Item  quia  trigonum  .aod.  simile  est  trigono  .eib.,  est  sicut  .ad.  ad  .bi.,  ita  .de. 
ad  .eb.  Nam  .ad.  ad  .bi.  est  sicut  octaua  pars  ex  .ad.  ad  octauam  partem  ex  .bi.:  est 
enim  .3.  octaua  ex  .ad.,  et  .2.  est  octaua  ex  .bi.;  ergo  est  sicut  .3.  ad  .1.,  ita  .de.  ad 
.eb.;  et  coniunctim  proportionales  erunt. 

Quare  sicut  .3.  est  ad  .3.,  ita  .de.  ad  .db.  Quare  .de.  est  |.  ex  .db.,  scilicet  .9.  , 
et  .eb.  .6.;  que  oportebat  ostendere.  Sint  itaque  note  portiones  .bz.  et  .zg.  et  .be. 
et  .ed.  ; ct  sint  eodem  suprascripte  , et  trigonum  sit  idem  ; ct  ignorantur  .ag.  ct 
■bi.:  primum  quidem  quia  est  sicut  .de.  ad  .eb.,  scilicet  sicut  .3.  est  ad  .2.,  ita  | 
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.ad.  ad  .bi.  Ergo  .ad.  est  semel  .bi.,  ct  dimidium  eius.  Rursus  quia  est  sicut  .gz.  ad  .zb., 
scilicet  sicut  .5.  est  ad  .8.,  ita  .ag.  ad  .bi.  Ergo  .ag.  est  [.  ex  .bi.:  «tota  quidem  .ab.  in- 
nenla  est  esse  duodecim  oclauc  cx  .bi.;  cum  tota  .ad.  sit  semel  .61.,  et  dimidium  cius. 
Quare  extractis  |.  ex  -y», remanet  .gd.  J.  ex  .bi.  Ergo  est  sicut  .7.  ad  .8.,  ita  .gd.  ad  .bi. 
Quare  multiplicatis  .8.  per  .14.,  scilicet  per.gr/.;  et  diuisa  summa  per  .7.  Vel  septimam  de 
.14.,  scilicet  .2.|  multiplica  per  .8.,  egredientur.  16.  pro  linea  .bi.;  cx  quibus  .10.  acceptis^., 
egredientur  .10.  pro  linea  .ag.  Itera  sit  idem  trigonum  .a bg.;  et  extra  ipsum  suminatur 
d.  punctus,  qui  non  sit  indirecto  linee  bg.;  ct  per  ,d.  punctum  protrahatur  linea  .de. 


f-l.  24  xirw. 
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equidistans  basi  .bg.;  ct  sint  .de.  ct  .bg.  note,  remanebit  .ea.  nota;  cum  tota  .ab.  sit 
nota.  Et  sumatur  in  .ab.  punctus  .z.  notus;  et  copuletur  .dz.;  et  cmictatur  in  punctum  .i. 
Dico,  quoti  proportio  .gi.  a<l  .ia.  erit  nota;  compleatur  figura.  Et  quoniam  trigonum 
. dsc . simile  est  trigono  .zat.,  est  sicut  .ez.  sui  .za.;  quorum  proportio  est  nota,  ita  nota 
.de.  est  ad  .ad.  Quare  .at.  erit  nota.  Kursns  quoniam  similia  sunt  trigona  Jtzb.c t .zat., 
est  sicut  .az.  ad  .zb.,  qtic  sunt  note,  ita  .at.  nota  est  ad  .bh.  Quare  .bh.  erit  nota  po- 
sita est  .bg.;  ergo  nota  est  tota  Jtg.  Et  quoniam  similia  sunt  trigona  .hig.  e!  .iat.  est 
sicut  Jig.  nota  ad  notam  . at.,  ita  .gi.  ad  ia.:  ergo  proportio  .gi.  ad  da.  est  nota,  ut 
oportebat  ostendere.  Rursus  sit  trigonum  notum  .gab.,  cuius  cathetus  sit  .gd.;  ct  su- 
matur in  ipso  punctus  notus  .e.;  et  per  puncta  quidem  .ac.  protrahatur  linea  . aez . 
Dico  quidem,  quod  proportio  ,bz.  ad  .zg.  erit  nota:  protrahatur  itaque  linea  .gi.  cqui- 
<1  is  tatis  linee  .ab.;  ct  producatur  .az.  in  .#.,  ct  erunt  trigona  .aed.  ct  .ieg.  sibi  inuiccm 
similia.  Quare  est  sicut  .de.  ad  .eg.,  ita  .ad.  ad  .gi.;  erit  itaque  nota  .gi.,  cum  nota 
sit  .ad.;  ad  quam  .gi.  proportionem  habet  recta  .ab.,  sicut  .bz.  ad  .zg.:  ergo  proportio 
.bz.  ad  .zg.  est  nota  ; quod  oportebat  ostendere. 

Et  si  punctus,  per  quem  transierit  linea  ab  angulo  nequaquam  iu  catheto  fuerit,  ut  in 
trigono  .dez.,  in  quo  datus  est  punctus  .«.in  lineam  . dg que  non  est  cathetus,  per  quem 
punctus  transit  linea  .e ab.;  et  sit  nota  proportio  .ga.  ad  .ad.,  nec  non  ct  sit  nota  .ge. 
Dico  quidem,  proportionem  .zb.  ad  .bd.  notam  esse:  eisdem  dispositis.  Compleatur  qui- 
dem figura;  et  quoniam  est  sicut  .ga.  nota  ad  .ad.  notam,  ita  .eg.  nota  ad  .di. Quare  .di. 
nota  erit;  et  est  sicut  .ez.  nola  ad  notam  .di.,  ita  .zb.  ad  .bd.  : ergo  proportio  .zb.  ad 
.bd.  nota  est,  ut  oportebat  ostendere.  Et  si  proportio  sectionum  linee  transeundis  per 
punctum  .a.  datum,  que  sit  equidistans  catheto,  nota  fuerit  quo  linea  terminata  sit  ab 
una  parte  super  hnsem  in  punrto  .g.,  ct  ab  alia  super  lineam  .di.  in  puncto  . t ut  in  hac 
alia  cernitur  figura.  I)lco  iterum,  proportionem  .zb.  ad  .bd.  notam  esse.  Quoniam  simih* 
est  trigonum  | .eag.  ei  quod  est  .ait.,  est  sicut  .ga.  ad  .at.,  ita  .eg.  ad  .fi.:  protrahatur 
quidem  in  trigono  .dez.  cathetus  .dk.,  ct  erit  . dt . equalis  .gk.;  quia  paralilognimum  est 
quadrilatcrum  .dg.  Quare  si  addatur  linee  .ti.  equalis  linee  .gk.,  scilicet  .td.,  erit  nota 
tota  .di.:  et  quoniam  est  sicut  .ez.  ad  .di.,  ita  .zb.  ad  .bd. Quare  proportio  .zb.  ad  .bd. 
nota  est,  ut  prodiximus.  Et  si  punctus  datus  infra  trigonum  fuerit  inter  cathetum,  et 
angulum,  d quo  per  punctum  extenditur  linea  ad  latus  subtendens  ipsum  angulum; 
similiter  sectiones  illius  lateris  note  erunt.  Sitque  in  trigono  abg.,  cuius  cathetus  est 
.ad.  datus,  punctus  .e.;  et  d puncto  .b.  per  .e.  ducta  est  linea  .bez. 

Dico  iterum,  sectiones  . gz . et  .za.  note  erunt:  protrahatur  per  punctum  .a.  linea  ,if. 
equidistans  linee  .bg.;  et  expleatur  linea  . bt .,  et  per  punctum  .e.  equidistans  catheto 
.ad.  protrahatur  .hi.;  ct  sit  nota  proportio  Jie.  ad  .ei.;  et  sint  nota  latera  trigoni  .abg., 
nec  unn  et  linea  .bh.  sit  nota:  ct  quoniam  nota  sunt  latera  trigoni  .abg.,  notus  erit 
et  rasus  .bd.;  de  quo  si  extrahatur  .bh.  nota,  reliqua  Jid.  nota  erit.  Quare  ct  .ia.  nota 
est,  cum  sit  equalis  .hd.  propter  .id.  paralilogramum;  et  quia  trigona  .beh.  et  .e it.  si- 
milia sunt,  est  sicut  .he.  ad  .ei.,  ita  .bh.  ad  .it.;  ergo  nota  erit  .it.;  de  qua  si  aufe- 
ratur .ia.,  remanebit  .at.  nota.  Et  quoniam  est  sicut  .bg.  ad  .at.,  ita  .gz.  ad  .za.  Ergo 
sectiones  .gz.  ad  z.a.  nota  erunt,  ut  prodiximus.  Similiter  si  per  punctum  datum  infra 
trigonum  d puncto  dalo  in  uno  laterum  trigoni  linea  protrahatur  usque  ad  unum.  Ex 
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lateribus  trigoni  iuucnictur  proportio  sectionis  illius  lateris.  Exempli  causa:  in  trigono 
. bdg . sit  datus  punctus,  punctus  notus  . e . in  basc  . gd et  infra  trigonum  sit  datus 
punctus  .a.  Similiter  notus  in  linea  .zk.,  que  est  cquidistans  catheto  . bi .;  et  per  puncta 
.ea.  linea  protrahatur  .et.  Dico,  proportionem  .dt.ad.tb.  notam  esse:  compleatur  figura. 
Et  quoniam  linea  .zk.  cquidistans  est  catheto  .bi.  , et  .bk.  est  equidistans  .is. ; ergo 
equalis  est  .bk.  recte  ,iz.  et  .zk.  catheto  .bi.:  que  cum  sit  nola,  eritque  nota  .zk.  et 
.za.  nota  est,  remanet  .ak.  nota:  et  quoniam  est  sicut  ,za.  ad  . ak .,  ita  .ez.  ad  .kh. 
Ergo  .kh.  est  nota:  cui  si  addatur  .kb.,  scilicet  .z i.,  que  nota  esse  ponitur,  erit  .bh. 
nota.  Et  quoniam  similia  sunt  trigona  .etd.  ct  .tbh.,  est  sicut  .ed.  ad  . bh .,  ita  . dt . ad 
,tb.\  quod  oportebat  ostendere.  liem  sit  trigonum  . abg .,  cuius  .ab.  sit  .13.,  ct  ,bg.  14., 
ct  .ag.  t5.;  cuius  cathetus  .ad.  est  .12.;  et  snmmatur  punctus  .d.  extra  trigonum,  a quo 
ducatur  recta  ,az.  equidistans  catheto  .ad.',  et  sit  .ez.  2.,  et  .zb.  t.;  quare  . zd . erit  .4.  s 
et  sumatur  iterum  infra  trigonum  punctus  .i.;  et  sit  .it.  3.;  ct  sit  equidistans  catheto 
.ad.',  ct  sit  .tz.  D.;  ct  per  puncta  .ei.  protrahatur  linea  .ei k.  Dico  quod  proportio  .gk. 
ad  .ka.  est  nota  : protrahatur  linea  .al.  equidistans  basi  .bg.  ; et  emittetur  ,eh.  in 
puncto  ./.,  et .*.  in  punctis  .h.  et  .m.;  et  sit  .tm.  equalis  .ez.;  et  copuletur  .em.;  | et 
quoniam  recte  .ez.  et  ut.  equidistantes  sunt  catheto  .ad.,  erit  recta  .tm.  equidistans 
recte  .ze.,  et  sunt  cquales  sibi  inuicem,  erit  recta  .em.  equalis  et  equidistans  recte 
.zt.i  ergo  .em.  est  .9.;  et  est  equidistans  recte  .al.;  et  .th.  est  .12.,  cum  sit  equalis  .ad.: 
tota  ergo  .mh.  est  .14.:  est  enim  .mi.  5.,  remonet  .ih.  9.;  est  ergo  sicut  .mi.  ad  . ih .,  ita 
.em.  ad  .hl.;  hoc  est  sicut  .5.  est  ad  .9.,  ita  .9.  est  ad  Jtl.;  ergo  Jil.  est  { 16.  Quare  tota 
.al.  est  j 21.  Item  quia  equidistans  est  .ez.  recte  .ti.,  similia  sunt  trigona  .enz.  et  .int. 
Quare  est  sicut  .ti.  ad  .ez.,  ita  .tn.  ad  .nz.  Quare  . tn . est  | 3.  Vel  aliter:  quia  trigona 
.nit.  et  .lih.  sunt  similia  sibi  inuicem,  est  sicut  .ti.  ad  .ih.,  hoc  est  sicut  .3.  est  ad  .9., 
ita  .nt.  est  ad  .hl.;  ergo  .nt.  est  tertia  ex  .hl.,  scilicet  | 5.:  cui  si  addatur  .tg.,  erit 
.ng.  | 9.;  et  est  sicut  .ng.  ad  .al.,  ita  .gk.  ad  .ka.:  est  enim  .al.  j Si,  que  sunt  quinte 
.106.,  ct  in  .gn.  sunt  quinte  .47.;  ergo  sicut  .47.  est  ad  coniunctum  de  ;47.  ct  dc  .106.,  sci- 
licet ad  .153.,  ita  .gk.  est  ad  .ga.,  scilicet  ad  .13.:  quare  est  sicut  .47.  ad  tertiam  de  .153., 
scilicet  ad  .51.,  ita  .gk.  est  ad  tertiam  dc  .15.,  scilicet  ad  .5. Quare  si  multiplicauerimus  .5. 
per  .47.,  ct  summam  diuiscrimus  per  .51.,  exibunt  j—  4.  pro  linea  .gk.  Reliquum  quidem 
est  usque  iu  .15.,  scilicet  10.  remanebit  pro  .ka.  Aliter  cmictantur  linee  .em.  et  .ag. 
in  . o .,  erit  sicut  .eo.  ad  uil.,  ita  .ck.  ad  .ka.:  per  hanc  quidem  proportionem  inucnie- 
mus  .ak.,  ct  tunc  habebimus  .kg.;  quod  oportebut  ostendere. 

Nam  notitiam  ex  .go.  et  cx  .oe.  habebitur  pro  premissa;  quia  trigonum  .agd.  si- 
mile est  trigono  .afo.  Item  si  notitiam  puncti  . c .,  per  quem  linea  .el.  secat,  cathetum 
.ad.  hahere  uolumus;  quia  trigonum  .ncd.  est  simile  trigono  .lea.,  est  sicut  .nd.  ad 
.al.,  scilicet  sicut  due  quinte  sunt  ad  sc,  et  ad  quintas  .ioc.,  scilicet  sicut  i sunt  ad 
.10».,  ita  .dc.  est  ad  .da.  Quare  .dc.  est  unius  integri,  remanet  .ca.  J II.  Vel  si  pro- 
traxerimus cathetum  ./i x.,  erit  sicut  .ex.  ad  ,xn.,  ita  .nd.  ad  .dc.:  est  enim  .ef.  equalis 
.dz.,  et  .dn.  equalis  .(x.  Quare  .ex.  nota  est. 

Rursus  sit  .ge.  uicc  .ez.  in  hac  alia  figura,  et  sit  2;  l.ajera  uero  trigouj  ct  cathetus, 
nec  non  ct  linea  .ti.  sint  ubi  prediximus ; ct  sit  angulus  .egt.  rectus.  Quare  equi- 
distans erit  rectis  .it.  et. ad.:  et  protrahatur  per  puncta  .ei.  linea  .ef.  Volumus  ergo 
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scire  sectiones  linearum  .gb.  ct  .ad.,  ncc  non  et  .ab.  Kmictatur  quidem  liuca  cf.  in 
puncto  c.,  et  linea  .ti.  in  puncto  ./.;  et  copuletur.cn/.;  et  sit  cquidistans  linee  . bg 
eritque  ut  .eg.  ad  .ti.,  ita  .gz.  ad  .zt.  Quare  erit  sicut  »eg.  ct  .ti.  ad  Ui.,  hoc  est  sicut 
.s.  ad  .3.»  ita  .gt.  ad  .zt.:  ergo  .zt.  erit  | 2.,  cum  ,gt.  sit  .4.  Item  est  sicut  .ti.  ad  .1/.,  ita 
.zt.  ad  .tc.  Quare  .lc.  est  J de  qua  dempta  remanet  .ac.  Item  est  sicut  .td.  ad 
se  ct  ad  .ac,  ita  ,dh.  ad  .da.  Quare  .dh.  est  J 9»  remanet  .ha.  J t.  | Rursus  quia  est 
sicut  .zb.  ad  se  et  ad  .ac.,  ita  .bf.  ad  .ba.}  erit  ergo  .bf.  ~ l*j  reliqua  .(a.  erit  I. 

In  trigono  orthogonio  notorum  laterum  protrahatur  extra  trigonum  latus  subtendens 
angulum  rectum  per  longitudinem  notam;  et  a termino  ipsius  linee  ad  angulum  rectum 
recta  producatur,  erit  etiam  ipsa  linea  nota.  Exempli  causa  : sit  trigonum  orthogo- 
nium .abc.  notorum  laterum,  habens  angulum  .abc.  rectum;  et  emittatur  latus  .ac.  extra 
trigonum  in  ptinto  ,d.;  ct  sit  tota  .ad.  nota;  et  a puncto  .d.  ad  punctura  .b.  protra- 
hatur recta  .bd.  Dico,  lineam  .db.  notam  esse;  quod  sic  probatur.  Protraham  rectam  .ab. 
secundum  rectitudinem  in  infinitum  per  punctum  .C.j  et  per  punctum  .d.  protraham 
rectam  .de.  cquedistantem  linee  .bc.}  et  erit  angulus  .aed.  rectus;  cum  sit  equalis  an- 
gulo .a/;c.:quia  cum  in  duabus  rectis  cquidistantibus  recta  incidit,  erit  interior  angulus 
equalis  exteriori  et  opposito.  Nam  in  cquidistantibus  ,bc.  et  .ed.  recta  incidit  ,ae.} 
quare  angulus  .aed.  equalis  est  angulo  .abc.  . propter  eadem  ergo  et  angulus  .a de. 
equalis  angulo  .acb.}  et  angulus  qui  ad  .«.est  comuuis.  Quare  trigona  .abc.  ct  .aed. 
cquiangula  sunt,  ct  sibi  inuicem  similia. 

Similia  ucro  trigona  circa  equales  angulos  latera  hal»ent  proportionalia.  Quare  est 
sicut  .ac.  ad  .cb.,  ita  .ad.  ad  .de.  : permutatim  ergo  erit  sicut  .ad.  nota  ad  .ac.  no- 
tam, ita  .ed.  ad  . bc . nolain.  Quare  recta  .ed.  erit  nota.  Similiter  est  sicut  .ad.  ad  .ac., 
ita  .ac.  ad  .ab.  notam.  Quare  recta  .ae.  erit  nota:  de  qua  si  auferatur  recta  .ab.  nota, 
remanebit  recta  .be.  nota;  cuius  quadratum  si  addatur  cum  quadrato  linee  .de.,  egre- 
dietur quadratum  linee  .bd.  notum:  ctsic  ostenditur,  lineam  .bd.  esse  notam,  ut  predixi. 
Ex  hac  quidem  figura  egreditur  solutio  suhscriptg  questionis  mihi  proposita  a quodam 
ucroncnse.  qui  proposuit,  arborem  quamdam  credam  esse  prope  ripam  cuiusdam  flu- 
minis; et  fuit  longitudo  arboris  peduum  .40.:  quam  longitudinem  pono  lineam  .bg.\  ct 
spatium,  quod  erat  a pede  arlnjris  usque  ad  flumen,  posuit  esse  pedum  .5.;  quod  spa- 
tium posui  lineam  .bc.m,  et  fuit  in  arbore  .bg.  acceptus  punctus  quidam  .a. } ct  fuit 
.ba.  io.  pedum;  et  in  puncto  .a.  secta  fuit  arbor  , ct  cecidit  superior  pars  .ag.,  que 
erat  .30.  pedum  super  lineam  .ad.  tangens  punctum  .c.  ; et  fuit  linea  .ad.  30.:  peti} t 
quanta  esset  quantitas  lincg  .db.  egredientis  a puncto  summitatis  arboris  usque  ad 
punctum  pedis  ipsius.  Vnde  cura  uellem  hanc  questionem  soluere,  intellexi  figuram  su- 
prascriptam;  et  aggregaui  quadrata  linearum  .ba.  ct  .bc.,  hoc  est  .100.  et  .23.,  et  habui 
.123.  pro  quadrato  linee  .ac.:  ct  quia  erat  sicut  .ad.  ad  .ac.,  ita  .ed.  ad  .bc.,  fuit  sicut 
quadratum  linee  .ad.  ad  quadratum  linee  .ac.,  hoc  est  sicut  .ooo.  ad  .125.,  ita  quadratum 
linee  .ed.  ad  quadratum  linee  .bc.,  quod  est  .25.  Sed  proportio  | de  .900.  ad  .125.  est  in 
minimis  numeris  sicut  ,3«.  ad  .5.;  ergo  est  sicut  .36.  ad  .5.,  ita  quadratum  liucc  .ed.  ad 
.25.:  permutatim  ergo  fuit  .36.  ad  quadratum  linee  .ed.,  sicut  .5.  ad  .23.  Sed  .5.  de  .25.  est 
quinta  pars;  quare  .36.  fuit  \.  quadrati  Unce  .ed.  Quare  multiplicaui  .36.  per  .5.,  ct  habui 
.180.  pro  quadrato  linee  .ed.:  quod  quadratum  extraxi  ex  quadrato  linee  .ad.,  scilicet  de 
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.00«.,  remanserunt  .720.  pro  quadrato  linee  a e.  : vel  aliter  quia  est  sicut  .ad.  ad  .ac.,  ita 
,ae.  ad  .ab.:  fuit  ergo  sicut  .06.  ad  ita  quadratum  linee  .ea.  ad  quadratum  linee  .ba., 
lioc  est  ad  .100.:  quare  pcrmutatim  est  sicut  .J.  ad  .100.,  ita  .06.  ad  quadratum  linee  .ae. 
Quare  multiplicanda  sunt  .06.  per  .10.;  quia  .5.  sunt  —.  de  .ioo.;ct  Imlientur  similiter. 720. 
pro  quadrato  linee  .ae.',  ergo  .ae.  fuit  radix  de  .720.:  de  qua  extraxi  lineam  .ab.,  que 
est  .<0.,  remansit  mihi  radix  de  .720.  minus  .10.  pro  linea  .eb.  : quam  multiplicaui  in  se, 
et  habui  .sto.  minus  radice  de  .283000.  pro  quadrato  linee  .eb.-,  cui  addidi  quadratum 
linee  .ed.,  quod  est  -ISO-,  et  habui  .1000.  minus  radice  de  .288000.  pro  quadrato  linee  .bd. 
Quare  .bd.  est  radix  de  .1000.  minus  radice  de  .288000.  Et  ut  bcc  reducerem  ad  numerum 
ratiocinatum,  accepi  radicem  de  .2S8000.,  quam  inucni  esse  J 506.  minus  ^.;  quam  etiam 
extraxi  de  .1000.,  remanserunt  i|  463.:  de  quibus  etiam  accepi  radicem,  et  habui  ±21., 
et  unam  quadragesimam  unius  pedis  pro  quantitate  linee  Jid.  Nec  etiam  pretermi- 
ctendum  est  demonstrare  uiam  habendi  quadratum  lineg  .eb.,  que  recisum  uel  ahscisio, 
seu  residuum  nuncupatur)  cum  sit  differentia,  que  est  inter  duas  lineas  potentia  solum 
commensurabiles,  scilicet  inter  .ae.  et  .ab.  rectas;  quarum  .ae.  est  radix  numeri  ratio- 
cinati, scilicet  de  .720.,  et  .ab.,  que  est  .10.,  est  numerus.  Et  quoniam  recta  .ae.  diuisa 
est  in  duo  in  puncto  .b.  Quadrata  linearum  .ae.  et  .ab.  cquantur  duplo  multiplicationis 
.ab.  in  .ae.,  et  quadrato  linee  .eb.,  ut  superius  demonstratum  est : ergo  si  ex  qua- 
dratis linearum  .ae.  et  .ab.,  scilicet  ex  .720.  et  cx  .100.,  hoc  est  de  .320.  auferatur  du- 
plum multiplicationis  ex  .ab.  in  .ae.)  quod  duplum  est  equule  .20.  radicibus  de  .720.;  que 
etiam  equantur  uni  radici  numeri  prouenientis  cx  multiplicatione  quadrati  de  .20.,  hoc 
est  de.soo.in  .720.;  et  qui  numerus  est  .tssooo.,  remanebunt  .820.  minus  radice  de  .288000., 
ut  superius  demonstraui.  Ilrasus  si  in  trigono  -abg.  ab  angulis  -git.  egrediantur  recte 
,be.  et  .gd.  se  inuicem  secantes  super  punctum  .z.-,  et  sit  nota  proportio  cx  ,ge.  ad 
.ea.,  et  ex  .bd.  ad  .da.  , erunt  utique  note  proportiones  .bz.  ad  .ze.  et  .gz.  ad  ,zd. 
Sed  antequam  hec  demonstrare  possimus,  oportet  nos  tractare  de  compositione  propor- 
tionum ex  duabus,  uel  pluribus  proportionibus.  Nam  illa  proportio  composita  dicitur, 
que  proueuit  ex  multiplicatione  omnium  antecedentium  ad  multiplicatum  omnium  con- 
sequentium duarum,  uel  plurium  proportionum.  Verbi  gratia:  ex  proportione,  quam  ha- 
bent .2.  ad  .3.,  et  ex  ea  quam  habent  .4.  ad  s componitur  proportio  ex  .8.  ad  .16.;  cum  ex 
multiplicatione  de  .2.  in  .4.  prouenient  .8.;  ex  .3.  in  .9.  uenient  .13,  Item  ex  proportione 
quam  habent  .2.  ad  .3.  et  .4.  ad  .9.  et  .6.  ad  .7.  componitur  | proportio  quam  habent  .48. 
ad  .109.:  cum  ex  multiplicato  omnium  antecedentium  prouenient  .48,  scilicet  ex  2.  in  .4. 
productam  in  .6.;  et  ex  multiplicato  consequentium,  scilicet  cx  .3.  iu  .9.  ducto  in  .7., 
ueniunt  .109.;  sed  proportio  de  .48.  ad  .103.  est  illa  in  minimis  numeris,  quam  habent  .16. 
ad  .39.  Et  est  intellectus  talis  compositionis,  quod  inter  .16.  et  .39.  cadunt  tres  numeri  in 
proportionibus  suprascriptis,  uidclicet  sicut  .2.  ad  .3.,  ita  .16.  ad  .24.;  et  sicut  .4.  ad  .3., 
ita  .24.  ad  .30.;  et  sicut  .6.  ad  .7.,  ita  .30.  ad  .39.  Ei  his  enim  procedit  compositio  propor- 
tionis duarum  quantitatum,  uel  duorum  numerorum:  cum  inter  ipsas  quantitates  ciciatur 
quantitas  aliqua,  erit  tunc  proportio  prime  quantitatis  ad  secundam  composita  ex  propor- 
tione, quam  habet  prima  quantitas  ad  ciectam,  et  cx  ea  quam  habet  quantitas  eiecta  ad 
secundam.  Cuius  exemplum  ponamus  in  numeris:  sint  .7.  eiecta  inter  .3.  et  .10.  Dico 
quod  proportio  de  .3.  ad  .10.  componitur  ex  ea  quam  lialict  .3.  ad  .7.,  et  ea  quam 
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habent  .7.  ad  .10.  Nam  multiplicatio  ex  antecedentibus  ad  multiplicatum  ex  consequen- 
tibus fit  sicut  .3.  ad  .10,;  quam  si  multiplicauerimus  insimul  antecedentes,  scilicet. 3. per 
.7.,  proucuicnt  .21.:  etsi  multiplicauerimus  insimul  consequentes,  scilicet  .7.  per  .10., 
proueniunt  .70.:  proportio  quidem  dc  .21.  ad  .70.  est  proportio  septimg  partis  de  .21. 
ad  septimam  partem  de  .70.;  et  est  illa  quam  habent  .3  ad  io.,  ut  diximus.  Similiter 
inter  duas  quantitates  possunt  cici  duc,  ucl  plures  quantitates;  et  erit  proportio  ipsa- 
rum duarum  quantitatum  composita  ex  ipsis  proportionibus:  ut  si  inter  .3.  et.  io  ciciau- 
tur  .5  et  .6  et  .7.,  erit  proportio  de  .3.  ad  .to.  composita  ex  proportione,  quam  habent 
.3.  ad  .5.,  et  ex  eis  quam  habent  .5.  ad  .0.,  et  .6.  ad  .7.,  et  .7.  ad  .10. 

His  optime  intellectis,  oportet  nos  etiam  demonstrare,  quomodo  et  ex  proportione 
data  extrahatur  proportio  aliqua:  ut  si  uolucris  ex  proportione  quam  habent  .7.  ad  .8., 
extrahere  proportionem  quam  hahent  .0.  ad  .5.;  multiplicabis  antecedens  proportionis, 
de  qua  extrahenda  est  proportio, per  consequens  proportionis  extrahendg,  scilicet  .7.  per 
.3.,  proucuicnt  .35.  pro  antecedente  proportionis  residug:  et  multiplicabis  antecedens 
extrahendg  proportionis  per  consequens,  dc  qua  extrahitur  proportio,  scilicet  .6.  per  .8., 
erunt  pro  consequente  residug  questionis:  ergo  si  ex  proportione  quam  habent  .7.  ad 
.8.  auferatur  proportio  de  .0,  ad  .5.,  remanebit  utique  proportio  de  .35.  ad  .48.  Vndc  si 
addiderimus  proportiones  quam  habent  0 ad  5,  cl  35  ad  48,  proueniet  proportio  quam 
habent  .210.  ad  .240.;  et  est  ipsa  eadem  quam  habet  trigesima  pars  unius  ad  trigesimam 
partem  alterius,  scilicet  .7.  ad  .8.  His  itaque  intellectis,  oportet  uos  ostendere,  antequam 
redeamus  ad  propositum,  quomodo  proportio  quam  habet  in  suprascripto  trigono  .abg. 
recta  .ga.  ad  .ea.  componatur  ex  proportione,  quam  habet  tota  reflexa  *gd.  ad  partem 
suam  .zd.,  ct  ex  proportione  quum  habet  .bz.  ad  Me.)  ct  est  ista  demonstratio,  que 
uocatur  cata  coniunctum:  a puncto  quidem  .e.  protrahatur  recta  4 i.  cquidistans  linee 
•gd.,  ut  iu  hac  alia  ostenditur  figura;  ct  erit  trigonum  .a  i e.  simile  trigono  . adg . Quare  | 
erit  sicut  .ga.  ad  .ae.,  ita  .gd.  ad  .ei.:  ciciatur  itaque  recta  .zd.  inter  .gd.  ct  .ei.)  et  erit 
per  ea,  que  supra  diximus,  proportio  .gd.  ad  .ei.  composita  ex  proportione  .gd.  ad  .d z. 
et  ex  .dz.  ad  .ei.  Sed  proportio  .zd.  ad  .ei.  est  sicut  proportio  .bz.  ad  .be.,  cum  simile 
sit  trigonum  .bzd.  trigono  .hei.,  cum  .zd.  equidistet  recte  .ei.:  ergo  proportio  .gd.  ad 
.ei.  componitur  cx  proportione  j*d.  ad  .dz.  ct  .bz.  ad  .be.  Sed  proportio  .gd.  ad  .ei. 
est  sicut  proportio  .ga.  ad  .ae.)  ergo  proportio  .ga.  ad  .ne.  componitur,  ut  diximus,  ex 
proportione  .gd.  ad  .dz.  ex  .bz.  ad  .be.  Dico  iterum  quod  proportio  .ga.  ad  .ae.  com- 
ponitur cx  proportione  .gd.  reflexa  ad  reflexam  .be.,  ct  ex  ea  quam  habet  .bz.  ad  .zd.) 
quoniam  cqualis  esi  proportio  .gd.  ad  .ei.  proportioni  .ga.  ad  .ae.  Si  inter  proportionem 
quam  habet  .gd.  ad  .ei.  ciciatur  recta  .be.,  erit  proportio  recte  .ga.  ad  .ae.  composita 
ex  proportione  quam  habet  gd.  ad  .be., et  .be.  ad  .ei.Sed  proportio  .be.ad  .ei.  est  sicut 
proportio  .bz.  ad  .zd.)  ergo  proportio  .ga.  ad  .ac.  componitur  ex  proportione  .gd.  ad 
.be.,  et  cx  .bz.  ad  .zd.)  quod  oportebat  ostendere. 

Nam  seraper  contingit,  cum  aliqua  proportio  composita  fuerit  cx  duabus  proportio- 
nibus , erit  etiam  ipsa  eadem  proportio  composita  cx  proportione  antecedentium  ad 
permutatos  consequentes.  Verbi  gratia:  proportio  de  .8.  ad  .15.  est  composita  ex  pro- 
portione quam  habet  .2.  ad  .3.,  et  .4.  ad  .5.;  erit  etiam  proportio  de  .8.  ad  .13.  composita 
ex  permutatis  proportionibus,  sicut  ex  ca  quam  habet  .2.  ad  .5.,  ct  ex  ca  quam  habet 


Digitized  by  Google 


III.  53 

.4.  ad  .3.;  quia  multiplicatio  de  .1.  io  .5.  equa  est  multiplicationi  de  .5.  in  .3.;  et  sunt  .3. 
et  .5.  in  utraque  compositione  consequentes;  et  .3.  et  .4.  sunt  antecedentes.  Simili  quoque 
modo  ostendetur,  quod  proportio  .ba.  ad  .ad.  componitur  et  proportione  .be.  ad  .ez.; 
et  ex  ea  quam  habet  .gz.  ad  -gd.:  si  protraxerimus  infra  trigonum  a puncto  .d.  lineam 
cquidistantera  linee  .be.',  et  sic  ex  proportione  quam  habet  .ga.  ad  .ne.  ostensa  est  una 
concubinatio  compositarum  proportionum.  Rursus  dico , quod  proportio  .bd.  ad  .da. 
componitur  ex  proportione  .bz.  ad  .ze.,  et  ex  proportione  .ge.  ad  ga.;  quod  sic  proba- 
tur: a puncto  quidem  .«.  protrahatur  recta  at.  cquidislans  linee  .be.,  ut  in  hac  alia  cer- 
nitur figura,  que  cata  dicitur  disiunctum;  et  emiciatur  recta  .gd.  usque  ad  punctum  .t.; 
et  quia  equidistanlcs  sunt  recte  .at.  et  .zb.;  et  in  eis  incidit  recta  .ab.,  equalisest  an- 
gulus, qui  suh.tn</.  angulo,  qui  sub  .dbz.:  propter  eadem  et  angulus  qui  sub  .atd.  cqua- 
lis  est  angulo,  qui  sub  .dzb.;  et  anguli  qui  ad  .d.  cum  sint  a uertice  sibi  inuicem  sunt 
equales:  ergo  cquiangula  sunt  trigona  .atd.  et  .dbz.,  et  circa  equales  angulos  habent 
latera  proportionalia:  quare  erit  sicut  .db.  ad  .bz.,  ita  .da.  ad  at.:  permutatim  ergo 
erit  sicut  .bd.  ad  .da.,  ita  .bz.  ad  .at.:  ciciamus  ergo  rectam  .ze.  inter  .zb.  et  .at.;  erit 
tunc  proportio  .bz.  ad  .at.  , hoc  est  proportio  .bd.  ad  .da.  composita  ex  proportione, 
quam  habet  .bz.  | ad  .ze.,  et  ex  ea  quam  habet  .ze.  ad  .at.,  hoc  est  .ge.  ad  .ga.;  cum 
simile  sit  trigonum  .gez.  trigono  .gat.:  ergo  proportio  .bd.  ad  .da.  componitur  ex  pro- 
portione .bz.  ad  .ze.,  et  .ge.  ad  .ga.  Vel  proportio  .bd.  ad  .da.  componitur  ex  propor- 
tione .bz.  ad  .ga.,  et  ex  proportione  .ge.  ad  .cz.;  quod  sic  ostenditur:  inter  .bz.  et  .at. 
ciciatur  recta  .ga.,  erit  proportio  quidem  .bz.  ad  .at.  composita  ex  proportione  .bz.  ad 
.ga.,  et  ex  proportione  -ga.  ad  .at.  Sed  proportio  .ga.  ad  ait.  est  sicut  proportio  .ge.  ad 
.cz.;  ergo  proportio  .bz.  ad  .at.,  hoc  proportio  .bd.  ad  .db.  compouitur  ex  proportione 
.bz.  ad  -ga.,  et  ex  proportione  .ge.  ad  .ez.;  quod  oportebat  ostendere.  Et  sic  ostensa 
est  una  comhinatio  compositionis  proportionis  .bd.  ad  .da.  Similiter  ostendetur,  quod 
proportio  ge.  ad  .ea.  componitur  ex  proportione  gz.  ad  .zd.,  et  ex  proportione  .bd. 
ad  .ba.:  si  protraxerimus  a puncto  .a.  equidistautem  linee  gd.,  et  copulaucrimus  eam 
cum  linea  .be.  NYNC  reuertamur  ad  propositum;  et  ostendam,  quod  si  proportiones 
ge.  ad  .ea.  , et  bd.  ad  .da.  fuerint  note ; eruntque  utique  proportiones  .bz.  ad  .ze. 
et  .gz.  ad  .zd.  note.  Cum  itaque  proportio  (piam  habet  ge.  ad  .ea.  nota  Componatur 
ex  proportione  quam  habet  gz.  ad  .zd.,  et  ex  proportione  quam  habet  .bd.  ad  .ba.  Si 
ex  proportione  quam  habet  ge.  ad  .ea.  auferatur  proportio  .bd.  ad  .ba.,  que  est  nota, 
remanebit  nota  proportio  gz.  ad  .zd.  Similiter  si  ex  proportione  quam  habet  .bd.  ad 
.da.  auferatur  proportio  ge.  ad  ga..,  remanebit  nota  proportio  -bz.  ad  .ze.:  que  omnia 
ut  clarius  uideantur,  ponamus  lineam  .ag.  esse  te,  et  lineam  .ab.es se  .13.; et  sit  ge.  tertia 
pars  ex  .ea.;  et  .bd.  sit  dimidium  ex  .da.;  erit  ergo  proportio  ge.  ad  .ea.  sicut  t ad  3: 
de  qua  si  extrahatur  proportio  .bd.  ad  .ba.,  scilicet  ea  quam  habet  t ad  3,  remanebit 
proportio  gz.  ad.ztf.,  sicut  .3.  ad  .3.;  quare  cqualis  est  recta  gz.  recte  .zd.;  et  sic  propor- 
tio gz  .zd.  inuenta  est  nota.  Similiter  si  ex  proportione  quam  habet  .1.  ad  .1.,  scilicet 
.bd.  ad  .da.,  extraxerimus  proportionem  quam  habet  .1.  ad  .4.,  scilicet  ge.  ad  .ga.,  re- 
manebit proportio,  quam  habet  .3.  ad  .t.,  proportione  J> z.  ad  .ze.Et  quanuis  proportiones 
sectionum  reflexarum  sint  note,  tamen  longitudines  ipsarum  reflexarum  habere  non  possu- 
mus nisi  per  ltasis  notitiam;  quam  ponamus  esse  radicem  de  .97.;  ct  studeamus  super  latus 
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.ng.inuenire  casum  perpendicularis  cadentis  super  eam  ab  angulo  .b.;  et  inueniemus  ipsum 
esse,  per  ca  que  demonstrata  suut  inueutiouc  casuum,  punctum  .e.;  quare  recta  .be. 
cathetus  est  super  rectam  .ag.  Orthogonia  ergo  sunt  trigona  . beg . et  . eba quare  si 
quadratum  lateris  .eg.,  quod  est  .16.,  auferatur  ex  quadrato  linee  J>g.,  scilicet  de  .97., 
remanebunt  .81.  pro  quadrato  linee  .be.;  quare  recta  .be.  est  .9.:  et  quia  .bz.  ad  .ze.  est 
sicut  .s.  ad  .1.;  si  couiungerimus  proportionem  .bz.  ad  . ze .,  inueniemus  ipsam  sicut  .3.  ad 
.1.  Quare  | recta  .be.  tripla  est  recte  .ze.:  quare  cum  .be.  sit  .9.,  erit  .ze.  3,  et  .zb.  erit  .6. 
Item  ut  inucniamus  longitudinem  recte  .gd.  , faciemus  cadere  cathetum  a puncto  ^ . 
super  lineam  .ab.,  que  sit  linea  .gk.;  et  erit  notus  casus  .bk.  per  ea  que  demonstrauimus 
in  inuentione  casuum:  quare  .kd.  remanebit  nota,  et  erit  ~ i.:  unde  si  ex  quadrato  linee 
.gb.  extraxerimus  quadratum  linee  .bk.,  que  est  ~ a.,  remanebunt  pro  quadrato  linee 
.gk.  ± 92.;  ((uibus  si  addiderimus  quadratum  linee  .dk.,  scilicet  .8.  minus  uenient 
.190.  pro  quadrato  linee  .gd.;  ergo  linea  .gd.  est  .10.:  quare  quclibet  rectarum  .gz.  zd. 
est  .5.,  cum  ambe  sibi  inuicem  inuente  sint  equales.  Iterum  sine  base  reiteretur  figura 
trigoni  supradicti,  dico  quod  proportio  .gd.  ad  .dz.  componitur  ex  duabus  proportio- 
nibus linearum  .ga.  ad  . ae .,  et  .be.  ad  .zb.;  quod  sic  probatur.  In  puncto  quidem  ,z. 
protraham  lineam  .zi.  equidistantem  linee  .ga.;  et  erit  trigonum  .d.zJ.  simile  trigonO 
.dga.;  quare  proportionaliter  est  sicut  .gd.  ad  .dz.,  ita  .ga.  ad  .zi.  : et  eiciatur  .ae. 
inter  .ga.  et  .zi.;  el  erit  proportio  .ga.  ad  .zi.  composita  cx  proportione  .ga.  ad  jic., 
ctex  .ae.  ad  .iz.  Sed  proportio  .ea.  ad  .zi.  est  sicut  proportio  .eb.  ad  J>z.,  cum  simile 
sit  trigonum  . bzi ■ trigono  .bea.;  ergo  proportio  .ga.  ad  .zi.,  hoc  est  proportio  .gd.  ad 
.dz.,  componitur  cx  proportione  .ga.  ad  .ae.  , et  ex  proportione  .eb.  ad  .bz.  ; quod 
oportebat  ostendere.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est  , quod  quando  proportio  duarum 
quantitatum  componatur  ex  proporliouc  tertig  quantitatis  ad  quartam,  et  ex  propor- 
tione quintg  quantitatis  ad  sextam;  tunc  proportio  tertig  quantitatis  ad  quartam  erit 
composita  cx  proportione  primg  quantitatis  ad  secundam,  et  sextg  ad  quintam  : fuit 
enim  proportio  priing  quantitatis  .ag.  ad  secundam  .ae.  composita  ex  duabus  pro- 
portionibus, scilicet  ex  ca  quam  habet  tertia  quantitas  .gd.  ad  quartam  .zd.,  et  ex 
proportione  quintg  .bz.  ad  sextam  Me.:  modo  inucnimus,  proportionem  tertig  quantitatis 
.gd.  ad  quartam  .zd.  compositam  esse  cx  proportione  primg  quantitatis  .ga.  ad  secun- 
dani uie.,  et  ex  proportione  sextg  quantitatis  .be.  ad  quintam  .bz.  Ostendam  rursus 
in  eadem  figura,  quod  proportio  .gd.  ad  .dz.  componitur  cx  proportione  .ga.  ad  .zb.  , 
ct  cx  proportione  quam  habet  .be.  ad  .ae.  ; quod  sic  proliatur  : est  enim  sicut  .gd. 
ad  .dz. , ita  .ga.  ad  .zi.:  adiaceat  quidem  recta  .zb.  inter  .ea.  et  .zi.;  ct  erit  proportio 
.ga.  ad  .zi.  composita  ex  .ga.  ad  .zb.,  et  ex  .zb.  ad  .zi.  : si  proportio  .bz.  ad  .zi.  est 
sicut  proportio  .be.  ad  .ea.;  ergo  proportio  .ga.  ad  .zi.,  scilicet  proportio  .gd.  ad  .dz. 
componitur  ex  proportione  .ga.  ad  .bz.,  ct  ex  proportione  .be.  ad  .ea.,  ut  prediximus: 
ct  sic  in  hac  figura  ostensa  est  alia  combiuatio  proportionum  . Sunt  enim  decem  et 
octo  corahi nationes  proportionum  , que  ostendi  possunt  iu  hac  figura  cata  , et  quas 
etiam  in  lihro  meo  in  regula  baracti  demonstraui.  Sed  quia  ex  his  | colligitur  tantum 
scientia  habendi  notitiam  alicuius  ignotg  quantitatis  per  notitiam  quinque  quantitatum 
uotarum;  ex  quibus  sex  quantitatibus  proportio  unius  ad  aliam  componatur  ex  duabus 
proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatum,  non  curo  reliquas  combinatioucs  osten- 
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derc.  Sed  qualiter  ad  notitiam  quantitatis  ignotg  per  quinque  quantitates  notas  uonire 
debeamus,  cx  ordine  cum  suprascriptis  numeris  demonstrare  curaui.  Sit  itaque  proportio 
primg  quantitatis  .a.  ad  secundam  .5.  composita  ex  proportione  tertig  quantitatis  .g. 
ad  quartam  . d .,  et  ex  proportione  quintg  quantitatis  .e.  ad  sextam  .z.;  et  sit  ignota 
quantitas  .a.:  et  quia  proportio  .a.  ad  . b . prouenit  ex  proportione  multiplicati  aute- 
cedcntium  duarum  reliquarum  proportionum  ad  multiplicatum  duarum  consequentium 
earumdem  , erit  multiplicatio  multiplicati  ipsarum  antecedentium  in  quantitatem  .b. 
equalis  multiplicationi  ipsarum  consequentium  in  quantitatem  .<7.  Quare  si  multiplica- 
uerimus  multiplicationem  cx  .e.  in  .g.,  que  sunt  quantitates  antecedentes, per  quantitatem 
.b.’,  et  diuisorimus  summam  per  factum  cx  multiplicatione  . d . in  .2.,  que  sunt  conse- 
quentes, prouenit  utique  quantitas  m.  nota.  Verbi  gratia:  sit  .a.  10.,  et  .b.  sit  .12.,  et  .g. 
sit  .10.,  ct  d-  sit  et  .e.  sit  .6.,  et  .2.  sit  .0.;  et  multiplicentur  .6.  per  .10.,  scilicet  .e. 
in  .g.,  uenient  .60.;  quibus  ductis  in  .6.,  scilicet  in  .12.,  prouenient  .720. Similiter  si  multi- 
plicauerimus.o.  per  ,5.;  quod  totum  per  .10.,  prouenient  .720.*  ergo  cum  equalis  sit  mul- 
tiplicatio cx  . e . in  .g.  ducta  .b.  multiplicationi  .2.  in  .d.  ducta  in  . a si  multiplicationem 
ex  .z.  in  . d . diuisorimus  factum  ex  multiplicatione  ex  .e.  in  .g.  ducta  in  scilicet  .720. 
per  , prouenient  utique  .16.  pro  quantitate  m.  Sed  si  quantitas  .b.  ignota;  et  relique 
quinque  quantitates  sint  note;  diuisorimus  .720.,  que  proucniunt  cx  .9.  multiplicatis  in  .5.; 
quod  totum  in  .16.  per  .60.,  que  proucniunt  ex  .6.  multiplicatis  in  .10.,  prouenient  .12. 
pro  quantitate  .b.  Sed  sit  ignota  quantitas  .0.;  diuidemus  iterum  .720.,  que  proucniunt 
ex  .a.  in  .d.  ct  in  .2.  per  factum  ex  .b.  in  .e.,  scilicet  per  .72.,  prouenient  .10.  pro  quan- 
titate .g.  Sed  sit  ignota  tantum  quantitas  diuidemus  iterum  .720.,  que  proucuiunt  ex 
.e.  ducta  in  .g.;  quod  totum  in  J).  per  facium  ex  .a.  in  .z.,  scilicet  .144.,  prouenient  .6. 
pro  quantitate  .</. 

Rursus  sit  tantum  ignota  quantitas  .e.;  diuidemus  iterum  .720.  que  proucniunt  ex  .2. 
in  .d.  et  in  .a.  per  factum  ex  quantitatibus  . bg scilicet  per  .120.,  prouenient  . b . pro 
quantitate  .e.  Ad  ultimum  sii  ignota  quantitas  .2.;  ct  relique  quantitates  sint  note;  di- 
uidentur  iterum  .720.,  que  proucniunt  cx  .e.  in  .g.  ducta  iu  .b.  per  factum  cx  .a.  in  .r/., 
scilicet  per  .80.,  prouenient  .9.  pro  quantitate  .z.  Et  notandum,  quod  quantitates  .adz. 
uocuutur  societates  prime.  Relique  uero  tres  quantitates,  scilicet  .bge.}  uocantur  so- 
cietates secunde.  Componitur  quidem  proportio  unius  cuiuscumque  quantitatis  prime 
societatis  ad  unamquamque  secti  mlg  cx  duabus  [ proportionibus  reliquarum  quatuor 
quantitatum,  secundum  unam  combinationem  , uidelicet  proportio  quantitatis  que 
est  ex  societate  quantitatis  primg  ad  quantitatem  .b.  , que  est  cx  societate  secunde 
componitur  cx  duabus  proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatem,  scilicet  ex  pro- 
portione, «piam  liabet  .g.  ad  .d.y  et  cx  ea  quam  habet  .e.  ad  .z.,  secundum  quod  de- 
monstratum est : uel  componitur  proportio  .a.  ad  .b.  ex  proportione  quam  habet  .g. 
ad  .z.  , et . e . ad  .d.  Item  componitur  proportio  quantitatis  .a.  ad  quantitatem  .z.  ex 
proportionibus  .b.  ad  . d . et  .e.  ad  .2.  Vel  cx  proportione  quam  habet  .b.  ad  .2.  et  .e. 
ad  .d.  Componitur  etiam  proportio  quantitatis  . a . ad  quantitatem  .e.  cx  proportionibus 
. b . ad  .z.  ct  .g.  ad  uel  cx  proportionibus  .b.  ad  ji.  ct  .g.  ad  .z.  Simili  quoque  modo 
componitur  proportio  quantitatum  .dz.,  que  sunt  ex  societate  prime  ad  tres  quanti- 
tates reliquas  ex  proportionibus  quatuor  reliquarum  quantitatum;  et  sic  sunt  nouem 
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proportiones  composite  ex  tribus  quantitatibus  societatis  primg  ad  tres  quantitates 
societatis  secundg  : codemquc  modo  egredientur  alie  nouem  compositiones  proportionis 
cx  quantitatibus  societatis  secundg  ad  tres  societates  quantitatis  primg  ; et  quclibct 
ipsarum  compositionum  proueniet  combinata;  et  sic  erunt  inter  omnes  decem  et  octo 
combinationcs  proportionum  in  ipsis  sex  quantitatibus:  ct  quanuis  mutentur  propor- 
tiones, tantum  non  uocantur  societates  predictc:  quare  multiplicatura  unius  cuiusque 
societatis  erit  7io,  ut  superius  inucnimtis;  et  est  illud  quod  procedit  ex  antecedente 
composite  proportionis  in  consequentes  compositionum.  Non  enim  aliqua  cx  sex  quan- 
titatibus predictis  proportionem  compositam  habere  poterit  ad  aliquam  ex  sua  socie- 
tate ex  proportione  reliquarum  quatuor  quantitatum  , uidelicct  proportio  quantitatis 
.a.  ad  quantitatem  .d.,  ucl  ad  quantitatem  .z.  componi  non  potest  cx  proportionibus 
reliquarum  quatuor  quantitatum;  nec  etiam  proportio  quantitatis  .d.  ad  quantitatem  .z.; 
uel  ad  quantitatem  .z.  componitur;  neque  proportio  quantitatis  .s.  ad  quantitatem  . d.a . 
componi  poterunt  ex  reliquis  quatuor  quantitatibus. 

Similiter  non  componetur  proportio  quantitatum  .b.g.c.  inter  se,  cum  sint  unius  so- 
cietatis; et  sic  erunt  duodecim  proportiones  in  bis  sex  quantitatibus,  que  non  compo- 
nentur ex  duabus  proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatum.  Ilis  itaque  expli- 
catis, ueniamus  ad  mentionem  quadri  Ia  te  rorum  camporum. 

Incipit  pars  secunda  terti£  distinctioni s 
de  mensurationc  quadrilaterorum, 

Aree  quidem  camporum  quadrilaterorum  rectos  angulos  habentium  colliguntur,  se- 
cundum quod  superius  in  alia  distinctione  docuimus.  Qui  cum  habent  latera  cqualia, 
multiplicatur  unum  cx  lateribus  in  se;  et  cum  habent  latera  inequalia,  multiplicantur  | 
14  mto,  longitudines  ipsorum  per  latitudines;  et  sic  habemus  embadum  ipsorum.  Reliqua  uero 
quadrilalcra  in  quatuor  difTcrcntias  diuiduntur;  in  prima  quarum  sunt  nimbi,  in  se- 
cunda rumboides,  iu  tertia  capita  abscissa,  que  duo  tantum  latera  habent  equidistantia; 
iu  quarta  suut  diucrsilatcra,  quorum  nullum  laterum  reliquis  cquidistat; quorum  omnium 
mensurationes  aperte  in  suo  loco  moust rabuntur.  Sed  antequam  ad  dimensiones  ipsorum 
quadrilaterorum  ueniamus,  quedara  super  proscriptis  quadrilatcribus,  que  ad  notitiam 
huius  artis  animum  introducunt,  proposui  demonstrate.  Oue  pertinent  ad  solutionem  sex 
regularum,  que  ucniunt  cx  tribus  essentijs,  que  sunt  in  numeris.  Sunt  enim  numeri 
et  fractiones  eorum,  aut  radices  quadratorum  , uut  quadrati,  aut  numeri  simplices. 
Quando  numeri  in  sc  multiplicantur  radices  dicuntur  facti  cx  multiplicatiouc  quadrati, 
seu  census  appellantur.  Cum  autem  numeri  non  habent  respectum  ad  radices  uel  ad 
quadratos  numeros,  tunc  simpliciter  numeri  uocantur.  Quare  secundum  hanc  distin- 
ctionem omnis  numerus  est  quandoque  radix,  ucl  quadratus,  ucl  simplex.  Nam  cx  hiis 
tribus  essentijs  tres  regule  simplices,  totidemque  composite  proucniunt.  Simplices  enim 
sunt  quando  in  questionibus  arithmeticis  uel  geometricis  inueniuntur,  radices  cquari 
quadratis,  uel  numero  quadrati,  uel  partes  unius  quadrati  cquari  radicibus,  uel  nu- 
mero. Vel  cum  numerus  cquatur  radicibus  , uel  quadratis  et  econuerso  . Composite 
quidem  suut  quando  inueniuntur,  radices  cquari  quadratis  ct  numero,  ucl  quadrati  ra- 
dicibus ct  numero  , aut  numerus  radicibus  ct  censibus.  Quadratum  autem  quod  ra- 
dicibus cquatur  est  ac  si  dicas.  Quadratum  equatur  quatuor  radicibus  ; radix  ergo 
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quadrati  est  .4.;  ct  quadratum  est  .16.,  hoc  est  latus  superficiei  quadrate  et  equilatere 
et  equiangulc  est  .4.;  ct  eius  embadum  est  .16.  Nam  quot  unitates  sunt  in  unoquoque 
laterum  ipsius,  tot  radices  in  eius  embado  continentur,  ut  in  hoc  quadrilatero  .abed. 
ostenditur,  quod  habet  in  unoquoque  laterum  perticas  .4.  Quare  embadum  eius  equatur 
quatuor  radicibus,  quarum  una  est  quadrilaterum  .ae.;  secunda  .zt.;  tertia  ak,;  quarta 
quadrilaterum  Jk.cd.i  et  si  latus  quadrati  fuerit  .5.,  cquabitur  radicibus;  ct  erit  qua- 
dratum .25.  Et  cum  dicitur;  quatuor  quadrati  equantur  .14.  radicibus,  tunc  unum  qua- 
dratum equatur  sex  radicibus;  et  unaqueque  radix  est  .6.,  et  quadratus  est  .36.;  ct  cum 
dicitur:  medietas  quadrati,  riue  census  equatur  quatuor  radicibus,  tunc  census  equabitur 
.8.  radicibus;  et  erit  census  .64.,  et  radix  eius  erit  .8.  Item  quinta  pars  quadrati  equatur 
tribus  radicibus;  ergo  quadratum,  scilicet  embadum  eius,  equatur  .15.  radicibus.  Quare 
embadum  est  .225.,  et  latus  quadrati  est  .15.  Similiter  quoque  quod  fuerit  maius  quadrato  | 


aut  minus,  ad  unum  reducendum  est  quadratum.  Et  eodem  modo  fit  quando  radices 
equantur  censibus,  inueniende  sunt  radices,  que  equantur  uni  censui.  Item  quando 
dicitur:  quadratum  equatur  numero,  ut  dicamus  perticis  .36.;  tunc  embadum  est  .36., 
et  eius  latus  est  .6.:  et  cum  quinque  quadrata  equentur  .125.,  tunc  quadratum  est 
.25.,  et  cius  radix  est  .25.:  uel  cum  quarta  pars  quadrati  cquetur  secundum  arthrac- 
I ricam  dragmis  .16.;  tunc  census,  scilicet  quadratum,  erit  .64.,  et  eius  radix  est  .8. 

Similiter  omnis  census  augmcntalus  ct  diminutus  ad  unum  reducendus  est  censum. 
Et  eodem  modo  Iit  quando  numerus  equatur  censibus.  Radices  ucro  que  numeris  equan- 
tur, est  sicut  si  dicas:  radix  equatur  quatuor;  ergo  radix  est  .4.;  et  census  qui  est  cx 
ea  est  .16.:  et  sicut  si  dicas:  sex  radices  equantur  .30.;  una  igitur  radix  equatur  .5.:  ct 
similiter  si  dicas:  medietas  radicis  equatur  .0.;  ergo  radix  est  .18.;  ct  census  qui  est  cx 
ea  est  .324.  Radices  siquidem,  que  equantur  quadratis  ct  numero  sunt  ac  si  dicas:  .36. 
radices  equantur  tribus  censibus  et  .105.  dragmis;  hoc  .12.  radices  equantur  uni  censui, 
et  dragmis  .35.:  et  si  dicas:  .5.  radices  equantur  dimidio  censui,  et  dragmis  .12.;  hoc  ra- 
dices .10.  equantur  uni  censui  et  .24.  dragmis.  Quadrata  autem  que  equantur  radicihus 
et  numero  sunt  ac  si  dicas:  tria  quadrata  equantur  .12.  radicibus  et  dragmis  .3G.;  hoc 
unus  census  equatur  .4.  radicibus  et  .12.  dragmis:  et  si  dicas  : quarta  census  equatur 
duabus  radicibus  ct  .12.  dragmis;  hoc  est  quadratus  equatur  octo  radicibus  et  dragmis 
.48.  Numerus  quoque  qui  equatur  quadratis  et  radicihus  est  ac  si  dicas:  .78.  dragme 
equantur  duobus  quadratis  et  .10.  radicibus  ; hoc  est  unum  quadratum  ct  .5.  radices 
equantur  39.  Et  si  dicas:  .32  equantur  dimidio  quadrati  ct  sex  radicibus;  hoc  est  unum 
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quadratum,  cl  duodecim  radices  equantur  .64.  dragmis:  et  sic  semper  debemus  que- 
stiones redigere  ad  unum  censum;  ct  secundum  illud  quod  proportionaliter  ceciderit 
reductio  plurium  quadratorum,  uel  partes  unius  quadratj  ad  unum  quadratum  in  ea- 
dem proportione  reducende  sunt  radices  ct  numeri  , qui  cum  quadratis,  uel  contra 
cos  proponentur,  ut  ucniamus  ad  notitiam  quadratorum  ct  radicum  eorum  , ul  iu  se 
qucntilms  ostendemus.  Si  i*  quadrato  quidem  .abgd.,  quod  in  singulis  lateribus  habet 
perticas  .10.,  dyametrum  cius  .ag.,  vel  .bd.  habere  desideras,  ipsius  embadura,  sci- 
licet .100.,  duplica,  erunt  .soo.  ; quoruin  radicem  accipe  , ct  habebis  longitudinem 
unius  dyametrorum.  Verbi  gratia  : quoniam  rectus  est  angulus,  qui  sub  .abg.  ortho- 
gonium est  est,  trigonum  .abg.;  quare  multiplicatio  lateris"  .ag.  in  se  , quod  recto 
suh  tenditur  angulo,  equatur  duobus  quadratis  linearum  M,b.  et  .bg.  Sed  quadratum 
lateris  .bg.  est  cmhadum  tetragoni  .abgd. ; ct  quadratum  lateris  .ab.  equatur  qua- 
■ i«u«ri«  . [M.  Uven*  dnilo  lateris  .bg.  i quare  duo  quadrata  linearum  .ab.  et  .bg.  dupla  sunt  quadrato  I 
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r«t.  21  r*ec  lateris  Ag.  Sed  quadratura  dyametri  uig.  equum  est  quadratis  linearum  .ab.  et  . bg 
ergo  quadratum  dyametri  .ag.  duplum  est  quadrati  lateris  .bg.;  sed  quadratum  lateris 
.bg.  est  area  tetragoni  .abgd.;  ergo  quadratum  lateris  .ag.  duplum  est  embado  tetra- 
goni .abgd.;  quini  oportebat  ostendere. 

' ii0.  7-hV^' ss*.  Et  est  id  in  quo  census  equatur  numero  , scilicet  embadum  equatur  100.  Quare 

duplum  ciuhudi,  scilicet  quadratum  dyametri,  erit  200.  Dico  iterum,  dyametrum  Jtg. 
equum  esse  dyametro  .bd.;  quoniam  recta  .bg.  equa  est  recte  .ad.  Si  coinunitcr  acci- 
piatur recta  .ad.,  erunt  duc  recte  .ab.  ct  .bg.  cqualcs  duabus  rectis  ,ba.  et  .ad.;  ct  an- 
gulus .abg.  equalis  est  angulo  .bad.:  quare  dyametrum  .ag.  equum  est  dyametro  .bd. 
Dia>  iterum  quod  dyamiiri  .ag.  cl  .bd.  sc  sc  iiiuiccm  secant  per  cqualia  super  pun- 
ctum .e.  Quoniam  sibi  inuiccm  cqualcs  sunt  recte  .ad.  et  .bg.;  ct  iu  eorum  terminis 
copulate  sunt  rcclc  .ab.  et  .gd.,  que  sibi  inuiccm  cquautur;  erunt  siquidem  cquidi- 
stantes  recte  .ad.  ct  .bg.:  cl  quoniam  in  eis  recte  incidunt  .bd.  et  .ag.,  equatur  quidem 
angulus angulo  .dbg.;  ct  angulus  . dag . angulo  agb.;  reliquus  .aed.  reliquo  .beg. 
est  equalis.  Quare  trigonum  .aed.  trigono  .beg.  equatur  ; ct  recta  .be.  recte  . ed . est 
equalis.  Similiter  et  recta  .ge.  recte  .ac.  est  equalis;  ergo  per  cqualia  sese  secant  dya- 
metri .ag.  ct  .bd.;  que  oportebaut  ostendere.  Nam  si  dyameter  tetragoni  dati  fuerit 
radix  ducentorum;  et  ignoraucris  erahadum,  nec  non  ct  eius  latus,  accipe  dimidium  de 
.100.,  erunt  .100.,  que  habeas  pro  embado;  ct  carum  radicem,  scilicet  .10.,  habebis  pro 
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Intere;  hoc  est  duo  quadrati  equantur  .200.:  quare  unum  quadratum,  scilicet  cnibadum 
tetragonj,  erit  .100.  Etsi  quadratum  dyametri  cum  embado  tetragonj  dant  .300.; ergo  tres 
quadrati  cquautur  ,300.;  quare  tertia  pars  eorum,  scilicet  .100.,  erit  erabadum.  Relique 
quidem  .cc.  habebuntur  pro  quadrato  dyametri;  ct  radix  embadi  erit  latus  tetragoni. 
Et  si  embadum  et  quatuor  cius  latera  faciunt  .cxl.  ; et  uis  separare  latera  ab  em- 
bado. Adiaccat  tetragonum  . czit .,  ct  addatur  ei  superficies  .ne.  rectiangula;  et  sit  .ai. 
indirecto  recte  .it. , et  ,be.  indirecto  .es.;  ct  sit  unaqueque  rectarum  .be.  et  .ai.  a. 
propter  numerum  laterum  tetragonj;  quare  superficies  .ae.  equatur  quatuor  lateribus 
tetragonj  .et.,  cum  latus  ipsius  .ei.  sit  unum  ex  lateribus  superficiei  .ae.;  et  superficies 
quidem  .et.  continet  emlwduin  tetragonj  .zi.  , nec  non  ct  quatuor  eius  latera  ; ergo 
superficies  .za.  est  .140.;  et  hoc  est  illud  quod  diximus,  uidelicet  census  cum  quatuor 
radicibus  equantur  .140.;  ct  est  census  tetragonum  .et.,  quatuor  eius  radices  sunt  su- 
perficies .ae.  Diuidatur  quidem  recta  uti.  iu  duo  equa  super  punctum  .g.*,  et  quoniam 
linea  .ti.  addita  est  linee  .ai.,  erit  superficies  rectiangula  .it.  in  .at.  cum  quadrato  linee 
.gi.  equa  tetragono  linee  .gt.  Sed  superficies  .it.  in  .at:  est  sicut  superficies  .zt. j in  .at., 
cum  .it.  equa  sit  ex  ,tz.  Ergo  superficies  .zt.  in  .at.  cum  quadrato  linee  .gi.  equatur 
quadrato  linee  .gt.  Sed  .zt.  in  .at.  est  superficies  .za.,  que  est  .140.;  quibus  addito  qua- 
drato linee  .gi.,  scilicet  .4.,  reddunt  .144.  pro  quadratu  linee  . gt.-,  quare  .gt.  est  .12.,  sci- 
licet radix  de  .144.  Quare  si  ex  .gt.  relinquatur  .gi.,  scilicet  .2.,  remanebit  .it.  10.,  quod 
est  latus  tetragoni  .et.-,  cui  embado,  scilicet  .100.,  si  addatur  quatuor  cius  latera,  que  sunt 
.40.,  erunt  .140.,  ut  oportet.  Et  sic  fiat  in  omnibus  questionibus,  in  quibus  numerus 
equatur  uni  quadrato  et  radicibus,  uidelicet  super  ipsum  numerum  addatur  quadra- 
tum medietatis  radicum,  et  summe  radix  inuenialur;  cx  qua  tollatur  medietas  posi- 
tarum radicum,  remanebit  radrx  quesiti  census;  que  iu  sc  multiplicata  faciet  censum. 
Verbi  gratia:  dragme  .133.  equantur  uni  censui  ct  duodecim  radicibus.  Quare  si  qua- 
dratum medietatis  radicum,  scilicet  .36.,  addiderimus  super  .133.,  facient  .109.;  de  quorum 
radice,  scilicet  de  .13,  extractis  fi.,  scilicet  medietas  radicum,  remanebunt  .7.  pro  ra- 
dice quesiti  census;  ct  census  erit  .49. 

Item  est  tetragonum,  ex  cuius  cml>ado  si  tollantur  quatuor  eius  latera,  remanent  77. 
Adiaccat  tetragonum  .bd .,  et  sumatur  punctus  .a.  in  .gd.  rectam;  et  sit  ,ga.  4.  per- 
ticarum; ct  per  punctum  .a.  producatur  recta  .az.  equidistans  ubilibet  rectarum  .gb. 
ct  .de. -.  et  quoniam  .ga.  est  .4.  superficies  .ba.;  quatuor  latera,  scilicet  .4.  radices  ex 
tetragono  . bd . continere  neccsse  est.  Quare  si  de  tetragono  .bd.  extrahatur  quadrilatc- 
rum  .ba.,  scilicet  quatuor  cius  latera,  remanebit  superficies  .zd.  77.  Et  quoniam  due 
superficies  .ba.  et  .zd.  equantur  tetragono  . bd .;  ergo  census  equatur  radicibus  et  nu- 
mero, hoc  est  quadratus  .bd.  equatur  .4.  suis  radicibus  et  .7“.  Diuidaturque  .ga.  in  duo 
equa.  Et  quoniam  recta  .ga.  diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  .i.,  et  ci  adiuncta 
est  in  directo  recta  .ad.,  erit  multiplicatio  .ad.  in  .gd.  cum  quadrato  linee  .ai.  equalis 
quadrato  linee  .di.  Sed  multiplicatio  .ad.  in  .dg.  est  sicut  multiplicatio  .da.  in  .de.-, 
cum  .de.  equa  sit  linee  .dg.  Sed  .da.  in  .de.  est  superficies  .zd.,  que  est  .77.;  ergo  .da. 
in  .de.  facit  .77.  : quibus  si  addatur  quadratum  linee  .ai.,  quod  est  .4.,  erunt  .81.  pro 
quadrato  linee  .di.,  cuius  radix,  scilicet  .9.,  est  linea  .di.-,  cui  si  addatur  linea  .ig.,  ha- 
bebitur .11.  pro  latere  .dg.  Quare  embadum  quadrati  .bd.  est  undecies  undecim,  sci- 
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licet  .121.;  et  quatuor  cius  latera,  scilicet  superficies  .ba.r  est  . ba . est  .44.,  remanet 
superficies  . zd . 7.,  ut  oportebat.  Et  sic  faciendum  est  in  omnibus  questionibus,  in  qui- 
bus quadratum  equabitur  radicibus  et  numero;  uidelicet  super  numerum  addatur  qua- 
dratum medietatis  radicum;  et  de  summa  collecta  accipiatur  radix,  eique  addatur  me- 
dietas radicum;  et  sic  habebitur  radix  quadrati , que  in  se  multiplicata  faciet  que- 
situm  quadratum:  ut  si  proponatur  quod  census  cquatur  decem  radicibus  et  .39.  dragmis, 
addatur  quadratum  quinque  radicum,  scilicet  .25.  super  .39.,  erunt  .64.  ; super  quorum 
radice,  scilicet  super  .8.,  | addatur  medietas  radicum,  scilicet  .5.,ct  habebis  .13.  pro  ra- 
dice  census;  et  census  erit  .169.;  ct  eius  decem  radices  sunt  .150.,  que  procreantur  ex 
multiplicatione  de  .10  in  13.  Item  est  tetragonum,  cuius  embadum  si  tollatur  ex  summa 
quatuor  laterum  ipsius,  scilicet  cx  quatuor  suis  radicibus,  remanebunt  pcrticc  .3.  Adja- 
ceat tetragonum  .ge.  habens  in  singulis  lateribus  minus  de  perticis  .4.;  et  adiaceat  .de. 
linea  .da.)  ct  sil  tota  .ae.  4;  ct  diuidatur  .ac.  in  duo  equa  super  punctum  . b et  pro- 
trahatur recta  .az.  equidistans  et  equalis  .dg.)  et  protrahatur  .fg.  in  punctum  .2.;  et 
quoniam  recta  .ae.  est  4,  et  .ef.  est  latus  tetragoni  . ge .;  erit  itaque  .[e.  in  .ea.,  scilicet 
superficies  .se.,  equalis  quatuor  radicibus,  scilicet  lateribus  tetragoni  .ge.i  ex  quibus 
si  tollatur  tetragonum  .ge.,  remanet  superficies  .ga.  3.  perticarum.  Sed  tetragonum  .ge., 
ct  superficies  .ga.  equanlur  superficiei  .se.;  ergo  quatuor  radices  equantur  censui,  et 
perticis  tribus:  oportet  itaque  ut  inueniamus  censum  et  cius  radicem.  Quoniam  linea 
.ae.,  que  est  .4.,  diuisa  est  in  duo  equalia  super  punctum  .b.,  et  in  duo  iucqualia  su- 
per punctum  .d.,  erit  multiplicatio  .ed.  in  .da.  cuin  quadrato  linee  .bd.  equalis  qua- 
drato linee  .be.,  quod  describitur  a medietate  linee  ,ae.  Sed  cx  multiplicatione  .cd.  in 
.da.  oritur  superficies  .ga.,  que  est  .3.;  cura  .dg.  equalis  sit  .de.)  ergo  superficies  .gd. 
in  .da.  cum  quadrato  linee  .bd.  equatur  quadrato  linee  .be.,  qui  est  .4.;  ergo  quadratum 
.bd.  est  .f.;  cuius  radix,  scilicet  .1.,  si  tollatur  ex  linea  .be.%  remanebit  de  .1.,  que  est 
latus  tetragoni  .ge.)  cuius  embadum,  scilicet  quesitus  census,  erit  similiter  .1.  Et  si 
medietas  linee  .ag.  fuerit  inter  .de.  super  punctum  .b.,  ut  hac  alia  cernitur  figura  ; 
adde  super  .eb.,  scilicet  super  .2.,  lineam  .bd.,  ct  erit  tota  .de.  3.,  que  est  radix  qua- 
drati .ge.  quesiti;  ct  quadratum  erit  .9.;  ct  superficies  .ga.  erit  similiter  .3.,  ut  predixi- 
mus.  Et  sic  fiat  scinper  iu  omnibus  questionibus,  iu  quibus  radices  equeutnr  quadrato 
et  numero.  Videlicet  cx  quadrato  medietatis  radicum  tollatur  numerus,  et  residuo  in- 
uciiialur  radix,  que  tollatur  cx  medietate  dicta,  uel  addatur  super  eam,  et  habebis 
radicem  quesiti  quadrati.  Vt  iti  hac  in  qua  proponitur,  duodecim  radices  cquari  uni 
quadrato  ct  .27.  dragmis  : medietas  itaque  radicum  est  .6.,  quorum  quadratus  est  .36.; 
de  quibus  extractis  .27.,  remanent  .9.;  quorum  radix,  scilicet  .3.,  si  extrahatur  cx  medie- 
tate radicum,  remanebunt  .3.  pro  radice  quesita;  et  census  erit  .9.:  uel  si  .3.  addantur 
super  >s.,  habebis  pro  radice  quesita  .9.;  et  quadratum  erit  81:  et  sic  scinper,  cum  ra- 
dices equantur  censui  ct  numero,  soluuntur  questiones  dupliciter.  Vndc  in  quibusdam 
questionibus  quandoque  cadet  una  solutio,  quandoque  alia.  Irem  quadratum  dyametri 
ct  embadum,  nec  non  ct  quatuor  dati  tetragoni  latera  equantur  perticis  279;  et  que- 
ritur quantitas  lateris  tetragoni.  Quoniam  quadratus  dyametri  est  duplum  tetragoni; 
ergo  quadratus  | dyametri  cura  tetragono  tripla  erunt  tetragoni;  et  tria  quadrata  et 
quatuor  radices  equantur  297.  Quare  ut  reducas  hec  ad  censum  unum,  accipe  tertiam 
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ex  omnibus  prodictis,  ct  inuemes  , censum  et  radicem  \ i equari  perticis  93.  Accipe  ' 
ergo  medietatem  radicum,  scilicet  et  multiplica  eas  in  sc,  erunt  $;  que  adde  cum 
93,  eruut  -J  93;  de  quorum  radice  tolle  scilicet  medietatem  radicum,  rrinaucut  9 pro 
latere  tetragoni;  ergo  embadum  est  81,  et  quadratus  dyametri  est  162.  Rursus  quatuor 
tetragoni  latera  equantur  ; totius  tetragoni.  Adiaceat  tetragonum  .abgd.;  et  in  .bg. 
et  .ad.  rectis  accipiantur  puncta  . ez ct  sit  unaqueque  rectarum  .be.  et  .az.  perticarum 
4;  et  copulentur  recte  .es.,  eruntque  paralilograinina  .ne.  et . zg . sub  equidLstantibus  .ad. 
ct  . bg quare  erit  sicut  paralilogramura  ,ae.  est  ad  paralilogramum  .zg.,  ita  basis  .be. 
est  ad  basem  .eg.  Sed  paralilogramum  .a e.  cquatur  quatuor  radicibus  tetragoni  .ag.  ; 
ergo  paralilogramum  .ac.  est  f.  ex  tetragono  .ag.;  remanet  itaque  paralilogramum  .zg. 

J.  ex  tetragono  .ag.;  ergo  superficies  .ne.  ad  superficiem  .ze.  est  sicut  .2  ad  7.  Quare 
est  sicut  .2  ad  7.,  ita  .be.,  scilicet  .4.,  est  ad  .eg.  Quare  multiplica  .4  per  .7,  ct  diuide 
per  .2.,  exibunt  .14.  pro  linea  .eg.:  ucl  aliter  quoniam  dupla  sunt  .4  ex  2.,  ita  dupla  est 
recta  .eg.  ex  .7.;  ergo  .eg.  est  .14.;  quibus  additis  .4.,  scilicet  .eb.,  habebis  pro  .bg.  .18., 
scilicet  pix»  latere  tetragoni  Mg.;  quod  oportebat  ostendere.  Vel  aliter  secundum  com- 
putationem algebrg,  quoniam  superiicics  .ac.  cquatur  quatuor  radicibus,  ucl  ~.  tetra- 
goni .ag.;  ergo  quatuor  radices  equantur  J.  census.  Vnde  ut  reiutegretur  census,  mul- 
tiplica .9  per  4.,  et  diuide  per  .2.;  uel  medietatem  de  .0.  multiplica  per  .4.  Quia  quo- 
tiens due  none  sunt  in  .9.  nonis,  scilicet  in  censu,  totiens  .4.  erit  in  radice  tetragoni 
.ag.  Quare  quadratum  .ag.  cquatur  .18.  radicibus,  ut  prediximus;  ct  continentur  iu  cius 
embado  pcrtice  .324.  Rursus  .4.  latera  et  J.  embadi  tetragoni  equantur  A 77.  Quare  redige 
censu s ad  censum  unum,  ct  habebis  quod  census  ct  radices  | io.  equantur  | 200.:  ct 
hoc  inueiiiemus  multiplicando  radices  .4.  et  \ 77.  per  8.,  ct  diuidendo  utramque  multi- 
plicationem per  .3.  Dimidia  itaque  radices,  erunt  J 5.;  quorum  quadratum  accipe  quod 
est  A 28.;  quem  numerum  adde  cum  { 206.,  erunt  J 235.;  de  quorum  radice,  scilicet  de 
{ 15.  deme  dietatem  radicum,  remanent  .10.  pro  latere  tetragoni;  ct  embadum  est  .100. 

Et  si  quatuor  cius  latera  equentur  embado  tetragoni,  tunc  quatuor  eius  radices  equam- 
lur  censui.  Quare  unum  quodque  latus  est  .4.,  et  census  est  .16.  Et  si  latera  duplum 
essent  embadi,  tunc  quatuor  radices  equarentur  duabus  radicibus;  ergo  latus  tetragoni 
esset  .2.,  ct  area  esset  .4.  Item  si  ex  area  tetragoni  auferantur  tria  latera,  scilicet  tres 
radices  eius,  remanent  .40.,  ergo  tres  radices  et  .40.  equantur  censui.  Medietatem  quidem 
radicum  in  se  multiplica,  erunt  £2.;  que  adde  super  .40. > | erunt  \ 42.;  super  quorum  r«i.  it  r»*.. 
radicem,  scilicet  super  ^6.,  adde  medietatem  radicum,  erunt  .8.,  que  sunt  latus  tetra- 
goni. Itex  d iiiisi  aream  quadrati  per  dyametrum  eius,  et  proucnit  .10.,  quanta  est  dya- 
meter  ct  latus  cius.  Ououiam  cx  diuisionc  embadj  per  dyametrum  proucuiunt  .10.  ; 
ergo  cx  multiplicatione  dyametri  in  .10.  prouenit  embadum.  Quare  ex  multiplicatione 
dyametri  in  duplo  dc  .10.  proucnient  duplum  embadj.  Sed  duplum  embadi  cquatur 
quadrato  dyametri;  ergo  cx  multiplicatione  dyametri  in  .20.  prouenit  quadratum  dya- 
metri. Sed  cx  multiplicatione  dyametri  in  sc  proucnit  idem  quadratum.  Quare  dya- 
meter  est  .20.,  et  eius  quadratum  .400.;  et  embadum  est  dimidium  eius,  scilicet  .200.  : 
latus  quoque  est  radix  dc  .200.,  que  est  parum  minus  de  £ n.  Item  demptis  quatuor  late- 
ribus ex  arca  remaneant  .4.;  quantum  est  ergo  eius  latus.  Adiaceat  tetragonum  .abgd.; 
et  sumantur  puueta  .es.;  ct  sit  unaqueque  rectarum  .as.  et  .de.  4.;  ctcopuletur.se. 
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Frit  itaque  superficies  .dz.  cqualis  quatuor  lateribus  tetragoni  .db.,  remanet  itaque  su- 
perficies .eb.  4.;  ergo  quatuor  radices  et  .4.  equantur  tetragono  .db.:  diuidatur  itarpie 
recta  .az.  in  duo  cqualin  super  .1.;  eritque  multiplicatio  .zb.  in  .ab.  cum  quadrato  li- 
nee .iz.  sicut  tetragonum  linee  Jb.  Sed  .zb.  in  .ab.  est  sicut  .zb.  in  ,ze.  Sed  .zb.  in 
.ze.  facit  superficiem  .eb.,  scilicet  .4.;  ergo  ex  .zb.  in  .ab.  proueniunt  .4.;  quibus  addito 
trigono  linee  Jz.,  erunt  .s.  pro  quadrato  linee  ,ib.;  ergo  recta  Jb.  est  radix  de  .5.:  cui 
si  addatur  recta  .in.,  scilicet  .2.,  habebimus  .2.  ct  radicem  dc  .8.  pro  tota  linea  .ab., 
que  csl  latus  tetragoni  .db. 

Ft  si  dyametri  quadrati  supra  unumquodque  latus  eiusdem  quadrilateri  addatur  .6.; 
quantum  erit  latus  eius.  Multiplica  itaque  .0.  in  se,  erunt  .28*;  que  duplica,  erunt  .72.; 
supra  radicem  quorum  adde  .6.,  ct  lialields  latus;  ergo  latus  est  .0.  ct  radix  septua- 
ginta duorum.  Ycrbi  gratia.  Ad  i areat  quidam  recta  .ab.,  ct  sit  cqualis  dyametro  dati 
quadrilateri;  et  latus  cius  sit  bg.,  remanet  .ga.  6.,  in  quibus  dyameter  superhabundat 
latius:  et  constituatur  super  rectam  .ab.  tetragonum  .ad.',  ct  protrahatur  in  ipso  dya- 
meter .eb.;  et  per  punctum  protrahatur  recta  .gz.  cqtiidi&tans  rectis  .ne.  ct . bd .; 
ct  per  punctum  .i.  protrahatur  recta  .tk.  equidistans  rectis  .ed.  ct  .ab.  : deinde  suin- 
malur  in  .bg.  recta  punctus  ct  sit  .gl.  cqualis  .ga.;  et  compleatur  figura  eadem  in 
tetragono  .gk.i  et  quoniam  tetragonum  est  quadrilaterum  .ad.,  tetragona  sunt  ea  que 
sunt  circa  dyametnim  ipsius,  scilicet  .tz.  et  .gk.:  csl  cniin  latus  tetragoni  . tz . recta 
t.i.,  que  est  cqualis  recto  .ifg.;  ergo  .ti.  est  .6;  ct  tetragonum  .tz.  csl  .a#.  Item  tetra- 
gona sunt  quadrilalcra  .om.  ct  Jp.;  sunt  enim  circa  dyametrum  tetragoni  . gk.. ; et  est 
tclragouuni  .om.  cquale  tetragono  .tz.  propter  rectam  .on.,  | que  est  cqualis  recte  .gl., 
ct  .gl.  recto  .ga.,  et  .ga.  recte  .ti.  ostensa  est  equnlis.  Et  quoniam  recta  .bg.  est  latus 
tctnigoiij,  cuius  .bn.  est  dyameter;  quod  a recta  .bn.  describitur  tetragonum  duplum 
est  cius,  quod  describitur  a recta  .bg.;  ergo  tetragonum  .ad.  duplum  est  tetragoni  .gk. 
Quare  ignomon  .rj.r.s.  cquatur  tetragono  .gk. : auferatur  itaque  ex  gnomone  .q.r.s,  te- 
tragonum .tz.;  et  ex  tetragono  .gk.  tetragonum  .om.,  que  sunt  cqualin,  remanent  sup- 
plementa .ai.  ct  .id.  cqualia  gnomonj  .c.fJi.  Sed  supptcmenUim  .ai.  cquale  est  super- 
ficiei .|7.;  habet  enim  unum  latus  comiine,  quod  est  .ig.;  ct  recta  quidem  Jg.  recte 
.ga.  est  cqualis.  Similiter  ct  supplementum  Jd.  cqtialc  est  superficiei  Jp. ; ergo  duc 
superficies  .il.  et  Jp.  cquales  sunt  gnomonj  .c.f.h.  Quare  si  comuniter  auferatur  super- 
ficies .gn.  et . nk .,  remanebit  duplum  tetragoni  .om.  cquale  tetragono  Jp.  Sed  tetrago- 
num .om.  est  .36.  Quare  tetragonum  Jp.  est  .72;  cuius  latus,  scilicet  .bl.,  est  radix  se- 
ptuaginta duorum:  cui  si  addatur  Jg.,  que  est  .6.,  habebimus  pro  tota  .6.  ct  radicem 
septuaginta  duorum,  ut  oportebat  ostendere.  Cui  si  addatur  .ga.,  erit  tota  .ag.,  scilicet 
dyameter  dati  quadrilateri  .12.  et  radix  septuaginta  duorum.  Vel  aliter  quoniam  recta 
.ag.  csl  .6.;  ct  .gi.  est  latus  tetragoni,  cuius  dyameter  est  equulis  linee  mI>.,  erit  pro- 
pter hoc  quadrilaterum  .ai.  cquale  sex  radicibus  tetragoni  .gk.;  et  est  quadrilaterum 
Jd.  cquale  quadrilatero  .ai.;  ergo  quadrilaterum  Jd.  est  sex  radices  quadrati  .gk.;  et 
quadratum  Jz.  est  .36.:  quare  totum  gnomon  .rj.r.s.  est  .36.  et  .12.  radices  tetragoni  .gk. 
Et  est  gnomon  .q.r.s.  cquale  tetragono  .gk.,  ut  ostensum  est.  Ynde  si  ponamus  re- 
ctam .bg.  rem, erit  tetragonum .g k.  census,  qui  cquatur. 12.  suis  radicibus  ct  .36.  dragmis: 
operare  ergo  tn  boc  secundum  quod  dictum  est  quando  census  cquatur  radicibus  pt 
numero. 
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Rursus  multiplicam  dyametrum  per  latus,  et  prouenit  .100.;  quanta  est  ergo  dyameter 
et  latus  tetragonj.  Quoniam  multiplicato  dya  metro  per  latus  proueniunt  .100.  Si  mul- 
tiplicauerimus  quadratum  dyamelri  per  quadratum  lateris,  scilicet  per  arcam  tetragoni, 
prouenit  quadratum  de  .100.,  scilicet  decem  milia.  Quare  si  raultiplicaucrimus  quadratum 
dyumetri  per  duplum  embadi  , scilicet  per  quadratum  dyamelri , proueniet  duplum 
eius,  scilicet  uiginti  milia.  Ergo  dyameter  est  radix  radicis  uiginti  milium.  Quare  em* 
kadum,  cum  sit  medietas  ex  quadrato  dyamelri,  erit  radix  quinque  milium;  quare  latas 
erit  radix  radicis  quinque  milium.  liem  multiplicam  dyuiuctrum  per  arcam  tetragoni, 
et  prouenit  .500.;  quanta  est  ergo  dyameter  et  latus  cius.  Quoniam  multiplicatio  dya- 
metri  per  embadum  facit  .500.;  erit  itaque  muUiplicalio  dyamelri  per  duplum  embadi, 
scilicet  per  quadratum  dyametri,  .1000.;  ergo  dyameter  est  radix  cubica  de  .1000.  Nam 
radix  cubica  de  .1000  est  10.;  | ergo  dyameter  est  .10.;  et  quadratura  cius  est  .100.;  et 
arca  est  dimidium  eius,  scilicet  .50.;  et  latus  est  radix  de  .50. 

Explicit  de  auadrilatero:  incipit  de  parte  altera  longiori. 

Aduceat  quadrilaterum  parte  altera  longius  .abed.  , habens  in  singulis  lateribus 
breuioribus,  que  sunt  .ab.  et  .de.,  perticas  .6.:  in  longioribus  quoque  .ad.  et  .bc.  per- 
ticas .8.;  eiusque  embadum  colligitur  ex  multiplicatione  lateris  .ab.  in  .bc. j quare  arca 
ipsius  est  .48.  Nam  si  cius  dyametrum  .ac.  habere  desideras,  adde  quadrata  linearum 
.ab.  et  .bc.  in  unum,  scilicet  .00  et  64.,  erunt  .100.;  quorum  radix,  scilicet  .10.,  esi  dya- 
meter .ac.  Item  sit  dyameter  .10.,  et  latus  .cb.  sit.  8.;  quantum  est  ergo  latus  .ab.:  de 
quadrato  linee  .ac.  extrahe  quadratum  linee  .bc.y  et  remanebit  quadratum  linee  . ab 
et  econucrso,  ut  in  trigono  orthogonio  superius  diximus.  Simili  quoque  modo  iuue- 
niemus  dyametrum  Md.  esse  .10.  propter  equulilatem  trigonorum  .abc.  et  .bad.  Dico 
quidem  quod  ipsa  dyametra  se$c  per  equalia  secant  super  punctum  .e.;  sunt  enim  equi- 
di.slantcs  recte  .ad.  et  .bc.;  quare  angulus  .ade.  angulo  .ebc.  est  cqualis:  propter  ea- 
dem ergo  et  angulus  .dae.  angulo  .ecb.  est  cqualis:  reliquus  .aed.  reliquo  .bec.  est 
equulis  : cquiangula  enim  sunt  trigona  .aed.  et  .bec.  , et  habent  latera  .ad.  et  .bc. 
sibi  iuuicem  equalia  ; quare  reliqua  latera  reliquis  lalcribas  , que  cqiialibus  angulis 
subtenduntur,  sibi  iuuicem  equalia  erunt;  latus  quoque  .bc.  lateri  .ed.  Kl  latus  .ce.  la- 
teri .ea.  Et  quoniam  dyametrum  .ao.  equule  est  dya  metro  .bd.y  et  sunt  secta  per  equalia 
super .1.  punctum.  Quantum  enim  recte,  que  sunt  Ja.  et  Jb.  et  de.  et  .id.  sibi  iuui- 
ccm  cquales  sunt:  est  enim  unaqueque  earum  .5.,  scilicet  dimidium  sui  dyametri;  que 
oportebat  ostendere.  Nam  si  area  fuerit  .48.;  et  latus  breue  aggregatum  fuerit  cum 
longiore  sint  .14.;  et  uis  scire  quantum  sil  longius,  ucl  hrcuius  latus;  medietatem  itaque 
de  .14.,  scilicet  .7.,  in  se  multiplica,  erunt  .49.;  de  quibas  tolle  arcam,  remanet  .1.;  cuius 
radicem  adde  super  .7.,  erunt  »8.  pro  latere  longiori;  a quibus  usque  in  .14.  desunt  .6. 
pro  breuiorc  latere.  Verbi  gratia:  adiaccat  quadri  laterum  .b.g.d.e.  parte  altera  longius; 
et  sit  .bg.  hiemus  latas,  et  .gd.  sit  longius;  et  protrahatur  recta  ,bg.  in  puncto  .a.;  et 
sit  recta  .ga.  cqualis  recte  gd.;  et  diuidatur  recta  .ab.  iu  duo  equa  super  punctum 
.€•;  erit  ergo  tota  linea  .ba.  14.;  quare  .bc.y  uel  .ac.  est  .7.:  et  quoniam  recta  .ba.  diuisa 
est  in  duo  equalia  et  totidem  inequalia  super  punctis  ,gc.f  erit  .bg.  in  .ga.  cum  qua- 
drato linee  ,gc.  cqualis  quadrato  linee  xa.  Sed  Jfg.  in  .ga.  est  sicut  .bg.  in  .gd.;  et  ex 
.bg.  in  .gd.  prouenit  area;  ergo  .bg.  in  .ga.  est  .48.:  cui  si  addatur  quadratum  linee  .ge.y 
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faciet  .49.:  ergo  quadratus  linee  .gc.  est  .1.;  cuius  radii,  scilicet  .f.,est  linea  .gc.  quadrata 
super  .ac.,  erit  tota  .ag.,  scilicet  .gd.  8,  quod  est  maius  latus;  remanet  ergo  .gb.  8.,  ut 
prediximus.  Item  sit  area  48  et  latus  longius  addat  super  | breuius  secundum  quan- 
titatem duorum.  Accipe  medietatem  ipsorum  duorum,  erit  .1.;  cuius  quadratum  adde 
super  .48.,  erunt  .49.;  de  quibus  accipe  radicem,  que  est  .7.,  et  adde  super  eam  .1.,  quod 
fuit  medietas  duorum  supradirtorum,  erunt  .8.,  quod  est  latus  longius;  de  quo  tolle 
in  quo  longius  latus  snpcrhahundat  breuius,  remanent  .0.;  quod  etiam  possumus 
comprehendere  in  figura  suprascripta.  Sit  longius  latus  ut  prediximus  -gd-,  cui  iacet 
equalis  recta  .ga.;  et  auferatur  n recta  .ga.  recta  .g/.,  que  sit  J.;  erit  ergo  recta  .a  f. 
cqualis  recte  .gb.  Diuidntur  itaque  recta  . g f in  duo  cqualia  super  punctum  .c.,  erit 
recta  .ac.  equalis  recte  .cb.;  ergo  recta  .ab,  diuisa  est  in  duo  cqualia  suj>cr  punctum 
•C.,  et  in  duo  iucqualia  super  punctum  .g.;  et  est  recta  .gc.  que  inter  iacet  sectio- 
nibus. Est  ergo  multiplicatio  .ag.  in  .gb.  cum  quadrato  linee  .gc.  equalis  quadrato  linee 
.ac.  Sed  .bg.  in  .ga.  est  .48.;  et  quadratum  ex  xg.  est.  i.;  ergo.ig.in .gn.cum  quadrato 
linee  .gc.  est  .49.;  quorum  radix,  scilicet  .7.,  est  linea  .ac.:  cui  si  addatur  .cg.,  que  est 
.1.,  erit  tota  .ag.  8.,  quod  esi  maius  latus.  Item  si  ex  .cb.,  que  est  .7.,  cum  sit  equalis 
.en.,  auferatur  .cg.,  remanet  .gb.  .6.,  ut  prediximus.  Vel  aliter:  pone  latus  breuius  ra- 
dicem; eritque  tunc  latus  longius  radix  ct  .2.  Et  quoniam  ex  multiplicatione  breuioris 
lateris  in  longius  proucnit  .48.  ; ergo  ex  multiplicatione  radicis  in  radicem  ct  in  .2. 
proueniunt  similiter  4S.  Nam  ex  multiplicatione  radicis  in  radicem  prouenit  census  ; 
ct  ex  multiplicatione  radicis  in  .2.  proueniunt  duc  radices;  ergo  census  ct  due  radices 
cquontur  .48.  : fac  ergo  ut  supra  diximus  in  his  in  quibus  census  et  radices  equantor 
numero,  et  habebis  optatum.  iTcm  dyameter  sit  .io.,  ct  embadum  sil  .48.;  quantum  est 
ergo  unumquodque  latus:  super  quadratum  dyametri  adde  duplum  embadi,  eruut  .196.; 
cuius  radix,  scilicet  .14.,  est  longitudo  utriusque  latens.  Verbi  gratia:  adiaccat  qua- 
dri laterum  . abgd .;  cuius  dyameter  .ag.  sit  .io.:  protrahatur  quidem  recta  .ab.  in  pun- 
ctum .e.;  et  sit  .be.  equalis  .bg.  Et  quoniam  recta  .ae.  diuisa  est  uhililict  in  duo  super 
punctum  .b.,  erunt  duo  quadrata  portionum  .ab.  et  .be.  cum  duplo  .ab.  iu  .be.  cquales 
quadrato  totius  linee  .ae.  Sed  porlio  .be.  equa  est  lateri  .bg.;  ergo  quadrata  linearum 
.ab.  ct  .bg.  cum  duplo  .ab.  iu  .bg.  cquantur  quadrato  linee  .ae.  Sed  quadrata  laterum 
.ab.  et  .bg.  faciunt  quadratum  dyametri  .ag.;  ct  duplum  .ab.  in  .bg.  facit  duplum 
aree,  scilicet  .96.; quibus  iunctis  cum  .100.  faciunt  .190.  pro  quadrato  linee  .ne.;  ergo  .ae. 
est  radix  ipsorum,  scilicet  .14.,  ut  prediximus:  post  bec,  ut  separes  .ab.  cx  .bc.»  sci- 
licet ex  .bg.,  procedas,  ut  superius  dictum  est  ubi  diximus,  embadum  erunt  .48.,  et 
duo  latera  coniuncta  .14.  Rvnsus  dyameter  sit  .10.,  et  duo  latera  coniuncta  sint  .14.;  et 
uolo  scire  embadum,  nec  non  et  unumquodque  | latus:  multiplica  igitur  .14.  in  sc,  erunt 
.196.;  de  quo  tolle  quadratum  dyametri,  scilicet  .100.,  remanet  .96.;  quorum  dimidium, 
scilicet  .48.,  est  embadum:  post  liec.  per  supradicta  studeas  latera  segregare.  Que  in- 
ueniuntur  in  supradicta  figura  hoc  ordine:  quadratum  dyametri  .ag.  equatur  duobus 
quadratis  laterum  .ab.  ct  .bg.,  hoc  est  quadratis  portionum  .ab.  et  .be.  S cd  quadrata 
portionum  .ab.  ct  .be.  cum  duplo  .ab.  in  .be.  cquantur  quadrato  linee  .ae.;  ergo  qua- 
dratum dyametri  .rfg.  cum  duplo  M,b.  in  .be.  equatur  quadrato  linee  .ae.  Quare  si  au- 
feratur quadratum  dyametri,  scilicet  .100.,  ex  quadrato  linee  .ae.,  scilicet  de  .196.,  re- 
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manebunt  .w.  pro  duplo  .ab.  in  .be.,  hoc  est  pro  duplo  uib.  in  . bg .:  ergo  .ab.  in  .bg. 
facit  48.,  scilicet  dimidium  de  M.  Sed  .ab.  in  .bg.  facit  embadura;  ergo  embadum  est 
.48.,  ut  prediximns:  cum  quo  predicto  modo  separabis  latera;  et  erit  breuius  latius  .6., 
longius  uero  .8.  Iterum  coniunxi  dyametrum  cum  uno  latere,  et  prouenerunt  inde  .16.; 
et  aliud  latus  est  .8.  Quanta  est  ergo  dyameter,  et  quantum  est  latus  ei  coniunctum. 
Multiplica  .16.  in  se,  erunt  .256.;  de  quibus  tolle  quadratum  dati  lateris,  scilicet  .84., 
remanent  que  diuide  per  duplum  de  .16.,  exibunt  .6.,  que  sunt  latus  coniunctum 
dyametro;  quod  latus  tolle  de  .10.,  remanent  .10.  pro dyametro.  Verbi  gratia:  adiaceat 
quadrilatcrum  .b.g.d.e;  et  sit  dyameter  . bd . cum  latere  .bg.  perticarum. I6.;et  latus  .dg. 
sit  .s.:  pone  itaque  latus  .bg.  radicem,  remanet  dyameter  .db.  io  minus  radice;  que  mul- 
tiplica in  se,  habebis  .256.  et  unum  quadratum  minus  radicibus  .32.  pro  quadrato  dya- 
metri  .bd.  Sed  quadrato  dyametri  bd.  cquantur  duo  quadrata  laterum  .bg.  ct  .gd.  ; 
ergo  quadrata  laterum  .bg.  et  .gd.  equantur  256.  et  uni  quadrato  lateris  J>g.,  detractis 
inde  radicibus  .32.:  restaura  ergo  ipsas  radices  et  erunt  quadrata  Irnearum  .bg.  et  .gd. 
cum  radicibus  .32.  equales  .256.  et  uni  quadrato  lateris  .bg.:  comuniter  auferatur  qua- 
dratum lateris  .bg.,  remanebit  quadratum  lateris  .gd.  cum  radicibus  .32.  equalc  .236.:  co- 
muniter  auferatur  quadratum  linee  .gd.,  scilicet  .64.,  remanebunt  radices  32.  equales 
.192.  Ecce  raduximus  (wc)  hanc  questionem  ad  unam  ex  sex  regulis  supradiclis,  adeam 
uidclicet  in  qua  radices  equantur  numero.  Quare  diuide  .102.  per  .32,  exibunt  .6.  pro  ra- 
dice, hoc  est  pro  latere  .bg.;  quibus  extractis  dc  .16.,  remanent  .10.  pro  dyametro  .bd., 
ut  predixi.  Et  si  dyameter  addat  .4.  super  latus  breuius;  et  longius  latus  sit  .8.,  quanta 
est  ergo  dyameter.  Multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.;  quibus  adde  multiplicationem  quater- 
narij  in  sc,  erunt  .80.:  ct  dupla  ipsa  .4.,  erunt  .8.;  in  quibus  diuide  .80.,  erunt  .10.  pro 
qpantitate  dyametri;  de  quibus  tolle  .4.,  que  dyameter  addit  super  latus  breuius,  re- 
manebunt .6.  pro  ipso  latere.  Producitur  enim  hec  questio  ad  unam  ex  sex  regulis  su- 
pradictis  hoc  modo:  primo  quidem  manifestum  est  | quod  duo  quadrata,  breuioris  ui- 
delicet  et  longioris  lateris  equantur  quadrato  dyametri. Quare  pone  dyametrum  radicem, 
quam  in  se  multiplica,  facit  quadratum  dyametri.  Item  pro  latere  breuiori  pone  fa- 
diccm  dyametri  minus  .4.;  que  multiplica  in  sc,  uenict  quadratum  dyametri  ct  .16. 
minas  .8.  radicibus  dyametri  pro  quadrato  lateris  breuioris;  cum  quibus  adde  quadratum 
lateris  longioris,  habebis  quadratum  dyametri  ct  80.  minus  .8.  radicibus  dyametri,  que 
cquantur  quadrato  dyametri.  Restaura  ergo  ipsas  radices  ab  utraque  parte,  remanebit 
quadratum  dyametri  et  .80.,  que  equantur  quadrato  dyametrj  et  .8.  radicibus:  tolle  ergo 
ab  utraque  parte  quadratum  dyametri,  remanent  80.,  que  cquantur  .8.  radicibus  dya- 
metri. Quare  diuisis  80  per  8 ucnient  .10.  pro  dyametro,  ut  predixi.  Et  Si  ex  mul- 
tiplicatione longioris  lateris  in  area  prouenict  384.;  et  breuius  latus  sit  .6.;  et  uis  scire 
quanta  sit  area.  Quia  cx  multiplicatione  breuioris  lateris  in  longius  prouenit  area  ; 
et  cx  multiplicatione  arce  in  latus  longius  prouenit  .384.;  ergo  ex  multiplicatione  bre- 
uioris lateris  in  quadratum  longioris  idem  prouenit.  Quare  si  diuiserimus  384.  per  .6. , 
scilicet  per  breuius  latus,  prouenient  .64.  pro  quadrato  longioris.  Quorum  radix,  scilicet 
.8.,  est  latus  longius.  Et  SI  proponatur,  erohadum  esse  .48.;  et  diuiso  latere  maiore  per 
minus  proueniat  | 1.;  et  uis  scire  unum  quodque  latus,  pone  breuius  latus  .3  propter  j.. 
quod  denominatur  ab  ipso;  ct  multiplica  .3.  per  { i.,  erunt  .4.,  quod  pone  pro  maiori 
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latere.  Ergo  in  qua  proportione  est  .3.  ad  .4.,  in  eadem  est  breuius  latus  ad  maius:  mul- 
tiplica itaque  .3  per  4.»  erunt  .it.;  in  quibus  diuide  48.,  ucnient  .4.;  de  quibus  accipe  ra- 
dicem, que  est  .t.;  et  multiplica  in  eam  posita  .3  et  4,  et  habebis  .6.  pro  brcuiori  latere, 
et  .8.  pro  maiori,  uel  aliter:  multiplica  3 per  48,  et  diuide  per  4,  exibunt  .30.;  quorum 
radix  est  breuius  latus.  Item  multiplica  .4  per  48,  et  diuide  per  .3.,  exibunt  .64.,  quo- 
rum radix  est  latus  longius.  Et  si  latus  minus  diuidatur  per  maius,  et  proucnient  pone 
pro  maiori  latere  .4.  propter  que  denominantur  ab  ipso;  et  accipe  J.  de  .4.,  erunt  .3.; 
que  pone  pro  minore,  et  fac  ut  supra,  et  habebis  .0.  pro  minori  latere,  et  .8.  pro  maiori. 

Item  latus  breuius  cum  dyametro  sit  .16.;  et  latus  maius  addat  .3.  super  latus  minus; 
et  uis  scire  quantum  sit  dyameter  et  unum  quodque  latus  . Quoniam  maius  latus 
excidit  minus  latus  in  .3.;  Ergo  si  addiderimus  maius  latus  cum  dyametro,  ucnient  .18.: 
multiplica  itaque  .18.  in  se,  et  .16.  in  se;  et  aggrega  multiplicationes  eorum  , erunt 
.580.;  dc  quibus  tolle  quadratum  duorum  prodictorum,  remanent  .570.;  quorum  radix, 
scilicet  .24.,  est  summa  duorum  laterum  et  dyaraelri:  de  quibus  tolle  dyametrum  et 
latus  breuius,  scilicet  .16.,  remanebunt  .8.,  que  sunt  latus  | maius;  de  quo  tolle  .3., 
remanent  .6.  pro  latere  brcuiori  ucl  .18.  , scilicet  maius  latus  ; cl  dyametrum  tolle 
dc  .84.  QVe  si  ad  computationem  algebre  reducere  uis,  pone  latus  breuius  rem,  re- 
manebit dyameter  .16.,  excepta  rc:  multiplica  ergo  rem  in  re,  proucnict  census;  quem 
aggregabis  cum  quadrato  maioris  lateris;  quod  quadratum  inuenies  sic  : quia  maius 
latus  excidit  iniuus  in  .2.;  pones  ipsum  maius  latus  rein  et  duas  dragmas  ; que  mul- 
tiplica in  se,  egredientur  census  et  .4.  radices  et  .4.  dragme  pro  quadrato  longioris  la- 
teris: que  adde  cum  quadrato  breuioris,  scilicet  cura  censu,  ctuuI  duo  census,  sci- 
licet duo  quadrata  breuioris  lateris  cl  .4.  radices  et  .4.  dragme,  que  cquanlur  quadrato 
dyaraetrj,  scilicet  multiplicationi  de  io.,  excepta  rc  in  se.  Que  multiplicatio  est  2^6 
et  census,  exceptis  triginta  duabus  radicibus.  Restaura  ergo  radices,  remanebunt  250 
et  census,  que  cquantur  duobus  censibus  et  36  radicibus  et  .4.  dragmis  : tolle  itaque  ab 
utraque  parte  ccusum  et  .4.  dragmas,  remanebunt  census  et  radices  36,  que  equantur 
352.:  media  ergo  radices  et  censum,  secundum  quod  superius  diximus,  ubi  census  et 
radices  equantur  numero.  Et  si  maius  latus  cum  dyametro  sit  18.;  ct  maius  excedat 
minus  in  .2.;  tunc  ininus  latus  cum  dyametro  esset  .10.;  cum  quibus  operaberis  ut  supra. 
Rursus  duo  latera  cum  embado  surgunt  in  02.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .2.; 
quantum  est  igitur  unumquodque  latus:  modus  inucniendi  hoc  erit  ut  minuas  .2.  ex  os., 
et  remanebunt  .60.  Duo  igitur  adiunge  medietati  laterum,  et  proucuicut  .4.;  ipsum  itaque 
adiunge  .00.,  et  proucnient  .04.:  horum  ergo  radicem,  que  est  .8.,  assume;  ipsum  namque 
est  latus  longius:  quod  si  uis  breuius,  ininue  .2.  ex  .8.,  remanebunt  0,  quod  est  latus 
breuius.  Exempli  causa:  pone  latus  minus  rem,  erit  tunc  latus  maius  res  et  duc  dragme. 
Ex  multiplicatione  quidem  breuioris  lateris  in  longius  prouenit  cinbadum.  Quare  mul- 
tiplica rem,  scilicet  minus  latus  , in  rem  ct  in  duas  dragmas,  el  habebis  censum  ct 
duas  radices  pro  embado:  quibus  si  addantur  duo  latera,  scilicet  2 radices  et  .a  dragme, 
erunt  census  ct  4 radices  et  2 dragme,  que  equantur  dragmis  .02.:  tolle  ergo  ab  utraque 
parte  dragmas  .2.,  ct  remanent  census  et  4 radices,  que  equautur  .60  et  cetera. 

Et  si  multiplicatio  maioris  lateris  in  dyametrum  sit  80.,  et  latus  breuius  .6.  , multi- 
plica 80  in  sc  et  o in  se  , erunt  .6400  et  36  : accipe  ergo  quadraturo  medietatis  de 
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.30. i scilicet  .334.;  et  adde  cum  .0400.,  erunt  .6724.;  super  quorum  radicem,  que  est  .82., 
adde  medietatem  dc  36.,  erunt  .100.;  quorum  radix,  scilicet  .to.,  est  dyameter;  in  quo 
diuide  80.,  uenient  .8.,  que  sunt  latus  longius  : uel  de  .so  deme  .18.,  remanent  .64.,  quo- 
rum radix  est  latus  longius.  Quod  si  hec  ad  computationem  algebre  reducere  uis;  quia  ex 
multiplicatione  longioris  lateris  in  dyametrum  proueniunt  80;  ergo  ex  multiplicajtione  fcl  40 
quadratorum  ipsorum  prouenit  quadratum  de  80.,  scilicet  .6400.  Sed  quadratus  dyametri 
equatur  duobus  quadratis,  longioris  uidelicet  et  breuioris  lateris ; et  est  quadratum 
breuioris  lateris  .36.  Ergo  ex  multiplicatione  quadrati  maioris  lateris  in  se  ct  in  36 
proueniunt  6400.  Quare  pone  quadratura  maioris  lateris  rem,  que  in  sc  multiplicata  et 
in  .36.  facit  censum  et  36  radices,  que  equantur  sex  milibus  et  quadringentis  et  ce- 
tera. Similiter  secundum  hanc  regulam  facies  si  cx  multiplicatione  breuioris  lateris 
in  dyametrum  prouenict  eo;  et  maius  latus  sit  .8.;  tunc  census  cl  64.  radices  eqna- 
buntur  3600.  Item  latus  hreuius  cum  area  faciunt  54.;  et  latus  maius  addit  super  mi- 
nus .2.  Quautum  est  ergo  quodque  latus.  Quia  cx  multiplicatione  breuioris  lateris  in 
longius  prouenit  emhadum;  si  ponamus  breuius  latus  rem  , est  latus  longius  res  et 
duo;  que  si  multiplicaucrimus  per  rem,  scilicet  per  breuius  latus,  egredientur  census 
et  due  radices  pro  area  : quibus  si  addamus  breuius  latus  , scilicet  radicem  , erunt 
census  et  tres  radices,  que  equantur  M.;  multiplica  ergo  | i.,  scilicet  medietatem  ra- 
dicum in  se,  erunt  { 2.;  que  adde  cum  54,  erunt  \ 56;  'de  quorum  radice,  scilicet  de 
J 7,  tolle  | l.,  remanent  .6.,  quod  est  breuius  latus;  maius  ergo  erit  .8.:  et  si  longius 
latus  surgat  in  56  cum  embado,  ct  minus  latus  sil  .2.  minus  maiore;  pone  maius  latus 
rem,  erit  minus  latus  res,  exceptis  duobus:  multiplica  ergo  maius  latus  per  minus, 
ueniet  census  minus  duabus  radicibus;  cui  superadde  radicem,  scilicet  latus  longius, 
erit  census,  una  radice  excepta,  que  equantur  .56.  Restaura  ergo  radicem,  et  oppone 
eam,  remanebit  census,  qui  equatur  uni  radici  et  56:  accipe  quidem  medietatem  ra- 
dicis; et  multiplica  eam  in  sc,  erit  {;  quod  adde  super  56,  erunt  -J  56;  super  qnorum 
radicem,  scilicet  £7.,  adde  medietatem  radicis,  enint  .8.,  quod  est  latus  longius.  Si 
autem  ex  aggregatione  4 laterum  cum  area  parte  altera  longioris  proucniant  76 ; et 
maius  latus  addat  super  minus  .2.;  tunc  pone  latus  breuius  rem  , et  latus  longius  rem 
et  duo:  multiplica  ergo  rem  in  rc  ct  duo,  erit  census  ct  due  radices,  que  equantur 
embado  ; cum  quibus  adde  duas  radices  pro  duobus  breuioribus  lateribus  , et  duas 
alias  pro  duobus  lateribus  longioribus  ct  .4.,  in  quibus  maiora  latera  superbabuiidaut 
minora,  erunt  census  et  sex  radices  ct  4.  dragme,  que  equantur  76.:  tolle  ergo  .4.  ab 
utraque  parte,  remanebit  census  ct  sex  radices,  que  equantur  .72.:  pone  itaque  qua- 
dratum medietatis  radicum  super  72,  erunt  81.;  dc  quorum  radice,  scilicet  de  .9.,  tolle 
medietatem  radicum,  remanebunt  .6.  pro  breuiori  latere.  Si  uero  cx  area  diminuatur  latus 
breuius,  et  remaneant  .42.;  et  latus  maius  addat  super  minus  .2.;  pone  ergo  latus  minus 
rem,  quam  multiplica  per  rem  ct  duo,  scilicet  per  lutus  longius,  egredietur  census  j 
et  due  radices,  que  equantur  areg  ; de  quibus  tolle  unam  radicem,  scilicet  breuius  w.  4 1 
latus,  remanet  census  et  radix,  que  equantur  42.  : pone  ergo  super  42  quadratum  medie 
radicis,  scilicet  J,  erunt  J 42;  dc  quorum  radice,  scilicet  de  ~ 6,  tolle  |,  remanebunt 
.6.,  quod  est  lutus  hreuius.  Et  si  ex  area  tollatur  maius  latus,  et  remanent  autem  .40.; 
el  maius  sit  duo  plus  minore,  tunc  erit  manifestum  : quod  si  minus  latus  tollatur  ex 
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area,  remanebunt  duo  plus  ex  eo  quod  remanet,  cum  ex  area  tollitur  maius  latus  ; 
ergo  dempto  minore  latere  cx  area,  remanent  42:  fac  ergo  ut  supra,  et  habebis  pro- 
positum, si  deus  noluerit. 

Vel  aliter:  pone  maius  latus  rem,  et  multiplica  eam  per  latus  breuius,  scilicet  per 
rem,  exceptis  duobus,  erit  census,  minus  duabus  radicibus,  que  equantur  arce:  deme 
ergo  inde  unam  radicem,  scilicet  latus  maius,  remanebit  census,  exceptis  tribus  radicibus, 
que  equantur  quadraginta.  Restaura  ergo  radices,  et  oppone  eas,  et  habebis  censum, 
qui  equalur  tribus  radicibus  ct  .40.  et  cetera.  Item  diminutis  .4.  lateribus  ex  embado, 
remancut  .£0.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .2.  Quantum  est  ergo  quodque  latus:  pone 
latus  breuius  rem,  ct  maius  rem  et  duo.  Quare  .4.  latera  erunt  .4.  res  et  4 dragme.  Ex 
multiplicatione  quidem  rei  in  rem  ct  duo  proueniunt  census  et  due  res,  que  equantur 
embado.  De  quibus  tolle  4 latera,  scilicet  4 res  ct  4 dragmas,  remanebit  census  minus 
duabus  rebus  et  4 dragmis,  que  equantur  20.  Restaura  ergo  duas,  scilicet  res,  scilicet 
.2  radices,  et  4 dragmas,  ucnict  census,  qui  equalur  duabus  radicibus  et  24  dragmis. 
Media  siquidem  radices,  erit  .i.;  cuius  quadratum  adde  super  .24.,  erunt  .2$.;  super  cuius 
radicem  adde  ipsum  .i.,  erunt  .0,  quod  est  breuius  latus  ct  cetera.  Item  si  maius  latus 
et  minus  addantur  cum  dyametro,  et  sint  sicut  medietas  areg;  et  area  sit  .48.;  ct  uis 
scire  quantum  sit  dyameter,  nec  non  ct  quodque  latus.  Aceipc  ergo  dimidium  aree, 
scilicet  .24.,  que  sunt  summa  duorum  laterum  et  dyametri  ; et  multiplica  ea  in  se, 
erunt  576.:  de  quibus  tolle  duplum  embadj,  remanent  480;  dimidium  quorum  diuidc 
per  24.,  scilicet  per  summam  coni  unctionis  duorum  laterum  cum  dyametro,  exibunt  .10. 
pro  dyametro.  Vel  aliter:  duplica  embadum,  erunt  96.;  que  diuide  per  24.,  uenient  .4.; 
que  extrahe  de  .24.,  remanent  .20.;  quorum  dimidium  habeas  pro  dyametro;  quilms 
extractis  de  24.,  remanent  .14.  pro  quantitate  duorum  laterum.  Ex  hoc  ergo  talis  oritur 
questio.  Aggregatio  duorum  laterum  est  14.,  et  arca  est  .48.  : fac  ergo  ut  superius  dictum 
est:  ct  habebis  propositum.  Jiam  si  unde  ista  procedant  noscere  uis;  adiaccat  quedam 
recta  .ab.  .24  uluarum,  in  qua  continetur  summa  couiunclionis  duorum  laterum  ct  dya- 

ma|.«n  i«un mu»  > mctrj;  ct  sit  .ac.  cqualls  maiori  lateri  dati  quadrilatcri  parte  altera  longioris,  et  .cd. 

<»0j.  4|  Mrt»,  lil'  u U • "Mr-  ..  . . , , „ *•»  . , I 

gin*  i-irfit,  n tam»  infon-ro.  minori;  remanebit  ergo  .bd.  equalis  dyametro.  Constituatur  siquidem  super  rectam  .ab.\ 


m.  4»  t-rno.  tetragonum  .«e.;  ct  protrahatur  dyametrum  .fb.  ; et  per  puncta  .cd.  protrahantur  recte 
.i epig . et  .dkmh.  equidistantes  ut  libet  rectarum  . af . et  .ber,  et  per  puncta  quidem  .ik. 
protrahantur  recte  .lim.  et  .nko.  Quoniam  tetragonum  est  .ne.,  tetragona  sunt  que  de- 
scribuntur circa  dyametrum  ipsius;  ergo  tetragonum  est  . kdbc . ct  .knfh.  Rursus  quia 
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tetragonum  est  quadrilalerura  .nh.,  tetragona  quidem  sunt  pimk.  et  ilfg-i  et  est  iatus 
tetragoni  do.  recta  db.  Quare  .do.  tetragonum  equale  est  quadrato  dyametri;  et  tetra- 
gonum quidem  .pm.  est  latus;  recta  .pk.,  que  est  equalis  recte  . cd et  .cd.  est  equalis 
minori  lateri.  Ergo  tetragonum  .pm.  equale  est  tetragono  minoris  lateris.  Similiter  osten- 
detur, tetragonum  .lg.  equale  esse  quadrato  maioris  lateris  propter  rectas  fg.  et  li.,  que 
sunt  equales  recte  .ac.  ; et  ac.  iacet  equalis  maiori  lateri  dati  parte  altera  longioris.  Et 
quoniam  tetragonum  est  . pm .,  equalis  est  recta  .kp.  recte  . pi .;  ergo  .pi.  est  equalis  mi- 
nori lateri,  et  .1/.  est  equalis  maiori,  ergo  supplementum  .ni.  est  equale  arec  dati  qua- 
drilatcri;  ct  suplcmcntum  .<7*.,  ut  euclidcs  ostendit,  est  equale  suptemento  .ni.  Ergo 
suplementa  .ni.  et  .ih.  dupla  sunt  cinhado  dati  parte  altera  longioris  ; que  suple- 
mcnta  sunt  96.:  si  tollantur  ex  arca  tetragoni  ute»,  scilicet  cx  576,  remanebunt  tetragona 
.lg.  et  .pm.,  ct  guomon  .rst.  490.  Sed  tetragona  .lg.  et  .pm.  equalia  sunt  tetragono 
.do.,  scilicet  dyametri;  ergo  .do.  tetragonum  cum  gnomone  .rst.  sunt  .480.  Sed  ex  .do. 
tetragono  et  gnomone  .rst.  dimidium  est  superficies  .ao.;  ergo  superficies  .ao.  est  240., 
que  constat  ex  ductu  ui b.  in  .bo.:  ergo  si  .240.  diuiscriinus  per  .ab.,  scilicet  per  .24., 
uenient  .10.  pro  linea  .ob.,  scilicet  pro  linea  .bd.,  qne  est  equalis  dyametro;  ergo  dyamc- 
terest  .10.  Vel  secundum  aliam  supradictam  regulam  cum  de  quadrato  linee  .ab.,  scilicet 
de  .24.  uicibus  .24.  tollitur  duplum  cmhadj,  scilicet  suplementa  .ni.  et  .ih.)  ct  embadum 
est  duplum  quantitatis  linee  .ab.)  ergo  duplum  embadi  est  quadruplum  de  .24.;  ergo 
si  ex  24.  uicibus  .24.  tollatur  quadruplum  de  .24.,  remanebunt  .20.  uicibus  .24.  pro  arca 
tetragonorum  .lg.  et  .pm.,  et  ignomoni  .rst.;  cx  quibus  superficies  .ao.  dimidium  con- 
tinet, ut  ostensum  est.  Quare  superficies  .ao.  constat  ex  .io.  uicibus  24.  : ergo  cum  .ab. 
sit .24., sequitur  necessario, .bo.  esse.io.;que  oportebat  ostendere. ITcm  aggregatio  duorum 
laterum  cum  dyametro  est  .24.;  ct  maius  latus  addit  supra  minus  .2.  Quantum  est  ergo 
quodque  latus:  duplica  itaque  quadratum  de  .24.,  scilicet  576,  erunt  .1152.;  super  que 
adde  quadratum  supcrliabundantig,  in  qua  maius  latus  superhabundat  minus,  scilicet 
duorum,  erunt  .1156.;  de  quorum  | radice,  scilicet  de  .34.,  tolle  .24.  prodicta,  remanent 
.10.,  que  sunt  dyameter;  a quibus  usque  in  .24.  desunt  .14.,  que  sunt  duo  latera:  dc  quibus 
.14.  tolle  .2.,  remanent  .12.;  (piorum  medietas,  scilicet  .6.,  est  hreuius  latus.  Ad  cuius  re- 
gule demonstrationem  adiaceat  tetragonum  .abed.  habens  in  singulis  lateribus  quantita- 
tem duorum  laterum  et  dyametrj;  et  sit  .be.  equalis  maiori  lateri,  et  .ef.  minorj.  Kema- 
nebit  .fc.  equalis  dyametro:  et  protrahatur  dyameter  .ac.)  et  per  punctura  .f.  protraha- 
tur linea  -fgh.  equidistans  utrique  linearum  .ba.  ct  .cd.;  et  per  punctum  .g.  protrahatur 
recta  Jgk.)  et  erit  recta  .ig.  equalis  recte  .bf.\  ct  auferatur  a recta  .gi.  recta  .gl.,  que 
ait  equalis  recte  .fc.}  remanet  ergo  ./1.  equalis  recte  .eb.;  ergo  .gl.  est  equalis  minori 
lateri,  ct  .li.  maiori:  auferatur  itaque  ab  li.  recta  .im.,  scilicet  id  in  quo  maius  latus 
superaddit  minus,  remanebit  .ml.  equalis  .lg.,  scilicet  maiori  lateri:  et  educatur  .ad. 
in  puncto  ct  sit  .dn.  equalis  .fc.,  scilicet  dyametro;  ct  constituatur  super  .an.  te- 
tragonum nopa .;  ct  quoniam  tetragona  sunt  .bd.  et  .pn.,  ct  sunt  circa  unum  angulum, 
qui  ad  .a.  circa  cunulcm  dyametrum  sunt;  ergo  si  protrahatur  dyameter  .ac.  in  punctum 
.0.,  uenict  ergo  recta  .ao.  dyameter.  Protrahatur  quidem  recta  .dc.  in  .q.,  et  recta  . bc . 
in  .r.;  tetragonum  ergo  est  . qr . continens  in  se  quadratum  dyametri  dati  parte  altera 
longioris:  lotum  igitur  tetragonum  .pn.  equatur  tetragono  .bd.  et  ignomini  .stu.  De- 


t£trt£i]n<>  .<(♦-  ...  duplum  4JUMII- 
iiUtu  • ( fol.  41  ferra,  lia . 19- 
26;  |Mg.  69.  Ita.  12-19'. 

a Ad** 


Digitlzed  by  Google 


70  D I S\ 

monstrabo  siquidem,  ignomon  .stu.  equule  esse  tetragono  . bd .,  et  tetragono  linee  .im., 
que  est  superhabundantia,  in  qua  maius  latus  superba  bundat  minus.  Sunt  enim  suple- 
menta  pc.  et  .cn.  cqualia  superficicbus  .bk.  et./</.Scd  due  superficies  .bk.  ct  .fd.  equan- 
tur  iguomonj  «rr*.  et  tetragono  .fk.  Quibus  superaddatur  equale  tetragono  .qr.,  quod 
est  equalc  tetragono  .{ k.y  erit  duplum  tetragoni  .fk.  cum  ignomonc  .Xjrz*  cqualc  igno- 
rooni  .stu.  Restat  siquidem  demonstrandum, duplum  tetragoni  .fk.  equale  esse  tetragono 
.ih.  ct  .ei. t quod  describitur  a recta  .im.;  est  enim  recta  .grn.  in  duo  equa  diuisa  in  pun- 
cto ./.,  cui  indirecto  adiuncta  est  recta  .mi.;  erit  itaque  tetragonum,  quod  describitur 
a recta  scilicet  tetragonum  .ih.  cum  eo  quod  describitur  i recta  m,  duplum  eo- 
rum, que  describuntur  a rectis  .g/.  et  .li.  Sed  tetragona  que  describuntur  a rectis  . gi . 
et  .li.  equuntur  tetragono  .fk.;  quare  duplum  tetragonj  ./A.equatur  tetragono  .ih.e t .ei., 
quod  describitur  a recta  .im.;  ergo  ignomon  .stu.  equa tur  tetragono  Md.,t t quadrato 
superhahundantig  maioris  lateris,  ut  prodiximus.  Nunc  ucniamus  ad  causam.  Multi- 
plicauimus  superius  .24.  per  24.,  et  habuimus  quadratum  .bd.;  que  duplauimus,  hoc 
est  addidimus  super  eum  eqtiale  illius;  et  superaddimus  postea  .4.;  hoc  est  super  qua- 
***..  dratum  .bd.  superaddimus  | ignomon  .s.t.u.;  ct  sic  habuimus  .1 1 56.  pro  quadrato  pn ., 
cuius  latus  est  radix  illius:  ergo  po.  est  34.;  dc  qua  extracta  pq.,  scilicet . bc .,  re- 
manet .90.10.,  cui  cqualis  est  recta  .vf  ; ergo  cf  est  .10.,  ut  predixi.  Possumus  etiam 
aliter  ad  notitiam  supradictorum  laterum  deuenirc.  Videlicet  ut  ponas  latus  minus 
rem.  Eritque  latus  longius  res  ct  duo  ; quibus  extractis  de  .24.,  remanent  pro  dya- 
metro  .22.,  exceptis  duabus  rebus,  multiplica  rem  in  se,  erit  census  ct  rem.  et  duo 
in  se,  erit  census  et  4.  res  et  iiii/w  dragme:  quibus  in  unum  coniunctis,  erunt  duo 
census  ct  .4.  res  ct  .4  dragme,  que  cquarilur  quadrato  dyametri,  scilicet  multiplica- 
tioni dc  22,  exceptis  duabus  rebus  iu  se;  que  multiplicatio  est  4 census  ct  484  , exceptis 
.8».  radicibus.  Restaura  ergo  radices,  et  oppone  duos  census  et  4 dragmas,  et  inuenies, 
02  radices  equuri  duobus  censibus  et  480.  Redige  ergo  hec  ad  censum  unum,  et  erit 
census  et  240  , que  equantur  46  radicibus  et  cetera.  Vel  pone  latus  longius  rem , 
eritque  latus  breuius  res  minus  duo;  que  extrahe  de  24.,  remanent  .26.,  exceptis  duabus 
rebus:  et  operare  de  inde  ut  supra;  ct  inucnies,  census  et  336  equari  50  radicibus. 
Si  autem  dyameter  addiderit  super  latus  maius  .2. , et  maius  super  minus  totidem;  et 
uis  scire  dyametrum  et  quodque  latus.  Sero  per  cum  superbabundantic  laterum  erunt 
equales,  multiplicabis  ipsam  supcrhahuiulantiam  per  5.,  et  habebis  dyametrum;  et  ipsam 
per  .4.,  ct  habebis  longius  latus;  et  ipsam  per  3,  ct  habebis  breuius.  Verbi  gratia:  su- 
perhahundantia  quidem  laterum  est  .2.;  quibus  multiplicatis  per  .5.  et  per  .4.  et  per  .3.  , 
egrediuntur  .io.  pro  dyametro,  et  8 pro  latere  longiori  et  6 pro  breuiori  : et  hec  contin- 
gunt propter  quadrilatcriim  parte  altera  longius;  cuius  latus  longius  est  .4.,  breuius  .3., 
dyameter  quoque  .5.:  horum  quidem  laterum  superhabundantia  est  uuum.  Quare  sicut 
.1.  erit  ad  quam  uolucris  superhabuiidantiam,  ita  hec  tria  latera  erunt  ad  latera  illius 
parte  altera  longioris,  dc  quo  superhabuudantia  aliqua  data  fuerit.  Verbi  gratia:  si 
superhabundantia  erit  .3.;  quia  3 tripla  sunt  de  uno  , ideo  tripla  erunt  latera  ex  la- 
teribus predictis,  scilicet  dyameter  erit  .15.;  latus  quoque  maius  .12.,  minus  autem  .9. 
Vnde  si  proponatur,  dyametrum  esse  .20.;  et  uis  scire  superhahundantiam  laterum,  di- 
uide  .20.  per  .5.,  exibunt  .4.,  que  sunt  superhabundantia  laterum:  quam  multiplica  per 
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4,  et  per  .3.,  erunt  .16.  et  ii,  que  sunt  latera.  Item  latus  longius  sit  .20.  ; «tiuidc  ergo 
ipsum  per  .4.,  quia  quaternarius  est  similis  lateribus  longioribus  ct  3 breuioribus  et 
5 dyametris.  Diuisis  ergo  .20  per  .4.*  ueniunt  .5.  pro  supcrliabundantia;  quam  multiplica 
per  .3.  et  per  .5.,  uenient  .15.  pro  latere  breuiori  et  25  pro  dyametro.  Rursus  latus 
breuius  sit  .18.:  diuide  ergo  ipsum  per  .3.,  exibunt  .6.  pro  supcrliabundantia  laterum; 
quam  multiplica  per  4.  ct  per  5.,  uenient  24  pro  latere  longiori»  et  30  pro  dyametro. 
Nam  si  superliabundantie  inequales  | fuerint  ut  in  quadrato»  in  quo  proponitur,  dya- 
metrum  addere  .1.  super  latus  maius,  ct  maius  supra  minus  .7.;  tunc  operabimus  per 
algebram:  ponemus  siquidem  latus  breuius  rem,  critque  latus  longius  res  et  7;  et  dya- 
meter  erit  res  et  .8.:  multiplica  itaque  rem  iu  rem,  facit  censura.  Et  rem,  et  .7.  in  sc, 
facit  censum  et  14  res  et  49  dragmas;  quibus  insimul  iunctis  , erunt  duo  census  et 
14  res  ct  .49  , que  equautur  quadrato  dyametri , scilicet  multiplicationi  unius  rei  et 
8 in  se;  que  multiplicatio  est  census  et  16  res  et  64.  : tolle  ergo  ab  utraque  parte 
censum  ct  14  res  ct  .49.,  remanebit  census,  qui  cquatur  duabus  radicibus  ct  15.  Quare 
media  radices,  ueniet  .1.;  quod  multiplica  in  se,  erit  .1.;  quod  adde  cum  .15.,  erunt  .16.: 
super  quorum  radicem,  scilicet  super  .4.,  adde  medietatem  nidicum,  erunt  .5  , que  sunt 
minus  latus:  super  que  adde  .7.,  erunt  12,  que  sunt  maius  latus:  super  que  adde  .1., 
erunt  .13,  que  sunt  dvameter.  Item  maius  latus  addit  super  minus  .7.  ; ct  dyameter  est 
.13.;  quantum  est  ergo  quoque  latus:  quadratum  itaque  supcrhalmudantig  ex  quadrato 
dyametri  abice,  scilicet  49  dc  169.,  remanebunt  .120.;  cuius  dimidium,  scilicet  00. , est 
arca.  Exempli  causa:  adiaccat  recta  .ab.  equalis  duobus  lateribus;  ct  sit  .bg.  equalis 
minori  lateri,  remanet  .ga.  equalis  maiori;  et  sit  .ac.  7.,  in  quo  maius  latus  .ag.  su- 
pcrliabundat  minus  .bg.  ; ergo  . gc . equalis  est  recte  .gb.  Constituatur  itaque  super 
rectam  .ab.  tetragonum  .ad.,  et  expleatur  figura;  erit  quidem  latus  tetragoni  gk.  recta 
.gb.,  hoc  est  .gl.;  latas  quoque  tetragoni  hf.  est  recta  .hi.  uel  que  sunt  equales 
recte  .flg.:  suplemenlum  ergo  .ai.  est  cquale  quadrilatero  dato,  quia  constaL  ex  rectis 
.ag.  et  .gi.,  que  sunt  equales  duobus  lateribus  dati  quadrilatcri.  Et  suplcmentum  .id. 
est  equalc  suplcmcnto  .ai.}  ergo  suplemeiita  .ai.  ct  .id.  dupla  suut  arce  dati  quadri- 
lateri;  ergo  duplum  arec  cum  tetragonis  .hf.  et  gk.  est  equale  tetragono  .ad.  Sed  duo 
tetragona  .hf.  ct  .gk.  suut  cquulia  quadrato  dyametrj;  ergo  suplemeiita  .ai.  ct  .id.  cum 
quadrato  dyametrj  dati  parte  altera  longioris  cquulia  sunt  tetragono  .ad.  Sed  tetra- 
gonum ad.  cura  et)  quod  a recta  .ac.  describitur  duplum  est  tetragonis,  que  descri- 
buntur i rectis  .ag.  ct  .gb.  Sed  ea  que  describuntur  a rectis  .ag.  et  .gb.  cqualia  sunt 
tetragono  dyametri.  Ergo  duplum  tetragoni  dyametri  equalc  est  tetragono  .ad.,  et  ei 
quod  a recta  .ac.  describitur.  Sed  semel  tetragonum  dyametii  equale  est  tetragonis  Jtf 
et  .gk.;  remanet  ergo  tetragonum  dyametri  equale  suplemcnlis  .ai.  et  .id.,  et  tetragono 
quod  a recta  .ac.  Quare  extraximus  tetragonum,  quod  est  a recta  .ac., scilicet  .49.,  cx  qua- 
drato dyametri,  et  remanserunt  nobis  .120. pro  suplementis  .ai.  et  dd.i  quorum  dimidium, 
scilicet  .60.,  est  area  .ai.  quadrilateri,  quod  est  equale  dati  quadrilateri.  ergo  area  dati 
quadrilatcri  csl  .co.|  ut  predixi.  Sed  ut  habeas  latera,  dices:  aream  est  60;  et  maius  latus 
addit  .7.  super  minus;  fac  ergo  ut  supra  docuimus.  Aliter  pone  latas  minus  rem; 
critque  latus  maius  res  ct  .7.  : multiplica  ergo  rem  in  re,  et  rem  ct  7 in  se;  et  adde 
ea,  ct  erunt  duo  census  et  14  radices  et  49  dragmas;  que  oppone  quadrato  dyametri , et 
habebis  quod  queris. 
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Ite*  est  pars  altera  longior,  cuius  dyameter  est  .20.;  et  id  quod  addit  dyamcter  super 
latus  maius  non  est  equalc  ei  quod  addit  maius  super  minus.  Quantum  est  ergo  quod- 
que latus.  Inucnias  quidem  aliquod  quadrilatcrum,  cuius  latera  et  dyaraeter  sit  ra- 
tionabilia; cl  augmentum  ipsius  non  sit  cquale.  Sitque  supradictum  quadrilatcrum,  cui 
latus  minus  est  .5.;  maius  quoque  est  .12.;  dyameter  quidem  c$t  .13.;  que  .13  habeas  pro 
antecedente,  cum  ponatur  dyaraetrum  esse  .20.  Quare  multiplicabis  20  per  12, et  20  per  5;  et 
diuidc  utramque  multiplicationem  per  13,  et  habebis  maius  latus  ~ 18.,  minus  quoque 
■—  7.  Et  si  maius  latus  fuerit  .20.;  et  uis  inucnire  minus  latus  seu  dyametrum  ; tunc 
multiplicabis  .20  per  5,  et  20  per  13;  et  dtuides  utramque  multiplicationem  per  12;  et 
habebis  minus  lutus  ‘ 8.;  dyametrum  quoque  ’ 21.  Rursus  minus  latus  sit  .20.;  tunc  mul- 
tiplicabis .20  per  12,  ct  20  per  13,  et  diuides  utramque  multiplicationem  per  5.;  uel 
quintam  de  .20.,  scilicet  .4.,  multiplica  per  12  ct  per  13;  ct  iiiucnies,  maius  latus  esse 
48.,  ct  dyametrum  .52.  Sed  ut  in  similibus  sanius  procedere  ualcamus,  quedam  adiaceant 
de  monstranda.  Videlicet  ut  super  quemlibet  datum  numerum  doceamus  addere  qua- 
dratum numerum,  et  proucniat  numerus  quadratus.  Esto  datus  numerus  .<2.,  oportet 
super  numerum  .a.  quadratum  numerum  addere,  et  earum  sumina  fiat  quadrata,  hoc 
est  quod  habeat  radicem.  Inucnias  quidem  duos  numeros  inequales,  qui  insimul  mul- 
tiplicati faciant  numerum  .a.  : sintque  . bg . gd.  ; et  diuidatur  .bd.  in  duo  cqualia 
super  punctum  . e .;  ct  quoniam  numeras  .bd.  diuisus  in  duo  cqualia  super  punctum 
.e.  et  inequalia  super  punctum  . g .;  erit  multiplicatio  .dg.  in  .gb.  cum  quadrato  nu- 
meri .ge.  equa  lis  quadrato  .de.  Sed  multiplicatio  .dg.  in  .gb.  numerum  .a.  facit;  ergo 
numerus  ,a.  cum  quadrato  numeri  .ge.  equatur  quadrato  numeri  .de.-,  quod  oportebat 
facere.  SI  autem  unum  ex  lateribus  qundrilateri  continentibus  angulum  rectum  datum 
fuerit;  et  uis  aliud  latus,  nec  non  ct  dyametrum  iu  numeris  inucnire;  ct  sit  datum 
latus  .13.,  multiplica  itaque  13.  in  se,  erunt  .109.,  que  sint  linea  .ab.;  et  iiiucnianlur 
duo  numeri,  qui  insimul  multiplicati  faciant  numerum  .ab.  Sintque  ab.  , et  unitas 
.bg.  Nam  ducta  unitate  in  quo  uis  numero,  idem  proucnit  numerus;  ergo  multiplicatio 
j bg . in  .ha.  numerum  facit,  scilicet  .l69.:diuiduturque  numerus  .ng.in  duo  equalia  super 
punctum  . d .,  critquc  .gd.  dimidium  ex  . ag .,  scilicet  .85.,  que  est  dyameter;  remanebit 
.bd.  84.,  quod  est  aliud  latus.  F.l  quoniam  infinitos  duos  inequales  numeros  tamen  cum 
fractionibus  | inucnire  possimus,  quorum  superficies  contineret  numerum  .ab.  Infinita 
quidem  latera  ct  dyametri  itiucniri  possunt  couuenicntia  dato  lateri.  Veram  si  pro- 
ponatur, dyametrum  esse  34;  ct  uis  latera  inucnire.  Duplica  quidem  34,  et  egrediatur 
inde  numerus  . ef scilicet  .68.:  et  diuidatur  . ef . in  duo  cqualia  super  punctum  .g., 
critquc  .gf.  34.;  ct  sumatur  super  numerum  .ef.  punctus  ct  sit  proportio tfd.  ad  .de 
sicut  aliquis  quadratus  numeras  ad  aliquem  quadratum  numerum.  Sit  itaque  .{d.  4., 
remanebit  .de.  64  : et  quoniam  .fd.  ct  .de.  habent  proportionem  quadratorum  ex  .{d. 
in  .de.y  egredietur  quadratus  numerus,  scilicet  .256.,  quorum  radix,  scilicet  .16. , erit 
unum  latus;  reliquum  erit  . dg quod  est  .30.;  dyameter  autem  .g/.,  scilicet  .34.  liem  si 
dictum  fuerit:  augmentum  dyametri  sii|>er  latus  longius  est  cquale  augmento  longioris 
super  breuius;  ct  mulliplmalio  augmenti  in  dyametrum  faciat  .20.  Supradicta  ratione 
diuide  .20  per  5,  egrediuntur  .4.,  quorum  radix,  scilicet  .2.,  est  augmentum;  multiplica 
ergo  augmentum  in  .5.  et  in  .4  et  in  .3,  et  habebis  dyametrum  .10. ; latus  quoque 
maius  .8.,  minus  nero  .6. 
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Et  si  proponatur:  est  quadrilaterura  longius  altera  parte,  cuius  dyametri  proportio 
ad  ipsius  longitudinem  est  sicut  proportio  longitudinis  eius  ad  eius  latitudinem,  etiam 
dyameter  est  io.  In  hac  autem  diuidende  sunt  .10.  secundum  mediam  et  extremam  pro- 
portionem; et  quod  medie  proportioni  ceciderit,  erit  minus  latus;  ipsumque  per  .io  mul- 
tiplicandum est;  et  ipsius  multiplicationis  radix  erit  latus  longius  : verbi  gratia:  adia- 
ccat  trigonum  orthogonium  .abg.,  scilicet  dimidium  quadrilateri  parte  altera  longioris, 
cuius  dyameter  est  .ag.,  latus  longius  .ab.,  breuius  quoque  . bg.;  et  protrahatur  super 
.ag.  cathetus  .bd.',  ct  sit  sicut  .ga.  ad  . ab ita  .ab.  ad  . bg . F.t  quoniam  recta  .bd.  ca- 
thetus est  super  rectam  .ag.,  trigona  .bdg.e l .bda.  sibi  inuicem  similia  sunt,  ct  toti 
trigono  .abg.  Quare  est  sicut  .ga.  ad  . ab ita  .ha.  ad  .ad.  Sed  sicut  ,ga.  ad  .ab.,  ita 
.ab.  est  ad  .bg.-,  ergo  recta  .ab.  ad  rectas  .bg.  et  .ad.  eandem  habet  proportionem. 
Quare  recta  .ad.  recte  .bg.  est  cqualis.  Item  quia  trigona  .abg.  ct  Jbdg.  sibi  inuicem 
similia  sunt,  est  sicut  ag.  ad  . gb ita  bg.  ad  gd.;  nam  .bg.  equalis  est  recte  .ad.:  est 
ergo  sicut  .ag.  ad  .ad.,  ita  .ad.  est  ad  ,dg.  Ergo  .ag.,  scilicet  .10,,  diuisa  est  secundum 
mediam  et  extremam  proportionem;  et  est  media,  scilicet  maior  pars  eius  .a d.,  cuius 
minus  latus  quesili  parte  altera  longioris,  scilicet  .gb.,  iacet  equalis.  Nam  ut  inuenias 
quantitatem  cius,  secundum  Euclidis  regulam,  dimidium  dc  .10.,  scilicet  .5,  in  se  multipli- 
ca; et  quod  proucncrit  adde  cum  quadrato  linee  .ag.,  scilicet  cum  .100.,  erunt  .125.;  dc 
cuius  radice  abice  .5.,  scilicet  dimidium  linee  - ag et  sic  bulxdns  pro  minori  latere, 
scilicet  pro  linea  .gb.,  radicem  dc  .125.  minus  .5.  Nam  ut  habeamus  maius  latus  .ab.  | 
Quoniam  est  sicut  .ga.  ad  .ab.,  ita  .ab.  ad  .bg.',  erit  quidem  superficies  .bg.  in  .ga. 
cqualis  quadrato  linee  .ab.  Quare  multiplica  .ag.  iu  .gb.,  scilicet  10.,  in  radice  dc  .125. 
minus  .5,  et  egredietur  radix  dc  12500  minus  .50.  pro  latere  .ab.  Procedunt  multe  et 
diuerse  questiones  ex  lateribus  etiam  ct  ex  dyametro,  seu  ex  area  supratlic torum  duorum 
quadrilatcrorum,  quarum  solutiones,  per  ca  que  dicta  sunt,  poteris  inuenire. 

Incipit  pars  secunda  tertig  different ig. 

Keliq vi  quidem  quadrilateri  iu  imor  partes  diuiduulur  : iu  prima  quorum  sunt  runibi, 
qui  omnia  iiil.0r  latera  sibi  inuicem  cqualia  habent,  sed  angulos  minime  rectos  habent. 
Iu  secunda  quidem  sunt  rumbi,  idest  qui  tantum  habent  latera  opposita  sibi  inuicem 
equalia  ct  equidistantia,  nec  non  ct  angulos  oppositos  equales  habent.  In  tertia  sunt 
campi,  qui  duo  latera  habent  equidistantia,  sed  non  cqualia:  qui  diuiduutur  in  uu." 
genera  , secundum  quod  inferius  demonstrabimus.  In  quarta  nero  sunt  diuersilatcri 
campi,  qui  nullam  equidistantiam  in  eorum  lateribus  habent. 

Incipit  dc  runibo. 

SIT  Rumbus  . a.b.c.d . habens  in  singulis  lateribus  perticas  13.;  cumque  hunc  men- 
surare uulumus,  oportet  nos  habere  notitiam  unius  dyain  e Irorum.  Esto  itaque  dyameter 
eius  breuius  .bd.  perticarum  .10.  Erit  itaque  nimbus  .a.b.c.d.  ab  ipso  dyametro  in  duo 
trigona  cqualia  diuisus,  quorum  unumquodque  est  equicnirium.  Nani  duo  latera,  que 
sunt  .ab.  et  .ad.,  duobus  lateribus  .cb.  ct  .cd.  cquantur;  ct  comunis  eorum  est  .bd. 

Quare  angulus,  qui  sub  .bad.,  angulo,  qui  sub  .bcd.  est  equalis;  ct  totum  trigonum 
.abd.  toti  trigono  . cbd . equa  tu  r.  Ergo  si  aream  buius  nimbi  habere  uolumus,  dupli- 
cabimus areuni  trigoni  .abd.  uel  .bcd.’,  et  sic  habebimus  propositum.  Nam  area  tri- 
goni .abd.  colligitur  ex  docto  catheto  . ae . in  dimidium  basis  .bd.,  ut  in  trigonis  de- 
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monstratum  csl.  Quare  si  multiplicaucrimus  cathetum  .ne.  in  totam  . bd .,  ueniet  du- 
plum aree  trigoni . abd .,  hoc  est  area  nimbi  .abcd.  : cadit  itaque  cathetus  .ae.  in 
medio  .bd.,  cum  equicrurium  sit  trigonum  .abd.  Quare  si  notitiam  cius  habere  uls  , 
extrahe  quadratum  linee  .eb.  ex  quadrato  linee  .ab.,  scilicet  .25  dc  160,  remanebunt  144.; 
quorum  radix,  scilicet  .12.,  est  cathetus  .ae.:  propter  eadem  ergo  et  cathetus  .ce.  est 
similiter  .12.;  ct  est  .c.e.  recta  in  directo  recte  .ea.  Cum  anguli  .aed.  et  ulec.  sint  recti. 
Quare  dyameter  est  recta  .ac.,  ct  csl  .24.  Ergo  area  rumbi  .abcd.  colligitur  ex  multi- 
plicatione dimidij  dyametri  .ac.  in  toto  dyametro  .bd.-,  que  multiplicatio  est  .120.:  si- 
militer si  data  fuerit  dyameter  .ac.  24  perticarum,  inacuimus  siquidem  per  ipsum  su- 
pradicto  modo  dyametrum  .bd.  Quia  equiemria  sunt  trigona  , bac . et  .. dac .,  ct  sunt  sibi 
iuuicem  equalia.  Quare  si  ex  potentia  lateris  .ha.  extraxerimus  potentiam  linee  .ne., 
scilicet  .144  de  169,  remanebunt  .25.  pro  potentia  catheti  .be.;  ergo  .be.  est  .5.  Quare 
tota  dyameter  .bd.  est  .10.  Et  quoniam  si  multiplicaucrimus  cathetum  .be.  per  dimidium 
basis  | .ac.,  egredietur  nobis  area  trigoni  .abc.  Quare  si  multiplicaucrimus  cathetum 
.be.,  scilicet  dimidium  dyametri  .bd.,  iu  totum  dyametrum  .ac.,  reddetur  nobis  area 
totius  ruiubi  .abcd.  Nam  multiplicatio  .be.  iu  .ac.,  scilicet  .5.  in  .24.,  facit  .120.,  quod 
est  arca  rumbi  .abcd.  Ergo  arca  omnium  ruml>orum  colligitur  ex  multiplicatione  unius 
dyametrj  in  dimidio  alterius;  et  hec  est  regula  uniucrsalis  in  ipsis. 

Nam  si  proponatur  quod  maior  dyameter  sit  2».,  minor  quoque  .10.;  ct  IUS  scire  latera 
rumbi.  Quadrata  medietatis  dyametrorum,  scilicet  linearum  .ae.  ct  .eb.  in  unum  con- 
iunge;  quorum  radicem,  scilicet  .13.,  habeas  pro  uno  quoque  latere.  Possumus  quidem 
multas  questiones  ex  dyamclris  et  ex  area,  etiam  ct  ex  lateribus  rumbi  proponere; 
que  omnes  reduci  possunt  ad  questiones  illius  parte  altera  longiores,  cuius  latus  lon- 
gius est  medietas  longioris  dyametri  rumbi  : hrcuius  quoque  est  medietas  breuioris. 
Quod  quadrilatcrum  dimidium  rurnbi  arce  continere  probabimus  : protrahatur  itaque, 
ut  in  hac  alia  cernitur  figura,  .af.  equalis  et  equidistans  linee  jeb.-,  et  copuletur  .fb. 
Dico  quidem,  quadrilatcrum  .cf.  dimidium  esse  rumbi  abcd.-,  et  suut  latera  eius  equalia 
medietatis  dyametrorum  ac.  ct  bd.  Nam  .ae.  dimidium  continet  ex  .ac.,  et  .be.  ex  .bd.: 
est  enim  trigonum  .abd.  dimidium  rumbi  abcd.  Sed  trigonum  .abd.  cquale  est  qua- 
drilatcro  .cf.;  constat  enim  utnimque  ex  ductu  .ae.  in  .eb. ; ergo  quadrilaterum  .ef. 
dimidium  est  rumbi  .abcd.,  ut  prodixi.  Nam  qualiter  questiones  rumbi  ad  quadrila- 
terum perducantur,  quedum  de  multis  uolutnus  proponere.  SI  Dictum  tibi  fuerit:  ag- 
gregaui  duos  dyametros,  ct  fuit  .34.;  ct  rumbi  area  est  .120.  Quantum  est  ergo  queque 
dyameter.  Cum  itaque  dyametri  sint  .34.;  dimidium  ipsarum,  scilicet  .ae.  et  .eb.,  sunt 
.17.;  ct  area  quadri  lateri  .ef.  est  .60.:  ergo  perduxisti  hanc  questionem  ad  unam  ex  que- 
stionibus parte  altera  longioris;  ad  eam  uidciicet,  in  qua  proponitur  arcum  esse  .60., 
ct  aggregationem  laterum  .17.:  ex  quadrato  quidem  medietatis  .17,  scilicet  ex  \ 72,  tolle 
60,  remanet  J 12.;  quorum  radicem  tolle  ex  medietate  .17.,  remanebunt  5.  pro  linea  .be. j 
reliquum  quod  est  usque  iu  .17.,  est  linea  .ac.;  ergo  duplum  eorum,  scilicet  .24.  et  .10., 
sunt  dyametri.  Item  aggregatio  dyametrorum  sunt  .24.;  ct  maius  addit  super  minus  .14. 
Quantum  est  ergo  area:  tolle  .14  ct  31.,  remanebunt  .20.;  quorum  dimidium,  scilicet  .to., 
est  dyamiter  breuior.  Reliquum,  scilicet  .24.,  est  longior;  multiplica  quidem  dimidium 
utiius  dyametrorum  per  alium,  ct  habebis  aream. 
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Rursus  aggrcgaui  duas  dyametros  cum  arca  rumbi,  ct  proucncrunt  .154.;  et  maior 
dyamcter  addit  super  minorem  .14.  Quoniam  duo  dyametri  rumbi  cquanlur  .un.or  late- 
ribus quadri  Ia  teri  .ef.:  pouc  latus  breuius  rem;  critquc  latus  longius  res  ct  7.  : multi- 
plica ergo  rem  in  re  ct  in  .7.»  proucnict  census  et  .7.  radices,  que  sunt  arca  | quadri- 
lateri  . ef . Et  quoniam  quadrilaterum  .ef.  dimidium  continet  rumbi.  Duplica  ergo  censum 
et  7 radices,  erunt  duo  census  et  .u  res,  que  cquantur  rumbo  : super  que  adde  .4 
res  et  14.,  scilicet  quatuor  latera,  erunt  duo  census  et  18.  radices  et  .14.,  que  cquantur 
.154..*  tolle  ergo  ab  utraque  parte  .14.;  et  redige  ea  ad  censum  unum,  ueniet  census  ct 
9^radices,  que  cquantur  .70.:  media  ergo  radices,  erunt  j4.;  que  multiplica  in  se,  erant 
■J  20.;  que  adde  cum  .70,  erunt  { eo;  de  quorum  radice  obice  } 4.,  remanebunt  .5.  pro 
i>e.;  quorum  duplum,  scilicet  .10.,  est  dyamcter  .bd.:  quibus  additis  .14.,  erunt  .24.  pro 
dyametro  longiori;  a quibus  dyametris  usque  in  .154.  remanet  .120.  pro  area.  AD  huc  ng- 
gregaui  dyametnim  breuiorcro,  et  latus  rumbi,  et  fuerunt  .23.;  ct  dyamcter  maior  addit 
super  minorem  .14.  Quantum  est  ergo  latus,  ncc  non  et  queque  dyamcter.  Quoniam 
dyamcter  maior  addit  .14  super  miriorem;  ergo  medietas  dyametri  longioris  addit  .7. 
super  medietatem  breuioris,  scilicet  latus  ,ae.  super  latus  .eb.  Ergo  .be.  cum  .ne.  addit 
.7.  super  dyumetrum  .bd.  Sed  .bd.  cum  latere  .ab.  sunt  23;  ergo  .be.  et  .ea.  cum  .ab. 
sunt  .30.  Vnde  talis  est  hec  questio.  Aggregaui  duo  latera  quadriiateri  cum  dyametro 
ipsius,  ct  fuit  .30.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .7:  fac  ergo  ut  supra  dictum  est, 
ct  celera.  Item  multiplicasti  unamquamque  dyametrum  in  sc,  ct  aggregasti  eas:  et 
quod  prouenerit  fuit  .676.;  et  area  est.  120.  Queque  igitur  dyameter  quanta  est.  Accipe 
itaque  quartum  de  .676.;  quia  quadrata  linearum  .ae.  et  .eb.  quarta  pars  sunt  ex  qua- 
dratis dyaract rorum;  cum  ipsarum  latera  sint  dimidium  ipsorum,  exibunt  .ics.,  quorum 
radix,  scilicet  13.,  est  dyameter  quadriiateri  ,ef.y  scilicet  latus  rumbi.  Et  quoniam  osten- 
sum est  superius,  quod  quadratum  dyametri  parte  altera  longioris  addit  super  duplum 
embadi  quadratum  superliabundautig  laterum  ipsorum.  Iccirco  si  extraxerimus  cm- 
badurn  rumbi  . abed .,  quod  est  duplum  areo  quadiilateri  .e/.,  ex  quadrato  dyametri 
ipsius,  scilicet  .120  ex  .169,  remanebunt  .40.,  quorum  radix,  scilicet est  superlialmn- 
dantia  laterum:  ergo  arca  quadriiateri  est  .60.,  et  maius  latus  addit  super  minus  .7.; 
quantum  est  ergo  quodque  latus,  et  cetera.  iTem  multiplicam  maiorem  dyametrum  rumbi 
per  minorem,  ct  prouenil  240.;  ct  maior  dyameter  addit  super  minorem  .14.;  quanta  est 
ergo  queque  dyameter  : ex  multiplicatione  quidem  medietatis  unius  dyametri  in  totam 
aliam  proucnit  embadum  rumbj ; ergo  .240.,  scilicet  multiplicatio  unius  dyametri  in 
aliam  sunt  dupla  ex  arca  rumbi;  ergo  area  rumbi  est  .120.,  que  est  duplum  arec  qua- 
drilatcri  .ef.  Ergo  area  quadriiateri  .ef.  est  .60.  Vnde  talis  oritur  questio.  Est  quadri- 
laterum parte  altera  longius,  cuius  area  est  .60.;  et  maius  latus  addit  super  minus  | 7., 
scilicet  dimidium  de  .14.,  ia  quibus  maior  dyamcter  superbahundat  minorem,  et  cetera. 

Rursus  aggrcgaui  dyametros,  ct  quod  prouenil  fuit  .34.;  et  ex  multiplicatione  unius 
dyametri  per  aliam  prouenerunt  .240.  Quanta  est  ergo  queque  dyameter.  Ad  bec  quidem 
ostendenda,  adiaccat  recta  .ab.  34.  perticarum;  et  sit  diuisa  in  duo  equa,  et  totidem 
inequalia  super  puncta  .gd. ; et  sit  .ad.  equulis  dyametro  breuiori  ; remanet  ergo 
.db.  equalis  maiori.  Ex  multiplicatione  quidem  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  linee  . dg . 
egreditur  quadratum  linee  .gb.y  scilicet  de  .17.,  quod  est  .289.:  cx  quibus  si  extraxeris 
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multiplicationem  ei  ad.  in  . db.t  remanebunt  .49.  pro  quadrato  .dg.;  ergo  .dg.  est  .7.; 
quibus  additis  cum  . bg .,  erit  tota  .bd.t  scilicet  maior  dyameter  .24.;  remanet  .da.  io., 
que  est  minor  dyameter.  Iterum  diuisi  maiorem  dyametrum  per  minorem  , et  egre- 
dietur ex  diuisionc  * s.,  et  area  rumbi  est  .120.;  quanta  est  ergo  queque  dyameter. 
Quoniam  est  sicut  totum  nd  totum  , ita  quelibct  pars  est  ad  eandem  partem  . Erit 
itaque  sicut  maior  dyameter  est  ad  minorem,  ita  medietas  maioris  ad  medietatem  mi- 
noris; et  medietas  maioris  est  maius  latus  quadrilateri  .e/.,  scilicet  linea  .aer,  et  me- 
dietas minoris  est  linea  .eb.  , scilicet  minus  latus.  Nam  omnes  numeri  , qui  habent 
unam  et  eaudcin  proportionem,  si  diuidanlur  maiores  per  minores,  semper  ucniet  idem 
ex  diuisione.  Ergo  si  diuiscrimus  maius  latus  quadrilateri  ,ef.  per  minus,  proucuicnt 
similiter  jf.;  ergo  talis  est  questio:  area  quadrilateri  est  .co.,  scilicet  dimidium  aree 
rumbi;  ct  diuisi  maius  latus  per  minus,  et  prouencrunt  f 2.:  et  multiplica  ita  .1.  per 
| 2.;  que  multiplica  per  .60.,  erunt  .144.,  quorum  radix  est  .12.;  que  diuide  per  numeros 
proportionis,  scilicet  per  .1.,  et  per  j 2.,  egredientur  12  el  5.,  que  sunt  latera  quadri- 
lateri, scilicet  dimidium  dyametrorum;  ergo  maior  dyameter  est  .24.,  et  minor  est  .10- 
Nara  si  unde  hcc  procedant  noscere  uis,  adiaceat  unitas  et  f 2.  sit  . b .;  multipli- 
centur .a.  per  . b .,  ct  proueniat  .g.;  et  sit  miuus  latus  quadrilateri  .</.,  maius  quoque 
.e.‘,  ct  arca  sit et  quoniam  ex  diuisionc  maioris  lateris  per  miuus  prouenit  fi.; 
est  sicut  .1.  ad  { 2.,  ita  minus  latus  est  ad  maius,  hoc  est  .sicut  .a.  ad  .4.,  ita  .d.  ad  .e. 
Ouarc  ductus  .a.  in  .e.  est  sicut  ductus  .b.  iu  .d.  Sit  ergo  multiplicatio  ex  .a.  in  .c.  , 
uel  cx  .b.  in  .d.  numerus  .4.;  ct  ./<.  multiplicetur  iu  se,  proueniat .!.:  et  multiplicetur 
quidem  .d.  in  .f.y  ct  proueniat . 4 . : dico,  numerum  4 e jualcm  esse  numero  .4.  Multipli- 
casti quidem  .a.  in  .4.,  et  uenit  .g.;  ct  .d.  in  .e.,  et  uenit  ./.;  et  .g.  iu  ./.,  fecit  i.  : 
ergo  numerus  .k.  factus  est  ex  multiplicatione  .a.  in  .b.  ducta  iu  .d.  et  producta  iu  .e. 
Item  multiplicasti  m.  in  . e .,  et  prouenit  .4.;  ct  ,b.  in  d.t  ct  prouenit  similiter  .4. ; ct 
cx  .4.  in  .4.  factus  est  .1.:  ergo  .1.  factus  est  cx  multiplicatione  .a.  iu  .e.  ducta  in  .4. 
et  producta  in  .d.  .Sed  multiplicatio  .a.  in  .b.  ducta  in  .</.  ct  producta  | in  .c.  equatur 
multiplientioui  .a.  in  .e.  ducta  in  .4.  ct  producta  in  ergo  .k.  equalis  est  .1.,  ut  prodi- 
ximus. Multiplicauimus  quidem  superius  .a.  iu  .4.,  ct  prouenit  | 2.;  que  raultiplicauimus 
per  arcam,  scilicet  .g.  per  .f.y  ct  habuimus  numerum  .4.,  lioc  est  numerum  i.,  qui  fuit 
.144.;  de  quibus  accepimus  radicem,  que  fuit  .4.;  quia  cx  multiplicatione  .4.  in  se  pro- 
uenit .1,;  ergo  .4.  est  .12.  Et  quoniam  ex  .a.  in  . e . prouenit  .4.,  scilicet  .12. ; ct  est 
.1.  Ideo  diuisimus  .12  per  1.,  scilicet  .4  per  ay  prouenit  .12.,  quod  est  .c.,  scilicet  maius 
latus.  Item  cx  4.  iu  d.  prouenit  .4.,  scilicet  .12  ; ct  4 est  | 2.  Quare  diuisimus  .12,  sci- 
licet 4,  per  4,  scilicet  per  * 2;  et  habuimus  ,d.y  scilicet  miuus  latus,  quod  fuit  .5.  Nam 
si  area, scilicet  esset  .100,  tunc  4,  scilicet  .1., esset  .240.,  cuius  radix  est  .4.  Sed  240.  non 
habet  radicem;  vnde  cum  nou  possumus  diuide rc  .4.  per  .a.  ct  per  .4.,  accipiemus  qua- 
dratos eorum,  ct  in  ipsis  diuidemus  numerum  .1.  Vel  aliter  accipiemus  proportionem  in 
sanis  numeris,  quam  habet  unitas  .a.  ad  .4.,  emntque  .S.  et  12.  Sit  ergo  .a.  5.,  et  .4.  12., 
et  .g.  .60.  Quare  «4.  ucl  1 erit  .6000.;  que  diuidemus  per  quadrata  uumerorum  .a  ct  4., 
scilicet  per  is,  et  per  144.,  egredietur  per  maiore  latere  radix  ducentorum  quadraginta; 
minus  ucro  erit  radix  de  £41.  Vel  aliter:  pone  latus  miuus  rem,  crilquc  latus  maius 
duc  res  ct  duc  quinte  rei:  multiplica  ergo  rem  in  duabus  rebus  ct  dualms  quintis,  erunt 
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duo  census  et  due  quinte  census,  que  equantur  arec  date.  Sit  ergo  arca  data  .100.; 
que  diuidc  per  | 2.,  proucnict  | 4i;  quorum  radix  est  A.,  scilicet  latus  minus.  Et  quo- 
niam est  sicut  .a.  ad  .b.,  ita  d . ad  .er,  erit  itaque  sicut  quadratus  numeri  .a.  ad  qua- 
dratum numeri  . b .,  ita  quadratus  quantitatis  . d . ad  quadratum  quantitatis  .e.  Quare 
multiplica  quadratum  numeri  .b.  per  quadratum  quantitatis  .d.,  scilicet  .144  per]  41.; 
et  multiplicationis  summam  diuidc  per  quadratum  numeri  .a.,  scilicet  per  25  , egre- 
dientur .250.,  quorum  radix  est  latus  maius. 

Incipit  de  rumboidc  differentia  secunda. 

Rvsiboides  quidem  est  figura  paralilograma  habens  tantum  latera  opposita,  et  an- 
gulos ut  diximus  equales.  Cumque  lianc  metiri  uolumus,  protrahemus  in  ca  dyametrum, 
per  quam  figura  diuisa  erit  in  duo  trigona  equalia.  Quare  si  cathetum  unius  per  totam 
basem,  scilicet  per  dyametrum  ipsius  mulliplicuuerimus,  reddet  arcam  totius  rumboi- 
dis.  Ad  cuius  rei  euidentiam  sit  romboides  .abed.  habens  in  singulis  lateribus  .ab  et 
cd.  perticas  .30.,  que  sibi  iuuicem  opposita  et  cquidistantia  sunt.  Reliqua  uero  duo 
latera  uic.  et  .bd.  similiter  sunt  equalia  ct  cquidistantia,  continentia  in  uno  quoque  latere 
perticas  .13.:  etsit  dyameter  .bc.  perticarum  .37.,  a qua  rumboides  .abed.  in  duo  equalia 
trigona  diuisus  est,  que  sunt  .abc.  et  .dbc. j utrumque  ipsorum  est  ampligonium  propter 
potentiam  dyamclri  .bc.,  que  est  maior  duabus  potenti js  laterum  . ba . et  .ac.,  ucl  .bd.  et 
. dc . Supra  basem  quidem  .bc.  protrahatur  cathetus  a puncto  .a.  in  trigono  .abc;  sitque 
aer,  ct  multiplicabis  cathetum  ,ae.  per  basem  . cb .,  et  habebis  arcam  totius  rumboidis  J 
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abed.  ; vel  iuueuies  cathetum  .df.  in  trigono  .bcd.  super  luiscm  .bc.  ; et  multi-  m.  47  mn. 
plicabis  ipsum  cathetum  .df.  per  basem  .bc.  , et  habebis  similiter  cmbaduin  rom* 
boidls  .abed.  Verbi  gratia  : Rumboides  .abed.  est  duplum  trigono  .bcd.,  cuius  tri- 
goni area  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  df  in  dimidium  basis  .bc.:  quare  mul- 
tiplicatio catheti  df.  per  lotam  basem  .bc.  facit  duplum  arce  trigoni  bder,  ergo  facit 
aream  totius  rumboidis,  qui  est  duplus  trigoni  .bcd.  Nam  utrumque  cathetum  .ae.  et 
df.  inrlcnies  esse  perticas  ]]  0.  Quibus  ]]  9.  multiplicabis  per  dyametrum  .bc.,  scilicet 
per  37,  addunt  perticas  360  pro  area  totius  rumlmidis  .abed.  Similiter  si  extra  tri- 
gonum .bcd.  cathetum  .hg.  protraxeris  supra  liascm  .cg.;  et  multiplicauerimus  ipsum 
cathetum  .bg.  per  basem  trigoni,  scilicet  per  lineam  .cd.,  habebis  cmhadum  totius  rum- 
hoidis  .abed.  Item  multiplicato  catheto  .ch.  per  basem  .ab.,  reddet  eiusdem  rumboidis 
embadum.  Reperitur  autem  utraque  cathetus  per  regulam,  quam  superius  in  trigono 
ampligonio  dcmonslrauimus.  Verbi  gratia:  extractis  potentijs  laterum  ca  et  ab,  ucl 
bd  et  dc»,  scilicet  ico  cl  900.de  potentia  lateris  .bc.,  scilicet  ex  «360.,  remanent  300; 
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cuius  dimidium  si  diuisum  fuerit  p cr  b&sem  .cd.t  scilicet  per  30,  reddit  .5.  pro  quan- 
titate .dg.  uel  .ah.;  cuius  potentia,  scilicet  extracta  ex  potentia  ./></.,  scilicet  de 
.169.,  remanet  .144.;  cuius  radix, scilicet  .12.,  est  cathetus  Quo  multiplicato  per  basem 
.cd.y  scilicet  12  per  30,  reddunt  perticas  .360  pro  embado  dicti  rumboidis,  ut  superius 
inuenimus.  Inucstigatur  siquidem  huius  rumboidis  area  per  duos  alios  cathetos,  qui 
sunt  .di.  et  ,ak.t  qui  reperiuntur  per  dyametrum  .ad.  et  per  latera  rumboidis.  Quia 
protracto  ipso  dyametro  rcsoluitur  ipse  rumboides  in  duobus  trigonis  oxigonijs,  ut  in 
hac  alia  figura  depingitur,  quorum  unum  est  trigonum  .acd.y  aliud  .ahd.;  et  est  ca- 
thetus/*/., uel  .ak.  perticarum  .12.:  et  notandum  quia  ab  .a.  in  ./.,  ubicumque  cathetum 
protraxerit  infra  rumhoidem  inter  k et  */.,  super  lineam  .kd.  cadet.  Nam  casus  catheti 
illius  poteris  inuenire  per  ea  que  in  trigonis  oxigonijs  diximus,  uel  cum  Iensa  que- 
madmodum in  triangulis  docuimus.  EST  enim  quandoque  rumboides,  qui  per  breuiorem 
dyametrum  resoluitur  in  duobus  trigonis  orthogonijs,  ut  rumboides  .hede.;  cuius  .bc 
et  de.  latera  sunt  perticarum  35.  ; reliqua  uero  duo  latera  .bd  et  ce.  perticarum  .37.; 
dyameter  quoque  .bc.  breuior  sit  perticarum  12.  Dico  quidem,  rumhoidem  . bede . di- 
uisum es se  in  duo  trigona  orthogonia  propter  potentiam  linee  .ec.,  que  equatur  po- 
tentijs  linearum  cb  et  be.  Quare  rectus  est  angulus  qui  sub  .cbe.  Similiter  repentur 
rectus  qui  sub  bed.  Et  est  equalc  trigonum  .cbe.  trigono  .bed.  Et  quoniam  ex  mul- 
tiplicatione catheti  .be.  in  basem  .ed.  dimidium  colligitur  area  trigonj  .bed.  Si  multipli- 
caverimus itaque  .bc.  dyametrum  in  .ed.  latus,  habebimus  perticas  .420.  pro  embado 
lotius  rumboidis  .bc.de. : similiter  fit  rumboides,  qui  per  unamquamque  dyametrum 
diuiditur  in  duobus  trigonis  ampligonijs. 

Incipit  de  figuris  que  habent  capita  abscisa  de  quibus  mi.er  sunt  genera 
in  differentia  prima. 

Prixvx  genus  tertig  different ig  camporum  quadrilaterorum,  qui  habent  duo  latera 
cquidistantia  et  inequalia,  est  figura,  que  eque  caput  abscisa  dicitur,  cuius  reliqua 
duo  latera  equalia  sibi  inuiccm  sunt  , ut  quadrilatcrum  .abed.  , cuius  latus  .ab.  est 
pcrtice  .8.;  et  est  equidistans  lateri  .c*/.,  quod  latus  est  perticc  18  ; quodlibet  reliquorum 
.ac.  et  .bd.  sit  pcrtice  .13.  In  hac  aut  figura  latus  M.b.  capitis  abscissio,  et  latus  .cd» 
akscissio  basis  appellatur.  Cuius  figurc  emhadum  colligitur  ex  multiplicatione  catheti 
in  dimidio  laterum  .ab.  ct  .cd.;  et  cathetus  ducitur  a capite  in  basim.  Vndcsi  a puncto 
.a.,  uel  a puncto  .b  cathetum  super  basim  .cd.  erigere  nolueris;  abscisio  capitis,  scilicet 
.8.,  cx  abscissione  basis  deme,  scilicet  dc  .18.,  remanent  io;  cuius  dimidium,  scilicet  .5., 
erit  casus  .ce.  uel  ulf,.  i puncto  enim  .a.  cathetus  cadit  super  .e.',  a puncto  uero  .d. 
cadit  super  ./.  Quare  si  potentiam  .ce.  cx  potentia  .ae.,  uel  potentiam  (lf.  ei  potentia 
.bd.,  scilicet  .25  dc  leo  cxtraieris,  remanebunt  .144.;  cuius  radii,  que  est  .t,.,  est  per- 
pendicularis .ae.'nc\.bf.-.  quibus  .!,.  multiplicatis  in  dimidium  laterum  .ab.  et  .cd.,  sci- 
licet in  dimidium  dc  .28.,  hoc  est  in  .13,  reddent  .15«.  pro  embado  ipsius  quadrilateri 
.abed.  Verbi  gratia  : protractis  cathetis  .ae.  ct  .bf.  efficitur  quadriiaterum  parte  altera 
lougius  .aefb.-,  cuius  area  colligitur  e*  multiplicatione  catheti  .ae.  in  e/.,  equalis  est 
lineg  .ab.-,  ergo  ,e{.  est  pcrtice  .8.  In  quibas  multiplicatis  perticis  .12.  catheti  .ae.  red- 
dunt perticas  .98.  pro  embado  quadrilateri  .aefb. : quo  quadrilatero  extracto  ei  qua- 
drilatero  .abed.,  remanent  duo  trigona  orthogonia  et  equalia,  que  sunt  .nec.  et  .bfd.: 
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multiplicatio  enim  catheti  .ac.  in  dimidium  .ec.  reddit  aream  trigoni  .acc.  Quare  mul- 
tiplicatio linee  ae.  in  totam  .ec.  reddit  embadum  duorum  trigonorum  .aec.  et  . bfd ., 
que  multiplicatio  est  .60.;  qua  addita  cum  96.,  scilicet  cum  embado  qnadrilatcri  aefb., 
reddit  .156.,  ut  prediximus  pro  area  quadrilatcri  .abed.  Nam  si  dyametrum  .da.  uel 
.cb.  iuueuirc  uolueris,  potentiam  linee  .de.  uel  .cf.,  scilicet  .169.  cum  potentia  catheti 
.ne. uel  i»/.,  scilicet  cum  .144.  adde,  erunt  313.;  cuius  radix  est  longitudo  dyametri  .da. 
uel  ,bc.  Et  si  punctus  in  quo  se  intersecant  dyametri  habere  uis,  adde  caput  cum 
base,  erunt  .26.;  que  in  se  multiplica,  erunt  676.  Item  caput  .ab.  in  se  multiplica,  erunt 
.64.;  et  basis  in  sc,  erunt  324..*  multiplica  ergo  .64.  per  quadratum  unius  dyainct rorum, 
scilicet  per  313,  et  diuidc  | summam  per  076.;  uel  quartum  de  64  , scilicet  .16,  multi- 
plica per  313,  et  diuide  per  quartum  de  676.,  hoc  est  per  I6Q.,  exibunt  -~*r  29. ; quo- 
rum radix  est  linea  .ag.  uel  .bg.  Similiter  multiplica  quartum  dc  324.,  scilicet  si.  per 
313;  et  diuide  summam  per  quartum  de  670.,  scilicet  per  .109.,  et  habebis  quadratum 
linee  .gc.  uel  ,gd.  Et  nota,  quia  ideo  accepimus  quadrata  prodictarum  linearum,  quia 
313,  scilicet  quadratum  unius  dyamelrorum  non  habet  radicem.  Nam  si  dyameter  ra- 
tionabilis esset,  multiplicauisscinus  cura  per  8 et  per  18.  et  diuisissemus  summam  eo- 
rum per  20;  et  sic  haberemus  ubsci&sioucs  dyamelrorum;  que  omnia  uolumus  geome- 
trice demonstrare.  Quoniam  recta  .ab.  cquidislans  est  linee  ,cd.  Simile  est  ergo  tri- 
gonum .agb.  trigono  . dgc .;  ct  est  angulus  .abg.  angulo  ,gcd.  cqualis;  et  angulus  .bag. 
angulo  . gdc . Quare  est  sicut  .ab.  ad  .bg.,  ita  .dc.  ad  .cg.  ; et  permutarim  est  sicut 
.ab.  ad  ,cd.t  ita  .bg.  ad  .gc.  Similiter  est  iterum  sicut  .ab.  ad  . cd .,  ita  .ag.  ad  .gd. 
Est  enim  ab  ex  cd  £.;  quare  .bg.  cx  . gc .,  uel  .ag  cx  gd.  sunt  similiter  ^ . Et  quoniam 
que  disiuuete  proportionales  sunt , et  coniunctc  proportionales  erunt:  est  ergo  sicut 
.ab.  ad  se  et  ad  .cd.,  hoc  sicut  8 est  ad  .26,  uel  4 ad  13.,  qui  minimi  sunt  eandem 
proportionem  habentes,  ita  bg.  est  ad  totam  .bc.,et  .ag.  ad  totam  .ad.;  ergo  .bg.  est 
ex  bc  , et  .ag.  ex  .ad.  similiter  est  Quare  si  ratiocinata  ex  dyametro  .bc.  ac- 
ciperemus haberemus  lineam  .bg.  uel  ag.  Reliquum  nero  .gc.  uel  .gd.  esset  ex 
toto  dyametro.  Sed  quia  quadratum  dyametri,  scilicet  de  .313.,  radicem  non  habet,  ac- 
cepimus quadrata  de  4.  et  de  13,  scilicet  16  et  169;  et  mulliplicauimus  16  |>cr  313,  ct 
diuisimus  per  169.;  quia  cum  est  SlCUl  ab.  ad  sc  ct  ad  cd.,  ita  bg.  ad  bc.;  erit  itaque 
sicut  quadratum  linee  ab.  ad  quadratum  summg  junctionis  linearum  .ab.  et  .cd.  , 
scilicet  sicut  64.  est  ad  676,  uel  sicut  quartum  de  64.  est  ad  quartum  de  676.,  scilicet 
16.  ad  169,  ita  quadratum  lineg  bg.  est  ad  quadratum  dyametri  .bc.,  scilicet  ad  313.; 
ct  in  eadem  proportione  est  quadratum  linee  .gc  ad  quadratum  linee  .ad.  Quare  recta 
ag.  equulis  est  recte  .bg.;  habent  enim  eandem  proportionem  ad  cqualia:  et  quoniam 
cum  de  equalihus  cqualia  tolluutur,  que  remanent  sibi  inuiccm  cqualia  sunt.  Equalis 
est  ergo  recta  .gc.  recte  .gd.;  et  habent  proportionem  ad  totum  dyametrum,  scilicet  ad 
radicem  de  .313.,  sicut  .cd.  habet  ad  sc  et  ad  ab.  rectam.  Que  proportio  est  sicut  .9. 
ad  13.  Quare  proportio  quadrati  lincg  .gc.  uel  .gd.  est  ad  313.,  scilicet  ad  quadratum 
dyametri,  sicut  quadratum  de  .9.  est  ad  quadratum  de  13,  scilicet  sicut  .81.  est  ad  169. 
Quare  multiplicauimus  superius  81  per  313,  ct  diuisimus  per  169,  ct  habuimus  quadratum 
lineg  .gc.  uel  gd.;  que  oportebat  ostendere. 

Nam  si  linea  .ca  et  db.  in  partes  .ab.  protrahantur,  donec  ad  punctum  .h.  con- 
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currant  |,  ut  in  hac  alia  figura,  in  qua  quadrilaterum  abcd  transmutatur  in  trigono 
hcd . ; et  uolucris  scire  quantitatem  linee  .ah.  ucl  .bh.  Dimidium  capitis  cx  dimidio 
abscissionis  basis  extrahe,  scilicet  .4.  de.  9.;  super  reliquum  uero,  scilicet  super  .5.,  diuidc 
multiplicationem  dimidij  abscisionis  capitis  in  lineam  .ca.,  scilicet  de  .4.  in  13.,  exibunt 
■f  10.  pro  quantitate  linee  .ah.  uel  .bh.:  et  si  multiplicaurris  eadem  4 per  cathetum 
.ae.y  scilicet  per  12;  ct  diuiseris  per  $.,  exibunt  | 9 pro  catheto  trigoni  Jiab .,  scilicet 
pro  linea  ,ih.:  qua  protracta  usque  in  punctum  .A*.,  erit  tota  linea  Jik.  cathetus  tri- 
gon j .hcd.:  et  quoniam  in  trigono  .hcd.  protracta  est  quedara  recta  ab  equidistans 
basi  cd.y  erit  trigonum  Jia i.  scilicet  trigono  .hcd.,  hoc  est  quod  habent  equales  angulos 
adinuicem,  scilicet  angulus  .hab.  angulo  Jicd.,  scilicet  exterior  interiori  equalis  est;  ct 
angulus  Jiba.  angulo  qui  ad  .d.  similiter  equalis  est : conum  is  autem  angulus  , qui 
sub  .ahb.  Similia  uero  trigona  circa  equales  angulos  habent  latera  proportionalia,  ut 
in  geometria  declaratur.  Quare  sicut  latus  .ha.  est  ad  .ab.,  ita  hc  est  ad  .cd.;  et  sicut 
hb  est  ad  . ba .,  ita  Jid.  est  ad  . dc .:  pennutatira  ergo  sicut  .ha.  est  ad  hc.,  ita  hb. 
est  ad  hd.,  et  .ab.  ad  .cd.  Rursus  sicut  .ab.,  scilicet  basis  trigoni  Jiab.  est  ad  basem 
.cd.y  ita  latus  Jia.  est  ad  latus  .hc.y  et  hb.  ad  hd , nec  non  et  cathetus  .ih.  ad  ca-  * 

thetum  Jik.;  ergo  que  pars  est  .ab.  ex  .cd.,  scilicet  .8.  de  is.,  eadem  pars  erit  Jia., 
scilicet  f 10.  ex  .ac.,  scilicet  de  | 43.;  et  hb  ex  hd,  ct  cathetus  .ih.  ex  catheto  .hk. 

Nam  .8  dc  18  est  J;  quare  .ha.  ex  hc.  ct  hb.  ex  hd.,  nec  non  ct  ah  cx  hk.  sunt 
quatuor  none.  In  hac  etiam  figura  est  trigonum  .cea.  simile  trigono  .aih.  , habent 
enim  angulos  equales.  Angulus  siquidem  hia.  angulo  .aec.;  quia  uterque  ipsorum  re- 
ctus est;  ct  angulum  qui  ad  .c.  angulo  iah.\ ; quia  equidistans  est  liuea  .ab.  linee  .cd. 
Reliquum  ergo  (jui  sub  .ahi.  reliquo  qui  sub  cac  est  equalis,  propter  tres  angulos 
cuiuslil>el  trigonj,  qui  sunt  duobus  rectis  equales.  Est  enim  sicut  .ce.,  scilicet  .5.,  ad  .ea.y 
scilicet  ad  .12.,  ita  ,aa.t  scilicet  4.,  est  ad  .ih.  Quare  mnltiplicauiimis  superius  .4  per  12.; 
et  diuisimus  per  5.,  ct  habuimus  9 pro  catheto  .hi.  Item  sicut  .ec.  est  ad  ca scilicet 
.5.  ad  .13.,  ita  .ia.,  scilicet  .4  est  ad  .ah.  Quare  mulliplirnuimus  superius  .4.  per  13.;  et 
diuisimus  per  5,  et  habuimus  | 10  pro  linea  Jia.:  per  lias  enim  proportiones  inuesligantur 
altitudines:  et  longitudines:  et  profunditates  rerum, ut  in  suo  loco  demonstrabimus.SECvs- 
dvh  uero  genus  huius  tertig  differentig  est  figura,  que  scmicaput  abscisa  dicitur,  cuius 
duo  latera  cqiiidistantia  sunt,  sed  non  equa  lia.  Reliqua  uero  duo  inequalia,  quorum 
unum  clcuatur  supra  basem  secundum  rectum  angulum,  faciens  similiter  rectum  angulum 
cum  capite  absciusionis  (sic) ; reliquum  uero  latus  clcuatur  ab  alia  parte  basis  secundum 
acutum  angulum,  ut  quadrilaterum  .abcd.,  cuius  latus  .ad.,  scilicet  caput,  est  equidi- 
stans j basi  .bc.,  cuius  longitudo  est  pcrlicc  .18.;  basis  .hc.  perticarum  30.;  cathetus  .ab. 

16.;  latus  quoque  .</c.20.Ad  habendam  ergo  arcam  totius  quadrilateri  adde  18  cum  30., 
scilicet  caput  cum  base,  erunt  .48.;  quorum  medietas,  scilicet  .24.,  multiplica  per  lineam 
.ab.,  scilicet  per  .10.:  ideo  quia  ipse  erigitur  orthogonaliter,  erunt  pcrlicc  484  in  em* 
bado  quadrilateri  .abcd.  Verbi  gratia  : super  rectam  .bc.  a puncto  .d.  cathetus  .de. 
protrahatur;  erit  quidem  quadrilaterum  .abcd.  iu  duo  diuisum,  scilicet  in  quadrila- 
terum  .abcd.  parte  altera  longiu«,  et  in  trigono  dec.  ortogonium;  ct  est  .bc.  equalis 
.ad.,  ei  ad.  est  18.,  elbe,  est  similiter  .18.;  et  .dc.  cathetus  catheto  .ab.  est  equa- 
lis: est  enim  uterque  illorum  16.;  area  ergo  quadrilateri  .abed.  est  .288.,  que  colligitur 
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ei  multiplicatione  .de.  in  ,eb.,  hoc  est  de  18.  in  .1«.:  area  quidem  trigonj  .dec.  colligitur 
ex  multiplicatione  catheti  .de.  in  dimidium  . ec .,  scilicet  .16.  in  e.  faciunt  .96.;  quibus  ad- 
ditis cum  288.,  scilicet  cum  embado  quadrilateri  abed.,  reddunt  384.  pro  embado  qtia- 
drilaleri  . abed .,  ut  predixi. 

Et  si  dyametrum  .ac.  habere  uis;  quia  orthogonium  est  trigonum  . abe .,  adde  po- 
tentias linearum  .ab.  et  . bc .,  scilicet  .259  cum  .900.,  erunt  .1156.;  cuius  radix,  scilicet  34., 
est  longitudo  dyametri  .ac.  Item  ut  habeas  dyametrum  .bd.,  adde  potentiam  catheti  .de. 
cum  potentia  basis  .eb.,  scilicet  256.  cum  .324,  erunt  .580.;  quorum  radix,  que  est  surda, 
est  longitudo  dyametri  .bd.  Quare  dicemus,  dyametrum  .bd.  radicem  esse  de  580.;  uel 
quadratum  dyametri  .bd.e sse  .580.  Sed  ut  sciamus  intcrsecationem  dyametrormn,  faciemus 
ut  supra,  uidclicet  addemus  capud  cum  base,  scilicet  .18.  cum  30,  erant  .48.:  est  ergo 
sicut  .18  ad  .48.,  ita  .af.  est  ad  totum  dyamelnim  .ac.  Nam  .18.  ad  .48.  est  sicut  3 ad  .8. 
Quare  est  sicut  .3.  ad  .8.,  ita  .af.  est  ad  .ac.  Quare  multiplicabis  .3  per  34,  et  diuidemus 
per  8.,  hoc  est  3 per  17;  et  diuideraus  per  4.,  exibunt  | 12.  pi-o  linea  .af.  Reliquum  quod 
est  usque  in  .34.,  scilicet  | 21.,  est  linea  .fc.  Similiter  quia  simile  est  .afd.  trigono  ,bfc„ 
erit  sicut  .af.  ad  .ac.,  hoc  est  sicut  .3  est  ad  .8.,  ita  .df.  est  ad  Ab.;  ergo  .df  ex  ,db. 
est  remanet  ,fb.  | ex  .db.  Sed  quia  surda  est  linea  db .,  accipiemus  proportionem  earum 
iu  quadratis  ipsorum.  Est  ergo  quadratum  de  .3.  ad  quadratum  de  .8,  hoc  est  sicut  .9. 
est  ad  .64.,  ita  ad  quadratum  dyametri  .bd.,  scilicet  ad  580.  est  quadratum,  linee  Af.: 
quare  multiplicabimus  .9.  per  580.,  et  diuideinus  summam  per  64.;  uel  multiplicabimus  .9. 
per  quartum  dc  .580.,  scilicet  per  145.,  ct  diuideraus  summam  per  quartum  dc  .64.,  scilicet 
per  .16.;  quia  semper  debemus  imitari  modum  euitalionis.  Quem  iu  libro  abbaci  do- 
cuimus , scilicet  accipere  iniuiinos  numeros  eaudem  proportionem  habentes  in  multi- 
plicationibus ct  diuisiouibus:  Est  enim  .580  ad  64.,  sicut  quarta  de  5S0.  ad  quartam  de 
64,  exibuut  Yi  81  • pro  quadrato  linee  Af.  Rursus  | quia  linea  .fb.  est  | ex  dyametro  .bd.; 
multiplicabis  quadratum  de  5 , scilicet  25  per  145  , et  diuidemus  summam  per  .16.  , 
exibunt  fi  226  pro  quadrato  linee  .fb. 

Na»  si  in  partes  .a  et  d.  recte  .ba.  et  .cd.  protracte  fuerint,  donec  se  tetigerint  in 
punctum  .g.,  ut  in  hac  alia  figura  ostenditur;  et  uolueris  scire  quantitatem  linee  .ag.; 
multiplica  quidem  .ed.  per  .da.,  scilicet  .16  per  18,  ct  diuidc  per  ce.,  scilicet  per  ia., 
exibunt  .24.  Est  enim  simile  trigonum  dec.  trigono  gad.;  quare  est  sicut  .ce.  ad  .ed., 
ita  .da.  ad  .ag.:  per  equale  enim  erit  sicut  ec.  est  ad  .cd.,  ita  .ad.  est  ad  Ag.  Quare 
multiplicato  .cd.,  scilicet  .20.,  per  .da.,  scilicet  per  18;  ct  diuiso  per  ec.,  reddit  .30  pro 
quantitate  Ag.,  ut  suprascripta  figura  ostenditur. 

Tirtivm  uero  genus  ex  hac  tertia  dilFercntia  est  figura  , que  diuersecaput  abscisa 
dicitur,  cuius  caput  et  basis  cquidistanlia  ct  inequalia  sunt.  Reliqua  uero  latera  elc- 
uanlur  supra  basem  secundum  acutum  angulum;  et  sunt  inrqualia,  ut  quadrilaterum 
.abed.,  cuius  caput  .ab.  est  perticarum  .10.;  et  est  equidistans  basi  .cd.,  que  est  per- 
ticarum .24.;  latus  quoque  .ac.  est  .13.;  latus  uero  .bd.  .15.:  huius  enim  figurc  embadum 
colligitur  ex  multiplicatione  catheti , qui  deducitur  a capite  in  basem  in  dimidium 
capitis  et  basis.  Nam  si  ipsam  cathetum  i puncto  .a.,  uel  a puncto  . b . supra  basem 
jcd.  protrahere  uolueris,  oportet  primum  inueoire  casus  ipsorum  cathetorum;  quorum 
inucniendj  modus  est,  ut  extrahas  caput  a base,  scilicet  .10.  de  24,  remanent  .f4.:dc 
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inde  extrahe  potentiam  lateris  .ac., scilicet  .169.,  ex  potentia  lateris  . bd .,  scilicet  de  225, 
remanent  .56.;  que  diuide  per  .14.  suprascripta,  exibunt  .4.;  que  adde  cum  .14.,  erunt  18.; 
cuius  dimidium,  scilicet  .9.,  est  casus  longior  .de.  a parte  lateris  .bd.:  a quibus  .9.  usque 
iu  14.  desunt  5.,  que  sunt  casus  breuior  fc.  i latere  .ac.,  ut  in  trigonis  acutiangulis 
diximus.  Extracta  quidem  polenctia  minoris  casus,  scilicet  ex  xf .,  que  est  .25.,  ex  po- 
tentia lateris  .ac.,  scilicet  ex  .169.,  remanent  .144.;  cuius  radix,  scilicet  .12.,  est  cathetus 
.af.  Similiter  extracta  potentia  .ed. ex  potentia  bd.,  remanebit  potentia  .be.  144.;  quare 
. be . est  .12.,  sicut  .af.:  addictio  quidem  capitis  et  basis,  scilicet  .10.  et  .24.,  faciunt  .34.; 
quorum  dimidio,  scilicet  .17.,  multiplicato  per  cathetum  .af.,  uel  .be.,  scilicet  per  12., 
reddunt  .204.  pro  embado  quadrilateri  .a bCd. 

QvAdratum  quoque  dya  metri  .cb.  colliges  si  quadratum  linee  .ce.  cum  quadrato  ca- 
theti .eb.  coadunaueris,  et  est  .369.,  quorum  radix  est  dy  amet  er  .cb.  Nam  si  ubi  inter- 
secat cathetum  .af.  scire  desideras,  hoc  dupliciter  facere  potueris:  primum  quidem  quia 
equidistans  est  linee  .ab  linee  .cf.,  est  sicut  ab.  ad  sc  et  ad  xf .,  ita  .ag.  est  ad  .fl/.j 
ergo  .ag.  est  | ex  .af.,  scilicet  .8.,  remanet  .gf.  4.  Sunt  enim  similia  trigona  .agb.  ct 
xgf.  Similiter  et  .bg.  est  | f ex  .bc.  Similiter  quadratum  eius  est  J ex  quadrato  ipsius 
djrametrj.  Quare  multiplica  .4.  per  369,  ct  diuide  per  9.;  uel  nonam  de  369  multiplica 
per  .4.,  erunt  164  pro  quadrato  linee  .bg.  : et  quia  .bg.  est  f ex  .bc.,  remanet  .gc.  J 
ex  bc .;  quare  quadratus  cius  est  J de  369  , scilicet  .41.  Aliter  quia  similia  sunt  tri- 
gona ,ceb.  et  xfg .,  est  sicut  xf  ad  .ce.,  ita  .fg.  ad  .eb.,  scilicet  tertia  pars,  ergo  .fg. 
est  .4.  ut  predixi.  Similiter  propter  eandem  et  cg  est  j ex  cb.,  et  celera. 

Possvjivs  enim,  secundum  ea  que  dicta  sunt  in  hac  parte  , etiam  ct  in  trigonis 
reperire  dyametrum  .da.;  et  scire  ubi  intersecat  cathetum  .be.,  nec  non  ubi  se  secat  cum 
dyametro  .£<?♦,  etiam  si  ab  angulis  xd.,  uel  ah  aliquo  puncto  dato  super  rectam  .cd., 
uel  intus,  uel  extra  figuram  protraheretur  linea  super  datas  partes  laterum  .db.  uel  .ca.; 
ct  emitteretur  extra  figuram  pariter  cum  linea  .ab.,  donec  insimul  coimingcrentur, 
possumus  scire  putidum  coniunrtiouis  ipsarum,  nec  non  ct  quantitatem  linearum  pro- 
tractarum. Nam  si  latera  .ca.  et  .db.  extra  educere  nolueris*  donec  aci  punctum  .h. 
concurrant  caput,  scilicet  10  ex  basc  , scilicet  dc  .24  extrahe  reliquum , scilicet  per 
14.  diuide  multiplicationem  capitis  .ab.  in  latus  .ac.,  scilicet  dc  .10.  in  .13,  exibunt  | 9 
pro  linea  .ah.  Similiter  si  cliuiseris  multiplicationem  .ab.  in  .bd.,  scilicet  dc  .10.  in  .15. 
per  u.,  uenient  y 10.  pro  longitudine  linee  .bh.  Qvaotvm  ucro  genus  est  figura,  que 
caput  abscisa  declinatis  dicitur,  cuius  caput  et  basis  suut  inequalia  et  cquidislantia. 
Ex  reliquis  duobus  lateribus  unum  supra  bascin  cleuatur  secundum  acutum  angulum. 
Reliquum  super  eandem  hasern  facit  angulum  ampluin,  ut  in  quudrilatero  . abed . sul>- 
scriplo,  cuius  caput  .ad.  est  pertice  .12.;  basis  uero  .bc.  pcrtice  .16.;  latas  quoque  .ab. 
pertice  .15.;  latus  quoque  .dc.  pcrtice  .13.:  licc  etiam  figura  colligitur  ex  multiplicatione 
catheti  in  dimidium  rapitis  ct  basis  ipsius.  Nam  a puncto  a.  supra  basent  .bc.  ca- 
thetus cadit  infra  quadri  Ia  tcium  .abed.;  a puncto  uero  .d.  cathetus  cadet  extra.  Quare 
ut  inueniamus  quantitnicm  catheti  interioris  uel  exterioris,  oportet  ut  iuueniatur  pri- 
mum casus  ipsius.  Cuius  inueniendi  modus  est  ut  extrahatur  caput  a base  , scilicet 
.12.  de  .ic.,  remanent  .4.;  quorum  potentia,  scilicet  ic,  addatur  cum  potentia  lateris  .cd., 
scilicet  cum  .109.,  erunt  155.;  que  extrahantur  ex  potentia  .ab.,  scilicet  de  .225.,  remanent 
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.40.;  quorum  dimidium,  scilicet  io,  diuidenda  sunt  per  suprascripta  .4. , exibunt  .5. 
pro  exteriori  casu  .ce.,  ut  in  trigono  ampligonio  demonstrauimus  : quibus  .3.  additis 
cum  base  . cb .,  scilicet  cum  .ic.,  reddunt  .21.  pro  tota  linea  . eb ex  qua  extractis  .12., 
que  sunt  quantitas  capitis,  remanent  .9.  pro  quantitate  casus  ,(b.  interioris.  Quare  extra- 
cta potentia  ex  .fb.t  scilicet  .81.,  ex  potentia  lateris  Ma.y  scilicet  ex  .825.;  uel  extracta  | 
potentia  ce.,  scilicet  .25., ex  potentia  .cd.t  scilicet  ex  1G9,  remanebunt  .144.;  quorum  radix, 
scilicet  .ii.,  est  cathetus  .af.  uel  .</e.:  quibus  scilicet  12  multiplicatis  per  dimidium  ca- 
pitis et  basis,  scilicet  peri4.,  reddunt  perticas  .los.  pro  arca  totius  quadrilateri  .abed. 
In  similibus  quoque  figuris,  que  capita  declinantia  nuncupantur,  duo  catheti  que  pro- 
ducuntur ab  augulis  capitis  in  hasem,  quandoque  uua  cadit  interius,  et  alia  exterius, 
ut  in  suprnscripta  figura.  Quandoque  una  cadit  interius  super  angulum  basis  , qui 
oppositus  est  ei  angulo,  i quo  cathetus  producitur:  et  alia  cadit  exterius;  quandoque 
utreque  cadunt  exterius  , ut  in  his  subscriptis  figuris  ostenditur;  quarum  figurarum 
catheti  inucniuntur,  secundum  quod  superius  demonstrauimus.  Qvadratvm  quidem  e\ 
Me.  est  .441.,  et  .ed.  est  .144.;  quibus  in  unum  coniunctis  faciunt  585.  pro  quadrato  dya- 
metri  Md.  Item  quadrato  linee  .c/.,  scilicet  .49.,  addito  cum  quadrato  catheti  [a.y  scilicet 
cum  .144.,  egredientur  .193.  pro  quadrato  dyametrj  .ac.  Secationcm  ucro  dyaraclmrum 
per  ea  que  superius  dicta  sunt  habere  potes.  Verum  si  in  partes  .a.d.  latera  Ma.  et 
,cd.  in  puncto  .k.  protraxerimus,  erit  quidem  ka.  ad  kb.t  et  kb  et  kd.  ad  kc.y  sicut  .ad. 
est  ad  Mc.y  hoc  est  {.  Quare  .ab.  ex  kb.y  et  dc  ex  kc.  sunt  quarta  pars,  ergo  .ka. 
est  triplum  ex  .ab.y  ct  kd.  ex  .dc.  Quare  ka.  est  .45.,  et  kd  est  .29.  Si  qvadrilateri 
latera  nequaquam  cquidistantia  fuerint,  ut  in  quadrilatcro  .abed. , cuius  latus  .ab. 
est  pertice  .13.;  latus  quoque  £»c  sit  pertice  .15.;  latus  quoque  .dc.  perticc  .17.;  latus 
quoque  da  pertice  .16.;  quod  quadrilatcrum  mensurati  {sic)  potest,  si  habeatur  notitia 
unius  dyametrorum,  a quo  ipsum  quadrilatenim  diuiditur  in  duo  trigona,  quorum  arca 
in  unum  coniuncta  reddit  aream  totius  quadrilateri.  Verbi  gratia:  sit  dyameter  .ac. 
perticc  .I4.,erilquc  arca  trigonj  . abe . pertice  .84.;  trigon)  .acd.  pertice  ‘io4.;  quibus  areis 
in  unum  coniunctis  reddunt  \ 188.  pro  embado  totius  quadrilateri  .abed.:  cl  est  hic 
modus  uniucrsalis  in  omnibus  qtiudrilntcribus.  Vel  aliter  a puncto  .a.  protrahatur  recta 
.ae.  equidistans  lateri  Mcr,  ct  secundum  ca  que  dicta  sunt  in  precedcnli  parte  accipia- 
tur arca  quadrilateri  ,abce.y  cui  snpcraddatur  triangulus  ,ade.y  ct  habebitur  area  totius 
quadrilateri  .a &c</.l‘reterca  est  figura,  que  barbata  dicitur,  similiter  diucrsa  habens  latera, 
in  qua  una  ex  dyaiuetris  cadit  interius,  altera  ucro  exterius,  ut  in  quadrilatcro  • defg ., 
cuius  dyameter  .cg.  cadit  interius  a puncto  ./.  in  puncto  cadit  linea  ./</.  extra  qua- 
drilaterum  . d.e.f.g huius  itaque  figurg  aream  habebis,  si  arcam  trigonj  . deg . cum  area 
trigonj  .feg.  coaduuaucris;  uel  si  ex  arca  trigonj  .def.  dempseris  arcam  trianguli  .d.g.f. 

Incipit  pars  tertia  in  dimensione  camporum  plura  latera 
quam  quatuor  habentium. 

Modvs  itaque  metiendi  multilateras  figuras  est,  ut  diuidas  ipsas  in  trigonos,  et  areas 
omnium  trigonorum  iu  unum  colligas  , et  sic  ] habebis  aream  cuiuslibet  multilaterg 
iigure.  Et  notandum  quia  mullilatcra  figura,  que  constat  ex  quinque  lateribus,  soluitur 
adminus  iu  tria  trigona.  Que  uero  constant  ex  sex  lateribus  in  quatuor;  et  sic  semper 
omnis  multilatera  figura  soluitur  in  duo  trigona  minus  laterum  ipsius,  ct  quamuis 
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per  resolutionem  ipsarum  in  trigona  multilatere  fi  gure  mensurare  possint,  tamen  quan- 
doque subtilius  in  quibusdam  procedere  possumus,  scilicet  cura  figura  fuerit  pcntlia- 
gona,  hoc  est  ei  quinque  lateribus;  ct  poteris  cx  ea  facere  duo  petia,  quorum  unum 
erit  trigonum,  et  alterum  fit  quadrilaterum,  in  quo  latera  ipsius  erant  equidistan lia» 
ut  in  penthagono  . abede .,  ex  quo  absciso  trigono  .abe,,  remanet  quadrilaterum  .ebed. 
caput  aWisum,  cuius  .bc.  latus  cquidistans  est  lateri  .cd. ; tunc  colliges  arcam  trigoni 
.abe.y  et  addes  eam  cum  area  quadrilateri  . bede .,  ct  habebis  aream  pcnlliagoni  .abede. 
Similiter  cum  possibile  fuerit  dc  exagono,  scilicet  cx  figura  que  habent  sex  latera  t 
facies  duo  quadrilatera  , quorum  unumquodque  habeat  duo  latera  cquidistantia.  Vel 
faciat  inde  unum  quadrilaterum,  quod  habeat  duo  latera  sibi  iuuicem  cquidistantia, 
ct  duo  trigona;  ct  sic  studeas  in  reliquis  liguris  multilateribus  operari.  Verum  si  fi- 
gura multilatcra  fuerit  equilatcra  ct  cquiaugula,  quam  metiri  desideras,  aliter  quam 
dictum  sit,  poteris  ad  ipsius  embadum  peruenire,  cum  in  ipsa  cadat  circulus  contin- 
gens medium  uniuscuiusque  laterum  i|»siiis.  Multiplicabis  itaque  semidyametrura  ipsius 
circulj  per  dimidium  laterum  ipsius  figurp,  et  habebis  embadum  ipsius.  Ad  cuius  rei 
euidentiani  adiaceal  peutliagouum  equila terum  et  equiangulum  .abede.  In  quo  uo- 
lumus  describere  circulum  contingentem  laterum  ipsius,  quod  sic  fit:  diuidam  angulos 
.eab.  et  abc.  in  duo  equa  a duobus  {sic)  lineis  .afclfb.,  et  protraham  lineas  .fc.  fd. 
fe.t  et  signabo  puncta  .g.h.i.k.l.  in  medio  laterum  ipsius,  ct  copulabo  lineas  .fg.fh. 
fi.  fk.  fl.\  quas  demonstrabo  esse  sibi  inuicem  cquales.  Quoniam  equiangulum  est  pen- 
thagonura  .abede.-,  erit  angulus  .fab.  equalis  angulo  .fba.;  cum  sint  dimidium  angu- 
lorum penlhagoni.  Quare  trigonum  .fab.  est  equicrurium  habens  latera  cquales  angulos 
subtendentia  sibi  inuicem  cqualiu.  Quare  equalis  est  recta  ,fa.  recte  .fb.  et  ,fg. , que 
est  cathetus  super  lineam  .ab.,  cura  cadat  in  medio  ipsius:  est  enim  Ja .,  cum  sit  medietas 
recte  .ae.,  equalis  recte  .ag.:  comunitcr  adiaccat  recta  fa.y  erunt  duc  recte  .ga.  et  af. 
equales  duobus  rectis  fa  ct  «/.;  et  angulus  qui  sub  . gaf . equalis  est  angulo  qui  sub 
.fal.i  quare  ct  basis  fl.  equalis  est  basi  .fg.\  et  angulus  .a fi.  erjualis  est  .afg.  angulo 
Mgf.,  rectus  qui  sub  Mgf.,  et  qui  sub  mI[.  erit  rectus:  quare  recta  .fl.  cathetus  est  [ 
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super  rectam  .ne.;  ct  quia  . al . equalis  est  recte  .e/.,  si  comuuitcr  udiaccat  recta 
erunt  duo  recte  .//.  et  .la.  equales  duabus  rectis  .fl.  ct  /e. ; ct  anguli  qui  ad  ./. 
sunt  equales  ; cum  rectus  sit  uterque  eorum:  quare  recta  fe.  equalis  est  recte  .fa.; 
et  trigonum  . afl . cquale  est  trigono  Jfe.;  et  totum  trigonum  .bfa.  est  cquale  toti 
trigono  .afe.  Similiter  ostendetur,  quamlibet  rectarum  . fh . fi.  fk.  eqnalcm  esse  cui- 
libet rectarum  .fg.  fl.  Quare  centro  .[.  spatio  unius  rectarum  . fg . fh.  describetur  cii^ 
culus  .ghikl. | et  erit  pentbagonum  .ab ede.  diuisum  in  quinque  trigona  equalia,  que 
sunt  .fab.  fbc.  fcd.  fde.  [ca.;  et  catheti  cadentes  in  ipso  sibi  inuiccm  sunt  equales, 
qui  sunt  .fg.  fh.  fi.  fk.  fl.:  ct  quia  ex  ductu  .fg.  in  dimidium  .ab.  prouenit  arca  tri- 
gon j .fab.;  si  imilliplicauerimus  semidyametrum  circulj  cadentis  in  penthagono,  scilicet 
.fg.,  in  quincuplum  medietatis  .ab.,  hoc  in  medietate  laterum  penthagonj  .abede.  , 
prouenit  quincuplum  arce  trigonj  .fab.,  hoc  erit  arca  penthagonj  .abede.,  ut  prodi- 
ximus. Similiter  ueniet  in  oranj  figura  cquilatera  ct  equiangula,  in  qua  radit  circulus. 
Ex  hoc  enim  manifestum  est,  quod  multiplicatio  semidyametrj  circulj  in  plus  medietate 
linee  circunfercntis  facit  plus  embado  ipsius  circulj  . Possumus  autem  pentbagonum 
cquilutcrum  et  cquinngulum  alio  modo  raetirj,  cum  cadat  in  circulo  contingente  omnes 
angulos  ipsius.  Multiplicetur  quidem  medietas,  idest  dodrans  et  quarta  ipsius  dyame- 
trj,  per  medietatem,  idest  dcslunce  et  tertiam  cordg  anguli  pcnlhugonicj  , ct  habe- 
bis embadum  ipsius:  ad  cuius  rei  euidentiam  sit  pentbagonum  .abgde.  descriptum  in 
circulo  .abgde.,  cuius  dyameter  sit  . az .,  et  centrum  cius  sit  .c.j  ct  copuletur  recta 
.be.,  que  est  corda  anguli  peulhagnnicj  .bae.;  et  accipiatur  .c.i.  medietas  semidyametrj 
.cz.t  ct  erit  tota  .ai.  medietas  et  quarta  totius  dyametri  .az. ; ct  sit  sicut  .ai.  ad  .ac., 
ita  .te.  ad  .tk.:  est  enim  ac.  ex  .ai.  due  tertie:  similiter  et  tk.  est  due  tertie  ex  .te., 
hoc  est  ex  .tb.;  equulis  quidem  est  .bt.  ex  .te.;  quare  .tk.  est  tertia  pars  totius  cordg 
.be.;  quare  .bk.  est  medietas  ct  tertia  cordg  .be.  Dico  quidem  quod  ex  multiplica- 
tioue  .ai.  in  .bk.  prouenit  embadum  pcnlhagmij  .abgde.;  quod  sic  probatur:  quia  est 
sicut  .ia.  ad  .ac.,  ita  .te.  ad  .tk.;  erit  multiplicatio  .ca.  in  .te.,  hoc  est  in  .tb.,  equalis 
mtilliplicalionj  .ia.  iu  .tk.  Sed  ex  multiplicatione  .ca.  in  .bt.  preuenit  duplum  trigonj 
.cba.;  ergo  ex  ductu  .ai.  in  tk.  prouenit  duplum  trigonj  .cba.  : et  quia  .tk.  dupla 
est  ex  .ek.;  si  multiplicaucrimus  .ia.  in  .ek.,  proueniet  cquale  trigono  xba.,  quod  est 
quinta  pars  totius  penthagonj  .abgde.  Quare  si  multiplicaucrimus  .ai.  in  .bk.,  scilicet 
quincuplum  ex  ke.,  proueniet  utique  | quincuplum  areo  trigonj  .cba.:  sed  quincuplum 
trigonj  .cba.  est  cquale  penthagono  .abgde.;  ergo  cx  ductu  .ai.  in  .bk.  prouenit  em- 
badum penthagonj  .abgde.,  ut  predixi.  Et  notandum,  quod  si  dyameter  circulj  fuerit 
ratiocinatus,  tunc  latus  petilhagonicum  cadens  in  ipso  erit  linea  minor,  scilicet  radix 
recisi  quarti,  ucl  abscisionis  quartg  ; que  abscisio  constat  ex  nnmero  minus  radice  : 
quorum  duorum  nominum  maius  nomen  potest  super  minus,  co  quod  ab  incommen- 
surabil  j sibi  longitudine  et  corda  anguli  penthagonicj  erit  linea  maior,  scilicet  radix 
hinoinij  quarlj;  quod  constat  cx  numero  et  radice  , cuius  nomen  maius  potest  plus 
minore,  co  quod  ab  incommcnsurabilj  sibi  longitudine  sunt  eorundem  nominum  latus 
pciithagonicum  ct  corda  angui  j penthagonicj:  ut  si  latus  pcnthagonicum  .ab.  fuerit 
radix  dc  .40.  minus  nidice  de  .320.  ; et  corda  .be.  erit  radix  de  .40  , ct  radicis  de 
320.;  ct  hoc  est  cum  dyametrum  .az.  ponimus  esse  .8.,  ut  in  suo  demonstrabitur  loco. 
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Si  nero  campus  reclilincus  non  fuerit,  ut  quadrilatcrura  . abcdez cuius  duo  latera 
,az.  ct  xd.  sunt  rectiliuea,  relicua  nero  .abc.  et  dez.  sunt  curua;  qualiter  ipsum  etiam 
ct  similia  mensurarj  debeas,  indicabo.  Ex  .a.  quidem  in  .c.  et  ex  .z.  in  d.  recte  protra- 
hantur .ac.  et  .dz.‘t  deinde  quadrilaterj  aedz.  rcctilinej  aream,  secundum  ea  que  dicta 
sunt,  colligere  studeas;  super  quam  aream  uentris  .zed.  superadde;  ex  quo  toto  diminuas 
aream  uentris  .abc.  , ct  habebis  aream  quesilj  campi . Nam  qualiter  habeatur  area 
uentris  .zed.  indicabo  : super  dimidium  arcus  zed.  punctum  fige  .e.,  ct  copulabis  rectas 
ez.  ed. , et  erit  trigonum  .ezd.  rectilineum,  et  remanebunt  ex  loto  uentre  .zed.  ucu- 
tre szge.  ct  ead.)  in  unoquoque  quorum,  si  codera  modo  trigona  rectilinea  ordinaucris, 
remanebunt  uentres  iiij*",  quos  solueris  cos  in  triangulos  rectiliucos  ; ct  hoc  eodem 
ntodo  si  semper  fiet  in  reliquis  uentribus,  ueniet  aliquando  quod  cx  toto  uentre  .zed. 
non  remanebit  aliquid  sensibile:  unde  si  arem  omnium  trigonorum  contentorum  infra 
uentrem  .zed.  coniunxerit,  habebis  siquidem  aream  uentris  .zed.  Similiter  si  eodem 
modo  processeris  in  uentre  .abc.,  habebis  utique  aream  ipsius. 

Incipit  pars  quarta  in  dimensione  circulorum  ct  eorum  partium. 

Cvm  itaque  campum  rotundum,  idest  circulum,  mensurare  desideras,  ipsius  dyametrj 
notitiam  habeas;  quem  in  {3  multiplica,  ucl  in  .22  extende;  et  quod  ex  multiplicatione 
proucncrit  per  7 partire,  ct  habebis  quantitatem  linee  circunfercntis,  ct  continentis 
ipsum  circulum.  Cum  dimidium  dyametrj  per  dimidium  circunfercntis  lineg  duxeris, 
nimirum  area  ipsius  circulj  inde  proucnict  : uel  cx  quadrato  sui  dyametrj  undecim 
quartas  decimas  accipe;  ct  habebis  similiter  | circuli  embadum.  Vel  si  secundum  pisanum 
modum  mensurare  desideras,  dyametnim  in  se  multiplica;  ct  quoti  prouencrit  diuide 
per  7,  et  habebis  pauora  cmhadj  ipsius  circulj.  Et  ut  hcc  omnia  apertius  declarentur; 
adiaceat  circulus  abgd.,  in  quo  sumantur  duo  puncta  . b.d .;  et  copuletur  recta  . bd et 
diuidatur  in  duo  equa  super  .e.  punctum,  a quo  protrahatur  recta  .ag.,  faciens  rectos 
angulos  cum  recta  bd.)  ct  erit  utique  recta  .ag.  dyameter  circulj,  in  cuius  dimidio 
est  centrum  ipsius  circulj,  quod  sil  .z.)  et  ponamus,  dyametrum  .ag.  esse  .14  perticarum; 
que  si  multiplicaucriinus  per  * 3.,  proucnient  pertice  .44.  pro  linea  circunfcreute  .abgd.) 
que  uocatur  periferia:  ucl  14.  per  22  multiplica;  et  quod  prouenerit  diuide  per  7,  ct 
uenient  similiter  44  pro  curua  .abgd.)  cuius  dimidium,  scilicet  .22.,  si  per  dimidium 
dyametrj  multiplicaucriinus,  proucnient  154  pro  embado  circulj  .abgd.  Vel  si  de  qua- 
drato dyametrj,  quod  est  196.,  acceperis  ‘ ),  scilicet  multiplicabis  196  per  ii,  et  diuides 
per  14.;  ucl  quartam  decimam  partem  de  196.,  que  est  .14.,  extende  per  .ii.,  ct  proucnient 
similiter  154  pro  embado  ipsius.  Similiter  si  dyametrum  in  se  multiplicauerimus,  erunt 
196;  quibus  diuisis  per  7,  uenient  pauora  28  pro  embado  circulj  abgd.,  quibus  equan- 
tur  pertice  is4.  superius  i nuente;  cum  unumquodque  panorum  contineat  perticas  ~ 5. 

Et  si  per  notitiam  circunfereutis  linee  dyametrum  circulj  habere  desideras,  ipsam  in 
{ 3 diuide,  hoc  est  septuplum  cius  diuide  per  22.  Verbi  gratia  : sil  linea  circunferens 
44.;  quorum  septuplum  si  diuiscrimus  per  22;  ucl  si  uigcximamscciiudam  partem  de 
44  multiplicauerimus  per  .7.,  nimirum  .14.  pro  cius  dyaraetro  proucnient:  etsi  embadum 
circulj  ex  linea  circunfcrcnte  tantum  habere  desideras,  quadratum  medietatis  ipsius  per 
7 multiplica;  et  quod  proucuiet  diuide  per  22.  Verbi  gratia  : medietas  curug  abgd. 
est  22,  quorum  quadratum  est  .494.;  quod  per  7 multiplicatum  facient  3388.;  quibus  per 


Digitized  by  Google 


II L / 87 

21  d iuLsis,  ucniunt  IM.,  ut  superius  inuenimus:  uel  si  484  diuiserimus  per  22,  ucuient 
.22;  quibus  multiplicatis  per  7 faciunt  similiter  154.  Et  si dyameter  circulj  fuerit  .io., 
erit  utique  circunfcrcns  linea  * ai.,  que  proueniunt  ex  multiplicatione  .10.  in  ~ 3.  Quare 
si  dimidium  dyametrj,  scilicet  .5.,  multiplicau erimus  per  dimidium  circunfercntis  lineg, 
scilicet  per  ~ 15,  uenicnt±'8.  Vel  si  quadratum  dyametrj,  scilicet  ioo.,  multiplicauc- 
rimus  per  H,  et  summam  diuiserimus  per  14.;  uel  si  .n.  mulliplicauerimus  per  dimi- 
dium de  ioo,  et  summam  diuiserimus  per  dimidium  de  m,  scilicet  per  7,  proueniunt 
utique  * 78  pro  arca  suprascripti  circulj.  Vel  si  ioo  diuiserimus  per  7,  proucnient  pa- 
riora* 14.,  que  equantur  perticis  78  suprascriptis.  Et  si  | unius  panori  in  usitatas 
partes  reducere  uis,  scilicet  in  soldos  et  denarios,  multiplica  2,  que  sunt  super  uirgam, 
per  soldos  unius  panori,  erunt  soldi  33;  quos  diuidc  per  7,  uenient  soldi  4 et  denarii 
f 8 mensurg.  Ergo  pro  embado  suprascripti  circulj  habetur  stariorum  unum  et  pa- 
nora  duo  | et  soldi  nij*r  et  denarii  * 8;  et  sic  studeas  facere  in  similibus.  Verum  si 
nosse  uis  unde  habeatur  quod  cx  multiplicatione  semidiametrj  circunferentig  dimi- 
dium cmbadtim  circulj  proueniat,  reiterabo  circulum  .abgd.,  cuius  centrum  sit  .e.;  et 
describam  in  ipso  rectilineum  aliquod,  et  quotcumque  uoluerit  laterum;  et  sit  qua- 
drilaterum  .abgd.,  quod  resoluam  a centro  .e.  in  quatnor  trigona,  videlicet  secundum 
numerum  laterum  ipsius,  que  sint  .eab.  ebg.  egd.  eda.  ; et  est  equicrurium  unum- 
quodque ipsorum;  cum  linee  .ea.  eb.  eg.  ed.  sibi  inuicem  sint  equales;  sunt  enim  i 
centro  ad  periferiam  ducte:  quare  si  in  ipsis  trigonis  catheti  producantur  a centro  .e., 
cadet  unusquisque  super  dimidium  basis  sui  trigoni.  Quare  ponamus  super  dimidium 
ipsorum  trigonorum  puncta  basium  . zu.t.k per  que  puncta  producantur  a centro  .e. 
ad  periferiam  recte  . el . em.  en.  eo.’,  et  copulentur  .a/.  Ib.  brn.  mg.  gn.  nd.  do.  oa 
et  erunt  quatuor  trigona  super  bases  ab.  bg.  gd.  da.  constituta  : et  quoniam  recta 
.ez.  cathetus  est  super  rectam  .ab.  ; si  multiplicauerimus  ez.  in  dimidium  .ab.,  pro- 
ucnient utique  embadum  trigonj  .eab.  Similiter  quia  .lz.  cathetus  est  trigonj  .lab.  , 
proucniet  utique  ex  ,zl.  in  dimidium  .ab.  embadum  trigonj  .lab.  Quare  si  mulliplica- 
uerimus totam  .e/.,  scilicet  scinidyametrum  circulj,  in  dimidium  .a b.,  proucniet  utique 
embadum  quadrilateri  .calb.  Simili  quoque  modo  si  multiplicauerimus  .em.  , scilicet 
.e/.,  in  dimidium  linee  -bg.,  proucniet  embadum  quadrilateri  .ebmg.  Eodem  que  modo 
si  multiplicauerimus  .en.  in  dimidium  >gd.,  et  .eo.  in  dimidium  .ia.,  proucnient  embada 
quadrilaterorura  .egnd.  et  .edoar,  hoc  est  si  multiplicauerimus  .el.,  scilicet  semidya- 
melrum  in  dimidium  laterum  quadrilaterj  .abgd.  , proucniet  embadum  multilatcrg 
figurg  cadentis  in  circulo.  Sed  embadum  ipsius  multilatcrg  figure,  que  est  .albmgndo., 
est  minor  embado  circulj.  Ergo  cx  multiplicatione  semidyametrj  circulj  in  dimidium 
rectarum  .ab.  bg.  gd.  da.  proucniet  minus  embado  circulj.  Sed  dimidium  linearum 
.abgd.  minus  est  medietate  circunferentig  .abgd.  Ergo  cx  multiplicatione  semidya- 
nielrj  circulj  in  minus  dimidio  circunferenlig  ipsius  circulj  facit  minus  embado  cir- 
culj : dcmonstrnuiimis  itaque  in  preterita  parte  in  dimensione  raultilatcrum  figurarum 
continentium  circulum  , quod  cx  multiplicatione  semidyametrj  circulj  iu  plus  medie- 
tate circunferentig  ipsius  prouenit  plus  embado  circulj.  Quare  concluditur,  quod  ex 
mulliplicalioue  semidyametrj  circulj  in  dimidium  lineg  circunfercntis  prouenit  em- 
badum ipsius.  Sed  querendum  rursus  est  vnde  procedat  inuentio  erobadj  circulj  per 
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adsum ptioncm  undecim  quartarum  decimarum  quadrati  sui  dyametrj.  Quoniam  embadum 
alicuius  circulj  ad  embadum  alterius  est  sicut  quadratum  dyametrj  unius  ad  quadratum 
dyamctrj  alterius,  ut  Euclides  in  secundo  theoremate  duodecimj  sui  libri  dcroonstrauit. 
ss  rrrr».  Erit  pcniuitatim  sicut  quadratum  dyametrj  | alicuius  circulj  ad  embadum  ipsius,  ita 
omnia  quadrata  dyamclrorum  omnium  circulorum  erunt  ad  embada  ipsorum  circulorum. 
Quare  cum  inucnta  fuit  proportio  quadrati  dyametri  unius  circulj  ad  suum  embadum, 
tunc  fuit  iuuenta  proportio  quadrati  dyametrj  unius  cuiuslibet  circulj  ad  suum  em- 
baduui.  fuit  enim  quadratum  dyametrj  suprascripli  circulj  iflo.,  et  embadum  ipsius  .154, 
quorum  proportio  est  sicut  14  ad  41.  iu  minimis  numeris.  Quare  erit  sicut  14  ad  qua- 
dratum dyamctrj  cuiusuis  circulj,  ita  .11.  erit  ad  embadum  ipsius.  Vnde  cum  multipli- 
ca u erimus  .11.  per  quadratum  dyametrj  cuius  uis  circulj;  et  summam  diuiserimus  per  .14., 
proucniet  embadum  ipsius  circulj;  quod  oportebat  ostendere.  Similiter  si  perticas  154 
redigemus  in  panora,  uenient  panora  28.  Ergo  erit  sicut  19C  ad  panoru  .29.,  ita  quadratum 
dyametrj  cuius  uis  circulj  erit  ad  panora  continentia  embadum  ipsius.  Sed  196  ad 
.28.  sunt  sicut  .7  ad  .!.;  quare  erunt  sicut  .7.  ad  .1.,  ita  quadratum  dyametrj  cuius  uis 
circulj  erit  ad  panora  embadi  ipsius.  Quare  si  cx  quadrato  dyamctrj  cuius  uis  cir- 
culj septimam  acceperimus,  nimirum  panora,  que  sunt  iu  embado  ipsius  circulj,  pro- 
uenient,  ut  superius  demonstrauimus.  Et  notaudum,  quia  que  proportio  est  unius  quan- 
titatis ud  aliam,  eadem  erit  cuius  uis  multiplicis  unius  ad  idem  multiplex  alterius.  Quare 
que  proportio  est  dyametri  antecedentis  circulj  ad  dyametrum  consequentis  , eadem 
erit  linee  circunfcrcntis  antecedentis  circulj  ad  lineam  circunferenlls  consequentis*  Et 
eadem  erit  proportio  medietatis  linee  circunfcrcntis  antecedentis  circulj  ad  medietatem 
linee  circuufei  entis  consequentis.  Quare  erit  sicut  quadratum  diametrj  antecedentis  cir- 
culj ad  quadratum  dyamctrj  consequentis,  ita  quadratum  semicircunferentie  antece- 
dentis ad  quadratura  semicircunferentie  consequentis:  et  quia  est  sicut  quadratum  dya- 
metrj  antecedentis  circulj  a<l  quadratum  dyametrj  consequentis,  ita  embadum  ad  em- 
badum: erit  utique  sicut  quadratum  scmicircunfercnlig  antecedentis  circulj  ad  qua- 
dratum scmicircunfercnlig  consequentis,  ita  embadum  antecedentis  circulj  ad  embadum 
consequentis  : pcrmutntim  ergo  erit  sicut  quadratum  scmicircunfercntig  antecedentis 
circulj  ad  suum  embadum,  ita  quadratum  semicircunferentig  consequentis  erit  ad  suum 
embadum;  fuit  medietas  lineg  circunfcrcntis  supradictj  circulj  22  , cuius  quadratum 
est  484;  cl  embadum  eius  fuit  134.  ; quorum  proportio  in  minimis  numeris  est  sicut 
22.  ad  .7;  ergo  sicut  22  est  ad  .7,  ita  quadratum  semicircunferentis  lineg  cuius  uis  cir- 
. 44  mti.  culj  erit  ad  suum  embadum.  Quare  cum  multiplicantur  .7  per  quadratum  ] semic ir- 
ruti ferent  is  linee  alicuius  circulj;  et  summa  diuidilurpcr  22,  proueuit  utique  embadum 
ipsius  circulj.  Oste.xdexdvm  est  etiam  quomodo  inucutum  fuit,  lineam  circunfcrcntcm 
omnis  circulj  esse  triplum  cl  septimam  sui  dyamctrj  ab  arcomiexide  pliylosopbo ; el 
fuit  illa  inuentio  pulcra  et  subtilis  ualde  : quam  ctiuin  rcitcraln»  non  cum  suis  nu- 
meris, quibus  ipse  usus  fuit  demonstrare;  cum  possibile  sit  cum  paruis  numeris  ea 
que  ipse  cum  magnis  ostendit  plenissime  dcmonsLrarc.  Adiaccat  quidem  circulus  .abgj., 
cuius  dyameter  sit  linea  .ag.-t  et  centruin  eius  sit  .c.;  et  protraham  liucam  ,ez.  con- 
tingentem circulum  super  punctum  .a.  Quare  dyameter  utg.  cathetus  est  super  rectam 
xz*  : deinde  super  rectam  .ac.;  et  in  ipso  puncto  x.  protraham  angulum  . ace .,  qui 
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sil  tertia  pars  recti;  quare  angulus  .aec.  erit  J unius  anguli  recti,  cum  angulus  .eae. 
sit  rectus.  Sunt  enim  omnis  trigonj  tres  anguli  duobus  rectis  equales:  et  iaceat  .as. 
equulis  recte  .ae.\  et  copuletur  recta  x z.,  et  erit  trigonum  .cnz.  equalc  trigono  xae.; 
et  angulus  .cza.  equalis  est  angulo  xea.i  est  enim  unus  quisque  eorum  J angui  j recti. 

Similiter  cum  angulus  .ecz.  duplus  sit  angulo  .eca.,  erit  similiter  angulus  .ecz.  J ang  ulj 
recti:  cquiangulum  ergo  est  et  equilalerum  trigonum  .cez.\  quare  recta  .ez.  erit  latus 

■dot  rare»  nuuliim  ..i  l-vri. 

exagimj  cquilalcrj  ct  equinngulj  continentis  circulum  .abgd.  Quibus  ita  per  ordinem 
peractis,  ponant  .ce.  esse  30;  quare  -ne.  erit  15:  et  quia  orthogonium  est  trigonum  .cac., 
si  cx  quadrato  lateris.ee.  tollatur  quadratum  lateris  .ne.,  scilicet  .sis  de  900,  remanebunt 
6*5  pro  quadrato  latcrisca.;  ergo  latus  .ca.  est  radix  de  fi 75:  quam  si  subtiliter  ccpcremus, 
inueniemus,  ipsam  esse  secundum  propinquitatem  perticarum  .20.  minus  unceis  i|.  Con-  linee  supra 
stat  enim  pertica  ex  nuceis  .tu». ; deinde  diuidatur  angulus  .eca.  in  duo  dimidia  a linea  dfajnttnun 
.cf.,  que  diuidet  arcum  .ab.  super  punctum  .jr.  Et  cum  habeatur  ex  demonstrationibus 
evclidis  , aquales  ungulos  a centro  super  equales  periferias  consistere;  equalis  est  ergo 
peiifcru  .ay.  periferie  .bj.\  fuit  itaque  .ac.  scmilatus  cxngonicj.  Quare  ct  af.  erit  se- 

idoil  citra  «irculuiu  .ei-gA . 

mihi  tus  dodccagonj  continentis  circulum  . abgd . Et  quia  angulus  .eca.  in  duo  equa  di- 
uisus  est  a linea  . cf .,  proportionali  ter  erit  sicut  ,ec.  ad  .ca.  ita  .ef.  ad  ,fa.  , ut 
EvcuDEs  in  sexto  declarauit  libro:  quare  erit  sicut  coninnctura  ex  .ec.  et  .ca.  ad  .ea., 
hoc  est  sicut  5G  minus  unceis  ~ s est  ad  ea.,  ita  coniunclum  ex  ef.  fa.,  quod  est  .15., 
ad  lineam  .fa.:  permutarim  ergo  erit  sicut  coninnctura  ex  ec.  et  .ca.  ad  ea.,  hoc  sicut 
56  minus  unceis  sunt  ad  15.,  ita  xa.  erit  ad  .af.  Quare  ponam  .ea.  esse  56  minus 

3,  ct  .af.  erit  15.  Quare  | si  coniunxcrimtis  quadrata  linearum  ca.  et  af.,  habebimus  M.  u WM. 

pro  quadrato  linee  .cf.  3359  minus  unceis  * 16;  quorum  radix,  que  est  58,  minus  un- 
ceis | 4,  est  latus  .cf.  Deinde  diuidam  angulum  fc.  in  duo  equa  a linea  .ch. j et  erit 
ah  scmjlalus  tigure  crjuilalcrg  habentis  latera  .24.,  ct  descripta  circa  circulum  .abgd.: 
et  quia  angulus  fca.  diuisus  est  in  duo  equa  a linea  ch.,  erit  proportio  coniuncti 
ex  fc.  ct  ca.  ad  .ca.  sicut  .fa.  ad  .ah.  : permutarim  ergo  erit  sicut  couiuiictum  ex  .fc. 
et  .ca.  ad  .fa.,  hoc  est  sicut  114  minus  unceis  j c ad  .15.,  ita  .ca.  ad  .ah.:  quare  ponam 
.ca.  esse  .M4  minus  unceis  J 6,  ct  ah.  erit  15;  quare  si  ex  coniunclionc  quadratorum 
ipsorum  radicem  acceperimus,  habebimus  1 IS  minus  unceis  8.  pro  linea  .ch.  Rursus 
diuidam  angulum  Jtca.  in  duo  equa  cum  linea  .ci.;  et  erit  .ai.  semilalus  rquilatere 
ligure  habentis  latera  .18,  et  descriplg  circa  circulum  .a bgd.,  cuius  .a i.  proportio  ad 
ac  erit  sicut  .15.  ad  coniunctum  cx  ac  ct  ch.,  hoc  est  ad  229,  minus  unceis  ~ 15, 
secundum  maximam  propinquitatem.  Non  enim  possumus  uerc  procedere  quando  oportet 
inuenire  radices  numerorum  surdorum  , eorum  uidelicet  qui  radicem  non  habent  in 
numeris.  Ponam  ergo  .ca.  esse  229  minus  unceis  — 13;  et  ai  ponam  esse  .15.;  ct  di- 
uidam  iterum  angulum  .ica.  in  duo  equa  a linea  .ck.,  et  erit  .ak.  semilalus  ligure 
dcscriptp  circa  circulum  .abgd.,  habentis  latera  .og.  continentia  ipsum  circulum.  Ad- 
dam iterum  quadrata  linearum  ca  et  ai ; ct  habebo  quadratum  lateris  .ci.  , cuius 
radix  est  229,  el  uncic  aliquantulum  minus;  sed  proportio  .ca.  ad  .ak.  est  sicut 
proportio  coniuncti  ex  ic  et  ca.  ad  ai . ; ergo  proportio  .ca.  ad  ak.  est  quasi  { 45s 
ad  13.  Sed  proportio  .ca.  ad  .akt  est  sicut  proportio  dyametr|  .ga  . ad  duplum 
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.ai.  Sed  duplum  .ai.  est  latus  equilaterg  figure  descriptg  circa  circulum  .abgd.,  | 


habentis  latera  96;  quare  est  sicut  J 458  ad  15.>  i(a  dyametrum  .ga.  ad  unum  ex  late- 
ribus figurg  supradictg  habentis  latera  .9«.  Quare  si  multi plicaucrimus  15  per  96,  proue- 
nient  .1140,  pro  summa  laterum  ipsius  figurg:  ergo  proportio  omnium  laterum  figure 
supradicte  ad  dyametrum  circulj  cadentis  in  ipsa  est  sicut  1440  ad  ± 45$. 

Isuemam  rursus  proportionem  circulj  ad  dyametrum  ipsius  per  latus  figure  cadentis 
in  ipso  habentis  latera  .»«.  in  hunc  modum:  ponam  in  eodem  circulo  abgd.  latus  exa- 
gonici  .ad.,  quod  est  equale  semidyametro  .ca.j  et  copulabo  .gd.  , et  erit  trigonum 
. gda  orthogonium,  cum  sit  in  semicirculo  .gda.:  omnis  enim  angulus,  ut  in  tertio 
libro  evclidis  habetur,  qui  est  in  semicirculo,  est  rectus;  et  quia  linea  .ad.  est  latus 
exigonicum,  erit  periferia  .ad.  tertia  pars  periferig  .dag.;  quare  periferia  .gd.  dupla 
est  periferic  .da.  Vndc  angulus  .gad.  duplus  est  angulo  .agdr,  ct  sunt  arabo  simul 
equales  uni  angulo  recto;  quare  angulus  . agd . est  tertia  pars  recti.  Ponam  ordine  su- 
prascripto,  dyametrum  .ag.  esse  30;  quare  recta  .ad.  erit  .15,  et  recta  gd  erit  xo,  minus 
unceis  2 per  ea  que  superius  demonstrauj  : ct  diuidam  angulum  agd.  in  duo  equa 
a linea  ,gm.;  ct  copulabo  rectam  ,am.t  et  erit  proportio  recte  .al.  ad  .Id.  sicut  .ag. 
ad  rectam  .gd.:  ct  cum  coniunxcrimus,  erit  proportio  recte  .ad.  ad  .Id.  sicut  coniuncti 
ex  aget  gd.  rectis  ad  rectam  .gd.  ; ct  cura  permutauerimus,  erit  sicut  .ag.  et  .gd. 
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rcctc  a<l  rectam  .ad.,  lioc  est  sicut  56  minus  unceis  -1,  t.  ad  15. , ita  gd.  ad  . dl et 
quia  angulus  .agd.  in  duo  equu  diuisus  est  a linea  .gm.,  cqualis  est  angulus  . agm . 
angulo  dgtn.,  et  angulus  .gdl.  cqualis  est  angulo  . gma . : est  enim  uterque  eorum 
rectus,  cum  sit  in  semicirculo  . gdma .;  reliquus  ergo  angulus,  qui  sub  .gld.,  reliquo,  qui 
subgn/n.cst  cqualis;  equiangulum  ergo  est  trigonum  .gdl.  trigono  .gma.:  quare  est 
sicut  recta  .gd.  ad  .dl.,  ita  recta  .gm.  ad  .ma.  : quare  ponam  .gm.  esse  56  minus  un- 
ceis ^ 2;  et  .ma.  recta  erit  15;  et  est  recta  .am.  latus  dodecagoni,  cum  periferia  am. 
dimidium  sit  periferie  .amd.  Rursus  diuidam  angulum  .agm.  in  duo  equa  cum  linea 
.gno.\  et  copulabo  rectam  .ao.,  et  inucniam  radicem  coniunclam  ex  quadratis  linearum 
gnt.  ma.  , que  est  58  minus  unceis  £ 4 pro  latere  .ag. ; et  erit  sicut  coniunctum  ex 
.ag.  et  .gm.  ad  lineam  . ma .,  hoc  est  sicut  .114  minus  unceis  J 6.  ad  15.,  ita  .gm.  ad 
.mn.  Sed  sicut  . gm . ad  .mn.,  ita  .go.  ad  .oa.’,  sunt  enim  trigona  .gmn.  et  .goa.  similia 
ct  orthogonia:  est  ergo  sicut  114.  minus  unceis  j 6.  ad  .15.,  ita  go.  ad  . oa .:  quare  ponam 
.go.  esse  .114  minus  j 6 uncie,  et  .oa.  15;  et  accipiam  iterum  radicem  ex  quadratis  li- 
nearum .go.  et  .oa.,  ct  habebo  pro  linea  .ga.  ns  minus  unceis  8 ; ct  linea  .oa. 
est  latus  figurc  dcscriplg  intra  circulum  abgd .,  habentis  latera  .24.:  dididam  rursus 
angulum  .ago.  in  duo  media  a linea  | .gq)  et  copulabo  .qa.,  et  erit  sicut  .ag  ct  go  M.  siwx. 
ad  .oa.,  ita  .go.  ad  .op.  Sed  sicut  .go.  ad  .op.,  ita  .gq.  ad  ,qa.  ; erit  ergo  sicut  229, 
minus  unceis  ^ 15,  ad  15.,  ita  gq.  ad  .qa.:  quare  ponam  .gq.  esse  .229  minus  unceis 
^ 15,  et  qa.  15;  ct  coniungam  quadrata  eorum;  ct  coniuncto  radicem  inucniam,  et  ha- 
bebo .229,  et  parum  minus  dc  unceis  £ 37.;  et  est  aq.  latus  figurc  habentis  latera  48. 

Diuidam  iterum  angulum  . agq . in  duo  equa  a linea  .grs.;  et  copulabo  .sa.,  que  erit 
latus  figurg  habentis  latera  .96.  cadentis  intra  circulum  .abgd.',  et  quia  angulus  agq. 
diuisus  est  in  duo  equa  cum  linea  .gs.,  erit  proportio  .gq.  ad  . qr . sicut  ag.  et  .gq. 
ad  .qa.,  hoc  est  sicut  J 458  ad  .15.,  ita  .gq.  ad  .qr.  Sed  sicut  gq.  ad  .qr.,  ita  gs.  ad 
.sa.,  cum  trigona  . gqr . et  .gsa.  sint  similia:  quare  erit  sicut  J 458  ad  .15.,  ita  gs.  ad 
.sa.:  coniungam  iterum  quadrata  linearum  .gs.  et  .sa.,  et  coniuncto  radicem  inucniam, 
ct  habebis  J 458  pro  dyametro  .ga.:  multiplicabo  ergo  rectam  .sa.  per  .96,  erunt  .1440 
pro  summa  omnium  laterum  figurg  descriptg  intra  circulum  .abgd.:  quare  est  sicut 
.1440  ad  £ 458.,  ita  omnia  latera  prcdictg  figurg  in  circulo  .abgd.  dcscriptg  sunt  ad 
dyametrum  circulj  .ga.  Inuenimus  per  inuestigationem  lateris  exterioris  figurc  , quod 
proportio  omnium  laterum  ipsius  ad  dyaracti^un  circulj  est  sicut  .1440  ad  £ 458;  et  linea 
circunfcrens  est  minus  omnium  laterum  figurg  continentis  circulum;  ct  est  plus  omnium 
laterum  figurg  descriptg  intra  circulum  ; erit  proportio  circulj  ad  suum  dyametrum, 
sicut  1440  ad  | 458,  cum  sint  in  medio  inter  \ 458  ct  | 458.  Sed  proportio  dc  1440  ad 
J 458  est  sicut  triplum  unius  numerorum  ad  triplum  alterius,  hoc  est  sicut  4320  ad 
1375;  quorum  proportio  in  minimis  numeris  est  sicut  864  ad  275:  sed  proportio  de  864 
nd  275,  minus  est  sicut  j 3 ad  1;  et  quia  parua  est  differentia  inter  proportionem, 
quam  habet  circulus  ad  suum  dyametrum,  ct  proportionem,  quam  habent  - 3 ad  i.; 
ideo  posuerunt  sapientes  antiqui,  circulum  esse  triplum  et  septimam  sui  dyametrj;  et 
hoc  uolui  ostendere. 

SI  autem  campum  semicircularem  metirj  desideras,  emhadum  ipsius  circulj  per  unum 
ex  demonstratis  modis  querc;  et  dimidium  cius  habeas  pro  embado  ipsius  semicirculj. 
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Ad  cuius  rei  cuidcntiam  esto  semicirculus  .abg.,  cuius  dyameter  .ag.  sit  .24.;  et  eiplca- 
tur  circulus  .abgd.;  et  erit  suplcmcntum  .adg.  similiter  semicirculus.  Quare  si  acce- 
perimus dimidium  embati  j circulj  . abgd .,  habebimus  utique  embadum  dati  semicirculi 
. abg . Vel  dimidium  dyametri,  scilicet  12,  in  { 3 multiplica,  et  habebis  | 37  pro  arcu 
.abg.:  cumque  dimidium  dyametrj  per  dimidium  arcus  .abg.  inultiplicaueris;  uel  si 
quartum  partem  dyametrj  iu  toto  arcu  .abg.  duxeris,  ueuient  y 226  pro  embado  semi- 
56  r.  circulj  .abg.:  uel  si  e*  quadratu  dyametri,  quod  est  .575.  | undecim  uigcximas  oclauas 
acceperis;  uel  si  ex  quadrato  ipsius  dyametrj  uigcximani  optauam  acceperis,  et  eam 
per  li  multiplicaueris,  ad  eundem  embadum  peruenies  : et  si  ex  quadrato  dyametrj 
quartam  decimam  partem  acceperis  , habebis  panora  cmhadj  suprascripti  , que  sunt 
J 41.  fct  si  ad  notitiam  arcus  .a^.,  qui  est  semilitica  circunfcrcntia  circulj  aliter  ue- 
nirc  desideras,  a centro  .e.  super  dvametrum  .ag.  lineam  .eb.  orthogonaliter  erigas,  que 
erit  seinidyametrj  circulj  .abgd.)  ct  copulabis  rectas  .ab.  bg .,  et  erit  angulus,  qui  sub 
abg.  rectus;  cum  sit  in  semicirculo  .abg.:  uel  quia  .be  equa  lis  est  rectis  ea.  et  eg., 
erit  utrumque  trigonum  .aeb.  et  beg.  cquicrurium  : quare  anguli,  qui  sub  eba.  ct 
eab . et  ebg.  et  bge.  sibi  inuicem  sunt  equa  1 es;  ct  est  unusquisque  eorum  dimidium 
uiigulj  reclj:  quare  duo  angulj,  qui  sub  .ab e.  et  .ebg.  uni  recto  sunt  equales;  rectus 
est  ergo  angulus,  qui  sub  .abg.:  ct  quia  duc  recte  .ae.  et  .eb.  duabus  rectis  .be.  et 
.cg.  sunt  equales;  ct  anguli,  qui  sub  .aeb,  et  beg  sunt  rcctj,  equales  erant  sibi  in- 
uicem recte  .ab.  ct  .bg.;  quare  quadratum  dyametrj  .ag.  est  duplum  quadrato  unius 
cuiusque  linearum  gb.  ct  ba.,  nec  non  et  unum  quodque  quadratorum  linearum  .gb. 
et  .ha.  unicuique  quadratorum  linearum  .ac.  ct  .be.:  ct  iterum  .be  ct  .cg.  est  duplum; 
quare  est  sicut  .ag.  ad  . gb.,  ita  gb  ad  be.,  uel  ad  .eg. : quare  si  inultiplicaucrimus 
.ag.  in  .be.,  scilicet  .24.  per  12,  habebimus  .2*8.  pro  quadrato  uniuscuiusque  linearum 
.ab  et  bg.  : uel  si  quadrati  dyametrj  uig.  dimidium  acceperimus;  aut  duplicauerimus 
quadratum  semidyametrj  .ge.  uel  .ea.,  habebimus  similiter  .283  pro  quadrato  unius  cu- 
iusque linearum  .gb  ct  ba.;  et  est  .ge.  arcus  medietatis  scmicirculj  .abg.:  deinde  si 
diuiscrimus  cordam  bg  super  punctum  .c.  in  duo  equa;  ct  per  puncta  .c. e. protraxerimus 
lineam  .d/.,  erit  df.  dyameter  circulj  .abgd.;  ct  faciet  angulos  rectos  super  punctum 
.c.  cum  corda  .bg.,  nec  mm  ct  diuidet  arcum  .bfg.  in  duo  equa.  Quare  si  a puncto 
protraxerimus  lineas  .{b.  ct  .fg.,  erit  unaqueque  ipsarum  conia  quartg  partis  se- 
micirculj  .gba.:  ad  quarum  notitiam  tuypcmtis  sic  .*  quia  augulus,  qui  sub  .bce.,  est 
rectus;  si  quadratum  liucc  .bc.,  quod  est  72,  scilicet  quartam  partem  fjuadratj  corde 
.bg.  extraxerimus  ex  quadrato,  linee  .be.  sublcudcntis  angulum  rectum,  qui  sub  .bce., 
remanebunt  .72.  pro  quadrato  linee  .ce.:  quare  tota  .dc.  est  12,  et  radix  de  72.;  et  un- 
catur biuomia,  cum  non  possit  exprimi  ipsa  in  numeris.  Viule  si  extraxerimus  . ec . ex 
remanebunt  .12  minus  nidice  dc  .72.  pro  linea  .cf.  : ct  uocatur  ipsa  linea  .cf. 
abscisio,  uel  recisum,  aut  apotamj,  cum  constet  cx  numero  minus  radice  : deinde  ac- 
cipiemus quadrata  linearum  .(c.  ct  cb.  , ct  habebis  quadratum  cordg  .bf.  uel  fg.  : 
nam  qualiter  accipiamus  quadratum  | abscisionis  .cf.,  uolo  prcsentialitcr  demonstrare: 
pones  nomina  ipsius  , scilicet  12  et  72  , ut  in  margine  cernitur ; ct  multiplicabis  12 
per  12,  erunt  144;  et  radicem  dc  72  per  radicem  dc  71,  erunt  "2;  quibus  iunclis  in- 
simul, erunt  .216.;  de  quibus  extrahes  duplum  de  12  multiplicatum  in  radicem  de  72, 
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uenient  2*  radices  dc  72;  ct  sic  habentur  pro  quadrato  lineg  . cf . sic,  minus  24  ra- 
dicibus de  72,  que  sunt  una  radix  dc  41472.  Vel  quia  linea  .cf.  diuisa  ut  libet  super 
pontum  .c.,  erant  duo  quadrata  linearum  cf.  et  ec.  equalia  quadrato  .cf.,  ct  duplo 
rectiangulg  superficiei  .ec.  in  .cf.  Nam  quadrata  linearum  ef  et  ec.  sunt  21G;  dc  quibus 
si  auferamus  duplum  multiplicationis  cf.  in  .ec.,  scilicet  st.  in  radicem  dc  .72.,  proue- 
nient  utique  21G  minus  radice  dc  4147*  ; ct  uocatur  recisum  primum,  ut  in  suo  de- 
monstrabitur loco:  cui  quadrato  si  addiderimus  quadratum  lineg  .bc.,  hoc  est  72,  ha- 
bebimus 2S8  minus  radice  de  41472  pro  quadrato  corde  ,bf. ; quod  uocatur  recisum 
quartum,  cuius  radix  est  illa  linea,  que  dicitur  minor.  Nam  si  secundum  propinqui- 
tatem notitiam  lineg  .bf.  habere  uis,  radicem  dc  41472,  que  est  parum  ininus  dc  J 203, 
dc  228  extrahe , remanebunt  parum  plus  de  j &4  pro  quadrato  unius  cuiusque  uii.or 
cordarum  .gf.  fb.  bh.  ha.:  ucl  aliter  quadrato  lineg  .ce.  radicem  inucuias  , que  est 
parum  minus  dc  | 8;  ct  ipsam  extrahe  ex  linea  .cf.,  scilicet  ex  12.,  remanebunt  parum 
plus  dc  \ 3 pro  linea  .cf.;  quorum  quadratum,  quod  est  parum  plus  de  \ 12,  si  ad- 
diderimus cum  quadrato  lineg  .bc.,  habebimus  similiter  parum  plus  cx  J 84  pro  qua- 
drato unius  cuiusque  suprascriptarum  nii*r  cordarum  : quod  si  multiplicaucrimus  per 
quadratum  quateruarij,  scilicet  per  ic.,  habebimus  1330  pro  quadrato  summg  ipsarum 
uiinr  cordarum,  quorum  radix  est  circa  | 30.  Sed  arcus  .abg  est  \ 37.  Yndc  adhuc  su- 
mus aliquantulum  longe  a notitia  ipsius  per  inuentionem  quatuor  cordarum.  Quare 
diuidam  iterum  unam  ex  imor  predictis  cordis  in  duo  equa;  ct  sit  corda  .ah.  diuisa 
super  punctum  ./.;  et  protraham  per  puncta  .i. e.  dyametrum  ., kl .,  que  diuidit  arcus 
,akh.  in  duo  equa  super  punctum  .k.;  et  protraham  cordam  .ak.  , erit  latus  figurg 
cadentis  in  circulo  .abgd.  habentis  latera  16:  et  ueniam  ad  notitiam  eius  secundum 
id  quod  demonstratum  est,  videlicet  ex  quadrato  lineg  .ac.,  hoc  est  ex  144.,  auferam 
quadratum  lineg  .ai.,  quod  est  circa  £ 22.,  scilicet  quarta  pars  quadrati  lineg  .ah., 
remanebunt  {J  121  pro  quadrato  lineg  .ei.:  quare  ipsa  linea  est  circa  ^11.;  que  si  au- 
feramus ex  linea  .ek.,  remanebit  .ak.  circa  unius  perticg  ; cuius  quadrato  , quod 
est  circa  ~ , si  addiderimus  cum  quadrato  linee  .ai.,  habebimus  {-J  21  pro  quadrato 
corde  .ak.,  que  est  corda  oclaue  partis  arcus  .abg.:  quare  si  multiplicaucrimus  21  Per 
quadratum  octonarij,  scilicet  per  64,  habebimus  circa  .1402.  pro  quadrato  octo  cqualium 
cordarum  cadentium  in  semicirculo  | abg.,  quorum  radix  est  minus  de  { 37.  Sed  arcus 
abg. est  plus,  videlicet  | 37.  Quare  si  eodem  modo  si  inucniemus  cordam  semiarcus  .ak., 
erimus  propius  longitudine  arcui  .altg.;  ct  sic  semper  diuidendo  arcus  ucniemus  ad  noti- 
tiam cordg,  cuius  differentia  ad  suum  arcum  erit  quasi  insensibilis;  et  sic  poteris  ad 
notitiam  cuius  uis  arcus  circulj  deucuire.  Et  ut  hoc  liquidius  deprehendatur,  adiaccat 
circulus  .abed.,  cuius  dyameter  .ac.  sit  10;  et  in  eo  data  sit  corda  nota  .bd.,  que  sit 
.8.;  ct  uolumus  arcum  .bad  per  notitiam  ipsius  cordg  inuenirc;  primum  quidem  osten- 
dam inuenirc  per  notitiam  cordg  longitudinem  utri  usque  sagiptg  ; et  per  notitiam 
sagiptg  inuenirc  etiam  longitudinem  cordg;  ct  est  ista  demonstratio  super  hocj  quia 
linea  .ac.  diuisa  est  in  duo  equalia  super  punctum  ./.  , et  in  duo  inequalia  super 
punctum  .e.  ; erit  utique  multiplicatio  .ae.  in  .ec.  cum  quadrato  lineg  .ef.  equalis 
quadrato  lineg  .fu.  Sed  .fa.  equalis  est  .fb.,  cum  utraque  ipsarum  producantur  a centro 
et  terminentur  in  periferia  circulj:  quare  multiplicatio  .ae.  in  .ec.  cura  quadrato 
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lineg  .e/.  equatur  quadrato  lincg  .fb.  Sed  quadratum  lineg  .fb.  cqualc  est  duobus 
quadratis  linearum  be.  et  .e/.;  ergo  multiplicatio  .ae.  in  .ec.  cum  quadrato  lincg  .<*/. 
equulis  est  duobus  quadratis  linearum  .Ae.  et  .<?/.:  quare  si  comunilcr  auferantur  qua- 
drata lineg  .ef,  remanebit  multiplicatio  .ae.  in  .ec.  equalis  quadrato  lineg  .be.:  quare 
si  extraxerimus  quadratum  lincg  .be.  ex  quadrato  lincg  .bf.y  scilicet  .16  de  25.,  rema- 
nebunt .0  pro  quadrato  lincg  .ef.:  quare  ,e(.  est  .3.;  quibus  additis  cum  .c/.,  erunt  8. 
pro  sagipta  .ce.:  similiter  extracta  .fe.  ex  .af.,  remanebunt  .2.  pro  linea  .ac.:  est  enim 
multiplicatio  .ae.  in  .ec.,  scilicet  dc  .2  in  equalis  quadrato  lincg  .be.  Vudc  recte 
.ae.  et  .eb.  et  .ec.  continue  proportionales  sunt:  est  enim  ut  .ae.  ad  . eb ita  .be. 
ad  ec.  inuenta  est;  ergo  notitia  sagiptarum  .ae.  et  .ec.  per  notitiam  cordg  ,bd.  Sed 
sint  .ae.  el  .ec.  sagitte  note;  quare  .ae.  sit  .2,  et  ec.  8;  et  uolumus  inucnirc  cordam 
.bd.:  quia  multiplicatio  .ae.  iu  .ec.  equatur  quadrato  lineg  .be.',  si  multiplicaucrimus 
ae  in  ec.,  scilicet  .2  per  8,  habebimus  .16  pro  quadrato  lincg  .be. ; quorum  radice, 
scilicet  .4.,  duplicata,  habebimus  .8.  pro  corda  bd.  Sed  sit  corda  bd  nota,  ncc  non  et 
sagitta  .ea.,  et  ignotus  dyameter  .ac.,  multiplicabis  dimidium  cordg  bd.  in  se,  erunt 
.16.;  que  diuidc  per  sagittam  .ne.,  scilicet  per  2.,  ucuicnt  8 pro  sagitta  .ec.:  quare  dya- 
meter .ac.  erit  io.:  similiter  si  diuiserimus  quadratum  linee  .be.  per  sagittam  .ec.,  pro- 
ucniet  sagitta  .ne.  Notandum  quia  iu  semicirculo  abc.  recta  .be.  uocatur  sinus  rectus 
utriusque  arcus  .ab.  et  Mc. ; et  recta  .ae.  uocatur  sinus  uersus  arcus  .ab.  ; et  recta 
.ec  uocatur  sinus  uersus  arcus  bc .,  ut  iu  arte  AStrologig  reperitur  : his  itaque  de- 
monstratis redeamus  ad  causam:  | protrahamus  cordas  duorum  arcuum  .ha.  et  .ad.,  que 
sunt  recte  .ha  et  .ad;  quarum  uotitiam  habebimus,  si  coniunxerimus  quadrata  linearum 
.ae  et  .ed.,  uel  .ae.  et  eb.,  erit  quadratum  unius  cuiusque  linearum  .ab.  et  .ad.  radix 
de  .20:  quare  si  dimidiaucrimus  cordam  .ad.  in  puncto  .g.  ; et  per  puncta  .gf  duxe- 
rimus dyametrum  .hi.,  iuueniemus  per  ea  que  dicta  sunt  notitiam  sagittarum  .ig.  et 
gh.:  cumque  quadrula  linearum  .ag.  et  .gi.  coniunxerimus  , habebimus  quadratum 
cordg  .ni.,  que  est  conia  arcus  .ni.,  que  est  quarta  pare  totius  arcus  bad.:  curaque 
frequenter  sic  fecerimus,  poterimus  secundum  propinquitatem  totius  arcus  bad.  notitiam 
habere;  cumque  ipsum  ex  linea  circunferentc,  scilicet  ex  .adbg.  periferia  scilicet  de 
\ 31  extraxerimus,  remanebit  arcus  .b.c.d  notus. 

Est  enim  alius  inodus  reperiendi  cordas  semiarcuum,  ex  quibus  arcubus  corde  sunt 
note;  et  quem  tiigloxevs  posuit  iu  almagesto.  Sit  quidem  in  circulo  abgd.  dyameter 
.bd.  notus  , ncc  non  et  corda  .ad.  nota;  uolo  inuenirc  cordam  medietatis  arcus  .ad.: 
protraham  cordam  .ab.,  et  erit  nota,  cum  corda  .ad.  sit  nota;  cum  angulus  dab  sit 
rectus.  Quare  quadratum  dyamelrj  .bd.  equatur  quadratis  duarum  cordarum  .da  et 
ab.;  et  adiaceat  recta  .be.  equalis  recte  .ba;  el  diuidani  angulum,  qui  sub  .abe.  in 
duo  media  a linea  . bz .;  et  copuhaho  rectas  .zd.  et  ,ze.  et  .za.;  et  a puncto  ,z . super 
dyametrum  .bd.  protraham  cathetum  zi.;  equalis  est  recta  ab.  recte  .be.  : si  comuniter 
adiaceat  recta  .bz.,  erunt  due  recte  .ab.  et  bz  duabus  rectis  .zb.  et  .be.  equales;  ct 
angulus  qui  sub  .abz.  angulo  qui  sub  .zbe.  est  equalis;  quare  basis  .az.  basi  .ze.  est 
equalis.  Sed  recta  .az.  recte  .zd.  est  equalis,  cum  equales  sint  sibi  inuicem  periferie 
.az.  et  .zd.;  quia  equales  angulj  super  equales  periferias  consistunt,. siue  nd  centrum, 
siue  ad  periferiam  fuerint  anguli  conslitutj:  sunt  enim  anguli  qui  ad  .b.  sibi  inuicem 
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equalcs,  ct  consistunt  super  pcriferias  .az.  zd.;  quare  recta  . ze . cqualis  est  recte  . zd 
equicrurium  est  ergo  trigonum  . zed quare  punctus  qui  sunt  casus  catheti  .2/., 
cadit  in  medio  .ed.:  et  quia  orthogonium  est  trigonum  bzd.,  cum  sit  in  semicirculo; 
et  in  co  super  hasem  ab  angulo  recto  protracta  est  cathetus,  utique  trigonum  .bzd. 
in  duo  trigona  diuisum  sibi  iuuicem  similiter;  habent  enim  unumquodque  ipsorum  tri- 
gonorum unum  angulum  rectum,  et  unum  comunem  cum  toto  trigono  Jtzd.,  ut  ev- 
clides  in  octauo  theoremate  sexti  libri  ostendit.  Quare  erit  sicut  . bd . ad  dz.9  ita  zd 
ad  di.  Quare  multiplicatio  .di.  in  .bd.  equalur  quadrato  lineg  .zd.-,  csl  enim  .id.  nota, 
cum  sit  dimidium  ex  cd~ , que  est  nota  propter  be.  , que  est  cqualis  cordg  .ha. 
note.  Quare  si  auferatur  corda  ,ba.t  | hoc  est  .be.,  ex  dyaraclro  .bd.,  remanebit  .ed.  SH 
nota;  quare  dimidium  eius  .id.  erit  notum.  Vnde  si  multiplicaueriraus  di  notam  in 
.bd.  notam  , proucnict  quadratum  corde  .zd.  notum  ; quare  recta  zd  erit  nota  , ut 
prediximus:  que  etiam  ostendantur  cum  numeris.  Sit  dyameter  .bd.  10;  et  corda  .da. 
sit  .8.;  quare  corda  .ab  erit  .6.;  cui  cum  cqualis  sit  recta  .be.,  erit  .be.  similiter  .ecqui- 
bus extractis  cx  dyametro  .bd.,  remanebunt  .4.  pro  recta  .ed.;  quarum  dimidium,  sci- 
licet i,  erit  recta  id.:  cx  multiplicatiouc  quidem  .id.  in  .bd.  ucniunt  .80,  que  equau- 
tur  quadrato  corde  .zd.;  quare  corda  zd.  est  radix  de  .80.;  quod  oportebat  ostendere. 
Similiter  si  extraxerimus  quadratum  linee  .zd.  cx  quadrato  dyametro  dyametri  .bd.  , 
remanebunt  .80  pro  quadrato  corde  .bz.;  quorum  radix,  que  est  9 minus  si  extraxe- 
rimus ex  dyametro  .bd.,  remanebit  ^ 1;  cuius  dimidium  si  mulliplicaucrimus  in  dya- 
metruni  .bd.;  uel  si  raultiplicaucrimus  ^ » per  dimidium  dyametrj,  scilicet  per  5,  ue- 
nient  ~ 5 pro  quadrato  corde  scmiarcus  .dz.  Et  secundum  liunc  modum  possumus 
inucnirc  cordas  medietatum  quorumlibet  datorum  arcuum. 

Sed  kcc  talis  inuestigatio  non  est  operanda  ab  agrj  mensoribus,  qui  secundum  uul- 
garem  modum  procedere  uolunt.  Nam  cum  uulgaritcr  longitudinem  alicuius  arcus  ha- 
bere desiderant,  habeant  aliquam  mensuram  lineam,  que  sit  unius  pedis,  que  possit 
curuari  et  extendi;  ct  cum  ipsa  studeant  metiri  arcus,  quos  metirj  desiderant;  uel  ha- 
beant funem  unius  pertieg  uel  plurium;  ct  cum  ipsa  studeant  circiter  mensurare  arcus 
portionum  circulorum  figendo  sepe  arundines  per  girum  circulj  , ut  ipsa  funis  non 
deuiet  a circunferentia  circulj;  et  sic  poterit  habere  mensuram  omnium  arcuum  cir- 
culorum. 

Sed  ut  ipsi,  qui  secundum  geometricam  scientiam  operarj  desiderant  lcuius  quam 
dictum  sit,  per  notas  cordas  arcus  ipsarum  reperiri  ualeant,  sequentes  tabulas  com- 
posui, in  quibus  ordinate  arcus  66  notos  proposui;  et  ante  unum  quemque  suam  cor- 
dam in  perticis  et  pedibus  et  uuceis  et  punctis  describi  feci.  Est  enim  pertica  sex 
peduum;  ct  pes  csl  decem  ct  octo  unciarum;  ct  uncia  uiginti  punctorum;  uel  per- 
tica est  unciarum  .108.  et  punctorum  2160.;  ct  suprascripte  corde  .66.  intelliguntur  esse 
protracte  in  semicirculo  uno,  cuius  dyameter  est  48  perticarum;  ct  quia  quelibct  corda, 
que  in  circulo  protracta  est,  est  corda  duorum  arcuum  cqualium;  si  ipsa  corda  fuerit 
dyameter,  | uel  incqualiura,  si  non  fuerit  dyameter;  ideo  duos  arcus  ante  ipsas  cordas  *•>*  ** 
ordinaui,  ut  in  sequentibus  tabulis  ostenditur  : 
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Cvsi  per  lias  tabulas,  qualiter  arcus  circulorum  inueniri  dclicant,  demonstrare  pro- 
posuerim, ul  ipsa  doctrina  melius  habeatur  ostendendum  est:  quod  si  in  circulo  duo 
arcus  inequales  fuerint,  erit  proportio  maioris  arcus  ad  suaiu  cordam  maior  propor- 
tione minoris  arcus  ad  suam;  quod  patet,  et  etiam  ad  oculum  deprehendi  potest  in 
tabulis  suprascriptis:  proportio  quidem  arcus  scmirirculj  ad  suum  cordam,  scilicet  ad 
dyametrum  circulj,  est  sicut  .60  ad  42;  et  Iiec  est  sicut  .11  ad  .7;  et  proportio  arcus 
septe  (sic)  partis  circulj  ad  suam  cordam  est  sicut  22  ad  21:  maior  quippe  est  proportio 
de  n ad  .7  quam  dc  22  ad  21.  Similiter  in  omnibus  arcubus  supra$rriplarum  tabu- 
larum imtenies,  proportionem  maioris  arcus  ad  suam  cordam  soperliabundarc  propor- 
tionem minoris  arcus  ad  suam  cordam.  Sed  ut  hoc  geometrice  demonstretur,  adiaceat 
circulus  abgd. ; et  in  ipso  sint  duo  arcus  inequales  .ab.  ct  bg, ; et  sit  arcus  .bg. 
maior;  et  protrahatur  corda  arcui  .abg.,  que  sit  recta  .ag.;  et  diuidatur  angulus,  qui 
sub  rectis  .abg.  in  duo  equa  a linea  .bd.,  que  secat  cordam  .ag.  super  punctum  .e.; 
et  copulentur  recte  .ad.  gd ,}  et  quia  angulus  , qui  sub  rectis  diuisus  est  iti 

duo  equa  a linea  .bd.,  equalis  est  angulus,  qui  sub  .abd.  angulo  .dbg.;  quare  cqualis 
est  arcus  .ad.  arcui  .dg.;  cum  habeatur  in  tertio  Evclidis,  equales  angulos  super  equas 
periferias  consistere,  cum  ad  centrum  ucl  ad  periferiara  sint  constituti;  quare  equalis 
est  recta  .ad.  recte  .dg.  Comunis  adiaceat  recta  .db.  Erunt  quidem  duc  recte  .ad.  cl 
.db.  duabus  rectis  .bd.  ct  .d g.  equales.  Sed  basis  ha  minor  est  basc  .bg.;  quare  an- 
gulus, qui  sub  .gdb  rectis  maior  est  angulo,  qui  sub  .bda.;  ucl  quia  maior  est  pc- 
riferia  .gb.  periferia  .ba.,  maior  est  angidus,  qui  fit  a rectis  .gd.  ct  .db.  augulo, 
qui  Iit  a rectis  .bd.  ct  .da.;  quia  est  sicut  periferia  .gb.  ad  periferiam  .ba*,  ita  an- 
gulus qui  sub  rectis  .gdb.  ad  angulum  qui  sub  rectis  .bda.  Et  quoniam  equalis  est 
recta  .ad.  recte  .dg.,  si  a puncto  .d.  cathetus  ducatur  super  lineam  .ag.,  in  medio 
ipsius  cadet.  Cadet  ergo  inter  .eg.  puncta,  scilicet  super  lineam  «eg.;  quia  maior. ge. 
recte  Me*,  cum  sit  sicut  recta  .gb.  ad  rectam  .ba.,  ita  .ge.  ad  .ea.:  cadat  quidem  ca- 
thetus super  punctum  .h.  d puncto  .d. ; et  quia  rectus  est  angulus,  «pii  sub  .dhe., 
maior  est  recta  .de.  quam  .dh.,  et  maior  est  recta  .da.  quam  .de.\  iaceant  utreque 
rectarum  .di.  et  .df.  equales  rectg  .de.;  et  centro  .d.  spatio  rectarum  .di.  et  .de.  cir- 
cinetur arcus  .f.r/.;  maior  est  enim  sector  .die.  trigono  rectilineo  .dhe.,  cl  sector  .d.if. 
minor  est  trigono  .dea.;  «piare  proportio  sectoris  .die.  ad  sectorem  .def.  maior  est  pro- 
portione trigonj  .dh+e.  ad  trigonum  .dea.  Sed  proportio  sectoris  .d.i.e.  ad  sectorem 
.d.e.f.  est  sicut  proportio  angulj  .id e.  ad  angulum  rcctilincum  .edf.;  ergo  proportio  J 
anguli  .ide.  ad  angulum  .idf.  maior  est  proportione  trianguli  .dhe.  ad  trigonum  recli- 
1 i licum  .dae.  Sed  proportio  trigonj  Jide.  ad  trigonum  .ade.  est  sicut  recta  .he.  ad  .ea., 
« uni  ambo  trigona  sint  sub  eadem  altitudine,  que  est  ex  .d.  in  .h.  Nam  cathetus  .dh. 
perpendicularis  est  trigonis  Jtde.  et  .ade.;  ergo  proportio  anguli  .iVc.ad  angulum  .eda. 
est  maior  proportione  recte  Jie.  ad  rectam  .ea.:  ct  si  composuerimus,  erit  proportio  an- 
guli .ida.  ad  angulum  .e da.  maior  proportione  .ah.  rcctc  ad  rectam  .ae.  Sed  angulus 
.gdi.  equalis  est  augulo  .adh.;  et  recta  ,gh.  e«pialis  est  recte  .ah.;  quare  proportio  an- 
guli..#«/«.  ad  angulum  .eda.  maior  csl  pmporlionc  rccle  *gh.  ad  rectam  .ae.  Sed  propor- 
tio anguli  .i.d.e.  ad  angulum  .ade.  inuenta  est  maior  proportione  Jie.  rcctc  ad  rectam 
.ea.  Quare  proportio  totius  anguli  .gde.  ad  angulum  .eda.  maior  est  proportione  recte 

13 


« «d  **rjiur*m  ....  rrjo  propnrt.n  • 

(FpI.  59  r*cl o.  lia.  34,  55,  . margi- 
ne inferwrei  p*g.  97,  l«n.32  • 31). 


Digitized  by  Google 


< Htnilirum  tiniU* $ H usiiu  » 

fiO  r*cto,  lin.  8 c 4-11] 

W,  lia.  8S-31)i. 


08  D I S! 

.ge.  ad  rectam  .ea.  Sed  proportio  anguli  .gde.  ad  angulum  .ade.  est  sicut  proportio 
arcus  .gb.  ad  arcum  .ba.;  et  proportio  .ge.  ad  .ea.  est  sicut  proportio  cordg  .gb.  ad  cor- 
dam  .ba.  Ergo  proportio  arcus  . gb . ad  arcum  .ba.  est  maior  proportione  corde  . gb . ad 
cordam  .ba.:  permutalim  ergo  erit  proportio  arcus  .gb.  ad  cordam  .gb.  maior  projM>rtioiic 
arcus  .ba.  ad  cordam  .ba.;  quod  oportebat  ostendere,  ilis  itaque  intellectis,  si  per  coniam 
datam  alicuius  circulj;  cuius  dyameter  sit  nota,  arcum  ipsius  corde  inuenire  desideras; 
ipsam  cordam  |>cr  dyametrum  tabularum,  scilicet  per  41,  multiplica,  et  quod  proucncrit, 
diuide  per  dyametrum  circulj  dati,  et  quod  proucncrit,  erit  conia  tabularum  similis  date 
corde:  accipe  arcum  cius  in  tabulis,  et  multiplica  eum  per  dyametrum  dati  circulj,  et 
quod  proucncrit,  diuide  per  dyametrum  tabularum,  et  habebis  arcum  quesitg  cordg.  Ad 
cuius  rei  cuideiiliain  esto  circulus  &bg.,  cuius  dyan\ctcr  .bg.  sit  perticarum  .10.;  et  iu 
ipso  data  sit  conia  .ab.  5 perticarum;  et  uis  habere  notitiam  ex  arcu  .abe.;  multi- 
plica .ab.  cordam  per  41,  et  diuides  per  dyametrum  .bg.,  prouenient  .21.  pro  conia  ta- 
bularum similis  corde  .ab.:  quam  quere  in  tabulis,  et  accipe  arcum,  qui  est  indirecto 
ipsius;  et  qui  est  minor  semicirculo,  cum  queras  notitiam  cx  arcu  .aeb.,  qui  est  etiam 
minor  semicirculo;  ct  est  minor  arcus  corde  ipsius  perticarum  .21.;  quas  si  multipli- 
caucris  per  io,  scilicet  per  dyametrum  bg;  ct  summam  diuiscris  per  41,  prouenient 
Yi  5 pro  arcu  .acb. : etsi  uolucris  habere  notitiam  maioris  arcus  .h.d.g.a.,  inucuias  ma- 
iorem arcum  in  tabulis,  qui  est  in  directo  cordg  inuente;  et  inueuies,  ipsum  esse  .lio 
perticarum:  multiplicabis  eas  similiter  per  io,  et  diuides  per  42  , ct  ucnicut  pcrtice 
Yl  26  pro  | arcu  .b.d.g.a.  Item  sit  corda  .a  b.  perticarum  .8., et  pedum  .3.,ct  unciarum  *16.; 
ct  dyameter  .bg.  sit  .10.,  ut  diximus:  multiplica  ergo  perticas  .8,  ct  pedes  .3,  ct  uncias 
| 16  per  42;  ct  summam  diuides  per  io.,  venient  3G,  et  pedes  .2.,  que  sunt  corda  tabu- 
larum similes  corde  date  ba.;  quare  arcum  eius  minorem,  si  minorem  uis  scire,  uel 
maiorem;  si  de  maiori,  scilicet  ex  arcu  .bdga.  notitiam  uis  habere;  ct  est  minor  arcus 
ipsius  cordg.  42;  que  multiplica  per  io,  scilicet  per  dyametrum  .bg. j ct  quod  proue- 
nerit,  diuide  per  dyametrum  tubularum,  qui  est  42.,  et  prouenient  10  pro  arcu  .ae h.: 
ct  si  maiorem  arcum  corde  perticarum  26,  ct  pedum  2.,  que  est  .<jo,  multiplica  per  .10.; 
et  summam  diui.scrimus  per  42,  ueuieut  * 21  pro  arcu  maioris  scmicirculj  .bdg.  ftvR- 
svs  adiaccat  circulus  alter  . abgd .,  cuius  dyameter  .ag.  sit  .12;  ct  uis  corda  .ad.  sit 
perticarum  .6,  ct  unius  pedis;  ct  queritur  notitia  ex  arcu  .afd.,  qui  est  minor  semi- 
circulo; multiplica  itaque  6,  ct  pedem  unum  per  42,  erunt  pcrtice  259;  quas  diuide 
per  12,  scilicet  per  .ag.,  ucnicnt  pcrtice  .21,  ct  pedes  .3,  et  lincie  .9.  pro  corda  tabu- 
larum similis  corde  .ad.;  que  corda  non  inuenitur  in  tabulis,  sed  cadit  inter  cordam 
arcus  perLicarum  22,  et  cordam  arcus  perticarum  23.,  scilicet  inter  2ict2i,  ct  pedes 
.5.,  et  uncias  2,  ct  puncta  .16.  Vndc  ut  habeamus  arcum  inuentg  cordg,  uolunius  per 
figuram  geometricam  demonstrare.  Adiaccat  semicirculus  .ezitk.,  cuius  dyameter  .ek. 
sit  perticarum  .42,  scilicet  dyameter  tabularum;  et  ex  ipso  accipiatur  arcus  .ez.  cl  xt.% 
quorum  .ez.  sit  .22,  ete£.  sit  .23;  et  protrahantur  corde  .ez.  ct  .et.,  erit  corda  .ez.  perti- 
carum .21;  cl  corda  .et.  perticarum  21,  cl  pedum  .5.,  ct  unciarum  .2.,  et  punctorum  .16. , ut 
superius  in  tabulis  continetur;  inter  quas  cordas  cadit  corda  inuencta,  cuius  arcum  queri- 
mus  in  tabulis.  Vude  scimus,  ipsum  arcum  cadere  inter  arcum  .ez.,  ct  arcum  .et.:  cadat 
itaque  in  puncto  ct  protrahatur  corda  .ei.,  que  erit  perticarum  .21,  ct  pedum  3,  et 
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unciarum  .9.,  ut  superius  inuentum  est.  Et  ex  liis  omnibus  nolumus  inucnire  quantitatem 
arcus  .ei.  Sed  nas  scimus  cx  promissis,  quod  proportio  arcus  .ez.  ad  cordam  .ez.  est  minor 
proportione  arcus  .ei.  ad  cordam  .ei.:  sed  si  ponamus  proportiones  arcus  .ei.  ad  cordam 
.ei.  eam  quam  habet  arcus  .ez.  ad  cordam  .es.,  erit  arcus  .ei.  perticarum  .22,  et  pedum 
.3,  et  unciarum  .12.,  que  proucniunt  cx  d i uis  a multiplicatione  corde  .es.  in  cordam  .ei. 
per  arcum  .ez.  Sed  proportio  arcus  .ei.  ad  cordam  .ei.  est  inaior  proportione  arcus 
.ez.  ad  cordam  .ez.;  ergo  arcus  .ei.  est  plus  iuuentarum  perticarum  22,  et  pedum  3, 
et  unciarum  12.  Item  si  ponamus  arcum  .ei.  ad  cordam  .ei.  in  proportione  arcus  .et.  ad 
cordam  .et.,  erit  arcus  .ei.  perticarum  .22,  et  pedum  .4,  ct  unciarum  .4.,  ct  punctorum  13. | 
Sed  proportio  arcus  ei  ad  cordam  ei  est  minor  proportione  arcus  .et.  ad  cordam  et.; 
ergo  arcus  .ei.  est  minor  perticarum  22,  ct  pedum  4,  et  unciarum  4,  ct  punctorum  .13.: 
ct  superius  inucutum  est,  arcum  .ei.  esse  plus  perticarum  22,  et  pedum  .3,  et  uncia- 
rum .12.  Vndc  si  dimidiauerimus  differentiam  que  est  a perticis  22,  et  pedibus  .3,  ct 
uncei*  .12  usque  in  perticas  22,  ct  pedes  .4.,  ct  uncias  4,  et  puncta  .13.;  et  illam  me- 
dietatem que  proueuil  addemus  super  perticas  22,  et  pedes  3,  ct  uncias  .12,  habebimus 
secundum  propinquitatem  quantitatem  arcus  .ei.  Vel  aliter  agregemus  arcus  .ez.  ct 
.et.,  erit  .45.;  et  agregemus  cordas  .ez.  et  .et.,  erunt  pcrtice  .42.,  ct  pedes  .5,  ct  uncic  .2., 
ct  puncta  .ic.;  in  quibus  diuidamus  multiplicationem  dc  .45.  in  cordam  .ei. , scilicet 
in  perticas  .21,  et  pedes  3,  et  uncias  .9.,  et  habebimus  perticas  .22,  et  pedes  .4.,  ct 
unciam  .1.,  ct  puncta  .6.  pro  arcu  *ei\  Vel  aliter  abscindamus  ex  cordis  .ei.  ct  .et. 
quantitatem  cordg  .ez.}  et  remaneat  cx  corda  .ei.  quautitas  .oi.,  que  est  pedunt  £ 3; 
et  cx  corda  .et.  remaneat  quantitas  . nt .,  que  est  pedum  .5.,  et  unciarum  .2.,  et  pun- 
ctorum .16.:  ct  ponamus  arcum  ,zi.  ad  arcum  .zt.,  scilicet  ad  perticam  unam,  sicut 
.ai.  ad  .nt.,  hoc  est  multiplicabimus  arcum  .tz.,  qui  est  unius  pertieg,  scilicet  .2160 
punctorum  per  .oi.f  scilicet  per  puncta  .12CO.,  ct  diuidemus  sumam  per  .nt.,  scilicet 
per  puncta  1856.,  habebimus  pro  arcu  .zi.  pedes  .4.,  et  uncia  una  (sic),  et  puncta  .0.: 
quibus  additis  cum  arcu  .ez.,  qui  est  perticarum  .22.,  habebimus  perticas  22,  pedes 
.4.,  et  unciam  .1.,  et  puncta  .6.  pro  arcu  .es/.,  qui  est  similis  arcui  quesito  ad.  supe- 
rioris figurg.  Quare  si  multiplicauerimus  ipsum  per  sextam  dyametrj  .ag.,  scilicet  per 
ct  diuiserimus  per  sextam  dyametrj  tabularum,  scilicet  per  .7.,  ucnicnt  pcrtice  6,  ct 
pedes  .2,  ct  uncie  .15,  ct  puncta  .15  pro  arcu  .ad.  ET  si  arcum  .abd.,  qui  est  maior 
semicirculo,  per  cordam  .ad  habere  uis,  extrahes  cordam  .e.i.  ex  corda  .ct.,  remanebunt 
puncta  .590.;  que  multiplica  per  arcum  .tz.,  scilicet  per  puncta  .2100.;  ct  quod  peruc- 

nerit,  diuide  per  .nt.,  scilicet  per  .1856.,  extrahe  puncta  .596,  que  sunt  pes  .1.,  et  uncie 
.16,  ct  puncta  .14.  pro  arcu  .ti.;  que  si  addideris  arcum  maiorem  tabularum,  cuius 
corda  est  linea  .et.;  ct  ipse  arcus  est  .109.  perticarum,  habebimus  perticas  .109,  et  pedem 
.1.,  et  uncias  .16.,  ct  puueta  .14.  pro  arcu  tabularum  : que  si  multiplicauerimus  per  12, 
ct  diuides  per  42.;  aut  si  multiplicaucris  ipsum  j>cr  sextani  dc  .12.,  ct  diuiscris  summam 
per  sextam  de  .42,  habebis  perticas  .31,  ct  pedem  .1.,  ct  uncias  •!.,  et  puncta  * 0 pro  arcu 
abd.  ET  si  per  arcum  .afd  notum  cordam  .ad.  ignotam  habere  uis,  multiplica  arcum 
.afd.  per  dyuinctruin  tabularum,  et  sumam  diuide  per  dyametrum  .ag.,  ct  habebis  perti- 
cas .22.  ct  pedes  .4.,  et  undam  et  puncta  .6.  pro  arcu  suprascripto  .czi.,  qui  est  arcus 
cadens  in  tabulis  inter  arcum  .ez.,  et  arcum  .ezt.  Vndc  ut  itiueniamus  cordam  ipsius 
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que  erit  similis  corde  | ad.  dati  circulj  .abgd.  ex  inuento  arcu  .ezi.;  ct  extrahes 
arcum  . ez .,  remanebunt  pedes  .4.,  et  uncic  .1.,  et  puncta  .0.,  que  sunt  in  summa  puncta 
I4GG.;  que  multiplica  per  differentiam,  que  est  inter  cordam  .ez.,  et  cordam  .et.,  que 
sunt  note  ex  tabulis;  et  est  illa  dilTereutia  linea  ,nt.,  que  est  punctorum  issg;  et  di- 
uides  summam  per  puncta  unius  perticg,  scilicet  per  arcum  .t.i.z.,  exibunt  pedes  ‘ 3. 
pro  linea  .01.;  quibus  superadde  lineam  .eo.,  que  est  equaliscordc.es.,  habebis  per- 
ticas st,  ct  pedes  * 3.  pro  corda  .ei.,  que  est  similis  corde  tue  .ad.:  quare  multiplicabis 
eam  per  sextam  de  12,  et  diuides  eam  per  sextam  de  42.,  exibunt  pcrtice  .6,  et  pes 
unus  pro  corda  .ad.;  et  sic  secundum  ea  que  diximus,  cum  dyametri  circulorum  erunt 
noti,  poterimus  per  datas  cordas  nolas  in  ipsis  arcus  eorum  ignotos  reperire,  ct  cetera. 

CVM  itaque  arcus  per  cordas:  et  cordas  per  arcus,  per  ea  que  diximus,  inuenirc  sci- 
ucris;  et  uolucris  aream  alicuius  sectoris  circulj  iuuenirc,  arcum  cius  inucnire  studeas, 
ct  dimidium  ipsius  per  semidyametrum  circulj  multiplica ; et  quod  proucncrit , erit 
area  ipsius  sectionis.  Verbi  gratia  .*  sit  sector  .abgd.  contentus  sub  rectis  ab.  ct  ad. 
ct  arcu  .bgd.,  quoniam  sector  est  figura  .abgd.,  erit  unaqueque  rectarum  .ab.  ei  ad 
semidyanu  tcr  circulj;  quare  punctus  .a.  est  centrum  circulj,  de  quo  recisus  est  sector 
.abgd.:  compleatur  itaque  circulus,  dc  quo  recisus  est  sector  .abgd.,  qui  sit  circulus 
.gbed.;  ct  sint  arcus  ,be.  ct  .cz.  equales  arcui  .bgd.;  et  compleantur  recte  .ae.  et  .az., 
erit  itaque  unus  quisque  sectorum  abe.  ct  ,aez.  equalis  sectori  .abgd.:  quare  est  sicut 
arcus  ,db.  ad  arcum  Me.,  ita  sector  .abgd.  ad  sectorem  .abe  : similiter  ct  sector  .aez; 
equalis  est  seclorj  .adb.  ; quare  est  sicut  arcus  db.  ad  arcum  .ez.,  ita  sector  .abgd. 
ad  sectorem  .aez.;  tres  itaque  sectores  .abgd.  ct  abe.  et  .aez.  sibi  inuicem  sunt  equales. 

Duo  enim  illorum  reliquo  suut  dupli.  Quare  sector  .adbe.  duplus  est  seclorj  .aez. ; 
ct  arcus  .dbe.  duplus  est  arcui  .ez.;  quare  est  sicut  arcus  ,dbc.  ad  arcum  .es.,  ita 
sector  .adbe.  ad  sectorem  .aez.  Yndc  si  totum  circulum  diuiserimus  in  sectores,  in- 
ueniemus  quod  proportio  nnius  eorum  ad  totum  circulum  est  sicut  arcus  ipsius  ad  totam 
liticam  circunfcrcntem  circulj;  sed  proportio  arcus  cuiuscumque  sectoris  ad  totam  li- 
neam circun ferentem  est  sicut  dimidium  arcus  ipsius  ad  dimidium  lineg  circunfcrentis. 
Nam  proportio  numeri  facti  ex  semidyametro  circulj  iu  semiarcum  sectoris  est  ad 
numerum  factum  cx  semidyametro  in  dimidium  lineg  circunfcrentis,  sicut  scmiarcus 
sectoris  ad  dimidium  lineg  circunfercntis.  Sed  ex  facto  a semidyametro  , et  iu  me- 
dietatem lineg  circunfcrentis  lineg  proucnit  embadum  circulj.  Ergo  est  sicut  multipli- 
catio semidyametri  circulj  in  dimidium  arcus  sectoris  ad  embadum  circulj,  ita  sector  ! est 
ad  embadum  circulj;  ergo  arce  sectorum  omnium  colliguntur  ex  multiplicationis  (f/c) semi- 
dyametri suorum  circulorum  in  dimidium  arcus  ipsorum;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut 
hoc  iu  numeris  dcclarcscat;  sit  quelibet  rectarum  .ab.  ei  .ad.  perticarum  .3.;  ct  arcus 
.bgd.  sit  perticarum  .s;  erit  ergo  dyameter  tota  perticarum  .10.;  multiplicabis  itaque 
semidyametrum  .ad.  per  dimidium  arcus  .bgd.,  scilicet  .3  per  4,  licnicnt  2«  pro  area 
sectoris  .abgd.:  ct  si  aream  sectoris  .a^ez.  habere  uis,  multiplicabis  semidyametrum 
.ae.  iu  dimidium  arcus  .bez.,  venient  40.  pro  area  sectoris  .abez.  Et  si  aream  tantum 
alicuius  sectoris  minoris  semicirculo  habere  uis,  ut  aream  sectoris  .abg.,  cuius  corda 
.ag.  sit  perticarum  16;  ct  sagitta  .bd.sil  perticarum  4;  dyamctnmi  circulj,  unde  ipsa 
sectio  est,  iuuenirc  studeas  hoc  modo:  protrahes  liucatu  .bd.  in  directo  usque  ad  pun- 
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clum  .e.;  et  sit  proportio  recte  .de.  ad  rectam  .da.  sicut  .da.  ad  Ab. j quare  .ed.  erit 
.IG,  scilicet  duplum  linee  .da.-,  cum  .da.  sit  duplum  linee  Ab.  Vel  aliter  multiplicetur 
.ad.  in  Ag.,  scilicet  .8  per  8.,  erunt  64;  que  diuidatitur  per  rectam  .bd.,  scilicet  per 
.4.,  uenient  .ig  pro  linea  Ae.,  ut  diximus;  erit  ergo  tota  dyameter  .be.  20.;  et  sumatur 
centrum  circulj  punctus  .fr,  ct  copulentur  .fa.  fg.  , et  erit  sector  .fabg.  : quare  si 
multiplicaucrimus  .fb.  in  dimidium  arcus  .abg.,  sci  licet  in  arcu  . bg .,  ucniet  arca  se- 
ctoris .fabg.;  de  qua  si  estulerimus  aream  trigoni  rectilinei  fag.,  que  colligitur  ex 
.fd.  in  Ag.f  remanebit  utique  area  sectionis  contente  sub  .ag.  recta,  et  arcu  .abd. 
Et  si  aream  relique  portionis  circulj,  que  continetur  sub  recta  . ag.,  ct  arcu  .aeg.  , 
habere  desideras,  semidyametrum,  scilicet  ./if.,  in  medietatem  arcus  .aeg.  multiplica,  et 
prouenienli  sume  arcam  trigoni  fag.  superadde,  et  habebis  embadum  sectionis  -aeg., 
ct  sic  studeas  operari  in  similibus. 

Et  si  occurreret  tibi  metiendi  campum  habentem  figuram  sectoris,  videlicet  quod 
sit  composita  ex  triangulo,  ct  circulj  portione,  ut  campum  .abgd.y  qui  componitur 
ex  triangulo  .abd.,  et  sectione  circulj  .bgd.,  que  cognoscitur,  sectorem  non  esse  si 
linee  .ab.  et  .ad.  inequales  sibi  intricem  sint;  uel  si  protracta  recta  infra  figuram, 
ut  linea  .ag.  inequalis  fuerit  utri  rectarum  .ab.  ct  .ad.;  cuius  embadum  habebis  , 
si  areas  sectionis  .bgd.  , ct  triangulj  abd  in  unum  coniuuxcris.  ItE*  si  uoincris 
mensurare  campum  habentem  figuram  piscis.  Videlicet  que  sit  composita  cx  duabus 
circulj  sectionibus  , ut  figuram  . ezit . , que  componitur  cx  duabus  sectionibus  cir- 
ctilj,  que  sunt  .ezi.  ct  .e.tu. , accipies  siquidem  embadum  unius  cuiusque  sectio- 
nis ; ct  quod  ex  ipsa  couiunctione  prouenit  , erit  embadum  figure  .e.z.i.t.  Rvnsvs  | 
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est  campus,  cui  figura  elana,  uel  obliqua  dicitur,  que  circuudalur  ab  una  tantum  lirtca 
minime  circulum  faciente,  cuius  duo  dyametr»  .ag.  et  .bd.  se  se  secundum  rectum  angu- 
lum secantes  sibi  inuiccm  sunt  inequales:  hanc  itaque  poteris  mensurare,  si  eam  in  figuris 
reclilincis  soluere  procurandis;  ex  quibus  prima,  ct  maior  erit  quadrilatcrum  rectilincum 
contentum  sub  rectis  ba.  ct  bg.  ct  da.  et  dg .,  et  remanebunt  cx  ipsa  figura  pectora 
quatuor,  quorum  unum  continetur  sub  recta  .ab.,  ct  cuma  .aeb.  Aliud  namque  est  cou- 
tendum a recta  .bg.,  ct  curua  . bzg . Tertium  ticro  est  sub  recta  gd.,  ct  curua  gid. 
Quartum  quidem  continetur  sub  rectis  Aa.  et  curua  Ata.;  in  quibus  quatuor  pectoribus 
si  protraxerimus  triangulos  .eab.  et  >zbg.  ct  .igd.  ct . tad . recti  lineos,  non  remanebit  ex 
tota  figura  nisi  parunt  quod  continetur  sub  pectoribus  .8.:  et  si  in  quolibet  ipsorum 
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protrahatur  triangulus;  el  in  residuis  pectoribus  illud  idem  operari  studueris,  resol- 
uclur  lota  figura  elana  suprascripta  dicta  iu  figuris  rectilincis;  el  non  remanebit  ex 
ea  ali<|uid  sensibile;  quarum  rcctitincarum  figurarum  oraniuin,  si  embada  in  unum  re- 
duxerimus, nimirum  embadum  totius  ligurg  incontantcr  habebimus.  Aliter  dyametros 
.ag.  ct  .bd.  in  unum  coniunge,  et  ipsorum  dimidium  per  3 multiplica;  ct  quod  pro- 
ucucrit  erit  quantitas  curue  linee  . a.b.g.d cuius  dimidium  si  per  dimidium  medie- 
tatis duorum  dyamet  rorum  multiplicaucris,  embadum  suprascriptg  figurg  proucnerit. 
Et  ut  bec  iu  numeris  habeantur,  sit  dyameter  .bd,  ic.,  ct  dyamelcr  . ag . is;  quibus  in- 
simul iunctis  faciunt  .28.;  quorum  dimidium  si  per  \ 3 diuiseris,  ucnicnt  .44.  pro  cuma 
linea  . abgd .;  cuius  dimidium,  scilicet  .22.,  si  per  meditatem  medietatis  dyaraetrorum , 
scilicet  per  .7.,  multiplicaueris,  reddent  .154  pro  embado  ipsius. 

Si  in  circulo  trigonum  describatur,  cuius  tres  anguli  periferiam  cinguli  contingant, 
possibile  est  per  notitiam  ipsius  trigoni  laterum  dyametrum  inucnirc. 

Ad  cuius  rei  euideutiam  ad iaceat. trigonum  . a.b.g . descriptum  in  circulo  abdg .,  cuius 
tres  anguli  contingunt  cingulum  in  punctis  .a.b.g.:  a puncto  quidem  .a.  protrahatur  dya- 
meter  .ad.  secans  latus  trigonj  .bg.  super  punctum  .e.  Dico  per  notitiam  laterum  tri- 
goni .abg.  esse  possibile  quantitatem  dyamclri  .ad.  iuuctiirc.  Adiaccant  quidem  primum 
duo  latera  trigonj  .ab.  ct  .ag.  sibi  inuiccm  equalia;  ct  compleantur  recte  .bd.  et  .dg.} 
et  erit  unumquodque  trigonorum  .a  bd.  ct  .< agd . orthogonium,  cum  unumquodque  ipso- 
rum sit  in  semicirculo:  et  quia  latus  .ab.  est  equalc  lateri  .ag.,  equalis  erit  latus  .bd. 
lateri  .dg.;  quare  periferia  .bd.  periferie  .dg.  est  equalis.  Super  equales  ergo  peri  ferias 
equales  anguli  consistunt ; quare  angulus  , qui  sub  .bad.  angulo  qui  sub  .dag.  | 
est  equalis;  quare  basis  .be.  basi  .eg.  csl  equalis.  Ergo  dyameter  .ad.  secat  rectam  .eg.  in 
duo  equalia;  quare  ad  rectos  angulos  ipsa  secare  nccessc  est,  ut  Evclides  in  tertio 
suo  libro  demonstrat;  orthogonia  quidem  sunt,  ct  equalia  trigona  .aeb.  el  .aeg. , ct 
similia,  cum  auguli  unius  equales  sint  angulis  alterius;  cl  quia  trigonum  .adb.  habet  an- 
gulum .bad.  coiuunem  cum  trigono  .a be.',  cl  augulus  .aeb.  angulo  .abd.  est  equalis, 
cum  unusquisque  ipsorum  sit  rectus  : reliquus  ucro  qui  sub  .adb.  reliquo  qui  sub 
.abc.  est  equalis;  cquiangula  ergo  sunt  trigona  .abd.  ct  .aeb.  Similiter  ostendetur,  tri- 
gonum .agd.  cquiatigultnn  esse  cum  trigono  .aeg.  Qualuorcrgo  trigona  .aeb.  aeg.  abd. 
agd.  sibi  inuiccm  sunt  similia.  Similia  cniin  trigona  circa  equales  angulos  habent  la- 
tera proportionalia.  Quare  est  sicut  Ma.  subtendens  angulum  rectum,  qui  sub  .abd. 
ad  .ab.  continentem  ipsum,  ita  .ab.,  ucl  .ag. , qui  subtendens  subtendentes  angulos 
rectas  ad  rectam  .ae.}  quare  multiplicatio  .ad.  iu  cathetum  .ae.  cquatur  unicuique  qua- 
dratorum linearum  .ab.  et  .ag.,  ucl  multiplicatioui  ex  .ab.  in  .ag. 

Quare  si  mulliplicauerimus  .ab.  in  .ag.,  uel  acceperimus  quadratum  lineg  .ab.,  ucl 
linee  .ag.,  et  summam  diuiserinius  per  cathetum  .ae.  , prouenict  quantitas  dyainctri 
.ad.}  ct  est  nota  cathetus  .ae.,  cum  sint  nota  latera  trigoni  .abg.}  quare  et  dyameter 
.ad.  erit  nota.  Que  ut  demonstrentur  in  numeris,  sit  quclibet  rectarum  .ab.  cl  .ag. 
perticarum  io,  et  recta  .bg.  sit  12.  Quare  cathetus  .ae.  erit  8:  ex  ductu  quidem  .ab. 
iu  .ag.,  ucl  ex  quadrato  lineg  .ab.  ucl  . ag . pioueniunt  ioo;  quibus  diuisis  per  .ae.  , 
scilicet  per  ucnicnt  | 12  pro  dyametro  .ad.:  uel  aliter  quia  due  recte  .ad.  ct  .bg. 
se  se  inuiccm  secant  in  circulo  .a bdg.,  erit  multiplicatio  .ae.  iu  .ed.  sicut  multipli- 
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catio  .be.  in  .eg.:  quare  si  raultiplicaueriiniLs  .be.  in  . eg .,  ct  diuiserimus  per  . ae .,  sci- 
licet se  per  8,  uenient  \ 4 pro  linea  .ed.  Quare  tota  .ad.  dyameter  erit  { 12,  ut  pre- 
diximus.  Sed  sit  unaqueque  rectarum  -ab  ct  ag.  cum  dyametro  .ad.  nota;  et  recta 
.bg.  sit  ignota;  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .abd.;  et  ab  angulo  ipsius  recto 
super  basem  .a  d.  ad  rectos  angulos  protracta  est  recta  .be.,  erunt  trigona  . abe . et 
.bed.  sibi  inuiccm  similia,  nec  non  et  toti  trigono  . abd .;  quare  est  sicut  .da.  ad  .ab., 
ita  .ab.  ad  .ae.;  quare  si  diuiserimus  quadratum  lineg  .ab.,  quod  est  100,  per  dya- 
metrum  .ad.,  uenient  .8.  pro  catheto  .ae.;  quorum  quadratum  si  auferetur  cx  quadrato 
lateris  .a b.,  remanebunt  36  pro  quadrato  lineg  .be.:  uel  si  mulliplicaucrimus  .ne.  per 
ed.,  hoc  est  .8.  per  | 4,  uenient  similiter  36  pro  quadrato  lineg  . be. .;  ergo  .be.  est  .6., 
et  tota  .bg.  est  .12.:  uel  aliter  quia  trigonum  .aeb.  est  simile  trigono  .adb.,  erit  sicut  .ad. 
ad  .db.,  ita  .ab.  ad  .be.',  habent  enim  latera  circa  equa I es  angulos  proportionalia:  esi  | 
quidem  ungulus,  qui  sub  .a/>e.,equalis  angulo  qui  sub  .adb.;  quare  si  imiltiplicaucrinuis 
.db.  iu  .ba.,  hoc  est  { 7.  in. 10;  ct  diuiserimus  per  .ad., uenient  .6.  pro  linea  .be.,  que  est 
medietas  lineg  .bg.  Sed  noti  sint  equales  recte  .ab.  ct  sig.;  sil  minor  carum  .ab.  iu 
hac  alia  cernitur  figura:  ct  protrahatur  in  trigono  abg.  cathetus  .as,;  et  quia  in  se- 
ctione .bdga.  sunt  duo  anguli  , quorum  unus  est  qui  sub  .bga.  , et  alter  qui  sub 
.bda.,  erunt  ipsi  anguli  sibi  inuiccm  equales;  ct  angulus  qui  sub  .azg.  angulo  qui 
sub  .abd.  est  cqualis,  cum  sit  uterque  eorum  rectus;  reliquus  sub  .stiff.  reliquo  qui 
sub  .bad.  est  cqualis:  cquiaiigula  enim  sunt  trigona  .azg.  ct  .abd.  Similiter  ostendetur, 
trigonum  .azb.  esse  simile  trigono  .agd.:  sunt  enim  in  sectione  contenta  a recta  .ga., 
ct  arcu  uibdg.  anguli  qui  sub  .abg.  et  .adg.  Quare  ipsi  anguli  sibi  inuiccm  sunt 
equales;  el  anguli  .azb.  ct  .agd.  sunt  recti;  quare  reliquus  qui  sub  .zab.  reliquo  qui 
sub  .gad.  est  cqualis.  Simile  est  ergo  trigonum  .azb.  trigono  .agd. ; et  quia  similia 
sunt  trigona  .abd.  ct  .azg.,  erit  sicut  .da.  ad  .ab.,  ita  .ga.  ad  .az.  Quare  si  multipli- 
caucrimiis  .ab.  in  .ag.,  ct  diuiserimus  per  .az.,  proucaiet  dyameter  .ad.  Exemplum  in 
numeris:  sit  .ab.  «.,  ct  .ag.  ts,  ct  bg.  sit  .14.;  quare  .bz  erit  .5., et  zg.  erit  .0.,  ct  az. 
erit  .12.  Ex  ab  quidem  in  .ag.  ucniunt  .195.;  quibus  diuisis  per  .as.,  scilicet  per  12, 
proucniunt  J 16  pro  dyametro  .ad.  Sed  sit  nola  dyameter  .ad.  cum  unaquaque  recta- 
rum .ab.  ct  .ag.,  recta  ucro  .bg.  que  est  corda  arcus  .bag.,  sit  ignota;  quia  similia 
sunt  trigona  .adg.  et  .azb.,  circa  equulos  angulos  habent  latera  proportionalia;  quare 
est  sicut  .ad.  ad  . dg .,  ita  .ab.  ad  .bz.;  quare  multiplicatio  .ab.  in  Mg.  equa  est  mul- 
tiplicationi .ad.  in  .bz.  Rurtus  quia  similia  sunt  trigona  .abd.  ct  .azg.,  erit  sicut  .ad. 
ad  .db.,  ita  .ag.  ad  . gz .;  quare  multiplicatio  .ag.  in  .db.  equatur  multiplicationi  .ad. 
in  .zg.  Sed  multiplicatio  .ab.  iu  .gd.  fuit  equa  multiplicationi  .ad.  in  .bz.;  ergo  mul- 
tiplicatio . a b.  in  .gd.  cum  multiplicatione  .ag.  in  .bd.  equatur  duabus  multiplicatio- 
nibus, que  sunt  ex  .ad.  in  .bz.,  ct  ex  .ad.  in  .zg.;  que  due  multiplicationes  cquautur 
facto  cx  ad.  in  . bg .;  ergo  multiplicatio  .ab.  iu  dg.  cum  .ag.  in  .db.  equatur  facto 
ex  .ad.  in  .bg.;  ergo  si  multiplicationem  cx  .ab.  in  .dg.  couiunxcrinius  cum  facto  ex 
.ag.  in  .bd.,  ct  summam  diuiserimus  per  .ad.,  ucuict  nota  corda  .bg.,  ut  prodiximus. 
Que  demonstrentur  in  numeris:  cx  quadrato  quidem  dyametri  .ad. auferatur  quadratarie) 
linearum  a b ct  a g.,  ct  remanebunt  nota  quadrata  linearum  .bd.  et  .dg.,  cura  ortho- 
gonia sint  trigona  .abd.  ct  -agd.;  ct  erit  .bd.  } 9;  ct  recta  .gd.  erit  { c.  Vndc  si  mul- 
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tij»l icuucri nuis  { c.  per  .13.,  Iioc  est  gd.  per  .ab.,  ct^  9 per  15,  Iioc  est  .bd  per  ag., 
habe bimus  J 227;  quibus  diuisis  per  dyametniro  .ad.,  hoc  esi  per  { 16,  reddunt  .14.  | pro 
conia  .bg.;  et  quibus  diuisis  per  \ 10,  scilicet  per  dyametrum  .ad.,  uenieut  14  pro 
corda  . bg et  hoc  est  ualde  utile  iu  reperieudo  corda  cuilibet  arcui  agregato  ex  dua- 
bus arcubus,  quorum  corde  sint  note.  Fuerunt  quidem  note  corde  arcuum  .ba.  et  .ag., 
scilicet  recte  .ab.  et  ., ag per  quarum  notitiam  inucnimus  cordam  .bg.  arcui  . abg ., 
qui  fuit  agrcgalus  ex  arcu  .ba.  et  .ag.;  ct  hoc  demonstrauit  Tholomevs  in  compositione 
tubule  arcuum , ct  cordarum  in  alinagcsti  per  alium  modum.  DEMonstrauit  quidem 
Tholomev»  per  consimilem  ligaram,  quod  omnis  quadrilateri  qualitercumque  cadentis  iu 
circulo,  si  duo  dyametri  protrahantur  in  ipso,  multiplicatio  unius  dyametri  in  alium 
equatur  duabus  multiplicationibus  oppositorum  luterum;  quod  sic  probatur.  In  circulo 
quidem  , nbcd . sit  quadrilatcrum  .abed.;  et  in  ipso  sint  dyametri  ipsius  quadrilateri 
.ac.  et  bd  se  inuiccm  secantes  super  punctum  .e.  Dico  quini  multiplicatio  .ac.  in 
,hd~  equatur  duabus  imiltipiicaliouibus,  que  fiunt  ex  ab.  in  ,cd.,  et  c\ad.  in  .bc. 
Anguli  quidem  .bae.  et  .ead.  aut  suut  equales,  aut  inequales:  sint  prius  equales;  ct 
ostendetur,  trigonum  .aed.  simile  esse  trigono  .oZrc.,cum  anguli  qui  sub  .adb.  ct  uicb. 
sint  sibi  inuiccm  equales.  Sunt  enim  in  eadem  sectione  reliquus  qui  sub  .aed.  re- 
liquo qui  sub  .abc.  similiter  est  equalis;  quare  est  sicut  .ac  ad  cb.f  ita  ad.  ad  .de.: 
erit  ergo  multiplicatio  .ad.  in  .cb.  equalis  .ac.  inde* 

Similiter  ostendetur,  trigonum  .aeb.  simile  esse  trigono  uidc.;  quare  erit  sicut  .ac. 
ad  . cd .,  ita  .ab.  ad  .be.:  multiplicatio  ergo  .ac.  in  .eb.  est  equalis  multiplicationj  .ab. 
iu  cd.;  ergo  multiplicatio  .ad.  iu  .bc.  cum  .ab.  in  .cd.  equatur  multiplicationi  .ac. 
in  .bd.,  ut  prodixi.  Sed  sit  angulus  .bae.  maior  angulo  .ead.;  et  i aceat  angulus  .bai. 
equalis  angulo  .ead.;  coni  unis  accipiatur  angulus  iae erit  angulus  .bae.  equalis  an- 
gulo iad .;  quare  ostendetur,  trigonum  . iad . simile  esse  trigono  .abc.;  et  trigonum 
.aib.  simile  esse  trigono  .adc.  , ct  proucnicnl  de  inccps  que  diximus  superius;  et 
ostendetur,  multiplicatio  dyametri  .ac.  iu  dyametrum  .bd.  cquari  duabus  multiplicatio- 
nibus oppositorum  laterum.  Vndc  si  una  ex  ipsis  cordis  fuerit  ignota,  per  notitiam 
reliquorum  poteris  ipsam  inucuire.  Verbi  gratia  : sit  ignotus  unus  ex  dyametris,  re- 
liquus nero  cum  lateribus  quadrilateri  sit  notus. 

Multiplicabo  quidem  .ab.  in  .cd.;  ct  addam  id  quod  prouenerit  cum  facto  ex  .ad. 
iu  .bc.;  ct  summam  que  prouenerit  diuidam  per  dyametrum  notum.  Et  si  fuerit  igno- 
tum latus  .ab.,  ex  multiplicatione  .ac.  iu  .bd.  extraham  factum  ex  .ad.  in  .bc.;  residu- 
umque diuidam  per  .cd.,  ct  ucniet  .ab.;  et  sic  inteiligas  in  reliquis.  | 

Si  in  circulo,  cuius  dyarncler  sil  8,  latus  trigoni  equilaleri  cadentis  iu  circulo  in- 
ueuire  desideras,  ex  quadrato  totius  dyametri  quartam  partem  remoue,  uel  quadra tu..i 
semidyametri  triplica,  ct  habchis  .48.  pro  quadrato  unius  cuiusque  laterum  trigoni  ca- 
dentis in*  ipso  circulo:  quod  si  iu  dimidium  sui  catheti  multiplicnucris,  scilicet  per 
.3,  uenieut  tres  radices  de  .48.,  hoc  est  tum  radix  de  .432.  pro  embado  ipsius  trigon j, 
quod  est  perticarum  .20.,  ct  pedum  ct  unciarum  J 12.  Vndc  habetur  quod  proportio 
nrr£  unius  cuiusque  trigonj  cadentis  in  ipso  circulo  ad  quadratum  sui  dyametri  est 
sicut  .20,  et  pedes  .4,  et  uncic  { 12  ad  64.:  quare  si  multiplicauerimus  ea  per  quadratum, 
cuius  nolueris  dyametri,  et  diuiserimus  per  64,  habebimus  aream  trigonis  (j/c)  cadentis 
in  ipso  circulo.  Et  quia  trigonum  cadens  in  circulo  est  medietas  exagoni  cadentis  in 
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ipso  circulo,  erit  proportio  arcg  cxagoni  ad  quadratum  dyaraetri  sui  circulj  sicut  .41, 
et  pedes  3,  et  uncic  ~ 7 ad  64.;  quibus  multiplicatis  per  quadratum  dyametrj  cuius  uis 
circulj,  si  summa  diuidatur  per  64,  uenict  utique  cmJjadutn  exagoni  cadentis  in  ipso 
circulo.  Et  si  in  circulo  .a  bgd . eius  dyameter  .bd.  sit  .8.;  et  uis  latus  penlltagoni- 
cum,  seu  decagonicum  cadens  in  ipso  circulo  reperire,  super  dyaraetrum  .b.d.  a centro 
.e.  cathetus  erigatur  .ea.;  et  diuidatur  . ed . in  duo  equa  super  punctum  .z.;  et  copu- 
letur recta  .az.;  et  iaccat  recta  .z.  cqualis  recte  . az .,  et  copuletur  recta  .ai.  Dico 
quidem  quod  recta  .ai.  latus  est  penlhagonicum:  et  recta  .i €.  latus  est  decagonicum; 
quod  sic  prolwitur  : quia  linea  .ed.  diuisa  est  in  duo  equa  super  .z. ; ct  indirecto 
ipsius  adiuncta  est  linea  .ei.,  erit  multiplicatio  ,ei.  in  .id.  cum  quadrato  linee  .ez. 
est  cqualis  quadrato  lincg  ,zi.  Sed  ,zi.  recta  iacet  cqualis  recte  .az.;  ergo  factum  cx 
.ie.  in  .di.  cum  quadrato  linee  .ez.  cquatur  quadrato  linee  .az.  Sed  quadrato  lineo 
.az.  equantur  quadrata  linearum  .ae.  cl  .ez.;  ergo  factum  cx  .ie.  in  .id.  cum  quadrato 
lincg  .ze.  cquatur  duobus  quadratis  linearum  .ae.  ct  .ez.  : comunitcr  auferatur  qua- 
dratum linee  .ez.,  remanebit  multiplicatio  .ei.  in  .id.  equalis  quadrato  semidyametri 
.ae.,  hoc  est  quadrato  semidyametri  .</e.,cum  .de.  sit  equalis  linee  mc.;  ergo  linea 
.d.i.  diuisa  est  media,  et  extrema  proportione. 

Est  enim  ut  .id.  ad  .de.,  ita  .de.  ad  .ei.;  ct  est  latus  exagonicum  linea  .de.',  cum 
itaque  lateri  exagouici  adiungalur  recta,  que  cum  tota  diuisa  sit  secundum  mediani, 
ct  extremam  proportionem  in  puncto  coniunclionis  ipsarum,  ipsa  recta,  que  coni  ungi- 
tur lateri  exagonico,  est  latus  decagonicum,  ut  Evclides  in  tertio  decimo  libro  demon- 
strat. Quare  recta  .ei.  est  latus  | decagonicum.  Et  quia,  ut  idem  Evclides  in  eodem 
libro  ostendit,  latus  penlhagonicum  posse  super  latus  exagonicum  et  decagonicum,  erit 
siquidem  recta  .ai.  latus  penthagonicum,  cum  possit  equale  quadratorum  linearum  .ae. 
et  .ei.,  scilicet  quadratis  lateris  exagonici,  et  decagonici,  quod  .ai.  latus.  Monstrabo 
cum  numeris,  esse  lineam  minorem,  scilicet  radicem  abscisionis  quartg. 

Verbi  gratia:  dyameter  .bd.  est  .8.;  quare  utraque  rectarum  .ae.  et  .ed.  est  .4.;  quo- 
rum dimidium,  scilicet  .ze.,  est  .2.  Vndc  si  adiunxerimus  quadrata  linearum  .ae.  et  .ez., 
habebimus  .20.  pro  quadrato  uniuscuiusque  linearum  .az.  zi.;  ergo  rccla  ei.  constat 
cx  radice  minus  numero:  est  enim  ipsa  radix  de  .20.  duobus  inde  demtis:  quam  si  ia 
sc  inulliplicauerimus,  uenient  24.,  minus  ini.ur  radicibus  de  .20.;  que  un.or  radices  sunt 
una  radix  sexdecupli  de  20.,  scilicet  de  .320.;  que  si  addiderimus  cum  quadrato  linee 
.ae.,  scilicet  cum  .16.,  habebuntur  .40,  minus  radice  de  320.  pro  quadrato  lincg  uii.; 
quorum  radix  est  linea  .ai. : ct  quia  ipsa  est  radix  numeri,  minus  radice,  dicimus, 
ipsam  esse  lineam  minorem,  cum  differentia,  que  est  inter  quadratum  de  40,  scilicet 
inter  .1600.  ct  .320.  non  sit  quadratus  numerus,  cuius  recisi  radix  secundum  propinqui- 
tatem sic  accipitur:  radix  de  320.,  que  est  circa  18,  minus  nona,  extrahitur  dc  .40.,  re- 
manent { 22.,  quorum  radix,  que  est  .4.,  ct  pedes  4,  et  uncie  3.,  et  puncta  .17.,  secun- 
dum maximam  propinquitatem  est  linea  .ai.,  scilicet  latus  penthagonicum  cadens  in 
circulo  suprascripto.  Ex  hoc  enim  facile  possunt  haberi  omnia  latera  pcnthagnnica  quo- 
rumlibet circulorum  ; quia  est  sicut  4,  et  pedes  2.,  et  uncie  .3,  ct  puncta  17  ad  8., 
ita  erit  latus  |»cntliagoiiicum  cuius  uis  circulj  ad  suum  dyamelrum.  Vndc  si  multipli- 
rauerimus  dyametrum  cuiuslibet  circulj  per  4,  et  pedes  2,  et  uncius  3,  ct  puncta  17, 
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et  diuiserimus  per  8.,  habebimus  latus  decagonicura  ipsius  circulj.  Si  vero  cordam  unguli 
penthaguniei  .be.  io  pcnthagono  . abcde .,  circa  quod  pcDthagonum  sit  circulus  .abgde. 
descriptus,  inuciiire  desideras.  Dyametrum  ipsius  circulj  .bz.  protrahe,  que  sit  .8.;  et  co- 
pulabis .ze.,  que  erit  latus  dccagonicuni:  ct  quia  angulus  .zeb.  est  iu  semicirculo  .zeb.) 
ideo  est  rectus.  Quare  si  ex  quadrato  dyametri  .bz.,  quod  est  .64.,  auferatur  quadratum 
lateris  decagonici  .ze.,  quod  inuenimus  esse  superius  .24.,  mimis  radice  dc  320.;  quorum 
radix  dicitur  linea  maior,  cum  sit  radix  biuomij  quarti,  remanebunt  40,  et  radix  de 
320.,  que  est  longitudo  corde  .be.  Ynde  potest  haberi,  quod  quorumcumque  nominum 
fuerit  quadratum  penlhagonici , corumdem  nominum  erit  corda  anguli  pcuthagonici. 
Sed  latus  penLliagonicuiu  est  radix  recisi  quarti,  scilicet  numeri,  minus  radice;  et  qua- 
dratum cordg  est  binomiiini  quartum;  ct  quia  minus  est  reciso  suo  binomio;  idcirco  | 
radix  quarti  recisi  dicitur  linea  minor:  et  radix  quarti  binoiuij  dicitur  maior. 

Aliter  protrahatur  dyameter  .ati.  secans  cordam  .be.  super  punctum  . t et  copu- 
labo rectam  ,ib.t  et  erit  trigonum  .iba.  orthogonium;  ct  est  diuisum  a catheto  .bt. 
in  duo  trigona  sibi  inuicem  similia  et  toti;  quare  est  sicut  .ia.  ad  .ab.)  ita  .ab.  ad 
.at.i  quare  si  diuiserimus  quadratum  lincg  .ab.,  quod  est  .40,  minus  radice  dc  .320., 
per  dyametrum  .ai.,  scilicet  per  .8.,  habebuntur  .5,  minus  radice  de  .5.  pro  linea  .at.: 
quibus  extractis  ex  tota  . ai .,  remanebunt  .3,  et  radix  de  .5.  pro  linea  .ti. : unde  si 
nmltiplicauerimus  .ti.  iu  Ja.,  ct  quadruplicaucrimus  illud  quod  proucncrit,  habebun- 
tur similiter  .40,  ct  radix  dc  .320  pro  quadrato  linee  .be.:  est  enim  radix  dc  320.  18 
minus  quibus  additis  cum  .40,  faciunt  as,  minus  nona,  pro  quadrato  lineg  .be.  , 
quorum  radix  est  -7,  et  pedes  .3,  et  uncie  .11,  ct  puncta  .14.  Per  quam  etiam  cor- 
dam poteris  habere  notitiam  similium  cordarum  cadentium  in  quolibet  circulo,  si  ipsum 
per  dyametrum  ipsius  circulj  duxeris,  et  summam  diuiseris  per  .8.  Et  ut  habeamus 
embatium  suprascripli  pcnlluigoui,  multiplicabimus  J dyametri,  scilicet  .6  per  J corde 
.be.)  ucl  - de  .e,  que  sunt  .5.,  multiplica  per  totam  cordam  .be.,  et  ucnient  circa  per- 
ticas .38,  et  denarios  £ l.  mensurg  pro  embado  ]ienlliaguiii  .abgde.  : per  quod  etiam 
possumus  habere  notitiam  embadorum  omnium  pciilhagouoruni  cadentium  in  quibus- 
libet circulis:  si  multiplicatierimus  perticas  38,  ct  denarios  \ I • per  quadrata  dy  a me  Iro- 
rum ipsorum  circulorum,  et  diuiserimus  per  quadratum  prepositi  circuli,  scilicet  per 
r,4.;  quia  ct  Evclides  in  principio  duodecimi  libri  ostendit  siinilia  rcclilincu  iu  circulis 
ad  sc  inuiccm  sunt  sicuti  ad  dyanictrorum  tetragona)  permutarim  ergo  est  sicut  qua- 
dratum dyametri  unius  circulj  ad  mullilatcrum  cadens  in  ipsum,  ita  quadratum  al- 
terius circulj  ad  simile  niultilalcruin  cadens  in  ipsum : possumus  etiam  aliter  habere 
notitiam  corde  .be.)  et  habebitur  ex  ea  que  probantur  in  quarto  decimo  libro  Ev- 
cLioiSf  quod  corda  anguli  penlhagonici  cum  latere  pcnthagonico  possunt  quincuplum 
tetragoni  semidyametri  circulj:  quare  si  acceperimus  quincuplum  quadrati  medietatis 
dyametri,  habebimus  .80.;  de  quibus  si  extraexerimus  quadratum  lateris  pcuthagonici, 
scilicet  40,  minus  radice  dc  320,  remanebunt  40,  ct  radix  dc  320.  pro  quadrato  corde 
.be.,  ut  prodiximus:  ucl  si  multiplicaucrimus  dyametrum  per^,  habebimus  .40.  pro 
maiori  nomine:  ct  si  ex  quadrato  quadrati  dyametri  acceperimus  hoc  est  dc  4ooc, 
habebimus  320;  quorum  radix  est  mirius  nomen;  et  sic  poteris  facere  iu  alijs  circulis. 

Embadum  quidem  trigoni  cquilatcri  et  cquianguli  cadentis  in  circulo , cuius  dya- 
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nicler  est  .8.;  iiiucniinus  esse  superius  perticas  quadratas  .20,  ct  pedes  .4.,  ct  uncias  { 12. 
Embadum  quidem  tetragonj  est  32,  scilicet  dimidium  de  64.  , scilicet  ex  tetragono  | 
dvainetri.  Pcrilliagmii  uero  Exagoni  quoque  .41,  ct  pedes  .3,  et  unde  1 7.  Octa- 

goni embadum  quidem  est  perticarum  45,  et  pedis  .1,  et  uncie  J 9,  que  habentur  ex 
multiplicatione  dupli  dyametri  in  medietatem  lateris  tetragoni  , scilicet  ex  ic  in  ra- 
dice de  .8.  Embadum  quoque  decagonj  est  perticarum  47,  ct  unciarum  J 2,  que  habentur 
ex  multiplicatione  quiiicuplulionis  quarte  partis  dyamelrj  in  latus  penthagonicum  , 
scilicet  ex  .10.,  in  perticas  .4,  ct  pedes  .4.,  ct  uncias  .3,  ct  puueta  .17.  Embadum  nam- 
que dodccogotij  est  .48  perticarum,  que  proueniunt  ex  multiplicatione  medietatis  dya- 
metrj  in  medietate  omnium  laterum  exagoui  cadentis  in  ipso  circulo.  Cvmque  omnium 
harum  notitiam  habueris:  poteris  embadum  similium  (igtiruruni  cadentium  in  alijs  cir- 
culis de  faeilj  habere:  si  in  memor  non  fueris  ex  predictis.  Explicatis  itaque  que  ad  cir- 
culorum demonstrat iones  pertinent;  nunc  ad  dim mulionem  camporum,  qui  iu  ascensione 
montium  iacent,  accedamus. 

Incipit  pars  quinta  in  dimensione  camporum  qui  in  montibus  iacent . 

Cym  itaque  campum  aliquem  qui  sit  in  ascensione,  sine  in  dccliuihus  montium  me- 
tiri desideras,  latera  superficiei  iaccnlis  in  plano  sub  ipso  diligenter  inquiras,  per  que 
embadum  ipsius  plang  superficiei  habere  studeas. 

Nam  ipsum  erit  embadum  quarti  campi.  Non  enim  mensurantur  montes  secundum 
superficies  apparentes  in  cis;  cum  domus,  et  cdificia,  arbores,  nec  non  ct  semina  non 
secundum  rectum  angulum  super  ipsas  superficies  elcucntur.  Yndc  queruntur  embada 
ipsorum  planoiura,  super  que  apparentes  superficies  montium  iacent:  ct  super  que 
plana  predicta  omnia  secundum  rectum  angulum  eleuantur.  Nam  qualiter  per  latera 
dccliuarum  superftcicrum  habeas  notitiam  laterum  planarum  superficicrum  existentium 
sub  ipsis,  uolo  presentialilcr  demonstrare.  Adiaccat  quidem  linea  .ab.  pro  latere  ali- 
cuius decliuis  superficiei  iaccnlis  in  monte;  et  sil  linea  .bg.  latus  plani  existentis  sub 
latere  .ab.',  ct  cadat  super  .bg.  perpendiculari  ter  recta  .ag.  faciens  angulum  qui  ad  ,g. 
rectum:  oportet  quidem  per  notitiam  apparentis  lateris  .ab.  occultum  latus  ,bg.y  nec 
non  ct  notitiam  perpendicularis  .ag.  ucrissime  reperire.  Quod  dupliciter  fit.  Primus 
enim  modus:  et  quo  sapientes  agrimensores  utuntur:  ut  in  puncto  .a.  caput  metientis 
perticg  ponas,  extendens  eam  uersus  ,b.  super  lineam  .ab.,  et  caput  perticg,  quod  est 
super  .a.  immobiliter  tene:  aliud  uero  sursum  erige  donec  ipsa  pertica  iaccat  cquidi- 
stanter  linee  .gb.',  quod  scitnr  per  quoddam  instrumentum , quod  uocatur  archipen- 
dulum,  ut  inferius  demonstrabo:  et  tunc  per  inferius  caput  perticg  lapillum  cadere 
relinquas  .super  lineam  . ab .;  ct  ubi  | lapillqs  ceciderit,  ilii  cum  eadem  pertica  incipias 
eodem  ordine  cum  pertica  mensurare;  ct  sic  facies  donec  cxpletieris  mensurando  to- 
tam lineam  .a  b. 

Verbi  gratia  : sit  pertica  primo  posita  .ae.t  que  cquidistcl  lateri  .gb.',  ct  per  .e. 
punctum  cadat  lapillus  super  punctum  .c.',  super  quem  punctum  ponat  iterum  caput 
perticg,  tenendo  eam  cum  archipendulo  equidistantem  cum  linea  .gb.,  que  sit  .cf.', 
et  a puncto  cadat  lapillus  super  punctum  ,h et  a puncto  .h.  uersus  .b.;  et  ponas 
itcruiu  perticam  cquidislanlcm  linee  .bg.,  que  sit  Jii.;  ct  per  .i.  cadat  lapillus  super 
punctum  .b.  Nam  quotiens  pertica  sit  posita  cadens  super  lineam  .ab.,  totiens  pertica 
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una  cril  in  lalcre  .gb.  Verbi  gratia  : quia  pertica  .ae.  equidistat  lateri  .gb.  , erit  an- 
gulus  .eag.  rectus,  cum  sit  rectus  angulus,  qui  ad  .g*:  ct  quia  .ec.  est  casus  lapillj,  si 
emiserimus  lineain  per  .c.  i puncto  .e.  super  lineam  .gb.,  que  sit  linea  .ek,9  erit  recta 
.ek.  cathetus  super  rectam  .gb.:  quare  recta  .ck.  cquidistans  est:  et  equa  lis  recte  .ag.} 
quare  .gk.  equa  lis  est  longitudini  perticg  .ae.  Similiter  si  per  .h.  protraexerimus  li- 
neam inucnies,  eisdem  disjiosittt,  lineam  .kl.  equari  ]>ertice  .ef.  Rursus  si  per  casum 
lapillj  cadentis  ab  .i.  in  .b.  punctum  protraxerimus  lineam  Ab.,  erit  ij»sa  cquidistans, 
et  equalis  linee  ./i/.;  quare  et  .lb.  equalis  est  .hi.,  scilicet  pcrlice;  ergo  quotiens  per- 
tica accepta  fuit  equidistanler  lineg  .gb.  super  lineam  .ab.,  totiens  unius  perticg  lon- 
gitudo erit  linea  .gb.,  ut  prediximus.  Est  enim  arcbipendulus  ist  rumen  tum  ligneum 
habens  formam  trianguli  equicrurij;  ct  ab  uno  angulorum  pendit  Illum  cum  plumbo: 
cumque  posueris  hasem  ipsius  ancbipendulj  super  perticam  , ct  ab  angulo  superiori 
plumbum  cum  fdo  ceciderit  super  dimidium  basis  ipsius:  tunc  pertica  stabit  cquidi- 
stanter  illj  plano,  quod  mensurare  uolucris;  quod  potueris  ad  oculum  deprehendere 
in  subiecta  figura,  in  qua  ponitur  pro  pertica  linea  .po.,  super  quam  erectus  est  ar- 
cbipendulus . abg.}  et  a puncto  .a.  cadit  filum  cum  plumbo  .ad.  per  punctum  .e.,  qui 
est  in  medio  .bg.  Et  si  in  antecedente  figura  apparens  latus  .ab.  recte  descenderit, 
non  oportebit  ponere  perticam  cum  archipcndulo  nisi  semel;  quia  cum  posueris  per- 
ticam .ae.  equidistantem  lateri  . gb.',  ct  super  casum  .ec.  ereexeris  arundinem  cqualem 
lineg  .ec.,  erit  triangulus  .aec.  similis  triangulo  . abg .;  quia  cum  in  equi  distantibus 
.ae.  et  .bg.  recta  incidit  .ab.,  erit  angulus  .aec.  equalis  angulo  .abg:  similiter  quia  in 
cquidislantibus  . ag . et  .ec.  recta  incidit  xib.,  erit  angulus  .gab.  equalis  angulo  .eca.} 
quare  reliquus  qui  sub  .aec.  reliquo  | qui  sub  .agb.  remanet  equalis  : quare  pro- 
portionalitcr  erit  sicut  .«c.  ad  totam  .a/r.,ita  pertica  .ae.  ad  totam  .gb.  Viulc  si  raul- 
tiplicaucrimus  .ab.  in  .ae.,  ct  diuiscriraus  per  .ac.,  proucniet  utique  linea  .gb.}  hoc 
est  si  feceris  perticam  cqualem  lineg  .ac.,  et  cum  ipsa  mensurabis  totam  lineam  .ab., 
habebis  similiter  lineam  .gb.  ; quia  quot  equales  linee  .ac.  sunt  in  linea  .ab.,  tot 
equales  perticc  .ae.  sunt  in  latere  .gb.:  similiter  quot  equales  liucc  .ac.  sunt  in  linea 
.ab.,  tot  equales  linee  .ec.  sunt  in  altitudine  .ag.  Vnde  si  mulliplicaucrimus  .ab.  per 
.ec.,  et  diuiserimus  per  .ac.,  proucniet  utique  altitudo  catheti  .ag.:  et  hec  inuestigatio 
catheti  est  mullum  utilis  iu  reperiendis  altitudinibus  pyramidum. 

Sapientes  uero  antiqui  ordinabant  cura  arundinibus  triangulum  similem  in  hunc 
modum.  Descripta  itaque  figura  suprascripta  .agb.,  cuius  latus  .ab.  iaceat  in  apparentia 
montis,  per  quod  uolebanl  habere  longitudinem  plani  .bg.,  ncc  non  et  altitudinem 
.ag.m,  erigebant  itaque  super  radicem  montis  arundinem  bc.  urlhogoiialitcr  cuiuscum- 
que magnitudinis,  super  quam  ponebant  aliam  arundinem  facientem  angulum  .c.  rectum, 
cuius  caput  alter  iacebat  super  lineam  .ab.}  que  arundo  sit  linea  .ce.}  ct  sic  trian- 
gulus .cbe.  erat  similis  triangulo  .abg.}  quare  erat  sicut  .bc.  ad  .ba.,  ita  .ec.  ad  .bg.: 
multiplicabant  igitur.nn6.pcr.ee.,  et  diuidehant  per  .be.}  ct  sic  habebant  notitiam 
lateris  .bg.  Similiter  quia  erat  sicut  .be.  ad  .ba.,  ita  .cb.  ad  .ag.}  multiplicabant  .ab. 
per  .bc.,  et  diuidehant  per  .be.}  et  sic  habebant  altitudinem  .ag.  Et  si  campus  in 
monte  positus  habuerit  formam  superficiei  alicuius  portionum  colupne,  ita  quod  ap- 
parens superficies  sit  gimbosa,  ut  superficies  .abde.,  cuius  latera  .ab.  et  .de.  sint  arcus 


Digitized  by  Google 


III.  109 

circulj;  reliqua  ucro  latera  .ad.  et  .be.  sint  recta;  et  sit  latus  .be.  in  uerticc  montis; 
latus  quoque  .ad.  sit  inuersus  ratliccm.  Intclligam  primum  latera  plani  existentis  sub 
ipsa  superficie  .agdz.  et  .gz.,  ncc  non  ct  altitudines  .bg.  et  ,ez.  cadentes  orlhogonaliter 
super  planum  .adzg.,  ct  in  puncta  . g.z.\  quare  anguli  Mgb.  ct  .dze.  sunt  recti:  men- 
surabo siquidem  super  arcus  .ha.  ct  ,ed.  cum  pertica  et  archipendulo,  prohiciendo  la- 
pillos super  ipsos  arcus,  incipiendo  a punctis  .be.,  que  sunt  in  eminentia  campi,  ct 
descendendo  usque  ad  puncta  .ad.}  ct  sic  habebo  quantitates  .ag.  ct  dz.i  ct  quia  latus 
.ad.  est  rectus,  nec  non  et  in  plano  superficiei  .gadz.,  mensurabo  ipsum  sicuti  men- 
surantur latera  planorum. 

Deinde  mensurabo  latus  latus  (sic)  .be.  si  fuerit  cquidislans  et  equale  lateri  .gz.}  quod 
cognoscitur  si  catheti  .bg.  et  .ez.  fuerint  cquales;  et  sic  habebo  notitiam  lateris  .gz. 
Nam  qualiter  cognoscatur  utrum  catheti  .bg.  et  .ez.  sibi  inuicem  sint  equales  uel  non, 
in  subscripta  figura  demonstrabitur:  uel  poterit  ad  oculum  | deprehendi,  si  puncta  .b.e. 
fuerint  in  eodem  plano:  si  autem  aliquis  eorum  fuerit  altior,  erit  linea  .be.  in  puncto 
.e.  ascendens,  uel  descendens.  Esto  .e.  punctus  altior  puncto  .b.}  quare  super  latus  .cb. 
mensurabo  cum  pertica  ct  archipendulo  ordine  suprascripto;  et  sic  habebo  notitiam 
lateris  . zg .:  et  si  planum  .adzg.  fuerit  orthogonium,  multiplicabo  .ga.  in  .ad.,  et  ha- 
bebo arcam  quadrilateri  .as.,  quod  erit  arca  apparculis  gibosg  superficiei:  ct  si  pla- 
num .az.  orthogonium  non  fuerit:  studebo  inuenire  dyaraetrum  .gd.,  cuius  notitiam 
habebo,  si  super  arcum  .bd.  mensurabo  cum  pertica  ct  archipcudulo  : deinde  aream 
trigonorum  .gad.  et  .dzg.  in  unum  coniungam,  et  habebo  quesitum. 

Er  si  gibositas  campi  fuerit  declinans  ad  utramque  partem,  ut  arcus  . cfh .,  cuius 
altior  pars  sit  punctus  . f '.  Intclligam  rursus  latus  plani  .ca.  orlhogonaliter  coniungi 
cum  altitudine  ,af. : et  si  arcus  .fe.  equalis  fuerit  arcui  .fh.,  duplum  linee  .ca.  erit 
corda  arcus  .cfh.,  scilicet  longitudo  lateris  totius  plani  cadentis  sub  arcu  .cfh.,  dum 
tamen  arcus  .cfh.  non  sit  maior  semicirculo  : quia  si  esset  maior  semicirculo  , tunc 
dyameter  circulj  esset  longitudo  superficiei  apparentis.  Sed  sit  arcus  .fh.  minor  arcu 
,fc .}  ct  intelligam  lineam  .hi.  coniungi  orlhogonaliter  cum  linea  .fi.  ; ct  inlelligam, 
lineam  .cak.  equidistanlcm  esse  linee  ,ih.,  ct  equalem  .ak.  linee  .ih.:  quare  si  protra- 
hatur .hk.,  erit  equalis  et  equidistans  lineg  .ia.  et  .hk.  ; quare  angulus  qui  ad  .k. 
est  rectus;  quare  tota  linea  .ck.  erit  latus  plani  cadentis  sub  arcu  . cfh .;  ct  Jik.  est 
altitudo,  que  est  ab  .a.  in  .*.  : his  itaque  intellectis  mensurabo  cum  pertica  et  archi- 
pcudulo .abf.  in  .c.,  et  ab  .f.  in  ./*.,  et  habebo  longitudinem  lateris  .ck.:  uel  aliter  eri- 
gam arundinem  super  punctum  .c.  orlhogonaliter,  que  sit  .cb.  ; ct  aptabo  cum  ipsa 
aliam  arundinem  tantg  magnitudinis,  que  cum  fecerit  in  .b.  punctum  angulum  rectum, 
aliud  latus  tangat  arcum  .fc.}  que  arundo  sit  linea  .bg.  Inuestigabo  igitur  quam  sub- 
tilius potero  longitudines  arundinum  .cb.  ct  .bg.,  ct  coniungam  quadrata  carum  : et 
coniuncto  radicem  inueniam,  que  erit  longitudo  cordg  .cg.}  quam  diuida  (sic)  in  duo 
equa  super  punctum  .d.}  et  d puncto  .d.  intclligam,  cathetum  .de.  cleualum  esse  super 
cordam  .cg.:  quare  ,e.  punctus  diuidet  arcum  .cg.  in  duo  media.  Et  quia  ut  in  un- 
decimo habetur  libro,  esse  omnem  triangulum  in  superficie  una;  si  rectam  .de.  pro- 
traham d parlc  .e.  per  superficiem  . bcg .,  cadet  super  unum  ex  lateribus  .cb.  et  .bg., 
uel  in  angulum  .b.  contenptum  ab  ipsis*  Quando  .cb.  et  .bg.  fuerint  equales,  tunc  cadet 
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supor  punctum  ct  si  una  ipsarum  fuerit  maior,  tunc  cadet  super  maiorem  ipsarum. 
Esto  siquidem  | maior  .cb.  quam  .bg.}  ct  protrahatur  ift  intellectu  linea  .de.  donec  con- 
currat cum  linea  .cb.  in  puuclo  ./.;  erunt  siquidem  trigona  .cbg.  et  .edi.  orthogonia 
et  similia,  cum  habeant  angulum  Jcd.  co munem:  quare  erit  sicut  .bc.  ad  .bg.y  ita  .cd. 
ad  .dl.:  quare  multiplicabo  .bg.  per  .cd.y  ct  ilitiulain  per  .bc.t  et  habebo  notam  .dl. 
Item  est  sicut  .bc.  ad  .cg.y  ita  .cd.  ad  .el.:  quare  imiltiplicalio  xg.  per  ,cd.y  et  diui- 
dam  per  ,bc.y  et  habebo  quantitatem  lincg  .cl .;  quam  accipiam  subtiliter,  et  ibo;  ct 
accipiam  aruudinem  rectam,  que  cadat  ab  ./.  in  .e.,  cuius  longitudinem  tollam  ex  in- 
ueuta  .ld.y  et  remanebit  sagitta  .ed.  nota  : quare  si  multiplicaucro  .cd.  in  .dg.y  et  di- 
uidam  per  .de.}  ct  quod  prouencrit  addam  cum  .er/.,  habebo  dyametrum  circulj,  cuius 
est  arcus  xfh.:  cumque  per  inucutum  dyametrum  cordam  dupli  arcus  ,gf.  inucneris  per 
ca  que  in  tabulis  diximus  ; ct  ipsius  cordg  dimidium  acceperis  , habebis  sane  noti- 
tiam lincg  .ga rn. : cui  si  addideris  longitudinem  arundinis  . bg.y  habebis  notitiam  totius 
lincg  .bm.y  hoc  est  lincg  .ce.  Similiter  si  per  eundem  dyametrum  inuencris  cordam 
duplj  arcus  .fh. , dimidium  cius  erit  linea  que  est  equulis  lincg  ,ak.\  et  sic  ha- 
bebis notitiam  totius  rectg  xk.y  scilicet  lougiludincm  plani  existentis  sub  gibosa  su- 
perficie. Cumque  latera  planorum,  super  que  apparentes  supcriicies  montium  clcuaiitur, 
itiucuirc  sciueris,  poteris  eorum  embada  per  ipsa  latera  subtiliter  inucnire:  cum  ipsa 
plana  sunt  cx  tribus  lateribus,  uel  ex  uu*r,  uel  ex  pluribus:  uel  rotunda:  ucl  ex 
aliqua  parte  circulj  : ucl  quod  etiam  habeat  formam  obliquam  deuiantiain  a ucra  ro- 
tunditate. Cumque  formam  ipsius  plani  habueris  per  ca  que  in  hac  tertia  distinctione 
dicta  sunt,  cmhaduin  ipsius  iiiueuirc  poteris  : quare  huic  distinctioni  lincin  imponens, 
ad  quartam  distinctionem  accedamus,  in  qua  docebimus  diuiderc  campos  cuiuscumque 
sint  formg, 

Explicit  distinctio  tertia , incipit  quarta  de  dinisione  camporum 
inter  consortes. 

Qvartam  siquidem  distinctionem  in  pnrtcs  qualuor  diuidimus:  in  prima  quarum  tri- 
angulas : in  sccundu  quadri  Ia  teras  : in  tertia  multilatercs  : in  quarta  circulos,  et  eo- 
rum portiones  diuidere  docebimus. 

Incipit  pars  prima  de  dinisione  triangulorum. 

Cvm  itaque  triangulum  aliquem  in  duas  equas  partes  ab  uno  angulorum  diuidere 
uis,  ab  ipso  angulo  super  dimidium  lateris  subtendentis  ipsi  lineam  protrahe;  et  ha- 
bebis optatum.  Verbi  gratia:  uolumus  trigonum  .abg.  a puncto  .a.  in  duo  equa  diui- 
dere: diuidalur  siquidem  latus  .bg.  in  duo  equa  super  punctum  .</.;  ct  copuletur  recta 
.ad.}  dico  siquidem,  trigonum  .abg.  in  duo  equa  trigona  esse  diuisum:  sunt  enim  tri- 
gona .abd.  et  adg.  sibi  inuiccm  ] cqualia,  cura  sint  super  equales  bases,  ct  sub  eadem 
aititudiue,  que  est  ductio  catheti  ab  .a.  in  lineam  .bg.:  sunt  enim  trigona  sibi  inuiccm 
sub  eadem  altitudine  existentia,  sicut  bases  in  principio  sexti  libri  habentur:  quare  est 
sicut  .bd.  ad  .dg.y  ita  trigonum  .abd.  ad  trigonum  .adg.:  est  cniin  basis  .bd.  cqualis 
basi  .dg.}  quare  trigona  .abd.  cl  .adg.  sibi  inuiccm  sunt  cqualia,  ut  prodiximus;  ucl  si 
protraxerimus  cathetum  ah  .a.  super  lineain  .bg.y  erunt  utique  cathetus  ipse  utriusque 
trigoni  .abd.  et  .adg.}  cuius  catheti  dimidium  si  mulliplicauerimus  in  basem  .bd.  et 
.dg.,  cquabilur  multiplicationi  dimidij  eiusdem  catheti  in  basem  .bg.  Nam  ex  mulli- 
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plicationc  ^limidij  catheti  ipsius  in  bases  ,bd.  et  .dg.,  proucniunt  embada  trigonorum 
.. abd . et  .adg.  Quare  probatur»  trigonum  .nbd.  cqualem  esse  trigono  .a de* 

Tbico.na  unum  angulum  uni  angulo  cqualem  habentia  proportionem  habent  compo- 
sitam ex  lateribus  angulos  continentibus  erjualcs.  Ad  cuius  rei  cuidentinm  sint  tri- 
gona .abg.  et  .gez.  equales  habentia  angulos,  qui,  ad  ,g.  Dico  quidem,  trigona  . abg . et 
. gez . pro|>orlioncm  habere  compositam  ex  his  proportionibus,  que  sunt  laterum  con- 
tinentium angulos  equales,  ex  ea  uidclicct  quam  habet  latus  .bg.  ad  latus  .ge.,  et  cx 
ea  (piam  habet  latus  .ag.  ad  latus  .gz.}  quod  sic  probatur:  recta  .ae.  copuletur;  et 
ciciatur  inter  trigona  .abg.  et  .gez.  trigonus  .age*}  erit  ergo  proportio  trigoni  .abg, 
ad  trigonum  .gez.  composita  cx  duabus  proportionibus,  scilicet  cx  ea  quam  habet  tri- 
gonum abg.  ad  trigonum  .age.,  ct  cx  proportione  .age.  trigoni  ad  trigonum  .gez.  Sed 
proportio  trigonj  .abg.  ad  trigonum  .age.  est  sicut  basis  .bg.  ad  basem  .ge.,  cum  sint 
sub  altitudine  una;  nec  non  et  proportio  trigoni  .eag.  ad  trigonum  .egz.  est  sicut 
latus  .ag.  ad  latus  .gz.}  ergo  proportio  trigoni  .abg.  ad  trigonum  .gez.  componitur  ex 
proportionibus  laterum  .bg.  ad  .ge.,  ct  .ag.  ad  ‘gz.  continentium  angulos  equales;  quod 
oportebat  ostendere.  Componitur  etiam  proportio  trigonj  .abg.  ad  trigonum  .gez.  ex 
proportionibus  .bg.  ad  .gz.,  et  .ag.  ad  .gc.,  cum  latera  .ag.  ct  .bg.  siut  antecedentia, 
et  latera  .ge.  ct  .gz.  siut  consequentia  : ct  quia  ut  diximus  in  tractatu  angulorum  , 
proportionem  compositam  cadere  ex  facto  antecedentium  ad  factum  cx  consequentibus, 
erit  utique  proportio  trigoni  .abg.  ad  trigonum  .gez.,  sicut  factum  cx  .bg.  iu  .ag.  ad 
factum  cx  . eg . in  .gz.:  quare  si  equalis  fuerit  multiplicatio  lateris  .eg.  in  latus  .gz. 
multiplicationi  laterum  .bg.  in  .ga.,  cquale  erit  trigonum  .egz.  trigono  .abg.}  et  si 
minor  minor,  ct  si  maior  maior;  ct  hoc  uolnj  demonstrare. 

Et  si  a trigono  recta  protracta  fuerit  secans  duo  latera  trigonj,  que  cum  ipsis  | 
duobus  lateribus  faciant  trigonum  habentem  angulum  unum  comunem  cum  ipso  tri- 
gono, erit  proportio  unius  trigoni  ad  alium  , sicut  facta  ex  lateribus  continentibus 
ipsum  angulum.  Ad  cuius  rei  euidentiam.  Esto  trigonum  .< abe .}  et  in  ipso  protracta 
fuerit  linea  .de.  secans  latera  . ca . ct  . cb . super  puncta  .ed.  Dico,  trigonum  .abc.  pro- 
portionem habere  ad  trigonum  . dec .,  sicut  factum  ex  .ac.  in  .cb.  ad  factum  ex  .dc.  in 
.ce.}  quod  sic  probatur:  super  latus  .ac.  applicabo  trigonum  .ac/,  cqualc  trigono  .dec.} 
ct  quia  trigona  .abc.  ei. afc.  sub  una  sunt  altitudine,  est  sicut  .bc.  ad  . fc .,  ita  tri- 
gonum .abc.  ad  trigonum  .afc.  Sed  proportio  .ac.  ad  .fc.  est  sicut  factum  ex  .ac.  in 
.cb.  ad  facium  ex  mc.  in  . cf ergo  proportio  trigoni  .abc.  ad  trigonum  .afc.  est  sicut 
factum  cx  .ac.  in  .bc.  ad  factum  ex  .ac.  in  .cf.  Et  quia  trigonum  .dec.  equale  est  tri- 
gono .acf.,  est  proportio  trigoni  .acb.  ad  trigonum  .dee.  sicut  factum  ex  .acb.  in 
. acf .:  ct  quia  trigona  .acf.  et  .dee.  sibi  inuiccm  sunt  cqualia,  et  habent  unum  an- 
gulum comunem;  quare  circa  ipsum  angulum  romunia  patiuntur  latera;  hoc  est  quod 
sunt  mutug  proportionis»  ut  in  quinto  decimo  theoremate  sexti  libri  Evclidis  habetur: 
ergo  est  sicut  .ac.  ad  .dc.,  ita  .ce.  ad  .cf.}  quare  factum  ex  .dc.  in  .ce.  equa  tu  r facio 
cx  .ac.  in  .cf.;  ergo  proportio  trigoni  ‘abc.  ad  trigonum  .dec.  est  sicut  factum  ex  .ac. 
in  .cb.  ad  factura  cx  .dc.  in  .ce.}  quod  oportebat  ostendere.  Et  si  in  aliquo  laterum 
sit  punctus  datus,  a quo  lineam  rectam  protrahere  uis  diuidentem  triangulum  in  duo 
equa,  ut  in  trigono  .bgd.,  in  quo  datus  sit  punctus  .a.  super  latus  .gd.\  ct  sit  primus 
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punctus  .a.  super  dimidium  .gd.;  copulabo  siquidem  .a.  cum  .b.,  et  erit  trigonum  .bgd. 
iu  duo  trigona  cqualia  diuisum  a linea  ,ba.,  que  sunt  .bga.  ct  . bad . super  equas 
bases,  ct  sub  altitudine  una;  ucl  quia  factum  ex  .bd.  in  .dg.  duplum  est  facti  ex 
.bd.  in  .da.,  duplus  est  triangulus  .bgd.  triangulo  .bad.,  cura  liabcant  unum  angulum 
comunc.  Sed  non  sit  datus  punctus  super  dimidium  alicuius  laterum,  ut  in  hoc  alio 
trigono  .abg.,  in  quo  datus  sit  punctus  .d.,  qui  sit  propius  puncto  .b.  Diuidam  latus 
.bg.  induo  equa  super  .e.,ct  copulabo  rectas  .ad.  et./ie.jct  per  punctum  .e.  protraham 
lineam  ,cz.  equidistanlem  lineg  .ad.,  et  copulabo  rectam  .dz.  Dico  quidem,  trigonum 
‘dbg.  in  duo  equa  d iuisum  esse  a linea  .dz.;  quini  sic  prolniliir:  in  equidistantes  quidem 
.(td.  et  .ez.;  ct  super  basein  .ad.  sunt  trigona  .ade.  ct  .adz.  sibi  inuiccm  equalia:  co- 
muniter  addatur  ei  trigonum  . abd .,  erunt  duo  trigona  .abd.  et  .adz.,  hoc  est  quadrila- 
tcrum  abdz . cqualia  duobus  trigonis  .abd.  et  utde., hoc  est  trigono  .«Ac.  Sed  trigonum 
.abe.  dimidium  est  trigoni  .abg.;  quare  ct  quadrilatcrum  .abdz.  dimidium  est  trigon  j 
.abg.;  reliquum  uero,  scilicet  trigonum  . zdg .,  est  alia  medietas  trigon  j .abg.:  diuisum  | 
est  ergo  trigonum  .abg.  a puncto  .d.  per  lineam  .dz.  in  duas  partes  equales,  ut  opor- 
tebat facere.  Kt  si  secundum  numerum  punctum  .z.  iuuenire  desideras;  scias  quia  que 
pars  est  .ed.  ex  .dg.,  eadem  est  m z.  ex  . ag .,  cum  in  trigono  .adg.  protracta  sit  .ez. 
cquidlstans  lateri  .ad.:  quare  multiplicabis  .ed.  per  . ga .;  ct  quod  prouencrit  diuides 
per  .gd.;  et  quod  exierit,  erit  .az.  Verbi  gratia  : sit  latus  .ab.  13,  et  .bg.  .14.,  ct  .ga. 
.15.;  quare  .ge.,  uel  ,eb.  est  .7.:  cl  sit  .de.  duarum  perticarum;  quare  .gd.  erunt  .9.;  si 
raultiplicaucrimus  ergo  .ed.  in  . ga .,  scilicet  .1.  per  15.,  uenient  .30;  quibus  diuisis  per 
M,,  uenient  ± 3 pro  linea  .az.;  quibus  extractis  ex  .ag.,  remanent  * li  pro  linea  .gz.: 
quare  si  raultiplicaucrimus  eam  per  .gd.,  qui  est  .9.,  uenient  105,  scilicet  dimidium 
multiplicationis  .bg.  in  .ga.:  quare  probatur,  trigonum  . zgd . dimidium  esse  trigoni 
.abg.,  cum  utrique  eorum  comunis  sit  angulus  qui  ad  .g.:  est  enim  proportio  trigoni 
.abg.  ad  trigonum  . zdg . composita  ex  duabus  proportionibus  laterum  continentium 
angulum  comunem:  hoc  est  ex  ca  quam  hnl>ct  ,bg.  ad  .gd.,  et  ex  ea  quam  habet 
.ag.  ad  .gz.:  quare  est  sicut  facium  cx  antecedentibus  .bg.  in  .ga.  ad  factum  ex  con- 
sequentibus .dg.  in  .gz.:  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum  .zdg.  Sed  factum  cx  .bg.  in 
.ga.  duplum  est  facti  ex  .dg.  iu  .gz.  Duplum  est  ergo  trigonum  .abg.  trigono  .zdg. 
Vnde  si  multiplicaucrimus  .ag.  per  dimidium  .gb.,  scilicet  .15.  per  .7.,  et  summam 
diuiseriraus  per  ‘gd.,  scilicet  per  .9.,  uenient  utique  f 11  pro  linea  .gz.,  ut  superius 
iuueniraus. 

Preparatoria  in  diuidendis  trigonis  per  datum  punctum  infra  triangulum. 

SI  i duobus  angulis  trigoni  super  dimidium  laterum  subtendentium  ipsos  due  recte 
protrahantur,  sc  se  proporlionabilitcr  secabunt,  ita. quod  quelibet  portio,  que  est  inter 
angulum  et  sectionem  sui  residui  est  dupla  ; et  si  a reliquo  angulo  super  reliquum 
latus  per  puuetum  sectionis  recta  trahatur : diuidet  utique  ipsum  latus  in  duo  equa. 
In  trigono  quidem  .abg.  ab  angulis  .abg.  et  .bag.  super  dimidium  laterum  .ag.  ct 
.bg.  recte  protrahantur  .ae.  ct  .bz.  se  inuiccm  secantes  super  punctura  .d.  Dico  quod 
proportio  .ad.  ad  .de.  est  sicut  proportio  .bd.  ad  .dz.;  et  quelibet  ipsarum  sui  re- 
sidui est  dupla;  quod  sic  probatur  : a puncto  quidem  . a . equidistanlem  recte  .bg. 
ducam  rectam  .ai.;  ct  protraham  rectam  .bz.  donec  concurrat  cum  .ai.  in  puncto  .i.. 
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et  erant  trigona  .azi.  et  -gzb.  silii  inuieem  similia;  quare  est  sicut  recta  .az.  ad  -zg.,  ita 
•iz.  ad  .zb.,  et  .ia.  ad  .bg.  equalis  est  enim  .az.  ex  .zg.;  equales  ergo  erant  .si.  ex  .zb., 
et  .ia.  ex  .bg.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .adi.  et  .bde.,  est  sicut  .ia.  ad  .be.,  ita 
.ad.  ad  .de.,  et  .id.  ad  ,db.  Sed  .ia.  rectg  equalis  est  recta  .bg.;  quare  est  sicut  .bg.  ad 

■be.,  ita  recta  .ad.  ad  de.,  et  .id.  ad  db.:  dupla  est  enim  .bg.  ex  .be.;  quare  dupla  est  • «I  »i  »di ungitur  > (W. 

.ad.  ex  .de.,  et  .id.  ex  .db.:  et  quoniam  equalis  est  .iz.  ex  .zb.,  comuuitcr  si  adiungatur|  iu ferio ret  pig.  Illi  lin.  S-6l- 
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recla  . zd .,  erit  tota  recta  Jd.  equalis  duabus  .bz.  ct  . zd . Sed  Jd.  ostensa  est  du- 
pia  ex  .db.;  quare  duc  recte  .bz.  ct  . zd . duple  sunt  recte  .bd.  : cora  uniter  si  au- 
feratur recta  .db.,  remanebit  recta  .bd.  equalis  duplo  recte  . dz .;  quare  .bd.  cx  .dz. 
est  dupla  : ostensa  est  enim  rectam  .ad.  duplam  esse  cx  .de.  ; ergo  est  sicut  .ad. 
ad  .de.,  ita  .bd.  ad  .dz.;  quod  oportebat  ostendere.  Et  si  ab  angulo  .g.  per  pun- 
ctum .d.  transeat  linea  . gt . Dico  quod  latus  uib.  diuisum  est  iu  duo  equa  super  pun- 
ctum . t protraham  quidem  rectam  .gt.  extra  triangulum  . abg donec  concurrit  super 
punctum  .k.  lineae  .ik.,  et  erunt  trigona  .adk.  et  et  (sic)  . edg . sibi  inuicem  similia; 
quare  est  sicut  .ad.  ad  .de.,  ita  m. k.  ad  .ge.:  sed  .ad.  cx  .de.  est  dupla;  quare  recta 
.ak.  est  dupla  recte  .ge.,  cui  etiam  dupla  est  recta  .bg.,  cum  equalis  sit  .be.  cx  .eg.i 
que  ucro  eidem  dupla  sunt,  et  sibi  inuicem  sunt  equalia;  quare  equalis  est  recta  .a k. 
recte  .bg.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .atk.  et  .btg.,  est  sicut  .ak.  ad  .bg.,  ita 
.at.  ad  .tb.\  est  enim  .ak.  equalis  recte  .bg.,  et  .at.  quidem  equalis  est  recte  . tb di- 
uisum est  ergo  latus  .ab.  in  duo  equa  a linea  .gt.;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  quia  in  trigono  .abg.  ab  angulis  .abg.  et  .agb.  duc  rcctc  concurrunt  super  dimi- 
dium laterum  subtendentium  ipsos,  que  sunt  recte  .bz.  ct  .gt.  se  inuicem  secantes  super 
punctum  .d.,  erit  proportio  sectionum  ipsarum,  una  uidelicet  est  sicut  .bd.  ad  .dz., 
ita  .gd.  ad  .dt.  Dico  Rursus  quod  si  a reliquo  angulo  super  dimidium  lateris  sub- 
tendentis' ipsum  recta  trahatur,  transibit  per  punctum  sectionum  reliquarum  duarum 
linearum  a reliquis  angulis  descendentium  super  dimidium  reliquarum  liasium.  Verbi 
gratia  : describatur  rursus  trigonum  .abg.;  et  super  dimidium  basium  ipsius  signentur 
puncta  . t.ez et  copulentur  recte  .ae.  et  .bz.  sese  inuicem  secantes  super  punctum  .d. 
Dico  siquidem  si  a puncto  .g.  in  punctum  .t.  recta  trahatur,  per  punctum  .d.  transibit: 
quod  si  ita  non  est,  transibit  recta  cx  .g.  in  .t.  super  lineam  .bz.  inter  puncta  .bd., 
uel  inter  puncta  .dz.:  transeat  primum  super  rectam  .bd.  per  punctum  ct  quoniam 
due  recte  .bz.  et  .gt.  ab  angulis  .abg.  et  .bga.  descendunt  super  dimidium  laterum 
.ab.  et  .ag.  sese  inuicem  secantes  super  punctum  .(.,  erit  .bf.  dupla  cx  .{z.\  sed  .ad. 
ex  .dz.  est  dupla;  ergo  est  sicut  .bf.  ad  .fz.,  ita  .bd.  ad  .dz.:  permutarim  ergo  est 
sicut  .bf.  minor  ad  .bd.  maiorem,  ita  .bd.  maior  ad  .dz.  minorem;  quod  est  iuconue- 
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niens;  non  enim  recta  protracta  cx  *g.  in  .t.  transiel  per  .bz.  inter  ]>uncta  .bd.  Simi- 
liter ostendetur,  ipsam  transire  non  posse  inter  puncta  Az.;  per  punctum  enim  A. 
transict  ut  dictum  est.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quod  infra  trigona  non  est  pun- 
ctus preter  unum,  per  quem  ab  angulis  transeant  | recte  diuidentes  latera  trigonj  in 
duo  equa.  Quare  si  per  punctum  ipsum  rectam  transire  unlumus,  que  diuidat  trian- 
gulum ili  duas  equas  partes,  erit  utique  unaqueque  cx  descendentibus  rectis  ab  an- 
gulis super  dimidium  laterum  ipsius,  per  quam  trianguli  iit  equas  portiones  diuidenlur. 
Verbi  gratia:  in  trigono  suprascripto  .abg.  datus  sit  punctus.//.,  per  quem  transeant 
protracte  ab  angulis  recte  .ae.  el  .bz.  et  .gt.  diuidentes  latera  ipsius  trigonj  in  por- 
tiones equales;  quclibct  enim  ipsarum  diuidit  trigonum  -abg.  in  duo  equa:  sunt  enim 
trigona  .aeb.  et  .a eg.  super  equas  bases,  que  suut  .be.  et  .eg.,  et  sub  una  altitudine, 
que  est  ex  .a*  in  .bg.  perpendicularis  ducta;  quare  cquale  est  trigonum  .aeb.  trigono 
. aeg.y  propter  eadem  «t  trigona  . bzg . cl  bza . sibi  inuiccm  sunt  cqualin;  nec  non  et 
trigona  >gat.  et  ^tb~  sibi  inuicem  equantur.  Sectum  est  ergo  trigonum  .abg.  in  duas 
medietates  ab  una  quaque  linearum  .ae.  et  .bz.  et  .gt.  transeunto  per  datum  punctum 
A.  Similiter  si  datus  punctas  cadat  super  lineam  .ae.  inter  .ad.  ucl  Ae.,  diuidclur 
etiam  in.  duo  equa  trigonum  .abg.  a linea  .ae.  transeunte  per  puactuin  datum  infra 
triangulum:  quod  idem  iutellige  si  punctus  datus  fuerit  in  protractu  alicuius  duarum 
linearum  .bz.  et  .gt.  Et  si  punctus  datus  non  ceciderit  in  lineis  descendentibus  ab 
angulis  super  dimidium  laterum  ipsius:  tunc  si  ab  angulis  transire  fecerimus  rectas 
per  ipsum  puucluni  uenientes  usque  ad  latera  trigonj,  erunt  sectiones  unius  cuiusque 
lateris  sibi  inuicem  inequales;  ex  quibus  duc  sectiones  maiores  medietate  ipsorum  la- 
terum erunt  drC4i  unum  cx  angulis  trigonj,  et  due  minores  circa  alium,  et  una  maior, 
et  altera  maior  reliquum  angulum  continebunt.  Verbi  gratia:  in  trigono  quidem  Aez. 
protrahantur  recte  Aa.eb.  zg.  diuidentes  latera  ipsius  per  equalia  iu  punctis  . a.b.g 
ct  sese  inuicem  secantes  super  punctura  .*\  Et  sit  punctus  datus  aliquis  infra  trian- 
gulum Ae z.,  qui  non  sit  in  lineis  .da.  cb.  zg.,  quem  oportebit  esse  infra  unum  ex 
sex  trigonis  continentibus  totum  triangulum  Aez.:  que  trigona  sunt  Aib.  ct  Aig.  et 
Aie.  et  .aie.  et  .uiz.  ct  .zib.:  sit  primum  datus  punctus  .f.  infra  triangulum  Aib 
cumque  duxerimus  lineam  ex  A.  in  .f.\  et  fecerimus  eam  penetrare  super  latus  . ez 
nimirum  inter  puncta  . az . uenict;  ct  hoc  liet,  quia  punctus  ./.  est  infra  triangulum 
Aaz.:  uciiiet  ergo  super  punctum  J5*.;  quare  .zk.  est  minus  medietate  sui  lateris  .ez. 
ct  .ek.  est  plus.  Item  ab  angulo  .3.  per  punctum  ./.  rectam  fecerimus  penetrare  cadet 
utique  inter  Ag.  super  rectam  Ae.  cum  punctus  ./.  sit  infra  triangulum  .gzdr,  quare 
ponamus  ipsam  cadere  super  punctum  .c.,  erit  ergo  ,ec.  plus  | medietate  lateris  Ae. 
et  .cd.  minus.  Ergo  circa  angulum  .e.  sunt  duc  sectiones  maiores,  que  sunt  .ke.  et . ec . 
Rursus  si  ab  angulo  Aez.  protraxerimus  per  punctum,  rectam  cadeutem  super  latus 
.zd.,  nimirum  inter  Ab.  cadet,  cum  punctus  .f.  sit  infra  triangulum  Aeb.:  cadat  ergo 
recta  ducta  ab  .e.  per  ./.  super  punctum  ,h.;  quare  .zh.  erit  plus,  et  .hd.  erit  minus 
medietate  lateris  .zd.:  quare  et  circa  angulum  .edz.  sunt  due  sectiones  minores  me- 
dietate laterum,  que  suut  .cd.  ct  Ah.’,  et  angulus  quidem  Aze.  remanet  contentus 
ab  incqitalihus  sectionibus,  scilicet  ab  una  maiore,  et  ab  altera  minori  medietate  suo- 
rum laterum;  quarum  maior  est  sectio  .hz.,  minor  est  sectio  .zk.  Similiter  si  datus 


Digitized  by  Google 


t 


.1111.  115 

punctas  .(.  fuerit  infra  quodlibct  ex  quinque  trigonis  residuis,  inucnics  licc  eadem 
cucnire. 

Et  si  fuerit  punctus  aliquis  datus  infra  trigonum  , qui  non  sit  in  lineis  descen- 
dentibus ab  angulis  super  dimidium  laterum  ipsius;  et  uolueris  ipsum  diuidere  in  duo 
equa  cum  linea  transcunte  per  ipsam  punctum;  studebis  per  ea  que  dicta  sunt  in- 
uenire  angulum  contentum  ab  iucqualibus  sectionibus;  quia  circa  ipsum  que  sequen- 
tur operanda  erunt.  Verbi  gratia:  Esto  trigonum  .abg.,  in  quo  datus  sit  punctus  A., 
qui  non  sit  in  aliqua  rectarum  descendentium  ab  angulis  super  dimidias  bases  ipsius; 
et  uolumus  diuidere  triangulum  .abg.  in  duas  medietates  cum  linea  transeuute  per 
punctum  . d . Deprehendantur  primum  ad  oculum  super  latera  casus  linearum  descen- 
dentium ab  angulis  per  punctura  A.,  ut  habeatur  notitia  anguli  contencti  ab  inequa- 
libus  scelionibus,  qui  sit  angulus,  qui  ad  .g.,  et  uni  laterum  continentium  ipsum  super 
reliquum  latus  i puncto  .d.  equidistans  trahatur,  que  sit  recta  .de.)  et  applicetur  ei 
superficies  equalis  medietati  superficiei  .bg.  in  Mg.,  que  sit  superficies  .de.  in  .gz.  hoc 
est  dimidium  multiplicationis  ,bg,  in  .ag.,  diuidatur  per  .de.,  ct  proucniet  .gz.  Deinde 
liuec  .gz.  applicabis  paralilogramum  deficiens  figura  tetragona,  quod  sit  cquale  super- 
ficiei .ge.  in  .g z .;  et  hoc  est  quod  diuidatur  .gz.  in  duas  partes,  quarum  una  multi- 
plicata per  aliam  faciat  equale  multiplicationi  .ge.  in  .gz.:  quod  aliter  fieri  non  po- 
terit nisi  quadratura  medietatis  lincg  gz.  superhabundet  superficiem  ge.  in  gz.;  ucl 
sit  equale  eius:  fiat  siquidem  .zi.  in  .ig.  sicut  g e . in  gz.)  et  copuletur  recta  Jd.,  et 
emictatur  in  punctum  .t.  Dico  quidem  trigonum  .abg.  in  duo  equa  diuisum  esse  a linea 
.it.  transcunte  per  punctum  .d.)  quod  sic  probatur:  quoniam  multiplicatio  .zg.  in  .eg. 
equalis  est  multiplicationi  .zi.  in  .ig.,  erunt  sicut  .zg.  ad  .si.}  ita  .ig.  ad  .eg.)  quare 
erit  sicut  .zg.  ad  aliam  partem  sui,  scilicet  ad  .ig.,  ita  .ig.  erit  ad  aliam  partem  sui, 
scilicet  ad  .«e.:  sed  sicut  .gi.  ad  ,ie.9  ita  .gt.  ad  .de.)  ergo  est  sicut  .zg.  ad  .ig.,  ita 
.gt.  ad  .de.t  quare  multiplicatio  .ig.  in  .gt.  equalis  est  multiplicationi  .zg.  in  .de.)  sed 
multiplicatio  .zg.  in  .de.  est  medietas  multiplicationis  .ag.  in  .gb.) | ergo  ct  .ig.  in  .gt. 
est  medietas  multiplicationis  .ag.  in  .bg.)  quare  trigonum  .itg.  dimidium  est  trigoni 
.abg.,  ut  prediximus.  Et  ut  bec  cum  numeris  ostendamus:  sit  latus  .ab.  13.,  ct  .ag. 
<5.,  et  .hg.  14;  et  protrahatur  in  ipso  cathetus  .ac.,  que  erit  .12.  Casus  .bc.  erit  .5.,  et 
.cg.  erit  9;  ct  sit  punctus  .d.  inter  cathetum  .ac.,  et  latus  .ag.  ; ct  sit  clongatus  a 
linea  .cg.  secundum  quantitatem  catheti  .dk.,  que  sit  .3.;  et  protrahatur  linea  jed.  in 
puncto  et  sit  AI.  oclaua  ct  sexta  decima  pars  unius:  et  qnia  linea  .dl.  equidistans 
est  linee  .ck.,  et  .dk.  recte  ./c.t  erit  .lc.  equalis  .dk.  et  .dl.  recte  Jcc.)  ergo  .lc.  est 
.3.,  ct  .kc.  est  remanebunt  pro  .al.  noucm:  et  quia  in  trigono  . aeg . protracta  est 
linea  .le.  equidistans  linee  .cg.,  erunt  sicut  .al.  ad  .ac.,  ita  .le.  ad  .cg.;  quare  ,le. 
erunt  \ c;  de  quibus  si  auferatur  .Id.,  scilicet  remanebunt  ~ 6:  in  quem  numerum 
si  diuiscrimus  factum  ex  .ag.  in  dimidium  . bg .,  scilicet  .103.,  uenieut  16  pro  linea  .gz. 
Item  quia  est  sicut  .al.  ad  .ac.,  ita  .ac.  ad  .ag.)  erit  ergo  .ae.  | H,  remanebunt  pro 
.eg.  I 3,  scilicet  quarta  pars  lineg  .ga.z  in  quibus  si  multiplicaucrimus  lineam  .gz., 
ucnient  60:  diuidenda  est  ergo  linea  .gz.,  scilicet  .16.  in  duas  partes  ; quarum  una 
multiplicata  per  aliam  faciet  60.  Et  ut  hoc  fiat,  extrahe  60.  ex  quadrato  medietatis 
linee  .gz.,  remanebunt  4;  quorum  radix,  scilicet  2,  addenda  est  super  medietatem  lineg 


• eouluneU  «L  ....  «imi  .gt.i n 

|W.  70  rrr$9.  Ii».  19  « 20  S»  I 
re-  115.  lia.  11.20). 


fol.  71  nef». 


Digitized  by  Googte 


• 4<l  .».)  qturt  ....  miaortlxu  «f • 
■ UOtobw.  » (fui.  71  wm»,  Ii». 
7-l4j  fg.  itft,  l,o.  Ulli. 


116  DIS! 

.gz.;  et  sk  habebuntur  .10.  pro  linea  .giM  remanebunt  pro  linea  Jz.  6.:  deinde  si  per 
.gi.  diuiserimus  .105.,  uenient  predicta  \ io  pro  linea  .gt.  Demonstrabo  aliter  lineam  .gt. 
esse  J io:  protraham  a puncto  j.  cathetum  .imn.  super  lineam  *gb.‘,tt  erit  linea  in. 
equidistans  linee  .ac.;  quare  erit  sicut  .gi.  ad  .ga.,  hoc  est  sicut  io.  ad  .15.,  ita  .in.  ad 
.ac. ; quare  .in.  erit  .8.;  et  quia  paralilogramum  est  .mk.  quadrilatcrura,  erit  linea  ,mn. 
equalis  lincg  .dk.;  quare  .mn.  est  .3.,  remanet  ira.  5. 

Kursus  quia  recta  Jn.  equidistans  est  recte  .ac.t  erit  sicut  .gi.  ad  .ga.,  ita  .gn.  ad 
.gc.;  quare  .gn.  est  .6.;  remanent  ergo  .3.  pro  linea  .nc. ; cui  cum  sit  equalis  recta  . ml . 
erunt  et  recta  .ml.  similiter  .3.;  dc  qua  si  extrahatur  .dl.,  scilicet  remanebunt  pro 
linea  .md.  i:  et  quia  trigona  .imd.  et  dkt.  orthogonia  sunt,  ct  sibi  inuiccm  similia, 
erit  sicut  .im.  ad  ,md.f  hoc  est  sicut  .5.  ad  2,  ita  .dk.,  scilicet  .3.,  ad  lineam  .kt.i 
quare  si  multiplicauerimus  ~ 2 per  3.,  et  quod  prouenerit  diuiserimus  per  .5.,  ueniet 

l pro  linea  .X*/.;  dc  qua  si  extraxerimus  .kc. , scilicet  remanebit  | t pro  linea 
.ct.;  cui  si  addiderimus  lineatu  .cg.,  que  est  .9.,  habebunt  utique  ~ io  pro  linea  .gt., 
ut  prediximus.  Ostendam  rursus  per  numerum,  si  in  eodem  trigono  protraxerimus  lineas 
.ao.  et  .bp.  transeuntes  per  .d.  punctum,  portionem  .gp.  minorem  esse  medietate  sui 
lateris,  ct  .go.  maiorem.  Quoniam  trigono  .aog.  protracta  est  recta  .de.  equidistans 
recte  .og.,  | erit  sicut  .ae.  ad  .ag.,  ita  .rfe.ad  .og.;  ergo  est  sicut  .3.  ad. 4., ita  .de.,  sci- 
licet 0.  ad  .og.;  quare  si  multi plicaucrimus  .4.  per  ’#  6.,  et  summam  diuiserimus  per 
.3.,  ueuient  { 8 pro  linea  .go.  Kursus  quia  in  trigono  -pbg.  protracta  est  recta  .de. 
equidistans  recte  .bg.,  erit  sicut  .bg.  ad  .de.,  ita  .gp.  ad  .pe.:  unde  erunt  sicut  super- 
hahundantia  .bg.  super  .de.,  ita  .ge.  ad  . ep .;  ergo  est  sicut  ~ 7 ad  -*•  6,  hoc  est  sicut 
.lio.  est  ad  .105.,  ucl  sicut  .17.  ad  .15.,  ita  .ge.,  scilicet  { 3 ad  .ep.;  quare  si  mulliplica- 
ucrimus  .15  per  | 3;  ct  diuiserimus  per  .17.,  ueuient  3 pro  linea  .ep.;  quare  tota  .gp. 
erunt  minus  \ 7.,  que  sunt  medietas  totius  lineg  .ga.  Et  notandum,  quod  semper  per 
subtendentem  angulum  contentum  ab  inequalibus  sectionibus  potest  transire  linea  di- 
uidens  triangulum  in  duo  equa;  et  aliquando  poterit  linea  transiens  per  datum  pun- 
ctum subtendenti  angulo  contento  a maioribus  sectionibus,  que  etiam  diuidet  trian- 
gulum in  duo  equa  ; et  nunquam  transibit  recta  per  datum  punctura  , qui  diuidat 
triangulum  in  duas  equas  partes,  que  subtendat  angulum  contentum  a minoribus  se- 
ctionibus. 

Diuisum  est  ergo  trigonum  .abg.  in  duas  equas  partes  a linea  .it.  trauscunte  per 
punctum  datum  .t.,  ct  est  una  ipsarum  portionum  quadrilatcrura  .abti. ; ct  alia  est 
trigonum  .i 'tg.;  quod  oportebat  facere. 


Demonstratio  quomodo  diuitlitur  trigonum  in  duo  equa  per  luteam 
egredientem  d puncto  dato  extra  ipsum. 

Si  trigonum  .abg.  per  lineam  egredientem  a puncto  dato  .d.  extra  ipsum  in  durnr 
equas  partes  diuidere  uis,  lineam  .ad.  secans  latus  .bg.  super  .e.  protrahe;  siquidem 
si  recta  ,be.  equalis  est  recte  .eg.,  factum  utique  erit  pro|K>situm;  quia  .abe.  et  .aeg. 
super  equas  bases  sunt,  ct  sub  eadem  altitudine;  unde  trigonum  .abe.  trigono  .aeg. 
iacet  equale.  Sed  non  sit  ,be.  equalis  recte  .eg.,  erit  utique  una  carum  maior;  sitque 
recta  .be.  maior;  a puncto  quidem  .d.  recta  protrahatur  .zd.  equidistans  rccle  .be.;  et 
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perducatur  recta  .ab.  iu  .5..  Et  quia  recta  .be.  maior  est  medietate  lateris  ,bg.f  rectian- 
gula superficies  .ab.  in  .be.  est  plus  medietate  rectiangule  superficiei  .ab.  in  . bg .; 
multo  plus  superficies  .ab.  in  .zd.  est  plus  medietate  superficiei  .ab.  in  .6 "..cum  maior 
sit  .zd.  quam  .be.  Adiaceat  siquidem  superficies  Ab.  in  .zd.  equulis  dimidio  superficiei, 
que  fit  ex  .ab.  in  .bg.y  et  quoniam  maior  est  superficies  .ab.  in  .be.  superficiei  .ib.  iu 
.zd.',  erit  proportio  .zd.  ad  Me.  minor  proportione  Ma.  ad  Mi.  Sed  proportio  .zd.  ad 
Me.  equalis  est  proportioni  .za.  ad  .ab.  Disiuucliin  quidem  erit  proportio  ,zb.  ad  Ma. 
minor  proportione  .ai.  ad  .ib.’,  quare  superficies  .zb.  in  Mi.  minor  est  su|>erficici  Ma. 
in  .ai.  : adiungatur  quidem  recte  Mi.  paralilograimim  supcilmluindaus  figura  tetragona 
cqualc  superficiei  .zb.  in  Mi. ; lioc  est  quod  recte  Mi.  adiungatur  quedam  linea,  que  | 
multiplicata  in  se  et  in  Mi.  faciat  equale  multiplicationi  .zb.  iu  Mi.;  quod  paralilo- 
grarauin  sit  superficies,  que  sit  ,ti.;  et  copuletur  recta  .tkd. ; et  quia  superficies  .zb. 
in  Mi.  equa  est  superficiei  Mt.  in  proporliotialiler  erit  ut  .zb.  ad  Mt.,  ita  .ti.  ad 
.ib.;  coniunctira  ergo  sicut  ,zt.  ad  Mt .,  ita  Mt.  ad  Mi.  Sed  sicut  . zt . ad  Mt .,  ita  .zd. 
ad  Mk.;  ergo  sicut  .zd.  ad  Mk.,  ita  Mt.  ad  Mi.;  quare  superficies  .kb.  in  Mt.  equa  est 
superficiei  .zd.  in  Mi.  Sed  superficies  .zd.  in  Mi.  equalis  est  dimidio  superficiei  .ab.  in 
Mg.;  quare  trigonum  .tbk.  dimidium  est  trigonj  .abg.  Diuisum  est  ergo  trigonum  .abg. 
a linea  egrcdienle  a puncto  . d .,  que  est  recta  .dkt.  in  duas  medietates,  quarum  una 
est  trigonum  et  alia  est  quadrilatcrum  .tkga.;  quod  oportebat  facere.  Que  etiam 

operabor  cum  numeris.  Sit  latus  .ab.  13.,  et  .ag.  15.,  et  Mg.  14.,  et  .dz.  - 10,  ct  Mz. 
f l.;  ct  diuidam  dimidium  superficiei  .ab.  in  Mg .,  scilicet  .01.  pcr-c*/.,  lioc  est  perf  10.; 
et  uenient  | 8 pro  linea  Mi.:  et  multiplicabo  .zb.  in  Mi.,  scilicet  | l.,  per  f 8.,  ucnicnt 
\ 12;  quibus  superaddam  quadratum  dimidij  lineg  Mi.  , scilicet  multiplicationem  de 
J4  in  se;  que  multiplicatio  est  io,  erunt  quorum  radix,  que  est  \ 5,  est  linea 

cui  si  addatur  .Ib.,  que  est  J4,  babclmntur  .10.  pro  linea  .tb.:  ct  quia  est  sicut 
.zt.  ad  Mt.,  ita  .zd.  ad  Mk.;  multiplicabo  .zd.  in  Mt.,  scilicet  | te,  per  io.,  erunt  .104.; 
que  diuidam  percit.,  lioc  est  per  lineam  .2*.,  et  uenient  9 pro  linea  .bk.;  uel  01, 
que  sunt  medietas  superficiei  .ab.  in  Mg.;  diuidam  per  Mt.,  lioc  est  per  .10.,  exibunt 
similiter  ^ o pro  linea  Mk.  ; ct  sic  erit  trigonum  Mtk.  dimidium  trigoni  .abg.,  ut 
oportet.  Et  si  unum  ex  lateribus  trigoni  extra  trigonum  protractum  fuerit;  ct  in  ipso 
protractu  punctus  ille  ceciderit,  d quo  recta  egredi  oporteat,  que  diuidat  triangulum 
in  duo  equa;  ut  si  in  trigono  .abg.  extra  trigonum  educatur  latus  .ab.  super  punctum 
,z.;  ct  sit  ,z.  punctus  datus  a quo  recta  egredi  oporteat  diuidens  triangulum  .abg.  in 
duo  equa,  eodem  supradicto  modo  d puncto  .z.  producam  rectam  .ze.  cquidistantem 
recte  Mg.;  et  educam  latus  .ag.  in  punctum  .e.;  ct  ponam  superficiem  .ze.  in  .gi.  cqua- 
lem  dimidio  superficiei  .ag.  in  .gb.;  et  applicabo  rcctc  .gi.  paralilogramuni , cui  su- 
supcrbahuudct  tetragonum  equale  cius,  quod  sit  cx  .cg.  in  .gi.;  sitque  .gt.  in  .ti.;  et 
copulabo  .tlz.  Dico  diuisura  esse  trigonum  .abg.  in  duo  equa  d linea  .tz.  egrcdienle  d 
puncto  .2.  , et  est  una  ipsarum  partium  trigonum  .tgl.  , ct  alia  est  quadrilatcrum 
.tabi.  Quod  sic  proluitur:  Quoniam  superficies  .gt.  in  .ti.  equa  est  superficiei  .eg.  in 
.gi.,  est  sicut  .eg.  ad  .gt.,  ita  .ti.  ad  .ig.:  coniuuctim  ergo. sicut  tota  .et.  ad  .tg. , ita 
tota  .tg.  ad  .ig.  Sed  sicut  .et.  ad  .tg.,  ita  .e2.  ad  .g/.:  per  cqualc  ergo  erit  sicut  .ce. 
ad  .Ig.,  ita  recta  .gt.  | ad  rectam  .ig.;  quare  superficies  Jg.  in  .gt.  equa  est  superficiei 


f ,ak.  . . ■ . ItOCM  <|t»f  • 

<fu|.  71  verto, \>n.  27-35,  |»s-  117, 
li.-  210). 


a 


t jg..  ciimaia-liiaa  ....  ili  n.  l.  t*  ■ ' 

( M.  72  recf  . lio.  SI  ••  15  , r 
«urgior  iufci  iur<  | jus  117 
41-42». 


n 


Digitized  by  Google 


m .i>  i st 

.ze.  in  .ig.  Sed  superficies  .se.  in  Jg,  est  medietas  superficiei  .ag.  in  .bg.;  quare  et  su- 
perficies J.g.  in  Jg.  est  medietas  superficiei  .ag.  in  .bg.9,  duplum  ergo  est  superficies  .ag. 
in  .gb.  superficiei  ,tg.  in  .gl.  Duplum  ergo  est  trigonum  .abg.  trigono  Jgl.}  quare  tri- 
gonum Jgl.  est  medietas  trigonj  .abg.,  ut  oportet.  Que  etiam  demonstrentur  in  numeris. 

Sit  rursus  latus  .ab.  13.,  et  latus  .ag.  is.;  basis  quoque  .bg.  14.;  et  sit  J/z.  quarta  pars 
ex  .ab.}  quare  et  -c g . erit  \ 3.,  scilicet  quarta  ex  .ag.}  quare  .ze.  addit  quartam  partem 
super  .bg.}  et  sic  erit  .ze.  perticarum  1 17.:  in  quibus  si  diuiscrimus  dimidium  facti  ex 
.ab.  111  . bg scilicet  .105.,  uenient.  C.  pro  linea  .gi.}  cui  si  applicaucrimus  superficiem 
.gt.  in  ,ti.  cqualciti  cius  que  sil  ex  .eg.  in  .gi.,  erit  utique  superficies  ,gt.  in  Ji.  ± 22: 
et  til  habeamus  notitiam  quantitatis  linog  Ji.,  diuidam  .ig.  snper  punctum  ./1.  in  duo 
equa,  et  erit  .ih.  3.:  et  quia  linea  .ig.  diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  . h et 
ei  indirecto  adiuncla  est  linea  ut.,  erit  multiplicatio  .it.  in  .gt.  cum  quadrato  buee 
.ih.,  quod  est  .g.,  equalis  quadrato  linee  .th.;  quare  .th.  est  radix  de  ± 31;  cui  si  ad- 
datur Jig.,  que  est  .3.,  erit  tota  Jg.  radix  dc  J 3t  et  3.;  quare  binotnium  est  . tg .:  et 
quia,  ut  demonstratum  est,  cquale  est  factum  ex  Jg.  in  .gt.  ei  quod  est  ex  .ze.  in  .ig., 
quod  est  .10.1.,  diuideuda  sunt  .105.  per  lineam  .gt.,  scilicet  per  binomitim,  cuius  no- 
mina sunt  radix  dc  ^ 31  ct  3.  Quam  diuisionem,  qualiter  fiat,  indicabo;  quia  binomium 
est  linea  .tg.,  erit  utique  recisum  ipsius  binomij  linea  que  est  radix  de  | 31,  mi- 
nus .3.;  cum  .hi.,  que  est  .3.;  auferatur  ex  .th.,  que  est  radix  de  \ 31.;  et  quia  ex  Jg. 
binomio  in  Ji.  reciso  prouenit  ratiocinaturo,  scilicet  \ 22;  si  diuiscrimus  i 22  per  bi- 
noiuium  .gt.,  ucnict  utique  recisum  Ji.}  ergo  quotiens  £ 22  sunt  in  .103.,  totiens  cquale 
Ji.  recisi  ucniet  ex  diuisiouc  dc  .105.  in  Jg.  binomio;  unde  diuidenda  sunt  .105.  per 
\ 22.,  hoc  est  210  per  45.,  uenient  j[  4.;  in  quibus  si  multiplicaucrimus  recisum  .ti.,  ha- 
bebimus quantitatem  liucg  .gl.}  que  multiplicatio  sic  fit;  ex  multiplicatione  quidem 
de  j 4 iu  lineam  Ji.  , scilicet  in  radicem  dc  -31.,  uenient  qualuor  radices  ^ et  duc 
tertie  dc  \ 31,  que  sunt  una  radix  de  eso.,  que  prouenit  ex  multiplicatione  quadrati 
de  j 4.  in  -J  31.;  de  qua  radice  tollenda  est  multiplicatio  de  * 4.  in  lineam  .ih.,  que  est 
.14.;  et  sic  habebitur  pro  linea  .gl.  radix  de  686.,  minus  .14.,  que  secundum  propinqui- 
tatem sunt  parnm  minus  de  f 12,  nec  11011  et  binomium  .gt.  secundum  propinquitatem 
est  8:  quibus  multiplicatis  per  J 12,  scilicet  Jg.  in  .gl.,  uenient  circa  .105,  ut  opor- 
tet. Kt  sic  est  procedendum,  cum  uolumus  diuidere  aliquem  numerum  iuratiocinatum 
per  aliquod  binomium.  Et  notandum,  quml  si  .105.  oporteret  diuidere  per  recisum  Ut., 
eadem  uia  esset  tenenda;  et  egrederetur  ex  ipsa  diuisione  binomium , cuius  nomina  | 
foi.  7S  rrtio.  essent  radix  dc  C86,  cl  14;  ct  sic  studeas  operari  in  similibus.  Sed  protrahantur  duo 
* Ji ' i1*^? # latera  trigoni  extra  trigonum  continentia  unum  ex  angulis  trigoni;  et  punctus  datus 

* lOi  pf.  usi  i.n.  J4-42J.  cadat  infra  lineas  continentes  angulum  exteriorem,  qui  est  equalis  angulo  interiori; 

ct  uolunins  ab  ipso  puncto  rectam  protrahere  diuidentem  triangulum  in  duo  equa. 
Vt  si  trigoni  .abg.  duo  latera  .ab.  ct  .bg.  producantur  in  punctis  .</e.}Cl  infra  angulum 
.ebcl.  datus  sit  punctus  U.  i quo  egrediatur  recta  diuideus  triangulum  uibg.  in  duo 
equa,  copulabo  primum  . ib .,  ct  ducam  lineam  .ib.  iu  puuto  .z.  cadens  super  lineam  .ag. 
Si  ergo  .az.  equalis  est  .zg.,  diuisum  est  trigonum  .abg.  in  duo  equa,  a linea  .iz.  Sed 
si  iuequales  suut,  erit  maior  una  carum,  que  sit  .az.}  educam  siquidem  .za.  extra  tri- 
gonum .abg.  super  punctum  J.}  ct  a puncto  .i.  ducam  lineam  ut.  equidistantem  lincg 
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.ba.;  ct  quia  maior  esi  ,za . medietate  lateris  . ag erit  maior  superficies  .ab,  in  .as, 
medietate  superficiei  .ha.  in  .ag,  Yndc  adiaccat  .It.  iu  ,ak.  equalis  medietati  superficiei 
.ba.  in  .ag.;  et  accipiatur  superilcics  .al.  in  ,kl,  equulis  superficiei  .ta.  in  .ak.,  et  co- 
puletur recta  ct  ostendetur  per  ea,  que  supra  dicta  sunt,  trigonum  abg.  diuisum 
esse  in  duo  equa  a linea  JL;  ct  una  sectio  earum  trigonum  est  .lac.  , ct  alia  est 
quadri  laterum  .lebg. 

Er  si  per  equidistantem  uni  laterum  trigoni  trigonum  aliquod  diuiderc  uis,  qua- 
liter hoc  fieri  debeat  in  sequenti  trigono  .abg.  demonstrabitur,  quod  in  duas  equales 
partes  per  equidistantem  basi  .bg.  diuidi  oporteat.  Latus  quidem  .ba.  emiciatur  extra 
trigonum  in  puncto  . d .;  et  sit  .ad.  equalis  medietati  lateris  .ba. ; et  linearum  quidem 
.ba.  et  .ad.  summatur  media  proportionalis  .ae.,  hoc  est  quod  sit  sicut  .ba.  ad  .ea., 
ita  .ea.  ad  .ad.;  et  per  punctum  .e.  basi  .bg.  cquidistans  ducatur  recta  .es.  Dico  si- 
quidem, trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  duas  equas  partes  a linea  .es.,  quarum  una 
est  trigonum  .aez.,  alterum  est  quadrilaterum  . ebgz .;  quod  sic  probatur:  trigona  .aes. 
et  .abg.  sibi  inuiccm  sunt  similia,  cum  anguli  .aes.  ct  .aze.  duobus  angulis  .abg.  et 
.agb.  sint  equales  , exteriores  uidclicet  interioribus  ; et  angulus  .bag.  est  comunis 
utrique.  Similia  uero  trigona  ad  se  inuicem  in  dupla  proportione  sunt  homologorum 
laterum,  idest  similium;  quare  est  sicut  .ba.  ad  .ad.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum 
.aes.:  est  enim  .ba.  ex  .ad.  dupla;  quare  trigonum  .abg.  trigoni  .aes.  est  duplum:  ergo 
medietas  trigoni  .abg.  est  trigouum  .aes.,  vel  aliter;  quoniam  quando  tres  recte  sunt 
proportionales  iri  proportione  continua,  est  sicut  prima  ad  tertiam,  ita  spatium,  quod 
a prima  ei,  quod  est  a secunda  simile,  et  similiter  descriptum.  Vnde,  ut  dictum  est, 
sicut  .ba.  prima  est  ad  .ad.  tertiam,  ita  quod  ab  .ab.  ei  quod  ab  .ae.  duplum,  id  est 
quod  ab  .ab.  ci  quod  ab  .ae.;  duplum  ergo  est  trigonum  .abg.  trigono  . acz .,  ut  | pre- 
dixi.  Aliter  quia  est  sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  .ae.  ad  .ad.,  erit  factum  cx  .ba.  in  uid. 
cquale  ei  quod  a recta  .ae.  tetragonum:  quare  tetragonum  recte  .ab.  duplum  est  te- 
tragono, quod  a recta  .ae.;  ct  quia  cquidisUns  est  .bg.  cx  .es.,  proporlionaliler  est 
sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  .ga . ad  .az.;  quare  est  sicut  tetragonum,  quod  a recta  .ba.  ad 
tetragonum,  quod  a recta  .ae.,  ita  tetragonum,  quod  a recta  .ga.  ei  quod  a recta  .as.; 
duplum  est  tetragonum  recte  .ba.  tetragouo  recte  .ae.  Quare  duplum  erit  tetragonum 
recte  .ga.  eius  quod  est  a recta,  a z.;  quare  factum  ex  .ba.  in  .ag.  duplum  csl  facto 
cx  .ea.  in  .az.;  quare  trigonum  .abg.  duplum  est  trigono  .aez.  Quod  si  secundum  nu- 
merum facere  uis,  sit  latus  .ab.  10.;  latus  quoque  .ag.  is.;  latus  uero  . bg . n.:  multipli- 
cabo quidem  .ab.  in  dimidium  sui,  scilicet  .10.,  per  .5.,  erunt  .50.,  quorum  radix  est  .ae. s 
et  ducam  rursus  .ga.  in  dimidium  sui,  et  habebuntur  72;  quorum  radix  est  linea  .as.i 
et  protraham  lineam  .es.,ct  erit  trigonum  .aez.  medietas  trigoni  .abg.,  cum  sint  circa 
uuum  angulum;  ct  fiat  multiplicatio  .ea.  in  .az.  medietas  ex  .ba.  in  .ag.:  multiplicatio 
quidem  cx  .ea.  in  .az.,  scilicet  cx  radice  de  .50.,  in  radicem  de  .7*.,  facit  radicem  de 
.3500.,  scilicet  .60,,  que  sunt  dimidium  ex  .ba.  iu  .ag.,  scilicet  de  .120.:  et  si  uis  habere 
notitiam  recte  .ez.,  multiplicabis  .bg.  iu  dimidium  sui,  ct  uenient  .08.  pro  quadrato 
linee  .ez.;  et  sic  studeas  facere  in  similibus. 

Incipit  de  diuisione  trigonorum  in  tres  partes. 

Si  trigo.xv)!  .abg.  iu  tres  equas  partes  diuiderc  uis  super  unum  ex  lateribus  suis, 
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nt  dicamus  super  latus  .bg.,  ipsum  .bg.  in  tres  partes  cijuas  dinide,  que  sunt  .bd.  de. 

. eg .;  ct  copulentur  recte  .ad.  et  ,ae . Dico  quidem  trigonum  .abg*  diuisum  esse  in  tres 
partes  equales,  que  sunt  trigona  .abd.  ct  .ade.  ct  .aeg.:  sunt  enim  super  equas  bases, 
et  sub  altitudine  una;  quare  sibi  inuicetn  cqualia  esse  ncccsse  est.  Er  si  super  datura 
punctum  ,z.  cx  trigono .bgd.  tertiam  partem  uoluero,  copulabo  .bz.;  ct  si  ,gz. fuerit  tertia 
pars  cx  .gd.  , utique  trigonum  .bgz.  erit  tertia  pars  trigonj  * bgd. ; si  uero  .gz.  non 
fuerit  tertia  pars  ex  .gd.,  erit  tunc  plus  ucl  minus.  Esto  primum  minus;  quare  ac- 
cipiam ex  .gd.  tertiam  partem,  que  sit  .gd.;  ct  copulabo  rectam  .ai*  cquidistans  . zb 
et  copulabo,  rectam  .iz.,  que  aufert  a trigono  .bgd.  quadrilalcrum  . ibgz .;  quod  de- 
monstrabo tertiam  esse  cx  toto  trigono  .bgd.;  uerbi  gratia:  quia  recta  ,ga.  est  tertia 
pars  totius  .gd.,  erit  trigonum  .bga.  tertia  pars  totius  trigoni  .bgd.  Et  quia  trigona 
.bza.  et  .bzi.  sunt  inter  equidistantes  .bz.  ct  .ai.;  et  super  eandem  basim  . bz . equalia 
sibi  inuicem  sunt,  romuniter  addatur  trigonum  .bgz.,  erit  quadrilaterum  .ibgz.  cquale 
trigono  | .bga.,  tertia  ergo  pars  est  quadrilaterum  .ibgz.  trigoni  .bgd.:  residuum  uero, 
scilicet  trigonum  ,izb .,  diuidetur  in  duas  partes  equales  per  qualem  nolueris  cx  modis 
supradiclis.  Rvrsts  adiaccat  trigonum  .abg.  in  tres  equas  partes  diuisum,  que  sint  trigo- 
na .abd.  et  .ade.  ct  .aeg.;  quare  sectiones  .bd.  de.  eg.  sibi  inuiccm  sunt  equales;  in 
superiori  quidem  figura  posuimus  punctum  ,z.  inter  .bd.;  quod  idem  esset  si  posuissemus 
ipsum  inter  .eg.,  cum  eodem  modo  esset  operandum.  Nunc  uero  ponamus  punctum  .3. 
inter  .de.  super  latus  .bg.;  a quo  uolumus  lineam  producere  abscidentem  tertiam  par- 
tem trianguli  .abg.:  primum  quidem  copuletur  .a z.;  ct  per  punctum  .d.,  uel  per  pun- 
ctum .c.  cquidistans  trahatur  line;  . az . , que  sit  linea  .ei. ; ct  copuletur  .zi.  Dico 
quidem,  quod  recta  .zi.  abscidit  a trigono  .abg.  tertiam  partem,  que  est  trigonum  .izg.; 
quod  sic  probatur:  quia  trigona  .a  zi.  et  .a  ze*  in  ter  duas  equidistantes  sunt;  et  super 
eandem  basim  sibi  inuicem  sunt  cqualia;  comuniter  si  addatur  trigonum  .ade.,  erit 
trapezion  .adzi.  cquale  triangulo  .ade.  Sed  triangulus  side,  est  tertia  pars  trigoni 
.abg.;  quare  ct  quadrilaterum  .adzi.  est  similiter  tertia  pars  trigonj  .abg.;  est  ct 
trigonum  .abd.  alia  tertia  pars  trigonj  .abg.;  remanet  pro  reliqua  tertia  parte  trigo- 
num .izg.,  quod  abscisum  est  a trigono  .abg.  per  rectam  .iz.;  quod  oportebat  facere. 
Adiaceat  iterum  trigonum  .abg.,  quod  oporteat  inter  tres  consortes  diuidere;  quorum 
unus  quisque  uelit  in  sua  portione  habere  unum  ex  lateribus  triangulj  .abg.  Latus 
quidem  .bg.  diuidam  in  duo  equa  super  punctum  .d.;  ct  copulabo  rectam  .ad.,  ct 
componam  .de.  tertiam  partem  linee  .ad.;  et  copulabo  rectas  .bc.  et  . cg . Dico  quidem, 
trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  tres  equas  partes,  quarum  unaqueque  est  super  unum 
cx  lateribus  trianguli  -abg.,  que  partes  sunt  trigona  .abc.  et  -aeg.  et  .bcg.;  quod  sic 
probatur:  quia  recta  .dc.  est  tertia  pars  recte  .da.  Erit  .ac.  dupla  ex  ,cd.;  quare  tri- 
gonum .abc.  est  duplum  trigoni  .bcd.;  propter  eadem  ergo  ct  trigonum  .aeg.  duplum 
est  trigonj  .gcd.  11  ursus  quia  cqualis  est  recta  .bd.  recte  ,dg.  equalia  sunt  trigona 
.cbd.  et  .cdg.  sibi  inuicetn;  quare  totum  .cbg.  trigonum  duplum  est  uniuscuiusque 
trigonorum  .cbd.  ct  .cdg.;  et  que  eidem  sunt  dupla,  sibi  inuiccm  sunt  cqualia;  quare 
trigona  .acb.  et  aeg.  et  .bcg.  sibi  inuicem  sunt  cqualia.  Diuisum  est  ergo  trigonum 
.abg.  ctc. 
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Demonstratio  qualiter  d trigono  abscidatur  pars  data  per  lineam 
protractam  per  punctum  datum  infra  triangulum. 

Adiacext  siquidem  trigonum  .abg.,  qt  in  ipso  datus  sit  punctus  fortuitu  .d.,  jiqr 
quem  transire  uolo  rectam  abscindentem  datam  partem,  ut  dicamus  tertiam  a trian- 
gulo .abg.:  protraham  quidem  per  punctum  .d.  lineam  .ae.,  et  considerabo  utrum  se- 
ctio .be.  ucl  .eg.  | sit  tertia  pars  lateris  .bg.}  quia  si  .be.  est  tertia  pars  ex  recta  .bg., 
tunc  trigonum  .abe.  erit  tertia  ]>ars  trigoni  .abg.  Si  autem  neutra  eorum  est  tertia 
pars  lateris  .bg.,  cunsiderado  que  dixi  super  unam  quamque  linearum  egredientium 
a reliquis  angulis:  et  uenientium  super  reliqua  latera  per  punctum  .d.:  quod  si  non 
inuenero  aliquam  ex  sectionibus  laterum  esse  tertiam  sui  latetis,  protraham  i puncto 
.d.  lineam  .dz.  cquidistantem  liney  .ge.  , et  ponam  superficiem  .dz.  in  .zi.  cqualem 
tertij  parti  superficiei  .ag.  in  .bg.,  et  aplicabo  linee  .gi.  superficiem  cquiangulam,  cui 
deficiat  figura  tetragona  equalem  superficiei  .gz.  in  .zi.,  que  sit  superficies  .it.  in  .tg.; 
et  copulabo  rectam  .td.,  et  perducam  eam  in  .k.  Dico  quidem  quod  a triangulo  atbg. 
abscisa  est  tertia  pars,  scilicet  triangulum  .tkg.  i linea  -t k.  transeunte  per  punctum 
.d.}  quod  sic  probatur:  quia  factum  ex  .gi.  in  .gz.  cquatur  facto  ex.it.  in  .tg.,  erit 
sicut  .gi.  ad  .it.,  ita  .tg.  ad  -gz.:  permutarim  ergo  est  sicut  .ig.  ad  .gt.,  ita  .gt.  ad  .zt. 
Sed  sicut  .gt.  ad  .zt.,  ita  .kg.  ad  '.dz.-,  ergo  sicut  .kg.  ad  .dz.,  ita  .gi.  ad  .tg;  quare  fa- 
ctum ex  .tg.  in  .gk.  cquale  est  facto  ex  dz.  in  .zi.  Sed  factum  ex  .dz.  in  .gi.  est 
tertia  pars  facti  ex  aig.  in  gb.;  quare  et  superficies,  tg.  in  gk.  est  tertia  pars  super- 
ficiei .ag.  in  .gb.;  quare  trigonum  -tkg.  est  tertia  pars  trigoni  .agb.,  ut  dictum  est. 

Demonstratio  qualiter  abscidatur  pars  data  d dato  triangulo  per  tineam 
egredientem  d puncto  dato  extra  triangulum. 

Esto  trigonum  .abg.,  et  eilra  ipsum  datus  sit  punctus  .d.;  oportet  ut  a triangulo 
■abg.  abscidatur  ]>ars  data,  ut  dicamus  tertiam  per  lineam  egredientem  a puncto  .d.} 
copulabo  primum  rectam  .ad.  secantem  latus  .bg.  super  punctum  .c.;  et  si  .bc.  uel 
.cg.  est  tertia  pars  linee  .bg.,  nimirum  abscisa  est  tertia  pars  trigonj  .abg.  pertineam 
.ad.  ascendentem  a puncto  .d.:  quod  si  ita  non  est,  protraham  latera  .ab.  et  .ag.  extra 
triaugulum  sibg.  in  punctis  .cz.,  et  {ter  punctum  .d.  lateri  .bg.  cquidistantem  protra- 
ham lineam  .ez.,  et  ponam  superficiem  de.  in  gi.  equalem  tertie  parti  superficiei  .ag. 
in  gb. , et  applicabo  recte  gi.  paralilograraum,  cui  superhabundet  figura  tetragona 
equale  ei  quod  fit  ex  .eg.  in  gi. : sitque  superficies  .ik.  in  -kg.4,  et  per  punctum  .k. 
ducam  rectam  .kmd.  Dico,  triangulum  .kmg.  esse  tertiam  ex  triangulo  .abg.}  quod  sic 
probatur:  quoniam  cqualis  est  superficies  .eg.  iit  gi.  superficiei  gk.  in  .ki.,  est  sicut 
.eg.  ad  gk.,  ita  .ki.  ad  .ig.:  coniunctim  ergo  est  sicut  .ek.  ad  .gk.,  ita  gk.  ad  .ki.  Sed 
sicut  jk.  ad  .kg.,  ita  .de.  ad  gm.}  ergo  est  sicut  .ed.  ad  gm.,  ita  gk.  ad  gi.:  super- 
ficies ergo  gk.  in  gm.  cqualis  est  superficiei  .de.  in  gi.  Sed  superficies  .de.  in  gi.  est 
tertia  pars  superficiei  .ag.  in  gb.}  quare  et  superficies  .gk.  in  gm.  est  tertia  pars  su- 
perficiei .ag.  in  .gb.:  et  quia  est  sicut  superficies  .kg.  in  gm.  ad  superficiem  .ag.  in 
.gb.,  ita  trigonum  .kgm.  ad  trigonum  .«gb.:  est  ergo  | trigonum  .kgm.  tertia  pars  tri- 
goni .abg.,  ut  predixi.  Similiter  eodemque  modo  possemus  abscidere  a quolibet  trian- 
gulo partem  quamlibet  datam  per  lineam  egredientem  a puncto  dato  inprotractu  la- 
teris ipsius  extra  ipsum,  uel  infra  protractionem  duorum  laterum  continentium  cx  la- 
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tcribus  trigonj.  Rvrsvs  si  infra  trigonum  .a  bg.  duo  puncta  data  fuerint  .de.;  et  uo- 
lumus  triangulum  .abg.  in  tres  equas  partes  diuidere  per  rectas  transeuntes  per  puncta 
.cie.,  abscidemus  primum  a trigono  .abg.  triangulum  . zig . per  lineam  .zi.  transeuntem 
perpunctum  ,d.  continentem  duas  tertias  trigonj  .a  bg.,  remanebit  quadrilaterum  .zabi. 
pro  tertia  parte  trianguli  .abg.  : de  inde  triangulum  4Zg.  diuidemus  in  duo  media  a 
linea  .tk.  trauseunte  per  punctum  .e.;  ct  erit  una  porlio  earum  quadrilaterum  . tzik ., 
et  alia  erit  trigonum  .tkg.t  eodemque  modo  procedas,  si  puncta  data  fuerint  extra  trian- 
gulum. Et  si  triangulum  .abg.  per  equidistaules  rectas  basi  .bg.  diuidere  uoluraus, 
protraham  latus  .ba.  secundum  quantitatem  tertif  partis  ipsius  in  puncto  .d.;  ct  iaceat 
in  directo  ipsius  recta  .de.  equalis  recte  .da.,  ct  erit  tota  .ae.  quantitas  duarum  ter- 
tiarum lincp  .ba.:  et  ponam  lineam  .as.  mediam  inter  .ba.  et  .ad.:  rursus  inter  .ba. 
ct  .ae.  in  proportione  media  ponam  rectam  .ai.;  ct  per  puncta  .3/.  protraham  rectas 
.zt.  ik.  equidistaules  basi  .bg.  Dico,  trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  tres  partes  cquales, 
quarum  una  est  trigonum  .azt.,  altera  quadrilaterum  .zikt.,  tertia  erit  quadrilaterum 
.ibgk.;  quod  sic  probatur:  quia  est  sicut  .ba.  ad  . az .,  ita  .az.  ad  .ad.;  erit  sicut  .ba. 
ad  .ad.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum  .azt.,  cum  ipsa  trigona  sibi  inuicem  sint  si- 
milia: est  enim  .ba.  ex  .ad.  tripla;  quare  ct  trigonum  .abg.  triplum  est  trigoni  .azt.. 
Ergo  trigonum  .azt.  tertia  pars  est  trigoni  .abg.  Rursus  quia  est  sicut  .ba.  ad  .ia., 
ita  .ai.  ad  .ae.  erit  sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  trigonum,  quod  ab  .ea.  ei  quod  ab  .ai.  si- 
mile; et  similiter  dcscricta  sunt  enim  trigona  .aik.  et  .abg.  sibi  inuiccm  similia  super 
latera  .ai.  et  .ab.  descripta;  quare  est  sicut  .ea.  ad  .ab.,  hoc  est  sicut  .1.  est  ad  3.,  ita 
trigonum  .aik.  est  ad  trigonum  .abg.:  due  ergo  tertie  trigoni  .abg.  est  trigonum  .aik.; 
de  quo  si  auferatur  trigonum  .azt.  » quod  est  tertia  pars  trigoni  .abg.  , remanebit 
quadrilaterum  .zikt.  tertia  pars  trigonj  .abg.  : residuum  ucro  simile  quadrilaterum 
.ibgk.  erit  alia  tertia  pars:  diuisum  est  ergo  trigonum  .abg.  in  tres  partes  cquales; 
quod  oportebat  facere.  Et  sic  per  demonstratos  modos  omnia  genera  trigonorum  pos- 
sunt diuidi  in  quatuor  partes  uel  plures.  Vndc  ad  diuisionem  quadrilaterum  ucniamus. 

Incipit  de  diuisiotie  quadrilaterorum. 

GENERA  quidem  qundrilatcroruin  sunt  tria,  paralilogramina  uidelicet,et  caput  ascisa: 
atque  diucrsilatera:  paralilogramina  j quoque  sunt,  quorum  latera  ct  anguli  oppositi  sibi 
inuicem  equantur:  quorum  speties  sunt  quatuor  : in  prima  quarum  suul  tetragona  , 
que  omnia  latera  cqualia  et  angulos  rectos  habent;  in  secunda  ucro  sunt  parte  altera 
longiora,  que  tantum  duo  latera  Iiabeut  sibi  inuicem  opposita  equalia,  et  oranes  an- 
gulos rectos  habent:  in  tertia  quoque  sunt  rumbi,  qui  ex  quatuor  lateribus  equalihus 
constant,  sed  angulos  habent  inequales.  Iu  quarta  sunt  rumhoides,  quorum  tantum  duo 
latera  sibi  inuicem  opposita,  nec  non  ct  angulos  oppositos  cquales  habent:  et  quia 
unus  est  modus  diuideudj  has  quatuor  speties  paralilogramorum;  omnes  figuras  eorum 
sub  eisdem  notulis  terminare  disposui,  ut  que  in  una  earum  dixerimus,  idem  in  re- 
liquis dc  ea  esse  uideatur.  Adiaccat  quidem  tetragonum:  et  parte  altera  longius:  rum- 
bus:  ct  rumhoides  .abed.,  quorum  unumquodque  in  duo  equa  diuidi  oporteat;  quo- 
niam paralilogramina  sunt  quadrilatera  .abed.,  dyametri  ipsorum  ipsos  per  equalia  se- 
cant; quare  si  protraxerimus  dyainetrum  .ac.,  uel  .bd.,  ut  in  prima  cernitur  figura  , 
erunt  utique  in  duas  cquales  partes  ab  unoquoque  dyaraclrorum  ipsorum  diuisa.  Verbi 
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gratia  : si  protraxerimus  dyametrum  .ac.,  erit  itaque  trigonum  uibc.  equale  trigono 
.acd.;  quia  latus  .ad.  equale  est  lateri  .bc.,  et  latus  .ab.  equale  est  lateri  . dc basis 
quoque  .ac.  est  utrique  triangulo  cornutiis.  Et  si  super  aliquod  laterum  diuisionem  in- 
cipere uis,  ipsum  latus  in  duo  equa  secabis,  et  per  punctum  sectionis  super  latus  sibi 
oppositum  reliquis  lateribus  rectam  equidistantem  protrahe,  ut  in  secunda  patet  fi- 
gura, in  qua  super  dimidium  lateris  .bc.  signatus  est  punctus  .e.,  et  ab  ipso  protracta 
est  recta  .e/,  equidislans  rectis  Ma.  ct  .cd.;  et  sic  totum  quadrilaterum  .ac.  diuisum 
est  in  duo  equa  paralilogramina,  que  sunt  .ae.  et  ,fc.  : sunt  enim  super  equas  bases 
.bc.  et  .ec.,  et  in  eisdem  cquidistantibus  .ad.  et  .bc.  Similiter  si  protraxerimus  liucam 
.gk.  equidistantem  rectis  .ad.  et  .bc.,  ct  diuidentem  latera  super  dimidium  laterum 
.ab.  cd.,  erit  utique  diuisum  unumquoque  suprascriptorum  paralilograminorum  in  duo 
equa  a linea  .gk.,  ut  in  tertia  figura  ostenditur:  sunt  enim  paralilogramina  .gd.  et  .bk. 
sibi  inuicem  cqualia,  cum  sint  super  equas  bases  .cg.  gb.  eisdem  cquidistantibus  .cd. 
et  .ab.  Et  si  super  aliquod  laterum  punctus  datus  fuerit,  ut  in  quarta  figura,  in  qua 
datus  est  punctus  Ji.  cadens  inter  puncta  .be.,  signabis  in  oppositum  cius  punctum  .i. 
cadens  inter  fd.;  et  iaccat  fi.  cqualis  recte  .e h.,  et  copuletur  recta  .hi.  Dico  quidem, 
diuisum  esse  unumquodque  quatuor  quadri  Ia  tororum  in  duo  equa  a linea  .ih.;  quod  sic 
probatur:  quoniam  in  cquidistantibus  .ad.  et  .bc.  recte  incidunt  | .fe.  et  ,ih.,  erit  an- 
gulus .ifk.  angulo  .keh.  cqualis,  nec  non  ct  angulus  .fik.  angulo  .khe.,  et  anguli  qui 
ad  .k.  sibi  inuiccm  sunt  equales,  et  basis  .fi.  basi  .eh.  est  cqualis  : equale  ergo  est 
trigonum  .fki.  trigono  .khe.:  comuuitcr  si  adiungatur  penlhagonum  .kfabh.,  erit  qua- 
drilaterum  .iabh.  equale  qu&drilatcro  .abef.,  quod  est  medietas  lotius  quadrilalcri  .ac. 
Vel  aliter  quia  paralilogramina  sunt  .ae.  et  .fc.  et  dc.  in  eisdem  equidistantibus  .ad. 
et  .bc.  habent  latera  sibi  opposita  equalia;  quare  equale  est  latus  .af.  lateri  .be.  ct 
.fd.  ex  .ec.  Sed  .fd.  est  dimidium  ex  .ad.;  quare  .fd.  equale  est  recte  .af.;  ergo  ct  .af. 
cqualis  est  recte  .ec.,  et  .fi.  equalis  est  recte  .hc.:  tota  ergo  .ai.  toti  ,ch.  est  cqualis, 
et  recta  .di.  recte  .bh.  est  equalis,  et  latus  .hi.  est  comune:  totum  ergo  quadrilaterum 
.iabh.  quadrilatero  .ihed.,  ut  diximus,  est  equale.  Similiter  si  datus  punctus  caderet 
inter  .ec.;  quantum  distaret  ab  .e.  uersus  .c.,  tantum  acciperes  cx  recta  .fa.;  incipiendo 
ab  .f.;  et  sic  secundum  hoc  potes  diuidere  omnia  paralilogramina  a dato  puncto  super 
quodlibet  laterum. 

Et  si  paralilogramum  aliquod  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a puncto  dato 
infra  ipsum  secare  desideras,  ut  paralilogramum  . ag infra  quod  datus  sit  punctus  . c ., 
per  quem  uotumus  lineam  transire  diuidentem  paralilogramum  .ag.  in  duo  equa  super 
dimidium  dyametrj  .bd.;  ponas  punctum  ct  copulabis  .cf., ct  protrahes  eam  in  utram- 
que pariem  in  puncta  .ez.  Dico,  diuisum  esse  paralilogramum  .ag.  in  duas  equas  se- 
ctiones, quarum  una  est  quadrilaterum  .eabz.,  et  alia  quadrilaterum  .edgz.;  quod  sic 
probatur:  quoniam  in  equidistantibus  .ad.  et  .bg.  duc  recte  .ez.  ct  .db.  incidunt,  erit 
angulus  .fde.  equalis  angulo  .fbz.,  ct  angulus  .fed.  angulo  .fzb.,  nec  non  et  anguli  qui 
ad  .f.  sibi  inuicem  sunt  equales;  equiangula  ergo  sunt  trigona  .fed.  el  fbz.'.  et  quo- 
niam cqualis  est  recta  fb.  recte  fd.,  equalis  erit  et  recta  .de.  recte  .bz.,  et  trigonum 
.dfe.  trigono  .bfz.  erit  equale;  comune  accipiatur  quadrilaterum  .dfzg.,  erit  quadrila- 
terum .ezgd.  equale  trigono  .bgd.;  sed  trigonum  .bgd.  est  medietas  paralilogramj  .ag.; 


t diurimtUi  idem  ....  .*A.  nqtulr  » (fol. 
N Nn»  , In  - 10-17  ; pag.  122,  lin. 
38  — p*g.  183,  lia-  1 • li- 
ti f (I 


b e C 


• F*n>lilogiu»na  ....  eqow  * (M. 
79  vwn»,  lja.  24-19 ; t»g.  111  , Ito. 
S-ll). 


« r.untta»  d*tu*  ....  «cte  » 

fol,  79  NTM . Ii«-  «->»  « •urr"« 
Ut  Mile  «Utboj  p»g-  111.  lin*  H-llJ. 


Digitized  by  Google 


d»ln  rilr»  ....  puftcteii  .*.  » (fol.  76 
redo,  lia.  tillim»  e aufuii  utCi-horei 
j - K-  124,  lio.  € c 7). 


alu  tmni  pirthl  :<j^nmum  ....  «|  p»ri- 
l>l«|Srimi  * (fol.  76  vert*.  lia.  22  29 

« *°>  P*g-  124,  lia.  29-361 


verte,  tio.  omen»,  t ni-irj 

pg-  124»  lia.  41  c 42;i. 


m dis* 

quare  quadri  laterum  .ezgd.  est  medietas  paralilogramj  .ag. , ut  predixi  : hoc  eodem 
modo  diuiduntur  omnia  paralilogramina  erecta  protracta  a puncto  dato  super  uuum 
cx  lateribus  ipsius:  uerbi  gratia;  ut  si  datus  punctus  esset  .e.,  diuideret  quidem  re- 
ctam ,db.  in  duo  equa  super  punctum  et  per  ipsuin  punctum  protraheretur  linea 
.i ez .,  que  diuideret  paralilogramum  .ag.  in  duo  equa,  ut  probatura  est.  Et  si  parati  - 
lograraum  aliquod  in  duo  equa  secare  tiis  per  lineam  cgrcdienlem  a puncto  dato  extra 
76  ipsum,  ut  )>nralilogramum  .ac.,  extra  quod  datus  sit  punctus  .e.,|  protraham  rursus 
dyaraetrura  .bd.,  et  diuidam  ipsum  super  punctum  .g. , et  copulabo  rectam  .eg.  , ct 
protraham  cam  in  puncto  ./.:  diuisum  est  parali lograraum  .ac.  induo  equa  per  lineam 
egredientem  i puncto  dato  .e,;  quod  probatur  per  sup rescriptam  figurem;  ct  est  una 
medietatum  ipsius  quadrilatcrum  . fabk .,  ct  alia  est  quadrilalcrum  . fkcd .,  ut  in  ipsa 
figura  patet. 

Incipit  de  diuisione  paralilogra morum  in  plures  partes. 

Adiacf.avt  quidem  suprascripte  quatuor  speties  paralilograraorura  .abed ct  uolu- 
mus  aliquod  ipsorum  in  tres  equales  partes  diuidere  super  duo  data  latera  eius,  que 
sint  ad.  et  .bc.;  diuidamque  latus  .ad.  in  tres  equales  partes,  que  sint  .ae.  ef.  fd.,  et 
per  puncta  .ef.  protraham  rectas  .eg.  fh.  equidistantes  Utcribus  .ab.  et . dc . Dico  quod 
quale  ui.s  ex  suprascriptis  quatuor  paralilogramLs  diuisum  esse  in  tres  equas  sectiones 
a rectis  .eg.  et  .///.;  quod  sic  probatur.  Quoniam  equidistantes  sunt  recte  .ad.  et  .bc., 
et  cura  cis  copulate  sunt  recte  equidistantes  .ab.  ct  .eg.  ct  .fh.  et  .de.,  erunt  inter  se 
equales;  quare  paralilogra  mi  na  sunt  quadrilatcra  .ag.  .eh.  fc.%  et  habent  bases  equales 
sibi  inuicem»  que  sunt  .bg.  ct  .gh.  ct  .hc.i  est  enim  quclibet  earum  tertia  pars  lateris 
.bc.;  quare  et  unum  quodque  ipsorum  paralilogramorum  tertia  pars  est  totius  .ac.  pa- 
ralilogramj, ut  in  prima  patet  figura.  Et  si  super  aliquem  punctum  datum  super  uno 
laterum  rectam  protrahere  ui.s,  que  abscidat  a paralilogra mo  dato  tertiam  partem;  ct 
datum  punctum  ponamus  esse  super  latus  .ad.;  diuis»  quidem  primo  latere  .ad.  super 
puncta  .ef.  ordine  supradiclo,  uideiicct  quoti  quclibet  sectionum  .ag.  eh.  fe . sit  tertia 
pars  totius  .ad. , ct  datus  punctus  fuerit  . c .;  protraham  redam  .eg.,  ct  erit  a para-  . 
lilogramo  .ac.  abscisum  paralilogramum  .ag.  a linea  protracta  a puncto  .e.,  quod  est 
tertia  pars  ipsius.  Similiter  si  punctus  datas  fuerit  erit  paralilogramum  .fc.  tertia 
pars  paralilogramj  .ac.:  si  punctus  datus  non  fuerit  super  . e aut  super  erit  itaque 
inter  .a.e.,  aut  inter  .e.f.,  aut  inter  .fj  sit  primum  inter  .a.e.  punctus  datus  J. ; ct 
uolo  a paralilogramo  .ac.  auferre  tertiam  partem  eius  a linea  protracta  a puncto  .i.; 
signabo  primum  punctum  .f.  super  tertiam  pariem  lateris  .ad.,  ct  ab  ipso  puncto 
protraham  . fk . equidistantem  lateribus  .ab.  et  .dc.;  et  sic  erit  paralilogramum  .fc.  tertia 
pars  ex  paralilogramo  .ac.;  quare  paralilogramum  .ah.  duplum  est  paralilogranri  .fc. : 
unde  oportet  ipsum  paralilogramum  .ha.  diuidere  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a 
puncto  unde  quantum  distat  .<.  ab  .a.,  tantum  distare  faciam  .k.  ab  ct  copulabo 
.ik.,  et  erit  quadrilatcrum  .iabk.  medietas  paralilogrami  .ah.:  secta  est  ergo  tertia  pars 
paralilogrami  .ac.  per  rectam  .ik.,  ct  est  diuisum  inter  equas  partes,  que  sunt  quadrila- 
tera  .iabk.  ct  Jkhf.,  et  paralilogramum  fc.,  ut  in  secunda  patet  figura.  Et  si  datus 
punctus  J.  fuerit  inter  fd.,  operabitur  | idem  in  aduersam  partem,  uideiicct  a paralilo- 
gramo  .ac.  abscidam  paralilogramum  .ag.,  quoti  sit  tertia  cius;  deinde  paralilogramum 
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.ec.  diuidam  in  tluo  equa  per  lineam  protractam  a puncto  .i.,  que  sit  linea  .<7.,  que 
abscidit  a paralilogramo  .ac.  tertiam  partem  eius,  scilicet  quadrilatcrum  . iled ut  in 
tertia  patet  ligura.  Et  si  punctus  .i,  erit  inter  . e{ .,  abscidam  a paralilogramo  .ac.  pa- 
ralilogramum  .fc.,  et  residuum  diuidam  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a puncto 
X,  que  sit  recta  .//».;  et  abscidatur  per  lineam  ,im.  quadrilatcrum  .iabm.  a paralilo- 
gramo .ac.,  quod  est  tertia  pars  eius;  relique  duc  partes  cruut  quadrilatcrum  . imhf 
et  paralilogramum  .fc.,  ut  in  quarta  figura,  scilicet  in  rumboide  .abed.,  demonstratur. 
Eodem  modo  potest  omnem  paralilogramum  diuidi  in  quatuor  uel  plures  partes  equa- 
les.  Verbi  gratia:  si  uis  paralilogramum  aliquod  diuidere  in  quatuor  partes  equales, 
diuidc  primo  ipsum  in  duo  equa:  aut  per  dyametrum  ipsius:  aut  per  rectam  equi- 
distantem  duobus  lateribus  eius  ; deinde  unamquamque  ipsarum  duarum  portionum 
in  duo  equa  secabis;  et  erit  totum  paralilogramum  in  . nu.or  partes  diuisum. 

De  diuisione  para lilngra morum  in  partes  inequales. 

Esto  paralilogramum  .abgd.,  quod  in  equaliter  inter  tres  consortes  diuidere  uolumus, 
ita  quod  primus  habeat  medietatem,  secundus  tertiam,  tertius  sextam.  Diuidam  primum 
paralilogramum  ,ag.  in  duo  paralilogramina  cqualia,  que  sunt  .as.  cl  .eg.;  deinde  ab 
uno  ipsorum  secabo  tertiam  partem,  que  sit  paralilogramum  J.g. , hoc  est  quod  recta 
.id.  sit  tertia  pars  ex  .ed.  Dico,  paralilogramum  . ag . diuisum  esse  in  tres  portiones 
predictas,  quarum  medietas  est  paralilogramum  .az.,  et  eius  sexta  est  paralilogramum 
.ig. , et  reliquum,  scilicet  paralilogramum  . et est  tertia  pars  totius  .ag.  Quoniam  .id. 
est  tertia  ex  .ed.,  erit  .id.  sexta  pars  ex  tota  . ad .;  quare  paralilogramum  .ig.  sextam 
partem  esse  dico  ex  toto  paralilogramo  .ag.:  possumus  quidem  qualcmcumquc  partem 
uolumus  accipere  cx  prcdictis  a linea  producta  a puncto  dato  extra,  uel  intus,  uel  super 
unum  cx  lateribus  paralilognitnj  per  ea  que  dicta  sunt. 

Incipit  de  diuisione  quatuor  figurarum  caput  abscisarum , 
que  duo  tantum  latera  habent  equidistiintia . 

Capvt  abscisarum  species  sunt  quatuor,  prima  quarum  dicitur  scmicaput  abscisa, 
altera  eque  caput  abscisa,  tertia  diuerse  caput  abscisa,  quarta  caput  abscisa  decli- 
nans ; ct  quia  omnium  liarum  diuidendj  modus  est  unus,  ipsas  omnes  per  ordinem 
ponere  disposui  eisdem  litteris,  siue  notulis  denotatis;  ut  que  dicta  super  aliquam 
ipsarum  iriueniantur,  super  unam  quamque  reliquarum  esse  dicta  cognoscas.  Adiaceant 
ergo  .mi.0' spe ties  caput  abscisarum  .abgd.  habentia  latera  .ad.  et  .bg.  equidistautia; 
et  uolumus  quamlibet  ipsarum  diuidere  per  rectam  equidistautem  basibus  carum,  que 
sunt  recte  .bg.:  ct  quia  ex  cquidislantihus  .ad.  et  .bg.  minor  est  .ad.  quam  .bg.,  | si 
protraxerimus  rectas  .ba.  et  .gd.,  in  partes  .a d.  concurrent:  concurrant  enim  ad  pun- 
ctura .e.;  et  sit  quadratus  recte  .se.  medietas  quadratorum  rectarum  .eb.  et  .ae.‘,  et 
per  punctum  .z.  protraham  ,zi.  rectam  equidistantem  basi  .bg.  Dico,  trapeziem  .abgd. 
in  duo  equa  diuisum  esse  a linea  ,zi.  equidistaute  recte  .bg.',  quod  sic  probatur.  Quo- 
niam quadrata  linearum  .eb.  ct  . ae . dupla  sunt  quadrato  lincj  .ez.  Dupla  erunt  et 
trigona  -ebg.  ct  .ead.  trigono  .esi.,  cum  sint  sibi  inuicem  similia.  Sed  si  de  trigono 
.ebg.  relinquamus  trigono  .esi.,  qui  est  equalis  sibi  idem,  remanebunt  quadrilatcrum 
.zbgi.,  et  trigonum  .ead.  equalia  trigono  .esi.:  comuniter  si  auferatur  trigonum  .ead., 
remanebit  quadrilatcrum  .zg.  equule  quadrilatero  .ai.:  diuisum  est  ergo  quadrilatcrum 
.abgd.  in  duo  equa  a linea  .si,}  quod  oportebat  facere.  Quod  etiam  ostendamus  cum 
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numeris:  sit  latus  .ab.  12.,  et  .bg.  is,  et  .ad.  sit  .3;  latus  quoque  .gd.  15  perticas  con- 
tineat: ct  quia  in  trigono  .ebg.  protracta  est  protracta  est  (j/c)  reclama,  equidistans  basi 
.bg.,  erit  sicut  .ad.  ad  . bg .,  hoc  est  sicut  .3  est  ad  .12.,  ita  .ea.  ad  .eb.)  quare  erit  sicut 
.3.  ad  .0.,  ita  .ea.  ad  .ab.)  ergo  .ea.  est  .4.,  scilicet  tertia  pars  ex  .ab.)  tota  ergo  .eb.  est 
.16.:  additis  ergo  quadratis  linearum  .eb.  et  .ea.  in  unum, scilicet  256.  et  .16.;  erunt  .272.; 
quorum  medietas,  scilicet  ne.,  est  quadratum  liucf  .ez.)  et  quia  est  sicut  ,ez.  ad  .eb., 
ita  .zi.  ad  .bg.;  erit  itaque  sicut  quadratum  linee  .ez.  ad  quadratum  line^  .eb.,  hoc 
est  sicut  136  est  ad  256,  quorum  proportio  in  minimis  est  sicut  .17  ad  32.,  ita  quadratum 
linee  .zi.  ad  quadratum  liuc^  .bg.:  quare  si  multiplicauerimus  .n  ]icr  144,  et  diuiscrimus 
per  .32.,  uenient  £ 76.  pro  quadrato  linee  .zi.:  et  quia  orthogonium  est  trigonum  .ebg., 
orthogonium  erit  et  trigonum  .ezi.,  nec  non  ct  trigonum  .ead.:  quare  si  multiplica- 
uerimus dimidium  ex  .ez.  in  .zi.,  habebimus  utique  embadum  trianguli  .ezi.,  quod  est 
.51.,  quod  proucnit  ex  radice  multiplicationis  quart£  partis  de  .136.  in  quadratum  linee 
.zi.,  hoc  est  in^  76;  que  multiplicatio  est  radix  de  2601.;  de  quo  embado  si  astule- 
rimus  trigonum  .ead.,  quod  est  .6.,  remanebunt  .45.  pro  embado  quadrilaterj  .azid.;  que 
.45  sunt  dimidium  totius  quadrilaterj  scmicaputascisi  .abgd.:  quia  si  multiplicauerimus 
dimidium  ex  .ab.  in  coniunctum  ex  .ad.  ct  .bg.,  scilicet  .6  per  .15.,  utique  duplum  de 
.45,  scilicet  .90  proucuicnt:  quare  probatur,  quadrilatcrnm  .ai.  dimidium  esse  ex  toto 
quadrilatcro  .abgd.:  vel  aliter  extracta  .ez.  ex  eb.,  scilicet  radice  dc  .136  de  .16.  pro 
linea  .zb.,  remanebunt  .16,  minus  radice  de  .136.;  cuius  dimidium,  quod  est  .8.,  minus 
radice  de  34.,  si  multiplicauerimus  per  coniunctum  | ex  .zi.  et  .bg.,  scilicet  per  12,  et 
radice  de  ^ 76.,  habebimus  similiter  .45.  pro  embado  quadrilatcri  .zg.  Nam  qualiter  ipsa 
multiplicatio  fieri  debeat,  ut  habeatur  modus  multiplicandi  bitiomia  per  recisa,  osten- 
dere procuramus.  Tones  primum  nomina  predictorum,  ut  in  margine  cernitur,  ct  mul- 
tiplicabis integra  per  integra,  scilicet  .12  per  8,  erunt  integra  .96.;  quibus  adde  multi- 
plicationem de  8 per  radicem  de  i 76,  prouenient  .96,  ct  vna  radix  facti  cx  multipli- 
catione dc  64.  in  { 76,  scilicet  dc  4896.;  dc  quibus  extrahe  multiplicationem  de  12  in 
radicem  dc  34  , scilicet  unam  radicem  dc  4896  , remanebunt  96  tantum  ; de  quibus 
extrahe  multiplicationem  radicis  de  34.  in  radicem  de  \ 76,  scilicet  51.,  remanebunt  45, 
ut  predixi,  pro  embado  quadrilatcri  .zg. 

Et  si  super  latus  .ad.  aliquod  ex  supradictis  caput  abscisis  in  duo  equa  diuidere 
uis,  latera  .ad.  ct  .bg.  equidistantia  in  duo  equa  diuidas  super  puncta  .t.k.,  et  copu- 
labis rectam  .tk.,  ut  in  secunda  patet  figura.  Dico  siquidem,  quadrilaterum  .abgd.  di- 
uisuro  esse  in  duo  equa  a linea  . tk .;  quod  sic  probatur. 

Copulabo  rectas  .tb.  ct  . tg .,  ct  erunt  trigona  .tkb.  ct  .tkg.  sibi  inniCcm  cqualia,  cum 
sint  sub  una  altitudine:  ct  habeant  bases  cquales.  Rursus  quia  trigona  .bat.  et  .gtd. 
sunt  sub  altitudine  una,  est  sicut  .at.  ad  .td.,  ita  trigonum  .bat.  ad  trigonum  .gtd.: 
est  enim  .at.  equalis  recte  .td.;  quare  trigonum  .bat.  equale  est  trigono  .gtd.  Demon- 
stratum est  ergo  et  trigonum  .tkb.  equale  trigono  .tkg.  ; qnarc  quadrilaterum  .ak. 
equale  est  quadrilatero  .tg.  Diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  a 
linea  .tk.;  ct  est  manifestum  ex  bis  que  diximus,  quod  in  omni  quadrilatero  habente 
duo  latera  equidistantia,  si  recta  aliqua  proportionaliler  secaucrit  ipsa  latera  equidi- 
stantia,  in  eadem  proportione  secabit  ipsam  figuram.  Fuit  enim,  ut  diximus,  sicut  .at. 
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ad  .td.j  ita  .bk.  ad  .kg.:  quare  fuit  sicut  .at.  ad  .td.y  ita  quadri  laterum  .ak.  ad  qua- 
drilaterum  ,tg.  Et  si  quadrilaterum  duorum  laterum  equidistantium  in  duo  equa  di- 
uidere  uis  per  lineam  protractam  a dato  puncto  super  minus  latus  equidistantium  , 
ut  quadrilaterum  .a bgd.y  quod  diuisum  est  in  duo  equa  a linea  .tk.;  et  in  ipso  super 
latus  .ad.  datus  sit  punctus  .a.,  accipiam  super  latus  .kg.  rectam  . kl , cqualem  recte 
.ta.;  et  erit  .bl.  dimidium  laterum  .ab.  et  .bg.,  et  copulabo  rectam  .al.  Dico,  quadri- 
laterum .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a linea  .al.  Quod  sic  probatur.  Quoniam 
equidistans  est  recta  .at.  recte  .kl. ; et  in  eis  incidit  recta  .n/.,  erunt  anguli  .tam.  et 
. mlk . sibi  inuicem  equales;  propter  eadem  ergo  et  angulus  .atm.  angulo  .mkl.  est  j 
equa  lis,  nec  non  ct  anguli  qui  ad  .m.  sibi  inuicem  equantur,  cum  sint  a uertice;  et  r«i.  78  *■? 
basis  .a  t.  basi  .kl.  est  equalis;  quare  trigonum  .amt.  equale  est  trigono  Jm A'.;  quibus 
si  addatur  in  coraune  quadrilatemro  . mabk .,  erit  trigonum  .abi.  equale  quadrilatero 
.abkt.  ; quod  dimidium  totius  .ag.  , ut  in  tertia  patet  figura.  Simili  quoque  modo 
si  datus  punctus  super  latus  .ad.  fuerit  accipiam  equalem  recte  .t d.  rectam  .kn.y 
ct  erit  tota  .gn.  dimidium  laterum  .ad.  et  .bg.:  et  copulabo  rectam  .</«.,  que  diuidet 
quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa,  ut  in  hac  quarta  figura  cernitur:  quod  probabitur 
per  ea  que  dicta  sunt  in  precedenti  figura.  Et  hoc  quoque  habetur,  quod  si  puuetus 
datus  super  lineam  .bg.  erit  inter  puncta  . n.l .,  casus  liticj  diuideulis  ipsam  figuram 
cadet  super  latus  .ad.  Sed  si  punctus  fuerit  datus  inter  .b.n.>  uel  inter  .lg.;  qualiter 
linea  ab  ipso  producatur  diuidens  totum  quadrilaterum  in  duo  equa  demonstrabimus. 
Reiterato  quidem  quadrilatero  .abgd.  duorum  laterum  equidistantium;  ct  in  eo  pro- 
tracta recta  .dn.  diuidens  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa.  Datus  punctus  super  li- 
neam .bg.  sit  .b.;  copulabo  quidem  rectam  .db,$  et  ponam  ei  equidistantem  lineam  . nc 
et  copulabo  rectam  .bc.  Dico,  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a linea 
.bc.y  que  protracta  est  a puncto  dato  . b .;  quod  sic  probatur:  trigona  quidem  .ncb.  et 
.ncd.  sibi  inuicem  sunt  equalia,cnm  sint  inter  equidistantes  ,bd.  ct  .nc. , et  super 
eaudem  basim  .nc.;  quibus  si  addatur  in  comunc  trigonum  . eng .,  erit  trigonum  .cgb. 
equale  trigono  .dgn.  Sed  trigonum  .dgn.  est  medietas  quadrilateri  .abgd.;  quare  trigo- 
uum.cgb.  est  medietas  quadrilateri  .abgd.  Et  scicudiun,  quod  si  puuetus  datus  fuerit 
inter  puncta  .bn.;  et  super  lineam  . bn . linea  protracta  ab  ipso  dato  puncto  secabit  lineam 
.gd.  inter  puncta  .cd.;  que  sectio  inucniclur  si  datus  punctus  inter  .bn.  copulabitur  cura 
puncto  .d.;  et  ipsi  linee  equidistans  trahatur  a puncto  Simili  quoque  modo  operandum 
est,  si  punctus  datus  super  lineam  .bg.  fuerit  inter  Jg . Verbi  gratia:  Adiaccat  rursus  qua- 
drilaterum .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a linea  .al.t  et  sit  .g.  punctus  datus;  copulabo 
supradicto  ordine  rectam  ga.t  ct  ei  protraham  equidistantem  rectam  ct  copulabo 
gf-t  que  diuidet  quadrilaterum  .abgd.  in  dtio  equa  , ct  egreditur  a puncto  dato  g. 
Quod  probatur  ordine  et  modo  supradicto.  lam  ostensum  est  quomodo  in  duo  equa 
quadrilatera  duorum  equidistantium  laterum  diuidi  debeant  a linea  protracta  ab  omni 
dato  puncto  super  liueas  equidistantes  ipsius;  nunc  nero  ostendamus  quomodo  diui- 
dantur  a linea  egrediente  a dato  puncto  super  reliqua  latera.  | 

Adiaceat  nvasvs  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a linea  .zi.  equidistante 
basi  .bg.y  et  protrahatur  etiam  iu  eo  linea  gf . inuencta  in  suprascripta  figura,  et  sit 
punctus  datus  super  lineam  .ab.  in  quacumque  uis  parte  ipsius;  critque  inter  .bz.t 
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ucl  inter  .zf.y  siuc  inter  .fa.t  ucl  erit  unus  cx  ipsis;  unde  si  datus  punctus  fuerit  M., 
diuidetur  utique  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  a linea  . bc similiter  si  datus 
punctus  fuerit  ,z.f  recta  quidem  .zi.  diuidit  quadrilaterum  .abgd.,  ut  dictum  est.  Et 
si  fuerit  punctus  datus,  nimirum  recta  .fg.  secabit  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa, 
ut  ostensum  est:  et  si  .a.  fuerit,  secabitur  a recta  .<>/.  in  duo  eque  sucunduin  ea  que 
premisimas.  Sed  sit  datus  punctus  Ji.  inter  .b.z.  puncta,  copulabo  lineam  ./ii.;  et  per 
punctum  .z.  protraham  rectam  .ze.  equidistautem  recte  Jh.  , et  copulabo  rectam  Jic. 
Dico,  quadrilaterum  .abgd.  sectum  esse  in  duo  equa  a linea  Jic.  protracta  a puncto 
quml  ,sic  probatur.  Ouoniam  inter  equidistantes  Jii.  et  . zc et  super  ]>asim  .hi. 
sunt  trigona  .hic.  et  itis.,  ipsa  trigona  sibi  inuicem  sunt  cqualia;  quare  si  addiderimus 
unicuique  conim  in  comune  quadrilaterum  . igbh .,  erit  quadrilaterum  .cgbh.  cqualc 
quadrilatero  Jzbg quod  est  dimidium  totius  quadrilateri  .abgd.y  ut  ostensum  est.  Et 
si  a puncto  .p.  posito  inter  ,zf.  recta  sit  protrahenda,  copulabitur  recta  .pi.,  et  ei  equi- 
distans  erit  recta  .zq.  ; et  copulabitur  recta  . pq que  diuidit  quadrilaterum  .abgd. 
in  duo  equa;  quod  probatione  non  indiget,  cum  per  ea  que  dicta  sunt  liquide  pa- 
tefiat: et  si  punctus  datus  fuerit  inter  ,a,  ct  sit  .r.,  copulabo  rectam  ,rg. , et  ei 
equidistautem  ponam  rectam  .fs.y  et  copulatio  rectam  . rs que  diuidet  quadrilaterum 
.abgd.  in  duo  equa  : verbi  gratia:  trigona  .fsg.  et  .sfr.  sibi  inuicem  cqualia  sunt; 
qui  Inis  addito  in  comune  triguo  .sbf.y  erit  trigonum  . rbs . equale  trigono  ./bg.  Sed 
trigonum  .fbg.  est  dimidium  quadrilateri  .abgd.)  quare  et  trigonum  .rbs,  erit  dimidium 
eiusdem  quadiilateri.  Simili  quoque  modo  operandum  est,  si  punctus  datus  fuerit  super 
latus  .dg. 

Dooxstrabo  rursus  alio  modo  qualiter  quadrilatcra  duorum  laterum  cquidistautium 
diuidi  debeant  al»  angulis  ipsius.  Sit  quadrilaterum  .abgd.  caputascisum,  cuius  .ad, 
et  .bg.  latera  sint  equidistantia,  ct  minus  eorum  sit  .ad.)  ct  protraham  in  eo  dyame- 
tros  uig.  et  .bd.  sese  inuicem  secantes  super  punctum  .m.;  et  quia  latera  .ad.  ct  .bg. 
sunt  equidistantia,  similia  erunt  trigona  .amd.  ct  . bmg quare  est  sicut  .bg.  ad  . ad.y 
ita  .bm.  ad  . md ct  .gm.  ad  . ma .:  maior  enim  .bg.  quam  .ad.)  maior  ergo  ct  . bm . 
quam  .md., ci  .gm.  quam  .ma.:  diuidantur  ergo  dyatnclri  .ag.  et  .db.  in  duo  equa  super 
puncta  .e.s,  ct  per  puuclum  .e.  equidi stans  | dyametro  .bd.  trahatur  recta  .ec.y  et  co- 
puletur recta  .bc.  Dico,  quadrilaterum  .abed.  diuisum  esse  ab  angulo  .b.  a linea  .bc.) 
quod  sic  probatur  : copulabo  rectas  .be.  ct  . ed .;  et  quia  punctus  .e.  est  in  medio  dya- 
metri  -ag.y  erunt  trigona  .ade.  ct  -deg.  silu  inuicem  cqualia  , nec  non  ct  trigonum 
.abc.  trigono  ,bge.  est  cqualc;  quare  quadri laterum  .e.dab.  dimidium  totius  quadrilateri 
.abgd.  continet:  ct  quia  trigona  .bdc.  et  .bde.  sunt  inter  cquidistanLes  .bd.  et  .cc. 
et  super  basim  Md.y  erunt  sibi  inuicem  cqualia:  quibus  addito  in  comune  trigono  .abd.y 
erit  quadrilaterum  .abed.  cqualc  quadrilatero  .abed.  Sed  quadrilaterum  .abed.  dimi- 
dium est  quadrilateri  .abgd.)  quare  ct  quadrilaterum  .abgd.  dimidium  est  quadrilateri 
.abgd.  Similiter  si  protraxerimus  lineam  .3/.  equidistautem  dyametro  .ag.y  ct  copulauc- 
rimus  rectam  .gf.y  erit  quadrilateriim  .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a linea  .gf.  protracta 
ab  angulo  .g.  Deinde  ut  diuisio  proueniat  a reliquis  angulis,  accipiam  rectas  MI.  et  .gn. 
equales  dimidio  laterum  .ad.  ct  Mg.)  ucl  lineas  .ce.  et  .(z.  producam,  et  cadent  ne- 
cessario super  puucla  quia  superius  protracta  fuit  .ne.  cquidistans  dyametro  Md. 
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ct  .//.  equidistans  dyamctro  .ag.;  et  protraham  rectas  .al.  et  .dn.t  et  uenient  propo- 
sita , ut  superius  demonstratum.  Demonstratum  est  ergo  quomodo  quadrilatera  duo- 
rum laterum  equidistanlium  diuidantur  a puncto  dato  super  quodlibet  latus  ipsius; 
nunc  dicamus  qualiter  diuidi  debeant  a dato  puncto  extra  figuram. 

Adjaceat  rursus  quadrilaterum  .abgd.  duorum  laterum  equidistantium  diuisum  in  duo 
equa  ab  angulis  ipsius  a lineis  .al.  et  ,dn.  et  .g f.  ct  .bc.;  quibus  rectis  ab  utraque 
parte  in  infinitum  protractis  in  puncta  .e.z.i.t.  k.h.  o.p .,  demonstrabitur  punctum  extra 
quadrilaterum  .abgd.  aliquem  dari  non  posse  nisi  super  unam  ex  ipsis  .uu.cr  lineis,  uel 
inter  duas  earum  per  ordinem;  quare  si  datus  fuerit  punctus  super  aliquam  ipsarum, 
erit  siquidem  ipsa  recta  protracta  a dato  puncto  diuidens  quadrilaterum  uibgd.  in 
duo  equa:  ut  si  datus  punctus  fueiit  .e.  , egredietur  ab  ipso  linea  .eal.y  que  diui- 
dit  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa;  quod  idem  intelligas  in  reliquis.  Sed  si  datus 
punctus  .q.  cadens  inter  lineas  .ea.  et  .zd.  super  latus  . ad ct  uolo  ut  i puncto 
.q.  egrediatur  recta  diuidens  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa ; quoniam  equidi- 
stantia  sunt  latera  .ad.  ct  ,bg.  , producam  rectam  ,qm.y  et  ducam  eam  in  puncto 
.v.  Dico  , quadrilaterum  .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  i linea  .rs.  > que  egre- 
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ditur  a puncto  .q.  dato;  quod  sic  probatur  : quoniam  recte  Jia.  et  .nl.  sibi  muicem  <fbi.  nm*.  u*.  io,  a n,  < 
cquidistantes  sunt;  et  in  eis  recta  incidit  .rs.,  erit  angulus  qui  sub  -ars.  equalis  | ' r' 


angulo  qui  sub  ,rsl.,  nec  non  et  angulus  .sia.  angulo  .lar.  est  equalis,  ct  recte  . a m . M.  Nnm. 

ct  .ml.  sibi  inuicem  sunt  equales;  cum  recte  .ad.  et  .nl.  sibi  inuicem  cquales  esse  de- 
monstrate sint;  quia  cum  in  equalibus  ct  equidistantibus  rectis  recte  sese  inuicem  secant, 
per  equalia  se  secare  in  geometria  monstratur:  unde  equalis  est  recta  .nm.  recte  ,md., 
ct  .am.  recte  .ml.,  ut  prediii:  quare  trigona  .arm.  et  .msl.  sibi  inuicem  equalia  et 
equiangula  atque  equilatcra  sunt;  quibus  si  in  comune  addatur  quadrilaterum  .absm., 
erit  quadrilaterum  .absr.  erpialc  triangulo  .abi.,  scilicet  dimidio  quadrilateri  .abgd.  Se- 
ctum est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  a linea  .rs.,  que  egreditur  i puncto 
.q.  Similiter  si  datus  esset  punctus  sub  linea  .nl.  inter  rectas  ,nh.  et  .lk.,  eodemque 
modo  esset  operandum,  uidelicct  copularetur  ille  punctus  cum  .m.,  et  produceretur 
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ipsa  recta  super  latus  .ad.  Verbi  gratia:  ut  si  punctus  fuerit  .v.)  diuidcrctur  utique 
quadrilatcrum  .abgd.  iu  duo  equa  a linea  . rs . cgrcdicntc  a puncto  .v.  dato.  £t  si  inter 
lineas  .nh.  et  .ob.  datus  fuerit  punctus  .x.,  ut  in  hac  alia  cernitur  figura;  habeantur 
duo  fila,  quorum  unum  extendatur  super  dyametrum  . ab et  sit  fixum  super  punctum 
. d. ; et  aliud  extendatur  ab  .n.  in  .c.,  et  sit  fissum  (sic)  super  punctum  .n.)  et  erunt  tunc 
fila  sibi  inuicem  cquidistantia:  ct  moueatur  filum  primum  ex  .b.  uersus  .n.  secans  li- 
neam ,bn. j ct  aliud  moueatur  ex  .c.  uersus  .d.  secans  lineam  xd.)  et  sint  scraper  in 
motione  sua  sibi  inuicem  cquidistantia:  ct  hoc  fiat  donec  sectiones  linearum  .bn.  et 
.cd.  respiciant  secundum  rectitudinem  datum  punctura  .x.  ; ct  tunc  faciant  transire 
rectam  protractam  a puncto  .x.  per  sectiones  illas;  et  prouciiict  quesitum.  Verbi  gra- 
tia. Cadat  filum  primum  super  rectam  .dy.9  secundum  super  rectam  .rn.)  et  sint  sibi 
inuicem  cquidistantia:  ct  puncta  ,ry*  respiciant  se  secundum  rectitudinem  cum  puncto 
.x.  ) ct  protrahatur  recta  .xyr.  Dico,  rectam  .ry.  secare  quadrilatcrum  .abgd.  in 
duo  equa;  quod  sic  probatur.  Quouiam  fila  .nr.  et  .dy.  sunt  cquidistantia;  et  in  cis 
sunt  trigona  .ncd.  ct  ,nry.t  super  basim  .nr.  sibi  inuicem  ipsa  trigona  sunt  equa- 
lia  : comuniter  si  addatur  trigonum  .rgn.y  erit  trigonum  .rgy.  cqualc  trigono  .dgn.z 
sed  trigonum  .dgn.  dimidium  est  quadrilatcri  .abgd.)  ergo  et  trigonum  .rgy.  dimi- 
dium est  eiusdem  quadiilateri.  Kodemquc  modo  operandum  est  si  punctus  erit  datus 
inter  lineam  .dz. , ct  lineam  ,ci. : ut  si  ille  punctus  esset  .q.\  et  respiceret  secun- 
dum rectitudinem  puncta  .r.y.  inter  cquidistantia  fila  .dy.  et  .nr.;  quare  si  per  pun- 
ctum descendit  recta  transiens  per  puncta  . r.y diuidetur  quadrilatcrum  .abgd.  in  duo 
equa,  ut  ostensum  est.  Eadcmque  uia  operandum  est  si  punctus  caderet  inter  lineas  | 


i l 


.gl.  et  ./A*.,  uel  inter  lineas  .fp.  et  . ae hoc  est  quod  poneretur  filum  super  . g.a .,  ct 
figeretur  super  punctum  .a.,  ct  aliud  super  ct  figeretur  super  punctum  et  rao- 
uerentur  fila  equidistanter  secantia  rectas  ♦ af . ct  .gl.y  donec  sectiones  aspicerent  pun- 
ctum datum  in  rectitudine  una.  Yervm  si  punctus  datus  fuerit  extra  lineam  bf.y  ct  inter 
lineas  .fp.  ct  .ob.)  qualiter  operandum  sit,  in  hac  alia  demonstretur  figura,  in  qua 
protracte  sint  recte  ,oi.  et  .pt.  diuidentes  ab  angulis  .b.  et  .g.  quadrilatcrum  .abgd.)  et 
punctus  datus  sit  .z.  cadens  inter  rectas  .fp.  ct  .ob.y  i quo  nolumus  protrahere  lineam 
diuidentem  quadrilatcrum  .abgd.  in  duo  equa.  Estendam  primum  filum  cx.c.in  et  sit 
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fixum  super  et  aliud  filum  extendatur  super  latus  .gb.,  et  sit  fixura  super  punctum 
. g deinde  moueantur  fila  equidistanler  secantia  rectas  .bf.  ct . cg donec  sectiones  re- 
spiciant  punctum  .z.  datum.  Verbi  gratia:  cadat  filum,  quod  fixum  fuit  super  .g.,  super 
lineam  .gq.,  reliquum  ucro  super  lineam  .fx.;  etsint  puncta  .x.q.z.  in  rectitudine  una; 
et  recte  .gq.  et  .fx.  sint  equidistantes:  et  copuletur  recta  .zqx.  Dico  quidem,  quadri- 
la torum  . abgd . in  duo  equa  diuisum  esse  a linea  . qx .,  que  protracta  est  a puncto  .2. 
dato;  quod  sic  probatur.  Quoniam  equidistantes  sunt  recte  .gq.  et  . xf .,  erunt  trigona 
. qgx . et  .qgf  sibi  inuicem  cqualia:  quibus  si  addatur  in  comune  trigonum  .qbg.,  erit 
quadrilatcrum  . qbgx . equalc  trigono  .fbg.,  scilicet  dimidio  quadrilateri  .abgd.  Eodera- 
que  modo  operabimus  si  punctus  datus  fuerit  extra  lineam  .cg.,  et  inter  rectas  ,ci. 
et  .gt.  Demonstratum  ergo  est  quomodo  diuidatur  quadrilatcrum  duorum  laterum  cqui- 
distantiurn  a linea  egrediente  ab  omni  puncto  extra  figuram. 

De  diuisione  eiusdem  generis , qua  quadrilaterorum  per  rectam 
transeuntem  per  punctum  datum  infra  ipsum. 

Sit  quadrilatcrum  caput  abscisum  .abgd.,  cuius  latera  .ad.  et . bg . sint  cquidistantia; 
ct  minus  eorum  sit  .ad.  Et  iaceat  diuisum  in  duo  equa  a qualibet  rectarum  .al.  dn. 
gf.  bc .,  ut  supra:  $it  primus  punctus  datus  .e.  cadens  infra  triangulum  . amd .:  copu- 
labo siquidem  rectam  .em.,  ct  protraham  eam  in  utramque  partem  in  puncta  .ih.  Dico, 
quadrilatcrum  .abgd.  diuisum  esse  iu  duo  equa  a linea  .hi.;  quod  sic  probatur:  tri- 
gona Jima.  et  .mi/,  sibi  inuicem  sunt  cqualia;  quibus  si  addatur  in  comune  qua- 
drilaterum  .abim.,t rit  quadrilatcrum  .abih.  equale  triangulo  .abi.  , quod  continet 
dimidium  quadrilateri  .abgd.  Simili  quoque  modo,  si  punctus  datus  ceciderit  infra 
triangulum  .nml.,  erit  operandum,  videlicet  copulabimus  ipsum  punctum  cum  puncto 
.m.,  et  producemus  ipsam  lineam  in  utramque  partem,  ct  habebimus  optatum.  Et  si 
datus  punctus  fuerit  super  aliquam  cx  prodictis  rectis  .al.  dn.  gf.  bc.;  ipsa  namque 
erit  recta  transiens  per  ipsum  punctum  diuidens  quadrilatcrum  .abgd.  | in  duo  equa. 
Sed  si  punctus  datus  fuerit  infra  quadrilatcrum  .abnm.  ct  .dmlg.,  oportebit  nos  ope- 
rari cum  filis,  videlicet  ponam  primum  unum  filum  super  puncta  .d.b.,  et  figam  cum 
super  punctum  .d.,  et  adhuc  extendam  aliud  filum  cx  .n.  in  .c.  figens  ipsum  super  .»., 
et  ducam  ipsa  fila  equidistanter  secando  rectas  . bn . et  .cd.,  donec  sectiones  sese  re- 
spiciunt per  punctum  datum,  si  possibile  fuerit:  et  si  hoc  impossibile  inucnietur,  ex- 
tendam rursus  fila  ex  .a.  in  .g.,  ct  ex  .f.  in  ./.,  et  figam  ea  super  puncta  ct  du- 
cam ipsa  equidistanter  secando  lineas  .{a.  ct  .gl.,  donec  sectiones  rcspicianl  se  per  pun- 
ctum datum:  quod  etiam  si  fuerit  impossibile,  extendam  rursus  fila  ab  .c.  in  .g.  et 
ab  .f.  in  .c.,  ct  figam  ea  super  puncta  .g.f. , et  ducam  ea  equidistanter  secando  rectas 
.bf.  et  .cg.,  donec  sectiones  rcspiciant  se  per  punctum  datum;  quod  sine  dubio  erit 
possibile:  ct  tunc  protrahatur  recta  per  sectiones  illas,  ct  habebitur  propositum:  quod 
probabitur  per  ea  que  supra  disiraus  [sic).  Nunc  satis  dictum  est  de  diuisione  caput 
abscisarum  in  duas  partes  equales:  modo  qualiter  diuidi  debeant  per  inequalia  in  data 
proportione  ostendere  procuramus. 

Adiaceat  rursus  quadrilaterum  .abgd.,  quod  diuidi  oporteat  per  rectam  cquidistan- 
tcra  basi  sue  in  data  proportione  .e 2.  ad  ,zi.  Latera  quidem  .ba.  et  .gd.  i punctis  .a. 
et  .d.  protrahantur  : donec  concurrant  iu  .1.;  ct  ponam  quadratum  lincj  ,tl.  ad  qua- 
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dratum  linee  ,at.  sicut  . zi . ad  . ez .;  et  sit  quadratum  linO£  .ht.  ad  quadratum  linea- 
rum .bt.  ct  .tl.,  sicut  .ez.  ad  .ei.}  et  per  puncta  JJt.  equidistantes  utrique  rectarum 
,hg.  et  .ad.  protraham  rectas  ,lm.  et  .hk.  Dico,  quadrilaterum  .ag.  diuisum  esse  in  pro- 
portione data  numeri  .ez.  ad  numerum  .zi.  i linea  .hk.;  quod  sic  probatur.  Quouiam 
trigona  .tlm.  et  .tad.  similia  sunt,  erit  sicut  quadratura  iincf  ,tl.  ad  quadratum  linc^ 
.ta.,  ita  trigonum  .tlm.  ad  trigonum  tad est  enim  sicut  .zi.  numerus  ad  numerum 
.ez.,  ita  quadratum  linc^  .tl.  ad  quadratum  lincp  .ta.-.  per  cqnale  ergo  erit  sicut  .zi. 
ad  .ez.,  ita  trigonum  .tlm.  ad  trigonum  .tad.:  coniunclim  ergo  erit  sicut  .ei.  ad  .ez., 

ita  trigona  .tlm.  ct  .ead.  ad  trigonum  .tad.:  permutatim  ergo  erit  sicut  .ez.  ad  .ei., 

ita  trigonum  .tad.  ad  trigona  .tad.  et  .tlm.:  est  enim  sicut  .ez.  ad  .ei.,  ita  quadratum 
line^  Jit.  ad  quadrata  linearum  .bt.  ct  .tl.  Sed  est  sicut  quadratum  linej  .ht.  ad 
quadrata  linearum  .bt.  et  ita  trigonum  .thk.  ad  trigona  .tbg.  et  .tlm.:  per  cqualc 
ergo  erit  sicut  .ez.  ad  .ei\,  ita  trigonum  .thk.  ad  trigona  .tbg.  ct  .tlm.  Sed  trigono 
.thk.  equalia  sunt  quadrilaterum  .ak.  et  trigonum  .tad.  Similiter  et  trigonis  .tbg.  ct 
.tlm.  equalia  sunt  quadrilaterum  .ag.  ct  trigona  .tad.  et  .tlm.:  ergo  est  sicut  .ez. 
ad  .ei.,  ita  quadrilaterum  .a A.  cum  trigono  \.tad.  ad  coniunctum  cx  quadrilatcro.ag. 

et  trigonis  .ead.  ct  .tlm.  Sed  sicut  .ez.  ad  .ei.,  ita  fuit  trigonum  .tad.  ad  trigona 

.tad.  et  .tlm.  Ynde  proportio  quadiilateri  .ak.  ad  quadrilaterum  .ag.  est  sicut  .ez. 
ad  .ei. : disiunctim  et  ergo  erit  sicut  .ez.  ad  .ei. , ita  quadrilaterum  .ak.  ad  quadri- 
latcrum  Jig.  , ut  oportet  : quod  etiam  ostendamus  cum  numeris.  Sit  latus  .ad.  6.  et 
.ab.  12.,  et  .bg.  15.,  et  .dg.  15.;  et  sit  rectus  angulus  qui  ad  .b.}  quare  productis  .ha. 
ct  .gd.  in  . t .,  erit  .at.  8., et  .td.  10.:  quare  tota  .tb.  erit  .20.;  et  sit  proportio. ez.  ad  .ei., 
sicut  .4.  ad  .3.;  erit  ergo  quadratum  recte  .tb.  4oo.,ct  quadratum  linc$  .tl.  erit  .48.;  quia 
.iz.  ex  .ze.  est  J;  unde  tres  quarte  de  .04.,  scilicet  quadrati  line^  .ta.  sunt  .48.;  quibus 
insimul  iunctis  erunt  .448.;  de  quibus  si  acceperimus  proportionem  .ez.  ad  .e/.,  scilicet 
qualuor  septimas,  ucnient  .250.  pro  quadrato  linej  .th.:  ergo  ,th.  est  .16:  ct  quia  recta 
.th.  dupla  est  cx  .ta.,  erit  ergo  Jik.  ex  .ad.  similiter  dupla;  ergo  .hk.  est  .12.  Ynde  si 
coniunxerimus  ,kh.  cum  .ad.,  et  coniunctum  multiplicaucrimus  per  dimidium  catheti 
.ah.,  quod  est  .4.,  ucnient  72.  pro  area  quadiilateri  .ak.:  item  multiplicato  dimidio  ex 
.bh.,  quod  est  .2.  in  coniunctum  cx  .bg.  ct  Jik .,  scilicet  in  .27.,  ucnient  .54.  pro  area 
quadrilatcri  .hg est  enim  proportio  dc  72  ad  51.  sicut  .4.  ad  .3.,  que  est  proportio  data 
cx  .ez.  ad  .zi.  Aliter  prondus  adiaccat  .rns.  ad  .Is.  sicut  proportio  quadrati  liiie$  .tb.  ad 
quadratum  line$  .ta.}  etdiuidatur  .ml.  super.».,  et  sit  .In.  ad  ,nm.  proportio  data;  et 
accipiatur  quadratum  linee  .th.  ad  quadratum  line^  .tb.  sicut  .ns.  ad  .ri».;*et  protra- 
hatur Jik.  cquidistans  basi  .bg.:  probatur  rursus,  quadrilaterum  .ak.  ad  quadrilatc- 
rum  Jig.  esse  sicut  .In.  ad  ,nm.}  quoniam  est  sicut  quadratum  linee  .tb.  ad  quadra- 
tum linee  .ta.,  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .tad.}  et  est  proportio  ,ms . ad  .Is. 
sicut  quadratura  linee  .tb.  ad  quadratum  lincp  .ta. : quare  erit  sicut  .ms.  ad  .Is.  , 
ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .tag.  Rursus  quia  est  sicut  .ms.  ad  . sn ita  quadra- 
tum liiic^  .tb.  ad  quadratum  linej  .th. s est  enim  sicut  quadratum  lincp  .tb.  ad  qua- 
dratum linep  .ht.,  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .thk.:  erit  etiam  et  sicut  .ms. 
ad  .ns.,  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .thk.  : conuersim  ergo  sicut  .sm.  ad  .«/».; 
ita  trigonum  .tbg.  ad  quadrilaterum  Jig.}  fuit  sicut  .ms.  ad  .Is.,  ita  trigonum  .tbg. 
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ad  trigonum  .tad.  Vnde  si  permutauerimus,  erit  sicut  numerus  .ms.  ad  trigonum  . tbg ., 
ita  numerus  Js . ad  trigonum  .tad.,  ct  numerus  .ns.  ad  trigonum  .thk.z  ergo  numeri 
Js. , et  .ns.  ad  trigonum  .tad.,  et  .thk.  sunt  in  una  proportione;  in  ea  uidclicct  quam 
habet  numerus  .ms.  ad  superficiem  .tbg.,  iu  qua  etiam  est  numerus  .nm.  ad  quadri- 
latcrum  Jig.:  quare  disiunctim  erit  sicut  ,sl . ad  .In.,  ita  trigonum  .tad.  ad  | quadrila-  r»i.  82  neto. 
terum  .ak.)  et  erit  etiam  sicut  .sn.  ad  .nm.,  ita  quadrilatcrum  .ak.  ad  quadrilaterum 
.hg.  : ergo  diuisum  est  quadrilaterum  .ag.  datum  per  lineam  .hk.  equidistantem  basi 
.bg.  in  proportione  etiam  data  numeri  .In.  ad  numerum  .nm.)  quod  oportebat  facere: 
quod  etiam  operemur  cum  numeris:  est  enim,  ut  diximus  superius,  quadratum  line$ 

.tb.  400,  et  line^  .ta.  64,  quorum  proportio  in  minimis  est  sicut  .25  ad  .4:  quare  ponam 
.ms.  25.,  et  Js.  4.,  remanebit  .ml.  ii.;  quibus  diuisis  iu  proportione  data,  scilicet  in 
ca  quam  habet  .4.  ad  .3.  super  punctum  .n.,  erit  .In.  ii.  et  .n.m.  9 *.  quare  si  accepe- 
rimus quadratum  linee  ,th.  ad  quadratum  line;  .tb.,  sicut  .sn.  ad  .sm.,  hoc  est  sicut 
.16  ad  .25.,  inuenieraus  rursus,  quadratum  line;  .th.  esse  .25G.;  quare  .th.  erit  .16.,  sicut 
superius  inucnimus.  Vel  aliter  quadratum  line;.ta.  auferam  ex  quadrato  line;  .tb., 
remanent  .336.;  super  quatuor  septimas  quorum,  scilicet  super  .192,  si  addiderimus  qua- 
dratum linee  .ta.,  erunt  similiter  .256.  pro  quadrato  linee  .th.  Et  si  per  rectam  pro- 

. . . , • * . t IfaultMBia  w. lineam  » |M. 22 mi#, 

tractam  super  duo  latera  equidistantia  quadrilaterum  caput  abscisum  in  data  aliqua  iin.  u.u*  i5ir»fi.i33,t.*.  19  • soi. 

proportione  diuidere  uis,  ipsa  latera  in  eadem  proportione  diuide,  et  in  puncta  diui-  i £ f 

sionum  lineam  protrahe.  Verbi  gratia:  uolumus  quadrilaterum  .abgd.  super  latera  .ad.  * **1  '“jj  ^T1, 

ct  .bg.  equidistantia  in  data  proportione  .ez.  ad  .zi.  secare.  Ponam  inter  .ad.  et  .bg.  2o-*7>. 
puncta  .t.k.,  et  sit  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  .at.  ad  .td.,  ct  .bk.  ad  . kg .;  ct  copulabo  .tk. 

Dico,  quadrilaterum  .ak.  ad  quadrilatcrum  .tg.  esse  sicut  .ez.  ad  .zi.)  quod  sic  pro- 
batur: producam  a puncto  .t.  in  punctis  .bg.  rectas  .tb.  et  .tg., et  erunt  trigona  .tbk. 
et  . tkg . sub  altitudine  una;  quare  est  sicut  .bk.  ad  . kg .,  ita  trigonum  .tbk.  ad  tri- 
gonum .tkg.  Rursus  quia  trigona  .bat.  et  . gtd . sunt  sub  altitudine  una,  cum  sint  inter 
duas  cquidistantes,  erit  sicut  .at.  ad  .td.,  hoc  est  .bk.  ad  .kg.,  ita  trigonum  .bat.  ad 
trigonum  .gtd.:  ergo  sicut  .bk.  ad  .kg.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi. , ita  quadrilaterum 
.ak.  ad  quadrilatcrum  .tg. : diuisum  est  ergo  quadrila  teram  .abgd.  in  proportione 
data  a recta  .tk.  protracta  super  latera  equidistantia  ; quod  oportebat  facere.  Et  si 
diuisionem  in  eadem  proportione  ab  angulis  .a.  et  ,d.  habere  uolumus,  ponemus  super  « +^nU!i|tUnl>i  ....  qotilr  lacero  > ( fol. 
latus  .bg.  puncta  ct  iaceat  recta  .kl.  equalis  recte  .ta.,  et  recta  .gn.  cqualis  recte  ii*.  it-is). " * * r'€ 

.bl.,  ut  in  hac  alia  ostenditur  figura;  ct  copulabimus  rectas  .dn.  ct  et  proba- 
bitur per  ea  que  dicta  sunt,  trigonum  .abi.  oqualc  esse  quadrila  tere  .a.k.:  quare  erit 
sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  trigonum  .abi.  ad  quadrilaterum  .algd.  Rursus  quia  trigona. abi.  ct 
.dgn.  sunt  super  equas  bases  .bl.  ct  .gn.)  ct  in  eisdem  equidistantibus  .ad.  et  .bg. 
erunt  sibi  inuiccm  equalia.  Quare  trigonum  .dgn.  equale  est  quadrilalcro  .abkt.)  quare 
residuum,  scilicet  quadrila tenim  .nbad., equale  erit  quadrilatero| Vnde  erit  sicut  foi.it*. 
quadrilaterum  .abkt.  ad  quadrilaterum  . tkgd .,  hoc  est  sicut  .cz.  ad  .zi.,  ita  .dgn.  tri- 
gonum ad  quadrilatcrum  .nbad.:  diuisum  est  ergo  quadrilatcrum  .abgd.  ab  angulis 
.a.  et  .d.  in  data  proportione  .ez.  ad  .zi.)  quod  oportebat  facere.  Et  si  ab  aliquo  an- 
gulorum .b.  et  .g.  rectam  protrahere  uis  diuidentem  quadrilatcrum  .abgd.  in  ea  pro- 
portione  quam  habet  .ez.  ad  .zL,  hoc  dupliciter  facere  poles:  ut  si  ab  angulo  .b.  hoc 
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facere  uolueris.  Signabis  punctum  . n . ad  quem  proucnit  ab  angulo  . d . diuisio  supra- 
dicta;  ct  pones  superficiem.  bg.  in  .gc.  cqualcm  superficiei  ,dg.  in  .gn.;  et  copulabis 
rectam  .bc.;  uel  dyametro  protracto  ex  ,b.  in  .d.  cquidistantem  rectam  protrahe  ex  .n. 
in  .c.,  et  copulabitur  .bc.,  ut  diximus.  Similiter  faciamus  si  ab  angulo  .g.  operari  uo- 
1 umus,  scilicet  intclligam  punctum  ./.,  ad  quem  proucnit  diuisio  supradicta  , ab  an- 
gulo .a.;  et  ponam  superficiem  .gb.  in  .bf.  equalem  superficiei  .ab.  iu  .bl.;  uel  dya- 
metro protracto  ex  .a.  in  .g.  ponam  cquidistantem  ex  iu  ct  copulabo  .gf.  , que 
diuidet  quadrilatcrura  .abgd.  in  proportione  data;  quia  erit  sicut  .ez.  ad  ,zi.}  ita  tri- 
gonum fbg.  ad  quadrilatcnim  .afgd.,  nec  non  ct  triangulus  . bgc . ad  quadrilatcrum 
.abed.  erit  sicut  .ez.  ad  . zi . ; que  probabuntur  per  ea  que  dicta  sunt  ; nec  non  et 
diuidemus  ipsum  quadrilatcrum  ab  omni  puncto  dato  super  aliquod  laterum  ipsius  , 
et  etiam  ab  omni  puncto  dato  infra,  uel  extra. 

Incipit  de  diuisione  quadrilaterorum  in  plures  partes. 

Si  uero  aliquod  caput  ascisura  in  tres  partes  equales  i rectis  cquidistantibus  sue 
basi  diuidere  uis,  ut  quadrilaterum  .abgd.,  cuius  latera  .ad.  et  .bg.  sint  cquidistantia, 
reliqua  uero  latera  .ab,  ct  .dg.  i punctis  .a.d.  producam,  donec  concurrant  in  puncto 
.e.’,  ct  adiaccat  recta  .zti.;  et  sit  proportio  .zi.  ad  .it.  sicut  proportio  quadrati  line^ 
.eb.  ad  quadratum  .aer,  ct  diuidam  .tz.  in  tres  equas  sectiones,  que  sint  .tk.  kl.  Iz ., 
ct  ponam  quadratum  linee  .em.  ad  quadratum  liney  .eb.  sicut  .ki.  ad  .zi.  Rursus 
ponam  quadratum  lincy  .e/z.  ad  quadratum  linej  .eb.  sicut .//.  ad  .zi.,  et  per  puncta 
.m.n.  equidistantes  basi  .bg.  producam  rectas  .mo.  np..  Dico,  quadrilaterum  .ag.  diui- 
surn  esse  in  tria  equa,  que  sunt  quadrilatcra  .ao.  mp.  ng.;  quod  sic  probatur.  Est 
enim,  ut  diximus,  sicut  quadratum  lincg  .be.  ad  quadratum  linep  .ae.  , ita  trigo- 
num .ebg.  ad  trigonum  . cadr,  quare  erit  sicut  .zi.  ad  .it.,  ita  trigonum  .ebg.  ad 
trigonum  .ead.  Itera  quia  est  sicut  .zi.  ad  uk.,  ita  quadratum  linc^  .be.  ad  quadra- 
tum linc£  .me.  Sed  sicut  quadratum  lincp  .be.  ad  quadratum  linee  .me.,  ita  trigonum 
.ebg.  ad  trigonum  .emor,  ergo  sicut  .zi.  ad  .ik. , ita  trigonum  -ebg.  ad  trigonum 
.emo.  Erit  etiam  sicut  .zi.  ad  ita  trigonum  .ebg.  ad  trigonum  .enpr.  disiunctim 
erit  sicut  .it.  ad  .tk.  |,  ita  trigonum  .ead.  ad  quadrilaterum  .aor,  erit  etiam  sicut  .tk. 
ad  .kl.,  ita  quadrilatcrum  .ao.  ad  quadrilaterum  .mpr,  est  enim  .tk.  cqualis  .kl.;  quare 
et  .ao.  quadrilatcrum  quadrilatero  .mp.  est  equalc.  Rursus  erit  sicut  .kl.  ad  .lz. , ita 
quadrilaterum  .mp.  ad  quadrilaterum  .ng.  : est  enim  .kl.  cqualis  Jzr,  et  ,pm.  qua- 
drilatcnim equalc  erit  quadrilatero  .ng.  : equalia  ergo  sunt  sibi  inuiccm  qnadriiate- 
ra  .no.  mp.  ng .,  ut  prediximus;  ct  ut  hee  operentur  cum  numeris;  .ad.  sit  .c.,  et  .bg. 
is.,  et  .ab.  .it.,  ct  .dg.  .15.;  et  sit  rectus  angulus  qui  ad  .b.;  quare  tota  .eb.  erit  .20., 
cuius  quadratum  ad  quadratum  liney  .<?/?.  est  sicut  23.  ad  .4.:  potiam  .zi.  23.,  et.ti. 
4.,  remanet  .zt.  21.;  quibus  in  tres  equas  partes  diuisis,  erunt  in  una  quaque  par- 
tium .tk.  kl.lz.  7;  quare  .ik.  est  .11.:  multiplicabo  ergo  .n.  per  .40©;  ct  diuidam  per 
.25.  ; uel  uigesimam  quinctam  partem  quadrati  lincy  .eb.  , que  est  .ie.  , extendam 
per  .ii.,  ucnient  .176  pro  quadrato  liney  .em.  Rursus  extendam  scilicet  .ta.  per 
16,  que  sunt  ~ quadrati  linej  .eb.,  ucuicnt  .288.  pro  quadrato  lincj  .en.:  ergo  .am. 
est  radix  de  .176.,  minus  .8.,  cum  .ea.  sit  .8.;  et  linea  ,mn.  est  radix  de  .288.,  minas 
radice  de  -176.:  linea  uero  .nb.  est  .20,  minus  radice  de  .288.:  ct  quia  est  sicut  quadra- 
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tum  line£  .ea.  ad  rjuadratum  lineo  .ad.,  hoc  est  sicut  .16.  ad  .9.,  ita  quadratum  Iinc| 
.em.  ad  quadratum  line^  .mo.:  si  multiplicaueriraus  .176  per  9,  cl  diuiserimus  per  .16.; 
aut  si  ji  de  .176.,  que  est  .ti.,  multiplicauerimus  per  .9.,  uenient  utique  .99.  pro  qua- 
drato linc^  .mo. 

Rursus  si  ^ de  .288.,  scilicet  ex  quadrato  linc^  .en,,  que  est  .18,  multiplicauerimus 
per  .9.,  uenient  .162.  pro  quadrato  line^  .np.:  quibus  inuentis,  si  embadutn  quadrila- 
terorum  .ao.  et  .mp.  ct  ,ng.  , secundum  ea  que  docuimus,  inucstigaucrimus;  ipsa  qua* 
drilatera  sibi  iouicem  equalia  esse  reperies. 

Aliter  cum  quadrato  linee  .eb.  adde  duplum  quadrati  linej  .ea.,  ct  inucuies,  ter- 
tiam partem  ipsorum  esse  quadratum  line;  .em.  Similiter  si  duplum  quadrati  lincf 
.be.  addiderimus  cum  quadrato  linep  .ea.,  tertia  eius  quod  prouenerit  erit  quadratum 
lincf  .em. j uel  extractis  .64.  de.  400.,  scilicet  quadratum  lincf  .ea.  ex  quadrato  linej 
.eb.,  remanebunt  .366.;  quorum  tertia,  scilicet  .112.,  addita  super  .64.,  ucniuut  .176.  pro 
quadrato  linee  .em.:  quibus  etiam  additis  .112., reddunt  similiter  .288.  pro  quadrato  lineg 
.en.;  quorum  probatio  prouenit  ex  bis  que  dixi  superius,  cum  docuimus  diuidere  pro- 
portionalitcr  quadriiatera  caput  abscisa.  Et  si  latus  .ab.  fuerit  secus  uiam;  et  uolucrit 
unusquisque  trium  cousortium,  ut  mos  est,  tertiam  ipsius  lateris  habere.  Diuidam  latus 
.ab.  in  tres  equas  partes  | super  puncta.//.;  et  copulabo  rectas  .io/p.}  et  per  pun- 
ctum ,m.  protraham  rectam  .mh.  equidistantem  line^  .io.;  ct  per  punctum  .n.  equi- 
distantem  rcctc  Ap.  protraham  rectam  .nq.\  et  copulabo  rectas  Ah.  Iq.y  et  sic  diui- 
detur  quadrilatcrum  .abgd.  in  tres  equas  partes  a lineis  .ih.  ct  .nq.,  que  sunt  qua- 
driiatera .aihd.  et  .ilqh.  et  Abgq .;  quod  sic  probatur.  Quoniam  quadrilaterum  .arnod. 
est  tertia  pars  quadrilatcri  .abgd.,  si  cx  eo  auferatur  trigonum  .oim.,  et  restauretur 
ci  trigonum  .oih.,  erit  quadrilaterum  .aihd.  equale  quadrilatero  :amod.:  codcmque 
raodo  probabuntur  cetere  diuisiones.  Et  Si  latera  .ad.  ct  .bg.  equidistantia  sccaucri- 
raus  iu  tres  equas  sectiones:  et  in  eis  copulaucrimus  rectas;  dinidetur  utique  quadri- 
latcrum in  tres  equas  sectiones.  Verbi  gratia  : adiaccat  caput  abscisum  .abgd.  ; et 
diuidantur  latera  .ad.  et  .bg.  iu  tria  equa  super  puncta  . ez . it .;  ct  copulentur  recte 
.ei.  zt.  Dico,  quadrilaterum  .abgd.  sectum  esse  in  tres  equas  sectiones,  que  sunt  qua- 
driiatera .al.  et.  zg.t  habent  enim  bases  et  capita  sibi  inuiccm  equalia;  et  sunt  sub 
altitudine  una:  uel  quia  est  sicut  .ae.  ad  ,ed .,  ita  .bi.  ad  .ig.\  erunt  ergo  in  eadem 
proportione  quadrilaterum  .<21.  ad  quadrilaterum  .eg.:  et  si  coniunxerimus,  erit  sicut 
.bi.  ad  ,bg.,  ita  quadrilatcrum  .ai.  ad  quadrilatcrum  .ag.:  tertia  enim  pars  est  .bi. 
ex  .bg.,  tertia  quoque  erit  ct  quadrilatcrum  .ai.  ex  quadrilatero  .ag.  Rursus  quia  est 
sicut  .ae.  ad  .ez.,  ita  .bi.  ad  At.}  ct  est  cqualis  .ae.  cx  .ez.,  et  .bi.  ex  .it.}  quare  ct 
quadrilaterum  .ai.  ex  quadrilatero  .et.  est  equale;  tertia  ergo  para  est  .ai.  cx  .ag. 
quadrilatero;  tertia  quoque  erit  ct  .et.  quadrilaterum  ex  quadrilatero  .ag.:  residuum 
uero  .zg.  erit  reliqua  tertia  pars.  Et  si  tertiam  partem  quadrilatcri  .ag.  ab  aliquo 
angulorum  .a.  et  .d.  secare  nolumus,  diuidemus  rectas  .ei.  et  .zt.  in  duo  equa  super 
puncta  .km.}  et  copulabimus  rectas  .ak.  et  dm.\  ct  perducemus  eas  in  puncta  A.n.  ; 
ct  erit  unumquodque  trigonorum  .abi.  et  .dgn.  tertia  para  quadrilatcri  .abgd.  Quod 
sic  probatur.  Quia  recta  .ek.  equalis  est  recte  .ki.,  erunt  ct  trigona  .ake.  et  Aki.  sibi 
inuicem  equalia  ct  simjlia,  cum  cquidislantes  sint  bases  .ae.  el.il.:  quare  si  in  co- 
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mune  addatur  quadrilaterum  .abik.,  erit  triangulus  .abi.  eqnalis  quadrilatcro  ,eb.  Sed 
quadrilaterum  .eb.  est  tertia  pare  quadrilateri  .ag.',  quare  trigonum  .abi.  est  tertia 
pars  quadrilateri  .ag.  Similiter  ostendetur,  et  trigonum  .dgn.  cqualc  esse  quadrilatcro 
. zg .,  quod  est  tertia  pars  totius  .ag.:  resecato  quidem  trigono  .abi.  ex  quadrilatero 
M.  §4  .abgd., | remanebit  quadrilatero  .algd.  capudascisum:  quod  si  diuisum  fuerit  per 
qucmcumquc  modum  ex  supradictis,  reddet  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  in  tres  equas 
sectiones.  Similiter  si  auferatur  trigonum  .dgn.  ex  quadrilatero  .abgd.,  remanebit  qua- 
drilatcruni  .abnd.  ad  diuideudum  in  duo  equa.  F.t  si  per  lineam  protractam  a puncto 
,b.  tertiam  ex  quadrilatero  .ag.  abscidere  uolumus,  protraham  primum  lineam  .dn. 
abscidentem  a quadrilatcro  .ag.  tertiam  cius,  que  est  trigonum  .agn. ; et  protraham 
dyametrum  .bd.,  ct  ei  equidistantem  ponam  lineam,  ,ne.f  et  copulabo  rectam  .bc.  Dico 
quod  recta  .bc.  abscidit  a quadrilatero  .ag.  tertiam  cius,  que  est  trigonum  .cgb.i  quia 
si  super  trigonum  .cgn.  addatur  trigonum  .cbn.f  quod  est  equule  trigono  . end .,  erit 
trigonum  .cgb.  cqualc  trigono  .dgn.',  ergo  trigonum  .cgb.  est  tertia  quadrilateri  .ag. 
Aliter  quia  trigona  .abd.  et  .gbd.  suut  sub  una  altitudine:  sub  ea  uidclicet  que  cadit 
orthogoualiter  inter  equidistantem  .ad.  ct  .bg.  ; erunt  ideo  ad  inuiccra  sicut  bases : 
quare  est  sicut  .bg.  ad  .ad.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  trigonum  .abd.:  coniunctim  ergo 
sicut  .bg.  ad  cotiiunclura  cx  .bgad.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag.:  adia- 
ceat  quidem  recta  ,ge.  equalis  recte  .ad.',  erunt  ergo  sicut  .bg.  ad  .bc.,  ita  trigonum 
.dbg.  ad  quadrilaterum  .ag.:  ct  abscidatur  ex  tota  .be.  recta  . bz que  sit  tertia  ex 
. be et  iaceat  recta  .gc.  ad  rectam  .gd.  sicut  .bz.  ad  .bg.,  et  copuletur  recta  .bc. 
Dico,  trigonum  . bcg . esse  tertiam  quadrilatcrj  .ag. 

Verbi  gratia  : trigona  quidem  .bgc.  et  .bgd.  ad  se  inuiccm  sunt  sicut  bases;  erit 
ergo  sicut  .gc.  ad  .gd.,  hoc  est  sicut  .bz.  ad  .bg.,  ita  trigonum  .bgc.  ad  trigonum 
.bgd.  Est  enim  ct  sicut  .bg.  ad  .be.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag. : erit 
ergo  sicut  .bz.  ad  .be.,  ita  trigonum  .bgc.  ad  quadrilaterum  .ag.:  est  enim  .bz.  ex  .be. 
tertia  pars:  quare  ct  trigonum  .bgc.  erit  tertia  pars  quadrilateri  .ag.,  ut  predixi.  Quod 
etiam  demonstremus  cum  numeris:  sit  .ad.  g.,  et  .bg.  24.;  et  unaqueque  rectarum  .ab. 
et  ,dg.  sit  .15.:  coniunclis  quidem  24.  cum  .6.  erunt  .30:  ergo  sicut  .24.  est  ad  .30.»  hoc 
est  sicut  .bg.  ad  .be.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag.',  ct  est  sicut  .10.  ad 
30.,  ita  tertia  pars  quadrilateri  .abgd.  est  ad  quadrilaterum  .ag.:  quare  si  proportio- 
naueriraus  .10.  cura  .24.,  scilicet  .bz,  cum  .bg.,  uenient  quibus  acceptis  ex  tota  linea 
,dg.  uenient  - 0 pro  linea  .gc.:  quare  si  copulaucrimus  rectam  .bc.,  erit  proportio  tri- 
anguli .bgc.  ad  triangulum  .bgd.  sicut  .bc.  ad  .gd.  Sed  .gc.  ex  .gd.  est  quare  tri- 
gonum .bgc.  est  ^ ex  trigono  .bgd.',  quod  trigonum  est  JJ,  hoc  est  } ex  quadrilatero 
.ag.  Ergo  trigonum  | .bgc.  est  ~ ex  quatuor  punctis  cx  toto  quadrilatero  .ag.:  ergo 
trigonum  .bgc.  est  tertia  totius  quadrilateri  .ag.,  cum  -j  ex  j cuiusque  rei  sint  tertia 
ipsius.  Simili  quoque  modo  si  protraxerimus  dyametrum  .ag.,  erit  proportio  trigoni 
.abg.  ad  quadrilaterum  .db.,  sicut  .bg.  ad  coniunctum  ex  .bg.  ct  .ad.  rectis;  de  qua 
proportione  si  acceperimus  proportionem  quam  habet  tertia  integri  ad  ipsam  propor- 
tionem, inuenies  accipere  debere  cx  linea  .ba.',  que  ~ sit  linea  .bf.;  et  copulabitur 
recta  ,gf.,  et  erit  trigonum  .{bg.  tertia  pars  quadrilateri  .bd.  Quibus  ita  ostensis  de- 
monstrabimus qualiter  diuidantur  in  duo  equa  residua  trigonorum  .cgb.  ct  /bg.,  sci- 
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liccl  quadrilatera  .abcd.  cl  .afgd.,  cum  tractabimus  dc  diuisionc  quadrilaterorum  di- 
uersorum  laterum.  Et  postquam  perduximus  diuisioucm  trium  cqualium  portionum  super 
tertias  partes  laterum,  ct  super  unumquemque  angulorum  poterimus,  per  ca  que  dicta 
sunt  superius,  a similibus  quadrilatcribus  tertiam  partem  , ucl  quamcumquc  partem 
uoluerimus  abscidere  per  lineam  egredientem  a puncto  dato  extra  uel  infra  figuram: 
ucl  super  unum  ex  lateribus  cius;  vnde  qualiter  proportionali  ter  in  tres  diucrsas  partes 
diuidi  debeant,  demonstremus. 

Adiaceat  Rursus  quadrilatcrum  .a  bgd.  caput  abscisum;  et  data  proportio  sit  .ez. 
it .;  uotumus  ergo  quadrilatcrum  .ag.  diuidere  in  tres  partes  a lineis  cquidistantibus 
sue  basi,  quarum  prima  ad  secundam  sit  sicut  . ez . ad  .zi.,  et  secunda  ad  tertiam  sicut 
.zi.  ad  .it.  Perducantur  primum  recte  .ba.  ct  .gd.  in  puncto  .A*.;  ct  sit  proportio  qua- 
drati linee  .bk.  ad  quadratum  line;  .ak.  sicut  ,tl.  ad  ,el.  Deinde  ponam  quadratum 
line;  .bk.  ad  quadratum  line;  .km.  sicut  .//.  ad  ,lz.  Post  hec  ponam  quadratum  li- 
ne^ .bk.  ad  quadratum  linee  .kn.  sicut  .tl.  ad  .il.;  et  per  puncta  . m.n . protraham 
rectas  .mo.  np.  equidistantes  basi  .bg.;  et  inuenies,  per  ca  que  dicta  sunt  superius, 
quadrilatcrum  .no.  ad  quadrilatcrum  .mp.  esse  sicut  .ez.  ad  .2/.;  et  quadrilatcrum  .mp. 
ad  quadrilatcrum  .ng.  esse  sicut  .zi.  ad  .it.  Que  stiam  demonstrentur  cum  numeris. 
Sint  latera  quadrilatcri  . abgd . ut  dictum  est  in  suprascripta  figura;  et  extrahatur 
.ad.  ex  .bg., scilicet  .6.  de  .it,,  remanebunt  .18.;  et  erit  sicut  .18.  ad  .6.,  ita  .ba.  ad.aX*.; 
quare  .ak.  est  .5.:  lota  ucro  .bk.  est  .20.,  cuius  quadratum  ad  quadratum  line;  .ak.  est 
sicut  .16.  ad  .1.  Quare  ponam,  lineam  .tl.  esse  .16.;  ct  .el.  ponam  .1.,  remanebunt  .15.  pro 
.et.,  que  iacet  diuisa  in  proportionibus  datis  .ez.  it.  Quare  ponamus  .ez.  .4.,  et  .zi.  .5., 
ct  .it.  6;  et  erit  sicut  .4.  ad  .5.,  ita  .ez.  ad  .zi.;  ct  sicut ad  .6.,  ita  .zi.  ad  .it.;  et 
hec  sint  proportiones  date:  et  quia  est  sicut  quadratum  line;  .bk.  ad  quadratum  | line; 

. mk ita  .tl.  ad  ,lz.:  fuit  etiam  sicut  quadratum  line;  .bk.  ad  quadratum  line;  .a A., ita 
.tl.  ad  .el.:  permutarim  ergo  sicut  .le.  ad  ./2.,  ita  quadratum  line;  .ak.  ad  quadra- 
tum line;  .mk.:  est  enim  .2/.  quin  tu  plura  ex  .el.:  quare  quadratum  linee  .mk.  est  quin- 
tuplum  quadrati  linee  .ak.;  ergo  quadratum  line;  .mk.  est  ,123.  Similiter  erit  sicut  .il. 
ad  .el.,  hoc  .10.  ad  .1.,  ita  quadratum  line;  .nk.  est  ad  quadratum  line;  .ak.;  ergo 
quadratum  line;  .nk.  est  .250.  Et  quadratum  line;  .np.  est  similiter  decuplum  ex  qua- 
drato linee  .ad.:  quare  quadratum  line;  .np.  esi  .360.  Item  quia  quadratum  line;  .mk. 
est  quin  tu  pium  quadrari  .ak.,  erit  et  .mo.  quadratum  quinluplum  quadrati  .ad.;  ergo 
quadratum  line;  .mo.  est  180.  Inuenies  etiam,  cathetum  .ks.  esse  .16.;  cum  dc  quadrato 
line;  .bk.  auferatur  quadratum  line;  . bs .,  remaneat  .256.  pro  quadrato  line;  .ks.:  et 
quia  .ka.  est  quarta  ex  .bk.,  ct  .fk.  erit  quarta  cx  .ks.;  quare  .kf.  est  .4.,  cuius  qua- 
dratum est  .16.;  et  quinluplum  eius,  scilicet  .80.,  est  quadratum  catheti  .kh.  , cuius 
duplum  est  quadratum  lineo  .kr.,  scilicet  160.  Vnde  si  mul tiplicauerimus  .kh.  dimi- 
dium in  .mo.,  ueniet  pro  embado  trianguli  .kmo.  radix  dc  3600.;  quare  trigonum  .kmo. 
est  60:  dc  quibus  si  auferatur  trigonum  . kad quod  est  12,  remanebunt  .48.  pro  qua- 
drilatcro  ,ao.  Rursus  si  multiplicaucrimus  quartam  quadrati  .kr.,  scilicet  40.,  per  qua- 
dratum line;  . np scilicet  per  300.,  ucnicnt  .14400.,  quorum  radix,  scilicet  .120., habentur 
pro  embado  trianguli  .knp.;  dc  quo  si  auferamus  triangulum  .kmo.,  qui  est  .60.,  re- 
manebunt .60.  pro  embado  quadrilaterj  .mp. 
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Residuum  uero  quod  restat  ex  toto  quadrilatero  .ag.  , scilicet  .7t.,  habentur  pro 
quadrilatero  .ng.  Est  enim  proportio  de  .48.  ad  .60.  sicut  .4.  ad  .5.,  hoc  est  sicut  . ez . ad 
.zi.;  et  proportio  de  .eo  ad  .7*.  est  sicut  .5.  ad  .6.,  hoc  est  sicut  .zi.  ad  .it.,  ut  oportet. 
IVissumus  enim  reducere  cum  equidislautibus  has  diuisiones  a trihus  punctis  ubilibet 
datis  super  lineam  .ba.:  et  si  diuiserimus  lineam  .ad.  in  datis  quibuslibet  proportio- 
nibus, et  in  eisdem  diuiserimus  latus  ,bg.;  ct  in  puueta  ipsarum  proportionum  lineas 
ropulaucrimus,  rederctur  utique  quadrilaterum  .abgd.  iu  ipsis  proportionibus  diuisum; 
que  diuisiones  reducemus  etiam  in  puncta  angulorum  per  ea  que  dicta  sunt. 

Incipit  de  diuisione  quadrilaterorum  diuersiiaterum. 

Primvm  quidem  demonstrare  uolo  quo  modo  diuidatur  quadrilaterum  diuersiiaterum 
in  duo  equa  ab  angulo  dato.  Esto  quadrilaterum  .abed.,  quod  diuidere  uolo  iu  duo 
equa  ab  .a.  angulo  dato:  protraham  primum  dyametrum  | .bd.  subtendentem  angulum 
.bad.i  ct  secabo  ipsum  a dyametro  .ac.  super  panctum  .e.;  recte  quidem  .be.  cl  .ed. 
aut  sunt  cquales,  aut  non.  Sint  primum  cquales:  ct  quoniam  cqtialis  est  recta  .be. 
recte  .ed.,  cqualc  erit  trigouum  . abe . trigono  .ade. , nec  non  ct  trigonum  .ebc.  tri- 
gono . ecd . est  cquale;  quare  totum  trigonum  .abc.  toti  trigono  .acd.  iacet  equule. 
Diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abed.  iu  duo  equa  i dyametro  .ac.  egrediente  ab 
angulo  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit  recta  .be.  cqualis  recte  .ed.  Sed  ia- 
ceat  .bz.  cqualis  rectp  .zd.;  ct  protraham  rectam  .zi.  equidistantem  dyametro  .ac.,  ut 
in  hac  secunda  figura  cernitur  ; ct  copulabo  rectam  .ai.  Dico  iterum,  quadrilaterum 
.abed.  Diuisuin  esse  iu  duas  equas  portiones  a linea  .ai.  egrediente  ab  angulo  .a. 
dato,  que  sunt  trigonum  .abi.,  ct  quadrilaterum  . aicd .;  quod  sic  proliatur:  copulabo 
rectas  .az.  ct  .cz.,  ct  erunt  trigona  .azd.  et  .dzc.  equalia  trigonis  .abz.  et  .bzc. ; 
quare  quudrilalerum  .azcd.  dimidium  est  quadrilalcri  .abed.:  cl  quia  trigona  .aci. 
et  .acz.  sunt  super  basim  .aer,  ct  inter  equidistantes  .ac.  et  .zi.  sibi  inuicctn  sunt 
equalia  ; eomuuiter  si  addatur  trigonum  .acd.,  erit  quadrilaterum  .aicd.  cquale  qua- 
drilatero .azcd.  Sed  quadrilaterum  .azcd.  dimidium  est  quadrilalcri  .abed.’,  ergo  et 
quadrilaterum  .aicd.  dimidium  est  quadrilalcri  .abed.,  ut  oportet.  Kvrsvs  si  a puncto 
dato  super  unum  cx  lateribus  quadrilaterum  aliquod  iu  duo  equa  diuidere  uis  , ut 
quadrilaterum  .ac.  , quod  diuidere  uolo  a puncto  dato  .e.  super  latus  .ad.  Diuidam 
primum  quadrilaterum  mc.  in  duo  equa  ab  angulo  .r/.;  et  sit  recta  .dt.  diuideus  ipsum; 
et  copulabo  .et.:  recta  quidem  .et.  aut  cquidistans  est  recte  . de .,  aut  non.  Sint  priinum 
recte  .et.  et  . cd . equidistantes,  ut  iu  tertia  ponitur  figura;  ct  copuletur  recta  .ec.  Dico 
siquidem,  quadriluleriiiu  .ac.  iu  duo  equa  diuisum  esse  a linea  .ec.  egredieute  a puncto 
dato  .e.  Quod  sic  probatur.  Quia  equidistantes  sunt  recte  .et.  et  .cd.,  erunt  et  tri- 
gona .ecd.  et  .tcd.  sibi  inuiccm  equalia.  Sed  trigonum  Acd.  dimidium  est  quadrilateri 
.ac.;  quare  et  trigouum  .ecd.  dimidium  est  quadrilalcri  .ac.:  diuisum  est  ergo  qua- 
drilaterum .ac.  in  duo  equa  a dato  puncto  .e.;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit 
cquidistans  recta  .et.  recte  .dc. 

Ponam  rectam  .dz.  equidistantem  recte  .et.;  ct  copulatio  rectam  .ez.,  ut  in  quarta 
figura  demonsLralur;  ct  erit  quadrilaterum  .abed.  diuisuin  | in  duo  equa  a linea  .ez. 
Quod  sic  probatur.  Sunt  enim  trigona  .dze.  et  .dzt.  sibi  inuicem  equalia,  cum  sint 
super  eandem  basim,  et  in  eisdem  cquidistantibus;  quibus  si  addatur  in  coniuue  tri- 
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gouum  .dcz.,  erunt  quadrilaleruin  .ezcd.  equule  triangulo  .det.,  scilicet  dimidio  totius 
quadrilaterj  . ac . Kt  notandum,  quod  si  dyameter  .bd.  diuidnt  quadrilaterum  .ac.  ia 
duo  equa,  peruenient  similiter  ea  que  diximus  in  his  dualius  figuris.  Sed  si  diuisio 
ceciderit  super  latus  .ab.,  ut  recta  .di.,  que  sit  diuideus  quadiilatcrum  . abed . in  duo 
equa,  aliter  operari  oportet.  Diuidam  quadiilatcrum  .ac.  ab  angulo  .b.  cum  recta  . bk 
et  tunc  si  k . fuerit  datus  punctus  super  latus  .ad.,  a quo  egredi  oporteat  recta  diui- 
deus  quadiilatcrum  .ac.  in  duo  equa,  recta  erit  ipsa  linea  .kb.  Sed  si  .k.  non  fuerit 
datus  punctus,  erit  tunc  datus  punctus  inter  .k.  et  .d.,  aut  inter  .k.  et  .a.:  sit  pri- 
mum datus  punctus  .e.  inter  .d.k.;  et  copuletur  recta  .be.‘,  et  per  punctum  .k.  pro- 
traham rectam  .kl.  equidistantem  recte  .eb.,  el  copulabitur  recta  .e/.,  que  diuidet  qua- 
drilaterum  .ac.  in  duo  equa;  et  probabitur  ordine  supradicto. 

Rvasvs  sit  datus  punctus  .e.  inter  .a.  et  .k.,  copulabitur  similiter  recta  . cb .;  et  per 
punctum  .k.  ducatur  equidistans  recta  .km.,  ct  copulabitur  recta  .em.  , que  erit  di- 
uidens  quadrilaterum  .ac.  in  duas  sectiones  equales  , que  sunt  quadrilatera  .am.  ct 
.ec.,  ut  in  sexta  patet  figura:  quod  etiam  probabitur  ordine  supradicto.  AnSignabo 
quidem  per  modum  superius  demonstratum  quomodo  diuidantur  diucrsi latera  quadri- 
latera  a puncto  dato  super  unum  ex  lateribus  ipsius.  Esto  quadrilaterum  .abed.;  et 
datus  punctus  sit  .e.  cadens  primum  super  dimidium  lateris  .ab.',  et  ducam  i puncto 
.d.  rectam  .dz.  equidistantem  recte  .ab.',  et  diuidam  cam  in  duo  equa  super  punctum 
.i.  ; et  copulabo  rectas  .ei.  et  .ci.  et  .ec.  ; et  ducam  rectam  .it.  equidistantem  recte 
.ec.',  cl  copulabo  rectam  .et.',  et  erit  quadrilatemm  .ac.  in  duo  equa  diuisum  a linea 
.et.  Quod  sic  probatur.  Quadrilaterum  itaque  ,az.  est  duorum  laterum  cquidistantium; 
ct  linea  .e.i.  secat  equidistautia  latera  cius,  que  sunt  .ab.  et  .dz.  in  duo  equa;  quare 
quadrilaterum  .ez.  est  dimidium  quadrilatcri  .az.  Similiter  quia  bases  .zi.  et  .id.  sibi 
inuiccm  equales  sunt,  erunt  trigona  .czi.  et  .cid.  sibi  inuicctn  equalia;  quare  trigo- 
uum  .ciz.  dimidium  est  trigoni  . cdz .:  fuit  etiam  quadrilaterum  .ez.  dimidium  quadri- 
lateri .az.',  ergo  quadrilatemm  .ebei.  dimidium  quadrilatcri  est  .ac.  Sunt  enim  et  tri- 
gona .eci.  ct  .ect.  sibi  inuiccm  equalia;  quibus  si  addatur  in  comunc  triangulum  . ebe ., 
erit  quadrilatemm  .ebet.  cquale  | quadrilatcro  .ebei.  Sed  quadrilaterum  . ebei . dimi- 
dium csl  quadrilatcri  .ec.',  quare  et  quadrilaterum  ,bt.  dimidium  est  quadrilateri  .ec.; 
quare  quadrilatemm  .bt.  dimidium  est  quadrilateri  .ac.,  ut  oportet.  Quibus  ita  expli- 
catis poterimus  diuiderc  in  duo  equa  omne  quadrilaterum  ab  omni  puncto  dato  super 
aliquod  ex  lateribus  ipsius:  et  si  punctus  datus  fuerit  extra  uel  iulus,  per  quod  linea 
egredi  ualeat,  que  diuidat  quadrilaterum  in  duo  equa,  poterimus  hoc  cum  operatione 
filorum  subtiliter  operari. 

Demonstratio  qualiter  abscidatur  d quadrilatcro  diuersilatero 
q uant acumque  pars  data  ab  angulo  dato. 

Esto  rursus  quadrilaterum  .abed.,  de  quo  uolo  ab  angulo  .d.  abscidere  datam  par- 
tem, que  sit  tertia.  Subtendam  quidem  angulo  . d . dyametrum  .ac.,  ct  secabo  ipsum 
cum  dyametro  .db.  super  punctum  .e.;  recta  quidem  .ce.  aut  tertia  pars  est  dyametri 
mc.,  aut  non.  Sit  primum  .ec.  tertia  pars  ex  .ac.;  abscidet  utique  dyameter  .bd.  ter- 
tiam partem  ex  quadrilatcro  .ac.,  que  est  trigonum  .bcd.  Quod  sic  probabitur.  Quia 
trigona  .dcc.  et  .dea.  sunt  sub  uua  altitudine  , erunt  adinuiccm  sicut  bases  .ce.  ad 
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.ca.;  propter  eadem  et  trigona  .bce.  et  .abc.  sunt  in  proportione  eadem;  quare  est 
sicut  .ce.  ad  .ac.,  ita  trigonum  .bcd.  ad  quadrilaterum  .ac.  : est  enim  recta  .ce.  ex 
.ac.  tertia  pars;  quare  et  trigonum  .bcd.  ex  quadrilatero  .ac.  est  tertia  pars:  absci- 
sa est  ergo  pars  data»  scilicet  tertia,  i quadrilatcro  .ac.  per  liucam  .bd.  egredien- 
tem  ab  angulo  .d.  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit  .ce.  tertia  pars  ex  .ac.; 
ponam  quidem  .cg.  tertiam  ex  .ac.;  et  a puncto  .g.  dyametro  .bd.  equidistantem  pro- 
traham rectam  .gf;  et  copulabo  rectam  .f d .,  que  abscidet  a quadrilatcro  .ac.  qua- 
drilatcrum  .[bcd.;  quod  demonstrabo,  tertiam  esse  ex  toto  quadrilatcro  .ac.  Quoniam 
.cg.  tertia  est  ex  xa .,  erunt  trigona  .bgc.  ct  .cgd .,  hoc  est  quadrilaterum  . bedg ., 
tertia  pars  trigonorum  .abc.  ct  .acd.,  scilicet  quadrilateri  .a bcd.  Cui  per  ea  que  dicta 
sunt  demonstrabitur,  equaleesse  quadrilaterum  .[bcd.  Et  si  uoluero  a quadrilatcro  dato 
partem  datam  a puncto  dato  super  unum  ex  lateribus  abscidere  , ut  a quadrilatcro 
.a bcd.,  ct  a puncto  .e.  super  latus  .ad.  dato;  ct  ponamus,  partem  datam  esse  tertiam. 
Secabo  primum  a quadrilatcro  .ac.  trigonum  .dcz.,  quod  sit  tertia  pars  quadrilateri 
.a bcd.;  ct  copulabo  .es.:  recta  quidem  .es.  aut  equidistans  erit  recte  .dc.f  aut  non. 
Esto  primum  equidistans  ei,  tunc  copulabo  .ec.;  et  erit  trigonum  .ecd.  equule  trigono 
. zcd .:  quare  trigonum  .ecd.  est  tertia  pars  quadrilateri  .ac.  Sed  noli  sit  equidistans 
recta.ec.  | recte  .dc.;  tunc  ponam  raetam  .id.  equidistantem  recte  .e;.,  et  copulabo 
rectam  .ei.;  ct  erit  quadrilaterum  .eicd.  cquale  trigono  .zcd.  , quod  est  tertia  jmrs 
quadrilateri  .ac.;  quod  oportebat  facere.  Quod  probabitur  per  trigona \zdi.  et  .edi., 
que  sunt  sibi  inuieem  cqualia,  cum  sint  super  basim  .di.,  et  inter  cquidistantes  .di. 
ct  .ez.:  quibus  cum  additur  in  comune  trigonum  .dei.,  uenict  quadrilaterum  .eicd. 
cquale  trigono  .dcz.,  ut  dictum  est:  remanebit  ergo  quadrilaterum  .abie.  due  tertie 
totius  quadrilateri  .ac.:  quod  si  in  duo  equa  diuiscrimus,  erit  quadrilaterum  .ac.  in 
tres  equas  partes  diuisum.  Rvhsvs  adiaceat  quadrilaterum  .a bcd.,  cuius  latus  .ab.  sit 
in  tria  equa  diuisum,  que  sint  . ae . ef.  fb  .;  et  uolo  per  puncta  x.f.  quadrilaterum  .ac. 
in  tres  equas  sectiones  diuidcrc.  Abscidam  primum  a quadrilatcro  .ac.  tertiam  eius 
pariem  per  lineam  egredi  entem  4 puncto  quod  etiam  faciam  per  secundum  modum, 
videlicet  ponam  .gd.  equidistantem  recte  .ab.;  el  ponam  .gh.  tertiam  ex  .gd.;  el  co- 
pulabo rectas  .fh.  c/t.  ct  .fc.;  el  protraham  rectam  Mi.  equidistantem  recte  .fc.  , et 
copulabo  rectam  .fi.;  ct  erit  quadrilaterum  .fbci.  tertia  pars  quadrilateri  .ac.  Deinde 
diuidaru  quadrilaterum  .afid.  in  duo  equa  a linea  .ek.  ; ct  sic  erit  quadrilaterum 
.a bcd.  diuisum  iu  tres  equas  portiones,  que  sunt  quadrilatera  .ak.  ei.  fc.:  quibus 
omnibus  notis  poterimus  permutare  terminos  ditiisionum  a quocumque  puncto  dato,  si 
supradictarum  demonstrationum  immenior  non  extiteris. 

Er  si  quadratum  aliquod  in  duas  partes  secundum  datam  portionem  , ct  a dato 
puncto  ucl  angulo  diuidere  uis,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  ostendamus.  Esto  rursus  qua- 
drilalcrura  .a bcd.;  ct  data  proportio  sit  .ez.  ad  .zi.:  uolo  quidem  quadrilaterum  .a bcd. 
ab  angulo  dato  .d.  secare  in  proportione  quam  habet  .ez.  ad  .zi.:  protraham  primum 
dyametrum  .ac.;  et  ponam  .ct.  ad  .at.  sicut  .ez.  ad  .zi,;  et  protraham  dyametrum  . db 
qui  transeat  primum  per  punctum  .t.  Dico  quod  recta  .bd.  diuidit  quadrilaterum  .ac. 
in  ea  proportione  quam  habet  .ez.  ad  .zi.  Verbi  gratia:  trigoua  quidem  .det.  ct  .dia. 
ad  se  inuieem  sunt  sicut  bases  .ct.  ad  .ta.:  in  qua  etiam  proportione  sunt  trigona  xbt. 
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et  .tba.;  quare  est  sicut  .ct.  ad  .ta.,  ita  trigonum  .dcb.  ad  trigonum  .abd.  Sed  .ct. 
ad  .ta.  est  sicut  .es.  ad  .si\$  quare  est  sicut  .ez.  ad  ita  trigonum  ad  tri- 

gonum .bda.  Diuisura  est  ergo  quadrilaterum  .ac.  in  duo  secundum  proportionem  da- 
tam, et  ab  angulo  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  transeat  dyameter  .bd.  per 
punctum  .t.;  oportet  ut  transeat  aut  inter  .ct.,  |aut  inter  .ta.:  transeat  primum  inter 
.ct.  : copulabo  quidem  rectas  .bt.  et  . td et  erit  quadrilaterum  .tbed.  ad  quadrila- 
tcrum  .tbad.  sicut  .ct.  ad  .ta.,  hoc  est  sicut  .es.  ad  .zi.:  ct  ponam  rectam  .tk.  equi- 
dislantcm  dyametro  .bd.,  et  copulabo  rectam  .dk.,  et  erit  quadrilaterum  .kbed.  equalc 
quadrilatcro  .tbcd.\  quod  probabitur  per  ca  que  dicta  sunt;  quare  erit  sicut  .ct.  ad 
.ta.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  quadrilaterum  .kbed.  ad  trigonum  .dak.:  factum 
est  utique  propositum.  Et  si  sccaucrit  dyameter  .bd.  inter  .at.,  protrahetur  a puncto 
.t.  recta  .tl.  equidistans  dyametro  .bd.;  ct  copulabitur  recta  .dl.;  ct  erit  rursus  sicut 
.ct.  ad  .ta.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  trigonum  .dcl.  ad  quadrilaterum  .abld.; 
quod  probabitur  per  premissa.  Et  si  hoc  facere  uolumus;  super  latus  .ab.  ponam  .bl. 
ad  .la.  sicut.es.  ad  .zi.;  ct  producam  .dm.  cquidistantem  recte  .ab.;  ct  sit  .mn.  ad 
.nd.  sicut  .bl.  ad  .la.;  ct  copulabo  rectas  .In.  et  .;ic.  ct  .lc.;  ct  ponam  .no.  equidi- 
stantem  .lc. ; ct  copulabo  .ol.;  et  erit  quadrilaterum  .ob.  ad  quadrilaterum  .oa.  sicut 
.bl.  ad  .la.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.;  quod  etiam  probabitur  per  promissa  : et  si  a 
puncto  equidistans  linc^  .ab.uon  ceciderit  infra  quadrilaterum  .ac.,  protraham  li- 
neam ,cp.  cquidistantem  line^  .ab.;  et  ponam  .cq.  ad  .qp.  sicut  .bl.  ad  .la.;  et  co- 
pulabo rectam  ,lq.  ct  .dq.  et  .Id.;  ct  per  punctum  .q.  ponam  rectam  .qr.  equidislantcin 
linej?  .dl.;  el  copulabo  rectam  .lr.  ; et  erit  quadrilaterum  Jbcr.  ad  quadrilaterum 
.alrd.  sicut  .bl.  ad  .la.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.;  quod  probabitur  per  premissa. 

Vervm  si  quadrilaterum  aliquod  in  plures  partes,  et  in  proportiones  datas  diuidere 
uls,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  ostendamus.  Adiaceat  quadrilaterum  . abed .;  et  in  ipso 
protrahatur  recta  .dg.  equidistans  lateri  .ab.  ; et  proportiones  date  sint.es.  it.  : in 
quibus  proportionibus  diuidam  latus  . ba . in  puncta  .k.l.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi., 
ita  .bk.  ad  kl .;  ct  sicut  .zi.  ad  .it.,  ita  .kl,  ad  .la.:  in  quibus  etiam  proportionibus 
diuidam  rectam  .dg.  super  puncta  .m.n.;  ct  copulabo  rectas  ,km . In.  cm.  et  .cn. 
et  .ck.  ct  .cl.;  ct  per  punctum  .m.  ducam  rectam  ,mo.  cquidistantem  recte  . kc . ; 
et  per  punctum  .n.  ducam  rectam  .np.  equidistautem  recte  .cl.;  et  copulabo  rectas 
.Aro.  et  .lp.,  que  diuidunt  totum  quadrilaterum  .ac.  in  proportiones  datas.  Quod  sic 
probatur.  Quia  est  sicut  .bk.  ad  .kl.,  ita  .gm.  ad  .mn.;  et  sicut  .kl.  ad  .la.,  ita 
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ad  ,md.,  ita  quadrilatcrurn  .gk.  ad  quadriiaterum  .ma.i  est  etiam  sicut  .gm.  ad  .md.,  ita 
trigonum  .gcm.  ad  trigonum  .cmd.;  quare  coniuuctim  erit  sient  ,gn i.  ad  .md.,  ita  qua- 
dri laterum  .kbem.  ad  penthagonum  .akmcd.:  sed  quadrilatero  .kbem.  cquale  estquadri- 
latcTum  .bo.;  quare  est  sicut  quadrilatcrurn  kbem . ad  pcnlli  agonum  .akmcd.,  ita  quadri- 
laterum  .bo.  ad  quadrilatcrurn  mu.  Sed  sicut  .gm.  ad  . md .,  ita  .ez . ad  .zt.  Similiter 
ostendetur,  quadrilatcrurn  Jo. ad  quadrilatcrurn  Ad.  esse  sicut  .mn.  ad  .nd.,  hoc  est  sicut 
.si.  ad  .it.;  ergo  csl  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  quadrilatcrurn  . bo . ad  quadrilatcrurn  .kp.;  ct 
sicut  .zi.  ad  .it.,  ita  .kp.  quadrilalerttm  ad  quadrilatcrurn  Ad.  Erit  ergo  quadriiaterum 
.ac.  d iuLsum  iu  propoi  liones  datas,  ut  oportebat  facere.  Et  ut  liec  que  necessaria  sunt 
in  diuidendis  campis  perfecte  iu  lioc  opere  proponantur, quemdam  uulgarem  modum  pro- 
ponimus. Vt  si  quadriiaterum  .abgd.  super  dimidium  lateris  .ab.  diuidere  nolumus  in 
duo  equa,  ponam  .ef.  in  medio  inter  .ab.  ct  .gd.;  et  copulabo  rectam  ,e{.,  que  diuidet 
quadriiaterum  Mg.  in  duo  equa,  si  equidistantia  fuerint  sibi  inuicem  latera  .ab.  et  . dg .: 
que  si  equidistantia  non  fuerint,  erunt  utique  quadri  latera  .eg.  et  af.  inequalia:  men- 
surabo quidem  ea  inuestigando  embada  eorum;  et  sit  quadriiaterum  .af.  minus  qua- 
drilatcro  .ge.  secundum  quantitatem  perticarum  numeri  .h.;  ct  inucniam  longitudinem 
catheti  cadentis  ab  .e.  super  rectam  .gd.,  qui  sit  recta  .ei.,  numerum:  diuidam  siquidem 
At.  per  .ei.,  et  proueniat  ex  diuisionc  quantitas  ,kf.;  et  copulabo  rectam  .ek.:  dico 
siquidem,  quadriiaterum  .ag.  diuisum  cs.>c  in  duo  equa  a linea  .ek.  Quod  sic  probatur: 
ponam  Ak.  equalem  .kf.;  et  copulabo  .ei.;  et  erit  embadum  trigon j .e fi.  cqualc  su- 
perficiei catheti  .ei.  in  lineam  . fk .;  ergo  embadum  trigoni  .efl.  prouenit  ex  ducto  jci. 
iu  lineam  .kf.-.  sed  cx  xi.  in  .kf.  prouenerit  numerus  .h.,  iu  quo  quadriiaterum  . ebgf '. 
superliabundat  quadriiaterum  .af.;  quare  quadriiaterum  .ebgf.  superhabundat  quadri- 
iaterum .af.  secundum  quantitatem  trigonj  .elf.i  quare  si  auferatur  trigonum  .eif.  ex 
quadrilatero  .bf.,  remanebit  quadriiaterum  .bi.  cquale  quadrilatero  .af.  Sunt  enim  ct 
trigona  .ekf.  et  .ekl.  sibi  inuiccm  equa  lia,  cum  sint  super  equas  bases,  ct  sub  eadem 
altitudine.  Et  quoniam  cum  equulibus  equnlia  addantur,  que  proucniunt  sunt  equalia. 
Equalia  erunt  quadrilatera  .kb.  et  .ak.  sibi  inuicem,  ut  prediximus.  Eodemque  modo 
diuidemus  in  duo  equa  quadrilatera  similia  quadrilatero  sequenti  .abed.,  | quod  habet 
formam  fulminis,  cuius  dyametra  minime  sc  se  secare  possunt:  producam  primum  dya- 
metrum  .db.;  et  iuueniam  embada  trigonorum  .a  bd.  et  .cbd.:  que  si  equalia  inucncro, 
erit  utique  quadriiaterum  . abed . in  duo  equa  diuisum  a linea  .bd.:  que  si  in  equalia 
fuerint,  erit  embadum  uuius  eorum  maius.  Esto  quidem  maius  trigoni  .cbd.  secundum 
quantitatem  numeri  .e.;  protraham  quidem  a puncto  .d.  superlatus  .cb.  cathetum  .dz.; 
et  janiam  superficiem  .dz.  in  .bi.  equalem  numero  .e.;  et  copulabo  rectam  .di.  , que 
diuidet  quadriiaterum  .abed.  in  duas  portiones  equales,  que  sunt  trigonum  .edi.,  et 
quadriiaterum  .abid.;  quod  probabitur  per  ea  que  diximus  in  prccedcnti  figura. 

Sed  si  geometrice  operari  uolumus,  copulabo  rectam  .ac.,  ut  in  bac  alia  cernitur 
figura;  et  diuidam  eam  super  punctum  .e.  in  duo  equa,  et  copulabo  rectam  ,be.  Recta 
ucro  .be.  aut  transibit  per  punctum  .d.,  aut  non:  transeat  primum  per  punctum  .d. 
Dico,  quadriiaterum  .a bcd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a linea  .db.;  quod  sic  probatur: 
trigona  quidem  .abe.  et  .ebc.  sibi  inuicem  sunt  equalia,  nec  non  et  trigonum  .aed. 
cquale  est  trigono  .ced.  Vnde  si  ab  cqualihus  equalia  auferamus,  que  remanebunt, 
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erunt  aqualia;  «rgo  extracto  trigono  . aed . ex  trigono  .aeb.t  et  trigonum  xed.  e.\  trigono 
,ceb.f  remanebunt  trigona  .< abd . ct  .cdb.  sibi  inuicetn  equalia,  ut  prodixi.  Sed  non 
transeat  recta  .eb.  per  punctum  .</.;  secabit  ergo  unum  ex  lateribus  .ad.  uel  .cd.:secet 
quidem  latus  .cd.  super  punctum  .z.)  et  copuletur  recta  . ed et  iaccat  .dz.  ad  ,zi. 
sicut  ,bz.  ad  .ze.)  et  copuletur  recta  .bi.  Dico  si  quidem,  quadrilatcrum  . ttbcd . diuisum 
esse  in  duo  equa  a linea  .bi.)  quod  sic  probatur.  Quoniam  trigonum  . ezd . ct  .biz. 
circa  equales  angulos,  qui  ad  .z.t  contraria  patiuntur  latera,  lioc  est  quod  sunt  mutue 
proportionis,  ipsa  trigona  sibi  inuiccm  sunt  equalia.  Est  enim  sicut  .bz.  ad  . ze .,  ita 
.dz.  ad  .zi.  Comune  adiuugalur  trigonum  . cez .,  erunt  duo  trigona  .cez.  et  . biz . equalia 
trigono  .ec</-;scd  trigono  .ecd.  equale  est  trigonum  .aed.)  ergo  trigona  .cez.  et  .izb. 
equalia  sunt  trigono  .ead.:  sunt  enim  et  trigona  .e ab*  et  .ebc.  sibi  inuicem  equalia: 
quare  si  ab  cqualibus  auferantur  equalia  , que  remanebunt  erunt  equalia  ; auferatur 
quidem  a trigono  .cab.  trigonum  .ead.9  et  a trigono  .e bc.  anferantur  trigona  .cez.  ct 
.izb.y  remanebunt  quadrilatcrum  ,abzd.9  ct  trigonum  .edz.  equalia  trigono  .cib.x  sed 
trigono  .edz.  equale  est  trigonum  .biz.)  quare  quadrilaterum  .ab id.  equale  est  tri- 
gono | .cbi.,  ut  predixi. 

Incipit  de  diuisione  figurarum  plurium  laterum. 

Si  Pexthagoxvm  cquilaterum  et  equiangulum  ab  aliquo  angulorum  dato  in  duo  equa 
secare  desideras,  lineam  ab  ipso  angulo  super  dimidium  lateris  sibi  oppositi  protrahe. 
Verbi  gratia  : sit  datum  pentliagonum  cquilaterum  et  equiangulum  .abede.)  ct  datus 
angulus  sit  .a,}  super  dimidium  quidcin  lateris  .cd.  lineam  . af , protrahe.  Dico,  pcutlia- 
gonum  .abede.  diuisum  esse  in  duo  equa  a linea  .af.)  quod  sic  probatur:  copulabo 
rectas  .ac.  et  ,ad.t  ct  erunt  trigona  .abc.  ct  .aed.  sibi  inuicem  equalia  et  cquiangula. 
Sunt  enim  ct  trigona  .afc.  et  .afd.  equalia;  quare  quadrilaterum  .abef.  equale  est  qua- 
drilatcro  .aed/.:  diuisum  est  ergo  pentliagonum  .abede.  ab  angulo  .a.  dato  d linea  .af.) 
quod  oportebat  facere.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quod  cum  in  pentliagono  equila* 
toro  et  equiangulo  super  dimidium  cuiuslibet  lateris  dirigatur  linea  ad  angulum  re- 
spicientem ipsum  latus,  quod  ipsa  linea  diuidet  peuthagoiium  in  duo  equa.  Et  si  d 
puncto  .g.  dato  super  latus  .ab.  eundem  pctilhagouum  in  duo  equa  diuidere  uls,  con- 
sidera si  punctus  .g.  erit  iu  medio  lateris  .ab.)  quia  tunc  protrahenda  erit  recta  d puncto 
dato  .g.  ad  angulum  .d.  ; et  erit  recta  .gd.  diuideus  pentliagonum  .abede.  in  duo 
equa.  Et  si  punctus  datus  fuerit  inter  . a.g . puncta,  qui  sit  ut  in  secunda  cer- 
nitur figura  ; tunc  diuidam  pentliagonum  d linea*»/,  in  duo  equa,  et  copulabo  re- 
ctam ,hf.9  cui  protraham  cquidistanlein  lineam  .ai.)  et  copulabo  rectam  ./</.,  que  di- 
uidit  pentliagonum  .abede.  in  duo  equa;  quod  sic  probatur.  Quoniam  trigona  Jifa.  et 
.hfi.  sunt  inter  duas  cquidistantes,  ct  super  eandem  basim  Jif.  ; ideo  sibi  inuicem 
sunt  equalia:  si  comuniter  addatur  quadrilatcrum  .hbcf.y  erit  quadrilaterum  Jibci . 
equale  quadrilatero  . abef .:  sed  quadrilaterum  .abef.  est  dimidium  pentliagoni  .abede.) 
quare  ct  quadrilaterum  Jibci.  erit  dimidium  pcnlhagnuj  .abede.  Sed  non  sit  peu- 
thagonum  datum  cquilaterum  ct  equiangulum,  ut  pentliagonum  .abgde.)  ct  uolo  ipsum 
diuidere  in  duo  equa;  producam  rectam  .eg.)  et  super  dimidium  ipsius  ponam  pun- 
ctum .3.,  d quo  diuidam  quadrilatcrum  .abge.  in  duo  equa  d lineae/.;  ct  copulabo 
rectam  .zd.y  que  etiam  diuidit  trigonum  .egd.  in  duo  equa:  rccla  quidem  ,zd.  aut  est 
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in  directo  recte  . zi .,  aut  non:  esto  primum  una  carum  in  directo  alterius,  ut  iu  hac 
tertia  cernitur  figura:  et  erit  manifestum  quod  linea  J.d.  diuidet  penthagonum  .abgde. 
iu  duo  equa:  quod  etiam  si  a puncto  .*.  dato  super  rectam  .ab.  ipsum  penthagonum 
diuidere  uis  , copulabo  rectam  | .td.\  et  ipsi  ponam  ei  equidistantem  rectam  .ik.,  et 
copulabitur  .tk.  ; que  etiam  diuidet  idem  penthagonum  in  duo  equa  : demonstratio 
est  eadem  ut  supra.  Sed  non  sit  recta  .zd.  in  directo  .zi.',  copulabo  quidem  rectam 
.id.  ; et  ponam  ci  equidistaiitem  rectam  .zi.  \ et  copulabo  rectam  41.  m,  que  etiam 
diuidet  penthagonum  .abgde.  in  duo  equa.  Probatio.  Rcctc  quidem  4z.  ct  .zd.  diui- 
dunt  penlhagonuni  .abgde.  in  duas  portioues  equales  : cl  sunt  trigona  4dz.  et 
.id/,  sibi  inuicem  equa  lia  : quibus  si  addatur  quadrilaterum  . ibgd .,  erit  penthago- 
num .ibgdl.  equale  pcnlhagono  .ibgdz.  , hoc  est  dimidio  penthagoni  .abgde.,  ut 
oportet : et  sic  secundum  hunc  modum  possumus  perducere  diuisionem  super  orane 
latus  penthagoni  , et  ab  omni  puncto  dato  super  ipsum  ; nec  non  ct  poterimus  in 
plurcs  partes  diuidere  cum  per  ea  que  dicta  sunt.  Nam  si  rectam  .eg.  in  tres  equas 
partes  diuiscrinius  ; et  per  puncta  sectionum  in  equas  partes  diuiscrimns  quadrilate- 
rum . abge .,  et  trigouuni  .egd.  ; et  deinceps  processerimus  ordine  demonstrato,  ha- 
bebimus optatura.  Et  si  penthagonum  habuerit  formam  mitre  , ut  penthagonum 
.bedef. , protrahemus  ad  rectos  angulos  super  latus  ,cd.  lineam  .fa. ; et  inuesti- 
gabo  emhaduiu  quadrilateri  .bcaf.,  nec  non  ct  quadrilatcri  .fade.  : que  si  inuencro 
esse  equalia  , erit  utique  penthagonum  .bedef.  diuisum  in  duo  equa  a linea  .af. 
Si  autem  embada  eorum  in  equalia  fuerint,  sit  maius  eorum  cmhadum  quadrilateri 
.ac.  secundum  quantitatem  numeri  .g.',  ct  ponam  superficiem  .fa.  in  .<12.  equalem  nu- 
mero .g.j  et  copulabo  rectam  .{.z.\  et  erit  cmhadum  trigoni . faz . quantitas  medietatis 
numeri  .g.:  quare  linea  .fz.  diuidit  penthagonum  .bedef.  in  duo  quadrilatcra  equalia, 
que  sunt  .bczf.  et  , fzde et  hoc  fit  secundum  uulgarem  modum.  SED  si  geometrice 
hoc  operari  uolumus,  copulabimus  . be .,  et  diuidemus  .be.  in  duo  equa  super  punctum 
.1.,  ut  in  hac  alia  cernitur  figura:  et  diuidemus  quadrilaterum  .bede.  in  duo  equa  a 
linea  4k.}  que  si  transierit  per  punctum  , diuiditur  per  lineam  ,fk.  penthagonum 
.bedef.  in  duo  equa;  quia  si  ex  quadrato  .bcki.  auferamus  triangulum  .bif.\ et  A qua- 
drilatcro  Jkde . auferamus  triangulum  .ief.,  rcmauehunt  quadrilatera  .fc.  ct  .fd.  sibi 
inuicem  equalia. 

Et  si  recta  Jk.  secat  latus  .ef.  super  punctum  ut  in  hac  ultima  figura  cernitur. 
Ponam  .mi.  ad  ,lf.  sicut  41.  ad  4k.}  et  copulabo  rectam  .k m.,  que  diuidet  penthago- 
num .bedef.  in  duas  sectiones  equales,  j quurutn  una  erit  quadrilaterum  .mkde.,  alia 
penthagonum  .bckmf.i  probatio  : copulabo  rectam  et  erunt  trigona  .i fi.  et  .kml. 
sibi  inuicem  equalia,  cum  sit  proportio  .ml.  ad  .fl.  sicut  41.  ad  ./k.:  quare  trigonum 
4fe.  equale  est  trigonis  .ile.  et ., klm est  enim  et  trigono  .ief.  equale  trigonum  .bif.% 
quare  trigonum  Jbif.  equale  est  trigonis  .ici.  ct  .klm.  : unde  si  a quadrilatero  .bcki. 
auferamus  trigonum  .bfi.\ et  a quadrilatero  .ikde.  auferamus  trigona  .ile.  et  .klm., 
remanebunt  quadrilaterum  .bcki., et  trigonum  ,ifl.  equalia  quadrilatero  .kdem.i  est  enim 
trigonum  .klm.  equale  trigono  4lf.\  quare  penthagonum  Jbckmf.  equale  est  quadrilatero 
.mkde.,  ut  predixi:  quam  etiam  diuisioticni  perducemus  a puncto  .f.,  si  copulauerimu.s 
ct  ponemus  .ei.  equidistantem  lineam  ,mn.9  et  copuiauerimus  .{n.\  ct  sic  erunt 
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quadrilatcra  .bcnf.  et  . fnde . sibi  inuicem  equalla  : quod  etiam  penthagonum  si  iu 
tres  equas  paries  diuklcrc  nolumus,  ascidetnus  a quadri  Ia  tero  .bcnf.  tertiam  partem 
cura  linea  .op.;  et  a quadrilatero  .fnde.  secabimus  similiter  tertiam  partem  cum  linea 
.(jd.-f  et  erit  pcnlhagnnum  .bedef.  diuisum  in  tres  equas  partes,  quarum  una  est  qua- 
drilaterum  . bepo .,  secunda  pentbagonum  . opdtjf tertia  trigonum  .f/de.  Er  notandum 
quod  si  exagonum  diuiderc  nolumus  , dhiidcmus  ipsum  in  duo  quadrilaleni  a linea 
protracta  in  ipso,  que  ponat  tria  latera  eius  in  unam  partem,  et  reliqua  tria  in  aliam; 
et  super  dimidium  ipsius  line?  ponemus  punctum,  d quo  diuidemus  utrunique  quadrt- 
latenim  in  duo  equa;  ut  si  in  exagono  .abedef.  protraxerimus  lineam  .ad.  , diuidet 
ipsum  exagouum  iu  duo  quadrilatcra,  que  sunt  .abed.  et  utdcf.x  unde  si  super  dimi- 
dium linc|  .ne.  posueramus  punctum  .g.  ; et  al>  ipso  protraxerimus  rectas  diuidentes 
utrumque  quadrilaterum  in  duo  equa  ; et  deinceps  immitati  fuerimus  ea  que  dicta 
suut  superius,  poterimus  ipsum  exagouum  cum  linea  una  iu  duo  equa  diuidere;  nec 
non  et  poterimus  permutare  sectiones  ab  omni  puncto  dato  super  aliquod  ex  late- 
ribus cius;  ncc  non,  si  secundum  boc  processerimus  in  reliquis  liguris  plurium  laterum, 
poterimus  ad  notitiam  diuisionis  ipsarum  sauissime  perucnire. 

Incipit  de  diuisione  circulorum , et  eorum  partium. 

Si  circvlvi  aliquem  iu  duo  equa  secare  uolumus,  per  lineam  protractam  d puncto 
dato  super  periferiam  cius,  aul  extra  circulum,  ipsum  punctum  cum  centro  copula; 
et  ipsam  rectam  usque  ad  periferiam  ducere  studeas;  Verbi  gratia:  | Esto  datus  cir- 
culus .abgd.}  et  extra  ipsum  sit  datus  punctus  .e.y  et  sit  .z.  centrum  circulj;  copulata 
quidem  recta  .ez.y  et  emissa  usque  in  punctum  erit  recta  .ug.  dyameter  circulj 
.abgd.  Nam  dyameter  circulj  est  recta  per  centrum  ducta  : et  iu  utraqiic  parte  pe- 
rifcrij  terminata.  Ducitur  quidem  recta  .ag.  per  centrum  iz.  ; ergo  dyameter  est  . ag .; 
(piare  semicirculus  est  unaqiicquc  portionum  .nbg.  et  .. adg diuisus  est  ergo  circu- 
lus .abgd.  d recta  protracta  d puncto  .e.  dato  extra  circulum.  Et  si  infra  circulum 
punctus  datus  fuerit copulabo  rectam  .13.,  ct  ducam  eam  iu  utramqlie  partem  in 
puncta  . b.d .;  ct  erit  recta  .bd.  dyameter  circuli,  qui  secat  circulum  utbgd.  similiter 
in  duo  equa.  Et  si  circulum  aliquem  iu  tres  partes  diuiderc  uolumus,  constituemus 
in  ipsum  trigonum  cquilatcruni  .a.b.g.}  et  centrum  circulj  sit  ct  copulabimus  rc- 
ctas  .da.  db.  dg.y  que  diuident  circulum  -nbg.  in  tres  equas  partes,  quarum  una  est 
sector  .dab.y  secunda  est  sector  .dbg.y  tertia  quoque  est  sector  . dga . Verbi  gratia  : 
quia  equales  sunt  rcclc  .ab.  bg.  ga. , cquales  erunt  arcus  jtb.bg.  ga.}  quia  equales 
recte  iu  cqualibus  circulis  equales  arcus  subtendunt.  Sunt  enim  d ccutro  sibi  inuicem 
equales  rfcctc  .da.  db.  dg et  anguli  qui  ad  .d.  sibi  inuicem  sunt  equales:  quare  se- 
ctiones .e. z.i.  sibi  inuicem  sunt  equales:  diuisus  est  ergo  circulus  .abg.  in  tres  sectio- 
nes equales  , ut  oportet.  F.t  si  iu  plurcs  partes  ipsum  d centro  diuidere  uis,  iu  tot 
equales  partes  periferiam  ipsius  circulj  diuide,  quot  partes  ex  eo  facere  uolncris;  et 
puncta  ipsarum  sectionum  cum  centro  copulare  studeas,  et  peruenies  ad  optata. 

Si  uero  circulum  per  lineas  equidistanlcs  iu  tria  diuiderc  uolumus,  hoc  sine  labore 
maximo  fieri  non  posse  cognosce;  tamen  qualiter  hoc  secundum  propinquitatem  fieri 
debeat,  demonstrabo.  Ponam  primum  in  circulo  .abg.  rectam  .ag.y  que  sit  latus  trigoui 
cqtiilalcri  cadentis  in  ipso;  quare  periferia  .ag.  erit  tertia  pars  periferif  totius  circulj 
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.abg.;  ct  ponam  a centro  .d.  rectam  .db.  equidistantem  recte  .ag.,  et  copulabo  rectas 
*da.  dg.  ab.  et  .bg.,  ct  cnint  trigona  .dag.  et  .bag.  sibi  inuicem  equalia  : quibus  si 
addatur  augmentum  comune  portionem  qrctilj  contempta  sub  recta  .ag.f  et  arcu  .ag.; 
erit  figura  contempta  sub  rectis  ,ba.  ct  .bg.,  ct  arcu  .ag.  equalis  sectori  .dag.  , qui 
est  tertia  pars  circuli;  quare  figura  contenta  sub  rectis  ,ber  et  ig.,  et  arca  .ag.  tertia 
pars  est  circulj  Aibg.  : cui  addatur  portio  circulj  contenta  sub  recta  . bg .,  ct  arcu 
roi.9i  f.  .bg.,  erit  portio  circulj  contenta  sub  recta  .ab.,  | ct  periferia  .agb,  plus  tertip  partis 
circulj  .a bg.  secundum  quantitatem  portionis  .bg.:  quare  inueniara  embadum  portionis 
contencta  sub  recta  .bg.,  ct  periferia  .0 g.;  et  diuidam  duplum  super  rectam  . ab .,  ct 
parum  plus  cx  lioc  quod  proucnerit  minuam  cx  periferia  .bg. ; ct  sit  illud  arcus  . be .; 
et  copulabo  rectam  .ac.,  et  erit  secundum  propinquitatem  portio  .age.  tertia  pars  cir- 
culi .abg.  Deinde  super  rectam  .a  e.  protraham  a centro  .d.  cathetum  .dz.,  et  perdu- 
cam cam  in  .i.,  et  sit  recta  .di.  equalis  rect  f.dz.;  ct  per  punctum  .<.  protraham  rectam 
,tk.  equidistantem  rcctc  .ac.  ; et  erit  portio  .tkl.  equalis  portioni  .abe.  Reliquum 
uen>,  quod  continetur  sub  rectis  .ae.  et  .tk.,  et  arcubus  .ke.  et.  at.,  erit  alia  tertia 
pars;  quod  sic  probatur.  Ducam  a puncto  .e.  super  lineam  .ab.  cathetum  ,e c.;  ct  sit 
illud  quod  prouenil  cx  diuisionc  dupli  embadi  portionis  .bg.  in  rectam  .ab.;  et  co- 
pulabitur recta  .e b.9  ct  erit  trigonum  equalis  portionis  circulj  .bg.:  quare  cum 

auferatur  trigonum  Albe,  ex  circulj  portione  .agb.,  remanebit  porlio  .aeg.  tertia  pars 
circulj  .abg.:  ct  quia  rcctc  Jk.  et  .ae.  equidistantes  sunt,  ct  cqualiter  distant  a centro, 
sibi  inuiccin  equa  les  sunt.  Et  quoniam  equalis  est  recta  ,t  k.  recte  . a e.,  ipse  duc  rcctc 
ab  codeni  circulo  equates  sectiones  auferunt , ut  in  tertio  libro  evclidis  panditur  : 
equalis  est  ergo  porlio  .tkl.  portioni  .aeg.;  quare  tertia  pars  est  sectio  .tkl. ; residuum 
ucro  quod  continetur  inter  equidistantes  .tk.  et  .ae.  rectas,  ct  arcus  .ck.  ct  .at.  erit  re- 
liqua tertia  pars,  ut  oportet.  Et  ut  hcc  prontius  haberentur,  quam  subtilius  potui,  in- 


uesligaui  proportionem  rectj  .dz.  ad  scmidyamelrum  circulj:  et  inueni,  eam  esse  secun- 
dum propiii(|uitatcra  sicut  .0.  ad.  34.:  unde  cum  aliquem  circulum  in  tres  equas  partes 
cum  equidistanlibus  rectis  diuiderc  uolucrimus,  dyametrum  circulj  inuenire  studebimus; 
ct  cius  medietas  in  proportione  dicta,  cum  ab  utraque  parte  circulj  centri  diuisa  fuerit, 
ct  per  sectiones  proportionum  rectas  ad  rectos  angulos  duxerimus,  diuidemus  utique 
circulum  in  tres  equas  partes. 

Similiter  si  circulum  .abgde.  in  quatuor  equas  partes  diuiderc  uolumus,  dyaractros 
.az.  ct  .gc.  super  centrum  circulj  .c.  ad  rectos  angulos  secare  faciam;  deinde  semidya- 
metrum  .cz.  super  punctum  k.  diuidam;  et  sit  proportio  .ck.  ad  ,cz.  sicut  .611.  ad  .1512.: 
et  ponam  rectam  .c/.  cqualcm  recte  .ck.;  et  per  puncta  .l.k.  producam  rectas  .bh.  ct 
.rf/.  secantes  dyametrum  .az.  ad  angulos  rectos,  erit  unusquisque  semicirculorum  se- 
cundum propinquitatem  diuisus  iu  duo  equa.  Et  si  inter  duas  equidistantes  a dato  cir- 
culo | abg.,  cuius  centrum  sit  .d.,  datam  partem,  que  sit  tertia,  auferre  uolumus,  ponam 
rectam  .ab.  latus  trianguli  equilalcri  cadentis  in  circulo  .abg.  ; ct  per  centrum  .d. 
ponam  ei  equidistantem  rectam  .dg.,  ct  copulabo  rectam  .bg.;  et  diuidam  periferiam 
.ab.  in  duo  equa  super  punctum  ct  protraham  rectam  .ez.  equidistantem  recte 
.bg.  Dico  quod  figura  contencta  sub  rectis  .bg.  ct  . ez.,  ct  arcubus  .eb.  et  .gz.  tertia 
pars  est  circulj  .abg.  probatio:  protraham  rectas  .da.  et  .db.  et  .ag.;  ct  erunt  trigona 
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.gab.  ct  . dab . cqualia:  quibus  cum  in  comunc  additur  portio  . ab  e .,  erit  figura  con- 
tencta  sub  rectis  .ga.  et  .gb.,  et  arcu  .aeb.  cqualis  sectori  . daeb .,  qui  est  tertia 
pars  circulj  . abg.;  ergo  figura  contencla  sub  rectis  .ga.  et  .gb.,  et  arcu  .aeb.  est  tertia 
pars  circulj  .abg.:  ct  quia  recte  .bg.  et  .ez.  equidistantes  sunt,  erant  arcus  .eb.  et  .gz. 
equales.  Sed  arcui  .eb.  cqualis  est  arcus  .ac.;  ergo  ct  arcus  .ae..  equalis  est  arcui  .gz.: 
comunc  addatur  arcus  .bg.,  erit  quidem  arcus  .aebg.  equalis  arcui  .ebgz.;  quare  portio 
circulj  .ezgb.  equalis  est  portioni  circulj  .agbc.:  comuniter  auferatur  portio  contencta 
sub  recta  .bg.,  et  arcu  .gb.,  remanebit  figura  contencta  sub  rectis  .gb.  et  .ez. , ct 
arcubus  .be.  et  .gz.  cqualis  tertie  parti  circulj  , scilicet  figurc  contencte  sub  rectis 
.ga.  et  .gb.  , et  arcu  .aeb. ; quod  oportebat  ostendere.  OsTeudain  rursus  quomodo 
auferatur  a circulo  dato  qualiscuuquc  pars  data  per  circulum  equidistautein  ei.  Sil 
datus  circulus  .abed.  super  centrum  .e,,  uolo  a circulo  .abed.  auferre  partem  datam, 
que  sit  tertia  per  circulum  cquidistantera  ei  : protraham  dyametram  .ag.;  et  ponam 
quadratum  linej  .ae.  triplum  quadrati  linep  .ez.;  et  centro  quidem  .e.  spatio  .ez. 
circinabo  circulum  .zit.  Dico  : a dato  circulo  .abed.  secta  est  tertia  eius,  que  est 
circulus  .zit.  Probatio.  Quoniam  .ca.  recta  dimidium  est  dyametri  .ag. , erit  qua- 
dratum dyametri  .ag.  quadruplum  ex  quadrato  linep  .ae.  : propter  eandem  ergo  et 
quadratum  liney  . zt . est  quadruplum  quadrati  liueg  .ez.;  quare  est  sicut  quadratum 
liney  .ea.  ad  quadratum  linej  .ez.,  ita  quadratum  dyametri  .ag.  ad  quadratum  dya- 
raetri  .tz.  : sed  sicut  quadratum  dyametri  .ag.  ad  quadratum  dyametri  .tz.,  ita  cir- 
culus .abed.  ad  circulum  .zit.:  suut  enim  circulj  ad  se  itiuiccm  sicuti  ad  quadrata 
dyametrorum;  ut  in  duodecimo  evclidis  monstratum  est:  quare  erit  sicut  quadratum 
liney  .ea.  | ad  quadratum  liuey  .ez.,  ita  circulus  .abed.  ad  circulum  .zit.  : est  enim 
quadratum  linet  .ca.  triplum  quadrati  lincy  .ez.;  quare  circulus  .abed.  triplus  est 
circulj  .zit. ; ct  sunt  ambo  circulj  equidistantes,  cum  unum  habeant  centrum.  Secta  est 
ergo  a circulo  .a  bcd.  tertia  eius  pars  per  circulum  .zit.  cquidistantera  ei;  quod  opor- 
tebat facere. 

Incipit  De  diuisione  portionum  circulorum. 

Si  semicircvlvm  .dbg.  in  duo  equa  secare  uis;  diuidc  rectam  .ag.  in  duo  equa  super 
punctum  .d. ; et  a puncto  ,d.  ad  rectos  angulos  rectam  protrahe  .db.  Dico , diuisum 
esse  semicirculum  .abg.  in  duo  equa  a recta  .db.  Probatio:  productis  rectis  .ba.  et  .bg., 
erunt  trigona  .bdg.  et  Jfda.  sibi  inuicem  cqualia  ; est  enim  latus  .ad.  lateri  ,dg. 
equale:  et  in  corauni  iacet  recta  .bd.;  uec  non  ct  anguli  ad  .d.  sunt  recti;  quare  recta 
.bg.  equalis  est  recte  .ba.;  equales  uero  recte  equales  sectiones  auferunt;  quare  sectio 
.bg.  sectioni  .ba.  equulis  est.  Sunt  ct  trigona  .bdg.  et  .bda.  cqualia;  quare  sectio  .bdai. 
sectioni  . bdge . est  equalis  : diuisum  est  ergo  semicirculum  .abgd.  in  duo  equa;  quod 
oportebat  facere.  Et  si  ipsum  cum  recta  equidistante  basi  .ag.  diuidere  uis;  semidya- 
metrum  .bd.  super  punctum  . z . diuide:  ct  sit  .dz.  ad  .zb.  sicut  .oti.  ad  .1512.:  ct  per 
punctum  .2.  protrahe  rectam  .ei.,  que  diuidet  similiter  semicirculum  .abg.  in  duo  equa; 
que  habentur  ex  his  que  diximus  in  diuisione  circulj  in  quatuor  partes. 

Et  si  portio  circuli,  siuc  sit  minor,  siuc  maior  semicirculo,  in  duo  equa  diuidere  uis, 
simili  modo  super  dimidium  cordy  eius  sagittam  protrahe  : uerhi  gratia  : sit  data 
portio  maior  semicirculo  .abg.;  ct  super  dimidium  cordy  ipsius  sagittam  .da.  pro- 
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trahe:  et  erit  portio  circuli  xtbd.  equalis  portioni  .a dg.;  quod  probabitur  per  ca  que 
dicta  sunt  in  semicirculo:  et  si  a puncto  .d.  ad  rectos  angulos  protraxerimus  rectam 
uic.  super  cordam  .bg.,  diuidetur  utique  in  duo  equa  portio  circuli  . bcg .,  que  est 
minor  semicirculo.  Hvnsvs  si  semicirculum  .abc.  in  tria  equa  diuidere  uis,  rectam  . bc . 
iu  dno  equa  partire  super  punctum  .d.;  deinde  arcum  Mac.  in  tria  equa  diuide  super 
puncta  .( i.g et  copulabis  rectas  .da.  dg .,  que  diuident  semicirculum  .abc.  in  tres  equas 
sectiones.  Probatio.  Quoniam  semicirculus  est  portio  .abc.,  erit  utique  punctus  .d.  cen- 
trum circuli,  cuius  medietas  est  semicirculus  .abc.;  quare  recte  .db.  da.  dg.  dc . sibi 
inuiccm  sunt  equales:  ct  quia  arcus  .ba.  et  ,ag.  ct  .gc.  sibi  inuiccm  equales  sunt,  erit 
w.Hrf  sector  una  queque  figurarum  contentarum  sub  duabus  rectis,  | ct  arcu  prcdictis; 
qiuirc  cum  sub  equalibus  rectis,  et  sub  cqualihus  arcubus  sint,  ipsos  sectores  sibi  inuiccm 
equales  esse  nccesse  est:  diuisus  est  ergo  semicirculus  in  tres  sectores  equales,  que  sunt 
.dab.,  cl  .dag.,  et  .dgc.;  quod  oportebat  facere.  Et  si  figuram  aliquam  contenclam 
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sub  duabus  rectis,  ct  arcu  periferi?  in  duo  equa  diuidere  uis,  ut  trigonum  .abdg.  , 
cuius  duo  latera  .ab.  et  .ag.  sunt  recta  ; reliquum  ucro  latus  .bdg.  sit  arcus  circuli. 
Copulabo  primum  rectam  .bg.,  cl  diuidam  ipsam  in  duo  equa  super  punctum  .e.,  a 
quo  protraham  rectam  .ae.;  deinde  super  rectam  . bg .,  et  a dato  puncto  in  ipsam  .e. 
protraham  ad  rectos  angulos  rectam  .ed.  Itectc  .ae.  et  .ed.  aut  sunt  in  directo  sibi  in- 
uiccm, aut  non:  si  fuerint  in  directo,  diuisa  erit  figura  .abdg.  in  duo  equa  a linea  .ad., 
cum  recta  .ae.  diuidal  rectilincum  trigonum  .abg.  in  duo  equa;  et  recta  .ed.  diuidat 
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portionem  circuli  .bdg.  in  duo  equa.  Sed  non  sit  in  directo  recta  .ed.  recte  .ea.,  ut  in 
liar.  alia  cernitur  formula.  Copulabo  tunc  rectam  .ad.;  et  per  punctum  .e.  protraham 
rcclani  .ei.  cquidistantem  recte  .ad.;  et  copulabo  rectam  .ai.,  que  diuidet  totam  figu- 
ram .abdg.  in  duo  equa.  Probatio.  Quoniam  rcctc  .ad.  ct  .ei.  equidistantes  sunt,  et  in 
cis  sunt  trigona  .dai.  ct  .dea.,  super  basim  .da.  ipsa  trigona  sibi  inuiccm  equalia  sunt: 
quibus  addita  in  comuiii  figura  contcncta  sub  rectis  .ab.  et  .ad.,  et  arcu  .db.,  erit  fi- 
gura conlcncta  sub  rectis  .di.  cl  .ia.  ct  .ab.,  et  arcu  .db.,  eqbalis  figure  contende  sub 
rectis  .de.  et  .ea.  ct  .ab., ei  arcu  .&</.; que  figura  continet  dimidium  trianguli  .abdg.,  ut 
oportebat  facere. 

Explicit  distinctio  quarta  de  diuisione  camporum  inter  consortes . 

Incipit  quinta  de  radicibus  cubicis  imteniendis . 

Cvii  Secundum  promissa  in  huius  operis  principio  dc  radicibus  cubicis  oporteat  me 
tractare,  dc  quibus  in  libro  uhbaci  tractatum  inserui  spetialem  : duxi  eundem  presen- 
tialitcr  rescribendum,  ut  continuatis  distinctionibus  suprascriptis  ad  finem  eiusdem 
operis  possim  facilius  peruenire. 

Cvbvs  quidem  numerus  est,  qui  surgit  cx  multiplicatione  trium  cqualium  numerorum, 
uel  ex  aliquo  quadrato  numero  in  suam  radicem  ducto.  Yt  ,8.  et  .27.,  nam  .8.  surgunt  ex 
multiplicatione  de  .2.  in  .2.  ducta  in  .2.,  uel  cx  multiplicatione  qualernarij  insuam  ra- 
dicem, scilicet  in  .2.,  ct  27  surgunt  cx  tribus  ternarijs,  uel  cx  nouenario  ducto  in  suam 
radicem,  que  est  .u.  Nam  radix  cubica  octonarij  est  .2.;  et  radix  cubica  dc  .27.  et  .3.;  et 
sic  intelligas  de  reliquis  cubis  numeris,  ct  eorum  radicibus:  reliqui  autem  numeri,  qui 
M.  fli  •*.  cubi  non  sunt,  radices!  cubicas  in  numeris  habere  non  possunt:unde  radices  ipsorum 
cubice  dicuntur  surde.  Nam  qualiter  secundum  propinquitatem  radix  cubica  cuiusuis  nu- 
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meri  reperiri  ualeat,  demonstrabo.  Sed  primum»  unde  modus  reperiendi  has  radices  pro- 
cedat, uolo  presentiaiiter  demonstrare.  Cvm  itaque  linea  diuisa  in  duas  partes  fuerit: 

erunt  cubi  ipsarum  portionum  cura  triplo  multiplicationis  quadrati  unius  cuiusque  sectio»  m 

nis  in  alia  equales  cubo  totius  linep.  Verbi  gratia:  sit  linea  .a b.  ut  libet  diuisa  super  * • sim.  r49.ria.  3 6) 

punctum  .g.  Dico,  cubos  portionum  .ag.  et  .gb.  cum  triplo  quadrati  portionis  .ag.  in  a g j> 

. gb.,  et  cum  triplo  quadrati  portionis  .bg.  in  .ga.  equales  esse  culio  totius  linc^  .ab.} 
quod  uideatur  in  numeris:  sit  tota  .ab.  5.;  et  .ag.  sit  .3.,  remanebit  .gb.  .2.;  quarum 
portionum  cubi  sunt  .27.  et  .8.:  quibus  insimul  iunctis  faciunt  .35.;  et  ex  triplo  quadrati 
de  3 in  2 ucniunt  .54.;  et  ex  triplo  quadrati  de  .2.  in  .3.  ucuiuut  .30.;  et  sic  habentur  in 
summa  .125.,  scilicet  cubus  quinarij,  scilicet  linef  .ab.  Nam  .5.  est  radix  cubica  de  .125.; 
quia  ductis  5.  in  se  faciunt  .25.;  quibus  ductis  in  .5.  faciunt  .125.  Et  cum  super  hanc  dif- 
finitionem diutius  cogitarem:  iuueni  hunc  modum  repperiendi  radices,  secundum  quod  in- 
ferius explicabo.  Sed  primum  uolo  demonstrare  quomodo  secundum  hanc  difliuitioncm 
debeat  quilibet  numerus  cubitari,  ut  si  uis  cubicarc  .12.,  accipe  cubum  de  .10.,  et  cubum 
de  .2.,  in  quibus  portionibus  sint  .12.  diuisa,  erunt  .1008.;  super  que  adde  triplum  qua- 
drati de  10  ductum  in  .2.,  et  triplum  quadrati  de  .2.  ductum  in  .10.,  scilicet  600  et  120, 
erunt  in  summa  .1728.,  que  sunt  cubus  de  .12.:  et  sic  potes  operari  in  cubicatione  cuiusque 
uis  numeri.  Vnde  reuertatur  ad  inuentienem  radicum  cubicarum  quorumlibet  numero- 
rum. Sed  primum  sciendum  est,  qui  sunt  numeri  cubi,  qui  fiunt  a numeris  primi  gra- 
dus. Nam  cubus  unitatis  est  .1.,  binarij  .8.,  ternarij  .27.,  quaternarij  .64.,  quinarij  .125., 
sexnarij  210.,  septenarij  .343.,optonarij  .512.,  nouenarij  .72».,  et  cubus  itaque  deccnarij 
.1000.;  quibus  per  ordinem  cordclenus  cognitis;  scias  quod  radix  cubica  numerorum  unius 
et  duarurn  et  trium  figurarum  est  una  figura;  quattuor  ucro  figurarum  et  quinque  et  sex 
radix  cubica  est  numerus  duarum  figurarum.  Septeni  autem  figurarum  et  olto  et  noucm 
radix  est  numerus  trium  figurarum:  et  sic  scalper  deinceps  crescendo  unam,uel  duas,uel 
tres  figuras  numero  in  cius  radice  crescet  una  figura  tantum:  bis  itaque  intellectis,  opor- 
tet docere  qualiter  iuucnialur  differentia,  que  est  inter  aliquem  j cubum  numerum,  et  fal.  92  r#rM. 
suum  sequentem;  multiplicabis  itaque  radicem  unius  per  radicem  alterius;  et  quod  pro- 
ucncrit,  triplicabis,  et  summe  addes  .1.,  quod  prouenit  ex  cubicatione  unitatis,  in  qua 
radix  maioris  cubi  siipei  habundat  radicem  miuoris:  verbi  gratia:  uolo  scire  quantum  ad- 
dit cubus,  qui  fit  a .3.,  super  cubum  qui  fit  a .2.  : multiplicationem  itaque  de  .2.  in  .3. 
triplica,  erunt  .18.;  quibus  adde  .1.,  erunt  .19.  pro  differentia  quc.sita:  que  .19.,  si  addan- 
tur super  cubum,  qui  fit  a binario,  scilicet  super  .8.,  ucnicnt  .27.,  scilicet  cubus,  qui  fit 
a ternario:  bis  explicatis,  ut  inueuialur  radix  de  .47.,  secundum  propinquitatem  accipe 
maiorem  radicem,  quam  habent  .47.  in  integris,  et  est  .3.;  quorum  cubum,  scilicet  .27., 

extrahe  de  .47.,  rcmancut  .20.;  ergo  radix  cubica  de  .47.  est  .3.,  et  remanent  .20.  Que  .3.  4ur  j )(y  ?J 

sit  linea  .ab.}  et  proportionabis  .20.  ad  differentiam,  que  est  inter  cubum,  qui  fit  a .3.,  It?  is?*  F*1'  149 ' u*‘ 

et  cubum,  qui  fit  a .4.;  quam  differentiam  inuenies  ex  triplo  multiplicationis  de  .3.  in  .4.,  ' a 5 g >1 

uno  addito,  ucl  extractione  .27.  de  .64.;  que  differentia  est  .37.;  ex  quibus  .20.  sunt  plus 
medietate:  quare  adde  i super  lineam  .ab.,  sitque  .bg.}  et  inueniatur  cubus  numeri  .ag.} 
qui  sic  inuenietur:  cubicabo  sectiones  .ab.cl.bg.,  erunt  j I7;quibus  superaddam  triplum 
quadrati  numeri  .ab.  in  .bg.,  nec  non  et  triplum  quadrati  numeri  in  .&<*.,  hoc  est  ^ 13 

et  { 2,  erunt  £ 42;  quibus  usque  in  .47.  desunt  { 4;  ergo  radix  cubica  de  47  est  \ 3,  et  su- 
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pcrhahundat  J 4;  que  etiam  proportionabis  ad  numerum,  qui  uenit  ex  triplo  .ag.  iu  .4., 
que  sunt  radix  sequentis  cubi;  qui  numerus  est  .42.:  ex  quibus  predicta  ^4  sunt  quasi  de- 
cima pars:  quare  adde  numero  Jig.  que  sit  .gd.,  cuius  cubus,  qui  est  -j~  cum  triplo 
quadrati  .ag.  ducto  in  .gd.t  scilicet  cum  J-^3,  nec  non  et  cum  triplo  quadrati  .gd.  ducto 
iu  .ga.f  scilicet  cura  extrahe  dc  J 4,  remanebunt  que  sunt  ^:ergo  radix  cubica 
de  47  est  ^ ‘ 3,  scilicet  * 3,  et  remanet  inde  parum  plus  i unius  integri:  quam  tertiam  si 
proportionaucris  ad  numerum,  qui  peruenit  ex  triplo  .ad.  in  .4.,  propius  nimirum  ad  radi- 
cem de  47  deuenies.  Item  si  uis  inuenire  radicem  cubicam  de  wo.  lam  scis  quia  radix  eorum 
quam  Imbent  in  integrum,  cum  sint  numerus  tertij  gradus,  est  una  figura  tantum;  quam 
accipe,  et  est  .9.,  quorum  cubus  est  .729.:  quibus  extractis  ex  .900.,  remanent  .17!.;  et  in- 
uenies  differentiam,  que  est  a cubo  noucnarij  iu  cubo  dccenarij;  que  differentia  est  .27».: 
proportionarc  ergo  | residua  .17!.  cum  .271.,  ucniunt  parum  minus  dc  |,  quarum  duarum 
tertiarum  cubum,  scilicet  ",  extrahe  de  .171.,  remanebunt  170.:  deinde  multiplica  tri- 
plum quadrati  de  .9.,  scilicet  .243  per  J,  hoc  est  accipe  j de  243,  erunt  .162.;  que  extrahe 
dc  I?  170.,  remanent  {78.:  deinde  tccipc  quadratum  dc  f , erunt  quas  triplica,  ueniet 
j l;  quem  numerum  multiplica  per  .0.,  ucuienl  .12.;  que  cum  non  possint  extrahi  dc 
— 8.,  extrahes  9 dc  .12.,  remanent  ^ 3.:  diminuta  ergo  radix  de  .900.  est  f 9,  et  desunt 
inde  jj  3.,  hoc  est  cubus  de  f 9 est  ~ 903.:  que  inucuics  si  dc  | 9 facies  tertias,  scilicet 
29.,  et  cubicaueris  .29.,  et  coram  cubum  per  27.  diuiseris,  scilicet  per  cubum  ternarij. 
Et  sic  propius  ad  radicem  dc  .900.  ueiiirc  uis,  multiplica  jj  9 per  10;  et  quod  prouenerit, 
triplica;  uel  triplum  dc  | 9 per  10.  multiplica,  exibunt  .290.;  in  quibas  diuidc  — 3;  et 
quod  prouenerit  abire  dc  * 9,  ct  habebis  propositum.  IWrsvs  si  uis  iuuenire  radicem 
de  2345.,  iani  scis  quia  radix  eorum,  quam  habent  in  integrum,  est  numerus  duarum  fi- 
gurarum: quare  ultima  figura  ipsius  nidicis  ponenda  est  sub  secundo  gradu  ; nam  que 
figura  ipsa  esse  debeat,  indicabo.  Relinque  itaque  ex  2315  tres  figuras  que  faciunt  ter- 
tium: et  secundum:  et  primum  gradum,  remanent  .2.;  ex  quibus  accipe  maiorem  radi- 
cem, quam  habeut  iu  integrum,  que  est  .1.,  ct  remanent  .1.;  quam  radicem,  scilicet  .1., 
pones  sub  .4.;  et  pro  uno,  quod  remanet,  pone  «i.  super  .2.  ; ct  copulabis  ipsum  cura 
.343.,  erunt  .1345.;  ct  sic  pro  radice  de  .2343.  habentur  .10.,  scilicet  i.  in  secundo  gradu, 
remanent  .1343.;  pro  quibus  antepositum  .1.  oportet  ponere  talem  figuram  sub  .3.;  que 
multiplicata  per  triplum  quadrati  positf  figurp  sub  .4.,  nec  non  et  multiplicata  eadem 
posita  figura  per  triplum  quadrati  ponendp  figurjn  etiam  et  cubicala  ipsa  ponenda  fi- 
gura; et  liec  omnia  extracta  cum  fuerint  de  .1345.,  11011  remaneat  inde  ultra  triplum  mul- 
tiplicationis totius  inuenctg  radicis  in  numerum  sequentem  in  ordine  numerorum.  Quam 
figuram  inuenire  non  poteris  uisi  ex  usitato  arbitrio;  erit  enim  ipsa  figura  .3.,  que  po- 
sita sub  .5.,  triplicabis  quadratum  positg  figurg,  erunt  .3.,  que  pones  sub  tertio  gradu; 
quia  cum  multiplicatur  secuudus  gradus  in  se,  tertium  gradum  facit;  et  multiplicabis 
posita  .3.  sub  .5.  per  posita  .3.  sub  .3.,  erunt  .9.;  que  extrahe  cx  copulatione  de  .1.  po- 
sito super  .2.  cum  sequentibus  .3.,  scilicet  dc  .13.,  remanebunt  .4.,  que  pone  super  .5. 
tertij  gradus;  et  triplicabis  quadratum  positorum  trium  sub  .5.,  erunt  .27.,  que  pones 
sub  secundo  et  primo  gradu;  quia  cum  primus  gradus  multiplicat  se  ipsum,  primum 
gradum  facit,  uel  terminationem  in  ipso,  multiplicabis  ipsa  .27.  per  .1.  positum  sub  .4.,| 
ct  extrahes  ipsam  multiplicationem  ex  copulatione  quaternarij  positi  super  .3.,  ct  'se- 
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queatis  quatemarij,  scilicet  de  .44.,  remanent  .17.  super  ipsa  .44.;  que  copulabis  cum  .5. 
primi  gradus,  erunt  .175.;  de  quibus  extrahe  cubum  temarij  positi  sub  .5.,  scilicet  .27., 
remanebunt  .148.,  que  nuu  excedunt  triplum  multiplicationis  radicis  inucnclg,  scilicet  de 
.13.  in  numerum  sibi  sequentem,  scilicet  in  .14.:  ergo  radix  cubica  de  .2345.  est  .13.,  et 
remanent  .148.:  accipe  ergo  triplum  multiplicationis  de  .13.  in  .14.,  et  adde.!.,  erunt 
.547.:  ex  quibus  148.  sunt  parum  amplius  quarlg  partis.  Quare  adde  \ inucnctg  radici, 
erunt  y 13.:  extrahe  ergo  cubicationem  de  ],  scilicet  yj  ex  148.,  remanent  fj  147.;  et 
accipe  triplum  quadrati  de  13,  erunt  .507.;  que  multiplica  per  y,  uenient  { 126;  que 
extrahe  de  ~ 147.,  remanent  ||ti.  Item  accipe  triplum  quadrati  de  i , scilicet  ^ ; et 
multiplica  eas  per  13.,  uenient  ~ 2.;  que  extrahe  de  y|  21,  remanent  yjl8.:  c*  sic  pro 
radice  de  2343.  habentur  [ 13.,  et  superhabuudat  ex  eis  |y  18.:  quare  multiplica  triplum 
de  -J  13.  per  primum  sequentem  numerum,  scilicet  per  .14.,  erunt  y 556.:  in  quibus  di- 
uide  ~ 18.,  exibit  circa  ; qua  addita  cum  y 13,  reddent  yj  13.  pro  quesita  radice;  et 
sic  studeas  facere  iu  similibus. 

Et  si  radicem  cubicam  dc  56789.  habere  desideras;  Ium  scis  per  ea  que  dicta  sunt 

quia  radix  eorum  est  numerus  duarum  figuraram.  Quare  dimissis  tribus  primis  figuris,  * r««  • «*  • (M.  w 

1 ..  ..  ...  . . . 1 . . 53  1«.  2111,  f-K-  MI,  Ii*.  17-21 J. 

radicem  reliquarum,  scilicet  dc  .56.  accipe,  eritque  .3.,  et  remanent  .29.:  pone  igitur  .3. 

sub  sccuudo  gradu,  et  29  super  .56.;  et  triplica  quadratum  positi  ternarij,  erunt  .27., 
que  pone  sub  quarto  et  tertio  gradu;  quia  cura  secunda  figura  multiplicatur  in  se  , 
facit  tertium  gradum,  uel  terminantem  in  ipso  : ct  studeas  antepositum  ternarium  po- 
nere talem  figuram  que,  cum  multiplicata  fuerit  per  .27.,  que  sunt  in  quarto  et  tertio 
gradu;  ct  ipsa  multiplicatione  extracta  dc  .297.,  scilicet  cx  multiplicatione  predictorum 
.29.  et  sequentium  .7.,  remaneat  inde  numerus  qui,  cum  copulatus  fuerit  cum  sequenti 
figura,  scilicet  cum  .8.,  possis  cx  ipsa  copulatione  extrahere  multiplicationem  tripli  qua- 
drati ponendg  figurg  in  .3.  , scilicet  in  positam  figuram  ; et  remaneat  inde  numerus 
qui,  cum  copulatus  fuerit  cum  .9.  primj  gradus,  ualeas  inde  extrahere  cubum  ipsius  po- 
licndg  figurg;  et  non  remaneat  inde  ultra  triplum  multiplicationis  totius  radicis  inuenctg 
in  numerum  sequentem.  Et  hanc  considerationem  habeas  in  omnj  ponenda  figura;  eritque 
illa  figura  .8.;  qua  posita  sub  primo  gradu,  multiplicabis  eam  per  27.,  hoc  est  primo 
per  .2.,  et  postea  per  7.  Nam  cx  ductis  ,g.  in  .2.  ucjniunt  .16.;  quibus  extractis  de  .29.,  f«i.  m mi,, 
remanent  .13.  super  ipsis;  ct  cx  ductis  .8.  in  .7.,  ueniunt  .56.;  quibus  extractis  de  .137., 
remanent  .81.  super  ipsis  : post  hcc  multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.  terminantia  in  primo 
gradu  ; qtic  triplica  , erunt  .192  similiter  terminantia  in  primo  gradu  : quare  pones 
ea  super  suos  gradus,  scilicet  sub  tertio,  et  secundo,  et  primo;  et  multiplica  ultimam 
figuram  dc  .192.  per  .3.  posita  sub  secundo  gradu,  facient  .3.  iu  quarto  gradu:  quare 
extrahe  eadem  .8.,  scilicet  cx  ultima  figura  de  .81.,  remanent  .5.  super  .8.;  ct  multi- 
plica sequentem  figuram  de  .192.,  scilicet  .9.  per  eadem  .3.,  erunt  .27.  terminantia  in 
tertio  gradu;  quia  cum  secundus  gradus  multiplicat  secundum,  tertium  gradum  facit: 
quare  extrahe  .27.de  .51.,  que  sunt  in  tertio  gradu,  remanent  in  eisdem  gradibus  .24.; 
quibas  copulatis  cum  .8.  sequentibus,  erunt  .248.;  cx  quibus  extrahe  multiplicationem 
figurg  primi  gradus  dc  .192.  in  .3.  predicta,  remanebunt  .242.:  quibus  copulatis  cum 
•9. , erunt  .2429.:  ex  quibus  extrahe  cubum  octonarij,  scilicet  .$12.,  remanebunt  .1917. 

Vel  aliter  multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.;  que  pone  sub  secundo,  et  primo  gradu;  mul- 
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tiplicans  .6.  per  .8.,  et  extrahens  tlc  .242.,  remanent  .194.  super  ipsis  .242.;  quibus  copu- 
latis cum  .9.  sequentibus,  faciunt  .1949.;  ex  quibus  extrahe  multiplicationem  prinig  fi- 
gurj  de  .oi.  in  .8.,  scilicet  .32.,  remanebunt  similiter  .1917.,  que  superhabundant  triplum 
multiplicationis  <le  .38.  in  .39.  F.rgo  radix  cubica  dc  .56789.  est  .38.,  ct  remanebunt  inde 
.1917.;  quod  residuum  addit  ) super  predicta  .38.,  ct  parum  amplius. 

ftvusvs  si  uls  inuenire  radicem  de  456789.,  diuisis  primis  tribus  figuris,  radicem  reli- 
quarum trium,  scilicet  de  456.,  que  est  .7.,  pone  sub  secundo  gradu;  et  residuum,  quod 
est  .113.,  pone  super  eis;  et  triplum  quadrati  de  .7.,  scilicet  .147.,  pone  ita  ut  sint  ter- 
minantia sub  tertio  gradu  ; et  studeas  inuenire  figuram,  que  ponenda  est  sub  primo 
gradu  ante  posita  .7.  per  modum  demonstratum;  critquc  .7.,  quam  pone  sub  primo  gradu: 
et  multiplica  ea  per  .1.  de  147.,  erunt  .7.;  que  extrahe  ex.ti.,  que  sunt  super  .45.,  re- 
manent .4.  super  quartum  gradum;  que  copula  cura  .3.  sequentibus,  faciunt  .43.;  de  qui- 
bus tolle  multiplicationem  corumdcm  .7.  in  .4.  dc  .147.,  remanebunt  .15.  super  .43.;  qui- 
bus copulatis  cum  .7.,  erunt  .157.;  ex  quibus  tolle  multiplicationem  corumdera  .7.  primi 
gradus  in  .7.,  que  sunt  iti  .4».,  remanebunt  .ios.  super  .157.:  deinde  tripla  quadratum  se- 
pleuarij  primi  gradus,  erunt  .147.  terminantia  in  piimo  gradu;  que  ordinate  per  suas 
differentias  per  .7.,  que  sunt  posita  sub  secundo  gradu  , secundum  quod  in  diulsiunc 
numerorum  docuimus,  multiplica.  Nam  ex  uno  ducto  in  .1.  ueniunt  .7.;  quibus  extractis 
dc  .10.  remanent  .3.  | super  .0.;  et  cx  .4.  ductis  in  .7.  ucniurit  .28.;  quibus  extractis  de  38 
remanent  .io.  super  .38.;  ct  cx  ductis  .7.  in  .7.  ueniunt  .49,;  quibus  extractis  de  .ios. 
remanent  .59.  super  tertium  et  secundum  gradum;  quibus  copulatis  cura  .9.  primi  gradus 
faciunt  .599.;  ex  quibus  cxtralic  cubum  septena ri),  scilicet  .343.,  remanent  .25«.;  et  sic 
radix  iiiucncta  est  .77.,  ct  remanent  .256. 

Aontc  si  uis  iuuenire  radicem  dc  9876543.,  di uisis  siquidem  tribus  primis  figuris,  re- 
manent .9876.;  quibus  positis  in  aliam  pariem,  eorum  radicem  inuenias  ordine  demon- 
strato, erit  .21.,  ct  remanebunt  inde  CI5.:  pone  ergo  .21.  sub  tertio  ct  secundo  gradu: 
cum  radix  septem  figurarum  sit  numerus  figurarum  trium;  ct  remanentia  .615.  pone  su- 
per .876.,  ut  hic  ostenditur;  et  tripla  quadratum  de  .21.,  erunt  .1323.,  que  ponenda  sunt 
terminantia  in  tertio  gradu,  iu  quo  terminatur  multiplicatio  unitatis  in  se,  que  po- 
sita est  sub  secundo  gradu  : quibus  ita  positis  cadit  ultima  figura  eorum  sub  sexto 
gradu  : deinde  pone  .4.  ante  .21.;  que  figura  inuciiitur  ex  magisterio  superius  demon- 
strato; ct  multiplicabis  ipsa  4 per  unamquamque  figuram  ordinate  dc  .1323.;  et  incipies 
extrahere  .0.,  que  sunt  super  sextum  gradum;  quia  cum  primus  gradus  sextum  multi- 
plicat, sextum  gradum  facit  : ergo  multiplicabis  .4.  per  1,  ct  extrahes  dc  .6.,  remane- 
bunt .2.  super  .6.;  ct  .4.  per  3,  ct  extrahes  dc  .21.,  remanebunt  .0.  super  .1.;  et  4 per 
2,  et  extrahes  de  95.,  remanebunt  .87.  super  quintum,  ct  quartum  gradum;  ct  4 per  3, 
ct  extrahes  de  .875.,  remanebunt  863.  super  quintum,  ct  quartum,  ct  tertium  gradum  : 
deinde  accipe  triplum  quadrati  de  .4.,  scilicet  .48.,  ct  pone  sub  secundo,  et  primo  gradu; 
ct  multiplicabis  .4.  ex  ipsis  .48.  per  2.  de  2t  positis  in  radice,  erunt  8.,  que  extrahenda 
sunt  de  inmtcro  terminante  in  quarto  gradu,  scilicet  de  86.;  quia  cum  secundus  gradus 
multiplicat  tertium,  quartum  gradum  facit,  remanebunt  .78.  cx  ipsis  .86.  super  quintum, 
cl  quartum  gradum:  cl  eadem  .4.  multiplicabis  per  .1.  de  .21.,  erunt  .4.,  que  extrahenda 
sunt  dc  numero  terminante  in  tertio  gradu,  scilicet  de  .783.;  quia  cum  secundus  gradus 
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secundum  multiplicat,  tertium  gradum  facit,  remanebunt  .779.  super  quintum,  et  quar- 
tum , et  tertium  gradum.  Deinde  multiplicanda  sunt  .8.,  que  restant  dc  .48.,  gradatira 
per  eadem  .at.;  ergo  multiplicabis  .8.  per  .2.,  erunt  .16.,  que  extrahes  dc  numero  termi- 
nante in  tertio  gradu;  quia  cum  primus  gradus  multiplicat  tertium,  tertium  gradum 
facit,  remanebunt  .763.  super  quintum,  et  quartum,  et  tertium  gradum;  et  8 per  t.  faciunt 
8,  que  extrahes  de  numero  terminante  iu  secundo,  scilicet  de  .7634.;  quia  cum  primus 
gradus  multiplicat  secundum,  secundum  gradum  facit,  remanebunt  inde  .7626.  | super 
quintum , ct  quartum,  et  tertium,  et  secundum  gradum;  que  copula  cum  .3.,  que  sunt 
in  primo  gradu,  erunt  .76263.;  dc  quibus  extrahe  cubum  dc  .4.,  scilicet^.,  remanebunt 
.76199.  super  radicem  iuucnctam,  que  est  .214.  Eodem  modo  si  radicem  alicuius  numeri 
octo,  uel  noucm  figurarum  reperire  uis;  relictis  primis  figuris:  radicem  reliquarum  per 
demonstratum  modum  inuenire  studeas;  et  de  inde,  copulato  residuo  earum  cum  tribus 
dimissis  figuris,  facies  secundum  quod  modo  fecimus,  et  inueuies  quesitum.  Si  deus 
uoluerit:  eademque  uia  et  ordine  poteris  operari  in  reperiendis  radicibus  cubicis  nu- 
merorum decem,  uel  plurium  figurarum. 

Cvm  inter  unitatem,  et  numerum  aliquem  duo  numeri  in  proportione  continua  ce- 
ciderint, primus  eorum  radix  cubica  ultimi  numeri  esse  iu  Geometria  monstratur  aperte. 
Vnde  si  geometrice  radicem  cubicam  alicuius  numeri  inuenire  unlumus,  oportet  nos 
uti  modis  antiquorum,  per  quos  docetur  ponere  inter  duas  quantitates  datas  alias  duas 
quantitates ; ita  ut  omnes  quatuor  quantitates  sint  in  proportione  una  : et  quamuis 
hoc  facili  operari  non  possit;  tamen,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  indicemus.  Sint  duc  date 
quantitates  .c.  et ,f.  Volumus  inter  .c.  et ./.  quantitates  duas  in  continua  proportione 
ponere;  ct  sit maior  quam  .c.  Ponam  siquidem  circulum  .abgd.,  cuius  dyameter  .ag. 
sit  equalis  quantitati  .f.\  et  ponam  in  circulo  .abgd.  lineam  .gd.  equalem  quantitati 
.c.;  ct  intelligam  super  semicirculum  ux  dg.  semicul uiuiam  esse  ortliogonalitcr  erectam, 
cuius  sem  i rotunditas  cadat  super  arcus  m dg,  : quare  dyameter  basis  columng  cadet 
super  dyametrum  .ag»}  et  cius  termini  erunt  super  puncta  .a.  et  .g.:  et  tunc  erigetur 
super  .ag.  superficies  plana  scmicolumng  ortliogonalitcr;  et  in  ipsa  circinabo  semicir- 
culum .aeg.y  cuius  superficies  ortliogonalitcr  erecta  est  super  superficiem  drculj  .abgd.; 
ct  a puncto  .a.  protraham  rectam  .az.  faciens  angulum  rectum  super  rectam  .ga.  , ct 
faciam  cam  concurrere  cum  linea  ,gd.  in  punctum  .2.;  ct  monebo  semicirculum  -aeg. 
ex  parte  .a.;  ct  rcuoluam  trigonum  .zag.  super  rectam  .ag.,  que  sit  immobilis  in  rc- 
uolutione  sua;  el  commouebo  semicirculum  .a  eg.,  stabit  immobiliter  punctus  .g.;  et 
hoc  faciam  donec  arcus  Meg.  concurrat  cura  linea  .gz.  iu  superficie  columng  in  puncto 
.h.'f  et  erit  tunc  dyameter  semicircul)  *aeg.  recta  . gta .:  et  copulabo  rectam  .ht.  ca- 
dens ortliogonalitcr  super  superficiem  columng  super  arcum  . atd et  copulabo  rectam 
.ah.:  deinde  intelligam,  arcum  .dkb.  signatum  esse  a puncto  .d.,  cum  rctioluilur  trian- 
gulus . saig et  cadit  punctus  .d.  super  punctum  ,b.  in  reuolutione  sua;  et  copulabo 
rectam  .gh.,  et  aijgnabo  punctum  ubi  recta  .gh.  occurrit  arcui  . d.k.b .;  ct  ducam  J.m. 
rectam,  que  cadit  ortliogonalitcr  super  circulum  .abgd.}  ct  protraham  rectam  .It.:  et 
quoniam  in  semicirculo  .bkd.  protracta  est  recta  Jm.  ortliogonalitcr  super  dyametrum 
eius  . bd .,  erit  superficies  .bm.  in  .md.  equalis  cius  quod  a recta  .lm.  Sed  superficiei  .bm. 
iu  .md.  equalur  superficies  .g.m.  iu  ,mt.,  cum  recte  .db.  et  . gt . seccnt  se  in  circulo 
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.abgd.)  quare  angulus  -git.  est  rectus.  Est  enim  et  angulus  .gt/i.  rectus,  cum  recta 
.hi.  sit  iu  superficie  columng.  Et  quoniam  semicirculus  est  arcus  geha.,  erit  et  an- 
gulus gha.  rectus:  similiter  et  angulus  .g.m.l.  est  rectus;  orthogonia  ergo  sunt  trigona 
.gha.,  et  -glh.,  et  -git.,  et  .gml.,  et  liahcnt  unum  angulum  coinuuem,  cum  uidclicet 
qui  sub  .Igni.  ; ergo  ipsa  Irigona  sibi  inuicem  sunt  similia:  et  habent  circa  comunem 
angulum  latera  proportiunalia;  quare  est  sicut  .ag.  ad  -git.,  ita  recta  .hg.  ad  .gt.,  cl 
.tg.  ad  .gl. , ci  Jg.  ud  gl».:  posite  quidem  sunt  tres  recte  continue  proportionales  inter 
rectas  ,gm.  et  ga.,  que  sunt  .gl.  gt.  gh.  Inter  rectas  quoque  .gl.  cl  ga.  cadunt  due 
recte  .gt.  et  .gh.  in  proportione  continua.  Sed  .gl.  recte  cqualis  est  recta  gd.  Sed  ,gd. 
equalis  fuit  recte  .c.;  et  .git.  cqualis  est  recte  ./.;  ergo  inter  .c.f.  quantitates  posite  sunt 
duc  quantitates  iu  proportione  continua,  que  sunt  .gt.  et . gh .;  quare  si  quantitas  .c. 
fuerit  unum,  erit  quantitas  .gt.  radii  cubica  numeri./.;  quod  oportebat  facere. 

Oste  suas  aliter  qualiter  inucninm  inter  duas  lineas.  Duas  lineas  ita  ut  continuen- 
tur omnes  secundum  proportionem  unam.  Ponam  ergo  ditas  lineas  .ab.  bg.)  et  angulus 
eorum  sit  rectus.  Deinde  continuabo  .ag.-,  et  faciam  super  lineam  .ag.  trianguli  -abg. 
circulum  -abg.  Deinde  protraham  es  puncto  .a.  perpendicularem  .ad.  super  lineam  .ab.-, 
et  ci  puncto  .g.  super  .bg.  perpendicularem  -dg.)  et  protraham  utramque  secundum  re- 
ctitudinem usque  ad  .z.  et  .e. : deinde  faciam  transire  regulam,  que  moueatur  super 
punctum  .b.,  et  non  separetur  ab  eo;  et  sic  abscidens  duas  lineas  .dz.el.de.,  et  non 
cesset  moucri,  donec  sit  illud  quod  cadit  ci  cis  inter  .z.b.  equale  ci  quod  cadit  inter 
-e./r.:  ergo  linea  .zb.  est  cqualis  linee  .e/i.;  ergo  multiplicatio  .zh.  in  .zb.  est  equalis 
multiplicationi  ,be.  in  .he.:  ucrum  ,eb.  iu  .hc.  est  cqualis  de.  in  -g e . ; et  .hz.  in  .zb. 
est  equalis  .dz.  in  .za.;  ergo  multiplicatio  .dz.  in  .za.  est  sicut  multiplicatio  .de.  in  .eg.: 
ergo  proportio  .de.  ci  .dz.  est  sicut  proportio  .az.  ci  .ge.  Sed  proportio  ed.  ex  .dz. 
est  sicut  proportio  .ba.ex  .az.',  et  proportio  .ba.  ei  .az.  est  sicut  proportio  .az.  ex 
■ge.,  et  etiam  sicut  proportio  .ge.  \ ex  .bg.-,  et  illud  est  quod  demonstrare  uolumus. 
Probatur  hcc  figura  per  pcnultimam  tertij  Evcudis,  et  per  similitudinem  triangulorum 
hoc  modo  : si  .gb.  ponatur  aliquis  numerus;  et  .ab.  ponatur  unum,  erit  .az.  radix  cu- 
bica de  .gb.-,  quia  sicut  probatum  est,  ita  se  habet  .ba.  ad  .az.,  sicut  .az.  ad  .ge.,  et 
sicut  .ge.  ad  .gb.',  quare  inter  .gb.  et  .ba.  iam  ceciderunt  due  linee  proportioualiter  , 
scilicet  linea  ge.,  et  linea  ,az.  et  .a.z.  sequitur  uuum  in  proportione;  ergo  est  radix 
cubica. 

Alites  sint  rursus  due  quantitates  .a.b.,  inter  quas  uolumus  ponere  duas  quantitates, 
ita  ut  continuentur  secundum  proportionem  unam.  Ponam  quantitatem  gd.  equalem 
quantitati  .a. j et  erigam  ci  lineam  .de.  rectum  angulum;  et  ponam  lineam  .de.  equalem 
quantitatj  .b.-,  et  protraham  lineam  ge.)  et  citendam  duas  lineas  gd.  ed.  secundum  re- 
ctitudinem; et  non  ponam  eis  utrisque  finem  determinatum;  et  erigam  super  punctum 
■e.  tineg  ge.  lineam  orthogonaliter  erectam;  et  protraham  ipsam  donec  occurrat  linee , 
que  extenditur  secundum  rectitudinem  cum  linea  gd.  super  punctum  .z.)  et  ponam  ei 
equidistantem  lineam  gm.;  et  extendam  lineam  .mg.  in  partem  alteram  secundum  re- 
ctitudinem usque  ad  punctum  ut  sit  linea  .mp.  equalis  linee  .ez.  ; et  extimabo 
quod  possit  .es.  moneri  ex  parte  puncti  .z.  inseparabilis  in  motu  suo  in  lineam  .zd.) 
et  linea  in  motu  suo  non  cesset  transire  super  punctum  e.  lineg  .ge.,  ut  quando  mo- 
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uetur  .ze.  sicut  narrauimus,  tunc  .z.  est  extremitas  eius  ex  linea  .zg.;  tunc  linea  .ze.  est 
in  illa  dispositione,  ut  secundum  rectitudinem  sit  ostendendum,  quod  est  inter  motum 
puncti  extremitatis  cius,  et  punctum  . e .,  sicut  linea  .ze.  Deinde  signabo  super  lineam 
extensam  secundum  rectitudinem  signum  .k.  ; et  in  magiuabo  quod  linea  .mp.  mo- 
ueatur  ex  parte  puncti  .m.  ad  partem  puucli  .k.;  et  sit  extremitas  eius,  que  est  apud 
.m.  inseparabilis  in  motu  suo  in  linea  .dk.;  et  linea  .mp.  in  motu  suo  non  cesset  ire 
super  punctum  .g.  lincg  .gc.,  sicut  narrauimus  de  motu  lincg  .ze.  Et  iu  magiuabo  quod 
due  linee  .mp.  ze.  in  motu  suo  sint  equidistantes:  et  in  magiuabo  quod  super  extre- 
mitatem linee  .ze.  super  punctum  .e.  sit  linea  erecta  ortliogonnliter  super  lineam  .ze. 
sequens  eam  in  omni  motu  suo  : et  non  ponam  huic  linee  finem  determinatum  ; et 
hec  linea  non  cesset  abscidere  lineam  .mp.  apud  motum  duarum  linearum  .ze.  mp.  Cum 
ergo  mouentur  due  linee  .ze.  mp.;  et  sint  in  motibus  suis  equidistantes,  adherent  extre- 
mitates ulrarumquc  duabus  lineis  . zd . wA\,|  sicut  narrauimus:  procul  dubio  linea  m.  9j  «* 
erecta  super  lineam  .ze.  orthogonalitcr,  que  mouctur  cum  ea,  et  secat  lineam  . mp per- 
ucnit  ad  punctum  .p. 

Ouaudo  ergo  peruenit  linea  erecta  stiper  punctum  .e.  ad  punctum  .p.,  perueniunt 
illic  duc  linee  .ze.  mp.;  et  copulabimus  duas  linens  .ep.  zm.  Et  scitum  quidem  est, 
quod  linea  .ep.  erigit  unamquamque  duarum  linearum  .ze.  mp.  orthogonalitcr.  Quoniam 
est  linea,  quam  ]»osuiinus  in  principio  esse  erectam  orthogonalitcr  super  lineam  .ze., 
et  mouetur  cum  ca,  donec  peruenit  ad  punctum  .p.  Dico  ergo  quod  duc  linee  .dm.  dz. 
sunt  duc  quantitates,  que  iam  ceciderunt  inter  duas  quantitates  .gd.  et  .de.;  et  pro- 
portio .gd.  ad  .dm.  est  sicut  proportio  .dm.  ad  .dz.,  et  sicut  proportio  .dz.  ad  .de.; 
cuius  demonstratio  est.  Quoniam  duc  linee  .ze.  mp.  sunt  equidistantes  et  c quales;  et 
duo  anguli  .zep.  cl  mpe . sunt  recti ; tunc  linea  .zm.  est  cqualis  linee  .ep.;  et  unus- 
quisque duorum  angulorum  .ezm.  et  .mpe.  est  rectus.  Sed  illa  ucro  linea  .md.  est  per- 
pendicularis super  lineam  .zg.;  et  linea  .zd.  est  perpendicularis  super  lineam  .me.  Ergo 
proportio  lineg  .gui.  ad  .dm.  est  sicut  proportio  .dm.  ad  .dz.,  ct  sicut  proportio  .dz. 
ad  .de.  Verum  linea  .gd.  est  cqualis  quantitati  .a.;  ct  linea  .de.  est  cqualis  quantitati 
.b.;  ergo  duc  linee  .de.  dm.  iam  ceciderunt  inter  duas  quantitates  .a.b.;  et  continuatur 
secundum  proportionem  unam;  et  illud  est  quod  uolumus  ostendere. 

Incipit  de  multiplicatione  radicum  cubicarum  inter  se. 

Si  vis  multiplicare  radicem  cubicam  de  .40.  per  radicem  cubicam  de  .60.,  multiplica 
.40  per  oo.,  eruti t .2100.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  uis  .5.  multi- 
plicare per  radicem  cubicam  de  .oo.,  cubica  .5.,  erunt  .125. : ergo  uis  multiplicare  ra- 
dicem cubicam  dc  .115.  per  radicem  cubicam  dc  .90.;  quare  multiplicabis  .145.  per  .90.; 
et  cius  quod  prouencrit  radix  cubica  est  illud  quod  queris.  Et  si  uis  multiplicare 
duas  cubicas  radices  dc  29.  per  tres  radices  cubicas  de  .40.,  redige  eas  ad  radicem 
cubicam  unius  numeri  sic  : pro  duabus  radicibus  de  .20.  albicabis  .2.,  erunt  que 
multiplica  per  .20.,  erunt  .100.,  quorum  radix  cubica  equalur  duabus  radicibus  dc  .20.: 
similiter  pro  tribus  radicibus  de  .40.  cubica  .3.,  erunt  .27.;  que  multiplica  ]>cr  .40., 
erunt  .loso.  , quorum  radix  cubica  habetur  pro  tribus  radicibus  dc  40.  : multiplica 
ergo  .100.  per  .ioso.;  ct  cius  quod  prouencrit  radix  cubica  erit  illud  quod  queris.  Item 
si  uis  multiplicare  radicem  cubicam  de  .20.  per  aliquid,  unde  proucniat  aliquis  nu- 
merus datus,  ut  dicamus  .10.,  cubica  .10.,  erunt  .1000.;  que  diuidc  per  .20.,  exibunt  .50., 
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quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  £l  si  uis  inucuirc  duas  radices  | cubicas  uu- 
iueroram  non  cuborum,  que  insimul  multiplicate  faciant  numerum  ratiocinatum,  cu- 
bica unum  numerum  qualem  uis  : et  inuenias  duos  numeros,  qui  insimul  multiplicati 
faciunt  ipsum  cubum  numerum.  Cubice  autem  radices  ipsorum  duorum  numerorum 
erunt  quesita  : verbi  gratia  : cuhiccntur  .6.,  erani  .2iG.;  cl  inuenias  duos  numeros, 
qui  insimul  multiplicati  faciant  .210.  ; cruutquc  .fl.  et  .24.  , quorum  radices  cubice 
sunt  quesita.  Aliter  adiaceant  duo  numeri  quadrati  quales  uis;  siutque  .4.  et  .0.;  mul- 
tiplica per  unum  quemque  ipsorum  per  radicem  alterius,  exibunt  .12.  ct  .18.,  quorum 
radices  insimul  multiplicate  faciunt  radicem  cubi  numeri,  ut  querebatur. 

Incipit  de  diuisione  radica rum  inter  se. 

Si  uis  diuidere  radicem  cubicam  de  .100.  per  radicem  cubicam  dc  .5.,  diuide  .100. 
per  .5.,  proucnicnt  .20.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  diuiseris  .5.  per 
100,  proucnicnt  cuius  radix  cubica  est  id  quod  proucnit  cx  radice  dc  .5.  diuisa  in 
radicem  de  .100.  Et  uis  diuidere  .8.  per  radicem  de  .32.,  cubum  dc  .8.,  scilicet  .512., 
diuide  per  .32.,  uenient  .16.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  uis  diuidere 
radicem  de  .80.  per  .2.,  diuide  .so.  per  cubum  biuarij,  uenient  .10.,  quorum  radix  cubica 
est  id  quod  queris.  Item  si  uis  diuidere  octo  radices  cubicas  dc  .10.  per  tres  radices 
cubicas  dc  .5. , rediges  pluralitatem  ipsarum  radicum  ad  radiceiq  unam,  et  habebis 
.5120  pro  octo  radicibus  dc  .10.;  ct  pro  tribus  radicibus  dc  .5.  habebitur  radii  de  135. 
Incipit  de  aggregatione  et  disgregatiune  radica  rum. 

Scias  in  additione  et  disgregatione  radicum  cubicarum  eucnire  ca  que  inter  radi- 
ces eueniunt  quadratorum  , videlicet  quod  quedam  ex  eis  possunt  inter  se  aggregari, 
et  disgregari:  et  quedam  non.  Cum  itaque  cubice  radices  inter  se  proportionem  ha- 
buerint, ut  cubus  numerus  ad  cubum  numerum,  tunc  inter  se  aggregari  possunt,  et 
disgregari.  Vnde  si  eas,  quarum  cubi  habent  proportionem  sicut  numerus  cubus  ad  cu- 
bum numerum  aggregare  uis;  radices  ipsorum  cuborum  insimul  adde:  etquodproue- 
nerit,  cubica;  ct  cubicatam  summam  multiplica  per  multiplicitatem,  quam  habent  cubi 
ipsarum  radicum  ad  cubos  proportionis.  Verbi  gratia  : vis  addere  radicem  cubicam  de 
.16.  cum  radice  cubica  dc  .54.,  quorum  numerorum  proportio  est  sicut  cubus  nume- 
ras .8.  ad  cubum  numerum  .27.;  et  unusquisque  ipsorum  duplus  est  sui  cubi  : adde  ergo 
radicem  cubicam  dc  .8.  cura  radice  cubica  de  .2“.,  scilicet  .2.  cum  .3.,  erant  .5.;  que  cu- 
bica, erunt  123.;  que  multiplica  per  .2.  propter  .16.  ct  .54.,  que  sunt  dupla  de  .8.  et  de  .27., 
erunt  230.,  quorum  radix  cubica  est  additio  quesita.  Et  si  ipsas  radices  disgregare  uis, 
M.  28  MTW-  radicem  de  .8.  cx  radice  dc  .27.  extrahe,  remanebit  unum,  cuius  | cubum,  scilicet  •!.« 

multiplica  per  predictam  multiplicationem,  scilicet  per  2.,  ct  habebis  radicem  de  .2. 
pro  residuo  quesitg  extractionis.  Item  si  uis  addere  radicem  cubicam  de  .4.  cum  ra- 
dice cubica  de  .32.,  quorum  numerorum  proportio  est  sicut  .1.  ad  .8.;  et  est  unusqui- 
sque eorum  quadruplus  sui  cubi.  Quare  radicem  cubicam  dc  .1.  adde  cum  radice  dc 
•8>,  erant  .3.;  quorum  cubum,  scilicet  .27.,  quadruplica,  erunt  .108.,  quorum  radix  cubica 
est  additio  quesita.  Et  si  radicem  de  .4.  extrahere  uis  ex  radice  de  .32.,  radicem  de  .1. 
extrahe  ex  radice  de  .8.,  remanet  .1.,  cuius  cubum,  scilicet  .1.,  quadruplica,  erunt  .4., 
quorum  radix  cubica  est  residuum  quesitg  extractionis. 

Aliter  sit  linea  .ab.  radix  cubica  dc  .32.;  ct  .bc.  sit  radix  dc  .4.;  et  uolo  scire  qua n- 
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litalem  totius  .ac.  Quoniam  linea  .ac.  diuisa  est  in  duo  super  punctum  .A.,  erunt  duo  cubi 
portionum  .ab.  et  .bc.  cum  triplo  quadrati  .ab.  in  .Ac.,  nec  non  et  cum  triplo  quadrati 
■bc.  iu  a A.  cquales  culio  totius  lineg  .ac.  Quare  addantur  cubi  portionum  .aA.  et  .Ac., 
scilicet  .32.  cum  .4.,  erunt  .36.;  et  multiplicetur  .ab.  in  se,  scilicet  radix  cubica  de  .3*.,  in 
radicent  cubicam  de  .33.,  ucnict  radix  cubica  de  .1024.;  quam  radicem  triplica,  scilicet 
multiplica  .1024.  per  .»7.,  ueniet  radix  cubica  de  .S7648.;  quam  radicem  multiplica  in  .Ac., 
scilicet  in  radicem  cubicam  de  .4.,  ueniet  radix  cubica  de  .110502.,  que  est  .48.:  uel  aliter 
ex  quadrato  lineg  .ab.  in  .Ac.  proueniet  semper  cubus  numerus  in  similibus:  quate 
multiplica  .<024.  per  .4.,  erunt  .4096.,  quorum  radix  cubica  est  .16.;  que  multiplica  per  .3., 
erunt  .4s.;  que  adde  cum  .36.,  erunt  .84.  Item  quadratum  lineg  .Ac.,  scilicet  radicem  cu- 
bicam dc  .16.,  multiplica  per  .«A.,  scilicet  per  radicem  de  .32.,  ueniet  radix  cubica  de 
.512.,  que  est  .8.;  quam  multiplica  per  .3.,  erant  .24.;  que  adde  cum  .84.,  erunt  .108.  pro 
cubo  totius  lineg  .ac.  Ergo  .ac.,  scilicet  coniunctum  ex  radice  de  .32.,  et  ex  radice  de 
.4.  est  radix  cubica  de  .108.,  ut  per  alium  modum  inuenimus.  Et  si  radicem  dc  .4.  per 
alium  modum  ex  radice  dc  .32.  extrahere  uis,  quaudam  diffinitionem  lineg  diuisg,  quam 
huic  operi  necessariam  inucni,  oportet  prediccrc,  videlicet.  Yl  cum  aliqua  linea  utlibct 
diuisa  in  duo  fuerit,  cubus  totius  lineg  cum  numero  solido,  qui  fit  a quadrato  unius 
portionis,  et  tota  linea  equulis  duplo  numeri  solidi,  qui  fit  a quadrato  totius  lineg, 
et  ab  eadem  portione,  et  solido,  qui  fit  a quadrato  reliqug  portionis,  et  a tota  linea. 
Verbi  gratia  : sil  linea  .ab.  .5.  diuisa  super  ,g.;  et  sit  uig.  3.;  quare  .gb.  est  .2. : erit 
itaque  cubus  lineg  .ab.  125.;  et  solidus  qui  fit  a quadrato  lineg  .gb.  in  lineam  .ab. 
erit  .20.:  quibus  additis  cum  .125.,  erunt  .143.,  quibus  equabitur  [ duplum  solidi,  quod  fit 
a quadrato  lineg  .a  A.  in  lineam  -bg.  cum  solido,  quod  fit  a quadrato  lineg  .ga.  in  li- 
neam .«  A. : quia  ex  ductu  .ab.  in  se  ueniunt  .23.;  quibus  ductis  in  .gb.,  erunt  .50.,  quo- 
rum duplum  est  .100.:  quibus  additis  cum  multiplicatione  quadrati  lineg  .ga.  in  .ab., 
scilicet  cum  43,  faciunt  .143.,  ut  oportet,  tlac  itaque  diffinitione  intellecta,  pro  radice 
cubica  dc  .32.  adiaccat  linea  .de.-,  et  accipiatur  ex  ea  portio  .es.,  que  sit  radix  cubica 
de  .4.,  remanet  .zd.  ingnota,  quam  inuenirc  nolumus.  Constituam  igitur  super  lineam  .de. 
quadrilaterum  cquilatcrum  et  equiangulum  .edef.-,  et  signnlw  punctum  .A.  in  lineam  .e/., 
ita  ut  .cA.  sit  cqualis  lineg  .ei.;  et  per  punctum  .A.  protraham  lineam  .Aa.;  et  sit  .ad. 
equulis  lineg  .Ac.  Item  per  punctum  .:.  protraham  .zg.;  et  sit  .gf.  equalis  .se.  Quibus 
explicatis,  accipiam  cubum  lineg  .d e.,  qui  est  .32.;  et  multiplicabo  .se.  in  se,  prouenit 
radix  cubica  dc  .16.  pro  quadrato  .hzeb.-,  quam  superficiem  ductam  in  altum  secundum 
quantitatem  lineg  .de.-,  hoc  est  multiplicabo  superficiem  .iA.,  que  est  in  plano,  per  cqua- 
lein  lineg  .de.',  quam  intclligo  clcuatam  in  altum,  scilicet  radicem  de  .16.  per  radicem 
de  32.,  prouenit  radix  cubica  ipsius  numeri,  qui  prouenit  ex  .16.  in  .32.:  sed  ex'.i6.  in 
.3*.  prouenit  idem  quod  ex  dimidio  dc  .16.  in  duplo  de  32.,  scilicet  ex  .8.  in  64.:  sed  ex 
ductis  .8.  in  .64.  prouenit  numerus  cubus,  cum  .8.  et  .64.  sint  cubi,  cuius  radix  est  il- 
lud quod  prouenit  ex  radice  de  .8.  in  radice  de  .64.,  scilicet  dc  .2  in  .4.;  et  sic  ha- 
bentur  .8.  pro  solido,  qui  fit  d quadrato  lineg  ,ez.  in  lineam  .ed.:  quibus  .8.  additis  cum 
.32.,  scilicet  cum  cubo  lineg  .ed.,  faciunt  .40.;  de  quibus  si  auferatur  duplum  solidi, 
qui  fit  a superficie  a.d.e.,  et  a linea  .ed.,  hoc  est  duo  solidi,  qui  fiunt  a superficie 
prodicta,  et  a superficie  -zcfg.  cleualis  in  altum  secundum  lineam  .ed.,  remanebit  so- 
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litium,  quoti  fit  clcuatum  in  altum  secundum  quantitatem  lincg  .de.  super  quadratum 
lincg  .za.  ignotg,  scilicet  super  quadratum  .cahg.  Nam  solidus  qui  fit  a superficie 
* adzh . elcuata  in  .de.  habetur  ex  multiplicatione  ,be.  in  .ed.  ducta  in  . ed .,  hoc  est  ex 
quadrato  lincg  .ed.  in  . ez . ; ergo  multiplicabis  radicem  dc  .32.  in  se,  ueniet  radix  de 
.1024.;  quaiu  multiplicabis  per  .6$.,  hoc  est  per  .er.,  scilicet  per  radicem  de  .4.,  ueniet 
radix  illius,  quod  proueuil  ex  duplo  de  .4.  in  dimidium  de  .1024.,  scilicet  cx  .s.  in  .512.: 
sed  radix  eius  quod  prouenit  ex  .8.  in  .512.  est  id  quod  prouenit  ex  .2.  in  .8.,  scilicet 
ex  radice  dc  .8.  in  radicem  de  .512.;  ergo  solidus  qui  fit  ex  .de.  in  .ez.  producta  in 
.de.  erunt  .16.;  quorum  duplum  extrahe  dc  .40.,  remanent  .3.  pro  solido  qui  fit  a qua- 
fui.  99  wid-  drato  lincg  .zd.  in  | lincaiu  .de.  Quare  si  diuiscris  .8.  per  lineam  .de.,  scilicet  per  ra- 
dicem cubicam  de  .32.,  ueniet  radix  cuLica  de  .1«.  pro  quadrato  lincg  .zd.,  hoc  est  pro 
superficie  quadrata  .rtg.  Quare  radix  quadrata  radicis  cubicg  de  .16.,  scilicet  radix  cu- 
bica dc  .4.,  est  linea  .ha.,  hoc  est  linea  .zd.  : ergo  si  dc  radice  cubica  de  .32.  auferatur 
radix  cubica  dc  .4.,  remanet  radix  cubica  de  .4.,  ut  per  alium  modum  inuenimus.  Et 
quia  iuuencta  csl  linea  -zd.  cqualis  lincg  .ze.,  erit  tota  linea  .de.  duplum  liueg  .ez. 
Yudc  cx  hoc  mauifestum  est , quod  cum  aliquis  numerus  fuerit  octuplum  alterius  , 
tunc  radix  cubica  maioris  erit  duplum  radicis  cubicg  minoris.  Vade  radix  cubica  de 
.32.  soluilur  in  duabus  radicibus  de  .4.  : quare  cum  uis  addere  radicem  dc  32.  cum 
radice  de  .4.,  tunc  uis  addere  duas  radices  dc  .4.  cura  una  radice  de  .4.,  ex  qua  coniun- 
ctione  proueniunt  tres  radices  dc  4 , hoc  est  radix  eius  quod  prouenerit  cx  ductis 
27.  in  4.  Similiter  cum  uis  extrahere  radicem  de  4.  ex  radice  de  32.,  tunc  ex  duabus 
radicibus  de  .4  extrahe  unam  radicem  dc  4,  remanebit  una  radix  de  4,  ut  modo  in- 
ucninms.  Et  ut  hcc  melius  dcclarcscant,  addatur  radix  de  135  cum  radice  de  1715,  quo- 
rum proportio  est  sicut  cubus  27  ad  cubum  343;  pt  est  unusquisque  eorum  quincu- 
plus sui  cubi.  Qaare  accipe  radices  ipsorum  cuborum,  erunt  .3  ct  7:  dic  ergo  te  uelle 
addere  tres  radices  dc  5 cum  7 radicibus  dc  5;  cx  qua  iuuetione  proueniunt  decem  ra- 
dices cubice  de  5,  boc  est  una  radix  dc  5uoo.  Et  si  uis  extrahere  radicem  de  135  cx 
radice  de  1715,  extrahe  tres  radices  de  5 ex  septem  radicibus  dc  5,  remanebunt  qua- 
ctuor  radices  de  5,  scilicet  una  radix  de  320.  Et  sic  intelligas  in  omnibus  radicibus 
cubis  inter  se  comunicantibus:  relique  ucro  radices,  que  proportionem  non  habent,  addi, 
nec  disgrari  (sic)  possunt.  Vndc  si  uis  addere  radicem  cubicam  de  5 cum  radice  cubica 
de  3,  prouenict  ex  eorum  addictione  radix  de  5,  ct  radix  de  3:  et  si  uis  eas  disgre- 
garc,  habebis  radicem  de  5,  minus  radice  dc  3;  ct  aliter  dici  non  possunt  pulcrius. 
Vnde  huic  capitulo  finem  in  ponimus. 

Incipit  distinctio  .VI*  in  dimensione  corporum. 

Cori>orvm  q vi  dem  genera  suut  plura,  cx  quibus  sunt  hcc:  Solidi.  Seratilia.  Piramides- 
C0LV1NE.  SPERE.»  ct  eorum  partes,  nec  non  ct  corpora,  que  multorum  basium  nuncu- 
w.  itio  pantur,  ct  describuntur  circa  speras:  | proprie  quidem  solidvn  est,  quod  latum  longum 

ct  altum  habet;  et  constat  cx  sex  supcrficicbus:  ut  sunt  tassilla:  scrinea:  cisterne  et 
similia. 

Sekatile  quoque  est  dimidium  solidi  constans  cx  tribus  paralillomiuis,  ct  duobus  trian- 
gulis; quod  habetur,  cura  superficies  secat  solidum  sex  basium  super  dyametros  eius, 
soluens  ipsum  in  duas  portiones  equales,  quarum  unaqueque  Scratilc,  siue  cunus  nun- 
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cupatur.  piramis  quidem  est  figura  a l>ase,  cuiusque  sit  formg,  ad  unum  punctum  dedu- 
cta. cotVNNA  uero  est  figura  ortliogonaiiter  eleuata  super  basem  circularem  termiuata 
iu  circulo»  qui  equulis  est  sue  basi;  uel  est  illud  quod  ambit  parulilogramum  rectian- 
gulum circa  latus  unum  immobiliter  fixum  ad  idem  punctum  reductum ; que  etiam 
uocatur  figura  teres:  piramis  colunng  est,  quam  triangulus  recliangulus  ambit  circa  unum 
ex  lateribus,  rectum  continens  angulum  immobiliter  fixura  ad  idem  punctum  reductum. 

Si  ergo  latus  fixum  alteri  equum  fuerit,  piramis  rectiangula  est:  si  longius,  exigonium 
est;  si  breuitis,  ampligoniura  nuncupatur,  cuius  axis  est  latus  fixum : basis  uero  circuitus. 

Spera  uero  quidem  est  corpus  undique  rotundum,  quam  uulgo  pallam  dicimus;  et 
est  illud  quod  ambit  semicirculus  circa  djrametrum  immobiliter  fixum,  ad  idem  pun- 
ctum reductus,  cuius  centrum  est  centrum  semicirculi,  i quo  omnes  recte,  que  egre- 
diuntur ad  superficiem  spere,  sibi  inuiccm  sunt  cquales.  Semispera  quidem  est , que 
medietatem  sperg  amplectitur,  cuius  basis  est  circulus  maior,  qui  in  spera  potest  cir- 
cinari, cuius  dyameter  est  dyameter  sperj,  cuius  tennini  poli  sperg  dicuntur. 

Portio  uero  spere  est,  que  plus  uel  minus  est  semisperg,  cuius  basis  est  circulus 
minor  circulo  semisperg  . Solida  multarum  basium  sunt  multimoda , ex  quibus  sunt 
solida  .viii.  basium,  ct  xu.  basium,  ct  xx.  basium  cqualium,  que  Evclides  in  xuii?  libro 
infra  speram  construere  docet.  Sunt  etiam  alie  infinite  corporum  speties,  quorum  men- 
sure balabuntur  per  ea  que  super  prcscripta  corpora  dicere  procurabimus:  ct  ut  modus 
mensurandi  corpora  perfecte  habeatur.  Hanc  distinctionem  in  tres  partes  diuidiraus.  In 
prima  quarum  mensurabimus  solida  equidistantium  laterum,  nec  non  et  ea  que  supra 
bases  suas,  cuiusque  sint  formg,  in  altum  eleuantur,  et  deficiunt  in  superficies  similes, 
et  cquales  suis  basibus.  In  secunda  quoque  mensurabimus  piramides,  ct  eorum  partes. 

In  tertia  quoque  uero  mensurabimus  speras,  et  eorum  partes,  nec  non  et  solida  mul- 
tarum basium  cadentium  infra  speras.  Et  notandum  cum  dicimus  aliquod  corpus  | con-  w iou  ww, 
tinere  tot  ulnas,  uel  palmos,  uel  digitos,  seu  uncias,  uel  aliquas  alias  mensuras,  tunc 
inteUigimus,  illas  mensuras  esse  corporales,  seu  cubicas;  que  tribus  equalibus  dimensio- 
nibus, latitudine  scilicet,  cl  longitudine,  atque  altitudine  constant.  Nam  palmus  cor- 
poralis, siuc  cubicus  est,  qui  unum  pulnuim  in  latum,  ct  longum,  et  altum,  et  omnes 
angulos  rectos  habet:  quod  idem  intcllige  de  ulnis,  ct  alijs  mensuris.  Et  ut  ea  que 
dicere  uolunius  certis  probationibus  demonstrentur.  Quedam  que  sunt  undecimo  , el 
reliquis  sequentibus  libris  Evclidis  probata  apertissime  proponantur,  cx  quibus  sunt 
hec.  Linea  recta  nequaquam  potest  esse  in  plano,  et  alto.  Et  cum  due  linee  sese  in- 
uiccin  secant,  in  una  sunt  superficie-  Et  oranc  trigonum  in  una  superficie  est.  Et  cum 
due  plane  superficies  sese  inuicem  secant,  comunis  eorum  sectio  est  linea  recta.  Et  cum 
super  sectionem  duarum  rectarum  recta  aliqua  perpendiculari  ter  steterit,  toti  superfi- 
ciei ortliogonaiiter  stabit.  El  cum  steterit  linea  recta  supra  comunem  sectionem  trium 
linearum  cum  unaquaque  rectum  continens  angulum,  lice  tres  linee  in  una  superficie 
sunt  Jinec  recte;  si  eidem  superficiei  perpendiculares  fuerint,  equidistantes  sunt.  Inter 
duas  lineas  equidistantes  utcumque  recta  linea  continuetur,  in  carum  superficie  est.  Li- 
nearum equidistantium  ctiictimque  superficiei  altera  perpendiculares  fuerit, eidem  perpen- 
dicularis est.  Linee  cuiuslibet  uni  equidistantes,  licet  non  omnes  in  eadem  superficie  sunt, 
ct  sibi  inuicem  equidistantes.  Linee  duc  continentes  angulum,  si  equidislent  lineis  dua- 
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bus  alium  angulum  continentibus;  nec  ipse  in  una  superlicie  anguli  tantum  equales  ab 
uno  cuiuscumque  superficiei  puncto  duas  eidem  superficiei  perpendiculares  itt  eandem 
partem  erigi  impossibile.  Si  linee  duc  superficiem  continentes  duabus  lineis  aliam  su- 
perficiem continentibus  equidistent;  nec  ipse  linee  in  una  superficie,  hee  superficies  equi- 
distautes  sunt.  Cura  superficies  duas  superficies  equidlstantes  secat,  comuncs  sectiones 
earum  cquidistantes  sunt.  Lineas  duas  , si  superficies  equidistantes  secant  , propor- 
tioualiter  secari  neccssc  est.  F.x  perpendiculari  supra  quamlibet  superficiem  stante 
queeumque  superficies  educte  fuerint,  super  eandem  superficiem  orthogonaliter  sta- 
bunt. Quocumque  superficies  supra  quamlibet  superficiem  orthogonaliter  stantes  sesc 
inuicem  seccut  , comunis  carum  sectio  subiecte  superficiei  perpendicularis  est.  Angu- 
lus solidus,  si  tres  planos  contineat,  eorumque  duo  simul  accepti  maius  sunt  reli- 
quo. Omnes  anguli  plani,  quos  angulos  solidus  continet,  quattuor  rectis  sunt  minores. 
m n»l  reeu.  Si  equales  linee  tres  angulos  | planos  continent,  quorum  quisque  duo  accepti  reliquo 
sunt  maiores,  eorum  cordis  triangulum  fieri  possibile  est.  Omnes  solidi  superficierum 
cquidistantium  omnes  superficie  opposite  equales  sunt,  et  equidistanlium  laterum  soli- 
dum cquidistantium  laterum  si  superficies  secet,  equidlstans  duabus  eius  superficiebus 
oppositis  proportione  basium  secari  nccesse  est.  Solidum  cquidistantium  laterum,  si  su- 
perficies secet  per  dyametrum  duarum  eius  superficierum  oppositarum,  per  medium  se- 
cari nccesse  est.  Solida  laterum  cquidistantium  supra  kasem  eandem  super  lineam  unam 
eiusdem  altitudinis  equalia:  solida  laterum  cquidistantium  supra  hasem  eandem,  nec 
super  lineam  unam,  dum  eiusdem  altitudinis  sint  equalia:  solida  laterum  cquidistantium 
supra  bases  equales  lineis  a basibus  in  altum  orthogonaliter,  eademque  altitudine  edu- 
ctis equalia.  Solida  laterum  cquidistantium  supra  bases  equales,  nec  lineis  a basibus  or- 
tliogoualilcr,  dumtaxat  eadem  altitudine  erectis  equalia.  Omnium  solidorum  laterum  cqui- 
distantium eiusdem  altitudinis,  que  basis  ad  basem  proportio.  Solida  laterum  equidi- 
stantium,  si  lineis  a basibus  orthogonaliter  erectis  pariter  et  equalia  fuerint,  erunt  bases, 
et  altitudines  earum  mutue  proportionis.  Solida  laterum  equidistanlium  queeumque,  si 
equalia  fuerint,  bases  et  altitudines  eorum  rautug  proportionis  sunt  : quod  si  bases,  et 
altitudines  eorum  mutup  sint  proportionis,  erunt  et  ipsa  equalia.  Inter  solida  supeficie- 
rum  equidistanlium  similia  proportio  solidi  ad  solidum  tripla  proportioni  laterum  eorum 
adiuuiccm  relatorum  . Solida  similia  dicuntur  que  angulos  habent  equales  , et  circa 
equales  angulos  latera  proportionalia.  Af  planis  duobus  angulis  cqualibus,  si  linee  duc 
in  altum  erigantur,  quarum  utraque  duas  allrinsecus  angulorum  cum  lineis  angularibus 
f contineant,  equales  duobus  angulis,  quos  altera  similiter  hinc  inde  cum  lineis  angula- 
ribus continet.  Cum  a punctis  ili  lineis  in  altum  erectis  quacumque  designatis  descen- 
dant perpendiculares  due  inter  superficies  linearum  angularium,  tum  et  puncta  in  que 
perpendiculares  incidunt  recte  linee  cum  ipsis  angulis  continent  : hee  quoque  linee 
cum  lineis  erectis  equales  angulos  continebunt.  Inter  solida  duorum  laterum  cquidistan- 
tium, quorum  alterum  continent  tres  linee  proportionales:  alterum  latera  equalia,  sin- 
gula medie  trium  proportionalium,  tum  et  anguli  eorum  equales  fiunt,  et  ipsa  equalia.  Si 
super  lineas  proportio  solida  laterum  equidistanlium  similia,  eademque  informatione  con- 
struantur, fiunt  et  ipsa  proportionalia:  quod  si  solida  laterum  cquidistantium  similia 
ia.  104  w/*  proportionalia  fuerint,  lineas  quoque,  ] super  quas  constructa  sunt,  proportionali  ter  esse 
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conuertittir.  Si  duarum  cubi  supcrficicrura  oppositarum  cunctis  lateribus  per  medium 
diuisis  inter  puncta  diuisinuum  duo  describantur  superficies,  ct  cubum  sese  inuiccm  se- 
cantes, romunis  eorum  sectio  dyametron  cubi  media  mediam  secat.  Si  cunei  duorum, 
quorum  alterius  paralilograma,  alterius  basi  triangule  dupla,  eque  alti  fuerint,  equales 
iicccsse  est.  Omnium  piramidum  eiusdem  altitudinis,  quibus  triangule  ubi  fuerint  in 
piramidis  binas  equales  lotis  similes  ad  cuneos  binas  cquales  erunt,  proportio  basis 
ad  basem,  que  cuneorum  unius  ad  cuneos  alterius.  Omnium  piraniidum,  quibus  bases 
triangule,  si  eque  alte  fuerint,  proportio  ad  inuiccm,  que  basis  ad  basem.  Omnis  cu- 
neus diuidi  potest  in  tres  piramides  equales  basium  triangularum.  Omnium  pirami- 
dum,  quibus  bases  triangule,  si  equales  fuerint,  fiunt  bases,  et  altitudines  carum  mu- 
tue proportionis.  Quod  si  bases,  et  altitudines  carum  mutue  sint  proportionis,  ipsas 
piramides  equales  esse  eonuertitur.  Omnium  piramidum  similium  basium  triangularum 
adinuiceni  proportio  tripla  proportioni  laterum  ndinuiccm  relatorum.  Omnes  colurang, 
quibus  una  basis,  uel  que  super  equas  bases  sunt , est  earum  proportio  sicut  axis  ad 
axem.  Omnis  columna  teres  cqunlium  terminorum,  ct  spissitudinis  piramidi  tereti  super 
eandem  basim  eius  altitudinis  tripla.  Omnis  columnc,  ac  piramidis  teretis,  quibus  una 
basis,  idem  axis,  proportio  tripla  proportioni,  que  inter  dyametrum  basium.  Omnis  pi- 
ramis,  coltiuuieque  teretis,  quibus  una  basis,  idem  axis,  si  eque  alte  fuerint  piramidi, 
columnequc  tereti,  quibus  una  basis,  idem  axis,  erit  ct  piramidum,  ct  columnarum  pro- 
portio, que  basis  ad  basem.  Omnis  pirami,  ct  columna  teres,  quibus  una  basis,  idem 
axis,  si  equales  fuerint  piramidi,  columnequc  tereti,  quibus  similiter  una  basis,  idem  axis, 
erunt  bases, et  altitudines  eurum  muttig  proportionis.  Quod  si  bases,  ct  altitudines  eurum 
mutug  sint  proportionis,  ipsas  etiam  equales  esse  eonuertitur.  Omnium  sperarum  propor- 
tio tripla  proportioni  dyametrorum.  I.inea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa,  si 
pars  maior  directe  producatur  ad  equum  dimidij  line^  diuisg,  produc  tg  lineg  tetragonus 
quincuplum  est  tetragono  dimidig  liucg.  Linea  in  duo  diuisa,  si  totius  tetragonus  quincu- 
plus fuerit  tetragono  partis  minoris,  tum  pars  maior  producatur  usque  ad  duplum  jiarris 
minoris.  Producta  linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior, j 
pars  maior  linee  prioris.  Linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa,  si  parti  minori  r«i.  tox  rfct» 
continuetur  dimidium  partis  maioris,  cius  lineg  trelragonus  quincuplus  est  dimidig  partis 
maioris.  Linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa,  si  productatur  ad  equum  partis 
maioris,  tota  quoque  linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior 
linea  prior.  Linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa,  lineg  tetragonus  simul  cum 
tetragono  partis  minoris  triplus  est  tetragono  partis  maioris.  Omni  linea  rationali  pro- 
portione medij  ct  extremorum  diuisa,  pars  utraque  residuum  est.  In  pculliagono  equi- 
latero  si  tres  anguli  fuerint  equales  , erunt  omnes  anguli  equales.  Iu  circulo  descri- 
bitur triangulus  cquilatcrtlSy  lateris  cius  tetragonus  triplus  est  tetragono  dimidij  dya- 
ractri.  In  circulo  descripto  lateri  dccagonico  intrinsecus  continuetur  latus  exigonicum 
tota  linea  linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior  latus 
exigonicum.  In  circulo  descripto  penthagono  equilatcro  latus  penlhagomcum  potest  super 
latus  exigonicum  , ac  latus  decanonicum.  In  circulo  descripto  penthagono  equilatcro 
duorum  cius  angulorum  corde  sese  inuiccm  serent,  utraque  secari  necesse  est.  Ad  idem 
punctum  proportione  medij  et  extremorum  maior  utriusque  pars  equalis  lateri  pcntlia- 
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gonico  in  omni  circulo,  cuius  dyamctrum  rationali  pcnthagoui  equila  teri  latus  inratin- 
nalc  est,  cui  nomen  linea  minor.  Iu  spera,  cuius  dy  amet  ros  longitudine  rationalis,  si 
construatur  solidum  .xx.  basium  triangulorum  equilatcrum,  latus  cius  inrationalc  est,  cui 
nomen  linearum  minor.  In  spera,  cuius  dyamctrum  potentia  rationale,  si  construatur 
solidum  .xij.  basium  penthagonorum,  latus  cius  in  rationale  est,  cui  nomen  est  residuum. 

Incipiunt  theoremata  quartidecimi  libri . 

Latvs  cxigonicum,  si  proportione  medij  et  extremorum  diuidalur,  pars  maior  est  latus 
decagonicum.  In  ceutro  circuli  deducta  perpendicularis  ilatus  pentliagoiiicum  equalis 
est  dimidio  lateris  cxagonici,  laterisquc  dncagouici.  In  circulo  tetragonus  lateris  pen- 
tliagouici  simul  cum  tetragono  cordg  anguli  peiithagonici  quincuplum  est  telragouo 
lateris  exagouici.  Depositis  assummimtis  demonstrandum,  quoniam  pentbagonum  solidum 
.xij.  basium  peuthagoiiorum  cl  triangulorum  .xx.  basium  triangularum  in  eadem  spera 
constructarum;  idem  circulus  continet  in  circulo  descripto  peuthagono  equilatero  trin- 
. i M vtr.o.  gintuplum  superficiei  conlenctg  | latere  pe  ut  lia  gonico  'ac  perpendiculari  a centro  circulj 
ad  latus  pentliagoiiicum  deducta,  equum  est  superficiei  solidi  .xij.  basium  pentkagono- 
rum.  Similis  demonstrationis  est;  quoniam  si  triangulum  equila  torum  circulus  contineat,  a 
cuius  centro  in  latus  trianguli  perpendicularis  descendat,  tringituplum  superficiei  la- 
tere trianguli,  cl  ea  |»erpemliculari  contende  equum  est  superficiei  solidi  .xx.  basium 
triangularum.  Depositis  assumimus  quoniam  proportio  superficiei  solidi  .xij.  basium 
pcntliagoiiaruin  ad  superficiem  solidi  xx  basium  triangularum  in  eadem  spera  constru- 
ctarum, que  lateris  cubici  eiusdem  spenp  ad  latus  solidi  .xx.  basium  triangularum.  De 
inde  assuminimus,  quoniam  proportio  lateris  cubici  ad  latus  solidi  .xx.  basium  iriangu- 
larum  eiusdem  spery,  que  liueg  potentis  tetragonum  lotius  liueg  proportione  medij  et 
extremorum  diuise  partem  cum  tetragono  partis  maioris  ad  lineam  potentem  tetragonum 
eiusdem  liueg  totius  simul  cura  tetragono  partis  minoris:  per  hoc,  concluditur,  quo- 
niam que  proportio  lateris  cubici  ad  latus  solidi  .xx.  basium  triangularum  , ipsa  est 
solidi  xij  basium  pentbagonarum  ad  solidum  xx  basium  triangularum.  Quicquid  enim 
decidit  cuicumquc  proportione  medij  et  extremorum  diuise  idem  accidit  omni  linee 
similiter  diuise.  Post  lias  quidem  omnes  probationes  oportet  nos  scire  subscriptas  ope- 
rationes. que  iu  eisdem  libris  Evclidis  dicuntur,  videlicet.  Yt  a dato  puncto  in  altum 
a puncto  in  alto  designato  supra  datum  superficiem  perpendicularem  deducere  a dato 
puncto  in  designata  .superficie  perpendicularem  eidem  superficiei  in  alluin  erigere.  Ex 
tribus  angulis  planis  quorum  quique  duo  simul  accepti  maius  sunt  reliquo,  angulum 
solidum  construere:  Vnde  neccssc  est,  cos  tres  angulos  mj.“r  rectis  esse  minores.  Ad  si- 
gnatum punctum  datg  liueg  angulum  solidum  construere  equalem  signato  angulo  lineis 
conlcnpto.  Supra  datam  lineam  solidum  construere  simile  signato  solido  superficierum 
equidistanlium.  Inter  duos  circulos,  qui  sunt  ab  uno  ceutro,  describere  superficiem  mul- 
tiangulam  minime  contingentem  minorem  circulum.  Inter  duas  speras,  que  sint  ab  uno 
centro,  describere  solidum  plurimarum  supcriicicrum  maiorem  speram  contingens  mi- 
norem spe  rara.  Et  infra  datam  speram  solidi  .iuj.ur,  et  sex.,  et  vnj.,  et  xi).,  et  xx  ba- 
sium construere : ncc  non  ct  latera  ipsarum  quinque  figurarum  infra  unam  speram 
insimul  collocare  : ct  quedam  ex  suprascriptis  quinque  solidis  infra  quedam  eorum 
aptare  : ut  iu  quiulodecimo  libro  fieri  docetur.  | 
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Ovm  autem  aliquod  corpus  huius  ptimg  partis  mensurare  desideras;  enihadum  basis 
ipsius,  sccuuduin  quod  superius  in  tractatu  embadorum  docui,  diligenter  inquiras:  quod 
per  ipsius  corporis  altitudinem  multiplica  , ct  quod  prauencrit,  erit  embadum  ipsius 
corporis:  est  enim  altitudo  corporum  huius  primg  partis  tfnca  recta,  que  orthogonaliter 
erigitur  supra  basem,  et  terminatur  in  superficiem  cquidistantem  basi.  Et  ut  liec  aperte 
monstrentur,  adiaecat  primum  cubus  .aeg.  habens  palmus  .10.  in  latitudine  : longitu- 
dine: ct  latitudine.  Cuius  sex  superficies  sunt  tetragong,  cum  habeant  angulos  rectos, 
lateraquc  equalia;  et  sit  Iasis  eius  tetragonum  .ac.,  cui  cquidistans  est  tetragonum  .eg.: 
cumque  arcam  basis,  que  est  .100.,  iu  lineam  .ac.,  que  est  altitudo  cubi,  multiplica- 
ueris,  .1000,  palmos  cubicos  pro  embado  ipsius  cubi  habebis  : et  si  dyametruin  ipsius 
cubi,  scilicet  lineam  .hb.  habere  uis,  quadrata  laterum  .ha.  ct  .ad.  insimul  iunge,  ct 
habebis  .200.  pro  linea  .db.:  quibus  si  addatur  tetragonum  lincg  Ah.,  quod  est  .100., 
habebuntur  .300.  pro  quadrato  dyametri  .bh.:  ergo  dyaincter  .bh.  est  radix  trecentorum. 
Et  notandum  quod  recta  .bh.  est  dyameter  sperg,  in  qua  cadit  cubus  Meg.  Et  tantum 
notitiam  dyametri  .bh.  habueris;  et  per  ipsam  latera  cubi,  et  embadum  cius  Imberc  de- 
sideras : dyamclrum  in  se  multiplica,  ct  eius  quod  proueneril  tertiam  accipe,  et  ha- 
bebis tetragonum  lateris  cubi;  quod  tetragonum,  si  per  radicem  eius  multi plicaucris, 
nimirum  embadum  ipsius  cubi  procreabitur.  Et  si  aliquis  dixerit:  agregaui  quadratum 
dyametri  cubi  cum  quadrato  ipsius  lateris,  et  prouenerunt  .400.;  ponam  latus  .ab.  rera, 
quam  multiplicalm  in  se,  ct  proucnict  census;  quem  addam  cum  triplo  eius,  scilicet 
cum  quadrato  dyametri  .bh.,  proucniet  .nijor  census,  qui  equautur  .400.  dragmis:  diuidc 
ergo  .400.  per  .4.,  ueniet  .100.  pro  quadrato  lateris  cubi,  quod  est  .ab.;  quare  .ab.  est 
10.  Item  agKgani  quadratum  dyametri  cum  latere  ipsius,  et  prouenerunt  .310.:  jionam 
iterum  latus  .ab.  rem,  scilicet  radicem;  quare  quadratum  dyametri  .b h.  equntur  tribus 
censibus,  hoc  triplo  quadrati  lineg  .ab.  : ergo  pro  quadrato  dyametri  cubi,  et  pro  la- 
tere ipsius  halicntur  tres  census,  ct  una  radix,  que  equantur  .310.:  redige  hoc  ad  censum 
uuum,  scilicet  accipe  tertiam  partem  omnium  adiacetilium,  ct  proucniet  census , ct 
tertia  radicis,  que  equantur  £ 103. : quare  dimidianda  est  illa  tertia  radicis,  ct  prouc- 
niet  J ; quam  in  se  multiplica,  ueniet  jg  ; quam  adde  cum  } 103,  erunt  Jf  103.;  quorum 
radicem  accipe,  que  est  J io,  et  extrahe  inde  sextam  pro  ea  quam  multiplicasti , rc- 
manclnuit  .to.  pro  latere  .a b.;  cuius  quadratum,  scilicet  .100.  triplica,  et  hahehls  qua- 
dratum dyametri  .bh.:  et  sic  secundum  hoc  | possumus  consimiles  subtilitates  in  cubis 
inuenirc.  Rursus  esto  solidum,  cuius  basis  sit  tetragona  habens  in  uno  quoque  latere 
pedes  .10.  ; altitudo  quoque  ipsius  sit  plus  ucl  minus  laterum  basis;  multiplicabis  si- 
militer embadum  basis  per  eius  altitudinem;  quam  pono  esse  .12.,  uenient  pedes  .1200. 
pro  embado  ipsius  solidi;  cuius  dyametrum  inucnics  esse  radicem  de  344.:  si  super  duplo 
quadrati  lateris  ipsius,  scilicet  super  200,  addideris  quadratum  altitudinis  eius,  quod 
est  144.  Et  si  proponatur,  dyametrum  solidi  cquidistanlium  laterum  esse  radicem  de  344., 
cuius  basis  sit  tetragona;  ct  eius  altitudo  excedat  latera  basis  in  duobus;  ct  queratur 
latus  ipsius  basis,  nec  non  ct  ipsius  solidi  embadum,  ut  in  solido  .aei.,  cuius  dya- 
meter sit  linea  . ib ponam  latus  .ab.  radicem,  et  addam  quadratum  lineg  .ab.  cum  qua- 
drato linep  .ad.,  et  uenient  duo  census  pro  quadrato  lineg  .db.:  ct  signabo  punctum 
.c.  in  rectam  At.,  ct  sit  .ct.  duo;  remanebit  ergo  Ac.  equalis  recte  Aa. ; quare  Ac. 
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est  radix:  et  quia  recta  At.  diui.sa  esi  iti  cluo  super  punctum  .e.,  erunt  cluo  quadrata 
sectionum  .de.  et  .et.  cum  duplo  .te.  in  .cd.  equalia  epiadrato  linrg  ,td.  Nam  es  de  in 
se  prouenit  census;  et  es  .et.  in  se  prouenient  4.;  et  es  ckiplo  .te.  in  .cd.  proueniunt 
mjar  radices:  ergo  pro  epiadrato  line|  ,td.  habetur  census,  et  mj*r  radices,  et  4 dragme; 
quibus  additis  duobus  censibus,  scilicet  cuin  quadrato  lineg  .db.,  uenient  tres  cen- 
sus, et  mj0*  radices,  et  4 dragme  pro  quadrato  dyametri  .tb.,  qne  equantur  344.:  ex 
quibus  si  comunitcr  auferantur  .4  dragme,  remanebunt  tres  census,  et  nilar  radices,  que 
equantur  340.:  quare  si  hec  redigentur  ad  censum  unum,  uenict  census,  el  radix  { I, 
que  equantur  * IU:  quare  si  dimidiauerimus  | i,  uenient  f;  quibus  in  se  multiplicatis, 
et  cum  ~ 113  additis,  erunt  J 113;  de  quorum  radice,  que  est  ) io,  si  auferantur  J,  re- 
manebunt .10.  pro  latere  .ab.;  quare  altitudo  .dt.  est  .12.;  in  qua  si  multiplicabitur  te- 
tragonum utg.,  quod  est  ioo.,  uenient  .1200.  pro  embado  solidi  .aei.  Rursus  esto  basis 
.ag.  tetragona;  et  altitudo  .dt.  excedat  latus  .ab.  in  duobus;  et  agregaui  quadrata  li- 
nearum . ba et  uid.,  et  At.  cum  quadrato  dyametri  . tb.;  et  liunt  totuin  illud  quod 
aggregatum  est  o«8.;  quoniam  quadratum  dyametri  . tb ^ habetur  ex  aggregatione  qua- 
d ratorum  linearum  .ba.,  et  .ad.,  et  .dt.:  si  climidiauerimus  688.,  uenient  344.  pro  qua- 
drato dyametri  Jb.,  cum  quibus  operaberis  ut  supra.  Ilem  aggregatii  latera  .ab. , et 
.bd. | et  .dt.  cum  quadrato  dyametri  .tb.,  et  fuit  illud  quod  aggregatum  est  .376.:  po- 
nam iterum  latus  .ab.  radicem;  quare  ex  aggregato  m0.,  et  .bd.,  et  .dt.,  | uciiiunl  tres 
radices,  et  cluo;  quibus  additis  cum  epiadrato  dyametri  .tb.,  scilicet  cum  tribus  cen- 
sibus, el  iujor.,  erunt  tres  census,  et  septem  radices  et  .6.,  que  equantur  376:  cornu- 
niter  si  auferautur  .6.  , remanebunt  tres  census,  et  septem  radices  equales  de  370.: 
quibus  reductis  ad  censum  unum,  ueniet  census,  et  radices  j 2,  que  equantur  f 123 
ctc.  I\issumus  quidem  in  simii j solido  diuersas  huiusmodi  ponere  questiones,  que  omnes 
per  hunc  modum  soluuntur.  Item  sit  solidum  equidistautium  laterum  aeg.  cum  lineis 
a base  ortbogonaliter  erectis,  cuius  latitudo  .ba.  sit  .10.;  et  .ad.  longitudo  sit  .11.;  et 
.dh.  altitudo  sil  .12.;  et  sit  orthogonium  quadri  laterum  .ac.:  epiure  si  eius  embaduni, 
quod  est  ex  .ba.  in  .ad.,  producetur  iu  .dh.,  habebuntur  1320  pro  embado  ipsius  solidi. 
Nam  quadratum  dyametri  eius,  qui  est  Jib.,  habebimus  ex  aggregatione  quadratorum 
linearum  .ba.,  et  .ad.,  et  Ah.,  quorum  suiua  est  30S.  Et  si  in  similj  modo  ponamus 
dyametrum  radicem  esse  365. ; et  longitudinem  basis  ipsius  superhahundare  latitudi- 
nem cius  in  unum;  et  altitudinem  eius  Ah.  superbubundare  eandem  latitudinem  .ab. 
iu  .2.;  et  uolunius  inucnirc  basis,  nec  non  et  solidi  altitudinem,  ponamus  .ab.  radi- 
cem ; quare  latus  .ad.  erit  radix,  uno  addito;  et  Ah.  altitudo  erit  similiter  radix, 
duobus  additis;  (piare  ex  quadrato  liucg  .ab.,  hoc  ex  .ab.  in  se  , prouenit  census  ; 
et  ex  .ad.  in  se  prouenit  census,  et  duc  radices  , uno  addito  ; et  ex  Ah.  prouc- 
m t census,  et  in j*r ‘radices,  et  quatuor;  et  sic  habebimus  tres  ccnsu$,  et  sex  radices, 
quinque  additis,  pro  quadrato  dyametri  .hb.,  quod  est  .365.  : comunitcr  si  auferan- 
tur .5.,  remanebunt  .360.,  que  equantur  tribus  quadratis,  et  sex  radicibus:  quare  census» 
et  due  radices  equantur  120.;  quare  dimidium  radicum  niultiplicauerimus  in  se,  ueniet 
unum;  quo  addito  cum  120.,  erunt  .121.;  de  quorum  radice  auferatur  .1.,  remanebunt 
.10.  pro  .ba.;  quare  .ad.  est  .11.,  et  Ah.  est  12.  Similiter  si  dicatur:  addidi  quadrata 
linearum  .ab.,  el  .ad.,  et  Ah.  cum  quadrato  dyametri  .hb.;  et  fuit  totum  illud  quod 
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aggrega tlim  est  .730;  dimidiabo  siquidem  ea,  ct  uenient  365.  pro  quadrato  dyametri  Jib., 
cum  quibus  operandum  est  ut  supra.  Sed  si  dictuni  fuerit:  aggregaui  altitudinem  Ah, 
cum  quadrato  dyametri  ,hb.,  et  habui  377.;  et  fuit  Ah,  uno  plus  cx  Aa.,  et  Aa.  uno 
plus  cx  .ab.',  ponam  similiter  .ha.  rem;  quare  et  .ad.  erit  res,  uno  addito,  et  Ah.  erit 
res,  duobus  additis;  et  erunt  quadrata  earum  trium  linearum,  secundum  quod  demon- 
stratum est  superius,  tres  census,  ct  sex  radices,  et  5,  que  equatilur  quadrato  dya- 
metri  .hb.:  cui  si  addatur  altitudo  Ah.,  que  est  radix,  duobus  additis,  erunt  tres  ccnsus,j 
et  septem  radices:  septem  additis,  que  equantur  377:  de  quibus  comunitcr  diminutis  .7., 
remanebunt  tres  census,  et  septeni  radices,  que  equantur  370;  quare  census,  et  radices 
J 2 equantur  123  et  \ : deinde  procedas  ut  supra.  Sed  si  unde  procedat  embadum  si- 
milium solidorum  embadum  proucuirc  cx  multiplicatione  basis  ipsius  iu  cius  altitudinem 
scire  uis,  considera  quod,  cum  cx  altitudine  ipsius  suramatur  mensura  unius  pedis;  et 
per  terminum  ipsius  pedis  superficies  equidistaus  basi  infra  ipsum  solidum  adsignetur, 
erunt  tunc  tot  pedes  cubici  inter  basim,  et  ipsam  superficiem,  quot  pedes  superficiales 
fuerint  in  embado  basis.  Similiter  si  per  duplum  unius  pedis  [ex  altitudine  superficiem 
aliam  signauerimus  equidistantem  basi,  erunt  utique  inter  ipsam  superficiem,  ct  liascm 
tot  pedes  cubici,  quot  iu  duplo  basis  sunt  pedes  superficiales.  Similiter  ex  triplo  unius 
pedis  accepta  in  altum  procreatur  solidum,  in  cuius  embado  erunt  tot  pedes  cubici  in 
ipso  solido,  quot  fuerunt  in  triplo  basis  pedes  superficiales  ; ergo  quoniam  multiplex 
est  allitudo  cuiuscumque  solidi  vnius  pedis,  tam  multiplices  sunt  pedes  embadi  ipsius 
solidi  cx  embado  basis.  Quare  quando  multiplicatur  emlunlum  basis  per  altitudinem  solidi, 
habetur  utique  embadum  solidi,  ut  dictum  est.  Et  quanuis  non  cleuctur  aliquod  solidum 
a lineis  ortliogonaliter  creetis  supra  hasem,  tamen  solida,  que  super  equas  bases,  et 
sub  eadem  altitudine  sunt,  sibi  inuiccm  cquetilur;  erit  utique  illud  idem  in  eo,  uide- 
licct  quod  cx  ducta  basc  in  eius  altitudinem  procreabitur  embadum  solidi;  hoc  idem 
iulelligi  potest  de  quoque  corpore  huius  prirag  partis. 

Admceat  sursus  solidum  equidistantitim  superficiorum  Ahf,  cuius  basis  .abed.  sit 
orthogonia,  super  quam  sint  erecte  recte  .ae.  bf,  cg.  dh.  minime  ortliogonaliter  stantes, 
ita  ut  anguli  ,abf.  et  Acg.  sint  acuti;  quare  anguli  ,eab.  ct  Adc.  sunt  otusi;  ct  erunt 
superficies  ,af.  ct  Ag.  ambo  ruinbi,  ucl  rumboides  : relique  uero  duc  superficies  ,fc. 
et  ,ed.  erunt  ali(piando  rectiangulo,  aliquando  non  : sed  qualescumque  sint,  si  altitu- 
dinem ipsius  solidi  iuueniremus,  et  eam  per  basis  embadum  multiplicaucrimus,  ipsius 
solidi  embadum  incoutautcr  habebimus.  Nam  qualiter  ipsam  altitudinem  habere  de- 
beamus, breuiter  indica Ik>  : a puncto  quidem  ./.  super  lineam  .ab.  cathetum  protraham 
.fi.',  linea  uero  .fi.  aut  est  cathetus  super  superficiem  ,ac.,  aut  non.  Nam  si  cathetus 
est,  erit  altitudo  ipsius  corporis  ipsa  linea  Uf.:  si  uero  cathetus  uon  csl  linea  ,if. , pro- 
traham per  punctum  J.  rectam  .ho.  atL  rectos  angulos  super  rectam  .ab.',  super  quam 
protraham  cathetum  a puncto./.,  et  habebo  altitudinem  ipsius  corporis;  uel  aliter,  se- 
cundum uulgarcm  modum,  ciciam  a puncto  .(.  super  planum  .ac.  plumbum  cum  filo  | 
cadere  faciam;  ct  sic  inueniam  cathetum  eius,  si  a puncto  /.  ceciderit  super  latus  .ab., 
uel  extra.  Nam  si  infra  corpus  ceciderit  super  hasem  .ac.,  et  corpus  densatum  fuerit, 
ita  ul  non  possit  plumbum  ortliogonaliter  cadere  a puncto  /.  infra  basem  .ac.,  faciam 
ipsum  cadere  a puncto  ./<.,  ucl  etiam  a puncto  .e.,  ut  cadat  extra  figuram.  Sed  si  se- 
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eundum  artem  operari  no  I unius,  oportebit  nasuti  arundinum  instrumento  : sic  erigam 
arundinem  ortliogonaliter  a puncto  ,b.  supra  basem  .ac.,  que  sit  .bm,9  cuius  longitudo 
sit  nota;  et  aptabo  super  eam  arundinem  .mn.  faciens  angulum  rectum,  qui  ad  .m.)  et 
ponamus  rectam  .o.f.  en l lictum  esse  solidi  •dhf.y  et  erit  proportio  .bm.  ad  .of.,  sicut 
Mn.  ad  .bf.:  ergo  si  nota  erit  longitudo  recte  .bf.,  et  habebitur  similiter  et  cathetum 
.fo.  notum;  que  etiam  omnia  ostendamus  cum  numeris:  esto  latus  .ab.  is;  latus  quoque 
.bc.  12.;  unum  quodque  laterum  . ae . bf.  cg.  dh . sit  so;  et  uolumus  inucuirc  cathetum 
.fo.:  sit  quidem  arundo  .bm.  4.,  et  arundo  .mn.  3.;  quare  .bn.  erit  .3.;  et  copulabo  re- 
ctam .bo.,  et  erit  triangulus  .fob.  similis  triangulo  . bmn .;  quare  erit  sicut  .fb.  ad  .bn., 
ita  .fo.  ad  .mb.,  quadrupla  est  .fb.  ex  . bn quadrupla  ergo  erit  .fo.  ex  .mn.)  quare 
fo.  erit  .16.;  ex  ductu  .ab.  in  .bc.  proueniunt  216.;  quibus  ductis  in  .fo.,  scilicet  in  .ifi., 
neniunt  3436.  pro  embado  solidi  .dhf. 

F.t  si  sEKATitt  aliquod,  quod  secundum  quosdam  cunus  appellatur,  metiri  uolumus, 
hasem,  que  trigona  est,  in  cius  altitudinem  ducemus,  secundum  quod  fit  in  solidis 
sex  basium:  ad  cuius  rei  euidentiam  esto  cunus  .abgdez.,  cuius  basis  esto  trigonum 
.abg.)  et  sint  linee  .ad.  bc.  gz.  equales  sibi  iiiuicem , et  ortliogonaliter  erecte  supra 
trigonum  . abg quare  trigonum  .dez.  trigono  equale,  et  equidistaus  est;  recta  qui- 
dem .de.  recte  .ab.  et  .dz.  ei  que  est  .ag.  et  .ez.  cqualis  est  rcctc  . bg paralilograiuinu 
ergo  sunt  quadrilatcra  .ae.,  el  .eg.,  ct  ,gd.  Inueniaui  quidem  arcam  trigonj  .abg.,  et 
ipsam  multiplicabo  per  lineam  .ad.,  que  est  altitudo  cuni,  et  habebo  embadum  ipsius; 
quod  sic  probatur:  per  punctum  quidem  .a.  protraham  rectam  .ai.  cqualcm,  ct  equidi- 
stnntciu  recte  rcctc  (sic).bg.)  et  copulabo  rectam  ag.,  et  clcuabo  ortliogonaliter  rectam .ik. 
equalcm  rectis  .da.  eb.  zg .;  ct  copulabo  rectas  .dk.  kz.:  sex  ergo  basium  cquidistantium, 
qui  erit  solidum  ,ike.,  et  diuisum  in  duo  equa  a quadrilatcro  . dagz •:  est  enim  para- 
lilogramum  basis  ,ib.)  quare  dyameter  .ag.  diuidit  ipsam  basem  in  duo  equa;  ergo  tri- 
gonum .abg.  trigono  -agi.  est  equale:  similiter  ct  trigonum  .dez.  trigono  .dzk.  est 
equule.  Quare  scratilc  . abgdez . scratilj  .a,g.i.d.z.k.  equale  est.  Dimidium  ergo  solidi 
J ke.  est  seratile  .abgdez.:  | ex  ducto  quidcin  embado  quadriiateri  Jb.  in  altitudinem 
.ad.  proucuit  duplum  multiplicationis  basis  trigoni  .abg.  in  altitudinem  .ad.  Sed  ei 
ducta  hasc  .hi.  in  .ad.  prouenit  embadum  solidi  .ike.)  quare  cx  ducto  embado  trigoni 
.abg.  in  altitudinem  .ad.  proucnient  embada  cuni,  ut  predixi.  Kt  sit  notandum,  quod 
trigona  >abg.  ct  .dez.  ambo  sunt  aut  equilatera,  aut  cquicuria,  siue  diucrsilatera;  vnde 
cuiuscunque  forrag  fuerit,  embadum  trigoni  -abg.  mueniendum  est  per  modum  demon- 
stratum superius  in  tractatu  triangulorum.  Et  ut  aliqua  inde  cum  numeris  dicamus; 
ponamus  latus  ,ab.  esse  .13.,  el  .ag.  13.,  ct  basem  .bg.  M.;  quare  et  .de.  erit  similiter 
.13.,  et  .ez.  14.,  et  .dz.  15.:  et  protraham  in  trigono  .abg.  cathetum  .al.,  qui  erit  .12.; 
quem  multiplicabo  per  dimidium  . bg .,  ct  ucnicnt  .84.  pro  embado  trianguli  .abg.)  quibus 
ductis  in  altitudinem  .ad.,  que  sit  .20.,  ucnicnt  .1680.  pro  embado  seratilis  . abgdez . Et 
si  recte  uta*9  et  .eb.,  ct  .zg.  non  sint  ortliogonaliter  erecte  supra  trigonum  .abg.,  sed 
dcclinauerint  ad  aliquam  partem,  studeas  altitudinem  ipsius  cuni  inucnirc  per  modos 
demonstratos  in  solido  antecedente.  Et  si  cx  cuno  .abgdez.  iaceat  in  plano  basis  . cbgz .» 
multiplicabo  embadum  ipsius  per  dimidium  catheti  .al.,  ct  habebo  propositum.  Verbi 
gratia:  quia  orthogonium  est  quadrila teram  .e g.,  multiplicabo  .bg.  per  . be .,  scilicet. 14. 
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per  20,  et  ucnient  .280.  pro  embado  basis  ([uadrilatcri  .egr,  quibus  ductis  in  dimidium 
.a/.,  scilicet  in  -6.,  ucnicnt  .iosq.,  ut  supra,  pro  embado  serati I Is  .abgdez. 

Si  nero  corpus  aliquod  commistum  fuerit  ex  solido  sex  basium  equidistauiium,  et 
uliquo  cuno,  ut  sunt  arcg,  in  quibus  tenetur  frumentum  : emhadum  solidi  cum  embado 
scratilis  in  unum  coniiingc  , et  habebis  propositum  , uel  catheti  trianguli  dimidium 
super  altitudinem  solidi  equidistanliuin  laterum  adde;  et  quod  prouenerit,  in  liasem 
arcg  multiplica.  Verbi  gratia  : esto  arca,  cuius  basis  sit  quadrilateruiu  orthogonium 
.abed.;  et  super  angulos  eius  stent  orlbogoiialitcr  recte  .ae.  bf.  cg.  dh .,  que  sint  sibi 
inuiccm  equales;  et  super  puncta  .e.h.  protracte  recte  .le.  ih.  facientes  angulum  .eih.x 
similiter  super  puncta  f.g.  cleuentur  recte  .fk.  kg.  facientes  angulum  .fkg et  sit 
penthagonum  . aeihd , in  superficie  una:  peutliugonum  quoque  • bfkgc . in  superficie  alia; 
ct  sint  ambo  pcnthagmia  sibi  inuicem  eqnalia;  et  copulentur  recte  dk.ef.fg.  gh.  et 
die.,  et  erit  quadrilateruiu  .e g.  equidistans,  et  equale  basi  .ac.:  quadrilateruin  quoque 
.af.  quadrilatoro  .gd.y  nec  non  et  quadrilatcrum  fc.  quadrilatcro  .ad.  Solidum  ergo 
equidistauiium  laterum  enl.dhf.,\  cuius  embadum  habebitur  ex  .ab.\n  .da.  ducta  in  w ioflr? 
.ae.:  embadum  quoque  scratilis  .efghik.  habebitur  ex  superficie  ,ef.  in  .eh.y  hoc  est 
ex  .ba.  in  .ad.  ducta  in  dimidium  catheti  trianguli  .fkg.  Verbi  gratia  : sit  .ab.  8.;  ct 
.ad.  sit  .G.,  ct  .ae.  sit  .9.;  ct  unumquodque  laterum  trigonorum  .eih.  ct  fkg.  sit 
.5.;  quare  cathetus  .kl.  'erit  .4.;  et  multiplicetur  .ba.  in  .ad.y  erunt  .48.;  pro  quo 
ducto  per  .ae.y  ct  per  dimidium  .kl. , hoc  est  per  H.,  venient  .528.  pro  embado  totius 
arcg.  Et  si  commislio  solidi  ct  scratilis  fiat  secundum  alium  modum,  ita  quod  una 
ex  superficiebus,  que  supra  basem  erecta  est,  sit  altior  superficiei  sibi  cquidistanti;  et 
relique  due  superficies  coniungantur  cis,  secundum  quod  Iit  in  domibus  , ucl  ut  in 
sequenti  figura  patet,  iu  qua  punimus  superficiem  .abgd.  erectam  orthogonaliter  super 
superficiem  . af et  sit  unaqueque  rectarum  .ab.  et  .gd.  ulnarum  .20  ; et  altitudo  ipsius 
superficiei,  que  est  .ag.y  uel  .bd.  sit  ulnarum  .1.1.;  et  ponimus  superficiem  .efch.  equi- 
distantem  superficiei  .ad.’,  ct  sit  una  queque  rectarum  . ec.fh . ulnarum  .8.;  ct  iu 
unoquoque  laterum  .«e.  et  .bf.  contineat  ulnas  .24.  Quare  una  queque  rectarum  .gc. 
et  .dh.  erit  .25;  quod  sic  congnoscitur  : per  puncta  quidem  ,ch.  rectis  .ea.  et  fb. 
cquidisiantcs  protraham  rectas  .ci.  A/.,  critque  unaqueque  carum  .24.,  cuius  quadratum, 
scilicet  .570.,  si  addatur  cum  quadrato  liueg  .f.g.,  quod  est  .49.,  ucnicut  .625.  pro 
quadrato  lineg  .gc.,  quorum  radix,  que  est  .25.  , erit  linea  .gc.  Vudc  si  embadum 
huius  corporis  habere  uis,  lineas  , ec . ct  ,ag.  iu  unum  coniuugcs;  el  eorum  dimidium, 
quod  est  j 11,  per  embadum  basis  .af.  multiplica,  scilicet  per  480.,  erunt  5520.  pro 
embado  totius  corporis. 

Etsi  basis  alicuius  corporis  huius  primg  partis  quadri  latera,  sed  non  rectiangula 
fuerit,  non  etiam  latera  sint  equidistantia,  cum  in  simii)  superficie,  ct  cqualj,  ct  cqui- 
distanti basi  terminetur.  Nimirum  habebitur  embadum  eius,  si  area  basis  in  altitudinem 
corporis  ducatur;  quod  manifeste  uidebitur,  si  per  dyantelros  basis,  ct  superficiei  sibi 
cquidistanti  superficiem  transire  fecerimus  secantem  ipsum  corpus  in  duo  seratilia  , 
quorum  embadum  habebitur,  ut  demonstratum  est,  per  multiplicationem  basis  unius- 
cuiusque: que  triangula  erunt  in  eomm  altitudine,  que  est  eadem.  Simii j quoque  modo 
si  basis  alicuius  corporis  huius  partis  fuerit  pentbagoua,  uel  plurium  laterum,  poterunt 
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rcsolui  in  Ires»  ucl  plurcs  cunos  habentes  bases  triangulas,  cum  quclibet  figura  plana 
recti  line»  resolualur  in  duos  triangulos  minus  numero  laterum  ipsius,  ut  pculhagonum 
quod  resoluitur  in  tres  triangulos,  exagonum  iu  .iujor.  etc.  Vndc  cum  areas  omnium 
triangulorum  cadentium  infra  basem  j similium  corporum:  hoc  est  aream  eiusdem  basis 
per  altitudinem  corporis  multiplicaucris,  nimirum  em badum  ipsius  corporis  habere  non 
dubites.  Sed  quia  inuenlionc  embadorum  multilatcrum  figurarum  cadentium  in  circulis 
alia,  preler  ea  rpic  dicta  sunt,  dicere  possumus;  ut  hoc  opus  perfectum  sit,  aliqua  inde 
dicere  presentuditer  procuraui.  Habetur  quidem  embadum  exagoni  equila  teri  et  equian- 
guli  cadentis  in  circulo  ex  multiplicatione  dyametri  iu  tres  quartas  cordis  anguli  exa- 
goiiici;  que  corda  est  latus  trianguli  equilateris  cadentis  in  eodem  circulo,  cuius  qua- 
dnilum  est  triplum  quadrati  seniidyaiuctri  circulj,  hoc  est  lateris  cxagonici.  Ad  cuius 
rei  cuidcntiam,  in  circulo  .agd.  esto  exagonum  .abgdez»;  ct  protrahatur  in  ipso  corda 
.ag.t  que  secetur  in  duo  equa  per  dyametrum  be.  super  punctum  .k.;  erit  ergo  trian- 
gulus  .iab.  sexta  pars  exagoni  .abgdez.y  et  corda  .ag.  est  latus  trianguli  equilateri 
cadentis  in  circulo  .agd.y  cum  arcus  ,ab‘g.  sit  tertia  circunfereutig  circulj;  et  diui— 
datur  .kg.  iu  duo  equa  super  punctum  ; cril  ergo  .ak.  duplum  .A’/.:  ex  ductu 
quidem  .a  k.  in  .b.i.  proucnit  duplum  embadi  trianguli  .abi.;  quare  ex  ductu  .al.  in 
.bi.  proucnit  triplum  embadi  trigoni  .abi.  Sed  dyameter  .be.  duplus  est  cx  .bJ.‘,  quare 
ex  ducto  dyametro  .he.  in  .al.  proucnit  scxtuplum  embadi  trianguli  .abi.  Quod  sc- 
xcnplum  embadi  trianguli  .abi.  est  embadum  totius  exagoni.  Est  enim  .al.  medietas 
et  quarta,  lioc  est  J cordg  .ag. : ergo  cx  dyametro  circulj  ducto  in  tres  quartas  cordg 
anguli  cxagonici  habetur  embadum  exagoni  , ut  prodixi.  Quod  etiam  habebitur  cx 
multiplicatione  trium  quartarum  dyametri  in  totam  cordam  anguli  cxagonici.  Et  cum 
similj  inuenctione  inueni  embadum  tetragoni  proucnirc  ex  multiplicatione  dyametri 
circulj  continentis  ipsum  in  septem  octauas  cordg  angidi  cxagonici.  Embadum  quoque 
octagoni  proucnit  ex  multiplicatione  dyametri  circulj  continentis  ipsum  in  totam  cor- 
dam anguli  octagonici;  que  corda  est  latus  quadrati  cadentis  in  ipso  circulo:  et  sic 
secundum  hanc  inucsligationcm  possunt  inueniri  embada  figurarum  plurium  laterum 
cadentium  in  circulis. 

Et  si  columnam  metiri  desideras,  cuius  dyameter  basis  sit  pedum  .7.;  et  altitudo 
uero,  scilicet  axis  cius,  sit  pedum  .20.,  aream  circulj  sug  basis,  que  est  J 38,  per  al- 
titudinem suam  multiplica,  et  haltcbis  pedes  .770.  pro  embado  ipsius  columng.  El  no- 
tandum, quod  omnia  corpora  cuiuscumque  sint  formg,  cum  sibi  inuicem  fuerint  similia, 
erit  proportio  embadi  unius  ad  embadum  alterius,  sicut  proportio  triplicata  similis 
lateris  unius  ad  simile  latus  | alterius.  Verbi  gratia  : si  alicuius  solidi  longitudo  fuerit 
pedum  .2.,  et  alterius  longitudo  sil  pedum  .3.,  erit  proportio  minoris  solidi  ad  maius 
sicut  proportio  binarij  ad  ternarium  triplicata.  Nam  proportio  triplicata  binarij  ad 
ternarium  est  sicut  cubus,  qui  sit  a binario  ad  eum,  qui  fit  a ternario,  hoc  est  sicut 
.8.  ad  .27.  Est  cuim  sicut  sicuL  (sic)  .2  ad  3,  ita  8 ad  12.,  el  12  ad  18,  ct  18  ad  27.;  ct 
sicut  proportio  de  .8  ad  27  est  triplicata  proportio  binarij  ad  ternarium  . Vnde  si 
embadum  minoris  corporis  sciueris,  ct  cum  per  27  multiplicaucris,  et  sumam  per  8 
diuiseris,  nirnirum  embadum  maioris  solidi  proueniet,  et  cct..  Et  notandum,  quod  quic- 
quid  dictum  est  superius  de  solidis,  ucl  columna,  hoc  idem  intelligc  de  cisternis,  ct 
puteis,  cum  in  eis  intclligatur  esse  latum,  longum,  et  altum. 
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Incipit  pars  secunda  de  dimensione  pyramidum. 

Cvm  itaque  piraniidem  aliquam  metiri  desideras,  embaduin  sug  basis,  cuiuscumque 
sit  formg,  per  tertiam  altitudinis  ipsius  multiplica;  et  quod  proucnerit,  erit  crabadum 
ipsius  pyramidis;  que  regula  proucoit  ex  cis  que  demonstrata  sunt  in  Evclide.  Vi- 
delicet quod  solidum  est  duplum  scratilis.  Scratilc  quoque  est  triplum  sug  pyramidis 
habentem  trigonam  hasem.  Ad  cuius  rei  euidentiam.  Esto  pyramis  .abgd.  equilatcra 
habens  bascin  triangulam,  que  est  .abg.;  altitudo  ucro  cius  est  id  quod  cadit  ortho- 
gonalitcr  a puncto  . d . supra  basem  .abg.:  quare  oportet  nos  inuenire  casum  ipsius  in 
triangulo  uzbg.;  quod  sic  fit:  circa  triangulum  . abg . describam  circulum  .a bg.  circa 
centrum  .e.  Dico  quidem,  ue.  punctus  est  casus  perpendicularis  cadentis  a puncto  .d. 
super  superficiem  trianguli  .abg.:  quod  si  non  est,  esto  .z.,  et  copulentur  recte  . dz . 
za.  zb.  sg et  quoniam  .dz.  perpendicularis  est  super  planum  .abg.,  rectus  est  unus- 
quisque angulorum  .dza.  et ♦ dzb . et  .dzg.:  latera  ergo  .dz.  ct  .za.  possunt  super  re- 
ctam .da.  Similiter  et  quadrata  rectarum  .dz.  zb.  equantur  quadrato  lineg  .tlb.:  similj 
quoque  modo  ct  quadratum  lateris  .dg.  equatur  quadratis  rectarum  .dz.  zg.  Sed  la- 
tera .da.  db.  dg.  sibi  inuicem  sunt  cqualia;  ergo  duo  quadrata  linearum  .dz.  et  .za. 
duobus  quadratis  linearum  .dz.  et  .zb.  cqualia  sunt:  commuter  auferatur  quadratum 
lineg  .dz.,  remanebunt  quadrata  linearum  .za.  zb.  cqualia;  quare  .za.  recta  cqualis 
est  recte  .zb.  Similiter  ostendetur,  rectam  .zb.  cqualem  esse  utrique  rectarum  .za.  zb 
ergo  a puncto  . z . ad  periferiara  circulj  .abg.  concurrunt  tres  recte  sibi  inuiccro  cquales; 
quare  punctus  .z.  est  centrum  circulj  .abg.:  quod  minime  locum  habet,  cum  .e.  punctus 
sit  centrum  circulj  abg.  Protracto  quidem  catcto  .de.,  si  tertiam  eius  multiplicabimus 
per  arcam  trigon j .abg.,  habebimus  | emhaduni  piramidis  .abg.  Quod  ostendimus  cum 
numeris:  sit  unumquodque  laterum  pyramidis  .12.;  et  copulentur  rcctc  ,ae.  be.  ge.,  que 
sibi  inuicem  sunt  equales;  ct  protrahantur  recte  .ae.  be.  in  punctis  . i.t et  erit  punctus 
.i.  super  dimidium  lateris  .bg.,  cum  anguli  . bai .,  et  gai.  sibi  inuicem  sint  cquales:  ct 
quia  .ab.  ct  .ag.  sibi  inuicem  sunt  cqualia,  .ai.  cathetus  est  super  rectam  .bg.:  ct 
quia  recta  .bt.  secat  super  dimidium  lateris  ag.,  secabit  etiam  et  cathetum  .ai.  super 
tertiam  cius,  ut  in  tractatu  triangulorum  in  tertia  distiuctionc  huius  operis  demon- 
straui.  Extracto  quidem  quadrato  recte  hi.  ex  quadrato  lateris  .ab.,  scilicet  36  de 
.144.,  remanent  .108.  pro  quadrato  lineg  .ai.:  ct  quia  .ei.  est  tertia  cx  .ai.,  erit  qua- 
dratum lineg  .ei.  nona  pars  quadrati  lineg  .ai.:  ergo  quadratum  lineg  .ei.  est  .12.; 
cui  si  addatur  quadratum  lineg  .ib.,  erunt  .48.  pro  quadrato  lineg  .be,:  vel  quia  .ae., 
hoc  est  .be.,  est  | cx  .ai.,  erit  quadratum  lineg  .be.  48,  scilicet  | ex  quadrato  lineg 
ai.:  quod  si  auferatur  ex  quadrato  lineg  .db.,  remanebit  quadratum  catheti  .de.  96.: 
ex  ductu  quidem  .ai.  in  .bi.  prouenit  radix  de  .3888.  pro  arca  trianguli  .a bg.:  quod 
si  ducatur  in  tertiam  .de.,  hoc  est  in  nonam  quadrati  cius,  que  est  | io.,  ucnient 
41472.  pro  quadrato  embadi  pyramidis  .abgd.,  cuius  radix  est  f 203.,  et  aliquantulum 
plus;  quod  plus  est  minus  de  ^ , ct  plns  de  £ . Ex  hoc  quidem  erit  manifestum 
quod  in  omni  pyramide  equilatcra  quadratum  sug  altitudinis  est  f quadrati  unius  la- 
terum cius  ; nec  non  ct  quadratum  rcctg  procedentes  ab  unoquoque  angulorum  ad 
casum  altitudinis  pyramidis  est  tertia  quadrati  eiusdem  lateris:  quod  possumus  inue- 
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stigarc  hoc  modo.  Est  enim  hi.  dimidium  ex  hg.;  quare  quadratum  ex  hi.  est  quarta 
quadrati  cx  ab.-,  quare  quadratum  ex  ai.  est  ~ ex  quadrato,  quod  fit  a recta  ab: 
est  enim  recta  .ae.  } ex  .au.;  quare  quadratum  ex  .ne.  est  J cx  quadrato  recte  .ai.; 
ergo  quadratum  cx  .ne.,  hoc  est  ex  he.,  uel  ex  .ge.,  est  J dc  } quadrati  lateris  .ab. 
Sed  5 de  ~ alicuius  rei  est  quautum  f de  ^ eiusdem  rei,  hoc  est  [ ; ergo  quadratum 
uniuscuiusque  rectarum  .ae.  be.  ge.  est  tertia  quadrati  lateris  ha.;  hoc  est  ex  latere 
.da.  Vndc  si  ex  quadrato  lateris  .da.  auferatur  quadratum  lincg  .ae.,  remanebunt  pro 
quadrato  altitudinis  .de.  | ex  quadrato  lateris  .da.,  ut  predixi.  Et  notandum  quod  in 
omni  pyramide,  cuius  basis  triangula  est  Imbeute  latera  ab  angulis  basis  ipsius  adsccn- 
dentia  ad  punctum  summitatis  eius  sibi  inuicem  cqualia ; casus  ipsius  altitudinis 
erit  centrum  circulj  continentis  | basem  ipsius  pyramidis.  Rvksys  esto  pyramis  .abed. 
habens  latera  da.  db.  dc . sibi  inuicem  equalia  ; basis  uero  eius,  scilicet  trigonum 
abc .,  sit  cuiuslibet  triangulf  formg;  et  uolumus  iuuenire  casum  cadcutem  a puncto 
d.  super  trigonum  .abc.  per  numerum;  qui  casus  erit  centrum  circulj  continentis 
trianguli  .abc.;  protraham  primum  cathetum  .ae.  in  triangulo  .abc.,  iu  quo  diui- 
dam  id  quod  fit  cx  ha.  in  .ac.;  et  quod  prouenerit , erit  dyameter  circulj  conti- 
nentis triangulum  .abc.,  ut  in  tractatu  circulorum  superius  demonstraui.  Ad  cuius 
rei  similitudinem  esto  latus  ab.  13.,  latus  .ac.  15.,  latus  quoque  bc.  sit  .14.;  quare 
cathetus  .ae.  erit  12.:  iu  quo  si  diuiscrimus  superficiem  ex  ha. in  .ac.,  hoc  est  .195., 
ucnicnt  J 16.  pro  dyaraetro  circulj  continentis  triangulum  .abc.;  cuius  dimidium,  sci- 
licet -J  8.,  est  differentia,  que  est  a casu  altitudinis  pyramidis  ad  unumquemque  an- 
gulorum basis.  Poliamus  etiam,  unumquodque  laterum  .da.  db.  dc.  esse  is.;  quare  si 
cx  quadrato  ipsius,  que  est  H4,  auferatur  quadratum  de  { 8,  quod  est  ~ 60,  remane- 
bunt 78,  minus  ^ pro  quadrato  catheti  ,dg.;  iu  cuius  nonam  si  mulliplicaucrimus  qua- 
dratum trianguli  .abc.,  quod  est  7036.,  habebitur  quadratum  embadi  totius  pyramidis. 
Et  notandum  quod  si  basis  similium  pyramidum  fuerit  aculiangula,  tunc  casus  alti- 
tudinis ipsius  cadet  infra  trigonum  . a bc.:  et  si  angulus  hac.  fuerit  rectas,  tunc  dya- 
meter circuli  continentis  triangulum  .abc.  erit  recta  hc.;  et  suprascriptus  casus  erit 
super  dimidium  lineg  hc.:  et  si  angulus  hac.  fuerit  obtusus,  tunc  ipse  casus  erit  extra 
triangulum  d parte  hc.  Item  ponam  pyrainidem,  cuius  basis  .abg.  sit  trigonum  equila- 
tcruin,  uel  equiclurium;  ex  lateribus  uero  .da.  db.  dg.  sint  duo  tantum  sibi  inuicem 
equalia,  que  sunt  .db.dg. ; uolo  ostendere  modum  quomodo  habeatur  altitudo  ipsius 
pyramidis.  Quoniam  in  trigono  .dbg.  duo  latera  .db.  et  ,dg.  alternis  equalia  sunt;  si  a 
puncto  .d.  super  basem  hg.  cathetus  ducatur  .de.,  diuidet  basem hg.  iuduo  equa  super 
.e.  Similiter  quia  trianguli  .abg.  latera  .ab.  et  .ag.  equalia  sunt;  si  d puncto  .c.  recta 
protrahatur  .ea.,  erit  utique  .ae.  recta  cathetus  super  basem  hg.:  producatur  quidem 
.ae.  iu  utramque  partem  in  infinitum  in  punctis  .f.c.;  deinde  super  rectam  .f.c.  produ- 
cam cathetum  a puncto  .d.,  qui  erit  altitudo  pyramidis  .dabg.,  cuius  altitudinis  casus 
quandoque  cadet  inter  .ae.,  quando  cadet  extra  triangulum  inter  puncta  . a.f uel  . e.c 
uel  aliquando  in  puncto  .a.,  uel  in  puncto  .e.;  que  omnia  ostendamus  cum  numeris.  Esto 
unumquodque  laterum  .ab.  et  .ag.  io;  latas  quoque  hg.  12.;  ct  unumquodque  laterum 
.db.  ct  . dg . 14.;  latus  quoque  .da.  sit  .12.:  inueniam  primum  cathetum  .de.,  qui  erit 
radix  de  .160.,  cum  | quadratum  casas  he.  ablatum  sit  cx  quadrato  lateris  .db.  Similiter 


Digitized  by  Google 


•VI.  17« 

Cathetus  .ac.  erit  .8.:  deinde  inueniara  casum  trigoni  .dae.  super  basetn  .a e.  sic:  er 
quadrato  quidem,  quod  (iter  .de.,  auferam  quadratum  cr  .da.,  scilicet  <44.  de  «60., 
remanebunt  .16.;  quibus  diui-sis  per  .ae.,  ueuient  .2.;  quibus  additis  cum  .ae.,  erunt 
«o.;  cuius  dimidium,  scilicet  .5.,  est  maior  casus  a latere  maiori  .de.:  quare  ponam  . h . 
super  punctura  casus,  ut  sit  .eh.  5,  remanebunt  pro  .ah.  3.:  ergo  si  quadratum  lineg 
.ah.  auferatur  er  quadrato  lineg  .da.’,  uel  er  quadrato  lineg  .de.  auferatur  quadratum 
lincg  ,eh.y  erit  illud  quod  remanebit,  scilicet  iis.,  quadratum  catheti  .dh.  Et  notan- 
dum, quod  si  angulus  .dah.  esset  rectus,  tunc  .da.  esset  cathetus  descendens  a puncto 
.d.;  et  si  angulus  .dah.  esset  maior  recto,  tunc  cathetus  descendens  a puncto  .d.  caderet 
extra  triangulum  super  lineam  ,a{.\  similj  quoque  modo  si  angulus  .deh,  esset  rectus, 
tunc  .de.  esset  altitudo  pyramidis;  et  obtusus  esset  angulus  .deh.,  tunc  cathetus  de- 
scendens a puncto  .d.  caderet  inter  puncta  . e.c . extra  triangulum:  ct  si  unusquisque 
angulorum  .dah.  ct  .deh.  acutus  esset, caderet  utique  tunc  perpendicularis  inter  puncta 
.a.e.  super  liueam  .ae.  Esto  rursus  pyramis,  cuius  summitas  sit  .a.;  basis  quoque  eius 
sit  trigonum  . bed . diucrsilatcrum,  cuius  latus  .hc.  sit  «3.;  latus  quoque  .cd.  14.;  lutus 
uero  .db.  «5.,  cuius  cathetus  esto  recta  .be>;  cx  reliquis  uero  lateribus  descendentibus 
a puncto  .a.  ad  puncta  .b.c.d.  sint  latera  .ac.  et  .ad.  cqualia,  quorum  unumquodque 
sit  pedum  .to.;  reliquum  uero  latus  .ab.  sit  .«5.:  uolo  ergo  cathetum  cadentem  a puncto 
.a.  super  planum,  in  quo  est  trigonum  .bcd.,  inucnirc.  Protraham  primum  in  trigono 
aed . cathetum  .af.;  ct  per  punctum  in  supcrlicie  trigoni  .bcd.  protraham  Uncam 
.fg.  facientem  rectos  angulos  . gfd . et  . gfe .;  et  copulabo  rectam  *ag.;  et  in  trigono 
. afg . super  lineam  .fg.  cathetum  producam,  que  erit  cathetus  cadeus  a puncto  .a. 
super  planum  trigoni  .bcd.;  que  cathetus  sic  per  numerum  inuenitur:  quia  rectus  est 
angulus  'gfd.,  erit  linea  .fg.  equidistans  catheti  .be.;  quare  est  sicut  .df.  ad  .de.,  ita 
.dg.  ad  db.:  est  enim  .de.  0,  ct  .df.  est  7.,  scilicet  dimidium  ex  ,ed.,  cum  equiclurium 
sit  trigonum  .acd.;  ergo  est  sicut  7 ad  0.,  ita  .dg.  ignota  ad  .db.  notam,  que  est  .15.: 
quare  si  multiplicauerimus  .7.  per  .«3.,  et  diuiserimus  per  .9.,  uenient  |l«.  pro  linea .r/g. 
Similiter  si  mulliplicaucrimus  .df.  per  .be.,  scilicet  7 per  «2,ct  diuiserimus  per  .de.,  ue- 
nient \ 9 pro  linea  .fg.  : deinde  in  trigono  .abd.  super  latus  .bd.  cathetum  pro- 
traham .ah.,  et  erit  casus  longior  .bh.  | ii.;  breuior  uero  .dh.  erit  J 3.:  quare  qua- 
dratum catheti  ah.  erit  J 88;  cum  quo  si  addatur  quadratum  lineg  .hg.  , quod  est 
J 69., | erunt  J «58.  pro  quadrato  lineg  . ag . Rursus  si  de  quadrato  lineg  .ad.  auferatur 
quadratum  ex  .df.,  scilicet  49  de  ioo.,  remanebunt  .3«.  pro  quadrato  lineg  .af.;  ergo 
linea  .af.  est  radix  de  .51.;  et  linea  .ag.  est  radix  de  J «58.;  linea  quoque  .fg.  est  j 9.: 
et  postquam  habemus  latera  trigoni  .afg.  nota,  possumus  notitiam  catheti  descenden- 
tis ab  .a.  super  lineam  .fg.  habere  per  doctrinam,  quam  docuimus  in  dimenctionc  em- 
badorum triangulorum. 

Rvrsvs  adiaccat  pyramis  . a.b.g.d .,  cuius  basis  est  trigonum  .abg.  diucrsilatcrum; 
latera  uero  descendentia  a puncto  .d.  in  puncta  . a.b.c . sint  similiter  diucrsa,  ct  inc- 
qualia;.  quare  aliquando  erit  unum  cx  cis  orthogonalitcr  erectum  super  trigonum  .abg., 
et  quandoque  erunt  omnia  latera  declinantia.  Verbi  gratia:  sit  latus  .ab.  «o.,  el  .ag. 
.9.,  et  .bg.  5. , ct  .da.  15. ; latus  quoque  .db.  13.,  et  ,gd.  sit  .«2.;  in  hoc  pyramide  recta 
.dg.  est  cathetus  ipsius,  cum  quadrata  linearum  bg.  et  .gd.  equentur  quadrato  lineg 
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.db.;  nec  non  et  quadrata  linearum  .dg.  et  .ga.  e quentur  quadrato  lineg  .ad.;  ergo 
si  tertia  ex  .dg.  ducatur  perembadum  trianguli  .abg.,  habebitur  embadum  pyramidis 
■a.b.g.d.  Sed  non  sit  cathetus  pyramidis  aliqua  ex  lineis  descendentibus  a summitate 
cius,  ut  in  pyramide  .abed.,  cuius  latus  .ab.  sil  .13.,  .bc.  U.,aC.  15.;  latus  quoque 
■bd.  13.,  et  .dc.  15.,  et  .da.  14.  Primum  in  triangulo  .abc.  protraham  cathetum  .ne.;  et 
in  trigono  .dbc.  protraham  cathetum  .df.;  et  per  punctum  .(.  protraham  lineam  .fh. 
equidistautem  catheto  .ne.,  ut  sit  angulus  .hfc.  rectus  : deinde  in  trigono  .dac.  pro- 
traham cathetum  .dg.  super  rectam  .ac. ; ex  quibus  omnibus  habebitur  nola  linea 
.db.;  quare  latera  trigoni  .dfh.  erunt  nota;  ergo  et  cathetus  cadens  in  ipso  a puncto 
■d.  super  lineam  fh.  erit  nota,  que  erit  altitudo  pyramidis.  Verbi  gratia:  cathetus 
quidem  .ne.  est  .t!.;  casus  quoque  Me.  5.;  et  casus  .ec.  est  .3.  Similiter  cathetus  .df. 
iu  superficie  trianguli  .dbc.  est  .1!.;  et  casus  fc.  est  .5.:  et  quia  .fh.  equidistans  est 
catheto  .ae.,  erit  sicut  .cf.  ad  .ce.,  ita  fh.  ad  .«e.,  et  .ch.  ad  .ca.;  quare  .fh.  est  | 6., 
et  .ch.  est  [s.:  deinde  ut  inueniamus  cathetum  -dg.,  auferam  quadratum  .dc.  ex  qua- 
draro lateris  .da.,  scilicet  ic»  de  iso.,  remanent  .27.;  quibus  diuisis  per  a c.,  ueniet 
j I.;  quod  addam  cum  .ac.,  erunt  j 10;  cuius  dimidium,  scilicet  j 8. , est  casus  maior 


. .iuwj.  rfomid.. ....  •**.  r.«]oi  . Mg.\  quare  casus  minor  .ec.  est  {s.;  et  ex  his  habebuntur  i I uro  catheto  .dg.  : 

r»s.  iis,  a»,  u-ui.  cuius  quadrato  si  addatur  quadratum  ex  gh.,  habebuntur  ; lis.  pro  quadrato  lineg 

,dh.;  quare  .dh.  est  y 11.:  restat  ut  in  trigono  .dfh.  inueniamus  cathetum  cadentem 
a puncto  .d.  super  Iiueam  .fh.;  et  erit  casus  maior  .fi  ~ 4.;  quare  cathetus  .di.,  qui  est  | 
M.iMr:  altitudo  pyramidis,  erit  radix  de  { 123.:  in  qua  si  multiplicaucrimus  tertiam  embadi 
trigoni  .abc.,  que  est  .28.,  habebimus  radicem  de  07020  pro  embado  pyramidis  .abed. 
Notandum,  quod  si  trigoni  .dbc.  angulus  .dcb.  fuerit  obtusus,  tunc  cathetus  .df.  cadet 
extra  triangulum  .dbc.,  ut  in  hac  alia  cernitur  formula,  in  qua  ponimus  latus  .ac. 
.13.,  et  .bc.  9.;  latus  quoque  .ab.  radicem  de  too.;  et  sit  latus  .da.  <9.;  latus  quoque 
db.  17.;  latus  uero  .dc.  sit  .io.:  quare  cathetus  .ae.  erit  .12.;  et  casus  Me.  erit  .4.;  et 
£7« ' Is  iiTt-s S171  r'ilr ' x*  .ec.  erit  .5. : cumque  extraxerimus  quadi. It um  .dc.  de  quadrato  lateris  .db.,  remane- 
— I-,  in.  i..  «j.  hunt  is»  diuidenda  per.be.,  scilicet  per  .9.,  ucnicnt  .21.;  que  si  addita  fuerint  cum 

^ eisdem  .9.;  et  summa  diuidulur  in  duo  equa,  prouenient  .15.  pro  casu  Mf.:  ergo  punctus 


./.  cadit  extra  b.c.;  et  est  .cf,  36.,  cuius  quadratum  si  auferatur  ex  quadrato  lateris 
.dc.,  ucnicnt  .64.  pro  quadrato  catheti  -df.;  quare  .df.  est  .8.:  deinde  protraham  lineam 
.fh.  equidistautem  catheto  .ae.-,  et  faciam  eam  concurrere  cum  linea  Ma.  in  puncto 
.h.;  et  copulabo  .dh.,  et  erit  trigonum  .hbf.  orthogonium,  et  simile  trigono  .abe.: 
quare  erit  sicut  Me.  ad  .ea.,  ita  Mf.  ad  .fh.;  quare  -fh.  est  .45.,  cuius  quadratum,  quod 
est  2325,  si  addiderimus  cum  quadrato  basis  Mf.,  quod  est  225,  ucnicnt  .2250  pro  qua- 
drato lineg  Mh.  Vel  quia  est  sicut  Me.  ad  Mf.,  ita  ba  ad  bh  ; si  multiplicaucrimus 
quadratum  ex  hf.  per  quadratum  ex  ba.,  huc  est  225  per  160,  et  diuiscrimus  sum- 
mam per  quadratum  ex  bc.,  quod  est  16,  uenient  similiter  .2250.  pro  quadrato  lineg 
Mh.:  deinde  ut  pcrucniamus  ad  notitiam  lineg  .dh.,  inueniam  cathetum  trigoni  dbn 
cadentem  & puncto  .d.  super  latus  Ma.;  quod  sic  fit:  ex  quadrato,  quod  filex  .da., 
auferam  quadratum  ex  .db.,  scilicet  289  dc  301,  remanebunt  .79.  diuidenda  per  latus 
.ba.,  quod  est  radix  dc  .166.;  quare  quadratum  dc  72,  quod  est  5184  , diuidam  per 
160,  et  ueniet  ] 32.;  quibus  additis  cum  100,  uenient  | 102.:  dc  quibus  si  auferatur  du- 
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pium  radicis  multiplicationis  de  * 32  in  igo.;  quod  duplum  est  .144.,  remanebunt  f 4«. 
pro  quadrato  dupli  minoris  casus,  qui  sit  .bk.;  quare  quadratum  cx  .b k.  erit  ^ 12,  sci- 
licet quartum  de  1 48;  quibus  ^ n extractis  de  quadrato  Lineg  .db.,  remanebunt  — 276 
pro  quadrato  catheti  *d k.:  deinde  ut  habeamus  notitiam  lineg  kh-,  addam  quadratum 
ex  .bk.  cum  quadrato,  quod  fit  a . bh .,  scilicet  12  cum  225«,  erunt  ^ 22G2;  ex  qui- 
bus auferam  duplum  radicis  cius,  quoti  fit  cx  ^12  in  2250;  quod  duplum  est  .330., 
remanebunt  “5  1932  pro  quadrato  lineg  .kh.:  cui  si  addatur  quadratum  ex  .d k.,  scilicet 
— 276  , ueuicut  .2209.  pro  quadrato  lineg  .dh.‘f  quare  .d/i.  est  47.:  deinde  ut  inueniamus 
cathetum | trigoni  .dfh.  cadentem  a puncto  . d . super  latus  .//<.,  quod  est  .43.;  et  latus  . df . 
est  .8.,  operabimur  suprascripto  modo;  et  iiiueniemus,  ipsum  cathetum  cadere  extra 
lineam  .hf.  secundum  quantitatem  de  \ 1;  qui  casus  esto  .fl.;  et  auferatur  quadratum  cx 
.//.,quod  est  l 1,  ex  quadrato  ex  A.f.,  quini  est  .64.,  remanebunt  | 62  pro  quadrato  lineg 
.dl.,  scilicet  catliclum  pyramidis  . ahcd . Quod  idem  inucnics,  si  cx  quadrato  lateris 
.dh.  auferatur  quadratum  casus  ./»/.;  ucl  si  ex  quadrato  lineg  .dc.  auferatur  quadra- 
tum lineg  .c/.;  et  est  quadratum  lineg  .cl.  equule  duobus  quadratis  linearum  .cf.  fl.: 
ucl  aliter  protraham  lineam  . ae . in  puncto  et  sit  .em.  equalis  quare  tota  .am. 
erunt  | 13.;  et  copulabo  .lm.,  que  erit  equalis  cx  . cf que  est  .11.:  addam  quadrata 
linearum  .am  et  ml.,  et  habebo  quadratum  liueg  quod  si  auferam  ex  quadrato 
lineg  .da.,  scilicet  cx  .301.,  remanent  similiter  J 62  pro  quadrato  catheti  .dl.  Ex  huc 
ergo  patet,  quod  recta  .dl.  orthogonaliter  stat  super  planum  .{bh.,  cum  faciat  rectos 
angulos  cum  lineis  Ah.  la.lc.:  deinde  si  cathetum  .dl.  mulliplicaucrimus  per  tertiam 
trigoni  .abc.,  que  est  .18.,  habebimus  .20(60  pro  quadrato  embadi  totius  pyramidis 
.abcd.\  ct  sic  in  omnibus  pyramidibus  procedere  studeas:  potes  etiam  ad  notitiam 
altitudinum  omnium  pyramidum  cum  instrumentis  supradictis  arundinum,  ucl  cum  filo, 
et  plumbo  uerissime  perucnire.  Et  si  basis  alicuius  pyramidis  fuerit  quadrilatcra,  aut 
multilatera,  non  minus  tertia  sug  altitudinis,  in  totam  basim  erit  multiplicanda;  quia  si 
basis, quodeumque  sit  laterum,  in  trigona  diuisa  fucrit;ct  ab  angulis  ipsorum  triangulorum 
ad  punctum  altitudinis  pyramidis  recte  protrahantur,  resoluetur  itaque  tota  pyramis  in 
tot  pyramides  habentes  l>ascs  triangulas,  quot  fuerint  trianguli  protracti  in  ipsa  hase;  et 
erit  altitudo  omnium  pyramidum  una.  Quare  si  tertia  pars  ipsius  altitudinis  ducatur 
iu  aream  uniuscuiusque  trianguli,  hoc  est  in  totam  basim  diuisg  pyramidis,  nimirum 
embadum  omnium  pyramidum  resolutorum,  scilicet  totius  pyra  mulis,  habebitur.  Et  si 
al>  aliqua  piraraide  auferatur  pyramis  aliqua  per  superficiem  equidistantem  sue  basi; 
ct  uolueris  scire  embadum  residui;  quod  curta,  siue  decurtata  pyramis  nuncupatur. 
Ex  embado  totius  pyramidis  embadum  abscisg  pyramidis  tolle:  ct  quod  remanserit,  erit 
embadum  decurtatg  pyramidis.  Verbi  gratia  : si  ex  pyramide  .dabg.,  cuius  basis  est 
trigonum  .abg.,  auferatur  pyramis  .dezi.,  cuius  basis,  scilicet  trigonum  .czi.,  sit  cqui- 
distans  basi  -abg.;  et  uolumus  embadum  curtg  pyramidis  .abgczi.  inucuirc.  Ex  em- 
bado quidem  pyramidis  | . dabg . tollemus  enibudnm  pyramidis  .dezi.;  cl  quod  residuum 
fuerit,  erit  embadum  decurtatg  pyramidis  .abgczi.:  ucl  aliter,  quoniam  trigonum  czi- 
cquulistnns  est  trigono  -abg.;  et  sunt  latera  trigoni  .ezi.  secantia  superficies  .dab.  ct 
•dbg.  et  . dga .,  erunt  etiam  ct  latera  ipsorum  trigonorum  cquidistanlia;  latus  quidem 
■cz.  lateri  .ab. , et  latus  .ei.  lateri  -ag.\  similiter  ct  latus  .24.  lateri  .bg. : ct  quoniam 
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in  trigonis  . dab . el  Aag.  cl  .dbg.  protracte  sunt  recte  .es.ei.zi.  equidistantcs  basibus 
.ab.  ag.  bg.,  erunt  anguli  exteriores  equales  oppositis  ct  interioribus  angulis,  siquidem 
qui  sub  Aez.  angulo  qui  sub  .dab.,  ncc  non  ct  anguli  qui  sub  .dzc.  et  .dzi.  ct  diz.  et 
.die. ct  .dei.  angulis  qui  sub .dba.  et  .dbg.  et  .dgb.  et  .dga.el.dag.  sunt  equales. Sunt 
enim  ct  anguli  .zei.  et  .eiz.  ct  ize.  equales  angulis  . bag . et  .agb.  et  . gba cum 
superficies  .ezi.  equidistet  superficiei  .abg.  Quare  anguli  solidi  qui  ad  .c.  et . s . ct  .i. 
pyramidis  A ezi.  equantur  angulis  solidis,  qui  sunt  ad  .a.  ct  . b . et  .g.  Vnde  patet,  py- 
ramidem  .dezi.  similem  esse  toti  pyramidi  .dabg.  Similes  ergu  pyramides  ad  sc  in- 
uiccni  sunt  in  triplici  proportione  similium  laterum:  quare  proportio  pyramidis  .dabg. 
ad  pyramidem  .dezi.  est  proportio  triplicata  lateris  .£g.  ad  latus  .zx*.;  quare  pouamus 
esse  sicut  Jfg.  ad  .21.,  ita  quantitas  .c.  ad  ct  sicut  .c  ad  ita  .f.  ad  x.  et  x. 
ad  y.;  et  erit  .c.  ad  y.  proportio  triplicata  lateris  .bg.  ad  latus  .zi.  Quare  est  sicut 
.c.  ad  y.,  ita  pyramis  .dabg.  ad  pyram  idem  .dezi.  : auferatur  quidem  ex  quantitate 
•c.  quantitas  y.,  et  remaneat  quantitas  erit  deinceps  sicut  .c.  ad  y.,  ita  quantitas 
.hy.  ad  quaulitatem  y.  Ergo  est  sicut  quantitas  .hy.  ad  quantitatem  y.,  ita  pyramis 
.dabg.  ad  pyramidem  .dezi.:  erit  ergo  disiunclim  sicut  ./*  ad  j ita  curta  pyramis 
.abgezi.  ad  pyramidem  .dezi.  Vude  si  latera  trigonorum  .abg.  et  .ezi.,  ct  altitu- 
do pyramidis  .dabg.  erunt  nota,  erit  siquidem  notum,  per  ea  que  dicta  sunt,  em- 
bado m curtg  pyramidis  .abgezi.  Que  ostendantur  cum  numeris.  Sit  latus  uib.  13.,  et 
.ag.  15.,  et  .bg.  14.;  ct  altitudo  pyramidis  .dabg.,  que  sit  recta  . dk .,  sit  .24.;  ct  super 
dimidio  luterum  .da.  db.  dg.  transeat  superficies  trigoni  .ezi.  ; ct  erit  latus  .ez  .5  6; 
et  latus  ex.  \ 7;  latus  quoque  .zi.  erit  .7.;  et  cathetum  uik.  ponamus  .24.,  que  secta 
est  a superficie  .ezi.  in  duo  media  in  puncto  .t.  Et  ponamus  quautitatem  .c.  esse  .8.; 
et  quia  latus  .bg.  duplum  est  lateri  .zi.,  erit  quantitas  .c.  duplum  quantitatis  f.,  ct 
f quantitatis  .x.,  nec  non  et  x.  duplum  est  quantitatis  y.;  quare  est  .4.,  et  .x.  2., 
ct  -jr.  est  .1.;  ct  tollatur  ex  quantitate  .c.  equalis  | quantitati  y.,  scilicet  .1.  de  8,  re- 
manebunt .7.  pro  quantitate  . h .:  et  quia  inuenimus  esse  sicut  .h.  ad  y.,  ita  pyramis 
curta  .abgezi.  ad  pyramidem  .dezi.  Est  enim  Ji.  septuplum  ex  y.;  quare  decurtata 
pyramis  .abgezi.  est  septuplum  pyramidis  .dezi.  Sed  pyramis  .dezi.  est  .84.,  que 
proueniunt  ex  ductu  tertig  partis  altitudinis  .dt.,  que  est  .4.  , in  triangulum  .ezi., 
qui  est  .21.  Quare  si  raultiplicaucrimus  .tu.  per  .7.,  habebimus  .588.  pro  embado  curtg 
pyramidis  .abgezi.:  uel  si  ex  tota  pyramide  .dabg.,  que  est  672.;  que  proueniunt  ex 
ductu  tertig  partis  altitudinis  .dk.,  que  est  .8.,  in  triangulum  ,a/;g.,qui  est  .84.,  ex- 
tracxcrimus  .84.,  scilicet  pyramidem  .dezi.  , remanebunt  similiter  588  pro  pyramide 
.abgezi. 

Adiaceat  rursus  pyramis  .dabg.,  cuius  summitas  sit  .d.-,  ct  auferatur  a pyramide 
.dabg.  pyramis  .de zi.  cum  superficie  .e zi.  equidistante  basi  .abg**,  et  protrahatur  in 
ea  a puncto  .d.  cathetus  .dtk.  Dico  quod  cmhadum  curtg  pyramidis  . abgezi . pro- 
ueuit  cx  ductu  tertig  partis  altitudinis  ipsius,  que  est  .ek.,  in  summam  arcarum  basis, 
ct  capitis  illius,  ct  superficiei,  que  est  in  proportione  media  inter  superficiem  basis, 
et  superficiem  capitis.  Quod  sic  probatur:  super  rectam  quidem  .bg.  ordinabo  super- 
ficiem rectiangulum  .bm.  equalem  superficiei  trianguli  .abg.)  et  ponam  lineam  .ng. 
equalem  lineg  .s.i.;  et  applicabo  super  rectam  .ng.  superficiem  rcctiangulam  .nopg. 
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equalem  superficiei  trianguli  .es/.;  ct  ducam  rectam  .po.  in  .q.  Dico  primum,  super- 
ficiem .np.  similem  esse  superficiei  .bni.  Quod  sic  probatur:  quoniam,  ut  in  antecedente 
figura,  trigona  abg. et  .ezi.  demonstrata  sunt  equiangula  esse,  erunt  etiam  propter  hoc 
sibi  inuiccm  similia.  Similia  uero  trigona  in  duplici  proportione  sunt  similium  late- 
rum. Latera  quidem  .bg.  et  .zi»  sibi  inuicem  sunt  similia  ; quare  proportio  trigoni 
. abg . ad  trigonum  .ezi.  est  duplicata  lateris  .bg.  ad  latus  sit  itaque  sicut  .bg. 
ad  .«i.,  ita  .zi.  ad  quare  est  sicut  .bg.  ad  ,v.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum 
.ezi.  Sed  trigono  .abg.  equalis  est  superficies  rectiangula  .bm.,  et  trigono  .ezi.  equa- 
lis superficies  .np.  Quare  erit  sicut  .bg.  ad  .i».,  ita  superficies  .bm.  ad  superficiem 
.np.x  et  est  .ng.  equalis  rcctg  .zi.  Vnde  est  sicut  .bg.  ad  .ng.,  ita  .ng.  ad  .♦>.  Ct 
quando  tres  recte  continue  proportionales  sunt,  erit  sicut  prima  ad  tertiam,  ita  figura, 
que  est  a prima,  ad  figuram  que  est  ad  secundam  similem,  et  similiter  descriptam. 
Vnde  est  sicut  .bg.  ad  .u.,  ita  quadrilutcrum  .bm.  ad  quadrilaterum  descriptum  a linea 
.gn.  simile  quadrilaterum  .bm.  Vode  si  quadrilaterum  .np.  non  est  simile  quadrilate- 
ro  .bm..  describentur  super  lineam  . ng.,  et  in  angulo  .ngm.  aliud  quadrilaterum,  quod 
erit  | maius,  uel  minus  quadrilatero  .np.:  ad  quod  quadrilaterum  .bm.  descriptum  tui*: 
a liuca  bg.  haberet  proportionem  eam  quam  habet  .bg.  ad  .v.  Sed  sicut  .bg.  ad  .v. 
ita  demonstratum  est  quadrilaterum  .bm.  ad  quadrilaterum  .np.:  ergo  quadrilaterum 
.bm.  ad  duo  diuersa  haberet  eandem  proportionem;  quod  est  inconucnicns.  Simile  est 
ergo  quadrilaterum  .np.  quadrilatero  .bm.  , ut  predixi  , Similes  quidem  superficies 
circaequalcs  angulos  latera  babent  proportionalia.  Vnde  est  sicut  .bg.  ad  .gm.,  ita 
.ng.  ad  ,gp .:  permutarim  ergo  est  sicut  -bg.  ad  .ng.,  ita  .mg.  ad  .pg.  Sed  sicut  .mg. 
ad  .pg.,  ita  superficies  .bm.  ad  superficiem  .bp.;  et  etiam  sicut  .bg.  ad  .ng.,  hoc  est 
sicut  .mg.  ad  . pm .,  ita  superficies  .bp.  ad  superficiem  .pn.)  ergo  est  sicut  superficies 
.bm.  ad  superficiem  .bp.,  ad  superficiem  .pn.  Quare  superficies  .bp.  est  media  in  pro- 
portione inter  superficiem  .bm.,  ct  superficiem  .pn.,  hoc  est  inter  superficiem  .abg., 
et  trigonum  .ezi.  Quare  ostensum  est  quod  multiplicatio  tertig  parris  .tk.  iu  con- 
iunctum  ex  superficiebus  trigonorum  .abg.  et  .ezi.,  et  superficiei  .bp.,  hoc  est  in 
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couiunctum  ex  superficiebus  .bm.  ct  .bp.  et  .pn.  faciat  embadum  abscisionis  .eziabg.: 
primum  quidem  manifestum  est  quod  embadum  totius  pyramidis  .dabg.  habetur  ex 
multiplicatione  tertig  partis  altitudinis  .dk.  in  superficiem  trianguli  .abg.,  hoc  est  in 
superficiem  .bm.)  ergo  ex  ductu  .dk.  in  superficiem  .bm.  proucnit  triplum  areg  py- 
ramidis .dabg.  Sed  multiplicationi  .dk.  in  superficiem  .bm.  equales  sunt  multiplica- 
tiones cx  .dt.  et  .tk.  in  superficiem  ,bm .;  ergo  ex  multiplicationibus  .dt.  in  .bm.,  et 
ex  .tk.  in  .bm.  proucnit  triplum  areg  pyramidis  .dabg.:  dc  quo  triplo  si  auferatur 
triplum  areg  pyramidis  . dezi .;  quod  triplum  habetur  cx  ductu  .dt.  in  superficiem 
trianguli  .ezi.,  hoc  est  in  superficiem  .np.,  remanebit  multiplicatio  ex  .tk.  in  super- 
ficiem .bm.,  et  ex  .dt.  in  superficiem  .fi.  et  S.  pro  arca  tripli  curtg  pyramidis  .eg.: 
bis  itaque  demonstratis,  copulabo  rectas  .bk.  et . zt .,  que  erunt  in  superficie  trianguli 
.dkb.)  et  erunt  rectg  .bk.  ct  . tz . equidistantes.  Quare  est  sicut  .bd.  ad  .zd.,  ita 
kd.  ad  .dt.  Sed  sicut  .bd.  ad  .zd.,  ita  .bg.  ad  .ng.,  et  .mg.  ad  . pg quare  diuisum 
erit  sicut  .bn.  ad  ng.,  uel  sicut  . mp . ad  pg.,  ita  . kt . ad  .dt.  Sed  sicut  .mp.  ad  .pg., 
ita  superficies  .qm.  ad  superficiem  .bp.)  quare  multiplicatio  .tk.  in  superficiem  .bp. 
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equalis  est  multiplicationi  ex  .dt.  in  superficiem  .R.,  hoc  est  in  superficiem  .q m.  Rur- 
sus quia  est  sicut  .bn.  ad  .ng.,  ita  .tk.  ad  .dt.;  et  est  sicut  .bn.  ad  ,ng.,  ita  su- 
perficies .S.,  hoc  est  superficies  . bo .,  ad  superficiem  np.i  quare  multiplicatio  ex  .tk. 
in  superficiem.»/),  equatur  multiplicationi  ex  .dt.  in  superficiem  .S.;  ergo  multipli- 
or catio  ex  .t  k.  in  coniunctum  ex  superficialius  .bp.  et  .pn.  | equa  lis  est  multiplicationi 
.dt.  in  superficiem  .R.  S.:  comuniter  adiaccat  factum  ex  .tk.  in  superficiem  .bm.,  erit 
multiplicatio  .tk.  iu  superficies  .bm.  bp.  et  .ph.  cqualis  multiplicationi  .tk.  in  .bm., 
et  cx.de.  in  superficies  .R.S.  Sed  ex  multiplicatione  .tk.  in  superficiem  ,b m.,  et  ex 
.dt.  in  superficies  .rs.  prouenit  triplum  arcg  curlg  pyramidis  .eg.;  ergo  ex  ductu  .tJc. 
in  superficies  .bm.  bp.  pm.,  lioc  est  in  superficies  trigonorum  .abg.  ezi.,  e t in  su- 
perficiem .bp.,  que  est  media  inter  ipsa  trigona,  prouenit  triplum  embadi  abscisg  py- 
ramidis .eg.  Quare  multiplicatione  tertig  partis  ex  .tk.  in  superficies  trigonorum  .abg. 
et  .ezi., e t in  superficiem  .bp.  prouenit  erabadum  propositg  abscisionis  pyramidis;  et  lioc 
est  quod  uolui  demonstrare.  Etsi  numeris  utilibet.  Esto  latus  .bg.  palmorum  .i2.;calhe- 
tus  cadens  in  triangulo  .abg.  a puncto  .a.  super  lutus  .bg.  sit  .13.;  latus  quoque  .zi. 
sit  .4.;  altitudo  quidem  .tk.  esto  12.  Quare  erit  sicut  .3.  ad  .1.,  ita  .bg.  ad  .2.1.:  tri- 
plum est  enim  latus  .bg.  lateris  .zJ.;  et  est  sicut  .bg.  ad  .s/.,  ita  .z.i.  ad  .v.;  quare 
.bg.  nonnplum  est  cx  .v.:  et  quia  est  sicut  .bg.  ad  .0.,  ita  superficies  trigoui  .abg. 
ad  superficiem  trigoni  4zi.  Superficies  ergo  trianguli  .abg.  est  nonupla  trianguli  .ezi. 
Nam  superficies  trianguli  .abg.  est  palmorum  .0».  quadratorum,  qui  colliguntur  ex 
ducto  catheto  prcdicto  in  dimidium  basis  .bg.:  quare  nona  pars  dc  palmis  .00.,  scilicet 
.10.,  est  arca  trianguli  .ezi.;  superficies  ucro  cadens  inter  triangulum  .abg.,  et  trian- 
gulum .ezi.,  in  proportione  media  est  .30.;  quia  est  sicut  00  ad  30.,  ita  30  ad  .10.  Col- 
lectis itaque  his  tribus  superficiebus  iu  unum,  scilicet  00  et  30  et  10.,  faciunt  .130.; 
quibus  ductis  per  tertiam  .M*.,  scilicet  per  4.,  uenient  palmi  cubici.  520.  pro  area  curtg 
pyramidis  .eg.  Ad  quam  etiam  summam  ueniemus,  si  ex  toto  pyramide  .dabg.  aufe- 
ramus pyramidem  . dezi .;  quod  sic  fit.  Quoniam  est  sicut  .bg.  ad  .2/.,  lioc  est  sicut 
.bg.  ad  .ng.,  ita  .dk.  ad  .dt.:  disiunclim  ergo  erit  sicut  .bn.  ad  .ng.,  ita  kt.  ad  . td .: 
quare  si  multiplicnucrimus  .ng.  per  . kt hoc  est  .4  per  12.,  ct  diuiscrimus  per  .ba., 
hoc  est  per  8.,  uenient  .0.  pro  catheto  .dt.;  quare  tota  .dk.  erit  .18.;  cx  quibus  tertia 
ducta  in  trigonum  .abg.,  scilicet  in  .90.,  uenient  .340.  pro  embado  totius  pyramidis 
.dabg.;  dc  quo  crabado  si  auferatur  emhadum  pyramidis  .dezi.,  scilicet  .20.,  que  pro- 
ucniunt  cx  ducta  tertia  catheti  .dt.  in  triangulum  .ezi.,  scilicet  de  .2.  in  .10.,  rema- 
nebunt .520.,  ut  supra,  pro  embado  curtg  pyramidis  .eg.  Similiter  ostendetur  eisdem 
demonstrationibus,  si  basis  alicuius  curlg  pyramidis  fuerit  quadrilatcra,  uel  mullilatcra, 
foi  112  «r?  uel  circularis,  cx  eis  | omnia  que  dicta  sunt  eueuire;  tamen  ut  boc  opus  magis  per- 
fectum sit,  quandaro  curtam  pyramidem  habentem  basem,  ct  caput  circulares  pro- 
ponamus. 

Esto  quidem  pyramis  curta.cc.,  cuius  basis  sit  circulus  .abed.,  et  cius  caput  sit 
circulus  .efgh.,  et  altitudo  eius  sit  linea  .ik. , cuius  termini  sunt  centra  circulorum 
. prcdictorum;  ct  protrahantur  dyametri  ipsorum  .bd.  et  ,fh.;  ct  sint  ipsi  circulj  sibi 

'i  inuiccm  equidistantes.  Quare  multiplicabitur  tertia  cx  .ik.  in  summam  superficierum 

•i  circulorum  .abed.  ct  efgh.;  et  eius  superficiei, que  est  media  in  proportione  utriusque 
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circulj.  Verbi  gratia  : senii  .bd.  jionc  inter  ulrumquc  in  proportione  media  semi- 
ilyamctnnn  .bk.  et  .i.fj.m.  lineam,  cuius  spatio  circinetur  circulus  .mno.  Dico  primum, 
circulum  .mno.  cadere  in  proportione  media  inter  circulum  .abc.,  et  circulum  .efg. 
1'hoiiatio.  Quoniam  est  sicut  .bk.  recta  ad  rectam  .lm.,  ita  recta  .1  in.  ad  rectam  .if. 
Quare  erit  sicut  bk.  ad  fi. , ita  quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex  .lm.  Sed  sicut 
quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex  .ml.,  ita  quadratum  dvametri  .bd.  ad  quadratum 
dyainctri  .pm.  Est  enim  sicut  quadratum  dyametri  .bd.  ad  quadratum  dyametri  .pm., 
ita  circulus  -abed.  ad  circulum  .mnpo.:  ergn  est  sicut  quadratum  semidyametri  .bk. 
ad  quadratum  semidyametri  .ml.,  ita  circulus  .abc.  ad  rirculum  .mno.;  et  quia  est 
sicut  .bk.  ad  .lm.,  ita  .lm.  ad  .if.  erit  sicut  quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex 
■n.q.m.,  ita  quadratum  ex  .lm.  ad  quadratum  ex  .if.  Quare  est  sient  quadratum  ex 
.ml.  ad  quadratum  ex  .if.,  ita  circulus  .abc.  ad  circulum  jomn.  Est  etiam  et  sicut 
quadratum  ex  .lm.  ad  quadratum  ex  .if.,  ita  circulus  .omn.  ad  circulum  .ofg.  Osten- 
sum est  enim  esse  sicut  quadratum  ex  ,mb.  ad  quadratum  ex  -if..  ita  circulus  .abc. 
ad  circulum  .omn.;  ergo  est  sicut  circulus  .abc.  ad  circulum  .omn.,  ita  circulus  .omn. 
ad  circulum  efg.;  ergo  circulus  .omn.  medius  est  in  proportione  inter  circulum  .abc., 
et  circulum  .efg.)  et  lioc  uolui  demonstrare.  Et  ut  habeamus  summum  super  ex  liorurn 
suma  trium  circulorum,  aggregabimus  quadrata  semidyametrorum  .bk.  ml.  fi.  in  unum; 
et  quod  prouenerit,  ducemus  iu  i 3.,  ct  habebimus  suminam  arearum  ipsorum  trium 
circulorum;  quam  si  duxerimus  in  tertiam  altitudinis  .ik.,  habebimus  embadum  curtg 
pyramidis  .ec.  Que  ostendantur  cum  numeris.  Sit  semidyameter  .bk.  4.,  ct  semidya- 
niclcr  .if.  sit  .1.  Quare  semidyameter  .lm.  erit  .l.;quia  | est  sicut  .4.  ad  .>.,  ita  .1.  ad  .1.; 
ct  aggregemus  quadrata  liorurn  trium  semidyametrorum,  scilicet  .10.  et  .4.  ct  .i.,  erunt 
.11.;  quibus  ductis  in  { 3.,  ucnient  .04.;  quibus  ductis  in  tertiam  altitudinis  .ik.,  que 
sit ucnient  pro  embado  totius  pyramidis  £0.  330.  Et  si  uolumus  supplere  totam 
pyraniidem  .qabed.,  intelligemus,  trigonum  .qbd.  secare  pyramidem  .qabed.  in  duo 
equa,  iu  cuius  superficie  est  cathetus  ik.:  quo  catheto  protracto  in  .q.,  erit  linea  kq. 
cathetus  trianguli  .qbd.;  in  quo  si  protrahamus  lineam  .fr.  equidistautem  lineg  ik., 
erit  linea  .fr.  «qualis  lineg  .ik.,  cum  cquidistans  sit  linea  .fi.  ke.  bk.;  et  erit  .rk. 
cqualis  lineg  .fi.;  ct  trigona  .qif.  ct  frb.  erunt  sibi  inuicem  similia.  Vnde  si  extrac-' 
terimus  .kr.  , hoc  est  .if.  ex  kb.,  remanebit  br.  3.:cl  quia  est  sicut  -br.  ad  .rf., 
ita  .fi.  ad  iq.:  si  multiplicamus  rf.  per  .if,  et  diuiserimus  per  .br.,  ucnient  .9.  pro 
catheto  .qi.  Quare  tota  .qk.  est  io.,  que  est  altitudo  pyramidis  .qabed. 

DsioxstrsSo  rursus  aliter  quomodo  ex  ductu  altitudinis  ctiiusrumquc  pyramidis  de- 
rurtatg  in  summam  superficiorum  basis  et  capitis  ipsius,  et  cius  superficiei,  que  media 
est  in  proportione  inter  utramque,  egrediatur  triplum  ipsius  pyramidis  dccurtatg.  Ad 
quod  demonstrandum,  adiaccat  pyramis  docnrtata  .abgdez.,  cuius  Insis  sit  triangulus 
■abg.  maior;  ct  cius  caput  sit  triangulus  dei.  minor  cquidistans  basi,  laceat  quidem 
inter  .ab.  et  .de.  in  proportione  media  recta  .it.,  et  triangulus  .kit.  similis  unicuique 
triangulmum  .abg.  et  .dez.;  et  erit  sicut  ab.  prima  ad  .de.  tertiam,  ita  trigonum 
■abg.  ad  trigonum  .kit.  Sit  rursus  sicut  it.  ad  de.,  iioc  est  sicut  .ab.  ad  .it.,  ita 
.de.  ad  permuta  tini  erit  sicut  .bg.  ad  .de  , ita  .it.  ad  .i.  Sed  sicut  .it.  ad  b.,  ita 
trigonum  .kit.  ad  trigonum  .dez.;  ergo  equaic  est  sicut  trigonum  .abg.  ad  trigonum 
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kit .,  ila  trigonum  .kit.  ad  trigonum  .dez.‘,  ergo  trigonum  .kit.  est  in  proportione 
media  inter  trigonum  .abg.,  cl  trigonum  .dez.  Elcuetur  siquidem  super  trigonum  .kit. 
cathetus  .km.  equalis  catheto  cadenti  inter  triangulum  .daz.,  et  triangulum  .abg.',  et 
copulentur  recte  .mi.  et  .mt.‘,  et  erit  altitudo  pyramidis  .mkit.  equalis  altitudini  py- 
ramidis decurtalg  .abgdez.  De  inde  protrahantur  recte  .ae.  et  .eg.  et  . dg\  et  fient  in 
dicta  pyramide  decurtata  tres  pyramides  continue  proportionales,  quarum  maior  est 
pyramis  .abge.,  media  . agde minor  uero  .dgze.  Quod  sic  probatur.  Quoniam  linee 
.de.  et  .ab.  equidistantes  sunt;  et  in  eis  sunt  trigona  .abe.  et  .ade.,  erit  altitudo 
utriusque  trianguli  una;  | quare  erit  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita  trigonum  .abe.  ad  tri- 
gonum .ade.',  ila  pyramis  .gabe.  maior  ad  pyramidem  .gade.  mediam.  Sunt  enim 
nmbe  pyramides  sub  altitudine  una,  que  est  a ,g.  puncto;  quia  est  sub  tractus  eorum 
ad  planum  ,dabe.\  ergo  est  sicut  .eba.  ad  .de.,  ita  pyramis  .gab.  ad  pyramidem  .gdae. 
Rursus  quia  equidistantes  sunt  recte  ,ag.  ad  . dz .,  ita  trigonum  .agd.  ad  trigonum 
.gdz.  Sed  sicut  trigonum  .agd.  ad  trigonum  .gdz.  , ita  pyramis  .eagd.  media  ad 
pyramidem  .edgz.  minorem)  cum  sint  sub  una  altitudine:  habent  enim  caput  unum, 
quod  est  . e et  bases  eorum  sunt  in  uno  plano,  scilicet  in  co,  in  quo  est  quadri- 
lalenim  .dagz.",  ergo  est  sicut  .ag.  ad  .dz.,  ita  pyramis  .cdg.  ad  pyramidem  .edgz. 
minorem.  Sed  sicut  .ag.  ad  .dz.,  ita  .ab.  ad  .de.,  cuin  trigona  .abg.  et  .dez.  sint 
cqu  id  ista  titia.  Ostensum  csl  etiam  et  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita  pyramis  .gab.  maior  ad 
pyramidem  .gade.  mediam;  et  est  etiam  sicut  .ab.  ad  .de.,  hoc  est  sicut  .ag.  ad 
.dz.,  ita  pyramis  .gade.  media  ad  pyramidem  .gdez.  minorem.  Quare  est  sicut  py- 
ramis .eabg.  ad  pyramidem  .eagd.,  ita  pyramis  .eagd.  ad  pyramidem  .gedz.  Quare 
tota  pyramis  .ab gdez.  decurtata  diuisa  est  in  tres  pyramides  continue  proportiona- 
les, in  ea  uidclicct,  in  qua  est  recta  .a b.  ad  rectam  .de.:  sed  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita 
fuit  triangulus  .abg.  ad  triangulum  .kit.  Sed  sicut  triangulus  .abg.  ad  triangulum 
.kit.,  ita  pyramis  .eabg.  ad  pyramidem  .mkit. t sunt  enim  ambe  sub  equalj  allitu- 
diue;  ergo  est  sicut  .ab.  ad  de.,  ita  pyramis  .eabg.  ad  pyramidem  .mkit.  Demon- 
stratum est  etiam  sicut  .ab.  nd  .de.,  ila  piramis  .ea bg.  ad  pyramidem  .g</«e.;ergo 
pyramis  .eabg.  ad  duas  piraraides,  que  sunt  .mkit.  ct  .gdae.,  eandem  proportionem 
habent  : quare  cqualis  est  pyramis  .mkit.  pyramidi  .gade.  Quare  erit  sicut  pyramis 
.gdae.  ad  pyramidem  .gdez.,  hoc  est  sicut  .a b.  ad  .de.,  ita  pyramis  .mkit.  ad. py- 
ramidem .gdez.  : pyramides  ergo  .eabg.  ct  .mkit.  et  .gdez.  continue  proportionales 
sunt,  ct  sub  equalj  altitudine,  nec  non  ct  toti  pyramidi  .abgdez.  equantur.  Vnde  si 
ducatur  altitudo  eorum  in  bases  ipsorum,  scilicet  in  trigona  .a bg.kit. de z.,  nimirum 
triplum  ipsorum  pyramidum,  hoc  est  totius  decurtatg  pyramidis  .abgdez.  deueuiet; 
et  Iioc  est  quod  uolui  demonstrare. 

Explicatis  his  que  ad  areas  cubicas  pyramidum,  et  earum  partium  />ert inerit. 

Nunc  tractemus  de  his  que  spectant  ad  mensurationem,  et  earum  partium. 

.SI  infra  speram  summatur  punctus,  a quo  quatuor  recte  sibi  inuicem  cquales  | ad 
superficiem  sperg  concurrant:  ct  termini  ipsarum  non  sint  in  una  superficie  plana  ; 
punctus  erit  ccutrum  sperg.  Verbi  gratia  : sit  spera  .ab.',  et  in  ipsa  sit  punctus  . z ., 
a quo  protracte  sint  quatuor  recte  .zb.  zg.  zd.  ze.  sibi  inuiccm  equales;  cl  non  sint 
puncta  b.g.d.e.  in  una  superficie  plana.  Dico,  punctum  .z.  esse  centrum  sperg  .ab. 
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Probatio:  protrahantur  a puncto  .b.  iu  puncta  .g.d.e.  recte  .bg.  bd.  b e.;  et  copulentur 
recte  .dg.  de .,  et  erunt  omnes  iste  recte  infra  speram.  Et  quoniam  omne  trigonum,  ut  in 
undecimo  habetur  Evclidis,  est  in  uno  plano,  erunt  puncta  .b.g.d.  in  uno  plano;  et 
puncta  . b.d.e . in  alio;  circa  que  puncta  circinentur  circulj  .bgd.c t .bde.',  eia  puncto. z. 
ad  plana  circulorum  -bgd.  bde . perpendiculares  protrahantur  zi.  zt .,  et  emittantur  ab 
utraque  parte  in  puncta  . k.l.m.n .;  et  per  punctum  rcctc  pxotrabatur  .ib.  ig.  id.  Et 
quoniam  .zi.  stat  orthogoualiter  super  planum  circuli  .b.g.d. , erunt  siquidem  anguli  .zib. 
et  .zi g.  et  .zid.  recti:  et  quia  recte  .zb.  zg.  zd.  sibi  inuiccm  equales  sunt;  et  in  comunc 
iacet  recta  .si.;  erit  itaque  recte  .ib.  et  .ig.  et  .id.  sibi  inuicem.  Quare  ut  in  Kvclide 
habetur,  .i.  punctus  centrum  est  circulj  .bgd.:  et  quoniam  .kl.  transit  per  centrum  cir- 
culi .bgd.  orthogoualiter,  erit  ipsa  .kl.  dyameter  sperg;  et  puncta  . k.l . eroni  poli  cir- 
culi . bgd.,  ut  in  libro  miles,  et  teodosii  probatum  est;  propter  quod  in  linea  .47.  est 
centrum  sperg.  Similiter  ostendetur,  punctum  .t.  esse  centrum  circulj  . bde propter 
quod  et  linea  .mn.  probatur  esse  dyameter  sperg  .a  b,;  quare  in  recta  .mn.  est  cen- 
trum sperg:  et  quia  .z.  punctus  est  in  utroque  dyametro  .kl.  et  .mn.,  patet  ipsum  esse 
centrum  sperg,  ut  predixi. 

Cva  linea  que  protrahitur  ex  puncto  capitis  omnis  pyramidis  columng  ad  centrum 
basis  cius  perpendicularis  super  basim  ipsius;  tunc  lineg  rcctg,  que  protrahuntur  cx 
puncto  capitis  eius  ad  circulum  continentem  superficiem  basis  eius  sunt  cqualcs:  ct 
multiplicatio  unius  linearum  que  protrahuntur  ex  capite  cius  ad  circulum  continentem 
basim  eius  in  medietatem  circuli  continentis  basi  eius  est  embati  mn  superficiei  py- 
ramidis columng,  hoc  est  cius  que  est  inter  punctum  capitis,  ct  lineam  continentem 

circulum  basis.  Verbi  gratia  : esto  pyramis  columng  . abgd .,  cuius  summitas  sit  .a.} 

et  cius  basis  sit  circulus  . bgd.,  cuius  centrum  est  .e.’,  et  linea  .ae.  orthogoualiter  erecta 
sit  super  planum  circuli  .bgd.’,  et  a puncto  .a.  ad  lineam  continentem  circulum  .bgd. 
per  superficiem  pyramidis  .abgd.  protrahatur  quotcumque  rcctc  .ab.  ag.  ad.  Dico 
quidem,  rectas  .ab.  ag.  ad.  sibi  inuicem  | cqtiales  esse.  Probatio:  protrahantur  4 cen- 
tro .e.  recte  .eb.  eg.  ed.m,  que  omnes  sibi  inuiccm  cqualcs  sunt  a centro.  Et  quoniam 
ae.  perpendicularis  est  super  planum  circuli  .bgd.,  erunt  anguli  .aeb.  ct  .aeg.c l 
.aed.  recti.  Quare  orthogonia  sunt  trigona  .aeb.  el  .aeg.c  t .aed.,  ct  habent  bases 

equales,  que  sunt  .eb.  eg.  ed.‘,  et  latus  .ae.  est  comune  cis.  Quare  latera  subtendentia 

angulos  rectos,  que  sunt  .ab.  ag.  ad.  sibi  inuicem  sunt  cqualia:  ct  propter  hoc  esi 
manifestum,  quod  omnes  rectg,  que  protrahi  possunt  ab  .a.  ad  lineam  circunferentein 
«■ bgd .,  equautur  linee  .ab.  Item  dico,  quod  ex  ductu  .ab.  in  dimidium  lineg  circuii- 
ferentis  .bgd.  proucnit  area  superficiei  pyramidis  .abgd.,  que  est  4 circulo  basis  .bgd. 
usque  ad  summitatem  eius:  si  non  fuerit  ita,  tunc  sit  multiplicatio  lineg  .ab.  iu  quan- 
titatem longiorem,  aut  breuiorem  medietate  cireunferentig  circuli  .bgd.  ipsum  erabadum 
superficiei  pyramidis  .abgd.’,  et  sit  quantitas  .iz.;  ct  duplum  ,iz.  est  longius  circulo 
.bgd.  Ergo  faciam  super  circulum  .bgd.  figuram  rcctilincam  habentem  latera,  ct  an- 
gulos equales  continentem  ipsum;  et  sint  latera  eius  aggregata,  minus  duplo  linee  .15., 
que  sit  figura  .t kl.\  ct  protraham  lineas  at.ak.al.)  ct  ostendam,  lineam  .ab.  per- 
pondicutarcm  esse  super  lineam  .bk.  hoc  modo:  protraham  lineam  .et.,  et  erunt  qua- 
drata linearum  .eb.  et  .bt.  cqualia  quadrato  lineg  .et.  Comunc  udiaccat  quadratum 
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perpendicularis  .ac.,  erunt  quadrata  linearum  .ac.  ct  .et.,  hoc  est  quadratum  .at. 
equalia  quadratis  linearum  .ae.  eb.  bt.,  lioc  est  quadratis  linearam  .a b.  et  .bt.  Quare 
angulus  . abt . rectus  est ; perpendicularis  ergo  est  .ab.  super  lineam  .tk.:  similiter 
ostendetur,  lineam  .ag.  perpendicularem  esse  super  .k.  akl.,  ct  .ad.  super  lineam  .ti.: 
et  quia  recte  .ab  .ag.  ad.  sibi  inuicem  equales  sunt,  ueniet  ex  multiplicatione  unius 
earum,  ut  dicatur  ex  .ab.,  in  medietatem  laterum  trigoni  .tkl.  embadum  superficiei 
pyramidis  .a tkl.  maior  superficie  pyramidis  . abgl cum  contineat  ipsam,  scilicet  eius, 
que  csl  inter  circulum  .bgd.,  et  punctum  .a.,  cura  contineat  ipsam:  et  medietas  laterum 
trigoni  .tkl.  est  minus  quantitate  .iz.  ; ergo  etiam  fuit  multiplicatio  lineg  .ab.  id 
quod  est  minus  linea  42.  est  maior  superficie  pyramidis  columug;  quod  est  impossi- 
bile: ergo  non  est  possibile  ut  multiplicatio  lincg  .ab.  in  lineam  , que  sit  longior 
medietate  circulj  . bgd.,  sit  embadum  superficiei  pyramidis  .abgd.  Rursus  ponatn  lineum 
.iz.  minorem  medietate  circunfcrentig  circulj  .bgd.;  ct  si  possibile  est,  ex.  ductu  .a b. 
in  .iz.  proucniat  arca  superficiei  pyramidis  .a  bgd. : quod  si  ita  est,  sequitur  quod  ex 
multiplicatione  .ab.  in  medietatem  circunferenlig  circulj  .bgd.  | proiicuiet  superficies 
maioris  pyramidis  pyramide  .abgd.,  que  sit  pyramis  .acfh.,  cuius  summitas  sit  .a.;  ct 
basis  cius  sit  circulus  .fch.x  ct  describam  in  circulo  . fch . figuram  rcctilineam  .cf/i.  mi- 
nime coiitiugcutcm  circulum  . bgd .;  et  protraham  a centro  puncto  .e.  super  lineam  xf. 
catlielum  .cl.,  que  diuidet  lineam  xf.  in  duo  equa;  cl  copulabo  rectas  .ac.  al.  af.  ah.', 
clpcrea  que  dicta  sunt  ostendetur,  linea  .al.  perpendicularis  esse  stiper  lineam  .fer, 
et  equales  debet  perpendicularibus  cadentibus  super  rectas  .cf.  ct  .fh.  a puncto  .a.;  et 
erit  recta  .al.  maior  quam  .ab.,  cum  longior  sit  .el.  quam  .eb.;  ct  medietas  laterum 
figurg  .cfh.  est  maior  medietate  lineg  circunfcrentig  circulj  .bgd.;  ct  medietas  circulj 
bgd.  est  maior  .is.;  ct  ex  ductu  .al.  in  medietatem  laterum  figurg  rectilineg  .cfh. 
proucuit  arca  pyramidis  acfh .,  cuius  basis  est  trigonum  .cfh.;  ct  ex  ductu  .ab.,  que 
est  breuior,  ex  .al.  in  .iz.,  que  est  breuior  medietate  laterum  trigoni  .cfh.,  proucuit 
area  maioris  pyramidis  .acfh.,  cuius  basis  est  circulus  .cfh.;  quod  est  inconuenlens: 
suprascripta  pyramis  .acfh.,  cuius  basis  est  circulus  continens  pyramidem  .acfh.  , 
cuius  basis  est  triangula.  Non  enim  multiplicabitur  linea  .ab.  per  longiorem,  aut  bre- 
uiorem  lineam  circunfcrculig  circulj  .bgd.,  ut  proueniat  inde  area  pyramidis  .abg. 
Quare  concluditur,  qnod  ex  ductu  .ah.  in  medietatem  circunfcrentig  circulj  .bgd. 
proucnit  area  superficiei  pyramidis  .abgd.,  que  est  inter  summitatem  rapitis  eius  , 
et  circulum  .bgd. ; ct  hoc  est  quod  nolui  demonstrare.  Vndc  si  ponamus  perpen- 
dicularem .ae.  21.,  et  semidyametrum  xb.  7.,  erit*  utique  linea  .ab.  2^.;  quam  si  du- 
xerimus in  medietatem  circunfcrentig  circulj  .bgd.,  que  est  22.,  ucnient  550  pro  arca 
superficiei  pyramidis  .abgd. 

SI  superficies  secat  pyramidem  columrig  ad  equidlstantein  basis  ipsius,  comunis  sectio 
superficiei  et  pyramidis  erit  linea  continens  circulum  , per  cuius  centrum  transibit 
axis  pyramidis  , que  est  linea  recta  ducta  a sumitalc  pyramidis  ad  centrum  circuli 
suc  basis.  Ad  quod  demonstrandum:  Esto  pyramis  .abed.,  cuius  summitas  est  .a.,  ct 
cuius  basis  est  circulus  .bede.,  cuius  centrum  est./.;  ct  sccct  ipsam  pyramidem  su- 
perficies .hikl.,  que  sit  equidistans  circulo  .bede.  Dico,  comuncm  sectionem  pyramidis 
abed . , et  superficiei  .hikl.  circulum  esse.  Probatio.  Signabo  super  circulum  .bcd. 
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«luo  puncta  .b.c.}  et  sit  arcus  .bc.  minor  semicirculo;  ct  protraham  a punctis  .b.c.  dyn- 
tnctros  .bd.  ce.;  ct  copulabo  rectas  | ab.  ac.  ad.  ae.  ct  . be ct  signabo  super  lineas 
uib.  ct  .ac.  ct  .ad.  ct  .ae.  super  comuncm  sectionem,  quam  habent  ipse  recte  cum 
superficie  .kikl.  puncta  h.i.k.l.m.  ct  quoniam  trigona  .abd.  ct  .ace.  sese  inuiccm  secant 
super  puncta  .a.f.,  comunis  eorum  sectio  erit  linea  recta,  que  est  linea  cadens  perpendi- 
culariter  ab  .a.  in  ergo  linea  .af.  est  axis  pyramidis  .abed.,  quam  secat  superficies 
Jiikl.  super  punctum  .m.  Rursus  quoniam  trigona  .abd.  tt.ace.  ct  .abe.  secant  duas  su- 
perficies cquidLstanles  .bede.  et  Jiikl.,  erunt  comunes  earum  sectiones  equidistantes; 
hoc  est  recta  Jik.  cquidistat  recte  . bd ct  recta  dl*  recte  .ce.,  ct  recta  .hi.  recte  .be.: 
ct  quoniam  in  trigono  .abd.  protracta  est  recta  .hk.  equidistans  basi  .M.,  erit  sicut 
.a.b.  ad  .ah.,  ita  .bd.  ad  .hk..  Est  enim  sicut  .ha.  ad  .ah.,  ita  .ac.  ad  .ai.:  cum  in 
triangulo  .abc.  equidistans  basi  .be.  protracta  sit  linea  .hi.  ; et  est  sicut  .ac.  ad 
.ai. , ita  .ce.  ad  dl*}  ergo  erit  sicut  .ab.  ad  .ah.,  ita  .ce.  ad  dl*  Est  enim  ul  .ab. 
ad  .ah.,  ita  .bd.  ad  .dk.x  per  cquale  ergo  erit  sicut  .bd.  ad  .hk.,  ita  .ce.  ad 
permutarim  ergo  ut  .bd.  ad  .ce.,  ita  hk.  ad  dl*}  est  enim  .bd.  cqualis  .ce.}  quare 
recta  Jik.  cqualis  est  recte  dl*:  et  quouiam  in  trigonis  .afb.  et  .afc.  et  .afd.  et 
.afe.  protracte  sunt  recte  Jim.  im . km.  Im.  equidistantes  suis  basibus  .bf.  cf.df.  <■/., 
erit  sicut  .bf.  ad  .fa.,  ita  Jim.  ad  .ma.}  et  sicut  .c/.  ad  .fa.,  ita  im.  ad  .ma.}  nec 
non  et  sicut  .df.  ad  .fa.,  ita  .km.  ad  .ma.}  ct  sicut  ef.  ad  .fa.,  ita  Jm.  ad  .ma. 
Sed  proportio  linearum  Jbf.cf.df.cf.  ad  .fa.  est  proportio  una;  cum  ipse  quatuor 
rcctc  sibi  iuuiccm  cquantur.  Sunt  enim  omnes  a centro  , ct  circulj  omnes  deducte. 
Quare  proportio  rectarum  Jim.  im.  km.  Im.  ad  .ma.  est  similiter  proportio  una:  pro- 
pter quod  patet,  ipsas  sibi  inuiccm  equales  esse;  et  ducuntur  a puncto  .m.  ad  comuncm 
-sectionem  superficiei  Jiikl.,  ct  pyramidis  .abed.  Quare  manifestum  est,  superficiem 
Jiikl.  circulum  esse:  et  cius  cculrum  est  .m.,  per  quod  centrum  transii  axis  .af.;  et 
hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

Is  omni  portione  pyramidis  columnp,  cuius  basis  est  circulus  , et  cuius  superius 
est  circulus,  et  cuius  basis  superficies  cquidistat  superficiei  superioris  cius;  et  linea 
que  egreditur  cx  centro  basis  eius  ad  centrum  superficiei  superioris  eius  est  perpen- 
dicularis super  duas  superficies;  tunc  si  protrahantur  in  basi  eius,  ct  in  circulo,  quod 
est  in  superiore  cius,  duc  dyametri  equidistantes;  ct  continuatur  quod  est  inter  duas 
extremitates  duarum  dyametrnrum  per  duas  lineas,  erit  multiplicatio  unius  carum  in 
medietatem  j circunferentip  amborum  circulorum»  area  superficiei,  que  continetur  r.  itfi 
inter  utriinupie  circulum.  Verbi  gratia:  Sit  pyramis  columng  decurtata  .abgdz.,  cuius 
basis  sit  circulus  .abg.,  et  cius  caput  sit  circulus  .dez.\  qui  circulj  sibi  inuiccm  cqui- 
distcnl:  ct  copulata  in  centris  eorum  recta  .it.  perpendicularis  utrique  circulo : et 
producantur  duo  dyametri  .bg.  et  ,ez.  sibi  inuiccm  equidistantes:  et  copulentur  extre- 
mitates eorum  cum  lineis  .be.  et  .gz.  Dico  quod  cx  multiplicatione  unius  linearum  .be. 
gs.in  medietatem  circunfcrcntig  circulorum  .abg.dez.  proucnit  arca  superficiei, que  est 
inter  circulum  .abg.,  et  circulum  .dez.  Quod  sic  probatur.  Compleatur  pyramis .mabg.; 
ct  protrahantur  rcctc  Jie.  gz.  in  punctum  .//*.,  ct  erunt  rcctc  *mb.  et  .mg.  equales 
sibi  inuiccm:  nec  non  ct  rcctc  .me.  et  .mz.  sibi  inuiccm  cquantur.  Qilare  rccla  .be. 
recte  .gz.  cqualis  est.  Et  quoniam  omnis  circulus  addit  super  suum  dyamctruin  tri- 
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1?'  pium  cius,  ct  septimam,  erit  sicut  circulus  .abg.  ad  suum  dyametrurn  Mg.,  ita  cir- 
culus .dez.  ad  suum  dyametrurn  .ez.:  et  propter  hoc  erit  sicut  arcus  Mag.,  qui  est 
medietas  circulj  .abg.  ad  dyametrurn  . bg .,  ita  arcus  . edz .,  qui  est  medietas  circulj 
.dez.  ad  dyamelrum  ,ez.:  permutarim  ergo  est  arcus  Mag.  ad  arcum  .edz.,  sicut  Mg. 
ad  .ez.  Sed  sicut  .bg.  ad  .es.,  ita  .mb.  ad  .me.,  cum  in  triangulo  .mbg.  rccla  .es. 
equidistans  sit  basi  .bg.:  abscidam  quidem  ex  arcu  .bag.  arcum  ,ag.  equalem  arcui 
.edz.)  ct  erit  proportio  arcus  .bag.  ad  arcum  . ag sicut  recta  .mb.  ad  rectam  .me.: 
quare  disiunctini  erit  arcus  .ba.  ad  arcum  Mg.,  sicut  recta  .be.  ad  rectam  .em.  Ergo 
multiplicatio  .me.  in  arcum  .ba.  est  sicut  multiplicatio  .be.  in  arcum  .ag.,  hoc  est 
iu  arcum  .edz.  Comuniter  si  addatur  multiplicatio  .be.  in  arcum  .bag.,  erunt  mul- 
tiplicationes .be.  in  arcum  .bag.,  ct  .be.  in  arcum  .edz.  equales  multiplicationibus 
.be.  in  arcum  .bag.,  et  .crn.  in  arcum  .ba.:  comuniter  addatur  multiplicatio  .em.  ia 
.ag.,  hoc  est  cx  .em.  iu  arcum  .edz.,  erit  multiplicatio  totius  .mb.  in  arcum  .bag. 
equulis  multiplicationibus  .bc.  in  arcus  .bag.  et  .edz.,  et  ex  .em.  in  arcum  .edz. 
Sed  multiplicatio  .mb.  iu  arcum  .bag.  est  area  superficiei  pyramidis  .mabg.  , que 
est  inter  circulum  .abg.,  et  punctum  .M.;  ergo  multiplicatio  .be.  in  arcus  .bag.  et  .edz. 
cum  multiplicatione  .em.  in  arcum  .edz.  facit  eandem  aream.  Sed  ex  multiplicatione 
.me.  in  arcum  .edz.  proucnit  area  pyramidis  ♦ medz .,  que  est  inter  circulum  .dez.,  et 
punctum  .m.  Quare  residuum  areg  pyramidis  .abed.,  quod  est  inter  circulos  .abg.  et 
f-U6  .dez.,  prouenit  ex  .bc.  in  arcus  .bag.  ct  .edz.  qui  | arcus  suut  medietas  circunfe- 
rentig  utriusque  circulj;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut  probentur  cum  numeris  ; 
ponam  dyametrurn  Mg.  I4.,et  dyametrurn  .ez.  duas  quintas  eius,  que  sunt  f 5.;  et 
lineam  Me.  is,  et  .it.  | M.;  ct  copulalio  rectam  .mi.’,  ct  per  puncta  .e.z. protraham  lineas 
.ec.zf.  equidistantes  recte  .it.;  et  erunt  rcctc  .c/.ct  .tf.  equales,  sicut  sunt  sunt  (sic).ei. 
ct  ,iz.;  relique  .bc.  et  .gf.  sibi  iutiiccm  equantur.  Quare  trigona  .ecb.  et . zfg . similia 
sunt  sihi  inuiccm  ct  cqualia  : et  anguli  qui  ad  M.  et  .g.  equales  sibi  inuicem  sunt: 
ergo  trigonum  .mbg.  cquicrurium  est  habens  latera  Mm.  et  .mg.  equalia  : et  quia 
recta  .ez.  equidislat  recte  Mg.,  erit  trigonum  .mez.  simile  trigono  .mbg.;  ergo  tri- 
gonum mez.  cquicrurium  est  habens  angulos  qui  ad  .e.  ct  .z.  equales.  Quare  recta 
.m.i.  cathetus  erit  super  .ez.,  cum  punctus  .1.  sit  super  dimidium  .ez.:  fuit  autem  an- 
gulus .tib.  rectus;  quare  patet,  lineam  .mit.  esse  continuatam;  ergo  . mt . est  perpen- 
dicularis pyramidis  .mbag.,  et  transit  per  centrum  circuli  .edz.:  et  quoniam  recte 
.m  b.  et  .m  g.  sunt  equales;  si  ab  ipsis  auferatur  .me.  et  .mz.,  remanebunt  .eb.  et 
.zg.  sibi  inuiccm  equales:  ergo  .zg.  est  .15.:  et  quia  .ez.  ad  Mg.  est  sicut  2.  ad  5., 
est  propter  hoc  .me.  ad  .mb.  sicut  .2.  ad  .5.;  quare  .me.  ex  .eb.  est  -J,  scilicet  .10.: 
tota  ergo  .mb.  erit  .25.:  de  cuius  quadrato  si  auferatur  quadratum  ex  . tb .,  quod  est 
.49.,  remanebunt  .57G.  pro  quadrato  catheti  .mt.’,  ct  erit  arcus  Mag.  22.,  que  proue- 
niunt  cx  .tb.  ducta  in  J 3.;  et  erit  arcus  .edz.  \ 8.,  scilicet  f cx  arcu  Mag.:  quibus 
arcubus  in  unum  coniunctis  faciunt  £ 30.;  quibus  multiplicatis  in  lineam  .eb.,  scilicet 
in  .13.  faciunt  .462.  pro  area  superficiei  contcnctg  iuter  circulos  .abg.  ct  .dez.  Et  si 
cx  area  superficiei  pyramidis  .mabg.,  que  prouenit  cx  .mb.  iu  arcu  Mag.,  scilicet  de 
.25.  in  .22.  tollatur  area  superficiei  pyramidis  .mez.,  que  prouenit  cx  .me.  in  arcu  .dz., 
scilicet  de  .10.  in  J 8.  , remanebunt  similiter  .462.  pro  arca  contenta  inter  circulum 
.edz.  ct  circulum  Mag.;  ct  hoc  uolui  declarare. 
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Cvm  fuerit  circulus,  cuius  dyameter  sit  protracta,  et  protrahitur  ex  centro  ipsius 
linea  stans  super  dyametrum  orthogonaliter  : ct  perueniens  ad  lineam  continentem 
ipsum;  et  secatur  una  duarum  medietatum  circulj  in  duo  media;  tunc  cum  diuiditur 
una  liarutu  quartarum  iu  diuisioues  equales  queeumque  sint ; deinde  protrahitur  corda 
sectionis  , cuius  una  extremitas  est  punctus  , super  quod  secat  sc  linea  recta  stans 


super  dyametrum,  ct  linea  continens  circulum:  et  producitur  linea  dyaractri  in  parte, 
in  quam  concurrere,  donec  concurrant;  ct  protrahuntur  in  circulo  corde  cquidistantes 
linee  dyametri  cx  omnibus  punctis  diulsionum,  | per  quas  diuisa  est  quarta  circulj;  w.  *■*  rtfta‘ 
tunc  linea  recta,  que  est  inter  punctum,  super  quod  est  concursus  duarum  linearum 


protractarum;  ct  inter  centrum  circulj  est  cqualis  medietati  dyametri,  ct  cordis,  que 
protracte  sunt  in  circulo  equidistantibus  dyametro  coniunctis.  Verbi  gratia:  In  circulo 
quidem  abed.  protracta  sit  dyameter  .ab.',  et  centrum  circulj  sit  .e.,  a quo  protractu 
sit  linea  .ec.  stans  orthogonaliter  super  dyametrum  .ab.,  que  diuidil  arcum  .acb.  iu 
duo  equa;  et  diuidatur  arcus  .cda.  in  quotlibct  diuisioues  equales,  que  sint  arcus  .cd. 
df/g.ga.',  et  protrahatur  corda  .cd. , ct  emittatur  extra  circulum  pariter  cum  dya- 
metro ba .,  donec  concurrant  in  puncto  .h.\  ct  per  puncta  .d.f.g.  protrahantur  recte 
.di.  fk.  gl.  cquidistantes  dyametro  .ab.  Dico,  lineam  Jie.  equalcm  esse  dyametro  .eu., 
et  cordis  .gl.  fk.  di.  coniunctis.  Probatio.  Copulabo  rectas  al.  gk.fi.\  et  ducam  rectas 
Jf.  kg.  in  partes  .fg.,  donec  concurrant  linee  .ah.  super  puncta  .nt.it.  Et  quoniam  in 
equidistantibus  .ab.  .et  .gl.  recta  incidit  .al.,  erunt  anguli  .bal.  et . alg . equales:  equales 
uero  anguli  super  equas  periferias  consistunt,  siue  ad  centrum:  siuc  ad  periferiam 
fuerint  constituti.  Quare  arcus  .bl.  cqualis  est  arcui  .ag.  Item  quia  in  equidistan- 
tibus  .gl.  et  fk.  recta  incidit  .gk.,  erunt  anguli  Jgk.  ct  gkf.  equales;  ci  ideo  arcus 
.lk.  arcui  ,gf.  est  cqualis.  Similiter  ostendetur,  arcum  .ki.  arcui  .fd.  equalem  esse. 
Sunt  enim  arcus  .ag.  et  .gf.  ct  .fd.  sibi  inuicem  equales.  Quare  ct  arcus  .bl.  et  .lk. 
ct  .ki.  sibi  iuuicera  equales  sunt  ; cum  arcus  .bl.  cqualis  sit  arcui  .ag.,  et  ./A*, 
arcui  .gf.,  ct  .ki.  arcui  .fd.  Quare  totus  arcus  .bi.  toti  arcui  .ad.  existit  equalis. 
Reliquus  ,lc . reliquo  ,cd.  cqualis  est  : et  est  cqualis  unicuique  arcui  .ik.  A/.  Ib. 
Quare  anguli  .edi.  et  .ifk.  ct  . kgl . ct  . gnb . sibi  inuicem  sunt  equales.  Rursus 
quia  in  equidistantibus  Jib.  ct  .di.  recta  incidit  . ch . , erit  exterior  angulus  .edi. 
equalis  opposito  et  interiori,  qui  sub  .chb.  Similiter  ostendetur,  angulus  .imb.  equa- 
lis  esse  exteriori  .ifk.,  nec  non  et  angulus  .knb.  equalis  esse  angulo  kgl.  Est  enim 
angulus  .lab.  equalis  unicuique  prodictorum  angulorum  : ergo  anguli  Jab.  et  .knb. 
et  .imb.  ct  .chb.  sibi  inuicem  sunt  equales:  recte  ergo  .la.  kn.  et  .im.  ct  .ck.  sibi 
inuicem  cquidistantes  sunt,  cum  in  cis  incidat  recta  .bh.  faciens  cum  ipsis  exteriores 
angulos  equales  oppositis  et  interioribus.  Et  quia  recte  da.  ct  .gn.  copulant  duas 
rectas  cquidistantes  .na.  et  .gl.,  erit  .na.  equalis  recte  .gl.  Itera  quia  cquidistantes  .kn. 
ct  .fm.  copulant  duas  rectas  cquidistantes  .mn.  ct  i/.t  erit  |propter  hoc  recta  w. 

.n  m.  equalis  recte  .kf. Rursus  quia  rccle  .im.  cl  ,dh.  copulant  cquidistantes. mh.  et  .id., 
erit  .mh.  cqualis  recte  .id.  Quare  tota  .ah.  equatur  rectis  .gl.  fk.  di.  couiunctis.  Co- 
muniter  addatur  semidyamclrum  .ea.,  erit  semidyametrum  .ea.  cum  rectis  Jg.  kf.  id. 
cqualis  toti  xhr,  et  hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

SI  in  medietate  sperg  componatur  corpus  ex  quotcumque  portionibus  pyramidum 
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columnarum :ct  superior  liaruui  sil  pyramis  perfecta  habens  summitatem  cius  iu  alio  super 

polum  spcr£  (sic)  super  potiim  circulj  basis  sonilsjierg;  et  circulus  basis  ipsius  sit  caput 
sopientis  portionis,  cuius  basis  etiam  sit  caput  sequentis  portionis  pyramidis;  et  hoc  sem- 
per  (int,  donec  basis  inferioris  portionis  sit  circulus  maior  cadens  in  spera;  et  sint  omnes 
circulj  portionum  cquidislanles  circulo  maiori;  et  perpendicularis  cadens  a jkiIo  ipsius 
maioris  circuli  , scilicet  ab  eo  super  quo  cadit  punctus  summitatis  superioris  por- 
tionis ad  centrum  sperp  , transeat  per  centra  omnium  circulorum  : et  linee  recte 
cadentes  in  terminis  dyametrorum  uniuscuiusque  portionis  sint  sibi  inuicem  cqua- 
les.  Tunc  area  superficiei  totius  corporis  compositi  ex  quacumque  multitudine  portio- 
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nutu  columnarum  erit  militis  duplo  arcg  maioris  circulj  cadentis  in  sentispera  conti- 
nentis ijisum  corpus  : et  erit  eliam  maius  duplo  areg  maioris  circulj  scinisperg  con- 
tentg  ab  ipso  corpore.  Probatio.  .Sit  circulus  maior  semisperg  circulus  .abgd.,  cuius 
centrum  sit  .e.  , quod  etiam  est  centrum  sperg  , quia  centrum  sperg  est  centrum 
oiiiniutu  circulorum  mugitorum  cadentium  in  spera:  et  pilus  circulj  atbgd.  esto  .z.;  et 
transeat  circulus  magnus  per  polum  .z.  stans  ortbogonalilcr  super  circulum .abgd.  Quare 
coni  unis  sectio  eorum  erit  dyametrum  utiiusquc  circulj,  que  sit  recta  .ag.;  et  erit  arcus 
•azg.  semicirculus,  et  equalis  semicirculo  »abg.  Et  constituatur  iu  seniispera,  cuius 
basis  est  circulas  . abgd et  polus  eius  est  .z.  corpus  compositum  ex  tribus  portio- 
nibus pyramidum  columnarum,  et  ex  una  pyramide  : et  prima  portio  sit  pyramis  de- 
curtata, cuius  basis  est  circulus  .abgd.,  et  cius  caput  est  circulus,  cuius  dyametrum 
est  linea  . mn .;  et  linee  que  protrahuntur  a terminis  dyametrorum  sint  .am.  et  .gn. 
Secunda  uero  portio  est,  cuius  basis  est  circulus,  cuius  dyamclcr  est  recta  .mn.,  et 
cuius  caput  est  circulus, cuius  dyametrum  est  recta  ,A7.; et  recte  cadentes  in  terminis  dya- 
metrorum  sint  .rnk.  et  .n/.  : tertig  quidem  portionis  basis  est  circulus,  cuius |dya- 
meter  est  linea  .A7.,  et  cius  caput  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  Jt.z  pyramis 
quidem  columng  est,  cuius  basis  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  .it.,  et  eius 
sumitus  est  polus  spere:  et  linee  descendentes  ab  ipso  secundum  rectitudinem  in  ter- 
minos  dyametri  basis  sint  recte  .si.  et  .s*.;et  sint  recte  .am.  mk.  ki.  iz.  sibi  inui- 
cem equales.  Quare  ipsis  rectis  equales  erunt  recte  .zt.  tl.  In.  ng .,  cum  bases  ct  capita 
ipsarum  portionum  sibi  inuicem  equidistent  : et  erunt  omnes  in  una  superficie  plana, 
que  secat  totum  corpus  iu  duo  media  super  dyametros  portionum,  per  quam  super- 
ficiem descendit  perpendicularis  .se.  transiens  per  centra  omnium  circulorum  : deinde 
protrahantur  dyametrum  .ga.,  et  corda  in  pinetum  .h.;  et  erit  . eh . equalis  se- 
inidyametro  .ea.,  et  dyametris  .mn.kl.it.  conjunctis:  et  protrahatur  .hz.  cathetus 
.cc.,  qui  cadit  super  dimidium  cordg  .si.  cum  ipso  .e  e.  descendat  a centro  .e.  : et 
quia  in  trigono  .Aes.  orthogonio  protracta  est  perpendicularis  .ec.  super  latus  subten- 
dens angulum  rectum;  erit  proportio  ,hz.  ad  . ze sicut  .ez.  ad  .zc.  Quare  multiplicatio 
.hz.  in  .zc.  est  equalis  quadrato  lineg  .ez.  Sed  linea  .ez.  equalis  est  semidyametro  .ea.; 
ergo  multiplicatio  .zh.  in  .zc.  est  sicut  quadratum  semidyametri  . ae sed  ex  .zc.  du- 
pla est  .si.;  quare  multiplicatio  .hz.  in  .si.  erit  sicut  duplum  quadrati  semidyametri 
.ae.:  quod  duplum  si  ducatur  in  - 3.,  reddit  duplum  arcg  circulj  .abgd.;  ergo  duplum 
areg  circulj  .abgd.  prouenit  ex  multiplicatione  .z h.  in  .si.  ducta  in  £ 3:  maior  enim 
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recta  .hz.  quam  .hi.  Quare  ex  ductu  .zi.  in  .he.  et  in  } 3.  proucnit  minus  duplo 
arcg  circulj  .abgd.  : est  enim  .he.  equa  lis  rectis  Me.  mn.  kl.  it.  coni  u netis  : quare 
ex  multiplicatione  .zi.  in  couiunctum  rectarum  ,ae.  mn.  kl.  it.  ducta  in  * 3.  pro- 
licuit  minus  duplo  arcg  circulj  .abgd.:  ex  quibus  multiplicationibus  ostendam  proue- 
nirc  arcam  su|»cHiciei  totius  compositi  corporis:  primum  quidem  area  superficiei  priing 
portionis  pyramidis  culumug,  cuius  basis  est  circulus  . abgd .,  et  eius  superior  est  cir- 
culus, cuius  dyameter  est  .mn.,  proueuit  ex  multiplicatione  semidyamctroruni  .a e.  et 

.am.  in  { 3.  ducta  in  ,am.  he.  mzi.,  cl  area  superficiei  sequentis  portionis,  cuius  basis 
est  circulus  dyametri  .mn.,  et  eius  superior  est  circulus,  cuius  dyameter  est  .kl.  , 
proueuit  ex  7 3.  ductis  iu  semidyametros  .011.  et  ./>/.  ; et  illud  totum  in  lineam  .mk., 
fioc  est  in  Jz.  Similiter  area  superficiei  tertig  portionis,  cuius  basis  est  circulus  dya- 
metri .kl.,  et  cius  j superior  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  .it.,  proueuit  ex 

multiplicatione  semidyamclrorum  .pk.  et  .iq.  in  4k.,  hoc  est  iu  .iz.  ducta  in  | 3. 
hursus  area  superficiei  perfectg  pyramidis,  cuius  basis  est  circulus  dyametri  it.,  et 
eius  summitas  est  ,z.,  proueuit  ex  .iz.  in  .tq.  ducta  iu  }3.  Ergo  area  superior  to- 
tius corporis  compositi  ex  dictis  tribus  portionibus  pyramidum  columnarum  : et  ex 
una  pyramide  columng  proucnit  ex  .iz.  iu  lineis  .ae.mn.lk.it.  coniunctis;  et  illud 
totum  per  \ 3,  quod  demonstratum  est  esse  minus  duplo  areg  circulj  .abgd.  Similiter 
si  infra  hoc  quidem  corpus  cadat  iu  semispera  contingens  ipsum,  demonstrabitur,  area 
ipsius  esse  plus  duplo  arcg  circulj  basis  semisperg,  cuius  circulj  dyameter  erit  cqualis 
liucg  .ec.’,  et  erit  arcus  scmicirculj  orthogonalilcr  clcuati  super  dyametrum  ipsius  con- 
tingens super  dimidio  linearum  .am.  mk.  ki.  iz.  ; et  polus  circulj  basis  semisperg 
erit  super  linea  ,qz.:  et  propter  boc  ponamus  lineam  .er.  eqtialcra  linee  .ec.x  et  spa- 
tio .er.  circinemus  circulum  .rsu.  ; et  erit  recta  .rv.  dyameter  circulj  basis  scnii- 
sperg.  Et  quoniam  in  trigono  Jiez.  ab  angulo  Jiez.  recto  super  latus  .bz.  cathetus 
,ec.  protracta  est,  erit  sicut  .he.  ad  .ce.,  ita  .ec.  ad  .cz.:  quare  multiplicatio  .he. 
in  .cz.  est  sicut  quadratum  .ec.,  hoc  est  sicut  quadratum  .er.:  et  quia  .iz.  dupla 
est  ex  .cz.,erit  multiplicatio  .he.  in  .iz.  duplum  quadrati  semidyamclri  .er.  Sed  ex 
.he.  maior  est  .he. ; quare  multiplicatio  Jte.  iu  .iz.  est  plus  duplo  quadrati  .er.  ; 
ergo  multiplicatio  .he.  in  .iz.  ducta  in  3.  erit  plus  multiplicatione  dupli  quadrati 

semidya metri  .er.  in  | 3.  Sed  ex  multiplicatione  Jie.  in  .ic.  ducta  in  } 3.  proucnit 
area  superficiei  corporis  continentis  scraisperam,  ut  superius  demonstratum  est:  et  ex 
multiplicatione  dupli  quadrati  .er.  i n,  \ 3.  proucnit  duplum  areg  circulj  laisis  semi- 
Sperg,  scilicet  circulj  ,rsv.\  ergo  superficies,  idest  corporis  compositi  ex  portionibus  py- 
ramidum columnarum  continentis  semisperam,  est  maior  duplo  areg  circuli  semisperg 
contenctg  ab  ipso  cor|>orc  ; et  est  miuor  duplo  areg  circulj  semisperg  continentis 
ipsum  corpus,  ut  superius  demonstratum  est;  cl  illud  est  quod  uolui  demonstrare. 

De  embado,  et  superficie  rotundg  sperg. 

Et  quia  hec  que  demonstrata  sunt,  liquida  sint  et  aperta;  colligitur  quod  arca  su- 
perficiei medietatis  cuiuscumquc  sperg  est  dupla  arce  maioris  circulj  cadentis  in  spera, 
cuius  dyameter  est  dyameter  sperg.  Quare  area  superficiei  totius  S|K?rg  erit  quadrupla 
arcg  ipsius  circulj;  que  demonstrentur  cum  numeris.  Si  superficiei  sperg,  cuius  dyame- 
ter est  .7.,  aream  colligere  uis : arcam  maioris  circuli  cadentis  in  ipsa,  | que  est  ± 38. 
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quadruplica;  uri  quadratum  diametri»  quod  est  49.,  per  } 3.  multiplica,  et  habetur  154. 
pro  area  superficiei  ipsius  sperg:  ct  si  medietatem  quadrati  dyamotri  per  | 3 multi- 
plicauciis,  uel  dtiplicaucris  arcam  suprascripli  circulj,  habebis  utique  .77.  pro  area  su- 
perficiei medietatis  sperg  predictg.  Et  si  154.,  que  sunt  area  superficiei  totius  sperg, 
in  sextam  dyamotri  sperg,  scilicet  in  J i.j  uel  si  tertiani  partem  de  154.  in  medietatem 
dyamclri,  que  est  \ 3.,  duxeris,  habebis  | 179.,  quesuut  area  magnitudinis  totius  sperg: 
quia  probatum  est  a sapientibus,  quod  multiplicatio  tertig  partis  superficiei  sperg  in 
medietatem  totius  dyamclri  facit  embadum  totius  sperg.  Ad  quod  etiam  demonstran- 
dum adiaccat  spera  .ab.)  cl  medietas  dyametri  eius  sit  linea  . ag .,  ct  ccntnim  eius  sit 
punctus  .g.  Dico  ergo  quod  multiplicatio  .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab.  est 
equnlis  embado  corporis  sperg  .ab.)  cuius  hec  est  demonstratio.  Si  enim  non  est  multi- 
plicatio .ag.  in  tertiani  superficiei  sperg  .ab.  cqualis  corpori  sperg,  erit  tunc  equulis 
corpori  sperg  maioris  spera  .ab.  aut  minoris.  Sit  itaque  in  primis  equalis  spera  ma- 
iori spera  .ab.)  et  sit  spera  .de.,  que  sit  cum  spera  .a.b.  super  centrum  unum;  pos- 
sibile igitur  est  ut  sit  spera  .ile.  figura  corporis  plurium  basium , cuius  Iasis  sint 
non  contingentes  superficiem  sperg  .ab.  Quare  erit  unaqueque  pei|KU»dicularium,  uel 
cadentium  productarum  cx  centro  .g.  super  superficiem  eius  maior  linea  .ag.:  si  ergo 
continuentur  anguli  illius  corporis  ucnicntis  in  spera  .de.  cum  centro  sperg,  proucnicnt 
pyramides,  quarum  omnium  capita  erit  centrum  sperg,  et  earum  bases  erunt  bases  cor- 
poris; et  embadum  uniuscuiusque  pyramidis  carum  prouenict  cx  multiplicatione  sug 
perpendicularis  in  tertiam  basis  sug.  Et  propterca  quod  linea  .rtg.,  que  est  medietas 
dyametri  sperg  uib.,  est  minor  unaquaque  illarum  perpendicularium,  est  uel  erit  pro- 
pter illud  multiplicatio  lineg  .ag.  in  tertiam1  cuiusque  basis  minor  embado  pyramidis, 
cuius  basis  est  illa  : ergo  multiplicatio  lineg  .ag.  in  tertiam  superficiei  illius  corporis 
est  minor  embado  corporis:  At  superficies  illius  corporis  est  maior  superficie  .ab.  ; 
multiplicatio  igitur  .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab.  erit  multo  minor  embado 
corporis:  et  iam  fuit  posita  multiplicatio  lineg  .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab. 
cqualis  sperg  .de.)  ergo  oportet  ut  sit  spera  .de.  multum  minor  corpore,  quod  est 
intra  ipsam;  quod  est  in  possibile.  Non  igitur  multiplicatio  lineg  .ag.  in  tertiam  su- 
perficiei sperg  .ab.  est  maior  spera  .ab.  Et  dico  iterum  quod  non  erit  minor  spera 
.ab.  Quod  si  possibile  est,  tunc  J sit;  erit  ergo  cqualis  sperg,  que  est  minor  spera  .ab., 
sicut  est  spera  .zh.,  que  sit  su|>cr  centrum  .g.:  et  possibile  iterum  est  ut  sit  in  spera 
corpus  plurium  basium,  cuius  bases  non  contingant  superficiem  sperg  ,s/i.  Quare 
erit  unaqueque  perpendicularium  cadentium  cx  centro  sperg  .ab.  super  superficies  illius 
corporis  minor  medietate  dyametri  sperg  .ab.,  que  est  linea  .ag. : erit  ergo  multi- 
plicatio .ag.  iu  tertiam  cuiusque  superficiei  eorum  maior  embado  pyramidis  , cuius 
basis  est  illa  superficies,  ct  cuius  caput  est  centrum  .g.  : multiplicatio  igitur  liueg 
.ag.  in  tertiam  cuiusque  superficiei  sperg  .ab.  est  inaior  plurimum  embado  corporis. 
Iam  ante  posita  fuit  equalis  embado  spera  .zh.)  ergo  spera  . z/i . est  multo  maior  cor- 
pore: et  ipsa  est  inter  ipsum;  hoc  ucro  impossibile  est  : non  igitur  multiplicatio  lineg 
.ag.,  que  est  medietas  dyametri  sperg  .ab.,  in  tertiam  superficiei  sug  est  maior  cor- 
pore cius;  ipsa  igitur  est  equalis  corpori  eius;  et  id  est  cuius  uolumus  declarationem. 
Et  cum  hoc  declaratum  sit;  ct  uolumus  habere  medietatem  alicuius  sperg,  multipli- 
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rabimus  arcam  superficiei  ipsius  in  sextam  sui  dyametri , uel  medietatem  dyametri 
cius  ducemus  in  tertiam  partem  sug  superficiei:  verbi  gratia:  sit  dyameter  datg  sperg 
.tO.;quam  si  multiplicamus  per  medietatem  eius,  ueuient  .50.)  quibus  ductis  per  -j  3»» 
uenicut  y 157.,  que  sunt  area  superficiei  semisperg:  quam  si  duxerimus  per  sextam  dya- 
metri, scilicet  per  | l.j  uel  si  tertiam  de  J 157.  ducemus  iu  .5.,  scilicet  in  medietatem 
dyametri,  habebimus  261  pro  embado  semisperg. 

Et  si  oportuerit  nos  metiri  portionem  aliquam  sperg,  que  sit  minor  uel  maior  me- 
dietate sperg,  ut  sunt  fontes  rotundi,  et  alia  quclibet  uasa  similia;  altitudinem  ipsius 
corporis,  que  est  litiea,  que  extenditur  a centro  circulj  oris  ipsius  ad  punctum  poli 
eiusdem  circuli,  cum  semidyametro  sperg  proportionarc  curabimus;  ipsamque  propor- 
tionem de  superficie  semisperg,  ncc  non  et  ex  embado  ipsius  accipere  curabimus,  et 
habebimus  optatum.  Verbi  gratia:  sit  linea  . ab . dyameter  fontis;  et  . g . sit  centrum 
eius:  ct  punctus  .f/.  sit  polus  ipsius  circulj.  Quare  linea  .dg.  stat  orthogotialitcr  super 
superficiem  circulj,  cuius  dyameter  est  .ab,}  cumque  quadratum  medietatis  dyametri 
.ab.  diuiscrimus  per  .gd.,  habebimus  illud  quod  restat  de  toto  dyanietro  sperc  super 
lineam  .gd.  Verbi  gratia  : sit  dyameter  .ab.  radix  de  .100.;  quare  . gb .,  que  est  me- 
dietas dyametri  . ab .,  erit  radix  de  .40.,  cuius  quadratum  erit  .40.:  que  si  diuiscri- 
mus  | per  -gd.,  quam  ponamus  .4.,  ucnient  .10.  pro  residuo  dyametri  super  liueain 
. dg quod  sit  linea  <ge.,  et  erit  tota  .de.  14.,  que  est  dyameter  sperg;  quam  diuidamus 
in  duo  equa  super,  z.,  et  erit  .z.  centrum  circulj  magni  cadentis  iu  spera;  qui  circulus 
sit  circulus  . aebd proportionabo  ergo  lineam  .gd.  cum  semidyametro  . zd .,  scilicet 
.4.  cum  .7.,  ct  erit  .dg.  ex  dz.  • : quare  accipiam  y ex  arca  superficiei  semisperg, 
scilicet  de  .30».,  que  proucuit  cx  superficie  .dz.  in  .de.  ducta  in  y 3.,  ucnient  .170. 
pro  area  superficiei  portionis  sperg,  cuius  basis  est  circulus  dyametri  .ab.,  ct  cius 
polus  est  .d.}  ct  arcus  cadens  in  ipsa  portione  cx  circulis  magnis  cadentibus  iu  spera 
est  arcus  .adb. ; cuius  portionis  crabadum  habebitur,  si  tertia  pars  areg  superficiei 
ipsius  ducatur  in  .7.,  scilicet  in  semidyamelrum  .zd.,  et  inde  auferatur  pyramis  co- 
Itiinng,  cuius  summitas  est  punctus  .z.}  ct  eius  basis  erit  circulus , cuius  dyameter 
est  linea  .ab.,et  eius  altitudo  est  linea  .zg.,  que  est  .3.,  ct  embatium  ipsius  pyra- 
midis est  1 125.;  remanent  pro  embabo  portionis  dictg  285.  minus  Et  si  aream  ma- 
ioris relique  portionis  sperg,  cuius  basis  est  idem  circulus:  dyameter  .ab.,  ct  eius  al- 
titudo est  linea  .eg.,  que  sagitta  nuncupatur;  quam  ponamus  esse  .10.,  habere  uolumus, 
eodem  modo,  secundum  quod  in  minori  portione  operati  sumus,  erit  procedendum.  Vi- 
delicet quadratum  lincg  .gb.,  quod  est  .40. , diuidimus  per  sagittam  $e.,  et  habebimus 
.4.  pro  linea  .gd.,  que  est  sagitta  reliqug  portionis  sperg.  Quare  tota  dyameter  sperg 
.<*</.  erit  14.;  in  quam  si  multiplicauerimus  sagittam  eg.}  et  illud  totum  duxerimus 
per  { 3.;  uel  si  de  arca  superficiei  semisperg,  que  est  .308. , accipiamus  yy  , scilicet 
proportionem,  quam  habet  sagitta  .cg.  ad  semidy  a metrum  .ez.,  habebimus  440.  pro 
area  huius  maioris  portionis  sperg:  quam  arcam,  si  iu  sextam  dyametri  sperg:  uel  si 
tertium  cius  in  medietatem  dyametri  duxerimus,  habebimus  j I02C;  quibus  si  addide- 
rimus pyramidem  colurang  supradictg,  que  est  |f25,  habebimus  J— | 1151  pro  magni- 
tudine ipsius  maioris  portionis.  Et  ut  liec  que  dicta  sunt  geometrice  demonstrentur. 
Adiaccat  semispera  .bzd.,  etiius  basis  sit  circulus  ,abgd.,e t eius  polus  sit  punctus 
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.5.;  ct  signetur  super  scmispera  J>zd.  circulus  magnus  -azg.,  qui  stet  ortliogonaliter 
super  circulum  .al/gd.;  ct  conrunis  rorum  sectio  .ag.  est  dyanictor  utriusque  circulj; 

el  descendat  a polo  .;.  per  superficiem  circulj  .azg.  perpendicularis  .ze.  super  dyamc- 
trum  ag  i et  erit  .e.  punctus  centrum  utriusipie  circulj:  ct  diuidatur  arcus  .az.  \ in 
quollibct  partes  cquales,  que  sint  arcus  .ai.  it.  tz.;  et  per  puncta  .».<■  equidlstantes 
dyametro  .ag.  protrahantur  corde  .ik.  tl ct  protrahatur  corda  ,zt.  extra  circulum  in 
puncto  ail  quem  punctum  proucniat  etiam  dyameter  .ga.  lis  Ira  circulum  protracta: 
et  protrahatur  una  ex  duabus  cordis  aquiilistantibus  dyametro  .ag.  extra  circulum  . azg ., 
donec  concurrat  linee.mi.  Quare  si  protraxerimus  cordain  .Ai., concurret  cum  linea  .rnz. 
in  puncto  .n.  Et  a polo  .;.  spatio  coidp,  ct  arcus  .zti.  circinetur  circulirs  Jhkx.,  qui 
erit  eqiiidistans  circulo  . abgil .;  ct  cius  centrum  erit  ct  .ik.  erit  dyametrum  ipsius 
circulj;  qui  circulus  abscidit  a scmispera  .tlz.  portionem  .xzh.,  cuius  portionis  sagitta, 
siuc  perpendicularis  est  linea  .zf.  Dico  quidem,  portionem  superficiei  portionis  .xzh. 
ad  superficiem  semisperg  -lizb.  esse  sicut  .;/.  ad  semidyametrum  spery  .ze.  Probatio: 
lialrctur  quidem  ex  promissis,  lineam  .rn.e.  cqualcm  esse  semidyametro  .ea.  ct  cordis 
.ik.  tl.  coniunctis.  Simii j quoque  modo  demonstrabitur,  lineam  ,nf.  cqualcm  esse  se- 
midyametro .fi.  et  corde  Ati.  coniunctis.  Et  quoniam  in  triangulo  .mcz.  protracta 
est  recta  .nf.  equidistans  basi  .em.,  erit  sicut  .zf.  ad  .ce.,  ita  .nf.  ad  .me.  Sed  si- 
cut recta  .nf.  ad  rectam  .me.,  ita  superficies  .zt.  ili  .nf.  ad  superficiem  .zt.  in  .me. 
Sed  sicut  superficies  .zt.  in  .nf.  ad  superficiem  .zt.  in  .me.  , ita  est  multiplicatio 
superficiei  .zt.  in  .nf.  in  j 1.  ad  multiplicationem  de  -}  3.  ad  superficiem  .zt.  in  .em. 
Sed  ex  multiplicatione  -me.  in  .tz.  ducta  in  ^3.  proucnit  superficies  corporis  com- 
positi ex  tribus  portionibus  pyramidis  columnarum  cadentis  infra  semispernm,  quorum 
omnium  altitudo  est  linea  .ce.;  et  basis  maioris  eurum  est  circulus  .abgd.  Similiter 
ostendetur  quod  ex  multiplicatione  .nf.  in  -tz.  ducta  in  { 3.  proucnit  super- 

•i. 

ficies  corporis  compositi  ex  duabus  portionibus  columnarum  cadentis  in 
portione  sperp  .hzx.  Ergo  erit  sicut  .zf.  ad  .ze.,  ita  corpus  compositum 
cx  duabus  portionibus  pyramidum  columnarum,  cuius  altitudo  est  .zf.,  ad 
superficiem  corporis  compositi  ex  tribus  |>ortionibus  pyramidum  columna- 
rum, cuius  altitudo  est  liuea  .ze.  De  inde  ponam  superficiem  .y.  ad  su- 
perficiem semisperp  .dzb.  sicut  superficies  corporis  altitudinis  .zf.  ad  su- 
perficiem corporis  altitudinis  .ze.  Quare  permutarim  erit  sicut  superficies 
f i2i  r,  corporis  altitudinis  .ze.  ad  superficiem  | semisperp  .dzb.,  ita  superfides 
corporis  altitudinis  zf.  ad  superficiem  .r.  Sed  superfides  corporis,  cuius 
altitudo  est  .ze.,  cum  est  infra  semisperam,  est  minor  superficie  semisperj: 
et  cum  ipsum  corpus  contineat  semisperam  , est  superficies  corporis 
maior  superficie  semisperg  : Vnde  quando  superficies  corporis  allitu- 
dinis  .ze.  est  minor  superficie  semispei|  : tunc  superficies  corporis 
altitudinis  .zf.  erit  minor  superficie  ct  cum  fuerit  maior:  maior.  Sed  cum 
superficies  corporis  altitudinis  .ze.  est  minor  superficie  semisperg  .dzb.,  tunc  super- 
ficies corporis  altitudinis  .zf.  est  similiter  minor  superficie  portionis  sperj?  . hzx et 
cum  est  maior:  mnior.  Et  propter  hoc  superficies  . y ct  superficies  portionis  sperp  ad 
superficiem  corporis,  cuius  ulliludo  est  .zf,  liabcnt  unam  ct  eandem  portionem:  Vnde 
patet,  superficiem  portionis  sperp  .hzx.  cqualcm  esse  superficiei  .y.i  ct  quia  est  sicut 
superficies  corporis  altitudinis  .ze.  ad  superficiem  semisperg  .dzb.,  ita  superficies  cor- 
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poris  altitudinis  .zf.  ad  superficiem  .y.%  erit  propter  hoc  sicut  superficies  corporis  al- 
titudinis .se.  ad  superficiem  semisper^  .dzb.,  ita  superficies  corporis  altitudinis  .zf. 
ad  superficiem  portionis  sperp  .hzx.:  fct  cum  permutabitur,  erit  proportio  portionis 
.hzx.  ad  superficiem  semispere  .bzd.  sicut  proportio  superficiei  corporis  altitudinis 
.zf.  ad  superficiem  corporis  altitudinis  . ze . Sed  proportio  horum  duorum  corporum 
est  sicut  linea  .nf.  ad  lineam  .me.;  et  proportio  line^  .nf.  ad  lineam  .me.  est  sicut 
sagitta  .zf.  ad  scmidyamctruin  sperp  .ze.;  ergo  proportio  superficiei  portionis  .hzx. 
ad  superficiem  semisperp  .dzb.  est  sicut  .zf.tt[uc  est  altitudo  ipsius  portionis,  ad  se- 
ni idya  metrum  .zc.;  et  hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

SI  in  spera  aliqua  construatur  cubus  et  pyramis  quatuor  ltasium  triangularium 
et  equalium  laterum,  erit  cubus  triplus  pyramidis.  Ad  quod  demonstrandum  adiaceat 
dyameter  datp  spere  .ab.,  et  diuidatur  in  .c.  punctum;  ct  sit  .bc.  duplum  ex.cn.; 
et  circinetur  semicirculus  .adb.;  et  a puncto  .c.  super  rectam  .ab.  ad  rectos  angulos 
trahatur  recta  .cd.;  ct  copulentur  recte  .bd.  et  .ad.;  et  erit  recta  .ad.  latus  cubi,  et 
recta  .bd.  latus  trigonorum  pyramidis  cadentium  in  spera,  cuius  dyameter  est  recta 
.ab.;  et  erit  propter  similitudinem  trigonorum  .adb.  et  .dcb.  et  . dac . quadratum 
dyainctri  .ab.  triplum  quadrati  linc^  .ad.,  et  quadratum  lincp  .bd.  quadrati  lincj>  .dc., 
ut  EvcLiDEs  ostendit;  nec  non  ct  quadratum  linep  .db.  erit  duplum  quadrati  linep  .ad.; 
nec  non  ct  proportio  quadrati  linej  .bc.  ad  quadratum  linc£  .ad.  erit  sicut  .4.  ad 
.3.  Verbi  gratia  : quoniam  trigona  .dab.  | ct  .dac.  sibi  inuiccm  sunt  similia;  ct  si- 
milia trigona  circa  equales  angulos,  uel  circa  eundem  angulum  latera  habent  propor- 
tionalia; erit  sicut  .ha.  ad  .ad.,  ita  .ad.  ad  .ac.;  et  quando  tres  recte  continue  pro- 

portiouales  sunt  , erit  sicut  prima  ad  tertiam  , ita  quadratum  linef  .ab.  ad  qua- 
dratum linej  .ad.  Sed  .b a.  ex  .ac.  est  tripla;  quare  quadratum  linep  .ab.  triplum 

est  quadrati  lincf  .ad.  Itera  quia  trigona  .adb.  ct  .dcb.  similia  sunt  ; erit  simili- 

ter sicut  quadratum  lincf  .ba.  ad  quadratum  lincf  .ad.,  ita  quadratum  linet»  .bd. 
ad  quadratum  line^  .dc.  , cum  anguli  .dab.  et  .cdb.  sibi  inuicem  sunt  equales. 
Quare  quadratum  line|  .bd.  triplum  est  quadrati  linc£  .dc.  Item  quia  recta  .dc.  in 
proportione  media  est  inter  .bc.  et  .ca.,  erit  sicut  .bc.  pritna  ad  .ca.  tertiam,  ita 
quadratum  linep  .bc.  ad  quadratum  liuep  .cd.:  sed  sicut  .bc.  ad  .cd.,  ita  .bd.  ad  .da. 
Quare  est  sicut  .bc.  ad  .ca.,  ita  quadratum  line^  .bd.  ad  quadratum  linep  .da:  est 
enim  .bc.  dupla  cx  .ca.;  quare  quadratura  line^  .bd.  erit  duplum  quadrati  linep  .da., 
ut  superius  dictum  est.  Ilcin  proportio  quadrati  liuep  .bc.  ad  quadratum  linc^  .ad. 
componitur  cx  proportione  quadrati  lincp  .cb.  ad  quadratum  lincp  .ba.,  et  cx  pro- 
portione quadrati  linep  .ba.  ad  quadratum  lineg  .ad.:  est  enim  .bc.  ad  .ba.  sicut 
.i.  ad  .3.:  quare  quadratum  litie^  .bc.  ad  quadratum  liuep  ba.  est  sicut  .4.®d  .9.: 
proportio  uero  quadrati  .ba.  ad  quadratum  .ad.  est  sicut  .9.  ad  .3.,  cum  quadratum 
liuc£  .ba.  triplum  sit  quadrati  linet  .ad.:  ergo  proportio  quadrati  lincjs  .bc.  ad  quadratum 
linc£  .ad.  componitur  ex  ea  quam  habet  .4.  ad  .9.,  ct  cx  ca  quam  habet  .9.  ad  .3.:  quare 
patet  quod  proportio  quadrati  linc^  .bc.  ad  quadratum  linCf  .ad.  est  sicut  .4.  ad  .3. 
His  itaque  omnibus  intellectis,  ponam  lineam  .ef.  cqualem  linep  .ad.;  et  cnslituam 
super  lineam  .ef.  cubum  .ef ghiklmn.;  ct  ponam  lineam  .no.  equalem  lincp  .cd.  ; 
et  spatio  .no.  circinabo  circulum  . opq .,  ct  inscribam  in  circulo  .opq.  trigonum  equi- 
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laterum  .opq.;  et  protraham  .on.  ia  .r.,  cl  erit  .or.  dyameter  circulj  .opq.;  ct  co- 
pulabo rectas  . pr . ct  .qr.,  et  erunt  trigona  .opr.  ct  .oqr.  cqualia  ct  similia;  quare 
angulus  .por.  equalis  est  angulo  .qor. ; quare  est  sicut  .po.  ad  .oq.f  ita  .ps.  ad 
.sq.  cqualis  . po . ex  ,oq.,  ergo  .ps.  cqualis  est  ,sq.  : comuuis  adiaccat  recta  .os.‘, 
due  ergo  rcclc  .ps.  cl  .os.  duabus  .qs.  ct  .or.  sunt  cquales;  basis  ucro  .op.  basi 
.oq.  iacct  cqualis  : quare  trigona  .osp.  et  .osq.  sibi  inuiccm  equalia  sunt;  ct  an- 
gulus .osp.  angulo  .osq.  est  cqualis  : cathetus  ergo  est  .os.  super  rectam  pq.:  ct 
nsrreio.  qUja  qua|dratum  lateris  trigoni  equilalcri  cadentis  in  circulo  triplum  est  quadrati 
semidyametri  sui  circulj,  erit  ergo  quadratum  linep  .op.  quadrati  scinidyametri  .ori. 
triplum:  est  enim  .on.  equalis  recte  .dc.;  quadrata  ergo  linearum  .op.  et  .btl.  ad  e- 
qualia  eandem  habent  proportionem;  quare  .op.  cqualis  est  recte  .db.  : deinde  su- 
per centro  , n . erigam  iu  altum  cathetum  .ni.  cqualem  recte  .bc.;  et  copulabo  re- 
ctas .no.  np.nq.  ; et  erit  unaqueque  ipsarum  equalis  linee  ,db.t  hoc  est  linee  .op.: 
sunt  enim  quadrata  linearum  . tn . cl  .no.,  ucl  .tn.  et  .np.,  uel  .tn.  et  .nq.  equa- 
lia  quadratis  linearum  .bc.  ct  .cd.  Quare  unumquodque  quadratorum  linearum  .to. 
tp.tq.  equale  est  quadrato  linee  .bd.:  constituta  est  igitur  pyramis  .topq.et  qua- 
tuor  triangulis  cqualibus  ct  gquilatcribus,  cuius  unumquodque  latus  equale  est  line^ 
,bd.,  ut  oportet.  Dico  qu idem , cubum  .eil.  triplum  esse  pyramidis  ,t opq.;  quod  sic 
probatur.  Quoniam  linea  .ps.  medietas  est  recte  .op.,  erit  quadratum  liue^  .op.  qua- 
druplum quadrati  linee  .ps.  Sed  quadratum  linep  .op.  duplum  est  quadrati  lateris 
cubi  .eii.,  scilicet  lateri  cum  .op.  equalis  sit  .bd.y  e t Jf.  recte  .da.:  quare  est 
sicut  .op.  ad  ita  Jf.  ad  p.s.;  quare  rectiangula  superficies  .op.  in  .ps.  cqualis 

est  quadrato  lincp  Jf.,  hoc  est  tetragono  ,eg.  Quare  proportio  tetragoni  ,eg.  ad  su- 
perficiem rectiangulum  ex  .os.  in  ,sp.  est  sicut  superficies  .op.  iu  .ps.  ad  super- 
ficiem .os.  in  .sp.  Sed  proportio  superficiei  rectiangulg  .op.  in  .ps.  ad  superficiem 
rectiangulam  .os.  in  .sp.y  hoc  est  ad  superficiem  trianguli  . opq .,  est  sicut  .op.  ad 
.os.;  ergo  sicut  .op.  ad  .os.,  ita  tetragonum  .eg.  ad  trigonum  .opq.  Quare  quadra- 
tum tetragoni  .eg.  ad  quadratum  trigoni  .opq.  est  sicut  quadratum  linep  .op.  ad 
quadratum  linep  .os.  Sed  proportio  quadrati  lincp  .op.  ad  quadratum  linej  .os.  est 
sesquitertia.  Quia  cura  de  quadrato  linep  .op.  tollitur  quadratum  liney  .ps.,  quod  est 
quarta  eius,  remanent  tres  quarte  quadrati  lincp  .op.  pro  quadrato  liiie$  .os.:  ergo 
proportio  quadrati  liney  .op.  ad  quadratum  lincp  .os.  est  sicut  .4.  ad  .3.;  que  pro- 
portio dicitur  sesquitertia:  ergo  quadratum  tetragonj  .eg.  ad  quadratum  trigoni  .opq. 
est  sicut  .4.  ad  .3.  Sed  sicut  .4.  est  ad  .3.,  ita  quadratum  lincj  .cb.  ad  quadratum  linee 
.ad.:  est  enim  perpendicularis  .tn.  cqualis  .cb.,  et  .ei.,  scilicet  altitudo  cubi,  cqualis 
est  recte  .ad.:  per  equale  ergo  erit  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  quadratum  perpendicularis  .tn. 
ad  quadratum  | altitudinis  .ei.:  ergo  sicut  proportio  quadrati  tetragoni  .eg.  ad  qua- 
dratum trigoni  .cpq.  , ita  quadratum  perpendicularis  .tn.  ad  quadratum  lineg  .ei.: 
per  equale  ergo  erit  sicut  tetragonum  .cg.  ad  trigonum  .opq.,  ita  perpendicularis  pyra- 
midis .topq.  ad  altitudinem  cubi  .hmk.,  hoc  est  .tn.  ad  .ei.  Quare  multiplicatio  tri- 
goni .opq.  in  perpendicularem  .tn.  est  sicut  multiplicatio  tetragoni  .eg.  in  altitu- 
dinem .ei.  Sed  ex  multiplicatione  tetragoni  .eg.  in  altitudinem  .ei.  prouenit  area 
cubi.A  mA.;  ct  ex  multiplicatione  trigoni  .opq.  in  perpendicularem  .r».  prouenit  triplum 
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are^  pyramidis  . topq . ; ergo  cubus  .eil.  constructus  in  spera  , cuius  dyamcter  est 
.ab.  , triplum  est  pyramidis  .topq.  in  eadem  spera  construet^:  ct  hoc  est  quod  uo- 
lui  demonstrare.  Aliter  in  cubo  .eil.  protraham  rectas  Af.ih.fh.fl.lh.  et  et 
erit  in  cubo  .hm k . constructa  pyramis  .Ihif.  qualuor  superficiorum  triangularum  et 
cqualium  laterum,  quorum  unumquodque  est  dyamcter  unius  sex  quadratorum  con- 
tinentium cubum.  Quare  quadratum  unius  cuiusque  ipsorum  latorum  est  duplum  qua- 
drilateris  cubi;  est  enim  quadratum  unius  cuiusque  lateris  pyramidis  .topq.  duplum 
quadrati  lateris  cubi,  ut  superius  ostensum  est.  Quare  latera  pyramidis  .Ihif.  cqualia 
sunt  lateribus  pyramidis  .topq.  Vnde  patet,  pyramidem  .Ihif.  cqualem  esse  pyramidi 
.topq.'  ablata  siquidem  pyramide  .Ihif.  ex  cubo  .hmk..  remanebunt  ex  ipso  cubo 
quatuor  pyramides  sibi  iuuieem  similes  ct  equales  ; que  suut  pyramides  .ihef.  et 
Ihgf.  ct  fikl.  ct  .himlr.  est  enim  basis  unius  cuiusque  duarum  primarum  pyra- 
midum medietas  tetragoni  .eg.;  et  sunt  sub  equalj  altitudine,  scilicet  sub  .ei.  et  .gl.: 
reliquarum  ucro  duarum  pyramidum  bases  continent  tetragonum  .km.,  quod  est  equale 
tetragono  .eg.;  ct  altitudo  ipsarum  ct  una,  scilicet  altitudo  cubi;  cum  altitudines  ipsa- 
rum sint  .mh.  et  .kf.:  protraham  siquidem  in  cubo  lineam  .gi.;  et  quoniam  pyramides 
.ihef.  ct  .Ihgf.  sibi  inuicem  equales  sunt,  erit  agregatum  ex  eis  dupluin  pyramidis 
.ihel.  Et  quoniam  tetragonum  .eg*  duplum  est  trigoni  .hif., erit  pyramis  .ihefg.,  cuius 
basis  est  tetragonum  .eg.,  duplum  pyramidis  .ihef.,  cuius  basis  est  trigonum  .hef.i 
sunt  enim  ambe  sub  una  altitudine,  que  esi  linea  .ei.  Quare  pyramis  .ihefg.  equa  lis 
est  duabus  pyramidibus  .ihef.  et  .Ihgf.:  pyramides  uero  .ihefg.  ct  .topq.  habent 
bases  et  altitudines  mutu^  proportionis:  est  enim  sicut  tetragonum  .eg.  ad  trigonum 
. opq .,  ita  altitudo  .tn.  ad  altitudiuem  .ie.;  que  nero  | pyramides  habent  bases  et  al- 
titudines mutup  proportionis  sibi  inuicem  equales  sunt;  cqualis  est  ergo  pyramis  .ihefg. 
pyramidis  .topq.: sunt  enim  et  pyfamides  .ihef.  et  .Ihgf.  equales  pyramidi  .ihefg.; 
et  que  culem  cqualia  sunt  et  alterius  sunt  equalia;  pyramides  ergo  .ihef.  et  .Ihgf. 
pyramidi  .topq.  sunt  equales.  Similiter  demonstrabitur,  relique  duc  pyramides,  que 
sunt  .fikl.  ct  .himl.  equales  esse  pyramidi  .topq.:  demonstratum  est  ergo,  cubum 
.kmh.  continere  quantitatem  trium  pyramidarum  cqualium  pyramidi  .topq.  Vnde  pa- 
tet, cubum  .kmh.  triplum  esse  pyramidis  .topq.;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut 
hec  liquidius  declarcsrant,  ponam  dyamctmm  sper^  .6.,  et  erit  latus  cubi  , scilicet 
.ef.,  radix  de  .12.;  et  latus  pyramidis,  scilicet  . op .,  radix  dc  .24.;  ct  erit  quadra- 
tum lateris  .ef.,  scilicet  tetragonum  .eg.,  12.:  quibus  ductis  in  latitudinem  .ei.,  sci- 
licet in  radicem  de  ii.  , ucnient  .12.  radices  dc  .12.  , que  sunt  una  radix  de  .1728. 
pro  quadrato  cubi  .h  mk. : de  quo  quadrato  si  accipiatur  nona  pars,  uenient  .102.  pro 
quadrato  pyramidis  .topq.  Verbi  gratia  : de  quadrato  lateris  .op.  accipiamus  quar- 
tam, et  habebimus  .6.  pro  quadrato  linee  .ps.:  quod  si  extraxerimus  ex  quadrato  la- 
teris .op.,  scilicet  dc  .24.,  remanebunt  .18.  pro  quadrato  catheti  .os.:  quod  si  raul- 
tipiicauerimus  in  quadratum  linef  .ps.,  quod  est  .6.,  uenient  .ios.  pro  quadrato  tri- 
goni .opq.:  quod  si  duxerimus  in  quadratum  tertif  altitudinis,  scilicet  in  nonum  qua- 
drati perpendicularis  .tn.;  quod  quadratum  est  .16.:  uel  si  nonum  de  .108.,  quod  est 
.12.,  duxerimus  per  .16.,  habebimus  similiter  .192.  pro  quadrato  pyramidis  .topq.  : 
quod  si  duxerimus  per  .9.,  habebimus  .1728.,  ut  supra,  pro  quadrato  cubi  .h  m k.;  et 
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hoc  uolui  demonstrare.  Est  enim  .41.  parum  plus  radicis  de  .1728.;  ct  .14.,  que  sunt 
tertia  pars  dc  .42.,  sunt  parum  plus  radicis  de  . 102. j per  que  ostenditur,  cubum  esse 
triplum  pyramidis. 

SI  circa  circulum  descrilailur  tetragonum,  cuius  latera  omnia  contingant  circulum; 
et  in  contactis  copulentur  recte,  quadrilaterum  quod  inde  pmuenerit,  tetragonum  erit; 
ct  exterius  tetragonum  duplum  erit  interioris  tetragoni.  Circa  circulum  .abed.  adia- 
ceat  tetragonum  .efgh.  contingens  circulum  in  punctis  .a.b.  c.d.,  in  quibus  copulentur 
recte  .ab.  bc.  cd.  ad.  Dico  quadrilaterum  .abed.  tetragonum  esse;  ct  exterius  tetra- 
isi rrrto . gonum  .eg.  duplum  esse  tetragono  .abed.-.  summatui*  centrum  | circulj  .abed., 
sitque  ct  copulentur  recte  .ia.  ib.  ic.  id.:  ct  quoniam  recta  .eh.  contingit  circulum 
.abed.  in  puncto  .<1.;  ct  in  ipso  contactu  a centro  copulata  est  recta  .ia.,  recta  ergo 
.ia.  cathetus  est  super  rectam  .eh.,  ut  in  Geometria  liahclur:  rectus  est  ergo  uterque 
angulorum  .iae.  ct  .iah.  Similiter  ostendetur,  rectos  esse  angulos  .ibe.  ct  .ib/.  ct 
.icf.  et  .icg.  ct  Jdg.  et  ddk.x  et  quoniam  in  rectas  .bc.  et  da.  recta  incidit  .ea.-, 
et  sunt  anguli  qui  ad  .e.  , et  qui  sub  .e ai.  recti;  erunt  quidem  recte  .eb.  ct  da. 
cquidistanles.  Similiter  ostendetur,  rectas  .ib.  ct  .ae.  equidistantes  esse,  cum  anguli 
qui  ad  . e .,  et  qui  sub  .ibe.  sint  recti:  ostense  sunt  etiam  et  recte  da.  ct  .ba.  equi- 
dislanles  esse;  quare  recta  da.  cqualis  est  recte  ,be.,  et  .ib.  recte  .ae.  Equilatevum 
ergo  est  quadrilaterum  . ebia ; dico  quidem  ct  orthogonium;  csl  enim  unus  quisque 
angulorum,  qui  sub  .ibe.  bea.  e ai.  rectus;  quare  reliquum,  qui  sub  .hia.  rectus  est. 
Tetragonum  ergo  est  .ei.  Similiter  ostendetur,  quadri  latera  .fi.  gi.  hi.  tetragona  cssc. 
Quare  omnes  anguli,  qui  sunt  ad  .4.  centrum,  recti  sunt:  unde  patet,  rectam  .ai.  con- 
tinuari cum  recta  dc.,  et  rectam  ,bi.  cum  recta  .id.;  ergo  recte  .ac.  et  .bd.  dyametri 
sunt  circulj  . abed ct  secant  se  ad  rectos  angulos.  Quare  unaqueque  rectarum  .ab.  bc. 
cd.  ad.  corda  est  quartg  circulj:  equales  ergo  sunt  recte  .ab.  bc.  cd.  da.  sibi  inuicem: 
equilatcrum  ergo  est  quadrilaterum  .abed.;  dico  etiam  ct  orthogonium:  quoniam  or- 
thogonium est  trigonum  .a ib.,  cuius  duo  latere  .ib.  et  .ia.  sunt  equalia,  cum  sint  i 
centro  ad  periferiam  deducta,  anguli  dba,  et  .bai.  sibi  inuicem  sunt  equales;  et  est 
rectus  angulus  .bia.:  quare  scmircctus  unusquisque  angulorum,  qui  sub  dba.  et  .iab. 
Demonstrabitur  etiam  per  trigona  .bic.  ida.  et  .icd.  unumquemque  angulorum  qui 
sub  .ibe.  icb.  icd.  idc . ct  .ida.  et  .iad.  scmirccltini  esse;  quare  anguli  .abc.  et  .bcd. 
et  .cda.  ct  ,dab.  recti  sunt:  orthogonium  ergo  est  quadrilaterum  .abed.:  ostensum 
est  etiam  ct  equilaterum;  ergo  equilatcrum  .abed.  tetragonum  est.  Dico  rursus,  tetra- 
gonum .eg.  continens  circulum  duplum  esse  tetragoni  .abed.  continenti  d circulo:  est 
enim  paralilogramum  unumquodque  tetragonorum  .ie.  i/,  ig.  ih.;  et  dyametri  ipsorum, 
que  sunt  .ab.  bc.  cd.  da.,  ca  per  equalia  secant:  quare  trigonum  .aib.  equale  est  tri- 
gono .eab.:  eodemque  modo  ct  trigonum  .bic.  cqualc  est  trigono  .f bc .,  et  trigonum 
.icd.  trigono  .gcd.,  nec  non  ct  trigonum  uiid.  | trigono  .adh.  Quare  trigona  .aeb. 
et  .hfc.  ct  . cgd . et  .ahd.  reliquis  quatitor  trigonis  .aib.  ct  .bic.  ct  .ci d.  ct  .dia. 
continentibus  totum  tetragonum  .abed.  equalia  sunt.  Vndc  patet,  tetragonum  .eg.  du- 
plum cssc  tetragoni  .abed.  Aliter  quoniam  serti  ici  rcu  lus  est  sectio  .dab.,  et  in  ipso 
angulus  est  qui  sub  .da  b.;  angulus  ergo  qnlsub  .dab.  est  rectus:  ct  quia  latera 
.ad.  et  .ab.  equalia  sunt,  erit  unusquisque  angulorum  qui  sub  .abd.  ct  .adb.  me- 
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dietas  recti:  est  enim  ct  angulus  .i  ab.  se  mi  rectus;  ct  est  rectus  qui  sub  .aib.:  quare 
trigona  ,abd.  ct  .abi.  sibi  inuicem  sunt  similia:  et  habent  unum  angulum  comuncm, 
eum  uidelicct  qui  sub  .dba.i  quare  proportionaliter  est  ut  .db.  ad  .ba.,  ita  . ba . ad 
.bi.  Quare  est  sicut  prima  .db.  ad  tertiam  .bi.,  ita  quadratum  quod  a prima  .db. 
ud  quadratum  quod  a secunda  .ab.:  est  enim  dyametro  .db.  equale  unumquodque  la- 
terum tetragoni  .ef.  . gh .;  ergo  est  sicut  .db.  ad  bi .,  ita  tetragonum  quod  a recta  .ef. 
ad  tetragonum  quod  a recta  .ab.;  est  enim  .db.  ex  .bi.  dupla;  quare  ct  tetragonum 
quod  a recta  .ef.  duplum  cius  quod  a recta  .ab.  Sed  tetragonum  quod  a recta  .ef. 
est  tetragonum  .efgh.;  ct  tetragonum  quod  a recta  .ab.  est  tetragonum  .abed.;  ergo 
tetragonum  .eg.  duplum  est  tetragoni  .abed.;  quod  oportebat  ostendere. 

SI  in  cubo  describatur  columna  eiusdem  altitudinis,  et  in  columna  spera,  et  in  spera 
pyramidis  column^  duorum  capitum,  cuius  duc  extremitates  sint  in  centra  circulorum 
basis  et  capitis  eolumne;  et  eius  uenter  sit  circulus  secans  columnam  ct  sperant  in  duo 
media;  et  sit  ipse  circulus  cquidistans  circulis  basis  et  capitis  columnf:  et  in  ipsa 
pyramide  describatur  solidum  octobasium  triangularum,  cuius  uenter  sit  tetragonum 
cadens  in  superficie  prcdicti  circuli  secantis  columnam  ct  speram  in  duo  media,  cuius 

tetragoni  angulis  ad  centra  columnj)  circulorum  basis  et  capitis  ascendentis  qua  tuor 
recte  utrique  facientes  super  ipsum  tetragonum  octo  trigona  cquilateru  ct  equiangula, 
quarum  unumquodque  latus  est  equale  uniuscuiusque  lateris  ipsius  tetragoni;  erit  pro- 
portio horum  omnium  corporum  inter  se  sicut  narro  : proportio  quidem  cubi  ad  co- 
llinum est  sicut  .14.  ad  .11.;  coluninp  ad  speram  est  sesqualtera;  sperp  ad  pyramidera 
dupla;  pyramidis  ad  solidum  octo  basium  est  sicut  .11.  ad  .7.  Ynde  colligetur,  propor- 
tionem cubi  ad  speram  esse  sicut  .21.  ad  .11.;  ad  pyramidem  sicut  .42.  ad  .11.;  ad  solidum 
octo  | basium  scxcuplam  : ct  proportionem  column^  ad  pyramidem  esse  triplam,  ct  ad 
solidum  octobasium  sicut  .33.  ad  7.;  nec  non  ct  proportionem  sper^  ad  solidum  octo- 
basium  sicut  .22.  ad  .7.  Ad  hcc  autem  omnia  demonstranda  adiaceat  tetragonum  .abed.; 
et  in  ipso  describatur  circulus  .efgh.;  ct  eius  centrum  sit  j'.;  et  eleuetur  a puncto  .i. 
superficiem  tetragoni  .ac.  orlbugonaliter  linea  .ik.,  que  sit  cqualis  unicuique  laterum 
tetragoni  .ac.;  et  iiilclligam,  tetragonum  .ac.  esse  unam  ex  sex  superficicbus  continen- 
tibus cubum:  et  circulum  efgh.  esse  hasem  columny:  et  altitudinem  ulriusquc  corporis 
esse  secundum  quantitatem  liuep  .ik.;  quare  .ik.  erit  axis  columny:  et  .k.  punctus  erit 
centrum  circuli  capitis  coluran^.  Et  quia  ad  habendam  magnitudinem  cubi  oportet 
ut  quadratum  .ac.  ducatur  in  altitudinem  cubi,  scilicet  in  .ik.;  et  ad  habendam  magni- 
tudinem coltuif  oportet  ut  arca  circuli  .ef  gk.  multiplicetur  similiter  per  .ik.;  erit  ergo 
proportio  cubi,  cuius  basis  est  tetragonum  .ac.,  et  altitudo  Jk.  ad  columnam,  cuius  basis 
est  circulus  .efgh.,  et  altitudo  Jk.  sicut  tetragonum  .ac.  ad  circulum  .efgh.  Sed  pro- 
portio tetragoni  .ac.  ad  circulum  efgh.  est  sicut  .14.  ad  ,11. , ut  superius  iu  iu- 
uentione  embadi  circulorum  monstratum  est;  ucl  aliter  protrahatur  a centro  .i.  se- 
midyameter  Jf.,  et  erit  Jf.  medietas  lateris  .ab.;  quare  quadratum  line^  Jf.  quar- 
ta est  quadrati  line^  .ab.  Sed  ex  quadrato  linc^  .ab.  prouentt  tetragonum  .ac.  ; 
ergo  ex  tetragono  lincjj  Jf.  prouenerit  quarta  tetragoni  .ac.i  quod  quadratum  si 
multiplicetur  in  i 3,  prouenient  tres  quarte  et  septimam  quart£,  hoc  est  tetragoni 
.ac.;  ct  ex  quadrato  lintf  Jf.  ducto  iu  } 3.  proucnit  circulus  .efgh.;  ergo  propor- 

25 


* reiU  rc<te  uiri>|u>-  » [f»l. 

124  reet&,  lim-  1H-28  ; ju*.  IU,  lm 
9.18;. 


k 


9 


*|.  «n  *l»o  aJ  centra  cir»»|o*u«i  rt  «a- 
(•itia  «••luar  «Kndinl  qiuluur  trcls 


lu|.  124  ,vn,. 

• Uatiiun  «ei<u|iUin  - - - . uii<  lli(ii>a  (<|- 
Ir.giionm  • (M.  ltlr*r~.li*. 

!•*.  1VJ,  lin.  24-291- 


(Kigura  simile  nlla  prtwknH 


Digitized  by  Google 


194  .DIS. 

tio  circulj  .cfgh.  ad  tetragonum  .ac.  est  sicut  .11.  ad  .14.:  conuersim  ergo  propor- 
tio tetragoni  ad  circulum  est  sicut  .14.  ad  .11.,  ut  predixi;  et  proportio  ergo  cubi 
ad  columnam  est  sicut  .14.  ad  .11,;  et  hoc  uolui  demonstrare. 

Rursus  iiitclligam,  rectam  Jk.  esse  dyaraeter  spery  cadentis  in  dicta  columna;  et  di- 
uidam  Jk.  in  duo  equa  super  et  intclligam,  punctum  esse  centrum  circulj  magni 
cadentis  in  spera  et  cqualjs  et  cquidistantis  circulo  .cfgh.;  et  erit  circulus,  cuius 

«ii»  Ktwi  «•lunam  n centrum  est  secans  colunam  in  duo  media  : et  quia  area  superficiei  sperp  est  qua- 

druplum ipsius  circuli,  qui  est  cqualis  circulo  . efgd et  ex  multiplicatione  ipsius 
superficiei  in  sextam  dyametri  sperp  hahetur  magnitudo  sperf,  que  sit  .i.m.;  ergo  .si 
circulus  .cfgh.  multiplicetur  per  quadruplum  scxt$  dyametri  speiy;  quod  quadruplum 
m.  iu  rrcio.  sit  linea  in.,  proueniet  utique  magnitudo  | ipsius  sperj.  Sed  ex  multiplicatione  circulj 
.cfgh.  in  dyainetrum  spery,  scilicet  in  altitudinem  column^,  que  est  pruuenit  ma- 
gnitudo columnp;  ergo  quam  proportionem  habet  linea  .ik.  ad  lineam  in.  eandem  pro- 
portionem habet  prodicta  columna  ad  prcdictam  speram:  et  quia  Jk.  est  sexcupla  ex  .i.m., 
et  .i.n.  est  quadrupla  eiusdem  im.v  erit  proportio  Jk.  ad  in.  sicut  .6.  ad  .4.,  hoc  est  in 
minimis  numeris  sicut  .3.  ad  2.:  quare  proportio  coiuimi£  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.; 
que  proportio  scxquialtera  nuncupatur:  et  quia  pro]>orlio  cubi  ad  columnam  est  sicut 
.14.  ad  .11.,  erit  proportio  eoruradem  corporum  sicut  triplum  .14.  ad  triplum  de  .11.,  hoc 
est  sicut  42.  ad  .33.:  et  quia  proportio  columny  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.,  erit  propor- 
tio eorumdem  sicut  undecupltun  de  .3.  ad  undccuplum  de  .2.,  hoc  est  sicut  .33.  ad  .22.: 
et  quia  proportio  cubi  ad  columnam  est  sicut  .42.  ad  .33.;  et  proportio  columnf  ad  speram 
sicut  ,33.  ad  .22.;  per  cqualc  ergo  erit  sicut  .42.  ad  .22.,  hoc  est  sicut  .21.  ad  .u.,ita  cubus 
ad  speram;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Itera  intclligam  a circulo,  cuius  centrum  est ./.  ad 
ulrumqtic  polum  spery,  scilicet  ad  puncta  J.k.  proucnire  singulam  pyramidera  columnf; 
quf  pyramides  simul  composite  faciunt  pyrumidem  duorum  capitum;  et  erit  altitudo  unius 
pyramidis  linea  Jk.,  alterius  ucro  linea  et  est  ut  diximus  tota  Jk.  dyameter  sperj. 
Ad  halxmdam  Istam  magnitudinem  huius  compositi  corporis,  oportet  ut  circulus,  cuius 
ceutrum  est  multiplicetur  in  tertiam  sup  altitudinis,  scilicet  in  tertiam  lincf  Jk. 
Sed  ex  multiplicatione  circulj,  cuius  centrum  est ./.,  in  duas  tertias  dyametri  .i k.,  sci- 
licet in  .in.,  prouenit  magnitudo  sper^;  ergo  proportio  sperp  ad  ipsum  corpus  duorum 
capitum  est  sicut  proportio  duarum  tertiarum  dyametri  sper^  ad  tertiam  eiusdem  dya- 
metri: Sed  proportio  duarum  tertiarum  cuiusque  rei  ad  tertiam  eiusdem  rei  est  dupla; 
ergo  et  proportio  sperj  ad  pyramidem  duorum  capitum  cadentem  in  ipsa  est  dupla:  et 
quia  proportio  column^  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.;  spery  ad  pyramidem  sicut  .2.  ad 
.1.,  erit  proportio  column^  ad  pyramidem  tripla;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Rursus  circa 
idem  centrum  ./.  intclligam  circulum  equalem  circulo  superiori  •cfgh.*,  et  in  eo  in- 
telligam,  tetragonum  esse  descriptum  equule  tetragono  efgh.;  et  a punctis  angulorum 
ipsius  tetragoni  lineabo  quatuor  lineas  ad  unum  quemque  polum  sperf , scilicet  ad  pun- 
cta J.k. et  perficietur  solidum  ocio  basium,  quod  Evclides  in  tertio  decimo  libro  infra 
u.i.  i*5  speram  describere  docet:  | quod  solidum  diuiditur  in  duas  pyramides  super  tetragonum 

descriptum  in  circulo,  cuius  centrum  quarum  unaqueque  habet  basem  tetragonam: 
et  super  ipsam  eleuanttir  quatuor  trigona  cquilatera;  et  altitudo  unius  pyramidis  est 
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liaca  .kl.,  et  alterius  al. ; que  altitudines  sibi  inuiccm  suat  equales  ; est  cuim  una- 
queque  earum  medietas  linej  .ik.,  hoc  est  dyaraetri  sper^,  uel  axis  column^,  scu  alti- 
tudinis cubi  ; quarum  pyramidum  magnitudines,  hoc  est  magnitudinem  lotius  solidi 
octohasium  habebis  ex  multiplicatione  tetragoni  descripti  in  circulo,  cuius  centrum 
est in  tertiam  partem  lincp  Jk.  Sed  magnitudo  pyramidis  duorum  capitum  conti- 
nentis hoc  solidum  octobasiuni  habetur  ex  multiplicatione  circulj  continentis  ipsum 
tetragonum  in  eandem  tertiam  partem  line^  ergo  proportio  pyramidis  duorum  ca- 
pitum ad  solidum  octobasium  est  sicut  circulus  ad  quadratum  descriptum  infra  ipsum 
circulum]  que  proportio  est  sicut  .11.  ad  .7.,  cum  proportio  tetragoni  continentis  circu- 
lum ad  ipsum  circulum  sit  sicut  .14.  ad  .11.  Et  exterius  tetragonum  interioris  sit  duplum; 
ergo  proportio  pyramidis  duorum  capitum  ad  solidum  octaedron  est  sicut  .11.  ad  .7.: 
fuit  etiam  proportio  cubi  ad  pyramidem  duorum  capitum  sicut  .4t.  ad  .11.;  et  proportio 
pyramidis  ad  octaedron  sicut  .11.  ad  .7.:  quare  proportio  cubi  ad  octaedron  est  sicut  .43. 
ad  .7.;  que  proportio  sexcupla  est.  Rursus  quia  proportio  colurany  ad  pyramidem  duo- 
rum capitum  fuit  tripla,  hoc  est  sicut  .33.  ad  .11. ; et  proportio  pyramidis  ad  octaedron 
est  sicut  .11. ad  .7.;  erit  proportio  columnp  ad  octaedron,  hoc  est  ad  solidum  octobasium, 
sicut  .33.  ad  .7.  Item  quia  proportio  sperj  ad  pyramidem  duorum  capitum  fuit  dupla  , 
boc  est  sicut  .M.  ad  .11.;  et  proportio  pyramidis  ad  octaedron  sicut  .11.  ad  .7.,  erit  pro- 
portio sperj  ad  octaedron  sicut  22.  ad  .7.;  quam  proportionem  habet  circumferentia  cu- 
iuscumque circulj  ad  suum  dyametrum  ; his  itaque  demonstratis  si  magnitudo  alicuius 
horum  quinque  corporum  fuerit  nota,  erit  possibile  per  ipsam  magnitudinem  reliquas 
magnitudines  inucnirc.  Ad  cuius  rei  demonstrationem  ponamus  latus  cubi  .ab.  esse  .6.; 
quare  tetragonum  .ac.  erit  .36.;  quod  si  multiplicetur  in  altitudinem  .ik.,  que  erit  simi- 
liter .6.,  uenient  .Sl«.  pro  magnitudine  cubi:  et  boc  est  cubicare  unum  ex  lateribus  cubi: 
et  quia  proportio  cubi  ad  colunam  est  sicut  .14.  ad  .11.,  | si  de  .216.  acceperimus  , 
scilicet  proportionem,  quam  hal>ct  columna  ad  cubum,  ucnicut  pro  magnitudine  columnj» 
* 169.  Similiter  si  <lc  .216.  acceperimus  proportiones,  quas  habent  spera:  ct  pyramis  duo- 
rum capitum,  ct  solidi  octobasium  ad  cubum,  nimirum  pro  magnitudine  spero  ue- 
nient  | 113.  , et  pro  magnitudine  pyramidis  J 56.,  ct  pro  magnitudine  solidi  octobasium 
.36.  Item  sit  nota  magnitudo  coluinny,  que  est  * 169.;  quam  si  mulliplicauerimus  per  .14., 
et  diuiscrimus  per  .11.,  uenient  .216.  pro  magnitudine  cubi:  ct  si  de  * 169.  acceperimus 
f,  que  sunt  proportio  sper|  ad  columnam,  uenient  } 113.  pro  magnitudine  spery:  et  si  de 
| 169.  acceperimus  tertiam  partem,  que  est  proportio  pyramidis  ad  columnam  -)  56.,  ue- 
nient pro  magnitudine  pyramidis  : item  si  de  * 169  acceperimus  scilicet  proportio- 
nem octacdri  ad  columnam  , uenient  .36.  pro  magnitudine  octacdri.  Eodemque  modo 
poteris  operari  si  magnitudo  alicuius  reliquorum  corporum  fuerit  nota. 

Ad  inucniendum  magnitudinem  duodecacdri  in  spera  constructi,  cuius  sper^  dyameter 
sit  nota.  Ponam  pcnlhagonum  .abede.,  quod  sit  unum  cx  duodecim  penthagonis  equali- 
bus  continentibus  ipsum  solidum  : et  circa  ipsum  pentbagonum  describam  circulum 
.abede. , cuius  centrum  sit  ct  protraham  in  eo  dyametrum  -ng.,  nec  non  et  cordam 
,be.}  que  est  corda  anguli  pentbagonici;  ct  ponam  centrum  sperp  punctum  ./*.,  et  copu- 
labo rectam  .ah.,  et  circinabo  super  speram  semicirculum  magni  circulj  .ali.,  ct  produ- 
cam .ah.  in  punctum  et  erit  tota  .ai.  dyamctCr  sperg,  ncc  non  ct  scmicirculj  .aii.; 
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ct  ponamus  eam  esse  ulnarum  .6.;  ct  abscidam 
ab  ea  lineam  ,ak.t  que  sit  tertia  ex  .ai.  ; et 
producam  ad  rectos  angulos  super  lineam  .ai. 
lineam  .it/*,  et  copulabo  rectas  .al.  et  i/.;  ct 
ab  angulis  pcnlhagoni  .abede.  ad  centrum  sperf 
perducam  lineas  .bh.  . ch . dh.  eh.}  et  erit  py- 
ramis . habede .,  cuius  basis  csl  penthagonum 
.a  bcde.fC t sumitas  eius  ./i.  duodecima  pars  totius 
f.  tw  solidi  duodecim  | basium  penthagouorum 
descripti  in  spera,  cuius  dyameter  est  .ai.}  quia 
si  a centro  spery,  quod  est  ./*.,  ad  omnes  angulos 
duodccacdri  ducantur  recte,  uimirum  in  duode- 
cim pyramides  equulos  totum  corpus  duodccac- 
dri diuidetur, quarum  una  est  pyramis  Jiabcde.: 
quare  si  magnitudinem  cius  inuenerimus,  ct  cius 
duodecuplum  acceperimus,  utique  lialicbimus 
magnitudinem  totius  corporis.  Ynde  qualiter 
operari  in  his  debeamus,  indicemus.  Primum 
considerandum  est  quod  trigona  .ali.  et  .alk. 
sibi  inuicem  sunt  similia  : habent  enim  angulos 
,a.lJ.  ct  .akl.  rectos:  et  angulum  qui  ad  .a.  co- 
muuera:  reliquis  ergo  qui  sub  .alk.  reliquo  qui 
ad  .i.  cqualis  est:  trigouaenim  similia  circa  co- 
niuncin  angulum  habent  latera  proportionalia  : 
quare  est  sicut  .ia.  ad  ita  . al . ad  .<tk.:  ct 
quando  tres  recte  proportionales  sunt;  erit  sicut 
prima  ad  tertiam,  ita  quadratum  quoti  a prima 
ad  quadratum  quod  a secunda:  ergo  est  sicut  da. 
ad  .ak.y  ita  quadratum  dyametri  .ai.  ad  qua- 
dratum linep  .al,:  est  enim  .ai.  ex  .a k.  tripla; 
quare  et  tetragonum  ex  .ai*,  quod  est  .36.,  tri- 
plum est  tetragoni  lincp  .al.}  ergo  tetragonum 
liney  .al.  est  .1*.  Et  est  .a/.,  vt  iu  lortiodecimo 
libro  Evclidis  habetur,  latus  cubi  cadentis  in 
spera,  cuius  dyameter  est  .ai.  Nam  latus  cubi 
cadentis  in  spem  est  corda  anguli  penthagunici  unius  cuiusque  pcnlhagoni  duodecim  $o~ 
perficienira  facientium  solidum  duodecim  basium;  ergo  quadratum  cordp  Jbe.y  que  csl 
corda  anguli  peuthagonici  . hae .,  est  .12.:  ct  ut  inucniamus  unum  cx  lateribus  penlha- 
goni  .abede. y oportet  ut  corda  .be.  media  et  extrema  proportione  diuidatur;  quia  ut  in 
tcrtiodccimo  libro  Evclidis  habetur  corda  anguli  peuthagonici  media  et  extrema  propor- 
tione diuisa;  pars  maior  est  latus  penthagonicum. 

Modus  diuidendi  lineam  media  ct  extrema  proportione. 

Nam  modus  diuidendi  corda  .be.  media  cl  extrema  proportione  est  vt  super  quadra- 
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Ium  cius,  quoti  est  .It.,  addamus  quartam  cius,  erunt  .IS.;  de  quorum  radice  auferatur 
medietas  Iincg  . be .,  que  est  radix  trium,  | et  habebitur  pro  maiori  parte  radix  .de.  15.  M.  Ulmi., 
minus  radice  trium;  ergo  latus  pcntbagonicum  «e., quod  est  unum  ex  lateribus  pcntlia- 
goni , est  radix  de  .1$.  minus  radice  trium.  Et  quia  , ut  in  quartodecimo  Eventus 
habetur,  quadrata  cordg  et  lateris  pcnthagonici  possunt  quincuplum  lateris  exagouici. 

Et  ut  habeam  latus  exagonicum  , addam  quadratum  cordg  .be.,  quod  est  . IS. , cum 

, # < .|.  ia  dut  teUote  taltiou  «liat  «I  j«r*> 

quadrato  lateris  .ae.t  quod  est  .18. , minus  radice  de  .180.,  ut  inferius  demonstrabo,  *ruf»m  ([ BMMMtnfco  mnu.  ^ 
erunt  30  minus  radice  de  180.  ; quorum  quiuta  , que  est  .6.,  minus  radice  de  j 7,  i**1 r 

est  quadratum  lateris  exagouici  .af.  Nam  exagonicum  latus  cquale  est  semidyarac- 
tro  circulj;  quod  quadratum  si  auferatur  ex  quadrato  semidyametri  spery  .ah.,  sd-  « 

licet  de  .9.  , remanebunt  .3.  et  radix  de  } 7 pro  quadrato  perpendicularis  Jif.  Est 
enim  trigonum  .ahf.  rectiangulum,  cum  recta  .hf.  stet  orthogonalitcr  super  planum  e 

circulj  . abgd .;  quia  ut  habetur  iu  libro  hilei  et  in  almaiesti.,  cum  superficies  secat 
speram,  comunis  eorum  sectio  est  circulus;  et  cura  a centro  spere  ad  centrum  cir- 
culj secantis  speram  linea  protrahitur,  illa  linea  stat  orthogonalitcr  super  superficiem 
circulj. 

Habita  quidem  notitia  semidyametri  . af '.  et  perpendicularis  .hf.,  ostendamus  mo- 
dum mensurandi  pyramidem  . habede . Diuidam  primum  .fg.  in  duo  equa  super  .o., 
ct  erit  .a  o.  dodrans,  hoc  est  tres  quarte  dyametri  .ag.;  ct  auferam  ex  corda  .be. 
sextam  cius,  que  sit  .bn.,  remanebit  .en.  destans,  scilicet  | cordj  .be.:  et  quia  ut 
in  quartodecimo  libro  habetur,  ex  dodrante  .ao.  in  destantem  .en.  peruenit  pla- 
num peuthagoni  . ab  ede . ; quod  planum  si  ducatur  in  perpendicularem  Jif.  , ue- 
niet  triplum  pyramidis  .habede.',  quod  etiam  triplum  si  ducatur  in  .h.} habebitur 


magnitudo  totius  dedocaedri,  cuius  duodecima  pars  est  pyramis  .habede.  Sed  quia 
proportio  dodrantis  uio.  ad  semidyametrum  .af.  est  sicut  .6.  ad  .4.,  que  proportio 
est  sexqualtera,  erit  superficies  .af.  in  . fh . ducta  iu  .en.  et  producta  in  .6.  sicut 
superficies  ex  .ao.  in  .en.  ducta  in  .hf.  ct  producta  in  .4.  Item  quia  proportio  .be. 
ad  .en.  est  sicut  .6.  ad  .5. , erit  superficies  ex  .af.  in  .be.  ducta  in  .fh.  et  pro- 
ducta in  .5.  sicut  superficies  ex  .fa.  in  .en.  ducta  in  Jif.  et  producta  in  .6.  Sed  . 4«  i ....  m «a4kc*  , (bi.  127 

ex  superficie  .fa.  in  .en.  ducta  in  .fh.  et  producta  in  .6.  proucnit  magnitudo  to-  jjj*»  “■*  *****  r*B  •**■  Kn.  m- 
tius  duodecaedri ; ergo  ex  superficie  .af.  in  .be.  ducta  in  Jif.  ct  producta  in  .5. 
uenit  magnitudo  eiusdem  duodecaedri:  quare  ducam  primum  quadratum  ex  .at 
est  .6.  minus  radice  de  | 7.  iu  3,  ct  radicem  | 
de  ~ 7.,  uenerit  etiam  } 10.  ct  tres  radices  de  W. 

J 7.  : verbi  gratia  : cx  ductu  .6.  in  .3.  ueniunt 
.18.;  et  educta  radice  dc  \ 7.  addita  in  radicem 
de  $ 7.  diminutam  ueuiuut  ~ 7 diminuta;  qui- 
bus extractis  dc  .18.  remanent  | 10.:  et  ex  mul- 
tiplicatione de  .3.  in  radicem  dc  \ 7.  diminutam 
ueniunt  tres  radices  de  7.  diminute  : ct  cx 
multiplicatione  de  .6.  in  radicem  de  J 7.  ad- 
ditam ueniunt  sex  radices  de  \ 7.  addite  : ex- 
tractis ergo  tribus  radicibus  diminutis  de  sex 
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radicibus  additis,  remanent  tres  radices  de  7.  addite.  Et  sic  habemus  10  et  J et  radi» 
ccs  tres  de  J 7.,  que  sunt  una  radix  de  J C4.  Post  liec  ducam  quadratum  ex  .bc.  iu  qua- 
dratum dc  .5.,  uenient  .aoo.,  in  quibus  multiplicabo  Jio.  ct  radicem  de  |r»4.  Nam  cx 
.300.  ductis  in  J to.  ucniuut  .3240.,  ct  ex  ductis  .300.  in  radicem  de  J G4.ucnit  radix  nume- 
ri, qui  fit  ex  quadrato  trecentorum,  scilicet  dc  .90000.  in  J 04:  de  qua  multiplicatione 
proueniunt  5332000.  ; ergo  pro  quadrato  magnitudinis  totius  dodecacdri  babentur  .3240. 
et  radix  dc  5832000.;  et  lioc  quadratum  est  binomium  primum,  cum  maius  nomen  possit 
plus  minore  secundum  quantitatem  quadrati  numeri:  quare  radix  eius  csl  biuomia,  ut  in 
,x."°  e vclidis  habetur;  que  radix  est  radix  de  2700.  et  radix  dc  340.;  quas  radices,  si 
subtiliter  acceperimus,  habebimus  parum  minus  dc  ulnis  J 75.  pro  magnitudine  positi 
dodccaedri:  ucl  si  radicem  de  583*000  quam  propius  acceperimus,  cl  iuueuiciuus  eam 
esse  parum  minus  dc  .2415.;  quam  si  super  .3240.  addiderimus  , habebimus  parum 
minus  dc  .5055.;  quorum  radicem  similiter  iuueniemus  esse  parum  minus  de  J 75.  Et 
notandum  quod  diximus,  radicem  de  .3140.  et  radicem  dc  .5332000  esse  radicem  dc  .2700. 
et  radicem  de  .540.,  tunc  diuisimus  .3240.  in  duas  partes,  quarum  una  fuit  .2700.,  et  al- 
tera .540.;  et  ex  multiplicatione  unius  carum  in  aliam  pmucnit  quarta  de  .5332000.;  ct  ita 
nos  docet  eyclides  in  similibus  operari.  Demonstrabo  rursus  quomodo  quadratura  linep 
.ae.y  scilicet  lateris  pentbagoni  | itiucuicudum  sit.  Reiterabo  lineam  ,ae.9  et  addam  ei 
lineam  ,ra.y  que  sit  radix  trium:  et  erit  tota  .er.  radix  dc  .13.;  quare  .ae.  erit  radix  dc 
is.  minus  radice  trium;  dc  qua  .a  e.  uolumus  quadratum  accipere.  Quoniam  linea  .er. 
diuisa  est  in  duobus  utlibct  super  punctum  .<1.,  erunt  quadrata  linearum  .er.  ct  .ar. 
cqualia  duplo  superficiei  .ar.  in  .er.,  et  quadrato  linej  .a e.  Vndc  si  ex  quadratis  li- 
nearum .cr.  et  .ar.  tollamus  duplum  superficiei  ,ar.  in  .er.t  remanebit  quadratum 
linee  .ne.:  est  enim  .er.  radix  dc  .15.;  quare  quadratum  eius  est  .15.,  et  .ar.  est  radix  de 
.3.  Quare  quadratum  eius  est  .3.;  ergo  quadrata  linearum  .er.  et  .ar.  sunt  .18.;  et  cx 
.ar.  in  .er.,  scilicet  ex  radice  trium  in  radicem  de  .15.  uenerit  una  radix  de  .45.:  quare 
ex  duplo  .ar.  in  .er.  ucniunt  duc  radices  de  .45.;  quibus  extractis  de  .18.  inuenlis,  re- 
manent .18.  minus  duabus  radicibus  dc  .45.;  que  due  radices  sunt  una  radix  de  .180.; 
ergo  quadratum  linef  .a e.  est  .18.  minus  radice  de  .180.,  ut  superius  inucniraus. 

De  magnitudine  solidi  *o  basium  triangularium  constructi 
in  eadem  spera , cuius  djameter  sit  .6. 


Ad  habendam  siquidem  magnitudinem  ycosacdri  constructi  in  spera  data  Adiaccat 
trigonum  . abe . cquilatcrum  ct  cquiangulum,  qucxl  sit  una  ex  .20.  supcrficiebus  conti- 
nentibus solidum:  ct  circa  ipsum  describam  circulum  . abe ct  in  ipso  protraham  dya- 
- metrum  .ad.  secaus  rectam  .bc.  super  punctum 

.e.,  ct  ceulrum  circulj  sit  et  ponam  centrum 
/ / fi  \ sperp  punctum  .g.9  ct  copulabo  rcclam  ,ag.t  et 

/ \ \ producam  cara  in  puncto  .A.,  qui  sit  punctus  in 

■ — 5- -4 — o superficie  sper^:  et  signabo  super  sperant  semi- 

\ \ circulum  circulj  magni  uiih.9  ct  copulabo  rectas 

yV  •t/  / \ et  erit  .gabe.  pyramis,  cuius  basis  est 

\ trigonum  .abc.t  et  eius  summitas  est  .g.;  que 

pyramis  est  ^ totius  ycosacdri;  quia  si  a puncto 
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.g.,  qui  est  centrum  spcr;,  lineentur  recte  ad  omnes  angulos  .10.  triangulorum  conti- 
nentium ipsum  ycosaedron,  nimirum  ipsum  in  .10.  pyramides  equales  diuidctur,  qua- 
rum una  est  pyramis  .gabc.,  cuius  magnitudinem  si  in  .10.  duxerimus,  habebimus 
utique  magnitudinem  totius  solidi  .10.  basium  : et  quia  | ut  iu  Eva.nu:  habetur,  circu- 
lus continens  unum  ex  trigonis  ycosaedri  est  cqualis  circulo  continenti  unum  ex 
penthagonis  dodecaedri,  cum  ambo  solida  sint  in  eadem  spera  constructa;  erit  propter 
hoc  quod  diximus  superius,  semidyameter  circulj  .abc.  nota;  hoc  quadratum  ex.af  erit 
6.  minus  radice  de  7.,  et  quadratum  perpendicularis  .gf.  erit  .3.  et  radix  de  ^ 7.  Est 
enim  semidyameter  spery  .ag.  3.,  et  eius  quadratum  est  9.:  et  quia  quadratum  lateris 
trianguli  equilatcri  descripti  in  circulo  est  triplum  quadrati  semidyametri  ipsius  circulj; 
si  tripi icauerimus  quadratum  semidyametri  .af.,  quod  est  .6.  minus  radice  de  <7.,  ha- 
bebimus .18.  minus  tribus  radicibus  de  j 7.  pro  una  ex  lateribus  trigoni  .abc. : de  inde 
copulabo  rectas  .db.  et  .dc.,  et  erunt  trigona  .abd.  et  .acd.  orthogonia  et  equalia. 
Est  enim  latus  .ab.  equalc  lateri  .ac.;  quare  arcus  .ab.  equalis  est  arcui  .ac.:  est  enim 
et  totus  arcus  .abd.  toti  arcui  .acd.  cqualis  : reliquus  ergo  arcus  .bd.  reliquo  cd 
est  cqualis ; quare  recta  .bd.  recte  xd.  est  cqualis  : cquilatcra  enim  sunt  trigona 
.abd.  et  .acd.,  nec  non  et  equiangula;  quare  angulus  J)  a d.  equalis  est  angulo  .cad. 
Est  cniin  et  angulus  .abc.  equalis  angulo  .acb.;  quare  anguli  qui  ad  .e.  equales  sibi 
inuicem  sunt : et  si  equales,  ergo  recti.  Et  quoniam  in  circulo  .abc.  dyameter  .ad. 
quandam  rectam  .bc.  ad  rectos  angulos  secat : et  per  equalia  eam  secat;  ergo  recta 
.be.  cqualis  est  recte  .ec.;  ergo  .bc.  medietas  est  ex  .bc.,  hoc  est  ex  ab.;  quare  qua- 
dratum ex  .ab.  quadruplum  est  ex  quadrato  .be.  Sed  quadrato  lincj  .ab.  equalia 
sunt  quadrata  linearum  .ae.  et  ,eb.;  ergo  quadrata  linearum  a e.  et  .ei.  quadrupla 
sunt  quadrato  line;  .eb.  Quare  quadratum  line;  .ac.  triplum  est  quadrato  line;  .ei.; 
ergo  et  quia  in  trigono  orthogonio  .abd.  ab  angulo  .i.  recto  cathetus  .ne.  protracta 
est  super  basem  .ad.,  erit  sicut  .ne.  ad  .ei.,  ita  .be.  ad  .ed.  Quare  est  sicut  qua- 
dratum lateris  .ae.  ad  quadratum  lateris  .ei.,  ita  .ae.  ad  .ed.  Sed  quadratum  la- 
teris .ne.  ad  quadratum  lateris  .ed.  est  triplum;  et  .ae.  ergo  ex  .ed.  tripla  est.  Quare 


ej.  m 
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patet  .ed.  totius  dyametri  .ad.  quartam  esse. 
Est  enim  ct  .af.  m edi  e tas  dyametri  .ad.',  reliqua 
.ef.  est  alia  quarta  pars  cx  tota  .ae.  continent 
tres  quartas  totius  dyametri  .ad.  Quare  .ae.  | ad 
.af.  est  proportio  sexqualtera.  Demonstratum 
est  recta  .a  e.  cathetum  esse  super  rectam  .bc. 
Quare  ex  ductu  .ae.  in  .bc.  proucuit  duplum 
trigoni  .abc.',  que  si  multiplicauerimus  per  .10., 
habebimus  arcam .20. triangulorum  equaliura con- 
tinen  tium  solidum  .20.  basium.  Sed  quia  pro- 
portio cx  .ae.  ad  .af.  est  sicut  .15.  ad  .10.,  ue- 
niet  ex  multiplicatione  .af.  in  .bc.  ducta  in  .15. 
superficies  corumdcm  .20.  triangulorum:  quam 
superficiem  si  duxerimus  in  tertiam  perpendicu- 
laris .gf.',  que  perpendicularis  est  altitudo  .20. 


Iv 


Digitized  by  Google 


200 


.DIS. 


pyrainidarum  routinentium  totum  solidum  ycosacdri;  ergo  si  multiplicaucrimus  .af. 
iu  .bc.}  et  illud  totum  in  .5.;  ct  quod  prouenerit,  duxerimus  in  .gf.  , habebimus  uli- 
<juc  magnitudinem  totius  solidi  : ergo  si  multiplicaucrimus  quadratum  ex  .af.  in  qua- 
dratum cx  .bc.}  ct  illud  totum  duxerimus  per  quadratum  dc  .5.,  scilicet  per  .25.;  et 
hoc  lotum  produxerimus  in  quadratum  ex  . gf .,  habebimus  cx  hoc  toto  quadratum 
magnitudinis  solidi.  Nam  ex  multiplicatione  quadrati  linep  af.  in  quadratum  cx  .fg.y 
scilicet  cx  multiplicatione  dc  .e.  minus  radice  dc  y 7.  in  tres  ct  radicem  de  ~ 7,  uenient 
y 10.  ct  radix  dc  { 64.,  ut  superius  iuuenimus;  que  multiplicanda  sunt  per  quadratum 
lateris  trianguli  .bc. , scilicet  per  .18.  minus  tribus  radicibus  dc  | T.,  scilicet  minus  una 
radice  dc  - 64 ; que  multiplicatio  sit  fit:  primum  multiplicanda  sunt  ~ 10  per  .18.»  sci- 
licet integra  per  integra»  ueuiunt  | m.;  de  quibus  tollenda  est  multiplicatio  radicis  dc 
\ 64  addilp  in  radicem  dc  \ 64.  diminutam;  ex  qua  multiplicatione  proucniuut  integra  | 
64. » remanent  \ 120.  Item  multiplicanda  est  radix  de  y 64.  addita  per  18,  ueuiunt  radices 
decem  et  octo  dc  y 64.  Et  radix  dc  | 64.  diminuta  multiplicanda  est  per  | io.,  ueuiunt 
radices  | io.  dc  y 64.  diminute:  extractis  ergo  radicibus  - io.  diminutis  ex  radicibus  .18. 
additis»  remanent  radices  y7.  de  y 64.:  ergo  ex  quadrato  .af.  iu  .fg.  ducto  in  qua- 
dratum cx  .bc.  ueuiunt  | 120.  et  radices  J 7.  dc  * 64.:  quibus  multiplicatis  per  quadratum 
dc  .5.»  scilicet  per  .25.»  ueuiunt  .3210.  ct  radices  .180.  dc  \ 64.  pro  quadrato  totius 
solidi  ycosaedri.  Nam  si  illas  .180.  radices  ad  radicem  unius  numeri  tantum  reducere 
uolumus  : multiplicabimus  .iso.  in  sc  , uenient  .32400.;  et  de  y 64.  faciemus  quintas» 
erunt  quinte  .324.;  quas  multiplicabo  per  .5.,  uenient  .324.;  que  multiplicabo  per  y dc 
32400.,  scilicet  per  6480.,  uenient  .2000520.:  ergo  quadratum  totius  solidi  est  .3240.  et 
radix  de  2099520.;  et  hoc  est  binoraium  quartum,  cum  maigs  nomen,  scilicet  3240.,  sit 
ratiocinatum,  ct  possit  plus  minore,  scilicet  super  2000520.,  secundum  quantitatem  nu- 
rni.  1 meri  non  quadrati:  unde  si  radicem  de  2000520.,  que  est  parum  | minus  dc  1440.,  ad- 

• M.nui  U49  ...  «>rroij  kdwtar . didcriinus  super  .3240.,  uenient  pai*um  minus  dc  4680;  quorum  radix,  que  est  parum 
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p.*.  290.  Lin.  25.i vi.  minus  de  y 68.,  est  quantitas  magnitudinis  ycosacdri.  Et  si  uolumus  ad  notitiam  sc- 

midyaractri  .af.  aliter  deuenirc.  Ponam  .kh.  quadruplam  cx  ,ak ct  per  punctum  .k. 

super  dyametrum  spere  .ah.  ad  rectas  angulos  protraham 
lineam  .£«.;  et  copulabo  rectas  .ai.  ih .;  ct  erit  per  ea  que 
dicta  sunt  superius  ut  .ha.  ad  .a i.y  ita  ai.  ad  .ak.  Quare 
erit  sicut  Jia.  ad  .ak.y  ita  quadratum  dyametri  .ah.  ad 
quadratum  lin eg  .ai.  Est  enim  uth.  quincupla  cx  .ak. 
Quare  quadratum  cx  ,ah.y  quod  est  .36.,  est  quincuplum 
quadrati  ex  .ai.}  ergo  quadratum  cx  .ai.  est  | 7.;  et  .a.i 
est  scmidynmctrum  circulj,  cuius  penthagoni  latus  cadentis 
iu  ipso  circulo  est  latus  trianguli  . abe . suprascripli,  ut  iu 
Evciide  habetur:  quod  latus  pentbagonicum  ita  cx  semi- 
dyamclro  sui  circulj  habetur  si  super  quadratum  ipsius  se- 
midyaraetri,  scilicet  super  \ 7.,  addemus  quartam  cius,  ct 
erunt  .o.;  de  quorum  radice,  que  est  .3.,  tollam  medietatem 
semidyametri , cuius  medietatis  quadratum  est  quarta  pars 
quadrati  semidyametri;  ct  illud  est  ~ t.}  ct  habebimus  .3. 
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minus  radice  de  £ I.;  et  hoc  est  Iulus  dacagomcum:  super  cuius  quadratum  , quod 
est  \ io  ininus  radice  de  J 64.,  si  addiderimus  quadratum  semidyametri,  scilicet  - 7., 
erunt  .18.  minus  nidice  de  £ 64.  pro  quadrato  unius  laterum  trigoni  .abc.'t  quod  qua- 
dratum cum  sit  triplum  quadrati  semidyametri  ,af.,  diuidenda  sunt  .18.,  minus  radice 
de  ~ 64.,  per  .3.,  et  uenient  .G.,  minus  radice  de  | 7.,  pro  quadrato  semidyametri  .af.,  u* 
superius  iuueutum  est.  Et  quia  Evclides  inuenit  esse  sicut  latus  cubi,  scilicet  cordj? 
anguli  pcntliagonici,  ad  lalus  trianguli  equila  teri  cadentis  iti  eodem  circulo,  sicut  pro- 
portio linee  potentis  super  lineam  media  et  extrema  proportione  diuisam  , et  super 
maiorem  partem  cius  ad  lineam  potentem  super  eaudem  liucam  diuisam,  et  super  mi- 
norem eius  partem;  ita  solidum  .12.  basium  penthagonorum  ad  solidum  .20.  basium 
triangularium  in  eadem  spera  constructarum,  est  possibile  inuenirc  magnitudinem  unius 
eorum  solidorum  habita  magniludiuc  alterius.  Verbi  gratia:  inuenimus superius  cor- 
dam anguli  pcnlhagoni  fuisse  radicem  de  .12.;  et  lalus  trianguli  esse  radicem  de  .18. 
ininus  radice  de  ^64.  Et  solidum  .12.  basium  esse  * 75. ; ergo  sicut  radix  de  .12.  est 
ad  radicem  de  .18.  minus  radice  de  |.64.t  ita  j 73.  est  ad  | magnitudinem  solidi  .20.  ba- 
sium. Quare  erit  sicut.  12.  ad  .18.  mitius  radice  de  | 64.,  ita  quadratum  de  { 73.,  quoti 
inuenimus  esse  superius  .3653.,  ad  quadratum  magnitudinis  ycosacdri;  accipiamus  ergo 
quam  subtilius  possumus  radicem  de  £ 64.,  et  inueniemus  eum  esse  ^ 8.;  et  aufera- 
mus eam  de  .18.,  remanebunt  .10.  minus  : ergo  est  sicut  .12.  ad  .10.  minus  ^ , 
ita.  5655.  ad  quadratum  ycosacdri:  multiplicabimus  ergo  .5655.  per  .10.  minus  erunt 
36267.;  quibus  diuisis  per  .12.  reddunt  parum  minus  de  .4680.  pro  quadrato  ycosae- 
dri,  ut  superius  inuenimus.  Et  si  quadratum  ycosacdri  esset  notum,  multiplicaremus 
illud  per  .12.,  et  summam  diuideremus  per  .10.  minus  ^ , et  habemus  quadratum  do- 
dccacdri  notum.  Et  si  uoluinus  inuenirc  proportionem,  quam  babet  linea  potens  super 
lineam  media  et  extrema  proportione  diuisam  ad  lineam  potentem  super  eandem  li- 
neam diuisam  et  minorem  partem  cius.  Ponam  lineam  .ab.,  et  diuidam  eam  media 
et  extrema  proporliouc  super  .g.;  et  maior  pars  esto  .gb.  Quare  erit  sicut  .ab.  ad 
.bg.,  ita  .bg.  ad  ga.;  et  a puncto  .g.  super  redam  .ab.  ad  rectos  angulos  pouani 
rectam  .gd. ; et  ponam  ipsam  cqualcm  recte  .ab.;  et  copulabo  rectas  .da.  db.  , 
et  erit  recta  .db.  potens  super  rectas  . dg , et  .gb.  ; et  .db.  erit  potens  super  rectas 
.dg.  et  .ga.  : et  quia  .dg.  cqualis  est  recte  .ab.,  erit  recta  .db.  potens  super  re- 
ctas .ab.  gb.,  hoc  est  super  totam  lineam  diuisam  et  maiorem  partem  cius;  et  linea 
potens  super  eandem  lineam  .ab.  et  maiorem  partem  cius,  que  est  linea  ««g.;  ergo 
est  et  sicut  .db.  ad  .da.,  ita  solidum  .12.  basium  ad  solidum  .20.  basium;  erit  pro- 
pter hoc  et  sicut  quadratum  liiie^  .db.  ad  quadratum  liuejj  .da.,  ita  quadratum  do- 
dccacdri  ad  quadratum  ycosacdri:  et  ut  hcc  poliantur  in  numeris,  ponam  .ab.  10.; 
et  erit  .bg.  radix  quincupli  quadrati  medietatis  linej  .ab.  ininus  ipsa  medietate  ; 
ergo  .bg.  erit  de  .125.  minus  5.;  et  .ag.  erit  tripla  medietatis  .ab.  minus  radice 
quincuplj  quadrati  medietatis  eiusdem  liuejj ; ergo  erit  .a  g.  15.  minus  radice  de 
.125.  Accipiamus  ergo  quadratum  ex  .gb.  ; et  erit  .150.  minus  decem  radicibus  de 
.125.  | que  suut  una  radix  de  .12500.  : et  addamus  ipsi  quadrato  quadratum  linc£ 
.dg.  , quod  est  .100.,  cuiu  linea  .dg.  sit  cqualis  lincp  .ab.,  erunt  .250.  minus  ra- 
dice de  .12500.  pro  quadrato  linep  .d.b.  Item  super  quadratum  Iinc$  .ag.,  quod  est 
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.aao.  minus  .30.  radicibus  dc  .125.  addamus  quadratum  lineo  •£</•*  erunt  .450.  minus 
radice  dc  12500.  pro  quadrato  linej  .da.:  et  quia  unumquodque  quadratorum  linearum 
.db.  et  .da.  est  | abscisio  aut  recisum,  ut  non  habeamus  ignotius  per  ignotum,  acci- 
piamus radicem  quam  subtilius  poterimus  dc  .12500.  et  dc  H25oo.;  cl  auferamus  cas 
de  nominibus  maioribus,  que  sunt  in  ipsis  recisis  ; et  erit  proportio  quadrati  linej 
.db.  ad  quadratum  line?  .da.  raciocinala.  Verbi  gratia  : radix  de  12500.  est  j ili.  ; 
qua  extracta  de  250.,  remanet  parum  minus  dc  | 138.  pro  quadrato  liuep  .db.  Item 
radix  de.  H23oo.  est  parum  plus  dc  \ 335«;  qua  extracta  dc  .450.,  remanet  parum  minus 
dc  l m.  pro  quadrato  lincp  .da,;  ergo  est  sicut  Jl38.  ad  j 114.,  ita  quadratum  solidi 
.12.  basium  ad  quadratum  solidi  20.  basium.  Et  est  lice  proportio  cqualis  propor- 
tionis suprndicty,  «piam  habet  quadratum  corde  anguli  pcnlhagoiiici  ad  quadratum  la- 
teris trigoni  cadentis  in  eodem  circulo.  Ilahita  siquidem  notitia  magnitudinum  omnium 
solidorum  cadentium  iu  una  spera,  per  ea  que  dicta  sunt,  erit  possibile  inuenire  ma- 
gnitudines similium  solidorum  cadentium  in  aliqua  alia  spera;  cum  proportio  simi- 
lium solidorum  sit  proportio  triplicata  similium  laterum  : uel  etiarn  ilya  met  rorum  spe* 
raruin,  iu  quibus  ipsa  solida  fuerint  constituta:  est  cuiin  proportio  triplicata  dyametri 
uuius  sperp  ad  dyamclrum  alterius  ea  quam  habet  cubus  dyametri  unius  sperp  ad 
cubum  dyametri  alterius.  Vude  si  uolumus  inucuirc  magnitudinem  solidi  .12.  basium 
cadentis  in  spera,  cuius  dyameter  sit  .7«,  erit  sicut  cubus  scitari  j ad  tubum  septenarij, 
hoc  est  sicut  .210.  ad  .313.  , ita  iuuciituin  solidum  , cuius  magnitudo  est  J 75.,  ad 
magnitudinem  quesili  solidi.  Quare  multiplicanda  sunt  { 75.  per  341.,  et  sumina  di- 
uidenda  est  per  .216.,  ucnient  £ 119.  parum  mitius;  uel  si  quatlralum  dc  .343.  multi- 
plicabitur per  quadratum  solidi,  scilicet  per  .3240.,  et  radicem  dc  5832000«;  et  summa 
diuidalur  per  quadratum  dc  .210.,  et  halxdntur  quadratum  solidi  .12.  basium  cadentis 
in  spera,  cuius  dyameter  est  .7.  Quod  idem  intclligas  de  solido.  20.  basium,  et  de  re- 
liquis solidis. 

Incipit  septima  distinctio  dc  inuentione  altitudinum  rerum  ef enatarum, 
et  profunditatum  atque  longitudinum  planitieriun. 

Si  vis  metiri  aliquam  altitudinem  : Erige  astarn  iu  plano:  et  fac  eam  stare  ortlio- 
gon aliter  super  ipsum  planum:  ct  elonga  tc  ab  ipsa  asta,  et  ab  altitudine  metienda: 
cl  pones  m ulum  in  terra  prospiciens  per  summitatem  asty  : et  si  uisus  tuus  transibit 
ad  puiirtuni  summitatis  metiendi)  altitudinis,  signa  punctum  in  terra  in  locum  ubi 
erit  oculus.  Et  si  linea  egrediens  ab  oculo  tuo  per  summitatem  asty  | non  ueucrit  ad 
punctum  summitatis  altitudinis  ipsius,  muta  te  retro  uel  ante,  donec  linea  progrediens 
ab  oculo  tuo  per  summitatem  asty  ascendat  recte  ad  summitatem  altitudinis  predictg: 
Ct  tunc  erit  proportio  plani,  quod  est  inter  oculum  ct  rem  eleuatam,  ad  ipsam  rem 
cleuatam  quam  uis  metiri,  sicut  planum,  quod  est  inter  oculum  et  aslam,  ad  ipsam 
ustam.  Verbi  gratia  . Sit  altitudo  ,ab.,  que  sit  erecta  super  planum,  in  quo  sit  linea 
.bc.;  quare  angulus  ,abc.  erit  rectus;  et  in  ipso  plano,  et  super  rectam  Jbc.  orilio- 
gonalitcr  erigatur  asta  .de.;  et  punctus  ,C.  sit  oculus  tuus,  a quo  transeat  linea  .ac- 
ascendens  per  summitatem  asty,  que  est  punctus  .e.;  et  erit  trigonum  .abc.  cx  summi- 
tate ,ab.  et  linc£  .bc.  existeus  iu  plano;  ct  cx  linea  .ac,  quam  facit  oculas  tuus;  ct 
trigonum  .ede.  erit  ex  asta  ,ed.  ct  ad  planum  .dc.  ct  linea  .c.e:  trigona  quidem 
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.abc.  ct  .ede.  sibi  iouiccm  sunt  similia,  quia  sunt  cquiangula  ; est  enim  uterque 
angulorum  .abc.  et  .ede.  rectus:  et  angulus  qui  ad  .e.  utrique  triangulo  est  co- 
munis;  reliquus  qui  ad  .a.  reliquo  qui  sub  .ced.  est  cqualis  : equiangula  ergo  sunt 
trigona  .abc.  cl  . dec. ; quare  ct  similia.  Similia  enim  trigona  circa  cquales  angulos 
habent  latera  proportionalia  \ est  enim  sicut  .cd.  ad  .de.,  ita  cb.  ad  .bn.  Vnde  si 
.cd.  et  .de.,  scilicet  spatium  quod  est  inter  oculum  et  astam;  ct  ipsa  asta  .de.  fuerint 
nota,  erit  nota  linea  .cb.;  erit  utique  nota  ct  altitudo  .ab.i  quia  si  cqualis  est  .cd. 
ex  .de.  , cqualis  erit  .cb.  ex  .ba.;  et  si  maior,  maior:  et  si  minor,  minor:  Que  osten- 
dantur cum  numeris.  Esto  asta  ,ed.  quinque  palmorum ; et  spatium  .cd.  sit  cqualc 
ei ; ct  sit  spatium  cb.  30.  ulnarum;  erit  propter  hoc  et  altitudo  .ab.  similiter  .30. 
ulnarum,  cum  .cd.  sit  cqualis  .de.,  ut  in  prima  figura  patet.  Item  esto  .cd.  maior 
asta  .cd.,  erit  propter  hoc  ct  plauum  .cb.  maius  altitudine  .ab.,  ut  in  hac  secunda 
figura  patet,  in  qua  ponimus  spatium  .cd.  12.  palmorum:  et  astain  .ed.  octo  palmo- 
rum; ct  planum  .cb.  60.  ulnarum.  Quare  erit  ut  .cd.  ad  .de.,  hoc  est  sicut  .12.  ad 
.8.;  ucl  in  minoribus  numeris  sicut  .3.  ad  .2.,  ita  .cb.  ad  .ba.:  unde  si  mulliplicaue- 
rimus  .60.  per  .2.,  ct  diuiserimus  per  .3.,  uenient  ulnc  .40.  pro  altitudine  .ab.  Rursus 
esto  .cd.  minor  quam  .de.  Quare  spatium  .cb.  erit  minus  altitudine  .ab.,  ut  in  hac 
tertia  patet  figura;  in  qua  ponimus  .cd.  9.,  scilicet  spatium  quod  est  inter  oculuiu 
et  astam:  ct  astam  .ed.  12.,  ct  plauum  .cb,  45.  Quare  quantum  addit  .ed.  super  .dc., 
tantum  addet  altitudo  .ab.  super  planum  . bc .:  est  enim  .cd.  ad  .dc.  proportio  sex- 
quitertia.  Quare  altitudo  | .ab.  addit  super  planum  .cb.  tertiam  eius,  que  est  .15.;  et 
sic  altitudo  .ab.  est  .60.:  uel  si  .45.,  scilicet  .cb.,  multiplicentur  per  .12.  , hoc  est 
per  .ed.;  et  summa  diuidatur  per  .cd.,  scilicet  per  .9.,  uenient  .60.  pro  altitudine  .ab.: 
uel  si  .cb.  multiplicetur  per  } ex  .ed.,  et  diuidatur  per  ~ ex  .cd.,  uenient  similiter  .co. 
pro  .ab.  : uel  si  ‘ ex  .cb.  multiplicetur  per  [ ex  .ed.,  uenient  .60.  pro  altitudine  .ab. 
Ex  hoc  quidem  quidam  uolens  metiri  in  nemoribus  arbores  aptas  uauibus,  talem  mo- 
dum occeperunt:  habent  arundinem  equalcm  sue  statur?,  quam  habent  ab  extremitate  ta- 
li usque  ad  oculum;  et  ponunt  se  in  terra  contra  arborem,  quam  metiri  uolutit,  extense 
tenendo  arundinem  orlliogonaliter  erectam  secus  extremitatem  utriusque  tali,  ut  quanta 
sit  altitudo  arundinis  , tanta  sit  longitudo  stature  a talo  usque  ad  oculum  ipsius; 
et  mutant  se  aliquando  uersus  arborem  appropinquando,  aliquando  elongando  ab 
ea  ; et  hoc  faciunt  donec  transeat  uisus  eorum  per  summitatem  arundinis  ad  summi- 
tatem arboris  : et  tunc  quanta  est  longitudo,  que  est  inter  oculum  et  pedem  arboris, 
tantam  dicunt  esse  altitudinem  arboris.  Verbi  gratia  : sit  altitudo  arboris  .ab.,  arundi- 
nis .cd.,  ct  statura  hominis  .dc.;  ct  sit  .e.  oculus  eius,  cuius  uisus  linea  .ae.  transiens 
per  punctum  .c.;  et  tunc  erit  .eb.  sicut  .ed.  ad  .dc.,  ut  superius  ostensum  est.  Geo- 
metre uero,  nolendo  aliquam  subtilitatem  geometricam  ostendere,  stant  non  mullum 
longe  ah  arWc,  et  cum  arcu  duas  sagittas  sagittant  ad  arborem,  vnam  ad  radicem  cius: 
et  aliam  ad  punctum  sumilatis  cius;  sed  unicuique  sagitte  ligant  unum  filum,  et  ten- 
dunt ipsa  fila  perducentes  ca  ad  unum  punctum  in  plano,  facientes  ex  ipsis  filis  ct  ex  ar- 
bore trigonum  orthogonium,  cuius  cathetus  est  ipsa  arbor;  ct  cius  basis  est  filuin  sa- 
gitt£  ad  pedem  arboris  protractp,  et  eius  ypothenusa  est  filum  alterius  sagiltp,  quod 
subtendit  angulum  rectum.  Verbi  gratia  : sit  arbor  linea  .ab. ; ct  filum  inferioris  sa- 
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gittp  sit  Mc.,  ct  filum  alterius  sit  .ac.  Cumque  utriusque  fili  mensuram  habuerint : 
J quadratum  fili  Me.  extrahetur  ex  quadrato  fili  ,ac.,  reinauet  cis  quadratum  arboris 
.ab.:  ut  si  filum  .ac.  fuerit  cubitorum  .50.,  et  filum  Me.  fuerit  .30.,  auferatur  qua- 
dratum de  .30.,  quod  est  .900.,  de  quadrato  de  .50.,  quod  est  .1500.,  remanebunt  pro 
quadrato  arboris  .ab.  icoo.;  cuius  radix,  que  est  .40,  est  altitudo  arboris  .ab.  Possvivs 
etiam  dimensionem  cuiuscumque  altitudinis  per  aliquem  triangulum  ligneum  habere, 
r lUrrrr*.  dum  in  ipso  | triangulo  ab  uno  angulorum  cathetus  producta  fuerit;  et  basis  super  quam 
cathetus  cadet  ponatur  in  plano.  Verbi  gratia:  sit  altitudo  metienda  .ab.;  ct  triangulus 
ligneus  esto  .e.c.f.y  cuius  cathetus  esto  .ed.;  ct  stet  trigonum  .ecf.  super  planum  alti- 
tudinis, ita  ut  linea  .ed.  stet  urthogonaliter  super  ipsum  planum:  et  time  ponant  ocu- 
lum super  latus  trigoni  . ec.\ \ qui  oculus  sit  .h.,  ct  aspiciat  per  punctum  .e.:  ct  si  uisus 
tuus  transeundo  per  .e.  uencrit  ad  .a.,  erit  sicut  .ed.  ad  de.,  ita  .cb.  ad  Ma.  : ct  si 
uisus  transeundo  per  .e.  ucnerit  inter  .ab.,  apropinquabis  triangulum  ad  altitudinem 
.ab.:  et  si  idem  uisus  ascendet  super  altitudinem  .ab.,  reduces  triangulum  retro,  ct 
facies  semper  cathetum  .ed.  ortliogonaliter  stare  super  planum,  fulcieudo  ipsum  trian- 
gulum cura  lapillis  ct  cum  terra;  et  hoc  facies  donec  oculus  tuus  per  .e.  uideat  .a.:  et 
cum  hoc  factum  fuerit,  erit  ut  dixi  sicut  .ed.  ad  .de.,  ita  .cb.  ad  Ma.:  ut  si  .ed.  fuerit 
.3.  cuiuscnmquc  racnsitrj,  ct  .de.  fuerit  .4.,  ct  .cb.  30.  passuum,  erit  propter  hoc  alti- 
tudo .ab.  passus  .40.;  quia  .ed.  addit  super  .ed.  tertiam  eius:  quare  et  .ab.  addit  si- 
militer tertiam  super  .cb.:  uel  si  .cb.  multiplicetur  per  .ed.,  et  suma  diuidalur  per 
.ed.,  ucnicnl  similiter  -40.  pro  altitudine  .ab.  Et  quia  pulcre  ct  subtiliter  ct  facile 
cum  quadrante,  quem  quidem  oroscopum  uocatit,  altitudines  metiuntur,  ipsum  quadran- 
tem, et  ea  que  iu  ipso  ponuntur  ad  nostrum  propositum  facientia  designare  curaui  ad 
presens  ut  subtilius  que  intendo  ualeam  demonstrare.  Pono  punctum  .a.  centrum  ctab 
ipso  protraho  duas  rectas  cqualcs  .ab.  et  .ac.  continens  angulum  rectum  ct  spatio 
fgiae  unius  rectarum  .ab.  uel  .ac.  circino  arcum  Mdc.  producens  ipsum  extra  aliquantulum 

e in  puncto  .e.;  nec  non  ct  lineam  .ab.  produco  usque  ad  .g.  ct  pono  lineam  .<?g.  equi- 

[ distantem  linej  .ac.  et  diuido  angulum  Mac.  in  duo  equa  cum  liuca  .ad.  ct  protraho 

~r  i puncto  .</.  super  rectas  .ab.  et  .ac.  cathetos  .dh.  di.',  et  ex  hoc  monstrabitur,  qua- 

/ drilatcrum  .. dhai . cquilatcimm  et  rectiangulum  esse;  quia  tres  anguli  cius,  qui  sunt  ad 

i puncta  .a.h.i.,  recti  sunt;  reliquus  qui  ad  Mdi.  rectus  est,  cum  omne  qnadrilatcrum 

habeat  qualuor  angulos  cqualcs  quntuor  rectis:  ct  quia  angulus  Mac.  diuisus  est  in  duo 
equa  a linea  .ad.,  erit  unusquisque  angulorum  .dab.  ct  .dac.  scmirectus  sunt  enim  ct 
anguli  .ahd.  ct  .aid.  recti;  quare  unusquisque  angulomm  .adh.  ct  .adi.  scmirectus 
3 est.  Quare  trigona  .hda:  ct  .i da.  equicruria  sunt;  sunt  enim  et  orthogonia:  quare  linea 
.ad.  subtendens  angulos  rectos  trigonorum  .alid.  et  .niil.  est  duplum  uiiiuscuiusquc  j 
f"°-  laterum  .ah.  dh.  id.  ai.',  ergo  ct  ipsa  qua  tuor  latera  sibi  inuicem  sunt  equa  lia:  te- 
tragonum ergo  est  quadri  laterum  .ahd i. ; ct  in  puncio'  .a.  figi  filum  cum  quodam 
plumhino,  quod  pendeat  extra  arcum  Mdc.;  ct  diuidam  utrumque  latus  .dh.  et  .di. 
iu  paries  .12.  uel  .60.  cqualcs,  ct  notabo  ipsas  partes  omnes,  ut  iu  similibus  instru- 
mentis notate  inucuiuntur  : et  sic  perfecta  est  forma  quadrantis;  ct  non  est  in  ea 
linea  .eg.:  sunt  enim  .e.  et  .g.  foramina:  ct  si  cum  hoc  instrumento  altitudinem  ali- 
quam metiri  uolueris;  poneres  oculum  ad  foramcu  .e.,  ct  stabis  contra  altitudinem  me- 
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ticndam;  et  Icuabis  quadrantem  a parte  .b.,  uel  declinabis  donec  uisus  tuus  egredia- 
tur per  foramen  .e.,  et  transeat  per  foramen  .g.,  et  pcrueniat  ad  cacumen  altitudinis 
metiende;  et  tunc  in  ipsa  linea  cadet  linea  .eg.,  quam  superius  notauimus:  et  con- 
sideratur punctus  ubi  cadit  prcdiclum  filum  super  lineas  Jid.  di.',  quia  si  ceciderit 
filum  super  punctum  . d .,  tunc  tanta  erit  altitudo  metienda,  quanta  erit  longitudo,  que 
est  inter  te  ct  pedem  ipsius  altitudinis;  ct  tantum  plus  quantum  est  statura  tua.  Kt 
si  filum  ceciderit  inter  puncta  . d.i • super  lineam  .di.,  ut  dicamus  in  puncto  . k .,  tunc 
erit  proportio  plani,  quod  est  inter  te  et  altitudinem,  ad  siiperiiabuudantiain,  quam 
liubct  ipsa  altitudo  super  staturam  tuntn,  sicut  .k.i.  ad  .ia.,  lioc  est  sicut  .ki.  ad  .di.) 
ct  liec  est  proportio  partis  uel  partium  ad  suum  totum  : et  si  filum  ceciderit  super 
lineam  ,dh.,  ut  dicamus  iu  puncto  erit  tunc  proportio  plani  ad  dictum  residuum 
altitudinis  metiend^,  sicut  linea  .ah.  ad  lineam  ./*/.,  lux:  est  sicut  linea  .hd.  ad  .hir, 
ct  liec  proportio  est  totius  ad  aliquam  sui  partem  uel  paries.  Kt  ut  hcc  geometrice 
demonstrentur,  cadat  filum  primum  super  punctum  .d.,  quod  sit  linea  .am. ; et  .m. 
sit  plumbinum;  cl  quia  filum  .ani.  pciulcl  a puncto  .a.,  quod  est  iu  nilo,  erit  illud 
filum  cquidistaus  altitudini  metiende,  quia  stabit  filum  orthogonulitcr  super  planum, 
super  quod  stat  ipsa  altitudo:  ct  intclligam,  ipsum  lilum  transire  in  altum  donec  con- 
currat linee  quam  fecit  uisus  tuus  ab  .e.  transiens  per  .g.  ud  summitatem  altitndinis 
metiende:  et  intclligam  rursus  ab  .e.  puncto,  scilicet  ab  oculo  tuo,  ueuire  lineam  equi- 
distantem  plano,  (puni  est  inter  altitudinem  metiendam,  que  signabit  in  ipsa  altitu- 
dine punctum  habentem  in  sua  altitudine  a terra  equule  altitudini  staturj  tuf  , et 
ipsa  linea  cuin  residuo  altitudinis  metiend^  : et  cum  linea,  quam  fecit  oculus  tuus 
transiens  per  .g.  ad  sumitatem  eiusdem  altitudinis,  | facit  triangulum  simile  triangulo, 
quem  facit  filum  cum  duobus  lateribus  quadrati  descripti  in  quadrante.  Verbi  gratia: 
sit  altitudo  metienda  .fq.,  cuius  summitas  sit  .q.  punctus  ad  quem  penieniat  uisus 
tuus  per  .g.  ab  . e .;  et  intclligam,  lineam  .en.  esse  cqualctu  staturp  tue  : ct  iutelligain 
similiter  .eo.  cquidislantem  lineg  que  est  iit  plano;  quare  ,of.  erit  cqualis  sta- 

tnrg  tu£,  que  est  .en.;  quare  triangulus  .eoq.  erit  similis  triaugulo  .dia.,  qui  est 
iu  quadrante.  Ad  quod  demonstrandum  intelliguin  filum  .ma.  ascendens  donec  con- 
currat cum  linea  .eq.,  et  concurrat  in  puncto  k .;  et  erit  linea  .eo.  cquidistaus  lineg 
.ai.  Quare  angulus  qui  sub  .d.a.i.  angulo  .dke.  est  equalis:  ct  quia  altitudini  .qf. 
equidistat  filum  .adm.,cl  in  eis  incidit  recta  .eq.  , erit  angulus  .dtie.  cqualis  an- 
gulo .[..e.  Sed  angulo  >dne.  ostensus  est  cqualis  angulus  .d.a.i.;  quare  angulus  .d.au. 
equalis  est  angulo  .o.q.e.  Kst  enim  et  angulus  .e.o.q.  angulo  .a.i.d.  equalis:  est  enim 
rectus  ulerqtic,  quia  linea  .eo.  cquulistat  lineg  •»/.;  ct  est  angulus  .q.f.n.  rectus ; 
quare  ct  angulus  .eoq.  rectus  est:  ct  angulus  ut  id.  e.st  rectus  in  quadrante  : reli- 
quus ergo  qui  sub  .o.e.q.  reliquo  qui  sub  .adi.  equalis  est;  quare  trigonum  .qoe. 
trigono  .aid.  similis  est:  est  ergo  ut  .di.  ad  .ia.,  ita  .eo.  ad  . oq est  enim  .di.  equa- 
lis .ia.;  quare  et  .qo.  cqualis  est  Me.,  hoc  est  .fn.;  ct  .fn.  est  planum,  quod  est 
inter  te  ct  radicem  altitudinis  fn--  cui  si  addatur  altitudo  .fo.,  hoc  est  .en.,  sci- 
licet statum  tua,  erit  altitudo  .fq.  nota;  et  hoc  uolumus  demonstrare.  Kt  si  filum  ce- 
ciderit super  lineam  .di.  iu  puncto  .k.,  ostendetur  etiam,  trigonum  .qoe.  simile  esse 
trigono  .aik.:  erit  itaque  angulus  .kai.  cqualis  angulo  .oqe. ; et  anguli  qui  ad  .o. 
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et  sunt  recti;  quare  reliquus  qui  sub  .alii,  reliquo  qui  sub  .o.e.q.  cqualis  est.  Vndc 
erit  sicut  .ki.  ad  .ia.,  hoc  est  ad  .d.i.,  ita  .ea.  ad  .oq.  Que  ergo  pars  est  .ki.  ex 
.ia.  uel  paries,  eadem  pars  est  .eo.  ex  .oq.  ucl  partes.  Si  ergo  .ik.  ex  .ai.,  hoc 
est  ex  .di.  est  medietas:  et  .e.o.  ex  .oq.  est  medietas  : et  si  tertia,  tertia:  et  si  due 
tertie,  duc  tertie:  et  de  inceps.  Et  ut  melius  in  numeris  intelligantur:  Sit  planum  ,n(., 
hoc  est  linea  .e.o.,  50.  ulnarum;  et  .ik.  sit  .37.  note  ex  .oo.  notis  equalibus,  que  sunt 
in  .di.,  hoc  est  in  .ai.  Quare  erit  sicut  .37.  ad  .oo.  , ita  -eo.,  scilicet  .5«.  ad  -oq. 
Quare  multiplicanda  sunt  .50.  per  .00.,  et  summa  diuidenda  est  per  .37.,  et  uenient 
inde  ulnc  2-  »i.  pro  altitudine  .oq.-,  cui  si  addatur  cquale  stature  tue,  que  est  .o.f., 
erit  altitudo  .fq.  nota,  ut  dictum  est.  | 

M.  lis  n*r«.  Rursus  cadat  filum  super  latus  .hd.  super  punctum  quod  sit  linea  a.l.m.;  et 

producatur  filum  ,ma.  in  puncto  .r.;  et  erit  angulus  .m.r.e. 

. • 10.1  cimalis  angulo  .o  a.e.)  nec  non  et  angulus  .m.a.i.  erit  cqualis 

angulo  M.q.e.:  et  quia  tetragonum  est  .ahdi.,  Opposita  latera 
.ai.  et  .dh.  eipiidistantia  sunt : et  quia  in  equidistantibus 
.ai.  et  .hd.  recta  incidit  .al.  , erit  angulus  Jai.  angulo 
.alh.  et  angulo  .oqe.  equalis.  Itera  enim  perrautatim,  ut  in 
primo  libro  Evclidis  ostenditur,  erit  ergo  et  angulus  .alh. 
angulo  .oqe.  equalis.  Sunt  enim  et  anguli  .qoe.  et  .ahl. 
recti  ; reliquus  qui  sub  .oeq.  reliquo  qui  sub  .hal.  re- 
manet equalis,  Simii  io  est  ergo  trigonum  .qoe.  trigono  .ahl., 
quod  est  in  quadrante  . Similia  ucro  trigona  circa  cqualcs 
angulos  latera  habent  proportionalia.  Quare  est  sicut  .ah.  ad 
.hi.,  ita  .e.o.  ad  ,o.q.  : quam  multiplex  ergo  est  .ah.  ex 
.hl.,  tam  multiplex  est  .e.o.,  hoc  est  planum  .nf.  ex  .oq. 
Que  ut  melius  uidranlur , esto  hl.  partes  .39.  ex"  partibus 
•hd.,  que  sunt  .60.;  et  .nf.  sit  cubitorum  .tOS.:  proportioualitcr  ergo  erit  sicut  .60. 
ad  .39.;  que  proportio  in  minimis  numeris  est  sicut  .30.  ad  .13.  , ita  .105.  ad  altitu- 
dinem .oq.  Quare  multiplicanda  suat  .13.  per  quintam  de  .103.,  scilicet  per  .11.  , et 
summa  diuidenda  est  per  quintam  de  .20.,  scilicet  per  .4.,  uenieut  cubita  ~ 69,  pro 
altitudine  .oQ.  | 

V 
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Incipit  distinctio  octaua  de  quibusdam  subtilitatibus  geometricis. 

Circvli,  cuius  dyamcter  sit  .10.,  uolo  hilus  pentlingonicura  inuenire.  Adinceat  circulus 
.abgde.,  et  in  ipso  sit  perithagonura  cquilaterum  et  cquiangulum  . abgde .;  ct  protra- 
hatur in  ipso  corda  anguli  pcnthagonici  .ag.,  ncc  non  et  dyaraeter  ,bf.  secans  cor- 
dam Mg.  in  duo  equa  ad  punctum  .c.  Quare  angulus  .bea.  est  rectus:  et  proponam 
dyametrum  ,fb . 10.,  ct  latus  pentliagonicum  .ab.  rem;  et  protraham  lineam  .af.)  ct 
erit  triangulus  .baf.  orthogonium,  cum  sit  in  semicirculo  .baf.)  ct  est  ah  angulo  recto 
in  basim  cathetus  ducta  .ac.  Quare  multiplicatio  .fb.  in  .cb.  est  sicut  .ba.  in  se: 
multiplicemus  ergo  .ba.  in  se,  scilicet  rem,  ucnict  census;  quem  diuidamus  per  .fb., 
scilicet  per  .10.,  ueniet  pro  .cb.  ~ census  : auferamus  ergo  quadratura  ~ census  ex 
quadrato  lateris  .ba.,  scilicet  cx  censu  quadratum  ex  .cb.,  remanebit  pro  quadrato 
lincy  .ac.  census,  diminuta  ^ census  census:  ct  quia  .ag.  dupla  est  ex  .ac.,  erit 
quadratum  ex  .ag.  quadruplum  quadrati  cx  .ac.  Quare  quadruplicemus  quadratum 
lineg  .ac.,  et  habebimus  .4.  census  minus  yj  census  census  pro  quadrato  cordg  .ag.: 
et  quia  in  circulo  .abgd.  protractum  est  quadrilaterum  . agde .,  erit  multiplicatio  .de. 
iu  .ga.  cum  multiplicatione  .gd.  in  .ea.,  sicut  multiplicatio  unius  dyametrorum  ipsius 
quadrilateri  in  alium;  et  est  unus  illorum  dyametrorum  .ge.y  et  alter  .da.)  ct  est  unus- 
quisque eorum  equalis  linee  .ag.,  cura  unusquisque  eorum  sit  corda  anguli  pcntha- 
gonici : ergo  multiplicatio  .de.  in  .ag.  cura  .gd.  in  .ae.  est  sicut  .ag.  in  se.  Sed 
ex  .ag.  in  se  proueniuut  .4.  census  minus  ^ census  census  ; ergo  ex  .de.  in  .ga., 
et  ex  .gd.  in  .ea.  proucniunt  .4.  census  mirius  ~ census  census  : de  quibus  si  tol- 
lamus ccusum,  qui  prouenit  ex  .gd.  in  .ae.  , scilicet  cx  re  in  rem,  remanebunt  .3. 
census  minus  ~ census  census  pro  multiplicatione  .de.  in  .ag.  Quare  si  diuiserimus 
.3.  census  minus  yj  census  census  per  rem,  scilicet  per  .de.,  exibunt  .3  res  minus 
yj  cubi  pro  quantitate  oordf  .ga.:  multiplicemus  ergo  .3.  res  minus  ~ cubi  in  se, 
uenient  .9.  census  ct  ~ cubum  cubi  minus  ~ census  census,  que  cquanlur  .4.  cen- 
sibus minus  yj  census  census.  Addamus  ergo  utrique  parti  — census  census,  et  tol- 
lamus al)  utraque  parte  .4.  census,  remanebunt  .5.  census  ct  jyy  cubi  cubi  equales  5' 
census  census  : diuidamus  nunc  licc  omnia  | per  censum,  et  uenient  .5.  dragme,  et  yyj 
census  census  equales  5"  census  : reducamus  itaque  liec  omnia  ad  censum  census  ; 
et  est  ut  multiplicemus  ea  per  625,  et  erunt  census  census,  et  3125  dragme  equales 
.125.  censibus  : multiplica  ergo  medietatem  censuum,  que  est  \ 62,  in  se,  uenient  J 3906; 
de  quibus  abire  .3125.,  remanebunt  { T81;  quorum  radicem  a bice  de  | «2.,  remanebunt 
| 62.  minus  radice  dc  ‘ 781.  pro  quantitate  census,  radix  quorum  est  res,  scilicet  latus 
pentliagonicum.  Aliter  a dyaraetro  .b.f.  accipiamus  centrum  V*.  , et  addamus  su|>cr 
scmidyametnini  ,bh.  quartam  cius,  que  sit  Jii.,  et  erit  tota  .bi.  \ 6.;  ct  sicut  iu  ter- 
tio decimo  Kvclidis  demonstratum  est,  erit  sicut  .bi.  ad  .ic.,  ita  .ic.  ad  Jh.  Quare 
est  sicut  prima  .bi.  ad  tertiam  .ih.,  ita  quadratum  lineg  .bi.  ad  quadratum  lineg 
.ci.:  est  enim  .bi.  quincuplum  ex  .ih.  Quare  quadratum  ex  .bi.,  quod  est  ^ 39, 
est  quincuplum  quadrati  .ci.  Ergo  .ci.  est  radix  de  7.  ; qua  ablata  ex  .bi.  rema- 
nent { 6.  minus  radice  dc  }y  7.  pro  quantitate  lineg  .bc.:  et  quia  est  sicut  .fb.  ad 
.ba.,  ita  .ba.  ad  .bc.)  erit  multiplicatio  .ba.  in  se  sicut  multiplicatio  .fb.  ia  .bc.: 
est  enim  .bf.  10.;  que  si  duxerimus  iu  .bc.,  scilicet  in  £ 6.  minus  radice  dc  JJ  7., 
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uenicnt  pro  quadrato  Iiue^  .ba.  -•  C2.  minus  radice  de  J 781.,  quorum  radix  est  latus 
pcntliagonicum  .ab.,  et  est  radix  residui,  quod  est  a radice  J-781.  usque  iu  \ (a.;  (pio- 
rum residuum  est  parum  plus  dc  - 34.,  cuius  residui,  secundum  propinquitatem,  radix 
est  ,c.  minus  £ ; ct  bcc  est  quantitas  .ab.  secundum  propinquitatem. 

Et  si  uls  liabere  notitiam  lateris  decagoni  cadentis  in  circulo,  cuius  dyameter  sit 
.10.  Et  diuidatur  arcus  semicirculj  .abef.  iu  quinque  portiones  cquales,  que  sint  Jib. 
bc . cd.  de.  e(.\  et  protrahantur  in  cis  recte  .ab.  bc . cd.  de.  e/.,  et  erit  unaqueque 
ipsarum  latus  decagoni ; et  copulentur  recte  .ac.  et  .df.  , et  erit  unaqueque  ipsa- 
rum latus  pentliagoui;  ct  producantur  recte  .ad.  et  .cf.:  ct  quoniam  equalis  est  arcus 
.ac.  arcus  ■fd;  coraunitcr  adiaceat  arcus  .cd.,  erit  tunc  arcus  .acd.  equalis  arcui  .cdf.: 
quare  recta  .ad.  equalis  est  recte  .c/.:  in  circulo  quidem  .abg.  constitutum  est  qua- 
drilatcrum  . cafd .,  et  in  ipso  protrecti  (.ricr)  sunt  duo  dyaractri  ipsius  quadrilatcri  .cf.  et 
.ad.  Quare  multiplicatio  .af.  iu  .cd.  cura  .ac.  in.///,  est  sicut  .cf.  in  .ad.:  sed  .cf. 
in  .ad.  est  sicut  .cf.  iu  se  : his  itaque  intellectis,  propone  rectam  .cd.,  que  est  latus 
decagoni  rem  , ct  multiplica  eam  in  .af.,  scilicet  in  .10.,  ucnient  .10.  res  ; quibus 
adde  id  quod  prouenit  ex  . ca . iu  .df.,  hoc  est  ex  .ca.  in  se;  quod  inueniinus  superius 
esse  i 02.  minus  radice  de  { 7St.,  | erunt  .io.  res  ct  dragme  \ 02.  minus  radice  J i$i.,  que 
cquantur  quadrato  liney  .cf.;  cui  superadde  quadratum  lateris  .ca.,  quod  est  | Gi. 
minus  radice  | 781.  , erunt  .10.  res  et  125  dragme  minus  .2.  radicibus  dc  J 781., 
que  sunt  una  radix  dc  3125.,  que  cquantur  .100.  dragmis,  scilicet  quadrato  dyametri  uif., 
cum  angulus  .fca.  sit  rectus:  est  enim  angulus  .fca.  in  semicirculo  .abf.:  adde  ergo 
utrique  parti  radicem  dc  3125.,  et  tolle  ah  utraque  parte  .125.,  remanebunt  .10.  res  equa- 
les  radici  .3125.  minus  .25.  dragmis.  Quare  radicem  .3125.  minus  25.  diuidc  per  .10, 
ct  ucnient  radix  j 31.  minus  dragmis  | 2.  pro  quantitate  rei,  scilicet  pro  latere  .cd. 
dccagonico. 

Aliter  inueniam  latus  decagoni:  ct  perithagoni  perdyamclrum  notum.  Sit  rursus  dya- 
meter circulj  .abg.  10.;  ct  accipiatur  centrum  cius,  quod  sit  .1.  et  ad  rectos  angulos 
trahatur  recta  Jg.  ct  diuidetur  .if.  in  duo  equa  ad  puuetum  Ji.  ct  protrahatur  recta 
.gh.,  cui  iaccat  equalis  recta  .hl.;e t copuletur  recta  .gl.  Dico  .<7.  esse  latus  dcca- 
goni,  ct  .gl.  latus  pentliagoui  cadentium  in  circulo  .nbfg.  Quod  sic  probatur:  Quo- 
niam recta  .fi.  diuisa  est  in  duo  equa  in  puncto  .A.,  et  .ei.  addita  est  recta  erit 
multiplicatio  .il.  in  .//.  cura  quadiato  line$  .ih.,  sicut  Jil,  in  se.  Sed  recte  Jil.  cqua- 
lis  est  recta  -gh.;  ergo  Ji.  in  .//.  cum  .hi.  iu  sc  est  sicut  Jtg.  in  sc.  Sed  Jig.  io 
sc  est  sicut  ,gi.  in  sc  ct  .ih.  in  se;  ergo  JI.  in  .//.  cum  quadrato  linee  Jii • est 
sicut  quadrata  linearum  .gi.  ct  .ih.:  coraunitcr  auferatur  quadratum  iinej  .ih.,  re- 
manebit .il.  iu  .//.  sicut  quadratum  lincp  .gi.  Sed  recte  .gi.  equalis  est  recta  .fi.} 
ergo  superficies  JI.  in  .//.  est  sicut  .fi.  in  sc.  Quare  proportionaliter  est  ut .//.  ad 
.fi.,  ita  .fi.  ad  .il.:  linea  ergo  .//.  diuisa  est  media  ct  extrema  proportione;  et  est 
maior  pars,  scilicet  ././.  latus  scilicet  cxagouicum.  Quare  minor  pars  .il.  erit  latus 
dccagouicum,  ut  in  Evcude  habetur:  ct  quia  latus  pcntliagonicum  potest  super  latus 
exagoni  ct  decagoni;  ct  est  .g.i.  latus  cxagonicum.,  et  .il.  latus  decagonicum,  erit 
([uippe  recta  .gl.  latus  pcntliagonicum.  Et  ut  hec  operentur  in  numeris,  sit  dyameter 
.af.  io.;  quare  .gi.  erit  .5  et  .ih.  erit  J 2.;  et  ducamus  .gi.  in  se,  ct  Jh.  in  sc, 
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ucnient  .25.  et  j-o.)  quibus  insimul  i unctis,  erunt  {31.  pro  quadrato  linef  .g/j.,  hoc 
est  pro  quadrato  lineg  .hl.  Quare  recta  .hl.  est  radix  de  {31.:  dc  qua  si  auferatur 
linea  Jii.,  que  est  { 2.,  remanebit  pro  linea  scilicet  pro  latere  decagoni,  radix 
~3l.  minus  { 2. , ut  superius  inuenimus.  Et  si  mulliplicaucrimus  i/,  in  se,  et  .gi. 
in  se,  ucnicnt  { 62.  minus  radice  {781.  pro  linea  .gl.,  scilicet  pro  latere  pentbagoni, 
ut  supra  diximus. 

Et  quando  uolucris  scire  latus  pentbagoni  cirrundantis  circulum  scitum,  fac  | circulum 
scitum  . thm ct  pone  dyametruiu  cius  .10.;  circundet  ipsum  circulum  penthagonus 
. abctlf .;  ct  a centro  .e.  copulentur  recte  .ea.  et.  eb.  eh.;  ct  protrahatur  corda  .th., 
que  est  corda  pentbagoni  cadentis  in  ipso  circulo;  et  est  secta  in  duo  equa  a linea 
.e.b.;  et  anguli  qui  ad  ./.  sunt  recti;  et  est  quadratum  totius  cordg  .th.  - 62.  minus  ra- 
dice { 781.  Quare  quadratum  medietatis  cordy  .th.,  scilicet  ex  .tl.,  est  quarta  pars, 
que  est  { 15  minus  radice  j-J  48.;  quod  quadratum  si  auferatur  ex  quadrato  semidya- 
metri  .et.,  quod  est  25.,  remanebunt  { 0.,  et  radix  48.  pro  quadrato  line|  . el . : 
et  quia  triangulus  .eta.  similis  est  triangulo  .etl.,  cum  ambo  sint  recti  anguli;  et 
cum  anguli  .aet.  et  .tel.  sint  equales,  erit  proportio  .at.  ad  .te.  sicut  proportio  .tl. 
ad  ./e.  Est  enim  .ab.  duplum  ex  .at.,  ct  .th.  ex  .tl.  Quare  est  sicut  .ab.  prima  ad 
.te.  secundam,  ita  .th.  tertia  ad  .le.  quartam.  Quare  multiplicatio  ab.  in  .el.  est  sicut 
multiplicatio  .te.  in  .th.  Pone  igitur  latus  .ab.  rem,  et  duc  quadratum  cius,  quod 
est  census,  in  quadratum  ex  .el.,  scilicet  in  { 0,  et  in  radicem  J 48.,  ucnicnt  cen- 
sus { 0.,  et  radix  census  census  {-—48.,  que  equantur  ei  quod  prouenit  ex  quadrato 
semidyametri  .te.,  quod  est  25.,  in  quadratum  cord$  .th.,  quod  est  { 62.  minus  ra- 
dice { "81;  ex  qua  multiplicatione  proucniunt  J 1562  minus  radice  { 488281 . : reduc  totum 
quod  habes  ad  censum,  quod  est  ac  ducas  totum  quod  habes  in  ^ dragme,  dimi- 
nuta radice  ^ dragme  : ct  ex  ductis  — ct  minus  radice  'm  census  { 9,  et  in  ra- 
dicem censuum  census  |-£  48.,  uenient  census  : de  inde  duc  { 1562.,  diminuta  radice 
{ 488281.  iu  et  in  radicem  ^ dragme  proueniunt  375  dragmg,  et  radix  .15625.  drag- 
marum,  et  minus  w.  79115  dragme,  ct  diminuta  radice  23125  dragme;  et  liec  omnia  faciu 
50«.  minus  radice  .200000. ; ergo  census  cquatur  .500.  minus  radice  200000.  , quorum 
radis  est  linea  .ab.,  que  est  unum  ex  lateribus  pentbagoni  circundantis  circulum  , 
cuius  dyameter  est  .10.  Aliter  pronlius:  quia  in  orthogonio  trigono  clb.  ab  angulo 
recto  producta  est  cathetus  .tl. , erit  proportio  quadrati  .be.  ad  quadratum  .et.  sient 
quadratum  .el.  ad  quadratum  .el.  Quare  multiplicatio  quadrati  -be.  in  quadratum  .el. 
est  sicut  multiplicatio  quadrati  .et.  in  sc,  quod  est  .025.  Quare  ponam  .be.  rem,  et 
ducam  eam  in  sc,  exibit  census;  quem  ducam  in  quadratum  .el.,  quod  est ; 8.,  et  ra- 
dix 48. , uenient  census  J».,  ct  radix  f-j48  censuum  census,  que  equantur  625.  dragme. 
Reduc  hec  ad  censum,  hoc  est  625  per  ~ dragme,  diminuta  radice  -^7,  uenient  .150. 
minus  radice  .12500.,  que  equantur  | censui,  hoc  est  quadrato  .be  : de  quo  si  auferatur 
quadratum  .et.,  quod  est  .25.,  remanebunt  pro  quadrato  .tb.  125.  minus  radice  12500.; 
quorum  quadruplum,  quod  est  .500.,  minus  radice  200000.,  est  quadratum  totius  ab., 
ut  superius  inuenctum  est.  Et  si  uis  iuuenire  mensuram  lateris  decagoni  circundantis 
circulum,  cuius  dyameter  sit  .10.,  super  circulum  .def.,  cuius  dyameter  sit  .10.,  de- 
scribatur duo  latera  decagoni  circundantis  ipsum  .ab.  ct  .bg.,  et  contingentia  circu- 
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Ium  .def.  iri  punctis  .d.e. ; et  copulentur  recte  .de.  ct  Ma.  cl  Jib.  et  .et.  hd.  ct 
Ma.;  ct  sit  Ji.  centrum  circulj ; ct  erit  per  ea  ejue  dicta  sunt  in  superiori  figura  , 
sicut  .ab.  ad  .dh.,  ita  .de.  ad  Jil.  Vndc  multiplicatio  quadrati,  et  quadratum  .ab. 
in  MI.  est  sicut  multiplicatio  quadrati;  et  quadratum  .de.  in  .dh.  etiam  est  corda 
de.  latus  dccagoui  cadentis  in  circulo  .def.,  cuius  mensuram  inucnimus  esse  radicem 
! 31.  minus  * s : quare  medietas  cius  est  radix  {£7.  minus  J 1.,  cuius  quadratum  est 
|«  minus  radice  J-J  48.  : que  si  auferantur  ex  quadrato  .dh. , quod  est  85.  , rema- 
iichuut  pro  quadrato  MI.  | J5.,  et  radix  ^ 49:  quod  quadratum  si  multiplicaueris  in 
quadratum  .ab.,  quod  sit  census,  uenient  census  | 15.,  ct  radix  censuum  census  ~ 48., 
que  equantur  multiplicationi  quadrati  .dh.,  quoti  est  .45.,  in  quadratum  .dl.,  quod  est 
5 0 mirius  radice  {J  48.;  que  multiplicatio  est  | 937.  minus  radice  \ 48328.:  reduc  igitur 
licc  omnia  ad  censum,  quoti  est  ut  multiplices  ea  per  M minus  radice  cx  ductu 
quidem  ~ mitius  radice  —-.incensus  jl5.,ct  in  radicem  censuum  reusus  48.,  uc- 
niet  census:  ct  duc  j 937  minus  radice  J 48888.  iu  ~ minus  radice  f ct  erit  census 
cqualis  .73.,  et  radici  .685.  dragmarum  minus  radice  .3125.  dragme,  et  minus  radice  .1125. 
drngmc;  quod  totum  est  .100.  minus  radice  .8000.,  quorum  radix  est  latus  .ab.,  quoti 
est  unum  cx  lateribus  dccagoui  circuiidautis  circulum,  cuius  dyameter  est  .10. 

Aliter  fac  Mb.  rem,  ct  duc  eam  in  se,  et  ucniet  census;  quem  multiplica  per  quadra- 
tum ./</.,  quod  est  1 15,  et  radix  48.,  uenient  census  1 15.,  ct  radix  censuum  census  4$., 
que  equantur  quadrato  .dh.  ducto  in  sc,  scilicet  .025.  dragmis:  multiplica  igitur  hcc 
omnia  per  j-  minus  radice  —j,  erit  census  cqualis  .50.  minus  radice  .500.  dragme;  et 
lioc  est  quadratum  lincp  Mb.:  de  quo  si  auferatur  quadratum  Md.,  quod  est  .85.,  re- 
manebunt pro  quadrato  lincf  .db.  25.  minus  radice  .500.;  quorum  quadruplum,  quod 
est  100.,  mitius  radice  .8000.,  est  quadratum  linej  .ab.,  ut  superius  inucnimus. 

Et  postquam  demonstratum  est  per  notitiam  dyametri  imicnirc  latera  penthagoni  j 
ct  dccagoui  cadentia  infra  circulum  ct  extra.  Restat  ut  per  eadem  latera,  cum  fuerint 
nota,  doceatur  inuenire  longitudinem  dyametri:  ut  si  dicamus:  corda  quint$  circulj  est 
.10.,  quanta  est  longitudo  dyametri.  Pone  penlliagotium  .abgde.  habens  unoquoque  la- 
terum .10.  cx  numeris;  ct  circunda  ipsum  d circulo,  cuius  dyamelcr  sit  linea  .dx.;  et 
copulentur  recte  .ge.ct.eb.  ct  Md.;  et  erit  quadrilaterum  .ebgd.  in  circulo  .abgd. 
Quare  multiplicatio  .eb.  in  .dg.  cum  ,gb.  iu  .de.  est  sicut  multiplicatio  .eg.  in  .db., 
hoc  est  sicut  .eg.  in  sc.  Quare  pone  rectam  .eb.  rem,  ct  duc  eam  in  .dg.,  uenient 
.10.  res;  quibus  adde  multiplicationem  Mg.  in  .de.,  que  est  .100.,  erunt  .100.  ct  10.  res 
equales  multiplicationi  .eg.  iu  sc;  et  est  .eg.  res,  cum  sit  cqualis  .eb.;  ergo  .100.  et 
10  res  equantur  censui;  quare  res  est  radix  125  et  5.  dragme;  et  hcc  csl  longitudo 
linej  -ge.,  quorum  medietas  erit  .gl.;  et  hcc  est  radix  de  J 3!.,  et  dragme  J 2.:  mul- 
tiplica ea  iu  se,  erunt  5 37.,  ct  radix  de  Jtbi.j  que  extrahe  cx  ducto  .gd.  iu  sc,  sci- 
licet cx  .100.,  remanebunt  ^G2.  minus  radice  de  ls  781.  pro  quadrato  liney  .dl.  Vnde  si 
multiplicaucrimus  .cd.  in  .dl.,  erit  sicut  multiplicatio  .de.  in  se,  cum  in  triangulo  .ced. 
ab  angulo  recto  in  basim  cathetus  ducta  sit  .el.  Vnde  si  posuerimus  dyametrum  xd. 
rem,  et  multiplicaucrimus  quadratum  cius,  quod  est  census,  in  quadratum  linc|  .db, 
uenient  census  { 62.  minus  radice  censuum  census  J “8i.t  que  equantur  quadrato  mul- 
tiplicationis .de.  in  se,  scilicet  ,10000.  dragmis:  ad  quam  etiam  equalionem  possumus 
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aliter  pcruenirc.  Videlicet  cum  circulo,  cuius  dyameter  est  .io.,  latus  pcnlhagoui  cadentis 
in  ipso  sit  radix  { 02.  minus  radice  { 781.;  et  uolo  latus  pcntkagoni  esse  .10.;  et  ex 
hoc  queratur  notitia  dyametri;  erit  proportio  { 62.  minus  radice  { 78«.  ad  quadratum 
sui  dyametri,  scilicet  ad  .100.,  sicut  proportio  quadrati  lateris  dati  penthagoni,  quod 
est  .ioo.,  ad  quadratum  sui  dyametri  iuguoti.  Quare  si  posuerimus  ipsum  dyametrum 
iuguotum  reni,  ct  inulliplicaucrimus  quadratum  cius,  quod  est  census,  per  { Gf.  mi- 
nus radice  J 781.,  uenient  similiter  census  { 62.  minus  radice  censuum  census  {781., 
que  cquantur  multiplicationi  de  .ioo.  in  .100.,  hoc  est  .10000.  dragmis,  ut  superius  in- 
uenimus.  Ynde  si  hoc  ad  unum  censum  reduxeris,  quod  est  nt  multiplices  omnia  que 
lwbes  per  ^5,  et  j»er  radicem  ^TTi  unius  dragm^,  uenient  .200.,  et  radix  .kooo.  pro  qua- 
drato dyametri  .cd.  Quare  radix  eorum,  que  est  circa  .17.,  erit  dyameter  .dc.  quesitus. 

)|uinl« 

Aliter  quit  corda  anguli  pcntliagonici,  et  corda  quesile  (sic)  circulj  possunt  quincuplum 
lateris  exagoni,  scilicet  medietatis  dyametri,  ut  in  quarto  decimo  evcudis  habetur;  mul- 
tiplica .eg.  iu  sc,  que  est  radix  125.  et  5.  dnigine,  uenient  .150.  et  radix  .12500.;  quibus  | 
adde  quadratum  lateris  .gd.t  quod  est  .100.  , erunt  .250.  ct  radix  .12500.,  que  sunt  M-  «7  n**». 
quincuplum  quadrati  semidyametri;  quare  accipc  quintam  partem  eorum,  uenient  .50. 
et  radix  .500.  pro  quadrato  medietatis  dyametri;  quadruplum  ucro  eorum,  scilicet  .200. 
et  radix  .8000.  erit  quadratum  dyametri,  ut  superius  inucnclum  csL  Item  si  uis  in- 
ucnirc  dyametrum  circulj  , cuius  corda  sit  .10.  cx  numeris  ; quia  erit  proportio 

ipsius  cordy  ad  dyametrum  circulj  ipsius  , sicut  proportio  alicuius  similis  cordp  ad  12  , 

suum  dyametrum;  et  est  corda  decagoui  radix  { 31.  minus  { 2.  circulj,  cuius  dyameter  9.  to-toi  p»*.  «it 

est  .10.;  si  pones  pro  ipso  iugnoto  dyainetro  rem,  et  multiplica  eam  in  radicem  { 31., 
minus  { 2.,  ucuict  radix  census  { 31.  minus  rebus  {2.,  que  equantur  .100.,  que  proue- 
niunt  ex  multiplicatione  not$  cordy,  que  est  .10.,  iu  dyametrum  notum:  adde  utrique 
parti  res  { 2.,  erunt  .100.  ct  res  {2.  cquales  radici  censuum  { 31.:  multiplica  hcc  omnia 
in  se,  ct  erunt  census  {31.  cquales  censibus  {e.  et  ioooo.  dragmis,  diminutis  inde 
500  radicibus:  tolle  ab  utraque  parte  census  J 6.,  et  adde  utrique  parti  .500.  res,  erunt 
census  .25.,  et  500  res  cquales  .10000.  dragmis.  Redige  ergo  hcc  omnia  ad  censum,  quod 
est  ut  diuides  omnia  que  habes  per  .25.,  ct  ueniet  census,  ct  20.  res  cquales  .400. 
dragmis  : age  iu  bis  secundum  algebram,  et  erit  res  radix  .500.  dragmarum,  et  10  ex 
numeris;  ct  hcc  est  longitudo  dyametri  quesiti.  Aliter  ndiaccat  factus  circulus  . abe 
tlefg.y  et  in  medietate  ipsius  protrahantur  .5.  corde  cquales.  que  sint  recte  a b.  bc. 

cd.de>  r/.;  ct  erit  uuaqueque  ipsarum  corda  “ circuli  .acg.;  et  dyameter  circuli  , f<niui , rt  Jlltl,  9 . M 

sit  et  a terminis  ipsius  producantur  recte  .ac.  et  ./</.,  quarum  unauuciiue  est  latus  1,7  |"*-  !*•*»  «■  «»'»- 

|>cuthagoiii  cadentis  in  ipso  circulo,  cum  uuaqueque  ipsarum  subtendat  angulum  de-  *>- 

cagonicum:  et  protrahantur  etiam  recte  .ad.  ct  ,cf. ; et  sit  unaqueque  corda  deca- 
goni  .10.  cx  numeris;  et  ponam  dyametrum  ,af.  duas  res;  et  multiplicabo  eas  in  corda 
.cd.y  que  est  .10.,  ct  uenient  .20.  res;  ct  multiplicabo  lineam  .<ic.  in  lineam  .fd.  , 
hoc  est  latus  petilbagouicum  iu  se,  uenient  census,  et  100  dragme:  ct  hoc  dico  quia 
latus  pcntbagonicum  potest  super  latus  exagonicuni  et  decagonicum:  et  hic  est  latus 
exagonicum  res:  et  cius  jMitcnlia  census:  et  latus  decagonicum  est  .10.,  et  eius  po- 
tentia .100.:  et  adde  censum  et  .100.  cum  .20.  rebus,  erunt  census  et  100.  ct  to  res, 
que  proucniunt  cx  af.  in  . cd et  ex  .ac.  in  ./</.;  et  hec  equantur  multiplicationi  .ad. 
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in  .c/.,  Iioc  est  quadrato  linoj  .c/1;  cui  | quadrato  si  addatur  quadratum  lincj  . ac 
quod  est  census  et  .too.,  habebuntur  siquidem  .8.  census,  et  .20.  res,  et  .200.  dragme, 
que  eqiianlut'  .4.  censibus,  scilicet  quadrato  dyametri  : abice  ergo  al>  utraque  parte  .a. 
census,  et  reliquum  dimidia,  ucniet  census  equalis  .10.  rebus,  et  .100.  dragmis:  age  in 
Iils  secundum  algebram,  et  erit  res,  scilicet  medietas  dyametri  .af.y  radii  .125.,  et 
dragme,  quorum  duplum,  scilicet  radix  .54».,  ct  .10.  dragme,  erit  longitudo  dyametri 
quesiti,  ut  superius  inueniraus.  Aliter  in  eodem  circulo  a centro  „ h . super  dyametnun 
.af.  super  rectos  angulos  protraham  lineain  gh.‘t  et  ponam  Mi.  medietatem  cx  .//».,  ct 
copula  1)0  .gir,  ct  ponam  .ik.  cqualem  .gi.t  ct  copulaho  .gk.y  et  erit  .g  k.  latus  pentliago- 
nicum  in  circulo  .a .c./.,  secundum  quod  superius  demonstratum  est;  ct  Jtk.  erit  latus 
decagoni,  et  .gh.  erit  latus  eiagonicum:  et  ponam  gh.  rem.  Quare  .1/1.  erit  medietas  rei: 
et  ducam  . gh . in  sc,  et  ucniet  census;  et  Jh.  in  se,  et  ucuiet  quarta  census;  et  sic  pro 
quadrato  linee  .gi.,  hoc:  est  pro  quadrato  lincg  Jk.y  habetur  census  - 1;  ergo  .ik.  est 
radix  unius  census  et  J;  cx  qua  si  auferatur  ,ih.,  remanebit  Jik.  radix  census  ~ i minus  J 
radix,  liec  est  que  crjuantur  ,10.  dragmis,  cum  latus  decagonicum  ponatur  esse 
.10.  Vnde  si  addatur  \ rei  utrique  parti,  erit  radix  census  Ji  equalis  .10.,  et  medietati 
rei:  que  omnia  si  multiplicemus  in  sc,  erit  census  { 1.  equalis  .10.  rebus  ct  .100.  dragmis, 
et  J census.  Vnde  si  ab  utraque  parte  tollatur  { census  , remanebit  census  equalis 
.100.  ct  .10.  rebus;  et  sic  res,  que  est  medietas  dyametri  circulj  .adg.y  erit  .5.,  et 
radix  de  .1*5.  dragmis;  quorum  duplum,  scilicet  .10.  ct  radix  .500.  dragraarura,  est  lon- 
gitudo dyametri  .af.:  e t ex  hoc  modo  inuenilur  quod  omnis  dyameter  cuiuscumque 
circulj  addit  super  latus  decagonicum  cadcutis  iu  ipso  radicem  quincupli  quadrati  la- 
teris dccagonici:  ut  si  latus  decagonicum  fuerit  .0.,  erit  dyaniclcr  circulj  similiter  .6., 
et  radix  quincupli  quadrati  senarij,  que  radix  est  dc  .180.;  ct  ita  intelligas  in  omnibus 
similibus  cucnirc.  Possumus  etiam  per  hanc  figuram  per  latus  pcntliaguni  dyametrum 
circulj  inuenire.  Verbi  gratia  : quod  eiusdem  circulj  .agd.  est  latus  penthagoni  ca- 
dentis in  ipso  recta  .gk.y  quam  ponamus  esse  .10.;  et  quadratum  eius,  quod  est  .100., 
equatur  duobus  quadratis  linearum  .gh.  et  .hk.;  ct  est  .gh.  semidyaraeter;  ct  latus 
.hk.  est  corda  ~ circulj.  Ponamus  lineam  .gh.  rem,  et  ducamus  cam  in  se,  ct  ue- 

nict  census  : et  ducamus  .hk.  in  sc  , que  | est  radix  census  £ l.  minus  * rei , uc- 
niet  census  \ I.  minus  radice  censuum  census  { i.  ; que  adde  cum  censu  , scilicet 
cum  quadrato  Iiney  .gh.  , uenient  census  ji  minus  radice  census  census  { 1.  , que 
cquantur  .100.  dragmis.  Reduc  hec  omnia  ad  censum,  quod  est  ut  multiplices  omnia 
que  habes  per  \y  et  per  radicem  ~ dragmg,  uenient  .50.,  ct  radix  .500.  dragmarum 
equales  censui  , Iioc  est  quadrato  medietatis  dyametri;  quorum  quadruplum,  scilicet 
.200.,  ct  radix  .8000.  erit  longitudo  dyametri.  Et  nota  quia  cum  in  quolibet  circulo 
latus  pculliagouicum  fuerit  notum,  si  quadratum  ipsius  lateris  multiplicabitur  per  |, 
ct  per  radicem  ~ unius  dragmj:  ct  illud  quod  prouencrit  est  quadratum  medietatis 
dyametri. 

Et  si  uis  liabcrc  notitiam  dyametri  circulj  circumdati  a pcnlhagono  equilatero  ct 
cquiangulo  .ahgde.  , cuius  quodlibct  latus  est  .10.  cx  numero  , ct  centrum  circulj 
.m.y  et  medietas  dyametri  circulj  contiucntis  penthagonum  linea  .am.  , quod  est  J 
dyametri  eius  ,50.,  et  radix  .500.,  prohice  cx  eo  quadratum  .ac.y  quod  est  .25.,  Te- 
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manebunt  pro  quadrato  .cm.  25.,  ct  radix  500.;  quorum  quadruplum,  quod  est  .ioo., 
et  radix  .8000.  est  quadratum  dyametri  circulj  contencti  a pcnlhagouo  .abede.  Et  si 
uolucris  ex  quadrato  dyametri  continentis  pentliagonura,  quod  est  .20.,  et  radix  sooo. 
penthagoni,  remanebunt  similiter  .ioo.,  ct  radix  .8000.  pro  quadrato  quesiti  dyametri. 
Quia  quadratum  omnis  dyametri  circulj  continentis  figuram  cquilatcram  ct  equiangu- 
lam  cquatur  quadrato  lateris  ipsius  figurj:  et  quadrato  dyametri  circulj  contencti  al» 
ipsa  figura.  Et  ad  hoc  demonstrandum  adiaceat  circulus  . abc.)  ct  in  ipso  scribatur 
triangulus  .abc.  cquilaterus  ct  cquiangulus;  et  a centro  .d.  protrahantur  recte  .da. 
,db.  dc.j  ct  diuidantur  latera  trianguli  in  duo  equa  in  punctis  . e.f.g .;  et  producantur 
a centro  recte  .de.  df.  dg.)  et  erit  unaqueque  ipsarum  cathetus  super  latera  trianguli 
.abc.,  et  eq nabuntur  sibi  inuiccm;  nec  non  ct  recte  .da.db.de.  sibi  inuiccm  sunt 
cquales;  ct  est  uuaqueque  ipsarum  semidyameter  circulj  .abc.:  ct  quia  recte  .de.  df. 
dg.  sibi  inuicem  sunt  equales,  est  uuaqueque  ipsarum  semidyameter  circulj  circumlati 
a triangulo  .abc.:  et  quia  quadrata  linearum  .de.  et  .eb.  equantur  quadrato  linc£ 
.db.,  quadruplum  quadratorum  .de.  ct  xb.  cquatur  quadruplo  quadrati  .db.  Sed  qua- 
druplum quadrati  .de.  est  quadratum  dupli  .de. , hoc  dyametri  circundati  a trian- 
gulo .abc.',  ncc  non  ct  quadruplum  quadrati  linej  .eb.  est  quadratum  linc£<2&.;et 
quadruplum  quadrati  semidyametri  .db.  est  quadratum  dyametri  circulj  .abc.  conti- 
nentis triangulum  .abc.)  ergo  quadratum  dyametri  circulj  | circundati  a figura  trian- 
gula et  equilatcra  cum  quadrato  lateris  trianguli  circundantis  ipsum  circulum  cquatur 
quadrato  dyametri  circulj  circundantis  ipsum  triangulum.  Et  ita  esse  ostendetur  ex 
qualibet  figura  multilatera  et  equilatcra  et  equiangula  circundante  circulum,  et  cir- 
cuudata  a circulo;  ct  hoc  est  quod  uolui  demonstrare.  Rursus  si  hahere  uis  notitiam 
dyametri  circulj  circundati  a dccagono  cquilatcro  ct  cquiangulo,  cum  dyameter  circulj 
circundantis  ipsum  dccagonum  sit  radix  .500.  et  10.;  si  multiplicauerimus  ipsum  in  se, 
et  ex  ipsa  multiplicatione  citracxerimus  quadratura  lateris  decagoni,  quod  est  .100., 
remanebunt  .500.,  et  radix  .20000.  pro  quadrato  dyametri  quesiti.  Et  si  dicemus  tibi: 
trianguli  cquilateri  cura  sua  perpendiculari  est  .10.  ex  numeris  ; ct  queratur  quanta 
sit  perpendicularis,  faciamus  triangulum  .abg.,  cuius  peq>endicularis  .ad.  cum  trian- 
gulo .abg.  sit  .10.;  ct  uis  scire  quanta  est  .ad.  t pone  ipsam  rem,  c terit  uib.  radix 
£ census;  et  unaqueque  linearum  .ab.bg.  ag.  erit  radix  census  £ i.  Vnde  si  mnlti- 
plicaucrimus  .ad.  in  .db.,  scilicet  in  radicem  -J  census,  ueniet  pro  triangulo  -abg. 
radix  { census  census;  cui  si  addatur  perpendicularis  .ad.,  erit  res  ct  Radix  J cen- 
sus census  cqualis  .10.  dragmis  : restaura  radicem  £ census  census,  ut  sit  radix  cen- 
sas census,  quod  est  ut  multiplices  illud  ia  radicem  .3.:  ergo  multiplica  totum  quod 
habes  in  radicem  .3.  , ct  ueniet  radix  census  census  , que  est  census  , ct  radix  .3. 
censuum,  ct  quales  (sic)  radici  .300.:  dimidia  igitur  radicem  .3.  censuum,  ct  exibit  ra- 
dix £ ; quam  duc  111  se,  et  proucniunt  £ ; quos  adde  ad  radicem  .300.,  erunt  ct 
radix  .300.;  quorum  accipe  radicem,  ct  prubicc  J,  ct  residuum  est  linea  .ad.,  que  est 
perpendicularis  trianguli  . abg .;  et  hoc  est  quod  uoluimus  exponere. 

In  quadrato  quidem  cquilatcro  ct  cquiangulo  .abgd. , cuius  unumquodque  latus 
est  .10.,  protractum  est  penthagonum  . acefh . equila tcrum.  Volo  scire  longitudinem 
uniuscuiusque  lateris  penthagoni.  Ponam  pro  uno  quoque  ipsorum  rem,  remanebit  una- 
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qucquc  rectarum  Jut.  et  .cb.  io.,  minus  re:  et  quia  latera  . ce . et  Mf.  sunt  cqualia, 
erunt  quadrata  linearum  u:b.  ct  Me.  cqualia  quadratis  linearum  Md.  et  ulf.  Sed  .cb. 
equalis  est  Jid.,  remanebit  Me.  cqualis  ,fd.\  relique  .eg.  et  .gf.  sibi  indicem  equales 
erunt,  cum  latera  Mg.  ct  .gd.  sunt  cqualia;  ct  quia  .vf.  est  res ; si  ducatur  iu  se, 
producit  censum.  Ynde  unaqueque  rectarum  ,eg . et  .gf.  est  radix  ^ census;  remanet 
ergo  pro  ,df.  10.  minus  radice  medietatis  census;  ducamus  eam  iu  scf  ucnicnt  .100. 
et  | census  minus  radice  .200.  censuum:  et  duc  etiam  ulli,  in  sc,  que  est  .to.  minus 
re  , uenient  .100.  et  census  minus  .211.  rebus ; aggrega  bec  omnia  , ct  erunt  200  et 
census  J 1.,  | minus  20.  rebus,  ct  minus  radice  .200.  censuum,  que  equantur  censui, 
scilicet  quadrato  linei;  Mf.:  adde  utrique  parti  .20.  res,  ct  radicem  .201).  censuum  ; 
ct  abicc  ab  utraque  parte  censuum,  remanebunt  .200.  et  { census  equales  20.  rebus  , 
ct  radici  .200.  censuum  : reduc  bec  omnia  ad  censum  , quod  est  ut  duplices  omnia 
que  habes,  ct  cruut  census  ct  400.  equales  40  rebus,  ct  radici  .boo.  censuum:  dimidia 
ergo  radices,  que  sunt  .20.,  et  radix  .200.;  ct  duc  eas  in  se,  uenient  .odo.,  ct  radix  .320000.; 
de  quibus  abicc  .400.,  remanebunt  .200.,  et  radix  320000;  quorum  radicem  extrahe  de 
.20.,  et  de  radice  .200.,  residuum  erit  res,  scilicet  latus  peuthagoui. 

PENtbagoni  cquilatcri  ct  cquiauguli  mensura  est  .50.  dragme,  quantum  est  quodlibet 
latus  cius:  pro  ipso  quidem  peuthagono  ponam  pentbagonum  .abgde .,  ct  .c.  centrum 
circulj  circundautis  pciilhugotium;  et  protraham  ab  ipso  centro  lineas  .ca.  cb.  cg.  cd. 
ce.,  et  erit  totus  penthagonus  .abgde.  diuisus  in  quinque  triangulis  equalihus  : cx 
quibus  unus  est  triangulus  .ace.,  cuius  mensura  est  .10.  F.t  iara  scis  quod  quando 
latus  pcntliagoni  est  .10.,  quod  quadratum  dyametri  circulj  circundanlis  ipsum  pen- 
thagonum  est  .200.,  et  rudix  .sooo.  Quod  etiam  potest  haberi  cx  duplo  quadrati  lateris 
pcntliagoni,  ct  ex  radice  £ m quadrato  eiusdem  lateris.  Ynde  si  ponamus  latus  peu- 
tliagoni  rem,  venient  pro  quadrato  dyametri  circulj  circundautis  pcnlhagnuum  .2.  cen- 
sus, ct  radix  | censuum  census;  cuius  dyametri  medietas  est  unaqueque  Uncarum  .ca. 
et  .ce.;  et  est  quadratum  uniuscuiusque  carum  quarta  pars  quadrati  dicti  dyametri; 
ergo  quadratum  lincy  .ca.  est  | census,  ct  radix  census  census  : de  quo  si  aufe- 
ramus quadratum  liuej  .af.,  quod  est  census,  remanebunt  pru  quadrato  perpendicu- 
laris . cf . quarta  census,  et  radix  ;lt  census  census  : cadit  enim  perpendicularis  super 
medium  basis  .ae.,  cum  cqualia  sint  latera  uic.  et  .ce.:  multiplica  ergo  quadratum 
.cf.  iu  quadratum  .fu.,  hoc  est  f census,  et  radix  ^5  census  census  per  j census  , 
uenient  censos  census,  ct  radtx  ~ census  census  census,  que  equantur  quadrato 
trianguli  .ace.,  quod  est  .100.  Restaura  ergo  census  census,  ubi  sit  census  census, 
quod  est  ut  ducas  eum  in  .lfi.;  ct  propter  hoc  duc  omnia  que  habes  in  .to.,  ct  ue- 
nienl  census  census,  et  radix  | census  census  census,  que  equantur  .icoo.  Reduc  totum 
quod  habes  ad  censum  census;  et  est  ut  ducas  lotum  quod  habes  in  .5.  , diminuta 
radice  .20.,  et  proucnit  census  census  equalis  .sooo.,  cl  radici  .51200000.;  radix  cius  est 
quodlihet  latus  pcntliagoni. 

Kt  si  dicemus  tibi:  mensura  dccagoui  cquilatcri  et  cquiauguli  est  .100.,  quanta  est  | 
longitudo  cuiuslibet  lateris.  Intelligamus,  lineam  Mg.  esse  unum  cx  lateribus  ipsius 
decagoui,  et  .a.  centrum  circulj  circuudantis  ipsum.  Quare  unaqueque  linearum  .ab. 
et  .ag.  est  semidyanieter  ipsius  circulj;  ct  est  triangulus  abg.  10.;  quia  est  ^ totius  de- 
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{'uni.  Kt  iam  .scis  quoti  quando  latus  decagoni  est  .10.,  quod  dyameter  circidj  cir- 
cundantis  decagonum  est  .10.  et  radix  .500.  Vtulc  medietas  cius  est  .5.,  et  radix  .125. 
Similiter  eum  ponamus  latus  Mg.  rem,  erit  dyameter  circa!)  similiter  res,  et  radix 
.3.  censuum,  hoc  est  radix  quiiicupli  quadrati  rei.  Vade  scmidymeler  .ab.  erit  - rei, 
et  radix  census  { 1.’:  protrahe  tunc  cathetum  .ad.,  et  ucniet  punctus  .1/.  in  medio  . bg .; 
quare  Md.  erit  medietas  rei:  duc  ergo  .ab.  iu  se,  que  est  i rei,  et  radix  census  \ 1., 
ucniet  census  \ 1,  et  radix  census  census  j l.  : quibus  ahicc  quadratum  line^  .bd.t 
quod  } census,  remanebunt  pro  catheto  .ad.  census  { 1,  et  radix  census  census  J 1; 
que  multiplica  in  quadratum  linep  .bd.,  quod  est  { census,  ticnieut  census  census, 
et  radix  census  census  census  census,  que  equantur  .100.,  scilicet  quadrato  trian- 
guli .abg.  : restaura  ^ census  census,  ut  sit  census  census;  qnod  est  ut  multipli- 
ces illud  per  ] J.;  et  ideo  multiplica  omnia  que  habes  per  {3.  , erunt  census  cen- 
sus , et  radix  -j  census  census  census  census  , que  cquantur  3*0.  Reduc  ergo  lien 
omnia  ad  censum  census  , quod  est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  .5.  minus 
radice  de  20.,  el  erit  census  census  cqualis  .2000.  minus  radice  msooo.:  de  quorum 
radice  si  acceperis  radicem,  ucniet  res,  scilicet  latus  decagoni  quesiti.  Potes  etiam  li- 
neam sib.,  cum  sit  latus  exagoui,  aliter  inucnirc,  videlicet  cum  diuiditur  latus  exa- 
gonicum  media  et  extrema  proportione,  tunc  inaior  pars  eius  erit  latus  decagonicum, 
ut  in  cvclide  habetur;  et  latus  decagonicum  est  linea  .bg.:  unde  si  ab  .ab.  absci- 
damus cqualem  liney  .bd.,  que  sit  linea  .eb.,  erit  quadratum  linej  .ae.  quincuplum 
quadrati  linee  .eb.  , ut  in  eodem  evclide  habetur.  Sed  quadratum  linee  .eb.  est  J 
census,  cum  sit  J rei;  quia  ponimus  liticam  .bg.  rem;  ergo  quadratum  lineg  .ae.  erit 
census  } 1.:  et  sic  tota  linea  .ab.  erit  | 40.,  et  radix  census  | 1,  ut  superius  inucnclum 
est.  Et  si  dicemus  tibi:  jtenthagoni  . abgde . mensura  trianguli  .agd.  est  .10.;  et  uis 
scire  quanta  est  longitudo  linej  .gd.,  que  est  unum  cx  lateribus  penth agoni;  quam 
pone  rem;  et  quia  linea  ,ag.  est  corda  anguli  pcnthagonici,  scilicet  lincj»  . gd .,  est 
corda  anguli  dccagonici.  Vudc  si  a linea  ,ag.  abscidamus  lineaiu  .gz.  equalem  linej 
■gd.,  erit  proportio  .ag.  ad  .gz.  sicut  .gz.  ad  . za.\ ; et  si  diuiserinius  | gz.  in  duo 
equa  in  puncto  erit  quadratum  liuep  .ai.  quincuplum  quadrati  liuc^  .gi.;  ct  est 
.gi.  medietas  rei,  et  quadratum  eius  \ census;  quare  linea  .ai.,  erit  radix  .5.  quar- 
tarum census,  hoc  est  cx  censu  J i.;  et  tota  linea  ai.  erit  radix  census  ~ 1.  et  | rei: 
deinde  protrahe  cathetum  .at.,  qui  cadit  in  medio  recte  . gd .;  et  quia  triangulus 
.agd.  habet  latera  .ag.  ct  .ad.  luteribus  superioribus  trianguli  .abg.,  qui  fuit  de- 
cima pars  sup  radiet  i decagoni;  ct  ambo  trianguli  habent  bases  cquales,  quarum  una- 
queque  est  res ; si  processerimus  iu  hoc  triangulo  secundum  quod  egressi  sumus  in 
illo  , inueniemus  similiter  censum  census  equalem  esse  .icoo.  dragmis  minus  radice 
2048000.  Quare  radix  radicis  huius  census  est  latus  .gd.,  quod  posuimus  esse  rem.  Et 
si  dicemus:  mensuram  trianguli  .abe.,  qui  est  ex  pentliagono  .abgde.  est  .10.,  quanta 
est  longitudo  lincf  Me.  Pone  rem  liiieam  Me.,  que  est  subtendens  angulum  pentha- 
goni;  ct  protrahe  cathetum  .az.,  que  diuidit  lineam  Me.  in  duo  equa;  ct  quando  linea 
Me.  diuiditur  media  et  extrema  proportione,  maior  eius  pars  est  equalis  lateri  pen- 
thagonico,  ut  in  evclide  habetur  .*  iu  quo  etiam  inucnitur  quod  quando  linea  aliqua 
media  ct  extrema  proportione  diuiditur  , ct  additur  maiori  parti  medietatem  lincf 
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diuise,  quadratum  addit;  linee  erit  quincuplum  quadrati  medietatis  ipsius  ditiis;  Ii. 
ne;  : et  quia  quando  linea  .be.  diuisa  est  media  et  extrema  proportione,  maior  eius 
pars  esi  linea  .ab.,  que  est  latus  pcntliagonicum  ; si  ei  adiungatur  linea  .i:.,  que 
est  medietas  line;  .be.',  itaque  ex  utraque  liat  nna  linea;  erit  quadratum  ipsius  line; 
coniuncl;  ex  .« b.  et  bz.  quincuplum  quadrati  line;  .ze.  ; et  .ze.  est  i rei  , et 
quadratum  eius  ■ census  line;  coniuncl;  ex  .ab.  et  .bz.  ■ Vnde  si  ex  radice  ipsius 
auferatur  linea  .bz.,  remanebit  pro  linea  .ab.  radix  census  1 . minus  £ rei:  quam 
duc  in  se,  ucnicnt  census  ± l.  minus  radice  census  census  j i.:  abire  inde  quadratum 
line;  .bz.,  quod  est  j census,  remanebit  pro  quadrato  line;  .az.  census  j t minus 
radice  census  census  ; i.;  quoti  multiplica  per  quadratum  line;  .bz.,  quod  est  { cen- 
sus, ucnicnt  ^ ccusus  census  minus  radice  census  census  census  census,  t(ue  equan- 
tur  quadrato  trianguli  .abe.,  quod  est  .100.  : multiplica  quidem  bcc  omnia  per  j }., 
ueuiet  census  census  minus  radice  £ census  census  census  census,  qui  equantur  .320. 
dragmis  : redige  bcc  omnia  ad  censum  census;  quod  est  ut  multiplices  totum  quod 
habes  per  .5.,  ct  per  radicem  de  .20.,  ucniet  census  census  cqualis  dragmis  .1600.,  et 
radici  .loisooo.,  quorum  radix  erit  quadratum  line;  .be. 

Et  si  dicemus  tibi  dccagoni  .abgdeihtc.  equilateri  ct  cqtiiauguli  mensuram  trian- 
guli .cth.  est  .10.  ex  numero,  quanta  est  linea  .ch.,  que  est  | corda  f circundanlis 
ipsum  decagonum.  Esto  centrum  ipsius  circulj  m.;  ct  ducatur  linea  .tm.,  que  diuidit 
lineam  .ch.  in  duo  equa  in  puncto ./.;  et  ponam  .ch.  rem;  et  ipmndo  .ch.  est  res; 
ergo  eius  quadratum  est  census,  et  quadratum  dyametri  ipsius  circulj  est  .2.  census, 
ct  radix  \ census  census;  ct  quadratum  medietatis  dyametri,  scilicet  linea  ,mt.,  est  J 
census  minus  radice  ^ census  census:  et  quia  latus  penthagoni  .ch.  potest  super  la- 
tera .ta.  et  .te.,  hoc  est  super  latera  cxagonici  ct  decagonici:  ct  posuimus  .ch.  rem; 
et  quadratum  eius  est  census;  ergo  quadrata  linearum  .mt.  ct  .tc.  equantur  censui: 
unde  si  ex  censu  auferatur  quadratum  line;  .tm.,  quod  est  j census,  et  radix  ~ census 
census,  remanebit  pro  quadrato  line;  .tc.  \ census  minus  radice  census  census  : de 
quo  si  auferatur  quadratum  line;  .e/.,  quod  est  j census,  remanebit  pro  quadrato  line; 
.tl.  J census  minus  radice  ^ census  census:  quod  si  ducatur  in  quadratum  .cl.,  sci- 
licet in  ^ census,  ueniel  ~ census  census,  et  radix  y~  census  census  census  census, 
que  equantur  .100.  dragmis.  Restaura  -‘j  census  census,  ubi  sit  census  census;  quod 
est  ut  multiplices  illud  per  .16.;  ct  propter  hoc  multiplica  omnia  que  habes  per  .16., 
et  erit  census  census  minus  radice  j census  census  census  census  equalis  .1000.  dragmis. 
Reduc  ergo  hcc  omnia  ad  censum  census;  quod  est  ut  multiplices  omnia  que  habes 
|>er  .5.,  et  per  radicem  de  .10.,  deueniet  census  census  equalis  sooo,  et  radici  snooooo, 
quorum  radix  radicis  est  linea  .ch.-,  ct  hoc  uolui  inucnirc. 

ExpUciunt  questiones  geometricales  : et  incipiunt  questiones  , 
quorum  solutiones  non  sunt  terminate,  hoc  est  quoti  non 
cadunt  ad  unum  terminum  tantum,  sed  ad  /dures. 

Vt  est  ista  in  qua  proponitur  inuenire  aliquis  quadratus  numerus,  cui  si  addatur 
.s.,  proueniat  inde  quadratus  numerus;  et  hoc  potest  fieri  multipliciter.  Tones  pro 
radice  maioris  numeri  rem,  et  aliquot  dragmas;  que  cum  in  se  multiplicate  fuerint, 
faciant  minorem  numerum  quam  .s.;  et  sit  dragma:  et  multiplicentur  res  et  dragme 
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in  se,  urniet  census,  ct  2 res,  ct  dragnra  una,  quo  cluantur  censui,  et  5.  dragmis:  abicc 
ab  utraque  parte  censum,  ct  dragmam,  remanebunt  .2.  res  equales  .4.  dragmis;  ergo 
res  est  .2.  dragmaruni;  et  quadratum  eius  est  .4.  qucsilus  numerus : cui  si  addatur  .5., 
ueniet  .9.;  qui  numerus  quadratus  est;  et  radix  eius  est  .3.  Et  si  ponamus  cum  re 
dragmas  duas,  multiplicemus  ea  in  se,  exibit  census,  et  .4.  res,  et  .4.  dragme  equales 
censui,  ct  .5.  dragmis:  proiciamus  ab  utraque  parte  censum,  et  .4.,  remanebunt  .4.  res 
equales  uni  dragme;  quare  res  est  \ dragraj;  qua  in  se  multiplicata  facit  t‘8  unius 
dragmg  pro  quesito  numero:  cui  si  addantur  .5.*  uenient  ~ 5.;  qui  numerus  quadra- 
tus est;  et  radix  eius  est  ‘ 2.  Aliter  pone  pro  ipso  | quadrato  numero  quadratum  .ag.}  w mi 
et  addatur  ei  superficies  .de.,  que  sit  .5.;  ct  iaceat  linea  .ge.  in  directo  linee  .bg.m, 
ct  erit  numerus  superficialis  numerus  . ae.,  ct  proucnit  ex  uib.  in  . be ct  proponitur 
numerus  .ae.  esse  quadratus;  quare  numeri  .ab.  et  .be.  similes  superficiales  sunt;  hoc 
est  quod  proportio  nuincri  .eb.  ad  numerum  .ab.  ae.,  sicut  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum.  Yndc  possumus  infinitos  duos  numeros  inucnire  liubcntes  inter 
sc  proportionem  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  cura  quibus  po- 
terimus ad  propositum  deuenire.  Quare  ponamus  proportionem  numeri  .eb.  ad  nu- 
merum .ba.,  hoc  est  ad  numerum  *gb.,  esse  sicut  .4.  Quare  proportio  .eg.  ad  .gb. 
erit  sicut  .5.  ad  .4.  ; et  est  proportio  superficiei  .de.  ad  quadratum  ,db.  sicut  .eg. 
recta  ad  rectam  .gb.:  ergo  superficies  .de.  ad  quadratum  .db.  est  sicut  .5.  ad  .4.  : 
unde  si  superficies  .de.  est  .5.,  et  quadratum  .db.  est  .4.;  ergo  qucsilus  quadratus  nu- 
merus est  .4.:  cui  si  addatur  .5.,  ucniunt  .9.,  qui  etiam  quadratus  est.  Et  nota  quod 
proportio  superficiei  .de.,  que  est  .5.,  ad  quadratum  .db.  oportet  esse  sicut  aliquis 
quadratus  numerus,  cuius  quinta  pars  sit  quadrata  ad  alium  quemlibet  quadratum 
numerum.  Verbi  gratia  : sit  proportio  .eb.  ad  .bg.  sicut  est  .5.  ad  A.;  erit  ergo  pro- 
portio .de.,  que  est  .5.,  ad  .db.  sicut  .80.  ad  .1.;  de  quibus  .80.  sextadcciraa  pars.  Vndc 
quadratum  .db.  est  -~i  de  .1.,  cuius  radix  est  J , quod  habetur  pro  latere  .gb.}  et 
sic  tota  superficies  .ae.  erit  ^ 5.,  cuius  radix  est  } 2.,  ut  superius  inuenctum  est. 

Aliter  quia  omnes  quadrati  numeri  ordinate  proueniunt  ex  aggregatione  ipsorum  nu- 
merorum ab  unitate  ascendentium  per  ordinem;  si  colligamus  impares  numeros,  qui 
suul  infra  .5.,  scilicet  .1.  ct  .3.,  procreabuntur  inde  .4.;  qui  numerus  quadratus  est:  cui 
si  addantur  .5.,  uenient  .9.,  qui  est  quadratus  numerus  : ct  si  multiplicauerimus  ali- 
quem imparem  quadratum  numerum,  ut  dicamus  .9.,  per  .6.,  uenient  .45.;  et  acceperi- 
mus quadratum,  (pii  proucnit  cx  aggregatione  omnium  numerorum  imparium,  qui  sunt 
ab  uno  usque  in  .43.,  hoc  est  qui  sunt  infra  .45.;  qui  quadratus  numerus  est  .484.,  et 
eius  radix  est  .22.;  et  super  ipsum  quadratum  addiderimus  .45.,  nimirum  iu  quadratum 
numerum  .529.  ucuiemus:  et  quia  ita  est,  si  diuiserimus  utrumque  quadratum  numerum 
per  ipsum  quadratum  numerum,  per  quem  multiplicauimus  .5.,  nimirum  duo  quadrati 
numeri  ex  ipsa  diuisionc  proucncrint,  (piorum  unus  excedit  alterum  iu  .5.,  ut  quesitum 
est;  et  erit  unus  ipsorum  quadratorum  J 53.,  et  alter  Jss.:  et  si  uis  habere  radices 
eorum,  ditiide  radicem  dc  .9.,  uenient  J 7.  Similiter  si  multiplicauerimus  .5.  per  aliquem 
quadratum  parem  in  duas,  ucl  iu  qualiior,  uel  in  plurcs  partes,  ita  quod  unaqueque 
pars  sil  impar;  et  iaecant  ipse  partes  impares  in  ordine  imparium  numerorum,  pote- 
rimus ad  solutionem  suprascriptj  questionis  deuenire.  Verbi  gratia:  multiplicemus  .5. 
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per  .16.,  ucnieut'  .mi.;  ct  diuidamus  .80.  in  duos  pares  numeras,  qui  sint  continui  | in 
ordine  imparium  numerorum,  cruutque  .39.  cl  .41.:  deinde  aggrega  omnes  impares  nu- 
meros ab  unitate,  qui  sunt  infra  .39.;  quam  aggregationem  ha  Ini  bis,  si  multiplicaucri- 
mus  in  se  medietatem  duorum  extremorum,  scilicet  de  .1?  et  3".;  de  qua  multiplica* 
tione  exibit  ,3Cl.:  cum  quibus  si  addiderimus  .80.,  nenicnt..44i.:  si  diuiserimus  hos  duos 
quadratos  per  .16.,  habebimus  ^ 22.  ct  ^ 27.,  et  radices  eorum  Imbebimus,  si  per  ra- 
dicem dc  .10.,  que  est  .4.,  diuiserimus  .19.  et  21.,  qui  suut  radices  de  3G1.  et  de  441. 

Et  si  de  .80.  fecerimus  .4.  partes  impares,  que  suut  .17.  ct  19  ct  21  et  23;  que  qua- 
tuor  jwirtes  sunt  circa  quartam  dc  .si).,  que  est  .20.;  et  aggregabimus  numeros  in- 
pares,  qui  sunt  infra  .17.,  ueniunt  .64.,  qui  est  quadratus  numerus,  cuius  radix  est  .8.: 
super  quem  si  addiderimus  .80.,  ucnient  .144.:  unde  si  diuiserimus  .64.  per  .144.  per  .ic., 
el  radices  eorum  per  .4.,  habebimus  optatum  ut  supra.  Et  si  dicemus:  de  quodam 
quadrato  numero  abstulj  .10.,  ct  remansit  quadratus  numerus;  hec  questio  similis  est 
antecedenti;  quia  si  super  minorem  quadratum  addantur  .10,  prouenit  inde  quadratus 
numerus  : operare  ergo  in  eam  secundum  quod  superius  operati  fuimus,  et  inuenias. 

. Subscripte  triangulorum  questiones  ponende  sunt  in  antecedenti  quinterno 
post  triangulum  equila  terum,  cuius  mensura  cum  sua  perpendiculari  est  .10. 

Et  si  dicemus  tibi:  iu  triangulo  . abe .,  cuius  unumquodque  latus  est  .10.  , pro- 
tractum est  quadrilatcrum  .</6ce.,  cuius  latus  .de.  cquidistans  est  lateri  .bc.‘,  el  men- 
sura ipsius  quadrilateri  est  .10.;  ct  uis  scire  quantitatem  lincp  .de.,  protrahe  primum 
iu  triangulo  .abc.  perpendicularem  . af .,  et  erit  quadratum  ipsius  75,  scilicet  J qua- 
drati unius  laterum  : et  quadratum  liuej  .bf.,  que  est  medietas  lateris  .bc.,  est  tertia 
pars  quadrati  perpendicularis  .af.  Vndc  si  multiplicetur  ,bf  in  radicem  de  .75.,  sci- 
licet .5.  in  radicem  dc  .75.,  veniet  radix  .1875.  pro  mensura  trianguli  .abc.:  et  quia 
linea  .de.  equidistans  est  line^  ./><?.,  similis  est  triangulus  .ade.  triangulo  .abc.:  equi- 
latcrus  est  ergo  triangulus  .ade.  Vndc  si  ponamus  latus  .de.  rem,  quod  est  unum 
ex  equa  1 ibus  lateribus  trianguli  ade.,  erit  quadratum  eius  census;  quare  quadratum 
perpendicularis  . ag erit  ~ census,  quorum  tertia  pars,  scilicet  \ census,  est  quadra- 
tum lincp  .dg.:  quod  si  multiplicaucrimus  per  quadratura  perpendicularis  .ag.,  ue- 
nient  pj  census  census  pro  quadrato  trianguli  .ade.]  ergo  triangulus  .ade.  est  radix 
jj  census  census;  cum  qua  radice  addamus  quadrilatcrum  . dbce .,  quod  est  .10.,  lia- 
bebuulur  pro  toto  triangulo  abc.  10.,  et  radix  census  census.  Sed  triangulus  .abc. 
est  radix  1875.;  ergo  .10.,  ct  radix  census  census  cquatur  radici  .1875.  Vndc  si  ab 
utraque  purte  tollatur  .10.  , remanebit  radix  ~ census  census  cquales  radici  .1875. 
minus  .10.:  redige  ergo  hec  omnia  ad  censum  , quod  est  ut  multiplices  omnia  que 
liubcs  per  radicem  de  J 5.,  quia  | cura  multiplicetur  radix  ^ census  ccusus  per  radicem 
dc  j 5.,  prouenit  radix  census  census,  hoc  est  radix  census  census;  et  radix  census 
census  est  census:  et  si  multiplicabis  radicem  de  1S75.  per  radicem  de  { 5.,  ueiiiet  radix 
.10000  , que  est  .too.  ; et  cum  multiplicetur  radix  de  ~ 5 per  10.,  prouenit  radix  de 
- 533.;  ergo  census  hoc  quadratum  linep  .de.  est  .100.  minus  radice  dc  { 533.,  quorum 
radix  est  linea  .de.  ; et  hoc  uolui  inueiure.  Et  quia  triangulus  .ade.  est  cqiialium 
laterum,  erit  cl  quadratum  lateris  .ad.  similiter  .100.  minus  radice  J 533.  Vndc  si  si  (sic) 
radix  eorum  auferatur  dc  .10.,  remanebunt  pro  linea  .db.  10.  minus  radice  differenti;, 
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que  est  inter  radicem  de  { 533.,  et  ioo.  dragmas:  et  si  a puncto  .d.  protrahatur  cathetus 
.dh.\  et  uis  inucnire  longitudinem  eius,  pone  ipsum  rem,  et  accipe  medietatem  la- 
terum .de.  et  Jfc.  , ct  multiplica  eam  in  rem;  et  que  prouenerint,  equabantur  .io., 
hoc  est  quadrilatero  .dbce.  Verbi  gratia  : quadratum  lateris  .de.  est  .100.  minus  ra- 
dice j 533.;  quare  quadratum  medietatis  lincj?  .de.  est  83  minus  radice  J-  33.  ; ergo  me- 
dietas linej;  .de.  est  radix  accepta  sui  quadrati;  et  medietas  Interis  .bc.  est  .5.;  et 
sic  pro  medietate  luterum  .de.  et  .bc.  babeutur  .23.  minus  radice  J 33. , accepta  eo- 
rum radice,  et  5.  dragmis;  que  multiplica  per  rem,  hoc  est  per  cathetum  .dh.  Et  pro 
multiplicatioiic  rei  in  .s.  habebis  6.  res;  et  pro  multiplicatione  rei  in  .25.  minus  ra- 
dice 7 33.,  accepta  eorum  radice,  habebis  census  .25.  minus  radice  census  census  j 33, 
accepta  eorum  radice;  que  omnia  cquautur  .10.:  tolle  quidem  ab  utraque  parte  .5.  res, 
remanebunt  .23.  census  minus  radice  censuum  jccnsvu  -s  33.,  accepta  eorum  radice, 
cquales  .10.  minus  .3.  rebus  : multiplica  itaque  hcc  omnia  in  se,  uenicut  .25.  census 
minus  radice  censuum  census  \ 33.  cquales  .23.  censibus,  et  .ioo.  dragmis  minus  100. rebus: 
ergo  adde  utrique  parti  100.  res,  et  radicem  censuum  census  \ 33.,  ct  tolle  ab  utraque 
23  census,  remanebunt  .100.  dragme,  et  radix  censuum  census  J 33.,  que  cquautur  .100. 
rebus:  multiplica  iterum  .100.,  et  radicem  censuum  census  | 33.  iu  se,  uenient  census 
census  J 33.,  et  .10000.  dragme,  et  .200.  radices  censuum  census  j 33,  que  equantur  .10000. 
censibus,  scilicet  multiplicationi  .100.  rerum  in  se:  reduc  hec  omnia  ad  censum  census, 
quod  est  ut  diuidas  omuia  que  Labes  per  J 33.,  exibit  census,  et  .300.  dragme,  ct  .6. 
radices  censuum  census  J33.;  que  radices  sunt  una  radix  censuum  census  .1200.,  que 
equantur  300  censibus  ; tolle  ab  utraque  parte  radicem  censuum  census  1200.,  rema- 
nebunt census  census,  et  300.  dragme  equales  .300.  censibus,  diminuta  ex  cis  radice 
.1200.  censuum  census:  ct  sic  reducta  est  hcc  questio  ad  unam  ex  sex  regulis  algchr^; 
quia  est  sicut  quando  dicitur:  census  ct  numerus  equantur  radicibus;  quod  uolo  de- 
monstrare per  liguram.  Pone  j pro  censu  census  quadratum  cuius  unumquodque  r«u  111  wr«*. 
latus  est  census;  et  ponam  superficiem  ./m.  cqualcm  .300.  dragmis;  et  addam  linej  * iW  """fi»1  jf 

.tm.  lineam  .mo.9  ut  sit  tota  linea  .to.  300.;  ct  complebo  superficiem  .no.;  erit  ergo  20  — r«g.  w>.  1j- 

tota  superficies  .1.0.  300.  census,  cum  .to.  sit  .300.,  et  .it.  sit  census;  ct  superficies  .im. 
est  sicut  census  census,  et  300.  dragme,  et  equantur  300  censibus  minus  radice  1200 
censuum  census.  Quare  superficies  .no.  est  radix  .1200.  ccnsnum  census.  Yndo  neccsse 
est,  ut  linea  .mo.  sit  radix  .1200.  dragmurum;  quia  cum  ducitur  census  in  radicem 
.1200,  prouenit  radix  .1200.  censuum  census.  Vnde  si  cx  tota  ./o.,  que  est  .300.,  au- 
feratur .mo. , rciuaiicbit  linea  .tm.  300.  minus  radice  .1200.  dragmarum:  diuidamus  ita- 
que eani  in  duo  equa  ad  punctum  ct  erit  .tp.  iso.,  minus  radice  .300.  dragma- 
rum: linea  igitur  .tm.  diuisa  est  in  duo  cqualia  ad  punctum  .p.,  et  iu  duo  irtequalia 
ad  punctum  ,k.  Vnde  si  ex  quadrato  linep  ,tp.  auferatur  superficies,  que  fit  ex  .tk.  iu 
.km.f  hoc  est  ex  .lk.  in  .km.t  remanebit  quadratum  lincj  .kp.  Quare  multiplicemus 
,tp.y  hoc  est  .150.  minus  radice  .300.  iu  se,  uenient  22800.  minus  radice  0750000.;  de 
quibus  auferamus  id  quod  prouenit  cx  .lk.  in  .Xm.,  quoti  est  .300.,  remanebunt  .22500. 
minus  radice  de  6750000.  pro  quadrato  line^  .pk.’,  quorum  radix  si  auferatur  ex  ,tp.y  re- 
manebit pro  quantitate  census  .tk.  iso.  minus  radice  .300.,  ct  minus  radice  differenti^, 
que  est  inter  radicem  .6750000.,  ct  dragmas  .22500.;  et  hoc  quod  remanet,  quod  est  ceu- 
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sus  .tk.,  est  secundum  propinqui  talem  circa  { i;  cuius  radix,  que  est  circa  ^ t.,  est 
cathetus  quesita  .dh.\  et  hoc  uolui  demonstrare.  Et  si  dicetur:  in  triangulo  .dbg.  , 
cuius  unumquodque  latus  est  .10.,  protractum  est  quadrilaterum  oblongum  et  recto- 
rum angulorum  . ede/ .,  et  quadrilaterum  JiJ.k.l. , quod  est  similiter  oblongum  et  re- 
ctiangulum; et  est  .io.  mensura  uniuscuiusque  quadrilateri;  ct  queritur  quanta  est  lon- 
gitudo laterum  .c/.  ct  ./</.,  que  sunt  sibi  inuiccm  equidislantia , nec  non  et  Interis 
.bg. j protraham  primum  perpendicularem  ,am.  no.,  et  pro  utroque  laterum  . c/ . et  ,h[ 
ponam  radicem  rei;  ct  erit  unaqueque  perpendicularium  .ani.  ct  .an.  radix  J rei; 
quihus  extractis  cx  perpendiculari  . ao .,  que  est  radix  .75.,  remanebit  j>ro  unaquaque 
lineamm  ,mo.  et  .no.  radix  .75.  minus  radice  J rei  : ct  quia  cinhadum  quadranguli 
.ede/,  surgil  ex  ductu  .dc.  in  .c/.,  hoc  est  cx  ,om.  in  .cf multiplicemus  .om.  in  .c/, 
lioc  est  radicem  .75.  minus  radice  J rei,  in  radicem  rei ; et  que  proucnerunt,  cqua- 
bunlur  . f 017. : ex  multiplicatione  radicis  rei  iu  radicem  .75.  dragmarum  ucuient  radix  .75. 
rerum;  ct  ex  multiplicatione  radicis  rei  in  radicem  J rei  diminutam  proucnit  radix  J j 
census  diminuta,  que  equantur  .10.  Et  si  miiltiplicauerimiis  .on.  in  ./</.,  lioc  csl  ra- 
dicem .75.  minus  radice  -k  rei,  in  radicem  rei,  ueniet  similiter  radix  75  rerum  minus 
radice  | census;  que  cliam  equantur  .10.:  adde  ergo  utrique  parti  radicem  J census, 
remanebit  radix  .75.  rerum  cqualis  .10.  dragmis,  et  radici  | census:  multiplica  ergo  .io., 
et  radicem  J census  in  sc,  ucuient  .100.,  ct  \ census,  ct  radix  300  censuum,  que  equantur 
radici  .75.  rerum  ducta  in  sc,  hoc  est  75.  rebus.  Reduc  Uec  omnia  ad  censum,  quod 
est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  ^ l.,  ct  ucuient  census,  ct  dragme  J 133.,  re- 
manebunt census,  ct  dragme  ‘ 133.  equales  .<oo.  rebus,  diminuta  inde  radice  censuum 
J 533.:  accipe  ergo  medietatem  radicum,  que  est  .50.,  minus  radice  | 133.;  et  multiplica 
eas  in  sc,  ucuient  .2G33.  minus  .100.  radicibus  de  J f 33.  ; de  quibus  extrahe  dragmas 
\ 122.,  que  sunt  cum  censu,  remanebunt  .2500.  minus  radice  J 1333333. ; quarum  ra- 
dicem extrahe  de  medietate  radicum  , scilicet  de  50.  minus  radice  £ 3133.  Residuum 
erit  res  mitior,  scilicet  quadratum  line^  .c/.  Et  super  .50.  minus  radice  ~ 133.  addi- 
deris radicem  residui  , quod  est  inter  radicem  { 1333333.  , et  dragmas  .2500.  , quod 
prouencrit,  erit  quadratum  maioris  rei,  scilicet  linejj  ./1/.;  et  est  quadratum  line^  x/ 
secundum  propinquitatem  } 1;  clcius  radix  est  f 1.;  et  quadratum  line^  ./1/.  secundum 
propinquitatem  est  | 75;  ct  eius  radix  est  f 8.:  etsi  uolumus  habere  notitiam  laterum 
.cd.  ct  ./4/.,  ponemus  similiter  unumquodque  eorum  radicem  rei:  et  quia  trigona  .hbi. 
ct  xbd.  similia  sunt  trigono  .abo.,  erit  sicut  quadrulurn  linep  .hi.  ad  quadratum 
lincg  .//*.,  ita  quadratum  lincp  ,bo.  ad  quadratum  lincp  ,oa.  Sed  quadratum  lineg 
.bo.  est  { quadrati  lineg  .oa.'t  quare  quadratum  lineg  ,bi.  est  | rei,  cum  linea  .ih. 
sit  radix  rei  : propter  eadem  ergo  quadratum  lineg  .kg.  erit  \ rei;  ergo  unaqueque 
rectarum  .bi.  et  .kg.  est  radix  * rei;  quibus  extractis  ex  tota  .bg.,  que  est  .10.  , 
remanebit  liuca  ,ik.  10.  minus  dualius  radicibus  J dragmg,  que  sunt  radix  de  \ t ' 
multiplicemus  ergo  lineam  .hi.  iu  lineam  .ik.,  scilicet  radicem  rei  in  .10.  minus  ra- 
dice J 1.,  ueniet  radix  .100.  rerum  minus  radice  census  ~ 1.,  que  equantur  .10.  Simi- 
liter quia  est  sicut  .bo.  ad  .oa.,  ita  Jid.  ad  .dc.,  ct  .e/,  ad  .ef.  (,)uare  unaqueque 
rectarum  .bd.  et  .eg.  est  radix  quibus  extractis  ex  bg.t  remanebit  .de.  10.  mi* 
tius  radice  \ t.:  unde  cum  multiplicauerimus  xd .,  que  est  radix  rei,  in  .de.,  ueniet 
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similiter  radix  .too.  rerum  minus  radice  census  J i.,  quod  erat  .10.  similiter:  vnde 
si  utrique  parti  addatur  radix  census  J i.,  erit  .10.,  et  radix  census  \ 1.  cquales  ra- 
dici .100.  rerum:  multiplica  itaque  10.,  cl  radicem  census  { 1.  in  se,  erunt  .100.,  et 
census  1 1.9  et  radix  censuum  J 533.,  que  | equantur  .100.  rebus,  scilicet  multiplicationi 
radicis  .100.  rerum  in  se.  Ileduc  modo  omnia  que  habes  ad  censum,  quod  est  ut  ducas 
omnia  que  habes  in  J dragnie,  uenieut  census,  et  75,  et  radix  .300.  censuum  cquales  .75. 
rebus  : abicc  itaque  ab  utraque  parte  radicem  .300.  censuum,  remanebunt  census,  et 
.75.  dragnie,  que  equantur  .75.  rebus,  diminuta  ex  cis  radice  .300.  censuum:  multi- 
plica medietatem  radicum  in  se,  que  sunt  ^ 37.  mimis  radice  -75.,  uenieut  J usi.  , 
diminutis  inde  .75.  radicibus  de  75.;  de  quibus  tolle  .75.,  que  sunt  cum  censu,  rema- 
nebunt | 1406.  minus  radice  481875;  quarum  radicem  abice  ex  medietate  radicum,  sci- 
licet ex  5 37.,  minus  radice  75.,  residuum  erit  res  minor,  scilicet  quadratum  linee  .hi.-, 
quod  quadratum  est  circa  A 1.,  cl  cius  radix  est  circa  t3t  1;  et  bec  est  longitudo  linc^ 
.hi.:  quam  si  niultiplicauerimus  in  ./*/.,  que  est  circa  ~ s.,  nimirum  ucnicnt  .10.  pro 
quadrilatero  Jiikl. ; et  hoc  uniebamus.  Similiter  si  super  \ 37.  minus  radice  .75.  ad- 
diderimus radicem  differenti^,  que  est  inter  421875.,  et  dragtnas  ~ 140G.,  habebimus  qua- 
dratum maioris  rei,  scilicet  linejs  .cd.;  quod  quadratum  est  circa  - 56.,  et  cius  radix, 
que  est  linea  .cd.,  est  circa  \ 7.;  qua  multiplicata  in  lineam  .cf.,  que  est  circa  J t , 
uenieut  .10.  pro  quadrilatero  .edef.,  ut  oportet.  Aliter  quia  iuucminus  superius  qua- 
dratum lateris  .cf.  , quod  cum  res  esse  so  minus  nidice  £ «33.,  et  radice  differentif, 
que  est  inter  radicem  J 1333333.,  et  2300.  dragmas;  ct  quadratum  cx  .am.  fuit  j rei; 
si  acceperimus  J cx  prcdictis,  que  sunt  res,  habebimus  quadratum  line^  .am.  ftam  J 
dc  50.  sunt  | 37.,  ct  radicis  de  j-  133  diminut^  habebuntur,  si  multiplicauerimus 
quadratum  de  J,  quod  est  in  -J  133.;  et  ex  hoc  quod  prouencrit,  acceperimus  ra- 
dicem; cx  qua  multiplicatione  proucnit  radix  .75.  diminuta.  Similiter  acceperimus 
dc  2500.,  et  de  J 1333333.  , etucnicnt  { M06.  minus  radice  421875.,  accepta  inde 
radice;  ct  sic  pro  quadrato  linep  . am . habentur  \ 37.,  diminuta  radice  .75*2.,  minus 
nidice  differenti^,  que  est  inter  radicem  421875.  cl  { 140C.  ; quorum  radicem  extrahe 
ex  tota  .ao.,  que  est  radix  .75.,  remanebit  pro  .mo.,  hoc  est  pro  .cd.,  J 7.,  et  se- 
cunda .25.;  ct  .cf.  est  circa  4 *•  »inus  secundis  | 4.:  Et  si  super  J 37.,  minus  radice 
75.,  addatur  radix  differenti^,  que  est  inter  radicem  421875  ct  J 1406.,  quod  prouencrit, 
erit  quadratum  catheti  .an.;  quorum  radix  si  auferatur  cx  .ac.,  remanebit  pro  linea 
.no.,  lux:  est  pro  linea  . h 1.,  circa  J 1.  Rursus  in  triangulo  . abg .,  cuius  unumquodque 
latus  est  .10.,  protractum  sit  quadrilatcrum  .cbef.  habens  angulos  .cfe.  rectos;  et  sit 
mensura  ipsius  quadrilalcri  .10.  ; ct  uolo  scire  quantitatem  luteris  .(e.  protraham 
primum  in  triangulo  .abg.  cathetos  .ah.:  et  .ci.,  et  erunt  trianguli  .bic.  ct  *gcf-  [ 
similes  triangulo  .alib.  Quare  erit  sicut  quadratum  lateris  ,bh.  ad  quadratum  lateris 
dia.,  ita  quadratum  lateris  ,bi.  ad  quadratum  lateris  dc.,  ct  quadratum  lateris  .ge. 
ad  quadratum  lateris  .ef.  Est  enim  quadratum  lateris  .bh.  tertia  pars  ex  quadrato 
lateris  .ha.;  erit  ergo  quadratum  lateris  Mi.  J cx  quadrato  dc.;  et  quadratum  lateris 

.ge.  ex  quadrato  lateris  .ef.  erit  similiter  J : ct  quia  mensura  quadranguli  .cbef. 

colligitur  cx  multiplicatione  .ef.  in  medietatem  laterum  .cf.  ct  bc.,  ponam  latus  .ef. 

radicem  rei;  quare  .eg.  erit  una  radix  J rei;  qua  subtracta  cx  tota  linea  bg.,  rema- 
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nebit  pro  linea  .be.  io.  minus  radice  \ rei  : et  quia  anguli  .cfe.  et  .feb.  sunt  recti, 
erit  linea  .cf.  cquidislans  linee  .be.:  sunt  eniin  .ci.  et  .fe.  sibi  inuicem  equidistantes; 
quare  .cf.  et  ,ie.  sibi  inuicem  sunt  cquales,  ncc  non  et  recta  .ei.  recte  .fe.  cqualis 
est:  vnde  si  tollatur  .cf.,  scilicet  .ie.,  ex  lota  .bg.,  que  est  .10.,  remanebunt  pro 
linea  .cf.  10.  minus  duabus  radicibus  \ rei;  quibus  additis  cum  mensura  lateris  .be., 
que  est  .10.  mitius  radice  \ rei,  egredientur  .20.,  diminutis  tribus  radicibus  j rei,  pro 
quantitate  laterum  .cf.  el  .be.}  quorum  medietatem,  que  est  .10.  minus  radice  \ rei, 
si  mulliplicaiicrimus  in  lineam  .fe.,  que  est  radix  rei,  ucnicl  radix  .100.  rerum  miniis 
radice  | census,  que  cquantur  .10.:  adde  utrique  parti  radicem  census  J,  ct  erunt  ,10. 
dragme,  et  radix  \ census,  que  cquantur  radici  .100.  rerum  : multiplicemus  ergo  .10., 
el  radicem  J census  in  se,  uenient  venient  (sic)  100.,  et  •*  census,  ct  radix  .300.  censuum, 
que  cquantur  .100.  rebus,  scilicet  multiplicationi  radicis  .100.  rerum  in  se:  reduce  lit*c 

omnia  ad  censum,  quod  est  ut  multiplices  omnia  que  liabes  per  .31.,  et  erunt  cen- 
sus, ct  dragme  \ 133,  ct  radix  censuum  [ 333.  cquales  rebus  J 133.  : abicc  ab  utraque 
parte  radicem  censuum  { 533.,  remanebunt  census,  ct  dragme  • 133.  cquales  rebus  J itt., 
diminuta  ex  eis  radice  censuum  J 533.  : dimidia  ergo  radices,  eruat  £ 06.  minus  radice 
dragmarum  £ 133.;  quas  duc  iu  se,  uenient  5 4444.,  ct  radix  ££  2370370.;  quorum  radicem 
liabice  cx  medietate  nulicuui,  scilicet  cx  £ cc.  minus  radice  £ 133.,  residuum  erit  res, 
scilicet  quadratum  lateris  .e/.;  que  sic  fiunt:  radicem  {-£  2270370,  que  est  circa  .1539., 
ct  minuta  .26.,  ct  secunda  .2.,  et  tertia  35.,  abice  J 4444.,  remanebunt  .2004.,  et  mi- 
nuta .50.,  ct  secunda  .37.,  ct  tertia  .25.;  quorum  radicem,  que  est  .53.,  ct  minuta  .53., 
el  secunda  .47.,  ct  tertia  .46.,  adde  cura  radice  dc  £ 133.,  que  est  .11.,  ct  minuta  .32., 
et  secunda  .49.,  el  tertia  .23.,  emut  .65.,  ct  minuta  .26.,  et  secunda  .36.,  et  tertia  .so.; 
que  tolle  ex  | 66,  remanebit  .1.,  et  minuta  .I3.,ct  secunda  .23.,  et  tertia  pro  quantitate 
rei;  quorum  | radix,  que  est  circa  .1.,  et  minuta  .6.,  ct  secunda  .21.,  et  tertia  .20., 
erit  linea  ct  lux:  uolui  demonstrare.  Et  si  ids  habere  notitiam  laterum  .cf.  et 
.be.,  dupliciter  ca  inuenire  poteris:  primum  secundum  propinquitatem  accipe  | rei, 
scilicet  de  .1.,  et  minutis  13,  et  secundis  13,  ct  tertia,  uenient  minuta  .12.,  ct  secunda 
.7.,  cl  tertia  .G.,  ct  quarta  .40.  pro  quadrato  line,  .eg.-,  quorum  radicem,  que  est  mi- 
nuta 38.,  ct  sccumla  .18.,  ct  tertia  .42.,  tolle  cx  tota  .bg.,  remanebit  .be.  nota:  ct  si 
duplum  dc  minutis  .38.,  ct  secundis  is,  ct  Icrtijs  42.  tolles  ex  .10.,  quod  remanebit, 
erit  latus  .cf.  Et  si  uis  habere  notitiam  lateris  .cb.,  multiplica  .ci.  ct  .ib.  iu  se,  uc- 
nict  res  1.  pro  quadrato  linee  -cb.  Quare  multiplica  .1.,  ct  minuta  .13.,  et  secundato, 
cl  tertia  .1.  per  J i.;  ct  eius  quod  proucnerit  radicem  accipe,  et  habebis  latus  .cb.-.  est 
enim  medietas  laterum  .cf.  et  .de.  ».,  et  minuta  .2.,  et  secunda  .31.,  et  tertia  .57.;  q“L' 
ducta  in  .cf.,  scilicet  in.l.,et  minuta  e,  ct  secunda  .21.,  et  tertia  .10.,  uenient  .ic- 
et parum  plus,  videlicet  tertia  .2.,  ct  quarta  43.,  ct  quinta  .36.  Aliter  quia  quadratum 
line,  .eg.  est  J quadrati  line,  .cf.  ; et  quadratum  line,  .ef.  est  j os.  minus  radice 
{ 133,  ct  radice  differenti,,  que  est  inter  radicem  j~  2370370.  ct  i 4444.  , accipe  ; de 
| #6  , et  de  radicibus  suprascriptis  , ct  habebis  pro  quadrato  line,  .eg.  ; 22.  minus 
radice  t4.,  et  minus  radice  differenti,,  qtic  est  inter  ‘ ladicis  dc  2370370  ct  ; 
de  ‘ 4444.,  hoc  est  inter  radicem  0263  ct  483.  : et  cum  cx  his  occeperis  ra- 

dicem, habebis  .3000.  pro  linea  .eg.  circa  minuta  .38.,  cl  secunda  .27.,  et  tertia  .41.: 
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ct  <|uia  est  sit: ut  .a  b.  ad  .bh.,  ita  cb.  ad  Jbi.,  erit  .cb.  duplum  minutorum  .38.,  et 
secundorum  .17.,  et  tertiorum  .41.;  quod  duplum  est  et  minuta  .16.,  et  secunda  .55., 
et  tertia  .14.;  quibus  extractis  ex  tota  .ab.,  remanebit  pro  quantitate  linej  .ac.,  hoc 
est  pro  .cf.  S.,  ct  minuta  .41.,  ct  serunda  .4.,  ct  tertia  .3«.:  est  enim  triangulus  .acf. 
equilaterus,  cum  sit  similis  triangulo  .abg.:  et  si  ex  .bc. , hoc  est  ex  .10.,  auferantur 
minuta  .31.,  et  secunda  .17.,  remanebunt  pro  linea  .be.  9.,  ct  minuta  .11.,  ct  secunda 
.31.,  ct  tertia  .18.  Uursus  in  triangulo  .abg.  equilatero,  cuius  unumquodque  latus  est 
.10.,  ct  cius  perpendicularis  est  .tu/.,  protractum  est  quadrilatcrura  .adef.,  cuius  men- 
sura est  .io.;  et  queratur  quanta  sit  longitudo  linej  .c/.;  primum  quidem  mauifestum 
est,  quod  mensura  trianguli  .adg.  est  radix  de  ' 478.  , que  prouenit  ex  ductu  .ad. 
in  dimidium  . dg .;  de  qua  radice  si  auferantur  .10.  , scilicet  quadrilatcrum  .adef.  , 
residuum  erit  triangulus  . gcf qui  est  similis  triangulo  gda.  Vnde  quadratum  linrp 
.cf.  triplum  est  quadrati  linee  ,gc.  : ponas  ideo  pro  quadrato  lateris  .cf.  rem.  Quare, 
quadratum  lateris  | .cg.  erit  j rei;  et  multiplicabo  .cf.  in  dimidium  .cg.,  hoc  est  ra- 
dicem rei  in  radicem  ;*j  rei,  ucnict  radix  ~ census;  qua  radice  addita  cum  qnadri- 
latcro  .adef.,  uenict  .10.,  et  radix  — census,  que  equantur  radici  j47*.:  multiplica 
ergo  .io.,  ct  radicem  ^ census  iu  se,  uenient  loo.,  ct  ^ census,  ct  radix  censuum 
{ 33.,  que  equantur  dragmis  j 478.:  abice  ergo  ab  utraque  parte  .100.,  et  multiplica 
omnia  que  remanent  per  .1!.,  ut  reintegretur  census  , exibit  census,  ct  radix  .4800. 
censuum,  que  equantur  dragmis  .4415.:  dimidia  ergo  radices,  que  sunt  cum  censu,  et 
multiplica  medietatem  in  se,  erunt  .noo.;  cum  quibus  adde  .4433.,  uenient  .5615.;  de 
quarum  radice,  que  est  .75.,  abice  radicem  de  .1100.,  remanebunt  pro  quantitate  rei, 
scilicet  linej  .q[.  75.  minus  radice  .1100. ; quorum  tertia  pars  , que  est  .13.  , minus 
radice  ; 133.,  est  quadratum  linee  .cg.;  quorum  radix  si  extrahatur  ex  -dg.,  que  est 
.5.,  remanebit  pro  linea  .dc.  circa  ‘ 1 . ; et  .cf.  secundum  propinquitatem  est  | 6.;  ct 
linea  .ad.  est  | 8.;  quibus  et  medietas  laterum  .cf.  ct  da.  est  J 7.;  quibus  ductis  in 
.de.,  scilicet  in  J t.,  uenient  .10.  pro  mensura  quadrati  lateris  .adef.;  ct  hoc  uolui 
demonstrare.  Item  in  triangulo  equilatero  .abc.,  cuius  unumquodque  latus  est  .10., 
protractum  est  quadratum  . defg . equilatcrura  ct  cquiangulum  ; ct  uolo  habere  no- 
titiam laterum  ipsius  quadrati.  Quia  latera  ipsius  quadrati  sibi  inuicem  sunt  cqualia, 
erit  latus  .dg.  cquidistans  lateri  .bc.;  quare  triangulus  .adg.  equilaterus  est:  quibus 
intellectis,  ponam  latus  dg.,  hoc  est  latus  .ad.  radicem  rei;  et  auferam  .ad.  ex  .ab., 
remanebunt  pro  linea  .db.  io.  minus  radice  rei;  que  ducam  ili  se,  uenient  .100.,  ct 
res  minus  radice  400  rerum  pro  quadrato  linej  .db.:  deinde  ducam  .de.  in  se,  ucniel 
res;  et  ducam  .eb.  in  se,  ucniet  i rei;  et  sic  res  J-  cqualur  .loo.  dragmis,  et  rei  mi- 
nus radice  .400.  rerum  : tolle  ah  utraque  jiarte  rem,  ct  i rei,  ct  adde  utrique  parti 
radicem  .400.  rerum,  ct  erunt  loo  minus  rei  equalcs  radici  .400.  rerum  : multiplica 
unumquodque  latus  in  se,  erunt  .10000,  ct  J census  minus  rchus|  66.  equalcs  .400.  rebus: 
adde  utrique  parti  res  f 6«.,  ct  multiplica  per  .0.  omnia  que  hahes,  ucnict  census,  ct 
00000.  dragme  equalcs  rebus  .4100.:  dimidia  ergo  res,  erunt  .1100.;  que  multiplica  in 
se,  erunt  .4410000.;  dc  quibus  abice  .00000.,  remanebunt  .431000«.;  quorum  radicem,  que 
est  .1078.,  et  minuta  .17.,  et  secunda  .ts.  parum  miuus  extrahe  de  .1100.,  remanebunt 
parum  plus  de  .11.,  ct  minutis  31.,  et  secundis  .30.  pro  quantitate  rei,  huc  est  pro  qua- 
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drato  .de.\  quorum  radix,  que  est  circa  .4.,  ct  minuta  .38. , ct  secunda  et  tertia  est 
unumquodque  laterum  ipsius  quadrati.  Et  est  etiam  .secundum  Loc  in  triangulo  .abc. 
equila  tero,  cuius  unum  constitutum  penthagonum  cquilateruni  .adefg.,  cuius  | unum- 
quodque latus,  per  ea  que  diximus,  erit  notum.  Aliter  protraham  cathetum  .ai.,  ct 
ducam  ai.  in  .hi.,  hoc  est  radicem  de  .75.  in  .5.,  ucnict  radix  .1875.  dragmarum  pro 
area  totius  trianguli  .abc.  Deinde  duram  .de.,  scilicet  radicem  rei,  in  .be.,  hoc  est 
in  radicem  £ rei,  exibit  radix  ~ census  pro  area  triangulorum  deb.  ct  gfc.:  et  ducam 
etiam  .de.  in  se,  et  ueniet  res  pro  area  quadrati  . defg . F.t  ducam  rursus  .ad.  iu  se, 
et  ueniet  res;  dc  qua  tollam  quadratum  linep  .dh.,  quod  J rei  est,  remanebunt  \ rei 
pro  quadrato  catheti  .ah.  : et  ducam  .ab.  in  .dh.  , et  ucnict  radix  -j  census  pro 

arra  trianguli  .adg.i  deinde  addam  radicem  census  cum  radice  J census;  que  ad- 
ditio sic  Iit  : multiplicetur  radix  ~ census  in  se  , et  radix  ^ census  iu  se,  ueniet 

J-  census  ct  -fi,  hoc  est  ^ census;  et  radix  | census  in  radicem  ^ census,  ct  pro* 

uenit  radix  — census  census,  hoc  est  \ census  , cuius  duplum  est  \ census  ; quod 
additur  cum  [J  census,  egreditur  census  ~ 1.,  cuius  radi*  est  arca  triangulorum  .deb. 
et  .fe g.  el  .adg.  Quam  arcam  inucniam  aliter.  Quin  trigona  .deb.  et  .ahd.  sibi  in- 
uiccm  sunt  similia,  hahchiiut  circa  equales  angulos  latera  proportionalia.  Quare  erit 
sicut  .bd.  ad  .de.,  hoc  est  ad  .da.,  ita  .da.  ad  .ah.  : recte  quidem  . bd . ct  da. 
ct  .ah.  continue  proportionales  sunt.  Quare  est  sicut  .bd.  prima  ad  .ah.  tertiam, 
ita  triangulus  .dbc.  ad  triangulum  .adh.  Sed  sicut  .bd.  ad  .ah.,  ita  quadratum  linee 
.bd.  a«l  quadratum  lincp  .da.:  est  enim  quadratum  linep  .bd.  res  J 1.;  ct  quadratum 
lincp  .da.  est  res;  ergo  est  sicut  \ 1.  ad  .1.,  hoc  est  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  triangulus 
.dbe.  ad  triangulum  .adh.  Sed  est  sicut  triangulus  .dbe.  ad  triangulum  .adh.,  ita 
duplum  trianguli  .dbe.,  hoc  est  trianguli  .dbe.  cl  .gef.  ad  duplum  trianguli  uiih., 
hoc  est  ad  triangulum  .adg.:  ergo  est  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  trianguli  .dbe.  ct  .def.  »1 
triangulum  .adg.  Quare  erit  sicut  .4.  ad  coniunctuni  de  4.  et  .3.,  hoc  est  ad  .7.,  ita 
trianguli  .dbe.  ct  .gef.,  qui  sunt  radix  \ census  ex  his  tribus  triangulis.  Quare  si  mul- 
tiplicauerimus  radicem  J census  per  .7.,  et  summam  diuiscrimus  per  .4.,  ucnict  radix 
census  ^ 1 pro  arca  triangulorum  .dbe.  ct  .gef.  ct  .adg.i  cum  qua  si  addiderimus 
quadratum  .df.,  quod  est  res,  habebantur  radix  census  ^ 1,  et  res  pro  urea  trianguli 
Mbc.  Quam  arcam  inuenimus  superius  esse  radicem  de.  1875:  ergo  res,  ct  radix  census 
1.  cquatur  radici  1873.:  tollamus  ab  utraque  parte  rem,  et  erit  radix  .1875.  minus 
re  equales  radici  census  l.  Duc  ergo  utrumque  latus  in  se  , ct  erunt  census,  ct 
dragme  .1875.,  minus  radice  7500.  censuum,  equales  censibus  ^ 1.  : adde  ergo  utrique 
parti  radicem  .750».  censuum,  et  tolle  ab  | utraque  parte  censum,  remanebunt  ^ census, 
et  radix  .7500.  censuum  equales  dragmis  .1875.  Reduc  ergo  omnia  que  habes  ad  censum, 
quod  est  ut  multiplices  ea  per  .48.  , et  uenient  census  , ct  radix  .17280000.  equales 
ooooo.  dragmis:  dimidia  ergo  radicem,  que  est  cum  censu,  ueniet  radix  4320000;  quam 
duc  in  se,  uenient  .4320000.;  super  qnc  adde  .50000.,  erunt  .4410000.;  de  quorum  radice, 
que  est  .2100.,  abice  radicem  dc  4320000.,  que  est  .2078.,  ct  minuta  .27.,  ct  secunda  .10.. 
el  tertia,  secundum  propinquitatem,  remanebunt  .2!.,  ct  minuta  .32.,  et  secunda 
et  tertia  pro  quantitate  rei;  quorum  radix,  ut  supra  diximus,  est  unumquodque  ex  la- 
teribus penthagoni  .adefg.,  siue  quadrati  defg.;  et  hoc  uolui  demonstrare. 
Explicit  etc. 
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Incipit  flos  Leonardi  bigolli  pisani  super  solutionibus  quarumdam  questionum  M.  i 
ad  numerum  et  ad  geometriam , uel  ad  utrumque  pertinentium. 

Intellecto»  beate  pater  et  domine  ucnerande  -R.  dei  gratia  Sce.  Mar.  In  Cos- 
midin  diae.  Cardinalis  dignissime,  quod  meorum  operum  copiam  non  preceptiuc  saltim, 
quod  uos  magis  decebat , sed  simpliciter  petere  fuistis  per  litteras  uestre  sanctita- 
tis dignati;  nihilominus  tamen  petitionem  ipsam  rcuerenter  suscipiens  in  mandatis  , 
non  solum  parere  uoto  ucstro  sattegi  deuotius  in  hac  parte,  verum  etiam  de  qua- 
rumdam solutionibus  questionum  a quibusdam  philosophis  serenissimi  domini  mei 
Casaris  , et  alijs  per  tempora  mihi  oppositarum , et  plurium  que  subtilius  quam  in 
libro  maiori  de  numero,  quem  composui,  sunt  solute,  ac  dc  multis,  quas  ipse  met 
ad  inueni , ex  diffusa  quidem  multitudine  compilans  hunc  libellum  ad  laudem  et 
gloriam  nominis  ucstri  compositum  florem  ideo  nolui  titulari;  quia  illa  nobis  florida 
clericorum  elegantia  radiantibus  dictaui,  atque  etiam  quia  ibi  nonnulle  sunt  floride 
quamquam  nodose  apposite  questiones,  tanque  geometrice  quam  arismelrice  indaga- 
tione uigili  sic  probabiliter  enodate,  ut  ne  dum  non  solum  floreant  inse  ipsis,  immo 
et  quod  per  eas  , uelut  ex  radicibus  plantulc  emergunt  innumere  questiones  , qui- 
bus interdum  uacarc  sidignabiminj,  poteritis,  si  placebit,  inter  curas  et  occupationes 
uestras  ab  otiositate  illa,  que  uirtutum  est  noucrca,  nacando  sub  exercitatione  iuge- 
uij  , solatia  etiam  nec  sterilia,  sed  officiosa  captare-  Si  autem  hoc  nouero  a ucstrg 
elementij  benignitate  acceptari;  quicquid  amene  subtilitatis  uel  utilitatis  ulterius  adin- 
ucncro,  eidem  operi,  ut  ucstram  merear  gratiam  adipisci,  obnoxius  cumulabo,  eadem 
et  me  ipsum  correctioni  dominationis  uestre  affectuosius  supponendo. 

Explicit  prologus-,  incipit  tractatus  eiusdem. 

Cvx  coram  maiestate  ucstra,  gloriosissime  princeps  Frederice  , magister"  lohannes 
pauormitanus,  phylosophns  uestcr  , pisis  mecum  multa  de  numeris  contulisset  , in- 
terque  duas  questiones,  que  non  minus  ad  geometriam  quam  ad  numerum  pertinent, 
proposuit.  Quarum  prima  fuit  ut  inuenirctur  quadratus  numerus  aliquis,  cui  addito 
uel  diminuto  quinario  | numero  , egrediatur  quadratus  numerus  ; quem  quadratum  w.  i ««.. 
numerum,  vl  eidem  magistro  lotianui  retuli,  inueni  esse  hunc  numerum  , vndecim 
et  duas  tertias  et  centesimam  quadragesimam  quartam  unius.  Cuius  numeri  radix  est 
ternarius  et  quarta  et  vi*,  unius.  Cui  quadrato  numero  si  addantur  quinque  , pro- 
uenient  .xvi.  et  duc  tertie  et  una  centesima  quadragesima  quarta;  qui  numerus  est 
quadratus.  Cuius  radix  est  quatuor  et  una  duodemima.  Item  si  auferantur  .v.  ab  eo- 
dem quadrato  numero,  remanebunt  vi.  et  duc  tertie  et  una  centesima  quadragesima 
quarta  ; qui  numerus  etiam  quadratus  est.  Cuius  radix  est  duo  et  tertia  ct  quarta 
unius.  Et  cum  diutius  cogitassem  unde  oriebatur  prcdictp  questionis  solutio,  inueni 
ipsam  habere  originem  ex  multis  accidentibus  , que  accidunt  quadratis  numeris  , et 
inter  quadratos  numeros:  quare  hinc  sumens  materiam,  libellum  incepi  componere  ad 
uestre  maicstalis  celsitudinis  gloriam;  quem  libellum  quadratorum  intitulaui,  in  quo  lil„r 

continebuntur  rationes  ct  probationes,  geometrice  solutiones  questionis  prcdictf,  ct  mul- 
larum aliarum  questionum  solutioues,  quem  habere  poterit  uestra  immensitas,  si  cel- 
situdini uestre  placuerit. 
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ALtera  uero  questio  a predicto  magistro  Iobanne  proposita  fuit , vt  inuenirctur 
quidam  cubus  numerus,  qui  rum  suis  duobus  quadratis  et  deceri)  radicibus  in  unum 
collectis  essent  uiginti:  super  hoc  meditando  putaui  huius  questionis  solutionem  egre- 
di ex  his  que  continentur  in  .x.*  lib.°  Euclidis;  et  ob  hoc  super  ipso  .x.*  Euclidis 
accuratius  studui,  adeo  quod  sui  tcorfiuata  ipsius  meraorie  commendaui,  ct  ipsarum 
intellectum  comprehendi.  Et  quia  dilficilior  est  antecedentium  et  quorumdam  sequen- 
tium librorum  Euclidis,  ideo  ipsum  xm  librum  glosarc  incepi,  reducens  intellectum 
ipsius  ad  munerum,  qui  in  eo  per  lineas  et  superficies  demonstratur;  qui  liber,  x* 
tractat  de  diuersitatibus  xv.  linearum  rectarum  , quarum  .xv.  linearum  duc  uocan- 
tur  rite,  seu  ratiocinate. 

Relique,  xru.  dicuntur  aloge  , siue  inratiocinate.  Ex  bis  duobus  ritis  una  dicitur 
riti,  seu  ratiocinata  longitudine  et  potentia.  Alia  uero  potentia  solum.  Per  primam 
cx  bis  duabus  inlelligitur  numerus,  qui  potest  numerari,  yt  unus,  duo  , tres  et  ce- 
teri , uel  partes  unitatis  , ut  medietas  : tertia  ct  quarta  et  cetere  fractiones ; qui 
omnes  sunt  radices  j quadratorum  numerorum.  Per  secundam  intclliguntur  radices 
numerorum  ratiocinatorum  non  quadratorum.  Vrnlc  potentia  earum  radicum  numera- 
tur , ct  ipse  radices  numerari  non  possunt.  Et  ideo  uocantur  numeri  surdi.  Et  ex 
xiu.*‘m  predictis  lineis  prima  est  simplex,  que  uocatur  media,  per  quam  intelligitur 
radix  radicis  numeri  non  quadrati.  Et  ex  reliquis  sex  sunt  radices  numerorum  bino- 
miorum,  hoc  est  duorum  nominum.  Relique  sunt  radices  recisorum.  Ex  duobus  qui- 
dem nomiuibus  sunt  numeri  compositi  ex  numero  et  radice,  uel  ex  duabus  radicibus; 
que  compositio  fit  sex  modis.  Recisus  quidem  numerus  dicitur  residuum,  quod  est  inter 
numerum  et  radicem,  uel  inter  duas  radices;  quod  etiam  fit  sex  alijs  modis,  ut  Eu- 
clides dicit. 

Et  cum  studiose  super  bos  quindecim  numeros  , et  super  eorum  diucrsitates  co- 
gitarem , inueni  nullum  ipsorum  congruere  posse  uui  ex  .x.  radicibus  supradictis  , 
que  cum  duobus  quadratis  ct  cubo  sint  .xx.,  ut  in  sequentibus  geometrice  demon- 
stratur. 

Anuceat  quidem  linea  .ab.  pro  una  cx  dictis  decem  radicibus,  cui  applicetur  su- 
• perficies  recti  a ngula  %hd.  latitudinem  faciens  rectam  .d  g.f  que  sit  .x.  Et  recte  qui- 
dem .b  g.  aplicetur  superficies  rectiangula  .e  g.  equalis  cubo,  qui  fit  a numero,  ab. 

Rursu$  recte  ,e  z.. aplicetur  palilogramum  (sic)  orthogonium  .iz.  equale  duobus  qua- 
dratis, qni  fiunt  a numero  .ab.}  erit  ergo  tota  .at.  superficies  rectiangula  ct  equalis 
xx.  : sunt  enim  anguli  .a  b g.  et  g b e.  recti.  Quare  indirecto  est  linea  .b  e.  linee  .b  a. 
Similiter  demonstrabitur  indirecto  esse  linea  .ei.  linee  .eb.  Quare  tota  ai.  linea  recta 
est  et  continua.  Similiter  et%linca  ,d  t.  est  recta;  paralilogramum  ergo  est  superficies 
.at.,  et  est  orthogonium,  cum  omnes  anguli  ipsius  sitit  recti.  Et  est.x.  una  queque 
linearum  .ad.  bg.es;  it.  Verum  quoniam  linea  .ab.  est  una  ex  suprascriptis  .x.  ra- 
dicibus, erit  superficies  .ag.  equalis. x.  radicibus  predictis,  cura  linea  ,bg.  sit  .x.  Siqui- 
dem ct  superficies  .bz.  est  equalis  cubo,  qui  fit  a radice  .a b.}  ct  superficies  itaque  .et. 
est  equulis  duobus  quadratis,  quorum  unusquisque  fit  ab  eadem  radice  .ab.  Ergo  tota 
superficies  .at.  continetur  ex  uno  cubo  et  cx  duobus  quadratis  et  x radicibus ; qui 
omnes  coniuncli  esse  .xx.  proponantur.  Quare  superficies  .at.  est  .xx.  Et  quoniam 
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unumquodque  laterum  .ad.  et  .it.  est  .x.,  erit  unumquodque  laterum  .ai.  et  .d  t.  duo. 
Cum  superficies  a t.  sit  .xx.  Dico  primum  itaque  radicem  .ab.  esse  non  posse  ex  numeris  | 
ratiocinatis,  neque  ex  radicibus  ratiocinatorum,  uel  ex  radicibus  radicum  ratiocinatorum, 
seu  ex  sex  numeris  coniunctis,  aut  ex  sex  numeris  residuis  suprascriplis,  neque  ex  ra- 
dicibus coniunctorum  uel  recisorum.  Et  si  possibile  est,  esto  primum  radix  .a  b.  ex  nu- 
meris, qui  sunt  ratiocinati  longitudine  et  potentia.  Et  quoniam  tota  .a  i.  est  duo,  et 
.ab.  minor  est  quam  .a.i.;  ergo  radix  .ab.  minus  est  binario.  Et  quia  positum  est,  ipsam 
a b.  esse  ex  uumeris  ratiocinatis;  aut  enim  est  integer  numerus  .a  b.  aut  fractus:  esto 
prius  integer,  si  est  possibile.  Et  quoniam  nullus  numerus  integer  est  minor  binario 
nisi  unilas,  erit  ergo  radix  .a  b.  unum.  Quare  superficies  b d.  erit  .x.;  et  cubus,  qui  fit 
ab  unitate  .ab.7  scilicet  superficies  .d  z.  erit  unum.  Item  et  duo  quadrati,  qui  sunt  ab 
unitate  .a  b. , scilicet  superficies  .<  z.  erit  duo:  quare  tota  superficies  .a  t.  erit  .xiij.  tan- 
tum; sed  superficies  .a  t.  est  ..xx.  Non  ergo  radix  m b.  est  numerus  integer. 

Similiter  ostendetur  quod  numerus  .a  b.  non  est  fractus.  Si  fractus  enim  est  numerus 
.a  b.t  cum  cubicalus,  egrediuntur  ex  illa  cubica tione  fractiones  et  fractiones  fractionis 
et  fractiones  fractionis  fractionis:  et  cum  multiplicatur  in  se  numerus  . ab si  est  fractus, 
egreditur  ex  duplo  multiplicationis  cius  fractio  fractionis  uel  fractiones  fractionis.  Et 
cum  multiplicatur  idem  numerus  ruptus,  scilicet  .ab.  in  .bg.7  scilicet  in  .x.,  egredietur 
quandoque  fractio  uel  fractiones  tautum,  et  quandoque  egredietur  numerus  integer  ex 
ipsa  multiplicatione.  Cum  itaque  multiplicatur  .ab.  in  .bg.t  prouenit  numerus  .bd.  Et 
cum  rubicalur  numerus  .ab.t  prouenit  numerus  ,bz.  Et  cum  duplicalur  multiplicatio 
numeri  .ab.  inse,  prouenit  numerus  .et.  Ergo  si  fractus  est  numerus  ,<i b.y  occurrit 
quandoque  in  numero  b d.  fractio  aliqua  uel  fractiones  tantum;  et  in  numero  qui- 
dem b z occurrunt  fractiones  et  fractiones  fractionis  et  fractiones  fractionis  fractionis; 
et  in  numero  quoque  .et.  occurrunt  fractiones  et  fractiones  fractionis  tantum.  Vnde 
si  coniungantur  fractiones,  que  suut  in  numeris  .bd.  et  .bz.  et  .zi.»  nunquam  ex  ipso- 
rum coniunctionc  poterit  numerus  integer  procreari.  Quare  si  fractus  est  numerus 
.ab.7  fractus  erit  numerus  qui  est  .xx.;  quod  est  inconueniens.  Etsi  numerus  .bd. 
est  sine  fractione,  reliquus  .bt.  erit  similiter  sine  fractione,  cum  totus  numerus  .ai. 
sit.  xx.;  quod  non  proucnict,  cum  in  numero  .e  t.  sint  fractiones  et  fractiones  fra- 
ctionis, et  in  numero  .b  z.  sint  fractiones  et  fractiones  fractionis  et  fractiones  fra- 
ctionis fractionis.  Non  ergo  fractus  est  numerus  .a.b.y  neque  integer.) 

Ostendam  rursus  impossibile  esse  quod  numerus  .ab.  sit  radix  alicuius  tiumcri  ra- 
tiocinati. Ducatur  quidem  .ab.  in  se , et  proucniat  numerus  J\k.',  et  ex  .bk.  iu  .ba. 
prouenit  superficies  rectiangula  uik.-,  que  superficies  est  equulis  cubo,  qui  fit  a nu- 
mero .ab.  Quare  superficies  .k.a,  equulis  est  superficiei  b.z.  Equalium  uefo  et  unum 
uni  equalem  habentium  angulum  paralii lograraorum  contrarie  potiuntur  latera,  que 
circa  equales  angulos  subtenduntur  , ut  in  ,vi.u  Euclidis  repetitur.  Ergo  est  sicut 
.gb.  ad  bk.  , ita  .ab.  ad  .bc.  Et  cum  quatuor  quidem  quantitates  proportionales  sunt, 
fucritquc  sicut  prima  ad  secundam,  ita  tertia  ad  quartam;  et  prima  fuerit  secunde 
commensurabilis,  et  tertia  quarte  commensurabilis  erit,  ut  in  .x?  Euclidis  repentur. 
Est  enim  recta  .ab.  radix  numeri.  Quare  quadratus,  qui  fil  ab  ea,  scilicet  numerus 
.b.k.f  est  ratiocinatus;  ct  .g.b.  ett  decem,  qui  est  ratiocinatus;  ergo  primus  numerus 
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.g.b.  commensurabilis  esi  secundo  .bk.  Quare  et  ab  numerus  numero  be  commensurabi- 
lis est.  Est  enim  ab  radis  numeri  ratiocinati.  Quare  et  .be.  est  radix  numeri  ratiocinati. 
Et  quia  .ab.  commensurabilis  est  .be,  erit  ergo  .ab.  toti  ae.  commensurabilis. Quare  .«e. 
est  radix  numeri  ratiocinati,  et  est  commensurabilis  potentia  solum  toti  .a.i.  numero, 
scilicet  binario.  Quare  si  a binario  .ai.  auferatur  radix  .ae.,  qui  sunt  potentia  solum 
ratiocinati,  remanebit  .ei.  abscisio,  siuc  recisum;  quod  inratiocinatum  esse  ab  Euclide 
in  .x?  demonstratur.  Sed  quia  ex  ductu  .ab.  inse  prouenit  numerus  ratiocinatus,  sci- 
licet dimidium  superficiei  .et.-,  erit  ergo  tota  superficies  .et.  ratiocinata,  cuius  unum 
latus  .ez.  est  ratiocinatum,  quod  est  decem.  Quare  latus  .ei.  est  ratiocinatum  ; quod 
superius  ostensum  est  esse  inratiocinatum.  Ynde  impossibile  est  quod  radix  .ab.  sit 
radix  numeri  ratiocinati,  ut  predixi. 

Aliter  quia  Unca  .ae.  est  radix  numeri  ratiocinati,  ut  ostensum  est;  et  linea  .ez. 
est  numerus  ratiocinatus,  erit  superficies  .de.  radix  numeri;  et  superficies  -e  t.  est  nu- 
merus ratiocinatus.  Quare  tota  superficies  .di.  constat  ex  numero  in  ratiocinato  et  ra- 
tiocinato; quod  est  iuconuenicns,  cum  superficies  .di.  sit  .xx.  Amplius  dico  quod  radix 
.ab.  non  est  radix  radicis  alicuius  numeri;  sed  si  possibile  est.  Esto  .ab.  radix  radicis 
i»i.  trm».  alicuius  numeri  ratiocinati;  cl  ex  ductu  item  .ab.  inse  j proueuiat  .bk.-,  et  ex  .a  b.  in 

i ii  >2*7,'-.  uo  n»1  b k.  prouenit  superficies  .A  u.,  que  est  cqualis  superficiei  .bz.,  hoc  est  cubo,  qui  fit  a 

radice  .ab.  Quare  est  sicut  g b.  ad  bk.,  ita  et  .a  b.  ad  b e.  Et  quoniam  ab.  est  radix 
radicis  numeri  ratiocinati;  erit  ergo  .bk.  radix  radicis  uumeri  ratiocinati.  Quare  gb 
ei  b k numeri  commensurabiles  sunt  potentia  solum;  et  a b et  be  commensurabiles 
sunt  similiter  potentia  tantum.  Media  cuim  est  linea  .ab,  hoc  est  radix  radicis  nu- 
meri ratiocinati.  Media  ergo  erit  et  Hnea.be.,  et  incommensurabilis  linee  .b  a.  longi- 
tudine. Quare  tota  .ae  sit  ex  duabus  inedijs  potentia  solum  commcnsurabiUbus;  ergo 
•ae.  est  una  ex  duabus  hintcdialibus  lineis,  scilicet  radix  unius  ex  compositis  numeris 
supradictis-  Item  ex  ductu  .ab.  inse  prouenit  dimidium  superficiei  .et.,  scilicet  super- 
ficies que  superficies  apUcata  est  linee  ratiocinate  .1  e.,  que  est  quinque.  Et  quia 

quod  a media  secundum  ritim  et  ductum  latitudinem  facit  ritim  et  incommcnsura- 

•|.  rurinaU 

bilem  ei  cui  adiacet  longitudine.  Uiti  ergo  est  recta  .ei.,  et  incommensurabilis  recte 
./  e.  longitudine;  ergo  radix  numeri  ratiocinati  est  linea  .e  i. , et  est  incommensura- 
bilis linee  .« i.  longitudine;  potentia  enim  solum  suut  commensurabiles.  Quare  reli- 
quum .ae.  recisum  est,  hoc  est  abscisio.  Nulla  euim  abscisio  est  binomia,  ut  in  eo- 
dem .1°.  repentur.  Quare  cum  superius  ostensa  sit  linea  .ae.  esse  bimedialis,  que  mo- 
do inucucla  est  aliscisio;  et  quia  nullum  recisum  bimcdiale  constat,  lineam  .ab.  non 
posse  esse  radicem  radicis  numeri  ratiocinati;  quod  opportebat  ostendere.  Ostendam 
rursus,  un.ftn  ex  predictis  radicibus,  scilicet  lineam  .«  b.,  esse  non  posse  aliquam  ex 
lineis  compositis  ucl  depositis,  nec  ex  carum  radicibus.  Sed  antequam  ad  huius  rei 
r»*  probationem  pcrucniam,  uolo  proprietates  ipsarum  Uncarum  denotare.  Per  primam 
quidem  ex  sex  lineis  compositis  iutclligitur  compositum  ex  numero  et  radice,  cuius 
numeri  poteutia  superhabuudat  potentiam  radicis  secundum  quantitatem  alicuius  nu- 
meri quadrati  : ut  si  componatur  quaternarius  eum  radice  septenarij , potentia  qua- 
ternarij  est  xvi.,  et  potentia  radicis  de  .tij.  est  .TU. ; et  sic  potentia  quaternarij  ad- 
dit .vim.  super  potentia  radicis  de  .tii.  ; qui  noucnarius  quadratus  est,  et  eius  radix 


Digitized  by  Google 


fui.  4 red*. 


Iit  * 

Bime  p 


lU-  4 

me  2 


231 

est  .in.  1’cr  secundam  uero  intelligitur  compositio  | radicis  et  numeri,  cuius  radicis 
quadratus  potest  super  quadratum  ipsius  numeri  secundum  quautitatem  alicuius  nu- 
meri habentis  proportionem  ad  quadratum  ipsius  radicis,  eam  quam  habet  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum:  nt  si  maius  nomen  sit  radix  de  .cxn.,  minus  sit  .vn., 
tunc  residuum  quod  est  a quadrato  scplenarij,  scilicet  a xl.  viui.  in  .c-xu.,  idest  lxiii., 
habet  proportionem  ad  .exii.,  sicut  quadratus  numerus  .tiiu.  ad  quadratum  numerum 
•xvi.  l'cr  tertiam  quoque  intelligitur  compositio  duarum  radicum  diuersorum  nume- 
rorum non  habentium  proportionem  adinuicem  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum;  et  maius  nomen  potest  plus  minore,  quoti  a commensurabili  sibi  longitu- 
dine, hoc  est  quod  differentia,  que  est  inter  utrumque  quadratum  ipsarum  radicum, 
habeat  proportionem  ad  quadratum  maioris  radicis,  sicuti  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum:  ut  si  primum  nomen  fuerit  radix  de  .xvm.,  secundum  de  .x.,  dif- 
ferentia, que  est  a .xvm.  usque  in  .X.,  scilicet  .vili.,  habet  proportionem  ad  XVIU.,  eam 
quam  habet  quadratas  numerus  .mi.  ad  quadratum  numerum  .vim. 

Per  quartam  siquidem  intelligitur  compositum  ex  numero  et  radice,  qui  numerus 
potest  plus  ipsa  radice,  eo  quod  ab  incommensurabili  sibi  longitudine,  lioc  est  quod 
differentia,  que  est  inter  quadratum  ipsius  numeri  et  quadratum  nidicis,  non  sit  qua- 
dratus numerus,  ut  accidit  de  quaternario  et  radice  sexnarij.  Ter  quintum  autem  in- 
tclligitur  compositum  ex  radice  alicuius  numeri  non  quadrati,  et  ex  aliquo  numero, 
in  quo  quadratus  radicis  potest  plus  quadrato  illius  numeri  secundum  quantitatem  nu- 
meri non  habentis  proportionem  ad  quadratum  radicis,  sicuti  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum , ut  compositum  ex  radice  sexnarij  et  ex  binario.  Per  sextam 
namque  intelligitur  compositum  ex  duabus  radicibus  diuersis,  quarum  maior  potest 
plus  minore  secundum  quantitatem  numeri  non  habentis  proportionem  ad  quadratum 
maioris  radicis,  sicuti  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  ut  est  compositum 
ex  radice  octonarij  et  radice  quinarij : horum  quippe  sex  biuomiorum  radices  haben- 
tur ex  ordine  sic.  Primi  quidem  hinomij  radix  est  aliqua  ex  predictis  sex  lineis  bi- 
noraijs;  quia  cum  multiplicatur  numerus  binomialis  inse,  nimirum  ex  ipsa  multiplica- 
tione primum  hinnmium  surgit.  Radix  quippe  secundi  binomij  dicitur  bimedialis  prima, 
que  componitur  ex  duabus  radicibus  radicis  potentia  solum  commensurabilibus  | nu- 
merum continentibus:  hoc  est  cum  multiplicatur  una  earum  in  aliam,  prouenit  inde 
uumerus  ratiocinatus:  ut  si  prima  fuerit  radix  radicis  de  .rui.,  et  alia  radix  radicis 
duorum,  prouenit  ex  carum  multiplicatione  radix  radicis  de  .XVI.,  scilicet  II.  Tertij 
autem  binomij  radix  est  linea,  que  dicitur  bimedialis  sccuuda,quc  componitur  ex  duabus 
radicibus  radicis  potentia  solum  commensurabilibus  medium,  scilicet  radicem  numeri 
continentibus;  hoc  est  cum  multiplicatur  una  carum  in  aliam , id  quod  prouenit,  est 
radix  numeri  non  quadrati:  ut  si  prima  fuerit  radix  radicis  .xil.  Secunda  radix  radicis 
trium,  ex  quarum  multiplicatione  surgit  iu  radicem  sexnarij,  scilicet  in  radicem  radicis 
de  .xxxvi.  Quarti  quoque  binomij  radix  est  linea,  que  dicitur  maior,  que  componitur 
ex  duabus  lineis  potentia  incommensurabilibus  , quarum  quadrati  insimul  coniuncti 
faciunt  numerum  ratiocinatum;  et  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  prouenit  uumerus 
inraliocinatus,  scilicet  radix  numeri.  Vl  si  prima  fuerit  radix  de  .mi.  et  ex  radice  de 
.xiii.,  et  alia  fuerit  radix  de  .mi.  minus  radice  de  xm.  Quinti  siquidem  binomij  radix 
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est  linea,  que  dicitur  riton  et  medium  potens,  hoc  est  super  ratiocinatum  et  inralio- 
cinatum  numerum,  que  componitur  ex  duabus  lineis  potentia  incommensurabilibus  , 
quarum  quadrati  insimul  iuncti  faciunt  radicem  numeri;  et  ex  multiplicatione  unius 
in  aliam  proucnit  numerus  ratiocinatus.  Vt  si  prima  fuerit  radix  radicis  de  .xx.  et 
ex  duobus,  et  alia  fuerit  radix  de  .xx.  minus  .11.  Sexti  autem  binomij  radix  est  linea, 
que  dicitur  potens  super  duos  mratiocinatos  numeros,  que  componitur  ex  duabus  lineis 
potentia  incommensurabilibus,  quarum  quadrati  in^jmul  iuncti  faciunt  numerum  inra- 
tiocinatum  ; et  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  surgit  similiter  «umerus  inratioci- 
natus:  vt  si  priuut  fuerit  radix  radicis  de  xxim.  et  de  radice  de  vu.,  et  alia  fiat  radix 
radicis  de  xxuu.  minus  radice  de  .vn.,  hoc  est  cum  multiplicatur  prima  ipsarum  duarum 
linearum  insc,  prouenit  radix  de  xxuu.  et  radix  de  vu.;  et  cum  multiplicatur  secunda 
iuse,  prouenit  radix  de  xxuu.  minus  radice  de  .vii. 

Similiter  .vi.  numeri,  qui  dicuntur  recisi  seu  apothami,  immitantur  seriem  sex  bino- 
mioruin  soprascriptorum  ordinate.  Nam  primum  recisum  constat  cx  numero  minus  ra- 
dice. Secundum  ex  radice  minus  numero.  Tertium  cx  radice  minus  radice.  Quartum 
constat  ex  nominibus  primi.  | Quintum  et  nominibus  secundi.  Sextum  ex  nominibus 
terti j.  Sed  in  tribus  prioribus  recisis  maiora  nomina  possunt  plus  minoribus  eo, quod 
a commensurabili  ipsis  longitudine  in  reliquis  quod  ab  incommensurabilibus. 

Nam  radix  - primi  f recisi  est  aliquod  suprascriptorum  recisorum.  Radix  uero  secundi 
est  recisum  himcdialis  prime,  hoc  est  radix  radicis  minus  radice  radicis,  ex  quarum 
multiplicatione  proucnit  numerus  ratiocinatus. 

Tertij  autem  radix  est  recisum  himcdialis  secundi,  hoc  est  radix  radicis  minus  radice 
radicis,  ex  quarum  multiplicatione  prouenit  numerus  in  ratiocinatus.  Quarti  quoque  re- 
cisi radix  est,  que  constat  ex  residuo,  quod  est  inter  duas  lineas,  que  sunt  potentia 
incommensurabiles,  ex  quibus  componitur  linea  maior.  Quinti  itaque  recisi  radix  est, 
que  constat  cx  residuo, quod  est  inter  duas  lineas  potentia  incommensurabiles,  ex  quibus 
componitur  linea  potens  super  ratiocinatum  ct  in  ratiocinatura. 

Sexti  namque  recisi  radix  est,  que  constat  ex  residuo,  quod  est  inter  duas  lineas  po- 
tentia incommensurabiles,  cx  quibus  componitur  linea  potens  super  inratiocinatum  et 
in  ratiocinatum:  bis  omnibus  terminatis  dico,  nullum  cx  predictis  numeris  posse  congrui 
uni  ex  .x.  radicibus  suprascriptis.  Ad  que  demonstranda  reiterabo  figuram.  Et  si  pos- 
sibile est,  numerus  .ab.,  qui  est  una  ex..x.  radicibus  suprascriptis,  sit  unum  ex  .im.or 
binomijs,  qui  componuntur  cx  numero  'ratiocinato  et  radice  numeri  non  quadrati;  ct 
diuidatur  numerus  .ab.  in  nomina;  cfsit\£c.  numerus,  ct  .ca.  sitradix  numeri.  Et  mul- 
tiplicetur .ba.'  insc,  ct  proucniat  .bk.;  et  ex  .ab.  in  .bk.  prouenit: sup^ficics  :ak.,  que 
est  equalis  superficiei  .b.z.,  scilicet  cubo,  qui  fit  a linea,  .ab.  Qpmuhitci:  addatur  su- 
perficies .db.,  £rit*lota  superficies  .de.  equalis  superficiei  .dk.;  qfte  superficies  conti- 
netur ex  numero  'ct  radice  tantum,  ut  insequentibus  demonstratur.  Quoniam  linea  .ba. 
diulsa  in  duo  in  puncto  .c.,  erunt  duo  quadrati  linearum  .bc.  et  ca.  cum  duplo  ,bc. 
in  .ca.  equales  quadrato  totius  .ba.  Quadrati  enim  .bc.  ct  .ca.  sunt  ratiocinati,  cum 
.bc.  sit  numerus,  ct  .ca.  sit  radix  numeri  ratiocinati.  Quare  ipsi  duo  quadrati  sunt 
numerus  qui  fit . bf . Ergo  cx  duplo  .bc.  in  .ca.  prouenit  ./A*.,  cum  .bk.  proucniat  ex 
.ba.  inse:  ct  quia  cx  duplo  .bc.  in  .ca.  proucnit  ./A.;  et  .bc.  est  numerus.  Est  proportio 
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/*•  ad  .c  <?.,  sicut  numerus  ad  numerum.  Quare  commensurabilis  est  .fk.  linee  xa.  Di- 
uidatur  itaque  superficies  .dk.  in  quatuor  superficies  recliaugulas  .go.  et  .o/.  et  .do.  et 
u k.  Kt  quia  .g  b.  et  .b  f.  sunt  numeri;  numerus  est  ergo  tota  .gf.  Est  enim  et  linea  .fo. | 
numerus,  cum  sit  equalis  linee  .b.c.  Quare  superficies  .g  o.  est  ratiocinata:  ct  quia  .fk. 
est  commensurabilis  linee.c.<i.;  et  linea .op.  commensurabilis  est  linee  .c.n., cum  sit  equulis 
linee  .fk.  Quare  superficies  .ol.  est  ratiocinata.  Numerus  ergo  sunt  superficies  .go.  ct 
.o/.  Rumis  quia  numeri  sunt  jio.  et  .o/.;  et  .f  k.  e st  commensurabilis  .ca.  Commen- 
surabiles sunt  superficies  .d  o ct  o k.  Quare  superficies  .d  o et  o k constant  ex  radicibus 
sibi  inuiccm  commensurabilibus,  cum  numeri  sint  .no.  ct  o/.,  et  possunt  congrcgarj 
et  reduci  ad  radicem  unam;  quia  cum  congregantur  radices  sibi  inuiccm  commensu- 
rabiles, progreditur  cx  eorum  cougragatione  (.«c)  radix  nuraerj  tantum:  ergo  tota  su- 
perficies d k.  constat  cx  numero  ct  radice;  cui  superficiei  equalis  est  superficies  d e.y 
cum  equalis  sit  superficies  z b.  superficiei  .b  l.  Ergo  ct  superficies  d e.  constat  cx  nu- 
mero et  radice:  similiter  ct  superficies  x.t.  constat  ex  uuniero  et  radice,  cum  sit  du- 
plum numeri  .b  k.  Quare  tota  superficies  d i.  constat  cx  numero  ct  radicibus;  ergo  non 
est  numerus  spatium  cum  sit  duarum  (sic)  ucl  plurium  nominum.  Non  ergo  linea 
a b.  est  ex  i»uor  hinomialibus  compositis  cx  numero  ct  radice.  Sed  si  possibile  est , 
esto  rursus  linea  .a  b.  binoinialis  tertia  uel  sexta,  scilicet  composita  ex  duabus  radi- 
cibus diuersis,  cuius  nomina  sint  item  bc  et  c a.  Quare  ct  cx  ba  inse  prouenit  bi- 
uorniuin  primum,  quod  est  .bk.;  quo  ducto  in  ba.  proucuil  spatium  .bi.y  quod  est  cquale 
cubo  .bz.  Quare  tota  superficies  .d  k.y  scilicet  superficies  .da.  eg.y  constat  ex  ducto  .g.k. 
in  hoc  est  ex  ducto  numero  et  radice  in  dnabus  radicibus  diuersis.  Nam  .kl.  equa- 
lis  est  linee  .b  c a . Sed  cum  multiplicatur  numerus  et  radix  iu  radicibus  diuersis,  ni- 
mirum diuerse  radices  proueniunt.  Quare  tota  superficies  .de.  constat  ex  radicibus  di- 
uersis.  Sed  superficies  .et.  constat  cx  nutnero  et  radice,  scilicet  cx  duplo  .bk.  Quare 
tota  superficies  .d  i.  constat  ex  numero  et  radicibus;  quod  est  inconucnieos,  cum  su- 
perficies .d  i.  sit  .xx.  Non  ergo  linea  ab.  est  hinomia.  Similiter  demonstrabitur,  non 
esse  aliquod  cx  sex  recisis  supradictis.  Quia  si  recisum  esset  linea  a b , eisdem  de- 
monstrationibus que  demonstrata  sunt  in  binoinijs,  ostendetur,  tota  superficies  .di.  con- 
stare aut  ex  numero  minus  radicibus,  aut  ex  radicibus  minus  numero  , ex  quibus 
nunquam  poterit  .xx  procreari.  Dico  rursus,  linea  .b  a.  esse  non  posse  cx  radicibus  bi- 
nomioruni  uel  recisorum : ostensum  est  | enim  , linea  a b esse  non  posse  binomium 
uel  recisum.  Quare  .a  b.  non  erit  radix  primi  hinomij  ucl  primi  recisi  , cum  radix 
primi  hinomij  sit  binomium,  ct  radix  primi  recisi  sit  recisum.  0 

Sed  si  possibile  est,  linea  .b  a.  esto  radix  secundi  binomij.  Ergo  erit  bimediaiis 
prima;  cuius  nomina  sint  iterum  .b  c ct  cay  et  proucniat  iterum  cx  ductu  ab  inse 
numerus  b k.y  qui  est  binomium  secundum,  cuius  minus  nomen  sit  b h. , quod  est  nu- 
merus. Quare  tota  g k constat  cx  uumero  et  radice.  Ergo  cum  multiplicatur  ,gk.  in 
.H.,  hoc  est  in  .ba.y  unde  proueuit  Superficies  .d e.y  que  est  equalis  superficiei  .</ A*., 
tunc  multiplicatur  numerus  et  radix  in  radice  numeri  ct  radicis;  ex  qua  multiplica- 
tione prouenit  radix  numeri  ct  radicis;  ct  fit  ipsa  multiplicatio  sic:  multiplicatur  te- 
tragonum numeri  .gk.  iu  numerum  .b  k.y  cuius  multiplicationis  radix  estquesitum.  Ergo 
superficies  -de.  est  radix  numeri  et  radicis;  et  superficies  .et.  constat  constat  («c)  cx 
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numero  et  radice,  cuui  sit  duplum  numeri  .b  k.  Ergo  tota  superficies  .di.  constat  ex 
numero  et  radice,  et  ex  radice  numeri  et  radices  (sic);  ex  quorum  couiuncliouc  nunquam 
poterit  numerus  ratiocinatus  procreari. 

Umtm 

Quare  impossibile  est,  .a  b.  linea  esse  radix  secundi  binomij;  nec  etiam  erit  quarti 
ucl  quinti  binomij  ; quod  eisdem  demonstrationibus  demonstratur,  cum  ipsa  binomia 
constent  similiter  ex  numero  et  radice. 

Sed  si  possibile  est,  esto  linea  .a  b.  radix  lerlij  ucl  sexti  binomij;  et  multiplicetur 
a b iuse,  et  proucniat  .b  k.,  quod  est  compositum  cx  radicibus  duorum  diucrsorum 
numerorum.  Quare  tota  .g  k.  est  trium  nominum;  que  multiplicata  iu  ,k\l. , scilicet  in 
radice  numeri  .b  proueniet  radix  radicis  numeri  et  radicum  pro  superficie  ,d  e.:  sed 
superficies  .e  t.  constat  cx  duabus  radicibus.  Quare  tota  superficies  .di.  est  inratioci- 
nata.  Non  ergo  linea  .a  b.  est  radix  alicuius  binomij.  Similiter  eisdem  demonstratio- 
nibus demonstrabitur,  quod  linea  .a  b.  non  est  radix  alicuius  recisi;  quia  si  esset  ra- 
dix secundi  ucl  quarti  aut  quinti  recisi  , esset  itaque  superficies  .de.  radix  numeri 
minus  radice.  Vel  radix  radicis  minus  numero,  scilicet  quod  superficies  .de.  esset  radix 
secundi  uel  quarti  aut  quinti  recisi;  et  superficies  .c  t.  esset  numerus  iniuus  radice, 
uel  radix  minus  numero;  qui  insimul  nequaquam  faciunt  numerum  ratiocinatum.  Si- 
militer si  linea  .a  b.  esset  radix  tertij  ucl  sexti  recisi,  esset  itaque  superficies  .d  e. 
radix  radicis  numeri  minus  radice  radicum.  Vel  esset  radix  radicis  radicum  minus 
radice  numeri;  ex  qua  cum  superficie  .e  t.  nullatenus  posset  numerus  ratiocinatus  pro- 
uenire.  Ergo  j linea  ab.t  ut  demonstratum  est,  non  est  aliqua  cx  quindecim  lineis,  de 
quibus  fit  mentio  in  .x?  cuclidis,  ut  predixi.  Et  quia  bec  questio  solui  non  potuit  in 
aliquo  suprascriptorum,  studui  solutionem  eius  ad  propinquitatem  reducere.  Et  inucni 
unam  ex  .x.  radicibus  nominatis,  scilicet  numerum  .a  b.t  secundum  propinquitatem,  esse 
unum  cl  minuta  .xxu.  et  secunda  .vu.  et  tertia  .xlu.  et  quarta  .xxxiit.  et  quinta  .1111. 
et  sexta  .xl. 

De  tribus  hominibus  pecuniam  comunem  habentibus. 

Tres  homines  habebant  pecuniam  comunem,  de  qua  medietas  erat  primi,  tertia 
secundi.  Sexta  quoque  pars  tertij  hominis  ; et  cum  carn  in  tutiori  loco  habere  uo- 
luisscnt,  ex  ea  unusquisque  cepit  fortuitu;  et  cum  totam  ad  tutiorem  locum  depor- 
lassent,  primus,  ex  hoc  quod  cepit,  posuit  in  coniunc  medietatem,  secundus  tertiani, 
tertius  sextam.  Et  cum  cx  hoc,  quod  in  comunc  positum  fuit,  inter  se  cqnaliter  di- 
uisissent,  suam  unusquisque  habuit  portionem;  queritur  quanta  fuit  illa  pecunia,  et 
quot  unusquisque  cx  ea  cepit.  Hcc  itaque  questio,  domine  serenissime  imperator,  in 
palatio  ucstro  pisis  coram  ucstra  niaiestate  d magistro  Iobanne  patiormitano  milii  fuit 
proposita.  Super  cuius  questionis  solutionem  cogitans,  tres  niodos  in  soluendo  ipsam 
inueni,  quos  iu  libro  ucstro,  quem  de  numero  composui,  patenter  inserui. 

Sed  cum  nuper  solutionem  eiusdem  questionis  intenderem.  Alium  nimis  pulchrum 
modum  inuenj,  quem  serenitati  uestre  pandere,  de  ucstra  benignitate  confisus,  curauj. 
Sed  antequam  ad  eius  solutionem  ueniam,  quodam  introductoria  uestre  maiestati  pro- 
ponere dignum  duxi.  Videlicet  cum  de  aliqua  re  medietas  tollitur,  illa  medietas  equa- 
lis  est  relique  medietati  que  remanet.  Similiter  si  de  aliqua  re  tertia  tollitur  pars  , 
ipsa  tertia  reliquarum  duarum  tertiarum  que  remanent,  existit  medietas.  Rursus  cum 
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de  aliqua  rc  tollitur  sexta  pa  rs,  illa  sexta  pars  reliquarum  quinque  sextarum  quinta 
para  est.  Ilis  itaque  denotatis , pro  qualibet  tertia  parte  quantitatis  ab  ipsis  tribus 
hominibus  posite  in  comuni,  posui  rem.  Et  quia  proponitur,  unusquisque,  habita  ipsa 
re,  suam  habuisse  portionem  , cx  necessario  sequitur  post  illud  quod  ipsi  tres  po- 
suerunt in  comuni,  primo  remansisse  totius  comunis  pecunie  medietatem  minus  ipsa 
re.  Secundo  tertiam  minus  eadem  re.  Tertio  homini  sextam  eiusdem  pecunie  partem, 
eadem  re  diminuta.  El  quia  primus  posuit  in  comune  medietatem  ex  toto  eo  quod 
ceperat;  et  illa  medietas  fuit  cqualis  residuo  quod  ei  remansit;  si  duplicabitur  ipsius 
residuum  , scilicet  medietas  dictj  pccunif  minus  rc  , habebitur  pro  toto  eo  , quod 
ipse  primus  homo  cepit  , lota  | pecunia  semel  minus  duabus  rebus.  Item  quia  se- 
cundus homo  posuit  in  comune  tertiam  partem  ex  hoc  quod  ceperit ; et  illa  tertia 
pars  fuit  medietas  eius  quod  ei  remansit,  scilicet  dc  tertia  parte  totius  pecunie  minus 
rc;  si  super  ipsam  tertiam  partem  dicte  pecunie  minus  rc  addatur  medietas  eorum, 
scilicet  sexta  pars  eiusdem  pecunie  minus  medietate  rei  , egredietur  pro  toto  hoc  , 
quod  cepit  secundus  homo  , medietas  totius  pecunie  , rc  una  et  dimidia  diminuta. 
Adhuc  quia  tertius  homo,  ex  hoc  quod  cepit,  posuit  in  comune  sextam  partem;  et 
illa  sexta  pars  fuit  quintum  sui  residui  , scilicet  sexte  partis  totius  pecunie  minus 
re;  si  super  ipsam  sextam  partem  minus  re  addatur  quinta  pars  eorum,  scilicet.  xxx\ 
pars  pecunie  minus  quinta  parte  rei  , habebitur  pro  hoc,  quod  cepit  tertius  homo, 
quinta  para  dictj  pccuuif,  rc  una  et  quinta  rei  diminuta.  Quare  si  addatur  tota  pe- 
cunia minus  duabus  rebus,  quam  cepit  primus,  cura  medietate  eiusdem  pccuni^  minus 
una  re  et  dimidia,  quam  cepit  secundus,  et  cum  quinta  parte  eiusdem  pecunie  minus 
una  rc  et  quinta  uuius  rei,  quam  cepit  tertius,  habebitur  pro  tota  Eorum  pecunia 
semel  eadem  pecunia  et  septem  decime  eiusdem  pecunie  minus  nn.or  rebus  et  septem 
decimis  unius  rei.  Quare  patet  quod  septem  .x*.  totius  pecunie  cquantur  qua  tuor 
rebus  ct  septem  decimis  rei.  Et  quia  est  sicut  una  quantitas  ad  aliam,  ita  quodlibcl 
multiplex  uuius  ad  idem  multiplex  alterius.  Erit  ergo  decuplum  septem  decimarum 
eiusdem  pecunie,  scilicet  septuplum  eiusdem  pecunie  cqualc  decuplo  qualuor  rerum 
et  septem  decimarum,  scilicet  rebus  xlvii.  Vnde  si  ponatur,  rem  esse  .vn.,  tota  pe- 
cunia erit  .xlvii.;  quia  septuplum  ipsius  pecunie,  scilicet  dc  xlvii.,  cquabitur  .xlvii. 
rebus,  scilicet  multiplicationi  dc  xlvii.  in  .vu.  Nam  septies  xlvii.  sunt  quantum  xlvii. 
vicibus  .vu.  : ct  quia  primus  cepit  totam  pecuniam  minus  duabus  rebus ; si  de  tota 
pecunia,  que  est  .xlvu.,  auferantur  2 res,  scilicet  .xmi.  , remanebunt  -xxx3.  pio  eo 
quod  cepit  primus  homo.  Item  quia  secundus  cepit  medietatem  eiusdem  pecunie 
minus  una  re  et  dimidia;  si  de  medietate  pecunie,  que  est  .xxiii  }.  auferatur  res  una 
ct  dimidia,  scilicet  .x  },  remanebunt  .xm.  pro  eo  quod  cepit  secundus  homo.  Rur- 
sus quia  tertius  homo  cepit  quintam  partem  dictg  pecunie  minus  re  una  et  quinta. 
Si  dc  quinta  parte  totius  pecunie,  que  est  * 9,  auferatur  res  ct  quinta  pars  rei  , 
scilicet  * a , remanebit  .1.  pro  eo  quoti  cepit  tertius  homo.  Additis  ergo  .33.,  que  | 
cepit  primus  homo,  cura  .13.,  que  cepit  secundus,  et  cum  uno,  quod  cepit  tertius, 
erunt  47.,  ut  pro  tota  pecunia  inuentum  fuit.  Verbi  gratia  : dc  33  , que  cepit  pri- 
mus, po$uit  in  comune  medietatem  , scilicet  | 16.  , et  remanserunt  ci  alia  \ 16.  Se- 
cundus uero  homo  de  suis  .13.,  que  cepit,  posuit  in  comune  tertiam  partem,  scilicet 
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5 4,  et  remanserunt  ei  { s.  Tertius  namque  homo,  de  uno  quod  cepit,  posuit  iu  eo- 
muue  sextam  purlem,  scilicet  J unius,  et  remanserunt  ei  | unius.  Additis  ergo  4 16, 
ijue  posuit  primus  homo  iu  corauni,  et  J 4,  que  posuit  secundus,  et  \ unius,  quam 
posuit  tertius,  egredientur  pro  tota  summa  .2!.;  «piorum  tertia  pars,  que  est  .7.,  si 
addantur  cum  | 16.,  que  remanserunt  primo,  ct  cura  § 8,  que  remanserunt  secundo, 
et  cum  l unius  , que  remanserunt  tertio  , habebit  primus  homo  medietatem  totius 
pecunic  , scilicet  4 23.  Et  secundus  homo  habebit  tertiam  partem  eiusdem  pecunic  , 
scilicet  | 15.  Et  tertius  homo  haliebit  sextam  partem  eiusdem  pecunic  , scilicet  f 7. 
Et  sic,  scrundum  hunc  modum,  solutiones  similium  questionum  de  faeilj  haberi  possunt. 

De  quinque  numeris  re  periendis  ex  proportionibus  datis. 

Solvam  etiam  per  consimilem  modum  utramque  questionem,  quas  per  robcrtiniim 
aggiu  (sic)  domniccllum  oestrum  uestre  maiestnti  transmisi  ; quarum  prima  fuit  de 
quinque  numeris,  cx  quibus  primus  cum  medietate  secundi  ct  tertij  ct  quarti  facit 
quantum  secundus  cum  tertia  parte  tertij  ct  quartj  ct  quinti  numeri , ct  quantum 
tertius  cum  quarta  parte  quartj  ct  quintj  et  primj  numeri  , nec  non  ct  quantum 
«piartus  cum  quinta  parte  quintj  et  primj  et  secundi  numeri  , et  adhuc  quantum 
quintus  numerus  cum  sexta  parte  primj  et  secundi  ct  tertij  numeri.  Ad  hoc  itaque 
iuucnicnduin,  posui  pro  primo  numero  causam,  et  pro  quinto  rem,  ct  pro  numero, 
in  quo,  subscriptis  conditionibus,  sibi  inuicem  equautur  numeri  prcdicti , fortuitu 
posui  .17.  Et  quia  primus  numerus,  quem  causam  esse  posui,  cura  medietate  secundi 
et  tertij  et  quarti  numeri  surgit  in  .17.,  opportet  inter  secundum  et  quartum  nume- 
rum esse  duplum  de  .17.  minus  causa,  scilicet  .34.  minus  duabus  causis;  quia  medietas 
de  34,  minus  duabus  causis  , est  .17.  minus  causa:  que  si  addantur  causc,  scilicet  primo 
numero,  faciunt  .17:  deinde  super  .34  minus  duabus  causis,  qiic  sunt  summa  secundi 
et  tertij  ct  quarti  numeri , addidi  rem  scilicet  «piiiituin  numerum  , ct  fuerunt  iu 
summa  34  ct  res  minus  duabus  causis;  de  quibus  extraxi  dragmas  .17.,  scilicet  quan- 
titatem secundi  numeri  et  tertio  partis  tertij  et  quarti  ct  quinti  numeri  , remanse- 
runt pro  duabus  tertijs  tertij  et  quarti  ct  quinti  numeri  dragmS  .17.  ct  res  una  minus 
duabus  causis.  Et  quia  cum  de  aliqua  quantitate  aufertur  tertia  pars  , illa  tertia 
h w/w.  pars  | est  medietas  residuj;  quare  super  .17.  ct  rem  minus  duabus  causis  addidi  me- 
dietatem eorum,  scilicet  | 8,  cl  medietatem  rei  mirius  tina  causa;  ct  fuit  totum  illud 
quod  concretum  est  4 25  ct  ros  una  ct  dimidia  minus  tribus  causis;  ct  hec  est  summa 
tertij  ct  quarti  et  quinti  numeri,  quam  extraxisti  cx  suinma  secundi  ct  tertij  ct  quarti 
ct  «piinti  numeri,  scilicet  de  dragmis  34  ct  re  una  minus  duabus  causis;  et  fuit  illud 
quod  remansit  pro  quantitate  secundi  numeri  dragme  J 8 cl  causa  una  mimis  me- 
dietate rei.  Deinde  cum  summa  tertij  et  quarti  et  quinti  numeri,  scilicet  cum  dragmis 
^25  ct  re  una  ct  dimidia  minus  tribus  causis,  addidi  primum  numerum,  scilicet  causam, 
et  habui  diagmant  i 15  et  rem  unam  ct  dimidiam  minus  duabus  causis  pro  quanti- 
tate  tertij  et  quarti  ct  quinti  ct  primi  numeri:  de  qua  quantitate  extraxi  dragmas 
.17.,  scilicet  tertium  numerum,  cl  quartam  partem  «juarli  ct  quinti  et  primi  numeri, 
et  remanserunt  pro  tribus  quartis  quarti  ct  quinti  ct  primi  numeri  dragme  et 
ros  una  ct  dimidia  minus  duabus  causis.  Et  quia  cum  dc  aliqua  quantitate  tollitur 
quarU  pars,  illud  quoti  tollitur  est  tertia  pars  ex  eo  quod  remanet;  quare  super  4 8 et  rc 
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una  ct  dimidia  minus  dualius  causis  addidi  tertiam  partem  eorum; et  sic  habuit  pro  summa 
quarti  et  quinti  ct  primi  numeri  dragmas  | 11  ct  duas  res  mitius  causis  f a;  quam  sum- . 
mum  extraxi  de  summa  tertij  ct  quarti  ct  quinti  et  primj  numeri,  scilicet  de  | as  ct  re 
una  et  dimidia  minus  duabus  causis,  ct  remanserunt  pro  quantitate  tertij  numeri  dragme 
J 14  ct  duc  tertie  unius  cau6£  minus  medietate  unius  rei.  Deinde  ex  summa  quarti 
ct  quinti  et  primj  numeri*  scilicet  de  dragmis  | fli  ct  duabus  rebus  minus  causis 
l 2,  et  extraxi  quintum  et  primum  numerum,  scilicet  unam  rem  et  unam  causam  , 
et  remanserunt  pro  quantitate  quarti  numeri  dragme  J u ct  res  una  mitius  causis 
| 3.  Kt  quia  quartus  numerus  cum  quinta  parte  quinti  et  primi  et  secundi  numeri 
facit  dragmas  .17.  Aggregaui  quintum  ct  primum  ct  secundum  numerum,  scilicet  rem 
et  causam  ct  dragmas  | 8 et  causam  unam  minus  medietate  unius  rei  ; et  sic  pro 
summa  quinti  ct  primi  et  secundi  numeri  babui  dragmas  ~ fi  et  duas  causas  ct  me- 
dietatem rei:  de  quibus  omnibus  accepi  quintani  partem,  scilicet  dragmas  l et  § 
unius  causg  et  decimam  partem  unius  rei,  ct  aggregaui  hoc  super  quantitatem  quarti 
numeri,  scilicet  super  - u ct  re  una  minus  causis  | 3;  ct  fuit  hoc  totum  dragme  ~ 13 
ct  ics  una  ct  decima  minus  causis  ^3.,  que  cquantur  dragmis  .17.:  | ct  quia  cum 
cqualibus  cqualia  adduntur,  omnia  liunt  cquulia;  si  utrique  parti  addantur  causc  ■—  3, 
erunt  dragme  13  ct  {-  unius  rei  equales  causis  ^3  et  dragmis  .17.  : ct  quia  cum 
ab  cqualibus  equalia  auferuntur,  que  remanent,  sunt  cqualia;  si  ab  utraque  parte  au- 
feruntur dragme  ^ 13,  remanebunt  ||  unius  rei  equales  causis  ^ 3 ct  dragmis  4 minus 
xxx*  unius  dragmg.  Quare  ut  reducerem  hcc  in  cqualitatem  unius  rei  tantum,  mul- 
tiplicaui  causas  3,  dragmas  4 minus  xxx*  per  .to.,  et  diuisi  utramque  multiplica- 

tionem per  .11.,  et  inueni  quod  res  una  equatur  causis  3 minus  xxx*  tertia  |»nrle  unius 
causg  et  dragmis  ||  3:  seruaui  hcc,  et  addidi  primum  numerum  cum  secundo  et  tertio, 
scilicet  causam  unam  cum  dragmis  | 8,  et  causa  una  minus  medietate  rei  , ct  cum 
dragmis  | 14  et  duabus  tertijs  unius  causc  minus  medietate  unius  rei,  et  habui  dragmas 
522  et  causas  | 2 et  mirius  una  res:  de  quibus  omnibus  accepi  sextam  partem,  et  ad- 
didi eam  super  quintum  numerum,  scilicet  super  rem,  ct  fuit  totum  illud,  quod  inde 
aggregatum  est,  | unius  rei  ct  J unius  cause  et  dragme  ~ 3.,  que  cquantur  dragmis 
.17.:  quare  ab  utraque  parte  extraxi  dragmas  - 3 , ct  remanserunt  | unius  rei  ct  | 
unius  causf,  que  cquantur  dragmis  £ 13:  que  ut  reducerem  ad  equalitalem  unius  rei, 
multiplicaui  per  6 $ unius  causc,  ct  dragmas  | 13  per  0;  ct  quod  ex  utraque  multi- 
plicatione pernenit,  diuisi  per  .5.,  et  babui  quod  res  una  ct  ~ unius  causp  cquantur 
dragmis  is.  Superius  enim  iniicnj  quod  res  una  equatur  tribus  causis  minus  xxx* 
tertia  parte  unius  causg  ct  dragmis  ||  3:  quare  causc  3 minus  ^ et  -j  unius  causc 
et  dragme  £|  3 cquantur  dragmis  ||  13.  Nam  causc  3 minus  ■—  unius  causc  ct  £5  eiusdem 
cause  sunt  in  summa  cause  3.  Ergo  causc  3 ct  dragme  ||  2 cquantur  dragmis 
||  15  : unde  si  comnniter  auferantur  dragme  |j  3 , remanebunt  cause  ~ 3 equales 
dragmis  ^ 12:  unde  bec  omnia  multiplicaui  per  165,  et  babui  quod  cause  578  cquantur 
dragmis  2023.:  quare  diuisi  2023  per  578  , ct  prouenienl  pro  quantitate  unius  cause, 
scilicet  pro  quantitate  primi  numeri,  | 3.  Quem  numerum  ut  reducerem  in  integrum, 
duplicaui  omnes  numeros  suprascriptos,  et  babui  pro  primo  numero  .7  , pro  secundo 
.17.  et  unam  causam  minus  medietate  unius  ici  , et  pro  tertio  | 28  el  duas  tertias 
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unius  caiis^  minus  medietate  unius  rei,  ct  pro  quarto  numero  habui  f 22  et  rem  unam 
minus  causis  J 3.;  et  pro  quinto  numero  habui  tantum  rem.  Et  quia  inueni,  rem  cqualem 
m.  » tribus  esse  causLsj  minus  una  xxx*  tertia  ct  dragmis  3,  duplicaui  iterum  bas  dragmas,  et 
peruenerunt  dragme  ~ 7;  et  sic  res  una  equatur  tribus  causis  minus  ^ unius  cause  et 
dragmis  7.  Quare  multiplicaui  catisas  .3.  minus  — unius  cause  per  numerum  unius 
cause,  scilicet  per  .7.,  et  addidi  illud  quod  proucnit  cum  dragmis  ^7,  ct  habui  28 
pro  quantitate  rei,  hoc  est  pro  quantitate  quinti  numeri.  Dc  inde  quia  secundus  nu- 
merus est  .17.  ct  causa  una  minus  medietate  rei,  addidi  .17.  cum  causa  una,  et  fuerunt 
24;  dc  quibus  extraxi  medietatem  rei,  scilicet  u,  remanserunt  .10.  pro  secundo  numero. 
Rursus  quia  tertius  numerus  est  | s$  et|  unius  cause  minus  medietate  rei,  addidi  duas 
tertias  unius  cause,  scilicet  dc  .7.  cum  j 28,  ct  habui  .33.;  dc  quibus  cieci  medietatem 
• rei  scilicet  .14,  remanserunt  pro  tertio  numero  .19.  Item  quia  quartus  numerus  est 
l 22  et  res  una  mimis  tribus  causis  ct  \ unius  cause  , addidi  rem  , scilicet  .28  cum 
| 22,  et  proucnerant  J 30;  dc  quibus  cicci  causas  | 3,  scilicet  | 25.,  remanserunt  pro 
quarto  numero  25.  Et  sic,  ut  uestre  serenissime  maiextati  transmisi,  primus  numerus 
est  .7.,  secundus  .10.,  tertius  19.  Quartus  .23.  Quintus  .28.;  et  numerus,  in  quo  cquan- 
lur  ipsi  numeri,  est  34. 

De  quatitor  hominibus  et  bursa  ab  eis  reperta , questio  notabilis. 

Secunda  ucro  questio  fuit  de  quatuor  hominibus  bizantios  habentibus,  qui  bursam 
bizantiorum  inucnerunt,  ex  quibus  primus  cum  hursa  excedit  secundum  ct  tertium  ho- 
minem in  dupluo.  Secundus  tertium  ct  quartum  iu  triplo.  Tertius  quartum  ct  pri- 
mum in  quadruplo.  Quartus  ucro  homo  cum  bursa  cxccdit  primum  ct  secundum  iu 
quincuplo: hanc  quidem  questionem  insolubilem  esse  monstrabo,  nisi  concedatur,  primum 
hominem  habere  debitum:  ad  quod  demonstrandum,  ponam  pro  bizanlijs  primj  hominis 
draginam;  qua  addita  cum  bursa  egredietur  dragma  una  ct  bursa  una,  que  sunt  du- 
plum bizantiorum  secundi  et  tertij  hominis:  quare  inter  secundum  et  tertium  hominem 
habetur  equale  medietatis  bursc  et  unius  dragme;  de  qua  medietate  ponam,  secundum 
hominem  habere  rem  , remanet  ergo  pro  bizantijs  tertij  hominis  medietas  hurse  ct 
unius  dragme  minus  uua  re:  de  inde  addam  bursam  cum  quantitate  secundi  hominis; 
et  erit  illud  quod  aggregabitur  bursa  uua  et  res  una,  quorum  tertia  pars  est  cqualis 
‘ quantitatis  bizantiorum  tertij  ct  quarti  hominis.  Krgn  inter  tertium  ct  quartum  ho- 
minem habent  tertiam  hurse  et  unius  rei;  dc  «pia  tertia, si  uuferatur  quantitas  bi- 
zanliorum  tertij  hominis,  scilicet  medietas  bursc  et  unius  diagme  minus  rc  una,  re- 
manebunt pro  quantitate  bizantiorum  quarti  hominis  quatuor  tertie  unius  rei  minus 
sexta  unius  bursc  et  medietate  unius  dragme:  super  que  addam  dragmam  , scilicet 
quantitatem  primi  hominis,  et  habebunt  inter  quartum  ct  primum  hominem  quatuor 
m.  $ .'rr.u  tertias  unius  rei  et  medietatem  dragin^  | minus  sexta  parte  unius  bursc:  quod  totum 
quadruplicabo,  et  prouenient  quinque  ros  et  tertia  ct  dragme  .2.  ct  minus  | unius  bursc, 
que  cquantuv  coniuncto  quantitatis  tertij  hominis  ct  bursg.  Naro  tertius  homo  babet, 
ut  superius  inuenetnm  est,  medietatem  bursc  ct  unius  drugm£,  re  una  diminuta:  quibus 
si  addatur  bursa,  erit  bursa  una  et  dimidia  et  medietas  dragme  minus  una  re,  que 
equanlur  rebus  [5  ct  dragmis  2.  minus  \ unius  hurse:  quare  si  communiter  addantur 
-Junius  hurse  J et  res  una,  erunt  bursc  J 2 et  medietas  dragm£,qtic  cquantur  rebus 
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{ 6 et  dragmis  i.  Quare  si  communiter  auferatur  medietas  dragm;,  remanebunt  ~ unius 
burse,  que  cquantur  rebus  ct  dragme  \ i.  Quare  ut  redigantur  bec  ad  quantitatem 
unius  burse,  multiplicabo  res  J c ct  dragmam  ~ t per  .6.,  et  egredientur  38  res  et  dragme 
.9.  diuidende  per  13.,  exibunt  res  3 minus  jj  et  ^ unius  dragme,  que  cquantur  uni  burse: 
seruabo  bec,  et  addam  bursam  cum  quantitate  quarti  hominis,  scilicet  cum  J unius 
rei  minus  | unius  burse  et  medietate  unius  dragme,  et  habebo  £ unius  rei  et  | unius 
burse  minus  medietate  unius  dragmg,  que  cquantur  quincuplo  quantitatis  prinii  et 
secundi  hominis,  qui  habent  dragmam  et  rem;  ex  quorum  quincuplo  proueniunl  quinque 
res  ct  quinque  dragme:  ergo  unius  rei  ct  | unius  burse  minus  medietate  unius  dragme 
equantur  quinque  rebus  ct  quinque  dragmis.  Quare  si  communiter  addatur  medietas 
dragme  , erunt  j unius  rei  ct  | unius  burse  equales  quinque  rebus  et  dragmis  J $. 
Quare  si  communiter  auferatur  J unius  rei,  remanebunt  res  | 3 et  dragme  ^ 5,  que  cquan- 
tur  | unius  burse:  quare  ut  redigam  hcc  ad  bursam  unam  , multiplicabo  res  \ 3 et 
dragmas  ‘ 5 per  6,  ct  egredientur  res  .22.  et  dragine  .33.:  quas  diuidam  per  .5.,  et  uenient 
res  -f  4 et  dragme  { 6 , que  equantur  burse.  Inucnctum  est  superius  quod  tres  res 
minus  ~ unius  ici  ct  ~ unius  dragmp  equaii  (sic)  uni  burse;  ergo  res  | 4 et  dragme 
| 6 cquantur  tribus  rebus  minus  ^ unius  rei  ct  unius  dragme;  quod  est  impos- 
sibile. Quia  res  £4  sunt  plures  rebus  ct  dragme  Jo  sunt  plurcs  de  “ unius 

dragme.  Vndc  si  concedatur,  primum  hominem  habere  debitum,  inucnictur,  secundum 
hanc  inuestigationem,  quod  res  1 4 minus  dragmis  | 6 cquantur  rebus  2 minus  ~ 
unius  dragmg.  Ynde  si  communiter  auferantur  ^ unius  dragme,  remanebuut  res  y|  2, 
5 que  cquantur  rebus  f 4 minus  dragmis  |f  5.  Quare  si  communiter  addantur  dragme 
fj  5,  remanebunt  res  | 4,  que  equantur  rebus  -|l  ct  dragmis  | 3.  Quare  si  commu- 

niter auferantur  res  JJ  2,  remanebunt  res  i,  que  cquaulur  dragmis  f|  5.  Et  ut  hcc 
habeantur  iu  integris  numeris,  multiplicabo  utrumque  numerum  per  65,  et  egredientur 
res  96,  que  equantur  dragmis  384.  Ergo  proportio  rerum  ad  dragmas  est  sicut  90  ad 
384;  que  proportio  in  minoribus  numeris  est  sicut  .1.  ad  4.;  ergo  res  una  equatur  qua- 
tuor  dragmis.  Vndc  si  ponam,  rem  esse  .4.,  scilicet  quantitatem  secundi  hominis,  erit 
debitum  primi  biz.  1.  Et  quia  inucnimus  superius  quod  bursa  equatur  rebus  J4  minus 
dragmis  \ 6;  si  de  rebus  \ 4,  que  sunt  l>iz.  \ 17,  auferantur  dragme  { 6.,  hoc  est  biz.  f 6, 
remanebunt  .it.  pro  bizantijs  burse:  et  quia  tertius  homo  habet  medietatem  burse  miuus 
medietate  dragme  et  re  una;  si  dc  medietate  burae,  scilicet  de  \ 5.»  auferatur  res  una 
ct  medietas  dragme,  scilicet  | 4,  remanebit  biz.  1 pro  quantitate  tertij  hominis,  II  ursus 
quia  quartus  homo  habet  | unius  rei  et  medietatem  unius  dragme  minus  sexta  parte 
uuius  burse;  si  de  ~ unius  rei,  et  de  medietate  unius  dragine,  scilicet  de  £ 3,  aufe- 
ratur sexta  unius  burae,  scilicet  biz.  | l,  remanebunt  4.  pro  bizantijs  quarti  hominis. 

De  eadem  re. 

Svter  similes  quidem  quatuor  hominum  questiones,  in  quibus  multiplicia,  que  habent 
cum  bursa,  ponuntur  ex  ordine  super  quantitatem,  quam  habent  super  duos  homines 
sibi  inuicem  sequentes,  inueni  hanc  generalem  , uidclicct  ut  pro  radice  quantitatis 
secundi  hominis  habeantur  .2.,  ct  pro  radice  burae  habeatur  deinde  numerus  mul- 
tiplicitatis primi  et  burae,  quam  habent  super  secundum  ct  tertium  hominem,  addatur 
super  radicem  secundi  hominis,  et  habebitur  quantitas  eius;  ct  quartus  homo  hahchil 
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(otidem;  et  tertius  lioino  habebit  scmper  .1.;  et  debitum  primi  erit  . i.  seraper:  deinde 
quot  unitates  sunt  in  multiplicitate  prodicta,  tot  numeros  pares,  a quaternario  inci- 
piendo,  addantur  simul  ex  ordine;  et  quot  inde  prouenient,  addatur  super  radicem 
burse,  scilicet  super  .1.,  ct  habebitur  quantitas  Imrse.  Verbi  gratia  : habeat  primus 
cum  bursa  quadruplum  sccuitdi  et  terti j ; secundus  nero  habeat  quincuplum  terti)  ct 
quarti.  Tertius  namque  scxuplum  habeat  quarti  et  primi.  Quarius  quoque  habeat  cimi 
bursa  septuplum  primi  ct  secundi.  (v>tiia  numerus  multiplicatis,  quam  habet  primus 
cum  bursa  super  secundum  ct  lerliuin  Itumiticm,  est  .4.,  addam  .4.  super  radicem  se- 
cundi hominis,  scilicet  super  2,  et  egredientur  .e.  pro  quantitate  quam  habet  unus  quis- 
que secundi  et  quarti  hominis:  deinde  pro  eodem  quadruplo  colligam  .uti.**  numeros 
pares  secundum  quod  sunt  iu  ordine  numerorum,  incipiendo  a .4.,  uidelicet  .4  et  c ct 
s ct  tu,  ct  erant  .as.;  quos  addam  super  radicem  burse,  scilicet  super  .1,  et  egredientur 
.29.  pro  hizantijs  burse;  ct  sic  procedendum  est  iu  omnibus  similibus  quatuor  hominum 
questionibus.  | 

Item  de  modo  prediclo  extraxi  hanc  regulam  super  iuuentionem  trium  numerorum, 
quorum  primus  cum  tertia  parte  reliquorum  numerorum  surgat  iu  .14.  .Secundus  uero 
cum  quarta  parte  reliquorum  surgit  in  .17.  Tertius  namque  cum  J-  primi  et  secundi 
numeri  surgit  iu  .19.  Pateat  quidem  serenitati  uestre  hanc  questionem  d me  solutam 
esse  in  tertio  decimo  capitulo  libri  mei  dupliciter.  Sed  quia  huius  solutionis  inuentio 
placet  milii  prccctcris  modis,  uolui  eam  uestre  pandere  maicstali  : posui  primum  in 
ordine  \ J J , et  extraxi  unum  quodque  ipsorum  de  uno  integro,  remanserunt  | sub 
J,  et  J sub  {,  et  £ sub  \ : post  lioc  de  ii  ct  17  et  de  t9  extraxi  .14.,  remansit  .0.  super  .14., 
ct  3 super  17,  et  5 super  .19.,  ut  in  questione  cernitur.  Deinde  incepi  ad  ct  mul- 
tiplicaui  2 per  3,  ct  quod  prouenit,  diuisi  per  multiplicationem  de  3 iu  2,  et  prouenit 
.1.,  quod  posui  .sub  f;  ct  lnultiplicuui  iterum  eadem  .2.  per  4,  que  sunt  sub  uirga  de 
\ , ct  summam  diuisi  per  3,  que  sunt  sub  uirga,  ct  per  3,  que  suut  super  .4.,  ct  pro- 
ucncrunt  * sub  * . Rursus  imiltiplicaui  eadem  2 per  5,  que  suut  sub  uirga  de  J,  et 
diuisi  summam  per  3,  que  suut  sub  uirga  de  | , ct  per  4,  que  suut  super  uirga  de 
J,  ct  prouencrunt  J sub  dc  inde  multiplicam  3,  que  sunt  sub  uirga  dc  | per  .0., 
quod  est  super  14,  ct  diuisi  per  2,  et  proueuit  .0.  super  ipsum  .0.  Item  imiltiplicaui  .4., 
que  sunt  sub  uirga  dc  J per  3,  que  sunt  super  .17.,  et  diuisi  per  3,  que  sunt  super 
.4.,  et  pnmcncrtinl  .4.  super  ipsis  tribus.  Adhuc  multiplicam  .5.,  que  suut  sub  uirga  dc 
* per  s,  que  sunt  super  19,  ct  diuisi  per  4,  que  sunt  super  .5.,  ct  prouencrunt  [ 6.,  que 
seruaui  super  19,  ut  iu  figura  cernitur.  Post  lioc  collegi  .1.  ct  J et  J in  unum,  ct  fue- 
runt -J  . Similiter  addidi  J 6 ct  ret  o,  et  fuerunt  { 10;  que  omnia  diuisi  per  1 minus 
multitudinem  numerorum  positorum,  scilicet  per  2,  ct  pruucncruut  et  -j  5.  Addidi 
£5  cum  14,  fuerunt  J 19;  ct  extraxi  unum  integrum  de  , remanserant  pro  quanti- 
tate primi  numeri  !-f  cuiusdam  suinm^;  que  suma  [sic)  est  quantitas  secundi  ct  terti) 
muneri.  Cum  quibus  [J  addidi  tertiam  eiusdem  summe,  scilicet  || , fuerunt  f|.  Quare 
imiltiplicaui  j 19  per  30,  ct  diuisi  summam  per  25,  ct  proucucruul  27  1>IU  quantitate 
secundi  ct  tcrlij  numeri.  De  quibus  acccpi  tertiam  pariem,  que  est  ^ 9,  et  extraxi 
ipsaiu  de  14,  remanserunt  ^4  pro  quantitate  primj  numeri:  deinde  acccpi  | dc  fj  *7» 
que  sunt  ~ 2t  ; | et  extraxi  inde  primum  numerum,  scilicet  4,  remanserunt  JJ-  19, 
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de  quibus  abieci  4 pro  ipsis  .4.,  que  sunt  super  n,  remanserunt  ~ 15  pro  quantitate 
tertij  numeri;  que  extraxi  de  n , remanserunt  ll  pro  secundo  numero.  Ad  de- 
monstrandum siquidem  qualiter  talis  inuentio  siue  regula  proucniat  ex  modo  supra- 
scripto  trium  hominum.  Ponam  secundum  et  tertium  numerum  esse  rem,  de  qua  abiecla 
tertia  parte  sui,  cum  qua  primus  numerus  surgit  in  .14.,  remanebunt  \ eiusdem  rei: 
et  quia,  ut  dictum  est,  cum  de  quacumque  re  tollitur  illud  quod  tollitur,  est  me- 
dietas eius  quod  remanet;  vnde  si  super  ] rei  addatur  medietas  cius,  redibit  res  pre- 
dicta;  quod  etiam  habetur,  si  multiplicentur  | dictg  rei  per  ,3.>  et  quod  proueneril, 
diuidatur  per  .1.;  et  est  illud  idem  quaudo  multiplicaui  superius  3 per  2,  cl  diuisi  per 
2 uicibus  .3.,  et  habui  tunc  rem  positam  pro  secundo  et  tertio  numero,  pro  qua  posui 
.t.  sub  dc  qua  re  accepi  tertiam  partem,  et  abieci  de  u,  remanserunt  14.  minus  tertia 
rei  pro  quantitate  primi  numeri:  quibus  additis  cum  secundo  numero  et  tertio,  sci- 
licet cum  re  una,  erit  tota  suma  (sic)  ipsorum  trium  numerorum  nihil  amplius  dc 
14  et  de  | unius  rei:  et  propter  hoc  posui  .0.  super  14.,  ct  f sub  J.:  et  quia  secundus 
numerus  cum  J tertij  ct  primi  numeri  surgit  in  .17.,  ct  extraxi  .17.  dc  sunia  [sic)  ipsorum 
trium  numerorum,  scilicet  de  14  et  de  | unius  rei,  et  remanserunt  £ primi  ct  secundi 
numeri,  ct  f unius  rei  minus  .3.;  et  ideo  posui  3 super  17  et  -J-  sub  J : et  quiu  cuin 
de  aliqua  quantitate  extrahitur  quarta  pars,  illud  quod  tollitur  est  tertia  pars  residui. 

Addidi  super  f unius  rei  minus  tertiam  partem  eorum;  quod  fit  cum  multiplicantur 
2 que  sunt  super  2,  et  per  4 que  sunt  sub  uirga  de  { , et  diuidilur  per  3 que  sunt 
sub  uirga  de  | , et  per  3 que  sunt  super  uirga  de  | ; ct  cum  multiplicantur  .4.^, 
que  sunt  sub  uirga  de  \ , per  3 posita  super  .17.,  et  suma  (sic)  diuidilur  per  3 que 
sunt  super  4.;  quia  cum  super  aliqua  quantitate  additur  tertia  pars,  ct  fit  inde  aliqua 
quantitas,  erit  proportio  prim£  quantitatis  ad  secundam,  sicut  .3  est  ad  .4.:  quare  mul- 
tiplicande sunt  * unius  rei  minus  3 per  4.,  et  suma  (sic)  diuidenda  est  per  3.  Nam  ex  mul- 
tiplicatione de  4 in  } unius  rei  minus  .3.  ueniunt  { unius  rei  minus  12;  quibus  diuisis 
per  3,  ueniunt  J unius  rei  minas  .4;  ct  ideo  posui  J sub  J , et  4 super  3 positis  super 
.17.  Rursus  quia  tertius  numerus  cum  quinta  parte  primi  et  secundi  numeri  surgit  iu 
.19.  ; si  de  | unius  rei  ct  dc  14.  auferantur  19,  remanebunt  pro  \ primi  et  secundi 
numeri  | unius  rei  minus  .5.;  et  ideo  super  10  posui  .5.,  et  sub  \ posui  £ . Et  quia 
cum  de  aliqua  quantitate  extrahitur  quinta  pars  , illud  quod  extrahitur  est  quarlu 
pars  residui.  Ideo  super  * j unius  rei  minus  .5.  addenda  est  quarta  pars  eorum  super 
ipsas;  quod  fit  cum  j unias  rei  minus  5 multiplicantur  per  5,  et  summa  diuidilur 
per  .4.  ; ct  sic  habuimus  £ rei  minus  | 6 pro  quantitate  primi  et  secundi  numeri ; 
que  J 0 posite  sunt  superius  super  19,  et  l sub  J ; et  sic  ex  hac  inuentionc  habui  pro 
secundo  et  tertio  numero  rem;  et  pro  tertio  ct  primo  habui  J-  unius  rei  minus  .4.  ; 
et  pro  primo  ct  secundo  numero  £ minus  £ c:  quibus  omnibus  iu  unum  congrcgaui 
superius,  et  liabni  unius  rei  minus  ~ 10,  quod  fuit  cqualc  duplo  sumj  (sic)  ipsorum 
trium  numerorum,  cum  in  ipsa  congregatione  unusquisque  ipsorum  trium  numerorum 
bis  computatus  sit;  ct  ideo  mediaui  proscripta  jJ  unius  rei  minus  { 10,  ct  habui 
unius  rei  minus  J-  5.  pro  quantitate  ipsorum  trium  numerorum;  de  quibus  abict?i  in- 
tegrum unum  pro  re  una , remanserunt  ||  unius  rei  , que  est  quantitas  secundi  cl 
tertij  numeri  minus  \ 5 pro  quantitate  primi  numeri.  Super  quod  addidi  tertiam  partem 
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rei,  et  habui  ||  unius  rei  minus  \ 5,  que  equantur  .14:  addidi  ergo  { 5 super  .14.,  et  pro- 
uencrunt  ff  unius  rei,  que  equantur  £ 19.  Quare  multiplicaui  36  per  { 19,  et  summam 
d iulsi  per  2$,  et  habui  27  pro  quantitate  unius  rei,  scilicet  pro  suma  (.vic)  secundi 
et  tcrtij  numeri;  dc  qua  suma  (iic)  accepi  tertiam  partem,  et  extraexi  eam  de  u.;  et 
quod  remansit,  scilicet  — 4,  fuit  quantitas  primj  numeri.  Et  quia  quantitas  primi  et 
tcrtij  numeri  fuit  unius  rei  minus  .4.;  de  \ rei  minus  4,  scilicet  dc  ~ so,  extraexi  primum 
nuraertim,  scilicet  4,  remanserunt  15  pro  quantitate  tcrtij  numeri:  quem  numerum 
extraexi  de  suma  (ric)  secundi  et  tcrtij  numeri,  scilicet  dc  ||  27,  remanserunt  11  pro 
quantitate  secundi  numeri. 

De  quatuor  hominibus  bizantios  habentibus. 

Posvi  hanc  aliam  questionem  similem  suprascripte  questionis,  sancte  ct  ueuerande 
pater  domine  Rancrij  dignissime  cardinalis,  ut  que  in  prescripta  questione  dicta  sunt, 
melius  clementia  ucstra  intendere  ualeat.  Sunt  enim  Quatuor  homines  hizanlios  habentes, 
cx  quibus  primus  cum  medietate  bizantiorum  reliquorum  trium  hominum  habeat  .33. 
Secundus  cum  tertia  parte  bizantiorum  reliquorum  trium  habeat  .35.  Tertius  quoque 
cum  { bizantiorum  reliquorum  habeat  .36.  Quartus  uero  cum  £ bizantiorum  primi  et 
secundi  ct  tcrtij  hominis  habeat  .37;  queritur  quot  unusquisque  habuit.  Posui  quidem 
bos  numeros  studiose,  ut  solutio  huius  questionis  cadat  in  integris  numeris;  et  osten- 
dam, hanc  insolubilem  esse  sub  posiUt  conditione.  Ad  quod  demonstrandum  ponam, 
secundum  et  tertium  ct  quartum  hominem  habere  rem,  cuius  rei  medietas  si  addatur 
super  hizanlios  primi,  nimirum  surgent  iu  .33,  ut  propositum  est.  Quare  patet  ma- 
nifeste, primum  hominem  habere  .33.  minus  medietate  rei,  que  addita  cum  bizantijs  se- 
■ 12  ttef.  eundi  | ct  tcrtij  ct  quarti  hominis,  scilicet  cum  re,  ucnicnt  33  et  medietas  rei  pro 
tota  suma  (fic)  bizantiorum  quatuor  hominum:  dc  qua  summa  secundus  cum  £ bizan- 
tiorum reliquorum  trium  hominum  proponitur  habuisse  35.  Quare  si  auferantur  35  de 
bizantijs  33  Ct  dc  medietate  rei,  remanebit  pro  £ bizantiorum  ipsorum,  scilicet  tertij 
et  quarti  et  primi  hominis,  medietas  rei  minus  bizautijs  .2.  Et  quia  cum  de  aliqua 
quantitate  tollitur  tertia  pars,  id  quod  tollitur  est  medietas  eius  quod  remanet.  Si 
super  medietate  rei  minus  2.  addatur  medietas  cius,  ucnicnt  * rei  minus  bizantijs  .3. 
pro  quantitate  bizantiorum  tertij  et  quarti  ct  primi  hominis.  Ad  que  etiam  uenieraus, 
si  multiplicauerimus  medietatem  rei  minus  2 per  3,  ct  diuiscrimus  per  2.  Rursus  quia 
proponitur,  tertium  hominem  cum  J bizantiorum  quarti  et  secundi  ct  primj  hominis 
habere  36.;  si  dc  tota  suma  (fic),  scilicet  cx  33  ct  medietate  rei,  tollamus  .36.,  rema- 
nebit pro  J bizantiorum  quarti  ct  primj  et  secundi  hominis  medietas  rei  minus  bi- 
zautijs  3.  Et  quia  cum  dc  aliqua  quantitate  tollitur  J,  illud  quod  tollitur  est  £ cius 
quod  remanet;  si  super  £ rei  minus  3.  addatur  tertia  eius,  hoc  est  quod  multiplicetur 
\ rei  minus  3 per  4;  et  suma  {sic)  diuidatur  per  3.,  ucnicnt  \ rei  minus  4 pro  quan- 
titate bizantiorum  eorumdein  quarti  et  primi  ct  secundi  hominis.  Item  quia  quartus 
homo  cum  { bizantiorum  primi  et  secundi  et  tertij  hominis  habet. 37.;si  de  tota  suma  (sic) 
eorum  .nn.or  hominum  tollantur  .37.,  remanebit  pro  } bizantiorum  primi  et  secundi  et 
tertij  hominis  medietas  rei  minus  bizantijs  .4:  quam  si  multiplicauerimus  per  5,  que 
sunt  sub  uirga  de  | ; ct  que  proucncrint,  diuiscrimus  per  .4.,  que  sunt  super  uirga, 
habebimus  £ rei  minus  bizantijs  .5.  pro  quantitate  bizantiorum  primi  et  secundi  et  tcrtij 
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hominis.  Addamus  ergo  rem,  quam  habent  inter  secundum  et  tertium  et  quartum  ho- 
minem, cum  J rei  minus  .3.,  que  habent  inter  tertium  et  quartum  et  primum  homi- 
nem, et  cum  J rei  minus  .4.,  que  habent  inter  quartum  ct  primum  et  secundum  ho- 
minem. Et  cum  | rei  minus  .5.,  que  habent  inter  primum  et  secundum  et  tertium  ho- 
minem , uenient  res  ^ 3 minus  bizantijs  12  pro  triplo  bizantiorum  1111."  hominum , 
cum  iu  prcscriptis  partibus  unusquisque  ter  computatus  sit.  Quare  si  diuiserimus  res 
~ 3 minus  bizantijs  12  per  3.,  habebimus  rem.  ~ l minus  bizantijs  .4.  pro  quantitate 
bizantiorum  im.w  hominum:  de  qua  suma  (nc)  si  auferatur  res,  quam  habent  inter 
secundum  ct  tertium  ct  quartum  hominem,  remanebit  ^ rei  minus  .4.  pro  quantitate 
bizantiorum  primi  hominis:  super  quam  si  addiderimus  medietatem  rei,  scilicet  j bi- 
zantiorum secundi  et  tertij  et  quarti  hominis,  erunt  ||  minus  bizantijs  .4.,  que  equantur 
bizantijs  33.  Comuniter  si  addiderimus  bizanlios  .4.,  erunt  rei  equales  de  bizantiis 
37.  Vnde  ut  ueniamus  ad  notitiam  unius  rei,  multiplicanda  sunt  72  per  bizantios  .37., 
ct  suma  {sic)  diuidenda  est  per  37.,  que  sunt  super  uirga;  | ucl  diuidantur  bizantij  37  fo1-  12 
per  37;  et  .1.  quod  prouenit  ex  diuisione,  ducatur  in  .72,  et  uenient  bizantij  72  pro 
quantitate  rei;  et  tot  habent  inter  secundum  et  tertium  et  quartum  hominem.  Et  quiu 
proponitur,  primum  hominem  cum  medietate  bizantiorum  secundi  et  tertij  et  quarti 
hominis  habere  .33;  et  predictorum  72  bizantiorum  medietas  est  plus  de  .33.  Colligitur 
inde,  hanc  questionem  insolubilem  esse,  cum  non  possit  dici:  quatuor  homines  habent 
bizantios,  cum  primus  non  habeat  aliquid,  immo  habet  debitum.  Quare  si  uoluerimus 
concedere,  ipsum  habere  debitum,  erit  questio  solubilis.  Et  erit  debitum  ipsius  .3.,  sci- 
licet differentia,  que  est  a 33  usque  in  .36.  predictls:  quod  debitum  si  extrahatur  ex 
bizantijs  secundi  et  tertij  et  quarti  hominis,  remanebunt  .69  pro  suma  (ric)  bizantiorum 
iui.or  hominum;  cx  quibus  si  extrahantur  | rei  minus  bizantijs  .3.,  scilicet  bizantij  si., 
remanebunt  bizantij  secundi  hominis  .18.  Item  extractis  £ rei  minus  bizantijs  4,  que 
habent  inter  quartum  et  primum  et  secundum  homiuem,  hoc  bizantij  (ric)  44  de  69, 
remanent  .25  pio  bizantijs  tertij  hominis:  quibus  additis  cum  bizantijs  secundi  hominis, 
scilicet  cum  18,  erunt  .43.;  quibus  extractis  cx  bizantijs  secundi  et  tertij  et  quarti  ho- 
minis, scilicet  dc  bizantijs  72,  remanebunt  pro  bizantijs  quarti  hominis  29.  Vel  aliter: 
de  69  predictls  extrahantur  { rei  minus  bizantijs  $,  que  Labent  inter  primum  et  se- 
cundum et  tertium  hominem,  remanebunt  similiter  quarto  homini  29.  Et  si  dicemus, 
primum  hominem  habere  cum  sua  petitione  ibi.  Secundum  <83.  Tertium  isi.  Quartum  * 

185.  Inueniemus,  suprascriptis  dispositis,  primum  hominem  habere  .1.  Secundum  94. 
Tertium  125.  Quartum  I4i. 

De  quatuor  hominibus  qui  inuenerunt  bizantios. 

QvAtuor  homines  inuenerunt  bizautios  aliquot,  de  quibus  unusquisque  sumpsit  ali- 
quam quantitatem  fortuitu.  Et  cum  ucllent,  ipsos  bizantios  inter  se  equaliter  diuidere, 
primus  duplicauit  secundo  bizantios  quos  ceperat.  Post  hoc  secundus  triplicauit  tertio 
homini  totum  id  quod  sumpserat.  Quo  facto,  tertius  homo  quadriiplicauit  quarto  ho- 
mini bizantios  suos.  Et  quartus  post  hoc  quincuplauit  primo  homini  bizantios  quos 
ei  remanserunt  post  duplicationem  quam  fecerat  secundo  homini;  et  sic  unusquisque 
de  iuuentis  bizantijs  suam  habuit  portionem,  scilicet  quartam  partem.  Queritur,  que 
fuit  summa  inuentorum  bizantiorum  , et  quot  cx  ipsis  unusquisque  cepit  : ponam  , 
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secundum  hominem  Imbuisse  rem,  quam  cum  ci  duplicassct,  primus  homo  habuit  duas 
res,  et  primo  homini  remansit  quinta  pars  quartg  partis  totius  summg,  cum  cx  quin- 
cuplo cius  quod  ci  remanserat  , habuit  quartam  partem  summj.  Vnde  si  dc  quarta 
parte  sume  (sic)  auferatur  ^5  eiusdem , remanebunt  ~ , hoc  est  \ , pro  eo  quod  quartus 
homo  dedit  primo  homini;  que  quinta  si  addatur  super  J,  summa  que  remansit  quarto 
homini  post  dationem  quam  fecit  primo,  erunt  totius  summp  ; et  tantum  habuit 
quartus  homo  cum  quadruplicatioue  sibi  facta  a tertio  homine.  Quare  quarta  pars 
r.,i-  11  rtcio.  (|c  lf  scilicet  ~ totius  sumg  (.«c),  fuit  illud  quod  cepit  quartus  homo;  | et  triplum 
eius,  quod  est  illud  quod  accepit  a tertio  homine:  quibus  additis  cum 

«piarta  parte,  scilicet  cum  totius  sumine,  faciunt  — eiusdem  summe;  et  tantum  ha- 
buit tertins  homo  cum  triplicatione  sibi  facta  a secundo  homine.  Quare  tertia  pars, 
scilicet  ^totius  summe,  fuit  illud  quod,  cepit  tertius  homo;  et  duplum  de  hoc 
est  , acceperat  a secundo  homine;  quibus  additis  cum  quarta  parte  sume  (x/c) 
que  remanserat  secundo  homini,  reddunt  ^ pro  eo  quod  habuit  secundus  lionio  cura 
duplicatione  sibi  facta  a primo  homine,  que  cquantur  duabus  rebus.  Quare  medietas 
eorum,  scilicet  totius  summe,  est  id  quod  cepit  secundus  homo,  el  alias  lia- 
luieral  a primo:  quibus  ^ additis  cum  ± summe  que  remanserat  primo  homini  post 
duplicationem  quam  fecerat  secundo,  erunt  ^ pro  co  quod  cepit  primus  homo.  Vnde 
si  summam  ponimus  esse  240,  erit  illud  quod  sumpsit  primus  89;  et  illud  quod  cepit 
secundus  .77;  ct  illud  quod  cepit  tertins  47;  ct  illud  quod  cepit  quartus  .*7.,  scilicet 
j90  dc  hizantijs  2*0.  Et  si  dicluin  fuerit  quod  primus  homo,  de  hoc  quod  cepit,  du- 
plieauit  omnes  quantitates  aliorum  trium.  Et  secundus  post  ipsam  duplicationem  tri- 

tertin* 

plicuuit  omnia  que  habebant  reliqui  tres;  ct  post  ipsam  triplicationem  quartus  (sic) 
quadruplicauit  ca  que  habebant  reliqui  tres  homines. Et  ad  extremum  quartus  homo  quin- 
cuplicauit  omnes  quantitates  quas  habebant  reliqui  tres;  ct  sic  habuit  unusquisque 
quartam  partem  totius  summg.  Ponam  rem  esse  residuum  quod  remansit  primo  ho- 
mini post  duplicationem  quam  fecit  reliquis;  ct  triplicabo  illam  rem  pro  triplicatione 
quas  sibi  fecit  secundas  homo,  ct  erunt  res  tres,  quas  quadruplicabo  pro  quadrupli- 
catione  quam  fecit  ei  tertius  homo,  ucnicnt  res  .12.;  quibus  ct  multiplicatis  per  5 pro 
quincuplationc  quam  fecit  quartus  homo,  erunt  res  .09.,  que  sunt  quarta  totius  sum- 
mg, cum  proponatur,  unum  quemque  habuisse  post  prodictas  multiplicitates  quartam 
partem.  Quare  multiplicabo  gd  res  per  4,  et  habebo  res  .240  pro  summa  hizantiorum 
iiii.01  hominum:  deinde  ponam  ad  libitum,  rem  esse  bizantios  .2.;  ct  erit  tota  summa 
4S0;  de  quibus  extraham  bizantios  .2.  prescriptos,  remanebunt  bizantij  .478.,  qui  sunt 
duplum  hizantiorum  secundi  et  tertij  ct  quarti  hominis;  et  medietatem  eorum  habue- 
runt ex  duplicatione  quam  fecerat  cis  primus  homo.  Quare  si  medietatem  de  478,  que 
est  239,  addamus  super  bizantios  .2.  qui  remanserunt  primo  homini,  habebo  24!  pro 
quantitate  hizantiorum  primi  hominis:  deinde  ponam  rem  pro  quantitate  que  remansit 
secundo  homini  post  triplicationem  quam  fecit  reliquis  tribus;  ct  quadruplicabo  ipsam 
«4.  is  rem;  et  illud  quadruplum  quincuplabo  , {|  cl  habebo  29  res  pro  quarta  parte  totius 

summe.  Ergo  20  res  cquantur  hizantijs  120:  unde  si  diuidantur  120  per  20,  ueuient 
bizantij  G pro  quantitate  rei;  quibus  hizantijs  a extractis  de  489  , remanent  474  pro 
triplo  hizantiorum  tertij  et  quarti  ct  primj  hominis.  Quare  tertia  pars  erat  quantitas 
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hi  tantiorum  ipsorum;  et  (lue  tertie  de  474,  scilicet  316,  fuerunt  id  quod  acceperant 
a secundo  homine:  quibus  bizantijs  316  additis  cum  bizantijs  6.,  qui  remanserunt  ipsi 
secundo,  erunt  bizantij  3*2;  et  tot  habuit  secundus  homo  post  duplicationem  sibi  factam 
a primo  homine.  Ergo  medietas  de  322,  que  est  161,  fuit  quantitas  bizantiorum  secundi 
hominis. 

Rursus  ponam  rem  pro  eo  quod  remansit  tertio  homini  post  quadruplicalioncm  quam 
fecerat  alijs,  et  quincuplabo  ipsam  rem,  ct  erunt  quinque  res  equales  quarti  summe, 
scilicet  de  120.  Quare  res  erit  bizantij  24;  quibus  extractis  de  480,  remanent  436  pro 
quadruplo  bizantiorum  quarti  et  primi  et  secundi  hominis,  ex  quibus  habuerunt  tres 
quartas,  scilicet  342,  a tertio  homine;  quibus  bizantijs  342  additis  cum  bizantijs  24  pre- 
dictis,  erunt  bizantij  366.;  et  tot  habuit  tertius  homo  post  duplicationem  et  triplica- 
tionem sibi  factas  a primo  ct  a secundo  homine:  dc  quibus  si  accepero  medietatem 
tertie  partis,  scilicet  sextam,  uenient  bizantij  61  pro  quantitate  tertij  hominis.  Extractis 
ergo  bizantijs  241  primi  hominis,  ct  161  secundi,  ct  61  tertij  de  tota  suma  («c),  re- 
manebunt 17  pro  bizantijs  quarti  hominis. 

Aliter  quia  omne  duplicatura  ex  suo  duplicante  cxUtit  medietas;  ct  triplicatum  cx 
triplicante  est  tertia;  et  quadruplicatum  ex  quadruplicante  sit  quarta;  et  quincupla  tum 
ex  suo  quincuplantc  quintam  obtinet  partem.  Ponam  in  ordinem  ut  in  margine 

cernitur;  et  multiplicabo  2 per  3 uicibus  4,  uicibus  .5.  que  sunt  sub  uirgis,  erunt  120, 
que  sunt  quantitas  quarte  partis  omnium  bizantiorum  inuentorum;  quibus  multiplicatis 
per  4,  reddunt  480  pro  tota  summa:  deinde  tollam  i,quod  esi  super  2,  de  2,  et  1 quod 
remanet,  ducam  in  3 uicibus  4,  uicibus  5,  erunt  60;  quibus  etiam  ductis  in  numerum 
hominum,  scilicet  in  4,  erunt  240:  quibus  si  addatur  1 quod  prouenit  ex  ducto  .1,  quod 
est  super  2 , in  i quod  est  super  3 ; quod  in  i quod  est  super  4;  quod  in  1 quod 
est  super  3,  erunt  241,  que  sunt  quantitas  bizantiorum  primj.  Rursus  extraham  1,  quod 
est  super  3,  dc  3,  remanent  2;  quibus  ductis  in  4.  uicibus  3,  uicibus  2 que  sunt  sub 
uirgis,  et  in  numerum  hominum,  erunt  3to;  quibus  addam  2 , que  proueniunt  ex  2. 
quod  est  sub  prima  uirga,  in  1 quod  est  super  3;  quod  in  1 quod  est  super  4;  quod  in 
1 quod  est  super  3,  erant  322.  | que  sunt  duplum  bizantiorum  secundi.  Quare  ducam  M.  M 
322  in  1 quod  est  super  2;  et  diuidam  per  2.,  uenient  101  pro  bizantijs  secundi  ho- 
minis. Item  extraham  i.  quod  est  super  4,  de  4,  remanent  3;  que  ducam  in  5 uicibus 
2,  uicibus  3 que  sunt  sub  aliis  uirgis,  erunt  90;  que  ducam  in  4,  et  superaddam  .6., 
que  proueniunt  ex  ductis  2 in  3,  que  sunt  sub  uirgis;  quod  in  1 quod  est  super  4; 
quod  in  1 quod  est  super  .5.,  erunt  366;  ct  tot  habuit  tertius  homo  post  duplicationem 
ct  triplicationem  sibi  factas  a primo  et  secundo  homine.  Vnde  si  de  366  acceperimus 
medietatem  tertig  partis  ipsorum,  scilicet  sextam,  uenient  ci  pro  bizantijs  tertij  ho- 
minis. Ad  ultimum  quippe  extraham  1,  quod  est  super  5,  de  3,  remanent  4.;  quibus 
ductis  in  2 uicibus  3,  uicibus  4 que  sunt  sub  uirgis ; et  illud  totum  per  4,  scilicet 
per  uumerum  hominum,  erunt  384;  quibus  addam  24,  que  proueniunt  ex  multiplica- 
tione de  2 vicibus  3,  vicibus  4 que  sunt  sub  uirgis,  ducta  in  1 quod  est  super  3.,  erunt 
408;  et  tot  habuit  quartus  homo  post  duplicationem  et  triplicationem  et  quadrupli- 
cationcin  sibi  factas  a primo  ct  secundo  ct  tertio  homine.  Quare  si  dc  408  accepe- 
rimus medietatem  tertij  quartj  partis,  hoc  est  yj  , uenient  17  pro  quantitate  bizau- 
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tiorum  quos  cepit  quartus  homo  , ut  superius  inucntum  est.  Aliter  positis  | { i \ 
per  ordinem,  et  inucutis  bizantijs  480  pro  summa  bizantiorura  ipsorum  quatuor  ho- 
minum, extraham  | de  uno  integro;  et  pro  ~ quod  remanet,  accipiam  medietatem  de 
480,  et  superaddam  .1  quod  proucuit  ex  ducto  i in  t,  quod  in  1.,  que  unitates  sunt 
super  ituor  uirgis,  erunt  241  ; et  tot  cepit  cx  ipsa  suma  {sic)  primus  homo. 

Rursus  extraham  ~ de  uuo  integro,  remanent  de  quibus  accipiam  medietatem,  ucniet 
J;  pro  quo  accipiam  ~ de  4S0,  et  superaddam  1 quod  prouenit  ex  ductione  dictarum 
unitatum  inse,  et  habebo  ici;  et  tot  cepit  secundus  homo.  Item  tollam  £ de  uno  in- 
tegro, remanebunt  { ; de  quibus  accipiam  medietatem  tertij  partis  ipsarum,  ueniet 
\ ; pro  quo  accipiam  octatiam  partem  de  .480.,  et  addam  similiter  1.,  et  habebo  61  pro 
bizantijs  tertij  hominis.  Adhuc  demam  { de  uno  integro,  remanent  | ; de  quibus  ac- 
cipiam medietatem  tertig  quartg  partis  ipsorum  s,  ueniet  ^ ; pro  quo  accipiam  trige- 
ximam  pariem  de  480,  et  superaddam  1,  et  habebo  17.  pro  bizantijs  quarti  hominis. 

Questio  similis  suprascriptc  de  tribus  hominibus. 

Item  Tres  homines  habebant  bizautios;  et  cum  primus  duplicaucrit  bizantios  reli- 
quorum, nec  non  et  addiderit  cis  medietatem  omnium  que  habebant;  ct  secundus  tri- 
plicaucrit  | bizantios  tertij  ct  primi  hominis,  ct  addiderit  cis  tertiam  bizantiorum  ipso- 
rum; et  Tertius  quadruplicauit  bizantios  reliquorum,  ct  addiderit  eis  quartam  bizan- 
tiorum ipsorum,  ct  habuit  unusquisque  suam  portionem,  scilicet  tertiam. 

Sciendum  est  primum,  quod  quando  aliqua  res  duplicatur,  et  additur  super  eam 
medietas  eius,  tunc  illa  res  sui  dupli  et  dimidij  est  | . Similiter  cum  aliqua  res  tri- 
plicatur, ct  additur  ci  tertia  pars  sui,  tunc  illa  res  sui  tripli  ct  tertie  eius  est  ^ . 
Eodemque  modo  cum  aliqua  res  quadruplicatur,  et  additur  ei  quarta  ipsius  rei,  tunc 
illa  res  cx  quadrupli  sui  et  quarte  est  ^ : quare  ponam  in  ordine  £ ^ f , ct  imi- 
tabor primam  ultimam  regulam  prcdictam;  hoc  est  cum  multiplicabo  5 uicibus  10,  ui- 
cibus  17,  que  sunt  sub  uirgis,  ucnicnt  850.  pro  tertia  parte  totius  summe  eorum;  quos 
multiplicabo  per  3 propter  homines  qui  sunt  tres  , ct  erunt  bizantij  2550.  pro  tota 
summa:  et  extraham  \ de  uno  integro,  remanebunt  pro  quibus  accipiam  * de  2550., 
et  superaddam  bizantios  24,  qui  proueuiunt  ex  2 uicibus  3,  uicibus  4.,  que  sunt  super 
uirgis,  erunt  1554;  et  tot  habuit  primus.  Et  extraham  ~ de  uno  integro,  remanebunt 

pro  quibus  accipiam  ^ de  2550,  ct  superaddam  60,  que  proueniunt  ex  multipli- 
catione dc  5 que  sunt  sub  uirga,  uicibus  3,  uicibus  4 que  sunt  super  uirgis,  erunt 
1845;  de  quibus  accipiam  {,  hoc  est  multiplicabo  1845  per  2,  et  diuidam  per 5.;  uel 
quintam  dc  1845,  que  est  369,  multiplicabo  per  2,  quod  est  pulchrius,  uenient  738; 
et  tot  habuit  secundus.  Rursus  extraham  de  uno  integro  , remanebunt  i!  ; pro 
quibus  accipiam  de  2550,  hoc  est  diuidam  2550  per  17;  et  quod  prouenerit,  multi- 
plicabo per  13,  uenient  1950:  super  que  addam  200,  que  proueniunt  ex  5 uicibus  10 
que  sunt  sub  uirgis,  uicibus  4 que  sunt  super  uirga,  erunt  2150;  et  tot  habuit  ter- 
tius homo  quando  quadruplicauit  bizantios  reliquorum,  et  addidit  ei  quartam  partem. 
Vnde  si  de  bizantijs  2150  acceperimus  } cx  tribus  decimis  eorum,  hoc  est  ~ ipsorum, 
uenient  258;  et  tot  habuit  tertius  homo.  Est  enim  hic  modus  similis  secundo;  quia 
cum  hoc  per  secundum  modum  facere  uoluimus,  extrahemus  2 dc  5;  ct  3 que  restant, 
multiplicabo  per  10  uicibus  17,  uicibus  3,  et  habebo  1530;  ct  hoc  est  accipere  f de 
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1530  (sic)',  et  addam  postea  24  super  1530,  et  habebo  similiter  pro  bizantijs  primj  ho- 
minis 1534.  Item  extraham  3 de  io.,  et  7 que  remanent,  ducam  in  17  uicibus  5,  uicibus 
3,  et  habebo  ^ de  2630;  et  sic  possumus  eodem  modo  in  similibus  operarj.j 

Et  quia  quatuor  inuenti  numeri  sunt  sibi  inuicem  comunicantes  ; et  est  senarius  u rect" 
comunis  eorum  mensura;  si  diuiserimus  unumquemque  eorum  per  6,  habebitur  solutio 
huius  questionis  in  minoribus  numeris;  et  summa  eorum  erit  425,  et  bizantij  primi 
erunt  259.  Secundi  123.  Tertij  .43. 

Epistola  suprascripti  Lconardi  ad  Magistrum  Theodorum 
philosophum  domini  Imperatoris. 

Assiduis  rogaminibus  et  postulationibus  a quodam  mihi  amicissimo  inuitatus  , ut 
modum  sibi  componerem  soluendi  subscriptas  auium  et  similium  questiones;  quia  ipse 
tanquam  nouiter  in  hoc  magisterio  educatus,  fortiora  pabula  in  libro  meo  numeri  ap- 
posita pauescebat,  lac  sibi,  uelut  nouiter  genito  filio,  suauitatis  preparans,  ut  robu- 
stius effectus  capere  ualeat  artiora,  presentem  sibi  modum  inueui,  per  quem  non  solum 
similes  questiones  soluunlur,  verum  et  omnes  diuersitates  consolaminum  monetarum. 

Et  quia  ipsum  in  illa  scientia  prestautiorem  et  utilem  elegi,  uobis,  reuerende  pater 
domine  Theodore,  imperialis  aule  sume  (sic)  phylosophe,  mictendum  decreui,  ut  ipso 
perlecto,  que  utilia  sunt,  uestre  celsitudinis  probitas,  resecatis  superfluis,  reconseruct. 

De  auibus  emendis  secundum  proportionem  datam. 

Quidam  emit  passeres’  3 pro  uno  denario,  et  turtures  2 pro  uno  denario,  et  columbam 
1 pro  denarijs  2,  et  ex  his  tribus  generibus  auium  habuit  aucs  30.  pro  denarijs  30. 

Queritur,  quot  aues  emit  ex  uno  quoque  genere:  posui  primum  passeres  30  pro  10  de- 
narijs, et  seruaui  denarios  .20.,  qui  sunl  differentia,  que  est  a 10  denarijs  usque  in  30; 
et  mutauj  uuum  ex  passeribus  in  turturem,  et  fuit  augmentum  in  ipsa  mutatione  | 
unius  denarij;  quia  passer  ualebat  j unius  denarij,  et  turtur  ualebat  | unius  denarij, 
scilicet  | unius  denarij  plus  pretio  passeris:  et  mutauj  iterum  unum  ex  passeribus 
in  columbam  , et  melioratus  sum  in  ipsa  mutatione  denarij  | 1 , scilicet  differentia 
que  est  a j unius  denarij  usque  in  denarios  2;  et  feci  sextas  ex  ipso  denario  \ 1,  et 
fuerunt  sexte  .10.:  et  secundum  hoc  opportuit  me  mutare  passeres  in  turtures  et  co- 
lumbas, donec  ex  ipsa  mutatione  proueniant  illi  denarij  20,  quos  superius  seruaui  : 

quare  ex  ipsis  feci  sextas,  et  fuerunt  sexte  120;  quas  diuisi  in  duas  partes,  quarum 
una  posset  diuidi  per  10.  integraliter,  et  alia  per  1;  et  suma  (r/c)  utriusque  diuisionis 

non  ascenderet  in  30;  et  fuit  prima  pars  ito,  et  alia  10:  et  diuisi  primam  partem,  J 

scilicet  110  per  10,  et  secundam  per  1,  et  habui  columbas  11  et  turtures  10.:  quibus  r*i.  1»  «•*,'. 
extractis  de  auibus  30,  remanserunt  9 pro  numero  passerum ; qui  passeres  ualent  de- 
narii 3,  et  turtures  10  valent  denarii  5,  et  columbe  .11.  ualent  denarii  .22;  et  sic  ex  istis 
tribus  generibus  auium  habebuntur  aucs  30  pro  30  denarijs,  ut  quesitum  est. 

De  eodem. 

Et  si  uolumus  habere  aues  29  pro  denariis  29,  eodem  modo  possumus  operari,  vi- 
delicet pretium  29  passerum,  qui  sunt  aues  uiliores,  extrahemus  de  denariis  29,  et  de 
reliquis  faciemus  sextas,  et  erunt  sexte  110;  quas  diuidemus  iterum  in  duas  partes  , 
quarum  una  diuidatur  integraliter  per  10,  et  altera  per  1;  et  summa  utriusque  diui- 
sionis non  ascendat  in  29.;  que  partes  dupliciter  fieri  possunt:  primum  ut  prima  pars 


Digitized  by  Google 


248 

sit  tio,  secunda  6;  ct  diuidantur  no  per  io,  uenient  columbe.  II,;  et  C diuidantur  per 
i,  uenient  turtures  .6.;  quibus  extractis  dc  29,  remanent  is  pro  numero  passerum:  uel 
116  diuidemus  in  100  et  in  jo;  ct  diuidemus  ioo  per  to,  et  16  per  i,  et  habebimus  co- 
lumbas .10  et  turtures  io;  /eliquo,  que  sunt  usque  in  29.,  scilicet  3,  erunt  passeres; 
et  sic  soluta  est  hec  questio  dupliciter. 

Item  de  auibus. 

Et  si  uolutnus  liabere  aues  is  pro  denarijs  15,  hoc  esse  non  posse  sine  fractione 
auium  demonstrabo.  Verbi  gratia:  si  extraxero  pretium  is  passerum  de  denarijs  is;  ct 
de  residuis  denarijs  faciam  sextas,  que  sunt  60,  non  poterunt  diuidj  in  duas  partes, 
quarum  uua  diuisa  per  10,  ct  altera  per  i,  nenia  t mune  rus  integer  cx  ipsis  duabus  di- 
uisiouibus,  qui  sit  minor  dc  15.:  exempli  causa:  si  diuisero  co  iu  so  et  in  io;  et  di- 
uiscro  so  per  10,  et  10  per  i,  ueniente  (sic)  cx  ipsis  duabus  diuisionibus  5 et  io;  qui- 
bus insimul  iuuetis  faciunt  15,  scilicet  summa  omnium  auium;  et  sic  noti  caderet  aliquis 
passer  in  hac  emptione;  quia  columbe  5 ualcnt  denarios  10,  et  turtures  io  ualent  de- 
narios 5 ; et  sic  cx  his  duobus  generibus  auium  tantum  habentur  aucs  15  pro  de- 
narijs 15;  ct  nec  est  numerus  aliquis  alius  infra  oo  maior  quam  50,  qui  integralitcr 
diuidatur  per  io;  et  minor  eo  hic  locum  non  habet;  quia  si  poucremus  40  pro  una 
parte,  remanent  pro  alia  parte  20:  unde  si  40  diuidantur  per  io,  et  *o  per  i,  egre- 
derentur cx  infrascriptis  duabus  diuisionibus  24  aucs;  que  locum  non  habent , cum 
debeant  esse  is.  Sed  si  uolemus  frangere  aues,  diuidemus  60  supradirta  in  55  et  in 
5,  et  diuidemus  55  per  10,  uenient  columbe  ‘ 5;  et  diuidemus  5 per  i,  uenient  turtures 
m.  16  n-rt».  5.  Extractis  itaque  columbis  J 5 et  turturibus  5 de  auibus  | 13,  remanebunt  passeres 
| 4,  quorum  pretium  est  denarius  1 ct  semis;  ct  pretium  5 turturum  est  deuarij  i 2; 
et  pretium  columbarum  7 3 est  deuarij  fti;  et  sic  ex  his  tribus  generibus  auium  ha- 
bentur aues  15  pro  denarijs  ,15. 

Et  si  uolumus  habere  aucs  15  pro  denarijs  16,  hoc  integraliter  poterit;  quia  ex- 
tractis denarijs  5,  scilicet  pretium  passerum  15,  de  denarijs  is,  remanent  denarij  11, 
qui  sunt  sexte  66;  quibus  diuisis  in  eo  et  in  6,  diuidclur  60  integralitcr  per  to,  et 
6 per  l;  et  ex  ipsis  diuisionibus  uenient  columbe  6 ct  turtures  6. ; relique  que  sunt 
usque  in  15,  scilicet  3,  sunt  passeres;  et  sic  possumus  in  omnibus  similibus  operari. 
Sed  ut  ea  que  dixi  liquidius  sapientia  uestra  intclligat,  aliam  huiusmodi  proponam 
questionem.  Videlicet  ut  passeres  3 dentur  pro  uno  denario;  et  columba  ualcat  de- 
narios 2;  et  perdix  ualcat  denarias  3 ; et  uolo  ex  bis  tribus  generibus  auium  aues 
30  pro  denarijs  30  habere.  Extraham  quidem  supradicto  modo  de  denarijs  30  pretium 
passerum  30,  quod  est  .to.,  remanebunt  denarij  20,  quos  scruabo;  et  mutabo  unum 
ex  passeribus  in  columbam,  et  erit  melioratio  denarius  1 1,  scilicet  5 tertie  unius  de- 
narij; et  mutabo  iterum  alium  passerem  in  perdicem,  ct  erit  melioratio  eius  denarii 
1 2,  hoc  est  tertie  s,  que  sunt  dilTereutia,  que  est  i pretio  unius  passeris  usque  iu 
pretium  unius  perdicis;  et  faciam  tertias  cx  denarijs  20  seruatis,  ct  erunt  tertie  60; 
quas  diuidaiu  in  duas  partes,  quarum  una  diuidatur  integralitcr  per  8,  ct  alia  per 
5;  et  que  ex  utraque  diuisione  pcruencrit,  non  ascendant  in  30;  eritqne  una  illarum 
duarum  partium  40,  cl  altera  20:  et  diuidain  40  per  8,  uenient  perdices  .5;  et  diuidam 
20  per  5,  uenient  columbe  4:  relique,  que  sunt  usque  in  30,  scilicet  21,  sunt  passeres. 
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Item  passeres  5 ualeut  denarium  1,  ct  turtures  3 dentur  pro  uno  denario,  et  co~ 
lumlm  ualeut  denarias  2,  ct  perdix  ualeat  denarios  3;  et  uolo  ex  his  qualuor  gene- 
ribus auium  habere  aues  24  pro  denarijs  24:  ponam  pretia  uniuscuiusque  generis  auiuin 
in  ordine,  videlicet  J*  ct  ~ ct  2 et  3,  ut  in  margine  cernitur;  ct  extraham  pretium  unius 
passeris  de  pretio  cuiusque  reliquorum  triuin  generum,  scilicet  | de  j et  de  2 et  de 
3 ; et  residua  ponam  super  ipsa  pretia  per  ordinem  , et  halwjho  ^ super  | et  { t , 
scilicet  super  2,  et  J 2,  scilicet  super  3:  deinde  pretium  24  passerum  extraham 
de  denarijs  24,  remanebunt  denarij  ‘ 19;  quos  multiplicabo  per  ts,  .ut  faciam  cx  eis 
quindecimas,  sicut  suu t difTereiilie  suprascriplc,  erunt  ^ 298;  quas  diuidam  in  tres 
partes,  quarum  | una  inlcgraliler  diuidatur  per  42,  et  altera  per  27,  et  tertia  per  2; 
quia  melioratio  mutationis  unius  passeris  in  perdicem  est  J|,  ct  melioratio  mutationis 
passeris  in  columbam  est  ~ ; et  melioratio  mutationis  passeris  in  turturem  est  ^ : 
et  ideo  diuidende  sunt  »8  in  tres  partes,  quarum  una  diuidatur  intcgraliter  per 
42,  secunda  per  27,  tertia  per  2;  et  quod  ex  ipsis  tribus  diuisionihus  prouenerit,  cadat 
infra  numerum  auium  emptarum,  scilicet  infra  24;  quod  poterit  ficrj  dupliciter:  primum 
de  2S8  extraham  quadruplum  de  42  ct  de  ^7,  scilicet  168  et  108,  que  sunt  in  summa 
27C;  et  remanebunt  pro  tertia  parte  12:  ct  diuidam  168  per  42,  et  108  per  27,  ct  12 
per  2,  ueuient  perdices  .4.,  et  columbe  4.,  et  turtures  .6.,  que  sunt  in  summa  aues  14.; 
relique  que  sunt  usque  in  24,  scilicet  10,  erunt  passeres.  Vel  aliter:  ponam  pro  prima 
parte  quincuplum  de  42,  pro  quo  habebuntur  perdices  5;  et  pro  secunda  parte  ponam 
duplum  de  27,  pro  quo  habebuntur  columbe  2;  ct  cx  ipsis  28S  remanebunt  24  , que 
sunt  duodeciiplura  de  2,  pro  quo  duodecuplo  habebuntur  turtures  .12;  relique  uero  que 
sunt  usque  in  24  aues,  scilicet  5,  erunt  passeres;  ct  sic  possumus  in  similibus  ctiain 
ct  in  consolamine  monetarum  et  hizautiunuu  operari;  quod  quandocumque  vel  pla- 
cuerit dominationi  uestre  liquidius  declarabo. 

De  compositione  pentagunj  equila  teri  in  triangulum  equicr urium  datum. 

Libet  etiam  solutionem  subscriptg  questionis,  quam  nuper  ituieiii  lumine  uestre  cor- 
rectionis transmittere.  Videlicet  cum  iu  triangulo  equicr  urio  noto  protractum  sil  pen- 
tagonum  cquilatenim,  qualiter  inueniatur  longitudo  ipsius  lateris,  demonstrabo.  Ksto 
trigonum  . abe cuius  unum  quodque  latus  ab  et  ac  sit  10,  mensura  et  basis  ,bc. 
sit  12,  ct  in  ipso  trigono  protractum  sit  pentagonum  equilaterum  a,  d.  e.  f.  g;  ct  nolo 
itiucuire  longitudinem  unius  cuiusque  lateris  penlagonj:  protraham  primum  iu  trian- 
gulo abe  perpendicularem  .a  /*.,  que  erit  nola,  cum  nota  sint  latera  ab  et  b h\  ct 
erit  longitudo  eius  s;  et  a puncto  d super  latus  ,b  c.  protraham  cathetum  di,  que  equi- 
distabit  catheto  a h\  quare  triangulus  .d  /m.  similis  est  triangulo  ,abh quare  proportio 
•ib.  ad  bd  est  sicut  proportio  .h.b.  ad  ,b.a.y  nec  non  et  proportio  J.d.  ad  .d.b.  est  sicut 
jiroportio  .ha.  ad  .ab.’,  sed  h a ex  a b est  J , quare  ct  .4  d.  est  ~ ex  .d.b.  Lt  est  b b 
ex  ba\%  cum  b a sit  io,  et  b h sit  .6.,  scilicet  mcdictus  | cx  bct  erit  ct  J.b  cx  b d. 
|.  Lt  quia  latera  penlagonj  ad  ct  a g sunt  sibi  inuicein  equalia,  si  auferatur  a d 
ex  ab,  ct  ag  ex  a c.,  remanebunt  recte  db  ct  go  sibi  inuiccm  equa  I es:  sunt  enim 
.gf.  ct  .de  equales;  due  ergo  recte  g c et  g /.  duabus  b d ct  de  sunt  equales;  et 
angulus  ./ cg . angulo  .ebd.  est  equalis,  cum  equicrurium  sit  trigonum  .abe.',  quare 
basis  be.  basi  .c  f est  equalis:  est  enim  bh  equalis  .ch.:  unde  si  ex  b h auferatur 
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.be.t  ct  cx  ch  auferatur  .c  remanebit  f h.  equalis  die:  Ilis  itaque  omnibus  intellectis, 
ponam  unum  quodque  latus  pcntagonj  rem,  et  erit  e h.  medietas  rei;  quare  .be.  erit 
.6  minus  medietate  rei;  et  auferam  a d ex  aby  scilicet  rem  de  .10.,  remanebit  Ab.  io 
mirius  rc;  de  quibus  accipiam  ~ , et  habebo  pro  catheto  A i.  8 minus  | rei.  Et  ac- 
cipiam rursus  { cx  d bt  et  habebo  .6  minus  \ rei  pro  linea  .bi.‘,  est  enim  ct  be.  6 
minus  medietate  rei:  quare  si  auferamus  b i ex  b e,  remanebit  .ie.  ~ rei;  el  sic  erunt 
latera  triangulj  A. e. i.  nota:  ct  quia  angulus  ,d.i.c  est  rectus,  erunt  quadrata  laterum 
di  et  i e equalia  quadrato  linee  d e.\  quod  quadratum  est  census,  cum  de  sit  res: 
quare  multiplicabo  d /,  scilicet  8 minus  | rei,  in  se,  uenient  dragiue  04  ct  jf  census 
minus  rebus  J 12;  et  multiplicabo  4«6.»  scilicet  ~ rei,  in  se  , ct  ucniet  ~ census; 
quam  addam  super  census  el  draginis  64,  diminutis  rebus  -5  12,  et  habebo  census 
et  dragmas  64,  diminutis  rebus  \ 12,  que  cquantur  censui,  scilicet  quadrato  lateris 
A e.:  unde  si  addidero  utrique  parti  res  | 12,  et  tollam  ab  utraque  parte  yj  census, 
remanebunt  ^ census  et  res  | 12  , que  equautur  dragmis  64.  El  ut  bec  reducantur 
ad  censum  unum,  multiplicanda  sunt  omnia  que  habentur  per  ~ 2,  ct  erit  census  et 
res  | 36,  que  equautur  dragmis  “ 182;  ct  sic  reducta  est  questio  ud  unam  ex  regulis 
algebre.  Ynde  si  ad  solutionem  quesili  liquidius  ucnirc  nolumus,  ponam  pro  censu 
quadratum  JcJ.m.n cuius  unumquodque  latus  sit  cqualc  lateri  pentagoni  supradicli; 
ct  ducam  secundum  rectitudinem  latera  .k  n,  ct  Im  iu  puncta  .p.o\  et  fit  unaqueque 
rectarum  .tip.  ct  .m.o.  | 36 ; et  diuidatur  recta  m o.  ad  punctum  .q.  in  duo  equa,  et 
erit  .m.q,  J is:  et  quoniam  quadratum  km  est  census,  erit  latus  .m.n.  res;  ct  unum- 
quodque laterum  n p et  .mo.  est  j 36;  quare  tota  superficies  n o.  est  res  ± 36  : cui 
superficiei,  si  addatur  quadratum  k m,  erit  tota  superficies  rectiangula  .k  o.  | census 
ct  res  y 36;  que,  ut  superius  iuueuclum  est,  equautur  dragmis  * 182:  ergo  superficies 
ko  est  dragiue  * 182.;  que  superficies  proucnit  cx  kl  iu  / o;  sed  k l equalis  est  recte 
l m.;  ergo  cx  ductu  Im.  in  do.  proueniunt  * 182;  quibus  si  addatur  multiplicatio  cx 
mq.  in  se,  hoc  est  ex  f 18,  egredientur  77517  pro  quadrato  linee  .lq.:  de  quorum 
radice,  que  est  secundum  propinquitatem  22  et  minuta  44  et  secunda  33  et  tertia  15 
ct  quarta  7,  si  auferatur  linea  mq.t  scilicet  * 18,  remanebunt  pro  quantitate  rei  .//»., 
hoc  est  pro  quantitate  unius  cuiusque  lateris  pentagonj,  4 et  minuta  27  et  secuuda 
24  ct  tertia  40  et  quarta  50.  Inucni  etiam  his  diebus  alias  solutiones  super  similibus 
questionibus,  quas  dominationi  uestre,  quaudocumquc  placuerit,  destinabo. 

Moilus  alius  soluendi  similes  questiones. 
hem  pono  solutionem  sequentis  questionis  per  quemdam  pulchrum  modum.  Nam 
questio  talis  est.  Quinque  homines  denarios  habent,  cx  quibus  primus  cum  medietate 
denariorum  secundi  habet  12.  Secundus  cum  £ denariorum  tertij  hominis  habet  15. 
Tertius  cum  { denariorum  quartj  habet  18.  Quartus  cum  j denariorum  quinti  habet 
20.  Quintus  cum  ~ denariorum  primj  habet  23:  ponam  hos  quinque  homines  in  ordinent, 
ct  sub  unoquoque  ponam  suam  petitionem,  ut  hic  cernitur. 
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Et  incipiam  a 2,  qui  sunt  sub  uirga  primi  hominis,  et  multiplicabo  2 per  12,  qui 
sunt  super  ipsum  primum,  erunt  24;  de  quibus  tollam  multiplica tionem  de  «,  quod 
est  super  2,  in  13,  remanebunt  9.;  que  multiplicabo  per  3,  que  sunt  sub  uirga  se- 
cundi hominis,  erunt  2";  quibus  addam  multiplicationem  de  1,  quod  est  super  2,  in 
t,  quod  est  super  3 ductam  in  .18.,  que  sunt  super  tertium  hominem,  erunt  43.;  que 
ducam  in  4,  que  sunt  sub  uirga  eiusdem  tertij  hominis,  erunt  iso;  de  quibus  tollam 
id  quod  proueriit  cx  ducto  1,  quod  est  super  2,  in  i quod  est  super  3,  in  1 quod 
est  super  4,  quod  in  20,  remanebunt  ir>o;  que  ducam  in  3,  que  sunt  sub  uirga  quarti 
hominis,  erunt  soo;  quibus  addam  23,  que  proueniunt  ex  ducto  1,  quod  est  super  2, 
in  i quod  esi  super  3,  | quod  in  1 quod  est  super  4,  quod  in  i quod  est  super  3,  «•  18 

quod  in  23  , erunt  823  ; que  multiplicabo  per  6 , que  sub  uirga  quintj  hominis  , 
erunt  4933  , que  seniabo  super  primum  bomiuem.  Et  operabor  similiter  in  reliquis 
quatuor  hominibus  , videlicet  multiplicabo  3 , que  sunt  sub  uirga  , per  15  , ct 
tollam  semel  is,  et  residuum  multiplicabo  per  4,  erunt  ics.;  quibus  addam  multipli- 
cationem de  i quod  est  super  3,  in  1 quod  est  super  4,  ductam  in  .20.,  erunt  i»; 
que  ducam  in  5,  ct  tollam  23,  que  ucniunt  cx  uno  quod  est  super  4,  quod  in  1 quod 
est  super  5,  quod  in  23,  remanebunt  017;  que  ducam  in  6,  que  sunt  sub  uirga  quinti 
hominis,  erunt  3702;  quibus  addam  12.,  que  proueniunt  ex  1 quod  est  super  3,  in  1 
quod  est  super  4,  quod  in  1 quod  est  super  s,  quod  in  1 quod  est  super  6,  quod 
in  12,  erunt  3714  ; que  ducam  in  2 que  sunt  sub  uirga  primj  hominis,  erunt  7428, 
que  seruabo  super  secundum  hominem.  Rursus  multiplicabo  4,  que  sunt  sub  uirga, 
per  is,  ct  tollam  semel  20,  residuum  multiplicabo  per  5,  et  addam  23  , que  proue- 
niunt ex  1 quod  est  super  4 , in  1 quod  est  super  5,  quod  in  23;  et  totum  illud 
multiplica!*»  per  0 que  sunt  sub  uirga,  erunt  1698;  de  quibus  tollam  12,  que  pro- 
ueniuut  ex  1 quod  est  super  4,  in  1 quod  est  super  5,  quod  in  -i  quod  est  super 
c,  quod  iu  12,  remanebunt  ic$6;  que  ducam  in  2 que  sunt  sub  uirga  , erunt  3372  ; 
quibus  addam  15,  que  proueniunt  ex  1 quod  est  super  4 , in  1 quod  est  super  5 , 
quod  in  1 quoti  est  super  6 , quod  in  1 quod  est  super  2 , quod  in  15  , quod  in 
15  (sic),  erunt  3387  ; que  ducam  in  3 que  sunt  sub  uirga,  erunt  10161,  que  seruabo 
super  tertium  hominem.  Et  cum  eodem  modo  operatus  fuero  in  inuenctionc  quartj 
et  quintj  numeri  , habebo  super  quartum  hominem  11268,  et  super  quintum  I57C0 : 
deinde  multiplicabo  2 per  3,  que  per  4 , que  per  5,  que  per  6 que  sunt  sub  uir- 
gulis,  erunt  320;  et  multiplicabo  .1.  quod  est  super  2,  in  i quod  est  super  3,  quod 
in  1 quod  est  super  4 , quod  in  1 quod  est  super  5,  quod  in  t quod  est  super  0 , 
uenient  1;  quoti  addam  cum  720,  cum  propositorum  hominum  numerus  sit  inpar;  quia 
si  esset  par,  tolleretur,  ct  erunt  721;  in  quorum  regula,  que  est  f de  103,  diuidendi  sunt 
suprascripti  numeri  per  ordinem,  ct  habebo  quantitates  uniuscuiusque  eorum,  ut  su- 
perius in  questione  cernitur. 

Inuestigatio  unde  procedat  inuentio  suprascripta. 

Et  si  unde  talis  inuentio  procedat  | habere  uolucrilis,  uobis  illud  , lanquam  do-  w.  is  w,Nl 
mino  ucucrnndo  mittere  procurabo.  Soluuntur  etiam  similes  questiones  aliter,  ut  in 
libro  meo  denominato  ucslra  sapientia  poterit  inuciiirc.  Et  si  super  denarios  unius 
cuiusque  adderetur  eadem  pars  denariorum  reliquorum  quatuor  hominum  , que  ad- 


Digitized  by  Google 


252 

ilitur  in  tliola  questione  unicuique  de  suo  consequente,  et  haberet  primus  II,  Secun- 
dus is,  et  celera  ut  supra,  tunc  questio  esset  insolubilis,  nisi  concederetur  , primum 
habere  debitum;  quod  debitum  esset  ~ 13.  Et  Secundus  haberet  1^3  Tertius  ~ 
11.  Quartus  * Ifl  13.  Quintus  f~  «0. 
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Incipit  liber  quadratorum  com/tositus  <1  leonardo  pisatio . 
Anni.  M.  CC.XXr. 


Cvi  Magister  dominicus  pedibus  celsitudinis  uestre,  princeps  gloriosissime  domine 
.K,,  me  pisis  duceret  presentandum,  occurrens  Magister  Johannes  panormitanus,  ques- 
tionem  mihi  proposuit  infrascriptam,  non  minus  ad  geometriam  quam  ad  numerum 
perlinentem;  vt  inucnircm  munerum  quadratum,  cui  quinque  additis  uel  diminutis, 
semper  inde  quadratus  numerus  oriretur  : super  cuius  questionis  solutione  a me  iam 
iuuenta  considerans,  uidi  quod  habebat  originem  solutio  ipsa  ex  multis  que  quadratis 
cl  inter  quadratos  numeros  accidunt.  Nuper  autem  cum  relationibus  pisis  positis,  et 
aliorum  reddeuntium  ab  imperiali  curia,  intellexerim  quod  dignatur  uestra  sublimitas 
maiestas  legere  super  librum  quem  composui  de  numero,  et  quod  placet  uohis  audire 
aliquotiens  subtilitates  ad  geometriam  et  numerum  contingentes;  reinemorans  in  ues- 
tra curia  et  a uestro  phylosopho  suprascriptam  mihi  propositam  questionem,  ab  ea 
sumpsi  materiam,  et  ojius  incepi  ad  uestrum  honorem  condere  iufrascriptum  , quod 
uocari  librum  uolui  quadratorum,  ueniam  postulans  patienter,  si  quid  in  eodem  plus 
uel  minus  iusto  uel  necessario  continetur,  cum  omnium  habere  memoriam,  ct  in  nullo 
peccare  sit  diuinitatis  potius  quam  Immanitatis;  ct  nemo  sit  uitio  carens  et  undique 
circumspectus. 

Consideravi  super  originem  omnium  quadratorum  numerorum,  et  inueni, ipsam  egredi 
ex  ordinata  imparium  ascensione.  Nam  unitas  quadrata  est,  et  ex  ipsa  efficitur  primus 
quadratus,  scilicet  unum;  cui  unitati  addito  ternario  facit  secundum  quadratum,  sci- 
licet .4.,  cuius  radix  est  2.;  cui  etiam  additioni,  si  addatur  tertius  impar  numerus,  scilicet 
s,  tertius  quadratus  procreabitur,  scilicet  9,  cuius  radix  est  3.;  ct  sic  scin per  per  or- 
dinatam imparium  collectionem  ordinata  consurgit  ct  series  quadratorum.  Vnde  cum 
nolumus  .ii,**  quadratos  numeros  inuenire,  quorum  additio  faciat  quadratum  numerum, 
accipiam  qualem  uolucro  quadratum  imparem,  et  lial>e!>o  ipsum  pro  uno  ex  duobus 
dictis  quadratis;  reliquum  inueniam  ex  collectione  omnium  imparium  , qui  sunt  ah 
unitate  usque  ad  ipsum  quadratum  imparem.  Verbi  gratia  : accipiam  9 pro  uno  cx 
dictis  duobus  quadratis,  reliquus  habebitur  ex  collectione  omnium  imparium,  qui  sunt 
sub  .9.,  scilicet  dc  i et  3 ct  5 ct  7.,  quorum  summa  est  ic,  qui  est  quadratus;  quo 
addito  cum  9.  egredientur  25.,  qui  numerus  est  quadratus.  Kt  si  geometrica  uti  uo- 
luraus  demonstratione,  adiaceanl  quotcumque  numeri  impares  ab  unitate  per  ordinem 
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ascendendo,  donec  extremus  eorum  quadratus  fiat,  ct  sint  .ab.  .bc.  .cd.  .de  .e/, 

9 10 

ct  sit  .ef.  quadratus:  cl  quoniam  e /.  est  quadratus,  ct  .ac.  est  quadratus,  cum  pro- 
creetur ex  ordinata  collectione  imparium  .a  b.  et  ,b  c.  et  .cd.  ct  be.’,  et  totus  .af.  nu- 
merus est  similiter  quadratus;  ct  sic  cx  duobus  quadratis  ac  et  e f.  fit  quad  ratus  .af. 
Item  aliter  accipiam  aliquem  quadratum  parem,  cuius  medietas  sit  par  | ut  36,  cuius 
medietas  est  ih;  ct  auferam  ab  eo,  et  addam  eidem  .1.,  egredientur  17  ct  10,  qui  sunt 
impares  numeri  ct  continui,  cmn  nullus  impar  numerus  cadat  inter  cos  : cx  horum 
quoque  addictione  procreatur  (j/c)  36,  qui  est  quadratus;  et  ex  addictione  reliquorum 
imparium,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  is,  procreatur  ct;  ex  quibus  duobus  quadratis 
procreatur  ioo,  qui  est  quadratus,  et  procreatur  cx  collectione  imparium  numerorum, 

qui  sunt  ab  uno  usque  in  19.  Vel  accipiam  quadratum  numerum  imparem,  cuius  tertia 
pars  sit  integra,  ut  81.,  cuius  tertia  est  27;  et  accipiam  ipsum  27  cum  duobus  im- 
paribus numeris,  quibus  ipse  est  medius,  scilicet  25  et  29;  ct  hi  tres  numeri  coniuncli 
faciunt  .st.,  qui  est  quadratus;  et  cx  alijs,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  23,  egredientur 
«44,  cuius  radix  est  !2  : additis  ergo  144  cum  81  exit  sumina  collectionis  imparium  nu- 
merorum, qui  sunt  ab  uno  usque  in  29,  scilicet  225;  qui  numerus  est  quadratus,  et 
est  cius  radix  15.  Simili  quoque  modo  possunt  imieniri  quatuor  et  plurcs  continui 
impares  numeri,  cx  quorum  collectione  procreatur  quadratus  numerus;  et  ex  reliquis, 
qui  sunt  sub  ipsis  usque  ad  unitatem,  procreabitur  alius  quadratus;  et  ipsi  duo  qua- 
drati facient  semper  quadratum  numerum.  Similiter  inucnj,  unum  queinque  quadratum 
cxccdcrc  ipsum  quadratum,  qui  ante  eum  est  immediate,  secundum  quantitatem  ad- 
dictionis radicum  ipsorum.  Verbi  gratia  : 121,  cuius  radix  est  .11.,  excedit  190,  cuius 
radix  est  10,  secundum  quantitatem  addictionis  dc  to  et  ii,  scilicet  radicum  ipsorum. 
Quare  unus  quisque  quadratus  excedit  secundum  quadratum  ante  ipsum,  secundum  quan- 
titatem quadrupli  radicis  quadrati  , qui  est  iu  medio  eorum,  ut  127  qui  excedit  M 
in  quadruplum  dc  io;  et  sic  possunt  iuucnirj  di  (Terentio  que  sunt  inter  quadratos  per 
distantiam  radicum  ipsorum.  Kt  quando  duc  continue  radices  aggregate  faciunt  qua- 
dratum numerum,  tunc  quadratus  maioris  radicis  cquabitur  duobus  quadratis.  Simi- 
liter (piando  quadruplum  alicuius  radicis  est  quadratus,  tuuc  quadratus  sequentis  radicis 
cquabitur  duobus  quadratis,  quorum  unus  erit  ille  qui  creatus  est  cx  quadruplo  pre- 
diclo,  et  alius  est,  cuius  radix  csl  uno  minus  radice  quudrhplicala.  Vt  si  quadrupli- 
cetur 9,  egredietur  .36.  Ergo  100,  cuius  radix  est  .10.,  cquatur  04,  cuius  radix  est  8.  et 
36  qui  fuit  quadruplum  de  0.  Et  nola,  quia  cx  quadruplicalioue  alicuius  numeri  non 
egredietur  quadratus  nisi  ipse  fuerit  quadratus  quia,  ut,  Euclides  ostendit,  cum  pro- 
portio numeri  ad  numerum  est  sicut  proportio  quadratorum;  tunc  factus  ex  multipli- 
catione eorum  quadratus  eorum;  ct  quia  .4.  quadratus  est,  oportet  ut  liat  quadratus 
ille  numerus  quem  multiplicat,  ut  factus  cx  cis  sit  quadratus.  Et  sic  possumus  mul- 
timode tres  quadratos  numeros  iiiuenirc,  quorum  unus  semper  cquabitur  reliquis  ag- 
et ornat,  additi  faciant  144.  |«ru  trrtio  «ani«n*  quadratu  ; «(  adde  cum  «anima  pnlirtimm  duorum  qiuiut  *ur 
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C»  ii*  regula  dc  collecti. «uc  duarum  nu- 
«i.r.i«m  quadraturum  pomtinu*  recolit - 
prre  plurr»  uumrrn*  quadrat»,;  ct  ut  licc 
aperte  «ideam*,.  uoluniui  eolli#cie  S qua* 
ilraU»  auuvMvt,  quorum  pninu*  ct  m u*' 

Hui  »mi ut  tttni  U fanant  qu  .iltituMi  nttnic1 
rum:  rt  tuper  rerum,  tertio  additu,  ruciixt 
quadrata,  liunflrm*  ; rt  «tum  *M|«r  adJt- 
i limina  predie tmiiin  irium.  qatrl»  cum.' 
ru  4it.li t ti,  fiat  qiodnlut  uiinrmi,  rt 
|,r«IJiUi  quiiili»  fi.l  i|u«l»l«i  n inni  rt». 

Il4  rtmnMlUI  pontina,  prini  ti.  ■luniTBl 
nirein  9.  r<  |>cf  dictam  rrgiilani  inti.nie. 
mu.  .rr-jn  luiu  X umerum  Uto  biihI.i;  quod 
i jli^min  oanac,  impul-e,  numero*  qui 
>unt  ili  i ti.qut  ia  9.;  qu«  numrri  »mp» 
rr»  ,aut  iuli  .1.  X.  5-  7,  et  «m*,r%  iaci- 
. tnul  additi  fa«- i uni  16  pru  ,rr*mdii  qua- 
drato; ila  quml  ii  addiderit  eam  9 , ha- 
lor Iri,  25.  ; «t  per  .npra»rri|il  lim  m«dpm 
|mte*t  inarain  Urliu*  quadratu,  , quod 
puuelii,  iu  margina  oantir.  qnlimr  impa- 
rr,  iuwciji,  qui  «uai  «It  1 usque  ia  .25, 
qui  Itmt  I.  3.  5.  7.  9.  11.  I*.  I*.  17.  19.  21.  23 
qae  ol  25  i hclicl.i*  169  pro  innmi  tria»  qiudr. turum:  cl  i, lo  muilo  munite,  quartum  quadratum.  pi.urnJu  omiiri  impare*  , qui  »uni  .1»  I ii.quc  iu  169,  rt  uuarti.o  quarto* 
quadratum  ux  7056  ; et  *umm»  j -redutorum  trium  imnuremm  superadditu,  que  cet  169,  erit  rurant  iiiiiimi  7225;  ct  i»t«  mudu,  rt  r,  pradirta  «unia  lair)  poiret  ianemri  qm*;' 
qnedraiwi,  puueudo  omxr,  imjurr,  minn-roi , qui  suat  »1»  1 ut.pic  iu  7225  , rt  mtianio  pro  quinto  quadrato  rufum  13046444  ; «ut  quinto  nuiiter»,  »i  oddadrri 
«•luram  qiutuar  , hal*rli»«  pru  tetnwt  ■ ■moium  5 uumrrornni  quadraturam  131)53769;  rt  iit»  mmlo  potari,  plure*  quadrat* 


Digitized  by  Google 


fui.  20  ifcio. 


255 

gregatis.  Sed  unde  oriatur,  omnem  quadratum  excedere  | quadratum  antecedentem  sibi, 
secundum  quantitatem  addictionis  radicum  ipsorum,  ut  diximus  , patebit  si  radices 
eorum  ponamus  iu  lineas  ab  et  b g.  Et  quoniam  ab  et  bg  sunt  numeri  continui, 
erit  unus  eorum  maior  alio  i.  Sit  ergo  bg  uno  plus  quam  a b,  et  auferatur  c xbg 
unitas  dg .,  remanebit  .bd.  equulis  .b  a.:  et  quoniam  .bg.  numerus  diuisus  est  induo, 
scilicet  iu  bd  et  d g,  erit  multiplicatio  .bd.  in  se  cuiu.  </gin  se  ct  cum  duplo  dg. 
in  .bd.  cqualis  multiplicationi  .b g in  se.  Sed  multiplicatio  b d iu  se  equatur  multi- 
plicationi a b in  se.  Ergo  quadratus  qui  fit  a numero  .b  g.  superhabundat  eum,  qui 
fit  a numero  .ab.,  secundum  quantitatem  multiplicationis  g d in  se  et  dupli  .g  d.  in 
b d.  Sed  multiplicatio  .d  g.  in  se  est  unus,  qui  est  cqualis  unitati  .d g.,  uel  est  eadem; 
et  multiplicatio  dupli  .d g.  in  .b  d.  facit  duplum  cx  b d.t  cura  .dg.  sit ergo  duplum 
.b  d.  est  .a  </.;  ergo  quadratus,  qui  fit  a numero  b g,  excedit  quadratum  qui  fit  a nu- 
mero .ab.  t secundum  quantitatem  addictionis  radicum  eorum,  que  sunt  .<2  b.  et  b g.) 
quod  opportebat  ostendere. 

Aliter  quoniam  bd  numerus  equatur  numero  . ba .,  erit  totus  ad  diuisus  induo 
equa  super  punctum  b.y  cui  addita  est  unitas  -d g.)  erit  ergo  multiplicatio  dg  in  ag 
cum  quadrato  qui  fit  a radice  .ab.  cqualis  quadrato  qui  fit  a radice  b g:  quare  qua- 
dratus, qui  fil  a numero  b g,  excedit  quadratum  qui  fit  a numero  a b,  secundum  id 
quod  fit  cx  ductu  dg  iu  .a  g.  Sed  dg  in  ag  facit  numerum  .ag.,  cum  dg  sit  unum. 
Ergo  quadratus  b g excedit  quadratum,  qui  fit  ab  .a  b .,  secundum  addictionem  radicum 
ipsorum;  que  addictio  est  numerus  .a  g.  Similiter  ostendetur,  omnem  quadratum  exce- 
dere omnem  quadratum  minorem  sui,  secundum  multiplicationem  superliahundanlig 
radicum  imorum  in  addictionem  utriusque  radicis.  Verbi  gratia:  sint  duc  radices  duorum 
quorumlibet  quadratorum  a g et  g b.’,  ct  sit  g b maior  quam  a g.,  secundum  numerum 
.d  b.  Quare  multiplicatio  ag  in  se  cum  d b in  a b equatur  multiplicationi  .g  b.  iu  se; 
ergo  quadratus,  qui  fit  a numero  .g  b.y  excedit  quadratum  qui  fit  ab  .ag.  in  id  quod 
radix  gb.  excedit  radicem  ag.  ductum  in  utramque  radicem,  Scilicet  in  hoc  quod  fit 
ex  ductu  d b iu  a b ; quod  opportebat  ostendere. 

Est  enim  alius  modus  iinicnicndi  duos  quadratos  fatientes  coniuuclum  cx  cis  nume- 
rum quadratum,  qui  in  x°  euclidis  reperitur.  Adiaceant  duo  quadrati  numeri  simul 
pares  uel  impares  ab.  b g.;  quare  conpositum  cx  cis  ag  erit  par;  ct  esto  a b maior 
quam  .6g.,  et  diuidatur  ag  in  duo  equa  secundum  .«/.Numerus  ergo  integer  est  .a</.,cum 
sit  medietas  numeri  a g.  Et  extracto  a d ex  ab.  numero,  remanebit  d b numerus  integer. 
Et  quoniam  a g numerus  diuisus  est  equaliter  ] ct  inequaliter  in  .d.b.t  erit  multiplicatio 
ab  m bg  cum  quadrato  qui  fit  a numero  .d  b.,  cqualis  quadrato  qui  fit  a numero 
dg .;  sed  id  quod  fit  ex  ductu  .ab  in  bg  quadratus  est,  cum  quadrati  sint  numeri 
a b et  b g.,  quadratus  est  etiam  id  quod  fit  a numero  d b.',  ct  sic  iiiuenti  sunt  duo 
quadrati  facientes  coniunctum  ex  eis  quadratum  numerum,  ipsum  videlicet  qui  lit  a 
numero  d g.;  quod  opportebat  facere. 

Volo  demonstrare  quare  ex  ordinata  imparium  collectione,  ab  uno  incipiendo  iu 
inlitum.  egrediatur  ordinata  series  quadratorum  : adiaceant  numeri  continui  ab  uni- 
tate .A.  quotcumque  bg.  gd.  d e . ez.  z ct  componatur  .b  g.  cum  .A.  unitate,  et  egre- 
diatur uumerus  .t.\  similiter  componatur  unusquisque  numerus  cum  suo  antecedente 
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lins  quadratis  quadrupliciter;  et  liec  intcllignntur  sine  fractione.  Sint  mj.or  numeri 
non  proportionales  a.  b.  g . r/.,  et  sit  autem  .(i.  minor  .b.t  et  g.  minor  .d. j ct  si  compo- 
situs quad ratorum  ex  numeris  .a.b.  numerus  est  .e.,  compositus  quidem  ex  quadratis  | 
numerorum  -gd.  esto  .2. j ct  multiplicetur  .e.  per  .2.,  egrediatur  numerus  .c/.,ct  noti  sit 
quadratus  aliquis  numerorum  .e.z;  dico  quod  numerus  .c  f.  equatur  duobus  quadratis, 
duobus  numeris  etiam  duobus  modis:  multiplicatur  primum  .a  per  g,  et  egrediatur  nu- 
merus .tk.,  et  cx  .b.  in  .d.  egrediatur  i7.,  ct  ex  .a.  ia  .d.  egrediatur  et  ex  b . in.g. 

egrediatur  M.o.  Et  quoniam  numeri  a.b.g.d.  proportionales  non  sunt,  ct  est  minor  .a 
quam  et  .g.  quam  d .,  multiplicationes  stipradietas  inequales  esse  necessc  est;  et 
est  minor  t k quam  k /.,  quod  sit  n.kl : cx  kl  summatur  .k p.  cqualis  .t  k»  Similiter 
numerorum  .m.n.  no  sit  maior  .no.  quam  . mn ct  adiaccat /t  o.  equalis  .m.n.j  dico 
quod  numerus  ,c  f.  equatur  coniunctioni  quadratorum  qui  fiunt  a numeris  //.  et  <70., 
et  a numeris  ♦iw.rt*  ct  /2/.;  quoniam  ex  ductu  .e.  in  .5.  proucnit  .c/.,  ct  est  .e.  summa 
duorum  quadratonim  qui  fiunt  d numeris  ai.b.  Krgo  .c/.  prouenitex  multiplicatione 
quadrati  qui  fit  a numero  .a.  in  .2.,  ct  a numero  .b.  in  .z.  Sit  ergo  .c  i.  id  quod  egre- 
ditur ex  multiplicatione  cius  qui  fit  ab  .a.  in  se,  scilicet  quadrati  ipsius  .a.  in  2.;  rema- 
nebit ergo  pro  numero  qui  Iit  ex  ductu  quadrati  numeri  .b.  in  .s.  Sed  .2.  est 
coniunclio  quadratorum  qui  fiunt  a numeris  .g  d.  Quare  multiplicatio  quadrati,  qui 
fit  a numero  .a.  in  .2.,  equatur  multiplicationibus  duabus,  videlicet  quadrati  qui  fit 
ab  .d.  in  quadratum  qui  fit  a numero  .g.,  ct  in  quadratum  qui  fit  a numero  .d.  Sit  ergo 
.ch.  id  quod  egreditur  cx  multiplicatione  quadrati,  qui  fit  ab  ut.9  in  quadratum  qui 
fit  a numero  .g.;  erit  ergo  b i.  id  quod  egreditur  cx  multiplicatione  quadrati  qui  fit  a 
numero  .a.  iri  eum  qui  fit  ii  numero  .d.  Item  .i  r.  sit  multiplicatio  eius  qui  fit  a nu- 
mero .d.  ili  eum  qui  fit  a numero  g.;  remanebit  ergo  .r  f.  illud  quod  fit  ex  ductu 
quadrati  qui  fit  a numero  .b.  in  cum  qui  fit  a numero  diuisus  est  ergo  totus  nu- 
merus .c.f.  in  inj°r  numeris  qui  sunt  c h.  h i.  i r.  r f. ; ct  est  quadratus  unusquis- 
que eorum,  cum  factus  sit  cx  multiplicatione  quadrati  numeri  iu  quadratum  numerum, 
quorum  radices  esse  ostendam  t k.  k l.  m n.  no:  primum  quidem  ostendam,  quadratum, 
qui  fit  a numero  .t  A\,  eqtialcm  esse  munero  . c A.;  est  enim  c h factus  ex  multipli- 
catione quadrati  qui  fit  a numero  .n.,  in  quadratum  qui  fit  a numero  .g.  Sed  / k fa- 
ctus est  cx  multiplicatione  .a.  iu  .g.;  quare  quadratus,  qui  fit  a numero  t k,  equatur 
quadrato  qili  fit  ab  eo  cx  g.  Similiter  ostendetur,  quadratum,  qui  Iit  ex  a in  eum  qui 
fit  ex  cquarj  quadrato  quod  fit  a numero  .m  n.,  idcsl  cquari  numero  .h.i.>  ct 
quadratum  qui  fit  a numero  kl.  numero  .i  r.  r f.}  et  adhuc  quadratus,  qui  fit  ii  nu- 
mero .no.,  equatur  numero  .* r.  rf:  demonstrandum  quidem  restat,  duos  quadratos,  qui 
timit  a numeris  ,t  l.  ct  <70.,  vel  fiunt  1 numeris  .m.o.  ct  p /.,  equales  esse  iiii.of  qua- 
dratis qui  fiunt  a numeris  .t  k.  k l.  m n.  no.:  quibus  ostendam  primum  equales  esse 
illj  | qui  fiunt  d numeris  .t  l et  q o.\  quadratus  quidem,  qui  fit  a numero  .t  /.,  equatur 
duobus  cx  prediclis  qua  tuor  quadratis,  cis  qui  fiunt  a numeris  .t  k.  k /.,  et  duplo  mul- 
tiplicationis .t  k in  l k.  Quare  restat  demonstrandum  quod  duplum  multiplicationis  t k 
in  k l.  cum  quadrato  qui  fit  d numero  .470.,  faciant  cqualem  duobus  reliquis  qua- 
dratis, cis  videlicet  qui  fiunt  a numeris  .inn.no.  Ostendam  primum  quod  t k in  k l. 
equatur  .m  n.  in  .n  o.  Est  enim  t k id  quod  fit  ex  a.  in  g.,  ct  k l.  est  factus  cx  .b.  in 
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.d.  Ergo  multiplicatio  .t  k.  in  kl  egreditur  ex  multiplicatione  .a.  in  .g  ducta  in  mul- 
tiplicationem ex  b . in  d.  Similiter  multiplicatio  .m  n.  in  .n  o.  surgit  ex  multiplicatione 
.a.  in  .d.  ducta  in  multiplicationem  .b  in  g.  Quare  m n.  in  .no.  est  sicut  .tkinkl. 

Ergo  opportcl  demonstrare,  duplum  in  n . in  .n  o.  cum  quadrato  qui  fit  a numero  .q  o., 
equalem  esse  quadratis  qui  fiunt  a numeris  m n.  et  .n  o.:  est  enim  .n  q.  equulis  .n  m.; 
quare  quadratus,  qui  iit  a numero  .m  n.,  cquatur  multiplicationi  .m  n.  in  .n  q.,  est 
enim  plus  .mn.  in  .no.  (piam  .mn.  iu  .nq.t  secundum  illud  quod  est  cx  mn.  in  ,qo.  Ergo 
superficies  mn.  in  no.  superhahundit  [sic)  quadratum  qui  iit  a numero  .mn.  in  superficie 
.q  o.  in  .m  n .,  hoc  est  .q  o.  in  .q  n.  Et  quoniam  numero  .m  n.  equalis  est  numerus  .q 
comunis  adiaceat  .q  o.  Erit  ergo  totus  no.  equalis  numeris  .mn  et  qo.  Quare  quadratus, 
qui  iit  a numero  .n  o .,  cquatur  dualius  multiplicationibus  que  fiunt  ai  numero  .o  n.  in 
.nm.y  el  ab  .on.  in  oq.  Ergo  quadratus,  qui  fit  a numero  .no.,  superbabundat  superficiem 
.o  n.  in  ji  m.  in  superficie  q o in  on.  Sed  superficies  .mn.  in  .no.  superbabundat  quadra- 
tum, qui  fit  a numero  m n .,  in  superficie  .«  q.  in  q o.  Sed  quadratus,  qui  fit  a numero 
.no,  superbabundat  eandem  superficiem  .mn.  in  .no.  in  hoc  quod  fit  cx  no.  in 
.oq.  Sed  superficies  .n  o.  q o.  superbabundat  superficiem  .oq.qn.  in  id  quod  fit  a 
numeroso,  in  se.  Ergo  quadrati,  qui  fiunt  a numeris  .m  n.  el  .n  o.,  supcrliahundant 
duplum  superficiei  .m  n.  in  .«  o.,  hoc  est  .t  k.  in  k l.  in  quadrato  numeri  .q  o.  Sed 
duplum  multiplicationis  .t  k.  in  .k  l.  cum  quadrato  qui  fit  a numero  .q  o.  cquatur 
duobus  quadratis  qui  fiunt  a numeris  .m  n.  n o.  Quare  quadrati,  qui  fiunt  a numeris 
.tl.  et  .q  o.t  cquantur  quatuor  quadratis  qui  fiunt  a numeris  .t  k.  kl.  m n.  no.,  hoc 
est  numero  c quod  opportebat  ostendere. 

Ex  hoc  quidem  manifestum  est  quod  quando  duo  numeri  incquales  proponuntur, 
duplum  multiplicationis  uuius  in  alium  cum  quadrato  numerj  in  quo  maior  numerus 
superbabundat  minorem,  equatur  quadratis  qui  fiunt  ab  ipsis  numeris.  Quare  mul- 
tiplicatio 1 1 k in  k l,  hoc  est  mn.  in  .no.  cum  quadrato  qui  lit  a numero  ./?/.,  equatur  fu|  » 
quadratis  qni  fiunt  a numeris  tk.kl . Quare  si  cumunilcr  addantur  duo  quadrati 
qui  fiunt  a numeris  mn.no.,  erunt  duplum  superficiei,  que  est  ex  m n. in  no.,  cum 
tribus  quadratis  qui  fiunt  a numeris./?/,  mn.no.,  equales  1111."'  quadratis  qui  fiunt 
a numeris  .tk.  kl.  mn.  no.,  hoc  est  numero  .c/.  Sed  duplo  superficiei  , que  est  ex 
mn.  iu  no  et  duobus  quadratis,  qui  sunt  cx  rnn.no.,  equalis  est  quadratus  qui  fit 
si  numen»  .m.o.  Ergo  duo  quadrati,  qui  fiunt  a numeris  mo  et  /?/.,  cquantur  nu- 
mero ,cf. , ut  opportebat  ostendere. 

SecI  sit  unos  cx  numeris  .e.z.  quadratus,  et  primo  numerus  .e.;  dico  esse  possibile 
iuuenire  alios  duos  quadratos  numeros,  qui  cquantur  numero  .c/.,  quorum  unus  est 
ipse  qui  egreditur  ex  multiplicatione  numeri  c.  in  quadratum  qui  fit  a numero  .g  , el 
alius  egreditur  ex  ductu  .e.  in  eum  qui  fit  d numero  quoniam  quadratus  est  nu- 
merus .e.;  si  multiplicatur  per  quadratum  numerum,  factus  ex  multiplicatione  qua- 
dratus erit.  Quare  quadrati  sunt  qui  fiunt  cx  ductu  .e.  in  quadratos  qui  fiunt  a nu- 
meris .g.d.  Sed  coniunctus  ex  quadratis  numerorum  .g.d.  est  .z.;  et  ex  .e.  in  .z.  pro- 
uenit  . cf quod  opportebat  ostendere. 

Similiter  si  numeri  .e z.  quadrati  fuerint , erunt  duo  alij  numeri  quadrati  , qui 
eoniuncti  facerent  numerum  .cf.\  et  sunt  illi  qui  egrederentur  ex  ductu  .z.  in  qua- 
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dratis,  qui  fiunt  a numeris  .ab.  , et  ex  ductu  .e  in  quadratis  qui  fiunt  a numeris 
.g.d.:  et,  sicut  dixi,  si  unus  ex  numeris  .e.s.  quadratus  fuerit,  cquatur  numerus  .c/. 
ter  duobus  diuersis  quadratis;  et  si  ambo  quadrati  fuerint,  equabitur  numerus  .cf. 
quater  duobus  diuersis  quadratis. 

I.Nuenire  alio  modo  quadratum  numerum,  qui  duobus  quadratis  numeris  cquatur: 
adiaceant  .im.or  numeri  proportionales  .ab.  g.d. , ut  .a.  quidem  ad  .b.,  ita  .g.  ad  .d.)  et 
compositus  ex  quadratis  numerorum  . a.b . esto  .e.,  numerorum  quoque  .g.d.  esto  .2.;  et 
multiplicetur  .<?.  iu  .2,  et  proucuiet  .cf.)  dico  quoniam  .cf.  est  quadratus  et  equalis  con- 
iunctio  cx  duobus  quadratis;  quod  sic  probatur:  ex  .a.  quidem  in  .g.  proucnint  tk .,  ct 
ex  .b.  in  .d.  proueniat  .A*./.,  ct  cx  .a.  iu  .d.  proueniat  et  ex  b.  iu  g proueniat 

.no.)  dico  primum  quoti  numerus  .mn.  numero  .no.  est  equalis  : sunt  enim  propor- 
tionales numeri  1 a.b. g.d . iu  ea  quam  babet  .a  ad  .b.  proportione.  Quare  multiplicatio 
ex  .a.  in  .d.  cquatur  multiplicationi  cx  .b.  in  .g.,  lioe  est  numerus  .mn.  numero  .no.: 
reliquos  uero  duos  numeros  inequales  esse  demonstrabo,  scilicet  Jit.  ct  .kl.:  quare  est 
sicut  .a.  ad  . b .,  ita  .g.  ad  .d.;  per  equale  ergo  erit  ut  .a.  ad  .g.,  ita  .b.  ad  .d.  Quare 
si  .b.esl  maior  quam  erit  .d.  maior  .g.)  et  si  minor  est  .b  quam  .n.,  minor  itaque 
esset  ,d.  quam  .g.  Quare  numeri  .ag.  aut  | ambo  sunt  minores,  aut  ambo  maiores  nu- 
meris .b.d.,  equales  quidem  esse  non  possunt;  quia  si  equales  essent,  iam  numeri .a.g.b.d. 
non  essent  .nn*r. 

Sint  ergo  .ag  minores;  quare  factus  cx  cis,  scilicet  .tk,  minor  est  facto  cx  db., 
hoc  est  quam  .kl:  ct  quoniam  est  ut  a.  ad  .g.,  ita  quadratus,  qui  fit  ab  .a.  ad  nu- 
merum qui  fit  cx  a in  .g.,  hoc  est  ad  numerum  .tk.  Rursus  quoniam  est  sicut  .a. 
ad  g,  ila  b.  ad  .d.  Sed  sicut  b.  ad  .d. , ita  quadratus,  qui  fit  a numero  . b,  ad  nu- 
merum qui  fit  cx  b.  in  d,  hoc  est  ad  numerum  .kl.  Per  equale  ergo  est  ut  a.  ad  .g., 
itu  quadratus,  qui  fit  a numero  .b.t  csl  ad  numerum  .kl.  Sed  sicut  .a.  ad  g.,  ita  fuit 
quadratus  qui  fit  ab  .a.  ad  numerum  .t A.:  quare  et  compositi  ct  proportionales  erunt, 
hoc  est  ut  <1.  adg.,  ita  compositus  quadratorum,  qui  fiunt  a numeris  .a.b.  , est  ad 
compositum  duorum  numerorum  .tk.  ct  A/.,  hoc  est  numerus  .e.  ad  numerum  .tl.  Simi- 
liter ostendetur  quod  sicut  a.  ad  g,  ila  .tl.  ad  z.  Quare  est  sicut  .e  ad  .tl.,  ita  //  ad 
numerum  .2.  Ergo  numerus  .tl.  medius  proportionalis  est  numerorum  .e.z.  Quare  qua- 
dratus, qui  fit  a numero  .tl.,  cquatur  superficiei  rcctiangulj,  qui  fit  ex  numeris  ez. 
Sed  superficies  numerorum,  que  fit  a numeris  .e.z.,  est  numerus  .cf.  Quare  cf  est 
quadratus,  cuius  radix  est  Jl.  Aliter  quoniam  ostensum  est,  numerum  cf.  in  superiori 
demonstratione  equari  .iin.or  quadratis  qui  fiunt  a numeris  .tk.kl.mn.no.,  demon- 
strabo quidem,  quadratum,  qui  fit  a numero  .tl.,  equarj  eisdem  .uu."r  quadratis  hoc 
modo.  Quadratus  quidem,  qui  fit  a numero  .tl.,  cquatur  duobus  quadratis  qui  fiunt 
a numeris  .tk  ct  kl.,  et  duplo  superficiei  ex  tk  in  .kl.  Sed  superius  demonstraui- 
mus,  superficiem,  que  fit  ex  tk  in  kl,  cqualcm  esse  superficiei,  que  fit  ex  mn.  in 
.no.  Sed  superficies,  que  fit  cx  mn.  in  .no.,  est  ex  cqualibus  numeris.  Quare  mn. 
in  .no.  est  sicut  mn.  in  se,  uel  sicut  .no.  in  se.  Quare  duplum  cx  ductu  .tk  in  kl. 
cquatur  duobus  quadratis  qui  fiunt  a numeris  mn.  no.)  quare  demonstratum  est,  qua- 
dratum, qui  fit  a numero  .tl.,  cqualcm  esse  cis  qui  fiunt  a numeris  .tk.  kl.  mn. 
no.,  hoc  est  numero  cf.,  ut  opporlebat  ostendere. 
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Et  quoniam  minor  est  numerus  .t.k.  numero  .A*/.,  accipiatur  ex  ./A.  numerus  Jsp. 
cqualis  numero  .tkr,  et,  ut  superius  diximus,  inucnientur  quadrati  qui  fiunt  a nu- 
meris .mo.  et  pLy  equarj  numero  ,cf. 

Possunt  etiam  duo  quadrati  inucnirj  , quorum  aggregatio  erit  quadratus  numerus 
per  quoslibet  duos  numeros  datos.  Verbi  gratia  .*  dentur  duo  numeri  .a  et  b.  prout 
libuerit:  sit  tamen  .b.  maior;  et  auferatur  a quadrato  numeri  .b.  quadratus  | numeri  .a.y 
et  residuum  erit  radix  unius  quadratorum  inueniendorum : deinde  accipiatur  duplum 
eius  quod  prouonit  ex  ductu  .a.  in  A,  quod  erit  etiam  radix  alterius  quadrati;  quod 
probatur  per  precedcntcm  proximam  demonstrationem.  Sic  ponam  quod  sit  proportio 
.g.  ad  A.,  sicut  . a . ad  b ; et  sit  . g . cqualis  et  d equalis  A;  et  erit  id  quod  fit  ex 

a in  se  equalc  ei  quod  fit  ex  .a.  in  .g.)  et  fuit  id  .tk.;  et  illud  quod  fit  a .b.  cqnale 
ei  quod  fit  a .b.  in  scilicet  .A/.:  vnde  si  auferatur  *t A ex  A/.,  hoc  est  ,kp.y  rema- 
nebit ./>/.,  que  est  una  ex  radicibus. 

Item  duplum  superficiei  .a.  in  .b.  equabitur  cis  qui  fiunt  ex  .a.  in  .d.  et  ex  . g . in 
A,  scilicet  numero  .mo  , qui  est  alia  radix. 

IxvEnire  duos  numeros,  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciant  numerum  non  qua- 
dratum factum  ex  compositione  duorum  quadratorum  factorum  ex  numeris  datis. 

Sist  duo  dati  numeri  .grf.,  .quorum  quadrati  simul  coniuncti  fiant  numerum  .z.  non 
quadratum  : uolo  duos  alios  numeros  inucnire,  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciant 
numerum  .z.  Adiaccant  duo  numeri  .a.  et  .b.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciant  nu- 
merum .c.  quadratum,  non  sit  sicut  g ad  ita  .a.  ad  A;  et  multiplicetur  e . per 
z.y  egrediatur  numerus  X;  et  inucniantur  duo  numeri,  quorum  quadrati  insimul  con- 
iuncti  faciant  numerum  ♦/.  Sintquc  .p.q.y  in  quorum  mensura  ponantur  recte  .A/.  lm. 
facientes  angulum  rectum,  ipsum  scilicet  qui  sub  hlm  copuletur  .Am.  Erit  ergo 
km.  radix  numeri  ct  accipiatur  cx  .Am  recta  mn . equalis  radici  numeri  .2.;  ct 

protrahatur  secundum  rectum  angulum  linea  .no  et  om.,  sunt  recte  rationales  facien- 
tes compositum  cx  quadratis  ipsorum  cqualem  numero  .2.  Quoniam  quidem  quadratus 
recte  Am.  est  equalis  numero  ./;  ct  numerus  .1.  est  factus  ex  .e.  in  5.;  ergo  si  mul- 
tiplicauerimus  radicem  numeri  .e.  per  radicem  numeri  .g.y  habebitur  radix  numeri  /., 
hoc  est  .m.k.  Et  quia  radix  numeri  .e.  est  rationalis,  quotiens  unitas  est  in  ipsa  ra- 
dice, totiens  radix  numeri  .g.y  hoc  est  .mn.,  est  iu  recta  ,mk.  Sic  ergo./,  radix  nu- 
meri .e.  Quare  est  sicut  unitas  ad  numerum  ./.,  ita  m.n.  ad  .mk.;  et  sicut  . mn . est 
ad  .mA.,  ita  .no.  est  ad  .A/.,  ct  om  ad  .lm.:  per  equalc  ergo  ut  unitas  ad  nume- 
rum ./,,  ita  mo  ad  .A/.,  ct  mo.  ad  .m/.  Quare  si  diuiscrimus  A/,  per  numerum  ./., 
egredietur  numerus  n.o.  rationalis.  Similiter  si  diuiserinuis  .ml.  per  ./.,  ucniet  .om. 
Inucncli  sunt  ergo  duo  numeri  .no.  et  .om.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciunt  non 
quadratum  numerum  .mn.,  hoc  est  numerum  .5.;  qui  2 est  compositus  cx  quadratis 
numerorum  .g.d.;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  ut  liec  in  numeris  demonstrentur,  sit  numerus  .g.  4.,  ct  numerus  .d.  5.;  quare  com- 
positus ex  quadratis  ] ipsorum,  scilicet  .2.,  est  .41;  et  ex  adiaccnlibus  numeris  .a.  sit  .3., 
ct  .b.  sit  .4.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciant  .83.,  scilicet  numerum  . e multiplicatio 
quidetn  cx  .e.  in  .2.,  scilicet  dc  25  in  .41,  surgit  in  1023.;  et  est  possibile  inucnire  duos 
alios  numeros  dupliciter,  quorum  quadrati  coniuncti  faciunt  .1085.,  quorum  unus  est 
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.32.,  alter  .1.;  uel  unus  est  3i,  ct  alius  .8.:  sit  ergo  .kl.  32  aut  31,  et  Im  sit  .i.uel 
a;  et  accipiatur  radix  de  25.,  scilicet  numerus  ./.,  ct  diu idantur  per  ipsmu  numeri  .kl 
et  Im.  , cl  lialicliinitis  .»0.  et  om.;  videlicet  si  kl  est  32,  et  Im.  est  .1.  , erit  no 
| 6,  et  om.  erit  tantum  \ unius.  Inueucti  sunt  ergo  duo  numeri,  scilicet  c.  ct 
«piorum  quadrati  cquatilur  .41.,  scilicet  numero  .z.:  et  si  kl  fuerit  .31.,  et  Im.  fuerit 
.8.,  erit  .no.  J 6,  ct  om  erit  1 t;  ct  sic  inucncii  sunt  duo  ali j numerj,  quorum  qua- 
drati insimul  coniuncti  faciant  similiter  41.;  quini  oportebat  facere. 

Si  Ab  unitate  numeri  quot  cumque  continui  , pares  videlicet  el  impares  ordinate 
disponantur,  numerus  solidus,  qui  iit  al»  ultimo  ct  a sequente  et  ab  eorum  aggregato, 
equatur  sescuplo  summg  collectionis  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  ab  omnibus  nu- 
meris, videlicet  qui  fiunt  ab  unitate  et  a dispositis  numeris  : disponantur  quidem  ab 
unitate  .ab.  numeri  continui  pares  ct  impares  quotcumque  ordinate  de.  e;.; 

et  sit  z.i.  numerus  sequens  numerum  .ez.  iu  otdinc  numerorum,  hoc  est  quod  sit  uno 
plus  eo,  dico,  numerum  solidum  qui  fit  a numeris  ez.  .zi.  ct  ei.,  hoc  est  id  quod 

fit  ex  ductu  ez.  ili  .zi.,  ct  productum  iri  commictum  ipsorum  , scilicet  .i  e,  equari 

sexcuplo  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  ab  unitate  . a (>.  et  a numeris  dispositis  .bg. 
gd.  de.  ez.  Accipiatur  quidem  cx  numero  .zi.  numerus  .5/.  cqualis  numero  .e.z.,  re- 
manebit .ti.  unum.  Item  cx  zt.  auferatur  .kz.  equalis  numero  .de. , remanebit  si- 
militer At  imum,  in  quo  supeihahundat  numerus  .ez.  numerum  .de.  ; equalis  enim 
.zt.  numero  .ez.  Erit  ergo  numerus  ki  duplum  unius,  scilicet  2.  Solidus  ergo  nu- 
merus, qui  fit  a numeris  .ez.  zk.  el  ek.,  equatur  solido  qui  fit  a numeris  .re.  ed. 
dz.x  sed  solidus  qui  fit  a numeris  .er.  zk.  ek.  cum  solido  qui  fit  a numeris  .er.  zk. 

ki.t  et  cum  solido  qui  fit  A numeris  .er.  ki.  ei.,  equatur  solido  qui  Iit  d numeris 

.er.  zi.  ei.:  demonstrabimus  quidem,  solidos  .er.  zk.  Ai.ctez.  ki.  ei.  equales  esse 
sexcuplo  quadrati  qui  fit  a numero  .er.  Ponam  itaque  numerum  .er.  radicem.  Erit 
ergo  .zk.  radix,  uno  diminuto.  Quare  totus  .e.i.  duabus  radicibus  et  unitati  equatur: 
multiplicatio  quidem  .er.  in  zk.  facit  quadratum,  excepta  radice.  Multiplicatio  qui- 
dem unius  quadrati,  excepta  radice,  iu  numerum  .kl.,  scilicet  in  duo,  facit  duas  qua- 
dratos, duabus  radicibus  exceptis.  Ergo  solidus,  qui  fit  a numeris  ez.  zk.  X/.,  equatur 
duobus  quadratis  qui  fiunt  a numero  .er.,  duabus  radicibus  exceptis.  Rursus  cx  er. 
iu  . ki.  duc  radices  proueniunt;  quibus  multiplicatis  in  duas  radices  et  in  unum,  sci- 
licet in  numerum  .ei*,  faciunt  ilii."'  quadratos  et  duas  radices.  Ergo  solidum,  quod  fit 
a numeris  xz.  k.i.  ei.,  equatur  mi4"  quadratis  ct  duabus  radicibus,  quorum  unusquis- 
que quadratus  fit  a numero  .er. 

Additis  ergo  supradictis  duobus  quadratis,  duabus  radicibus  exceptis,  cum  1111.“'  qua- 
dratis ct  duabus  radicibus  additis,  faciunt  sex  quadratos,  quorum  unusquisque  fit  a 
numero  .er.  Ergo  solidum,  quod  fit  a numeris  .er.  zi.  ei.,  equatur  solido  qui  fit  a nu- 
mero .er.  zk.  ek.,  ct  sexcuplo  quadrati  qui  fit  a numero  .ez. 

Sed  solido,  quod  fit  a numeris  .er.  rX%  ek.,  equatur  solidum  .de.  ez.  dz.  Ergo  so- 
lidum, quod  Iit  a numeris  .er.  zi.  ei.,  equatur  solido  quini  lita  numeris  .de.  ez.  dz, 
et  sexcuplo  quadrati  A numero  .er.  Similiter  ostenditur,  Solidum,  quod  fit  a numeris 
de.  ez.  dz.,  cqualc  esse  solido  qui  lita  numeris  .gd.  de.  ge.,  et  sexcuplo  quadrati 
qui  fit  a numero  .de.  Ergo  Solidum,  quod  fit  a mtmeris  .er.  zi.  ei.,  equatur  solido  quod 
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IU  a numeris  -gd  ■ de.  ge.,  ct  sescuplo  f ] u a . 1 ro  torum  qui  liunt  a numeris  .de.  ez.-. 
ostenditur,  solidum  rursus,  quod  fit  a numeris  .gd.  de.  ge.,  equale  esse  solido  quod  Iit 
a numeris  .bg.  gd.  bd.,  ct  sescuplo  quadrati  qui  fit  a numero  ,gd.  Ergo  solidum, 
quod  fit  a numeris  .e;,  zi.ei.,  equatur  solido  quod  lita  numeris  .bg.  gd.  db.,  ct 
sescuplo  quadratorum  qui  finut  a numeris  .gd.  de.  ez. 

Similiter,  supradictis  dispositis,  ostendetur,  solidum  quod  fit  a numeris  .bg.  gd.  bd., 
equale  esse  solido  quod  fit  a!)  unitate  .ab.,  et  d numeris  .bg.  ag.,  el  sescuplo  qua- 
drati qui  fit  a numero  .bg.  Ergo  solidum,  quod  fit  i numeris  .es.  zi.  ei.,  equatur  so- 
lido quod  fit  al>  unitate  .ab.,  ct  numeris  .bg.  ag.,  et  sescupla  quadratorum  qui  fiunt 
d numeris  bg.'gd.  de.  ef.  Sed  solidum,  quod  fit  ab  unitate  .ab.  et  a numeris  bg. 
ag.,  equatur  sescuplo  quadrati  qui  fit  ab  unitate  .ab.  Est  enim  .bg.  l.,clag.l.  Ergo 
solidum,  quud  fit  d numeris  .ez.  zi.  ei.,  equatur  sescuplo  quadratorum  qui  liunt  ab 
unitate  .ab.  et  d numeris  .bg.  gd.  de.ez .;  quod  oportebat  ostendere.  Est  enim  alius 
modus,  per  quem  possumus  ad  idem  dcucnire;  qui  in  sequentibus  osteudclur. 

Si  ab  unitate  numeri  impares  ordinate  quotcumque  disponantur,  Solidum,  quod  fit 
d masinto  eorum  ct  a sequente  impari  et  ab  eorum  composito,  equatur  duplo  ^ sexcu-  r.,i.  a 
pii  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  ab  unitate  ct  d dispositis  numeris.  Sint  quidem 
ab  unitate  ab.  numeri  quotcumque  dispositi  impares  ordinate  .bg.  gd.  de.,  ct  se- 
quens impar  esto  at;.;  dico  quidem,  solidum,  quod  fit  a numeris  .de.  ez  ct  ab  eorum 
composito  .dz.,  cquari  duplo  scxcupij,  hoc  est  duodccuplo  summe  quadratorum,  qui 
fiunt  ab  unitate  .ab.  ct  a dispositis  numeris  .bg.  gd.  de.  Sunimatur  (sic)  quidem  ex 
numero  .ez.  numerus  .ei.  equalis  numero  .de.',  erit  ergo  numerus  Jz.  duo.  Ostendam 
prius,  solidum  quod  fit  d numeris  .gd.  de.  et  eorum  composito  .ge.  cum  duodccuplo 
quadrati  qui  fit  d uumero  .de.,  equale  esse  solido  quod  fit  d numeris  de.  ez.  dz.  Sit 
itaque  numerus  .de.  radix;  erit  ergo  numerus  .gd.  radix  minus  duobus;  et  totus  cum 
e.  erit  duc  radices  minus  duobus.  Quare  ex  ductu  .gd.  iu  .de.  proucnit  quadratus, 
duabus  radicibus  exceptis;  quod  totum,  si  ducatur  in  numerum  .ge.,  hoc  est  in  duas 
radices,  duabus  unitatibus  diminutis  , proucnient  duo  cubi  numeri  ct  mi."  radices 
minus  sex  quadratis;  quibus  si  addatur  duodcctiplum  quadrati,  qui  fit  a radice  .de., 
erunt  duo  cubi  ct  sex  quadrati  et  1111."  radices.  Rursus  quoniam  .de.  est  radix,  erit 
numerus  .ei.  similiter  radix.  Quare  totus  .ez.  erit  radix,  ct  duabus  unitatibus  additis, 
que  sunt  .i.z.,  et  compositus  ex  cis  .dz.  erunt  duc  radices  ct  due  unitates.  Ex  ductu 
quidem  de.  in  .ez.  proucnit  quadratus  ct  duc  radices.  Ex  ductu  quidem  horum  in 
numerum  .dz.,  hoc  est  iu  duas  radices  el  in  duo,  proueniunt  similiter  duo  cubi  ct 
sex  quadrati  et  illi.”  radices.  Quare  ostensum  est,  solidum  quod  fit  a numeris  gd.  de. 
ge.,  et  duodccuphun  quadrati,  quod  fit  a numero  .de.,  equale  esse  solido  quod  fit  a 
numeris  .de.  ez.dz.  Eodemquc  modo  ostendetur,  solidum  quod  fit  a numeris  .bg.  gd. 

Iid.  cum  duodccuplo  quadrati  ejui  fit  a numero  . gd .,  cquari  solido  quod  fit  a nu- 
meris .gd.  de.ge.  Ergo  solidum,  quod  fit  a numeris  .de.  ez.  dz.,  equatur  solido  quod 
Iit  a numeris  .bg.  gd.  bd.,  ct  duodccuplo  quadratorum  qui  ruerint  a numeris  .gd. 
de.  Rursus  etiam  supradictis  dispositis  ostendetur,  solidum,  quini  fit  a numeris  .bg. 
gd.  bd.,  equale  esse  solido  quod  fit  ab  unitate  .ab.,  el  numeris  bg.  ag.,  ct  duo- 
decuplo  quadrati  qui  fit  a uumero  .bg.  Sed  solidum,  quod  fit  ah  unitate  .ab.,  et  a 
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numeris  .bg  ct  ag.,  est  duodecuplum  quadrati  qui  fit  ab  unitate  .a.b.;  ternarius  est 
numerus  .bg.,  quaternarius  quoque  numerus  .ag.  Ergo  solidum,  quod  fit  a numeris 
.de.ez.dz. , cquatur  duodecuplum  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  a subjacentibus, 
scilicet  ab  unitate  .ab.  et  a numeris  .bg.  gd.  de.;  quoti  oportebat  ostendere.  | 

Simili  quoque  luodo  si  a binario  disponantur  pares  numeri  quotcumque  per  ordinem, 
inucnictur,  solidum,  quod  erit  ab  ultimo  eorum  et  a sequente  ct  ab  eorum  composito, 
equari  duodecuplo  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  a dispositis  paribus  numeris. 

Eadcmquc  uia  ct  modo  inucnictur  rursus  si  a ternario  dispositj  fuerint  numeri  quot- 
cumque ascendentes  per  ternarium  ordinate;  solidum,  quod  Iit  ah  ultimo  eorum  et  a 
sequente  et  a coniuncto , equari  sescupli  triplo  omnium  quadratorum  qui  fiunt  ali 
ipsis  numeris  ascendentibus  per  ternarium:  et  quando  ascendent  per  binarium,  ut  fit 
in  paribus,  tunc  ultimum  solidum  equatur  duplo  scxcupli  omnium  quadra  torum  adia- 
centium  numerorum:  et  quando  ascendunt  per  unitatem,  ut  fit  in  numeris  continuis, 
tunc  suprascriptum  solidum  equatur  simplo  sexcupli  quadratorum  adiacentium  numero- 
rum, ut  in  suprascriptis  demonstrauimus;  que  intelligas  in  quadratis,  qui  fiunt  a numeris 
qui  ascendunt  ordinale  per  quaternarium  a nii.or  uel  a V.*"  per  quinarium  uel  per 
ascensionem  reliquorum  numerorum. 

Si  duo  numeri  primi  componantur  ad  sc  inuiccm  , fccerjtquc  compositus  ex  eis 
numerum  parem;  si  solidus  numerus,  qui  fit  ab  ipsis  ct  ab  eorum  composito,  multiplicetur 
per  numerum,  in  quo  maior  numerus  excedit  minorem  , egredietur  numerus,  cuius 
vigesima  quarta  pars  erit  integra.  Sint  duo  numeri  .ab.  ct  .bg.  primi  ad  se  inuiccm,  fa- 
cientes compositum  ex  eis  .a  g.  numerum  parem,  hoc  est  quoti  sint  minini j in  ipsa 
proportione  quam  lnibct  numerus  .a.b.  ad  uuincrum  . bg ct  numerus  .bg.  maior;  ct 
summatur  {sic)  ex  numero  .bg.  numerus  .bd.  cqualis  numero  .ab.  Erit  ergo  numerus 
.dg.  id  in  quo  numerus  .bg.  superh abundat  numerum  .ab.  Dico  quidem  quod  si  nu- 
merus .ab.  multiplicetur  in  numerum  .bg.,  et  quod  proucnict  ducatur  in  .ag.y  ct  hoc 
totum  producatur  in  numerum  .dg.,  egredietur  numerus,  cuius  uigcxima  quarta  pars, 
hoc  est  tertia  octauc  uel  quarta  sexte  partis  erit  integra . Numeri  quidem  ab.  et 
bg.  ambo  impares  sunt;  quia  si  non  essent  impares,  compositus  ex  eis  non  esset  par, 
nec  ambo  sunt  pares;  qui  si  pares  essent  ambo,  iam  non  essent  pritnj  ad  se  inuiccm. 
Ergo  impares  sunt  numeri  .ab  et  bg.  Et  quoniam  numerus  bd  equalis  est  numero 
.ab,;  duplus  est  ergo  numerus  .ad.  numero  .ab.  Ergo  par  est  numerus  .ad.  Ergo  re- 
liquus dg.  est  par;  quia  si  par  numerus  auferatur  a parj,  par  remanet;  ct  quia  nu- 
merus .dg.  est  par,  erit  ergo  medietas  eius  aut  par  aut  impar.  Esto  prius  impar  ; 
medietas  quidem  numeri  .ad.,  scilicet  xib.,  est  impar.  Quare  addita  medietate  nu- 
meri ad.  cum  medietate  numeri  .dg.,  scilicet  additis  duobus  imparibus  parem  fa- 
cient numerum  ; ergo  medietas  numeri  .ag.  est  par.  Quare  totus  . a.g . est  pariter  par. 
Vnde  quarta  ejus  pars  est  integra.  Quare  ex  ductu  | ag.  in  .gd.  surgit  numerus,  cuius 
octaua  pars  est  integra.  Sed  si  medietas  numeri  .gd.  par,  erit  ergo  «parta  eius  in- 
legra;  quare  cx  ductu  .dg.  in  .ag.  ucniel  numerus,  cuius  octaua  pars  est  similiter 
integra.  Quare  si  quod  fit  ex  ductu  .ag.  ducatur  in  .bg.,  et  hoc  totum  producatur 
in  .ab.,  proucnict  numerus,  cuius  octaua  pars  erit  integra.  Et  quoniam  numeri  .ab. 
b.g.  sunt  impares  , aut  tertia  pars  unius  est  integra  aut  non.  Esto  prius  integra. 
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Quare  cx  ductu  solidi,  quod  fit  a numeris  .ab.  bg.  ag.,  in  numerum  .dg.,  egrediatur 
numerus  .A\,  cuius  tertia  pars  est  integra,  et  cuius  etiam  octaua  pars  inucncta  est  in- 
tegra. Ergo  uigexima  quarta  pars  cius  erit  integra,  ut  prodiximus.  Et  si  tertia  pars 
numeri  ab  .uel  .bg.  non  est  integra  , si  unusquisque  eorum  diuidatur  per  .3.,  rema- 
nebit aut  cqualitcr  aut  inequaliter  : ex  utroque  remaneat  primum  cqualitcr;  quare 
numerus  .gd.  diuiditur  integraliter  per  .3.  Quare  ex  ductu  solidi  supradicti  in  nume- 
rum .dg.  egreditur  numerus,  cuius  tertia  pars  est  integra.  Sed  non  remaneat  equa- 
liter  ex  numeris  .ab.bg.,  cum  diuiduntur  per  .3.,  remanebit  ex  aliquo  ipsorum  .1.,  et 
ex  alio  .2.  Quare  ex  coniunctione  ipsorum,  scilicet  cx  numero  .ag.,  tertia  pars  erit  in- 
tegra. Vndc  solidi,  qui  fuit  a numeris  .ab»  bg.  ag~,  tertia  pars  cius  erit  integra.  Quare 
cx  ductu  ipsius  solidi  it»  numerum  .dg.  egreditur  numerus,  cuius  tertia  pars  est  integra: 
et  quoniam  eius  octaua  pars  inueucta  est  similiter  integra;  erit  ergo  uigexima  quarta 
pars  cius  integra,  ut  oportebat  ostendere.  Et  lioc  idem  erit,  si  numeri  .ab.  et  .b  g.  non 
fuerint  primj  ad  sc  ad  inuiccm. 

Et  si  unus  cx  nurneris  .ab.  bg.  fuerit  par,  coniunctus  ex  eis  erit  impar;  tunc  osten- 
detur similiter  si  solidum,  quod  fit  a duplo  unius  cuiusque  el  ab  eorum  couiuncto 
ag.,  ducatur  in  numerum  .dg.,  surgere  in  numerum,  cuius  etiam  uigexima  quarta  pars 
erit  integra,  siue  numeri  sint  primj  inter  se,  siuc  non;  et  factus  numerus,  videlicet 
cuius  uigexima  quarta  pars  est  integva,  congruum  appcllauj. 

Si  circa  aliquem  numerum  adiaceaul  numeri  quotcumque  minores  et  maiores  eo , 
et  sit  multitudo  minorum  equalis  mullkudinj  maiorum;  et  quot  unusquisque  ex  ma- 
ioribus superbabiindut  ipsum  numerum,  tot  ipse  numerus  superbabundcl  minores,  erit 
summa  adiacentiura  ex  ductu  ipsius  numeri  in  numerum  multitudinis  ipsorum.  Circa 
numerum  .d.  adiaceant  numeri  .a.b.g.e.z.I.,  et  sit  minor  eorum  numerus  .a.,  maximus 
numerus  ./.;equot  supcrliabundit  (ric)  | numerus  ./.  numerum  .d.,  lot  superhabundat 
numerus.//,  numerum  .a.  Similiter  quot  superhabundat  numerus  .2.  numerum  tot 
superliabundct  numerus  .d.  numerum  .b.  Rursus  quot  superhabundat  numerus  .c.  nu- 
merum .d.,  tot  superliabundct  numerus  .d.  numerum  .g.  Dico, si  ducatur  .d.  in  numerum 
multitudinis  numerorum  .a.  b.  g.e.z.i .,  proueuict  summa  ipsorum  omnium  numerorum; 
quod  sic  probatur  : minvaiu  quidem  cx  numero  .1.  superhabundantiam  quam  habet 
ad  numerum  .d.,  addamque  eam  numero  .a.,  erit  unusquisque  numerorum  m.  J.  equalis 
numero  .//.;  quod  etiam  faciam  ex  numeris  ,z b.  et  .e.g.,  et  erit  unusquisque  eorum 
equalis  numero  .d.  Quare  quot  sunt  numeri  .a.  b.  g.  e.  z.  i.  , tot  numeri  cquales 
numero  .d.  sunt  in  summa  couiunctionis  numerorum  .a.  b.  g.  e.  z . i\;  quod  opor- 
tebat ostendere. 

I>  ve  ni  re  numerum  , quo  addito  super  qnadrniuni  numerum,  et  diminuto  ab  ipso 
faciat  semper  quadratum  numerum;  et  sic  oportet,  tres  quadratas  et  unum  numerum 
inucnirc  , quo  numero  addito  super  minorem  quadratum  facit  quadratum  secundum. 
Super  quem  si  addatur  idem  numerus  , facit  quadratum  tertium , hoc  est  maiorem. 
Et  sic  addito  ipso  numero  super  secundum  quadratum,  et  diminuto  ipso  ab  eodem, 
facit  semper  quadratum.  Quoniam  quadrati  numeri  omnes  ordinate  ascendunt  per  con- 
tinuam ascensionem  imparium  numerorum,  erit  minor  quadratus  summa  aliqua  impa- 
rium numerorum  ab  unitate  acceptorum;  super  quem  quadratum  proponitur  addere 
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numerum,  et  Geri  quadratum  secundum;  qui  quadratus  rursus  constat  et  {sic)  aliqua 
multitudine  imparium  ah  unitate  ordinate  disposita;  super  quem  etiam  secundum  qua- 
dratum, si  addatur  numerus  idem  qui  uocctur  congruum,  quia  congruit  his,  facit  ma- 
iorem quadratum;  qui  etiam  maior  quadratus  egreditur  e\  aliqua  multitudine  impa- 
rium, similiter  ab  unitate  accepta  , iu  qua  multitudine  tota  est  multitudo  imparium 
facientium  primum  quadratum:  et  alia  multitudo  facientium  congruum  idem:  et  alia 
multitudo  facientium  eundem  congruum.  Quare  multitudo  imparium  facientium  maiorem 
quadratum  diuidenda  est  in  tres  paries  prodictas.  Sed  multitudo  imparium  lacientium 
primum  congruum  est  iu  aliqua  proportione  cum  multitudine  facientium  secundum: 
plures  enim  numeri  impares  sunt  in  multitudines  facientium  primum  congruum,  quam 
multitudine  facientium  secundum,  cum  minores  numeri  sint  in  ipsa  propter  ordinem 
numciorum;  quia  in  ipsa  sunt  antecedentes  impares,  et  in  alia  sunt  consequentes. 
Yndc  qualiter  congruum  inucniatur  in  aliqua  data  proportione,  in  qua  esse  poterit, 
ostendere  procurabimus.  Adiaccaut  duo  quilibet  numeri  .ab.  bg.;  compositus  quidem 
cx  ipsis  est  Mg.;  et  sit  .bg.  | maior  quam  .ab.,  secundum  quantitatem  numeri  .dg. 
Si  numerus  quidem  .bg.  ad  numerum  ab.  minorem  proportionem  habuerit  quam  nu- 
merus .ag.  ad  numerum  .dg.,  tunc  possibile  erit  inuenirc  congruum  cx  una  multi- 
tudine imparium  habente  proportionem  ad  multitudinem  sequentium  imparium,  eam 
videlicet  quam  habet  numerus  .gb.  ad  numerum  .ab.  : et  si  maior  fuerit  proportio 
numeri  bg.  ad  munerum  .ba.  quam  numeri  .ag.  ad  numerum  .dg.  , tunc  impossi- 
bile erit  inuenire  duas  multitudines  imparium  numerorum  continuas  in  proportione 
quam  habet  numerus  .ag.  ad  numerum  . dg .;  tunc  passibile  erunt  (sic)  inuenire  duas  mul- 
titudines imparium  numerorum  continuas  in  proportione  quam  habet  numerus  .ag.  ad 
numerum  . dg.;  et  est  (sic)  summa  uniuscuiusque  multitudinis  egredietur  congruum. 

Esto  prius  proportio,  quam  habet  numerus  .bg.  ad  numerum  .ab.,  minor  ea  quam 
habet  numerus  .ag.  ad  numerum  , dg.;  oportet  ergo  inuenire  duas  multitudines  im- 
parium immediate  in  proportione  quam  habet  numerus  bg.  ad  numerum  .ab. ; et 
summa  unitatum  utriusque  multitudinis  sit  eadem  : coni  unctio  quidem  cx  numeris  .ab. 
et  bg.,  scilicet  .ag,  aut  est  par  , aut  impar.  Esto  prius  par.  Quare  numerus  .ad., 
scilicet  duplus  ad  .ab.,  par  est.  Vnde  residuum  .dg.  parem  esse  ncccsse  est.  Ex  ductu 
quidem  .dg.  in  bg  proueniat  numerus  .e.z.,  ct  ex  ductu  .dg.  in  .ab  proueniat  z.i. 
Est  ergo  sicut  gb.  ad  .ba.,  ita  numerus  . ez . ad  numerum  .zi.;  ct  sunt  numeri  cz. 
.zi.  pares. 

Rursus  ex  ductu  ag.  in  numeris  q$b.  ct  .ba.  proucniant  pares  numeri  .km.  kl. 
Est  ergo  sicut  gb.  ad  .ba.,  ita  .km.  ad  .kl.  Sed  sicut  .gb.  ad  .ba.,  ita  ez.  ad  . zi ; 
ergo  sicut  .ez.  ad  .zi,  ita  km.  ad  kl.:  denique  ducatur  .ez.  in  kl.,  proueniat  .op.; 
ct  cx  ductu  .zi.  in  .km.  proueniat  .pq.  Et  quoniam  est  sicut  .ez.  ad  .zi,  ita  km 
ad  .kl.  Ergo  id  quod  fit  cx  ductu  .ez.  in  kl.  cqualc  est  ei  quod  fit  ex  ductu  si 
in  km. j quare  equalis  est  numerus  .op.  numero  .pq.'  ostendam,  utrumque  ipsorum 
esse  congruum.  Quoniam  cx  ductu  .ez.  in  .kl.  prouenit  .op  , quot  unitates  sunt  in 
numero  .ez.,  tot  numeri  cquales  numero  .kl  sunt  in  numero  .op.  Sed  quot  numeri 
cquales  numero  .k.l.  sunt  in  numero  .op.,  tot  continui  numeri  impares  existentes  circa 
numerum  .kl.  sunt  in  eodem  .op.  Ergo  quot  unitates  sunt  in  numero  ez. , ct  tot 
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numeri  imparem  continui  existunt  circa  numerum  .kl.)  ita  quod  medietas  eorum  sint 
minores  numero  .kl.,  et  alia  medietas  sint  maiores;  qui  omnes  faciunt  numerum  equalem 
.op.  Similiter  ostendetur  quod  quot  | unitates  sunt  in  numero  .zi.,  tot  numeri  impares  fu|.  w 
existentes  circa  numerum  .km.  sunt  in  numero  .pq.  Ergo  sicut  numerus  .es.  est  ad 
.si. i ita  multitudo  imparium  facientium  numerum  .op.  est  ad  multitudinem  imparium 
facientium  numerum  .pq. , qui  ostensus  est  cqualis  numero  .op.:  dico  etiam  continuam 
esse  utramque  multitudinem.  Quia  cx  ductu  ag.  in  .bg.  prouenit  .km,  et  est  .bg. 
cqualis  numeris  .gd  et  db.  ; ergo  ex  ductu  .ag.  in  numeris  .dg.  et  db.  prouenit 
.km.  Sed  ex  ductu  . ag . in  ,bd .,  Ijoc  in  .ab,  prouenit  .k l. ; reliquus  ergo  .lm  pro- 
uenit  ex  .ag.  in  .dg.:  sed  ei  numen»,  qui  prouenit  cx  ag.  in  .dg.,  equales  sunt  nu- 
meri qui  proucniunt  cx  gd.  in  gb.  et  in  .ba.,  hoc  est  numeri  .ez.  zi.  Quare  equalis 
est  numerus  .lm.  numero  .ei.  Accipiatur  itaque  ex  numero  .lm.  numerus  .In.  equulis 
numero  .ez.  Reliquus  ergo  .nm.  reliquo  zi.  est  equalis.  Item  ostendendum  est,  nu- 
merum Jil.  maiorem  esse  numero  .ez. , quoniam  proportio  .gb.  ad  .ba.  est  minor 
proportione  numeri  .ag.  ad  .gd.  Ergo  aliquis  numerus  mitior  numero  .ag.  ad  numerum 
.gd.  habet  caudcm  proportionem  quam  numerus  .gb.  ad  .ba.:  sitque  numerus  .af.) 
et  quoniam  est  ut  gb.  ad  .ba.  , ita  .af.  ad  .dg.  ; multiplicatio  ergo  .af.  in  .ba. 
cquatur  multiplicationi  bg.  in  .dg.,  hoc  est  numero  .ez.  Sed  multiplicatio  .ag.  in 
.ab.,  hoc  est  numerus  .kl.,  maior  est  multiplicatione  .af.  in  .ab.,  hoc  est  numero 
.ez.  Accipiatur  quidem  cx  numero  .kl.  numerus  .l/t.  cqualis  numero  .In.  , hoc  est 
•ez.,  erit  totus  .h.n.  duplus  numero  .ez.  Rursus  super  numerum  .km.  addatur  nu- 
meras .mc.  cqualis  numero  mn.,  hoc  est  .zi. ; duplus  ergo  est  ,nc.  numero  .zi.  Et 
quoniam  par  est  numerus  .kl.,  si  auferatur  ab  eo  numerus  .//*.,  hoc  est  .ez.,  qui 
est  par,  remanebit  numerus  kh.  par.  Similiter  si  super  .kl.  addatur  .In,  erit  totus 
.kn.  par.  Verum  et  numerus  . nc . est  par;  quare  totuS  .kc.  est  par.  Et  quoniam  kh. 
est  par,  quot  unitates  sunt  in  medietate  eius,  tot  impare  (mc)  numeri  intercidunt  ab 
imitate  usque  ad  numerum  .kh.,  quorum  imparium  suina  (sic)  facit  quadratum  nu- 
merum, qui  prouenit  cx  nuilliplicationc  medietatis  numeri  .kh.  in  se  : sit  ille  qua- 
dratu* numerus  . ro . Itcin  quot  unitates  sunt  in  numero  .hn.,  tot  numeri  numerantur 
ordinate  inter  numerum  kh.  et  numerum  .kn.,  quorum  multitudo  est  par,  cum  nu- 
merus .hn.  sit  par.  Sed  dimidium  numeri  .hn.  est  .ez.  Ergo  quot  vnitates  sunt  in 
numero  .ez.,  tot  impares  numeri  intercidunt  inter  numeros  .kh  et  .kl.)  ex  quorum 
multitudine  ostensum  est  prouenire  numerum  .op.,  cum  sint  circa  numerum  .kl.,  me- 
dietas quorum  intercidunt  iutcr  numeros  .kh  et  kl.,  et  alia  medietas  | inter  kl  et  «.  W «*<•«. 
kn.;  ergo  cx  omnibus  imparibus,  qui  sunt  ab  unitate  usque  in  numerum  kn.,  pro- 
ucnit  . rp .,  et  est  quadratus,  cuius  radix  est  medietas  numeri  .kn.  Rursus  quot  uni- 
tates sunt  in  numero  .no.,  tot  numeri  intercidunt  inter  numeros  .kn  el  kc.,  quo- 
rum medietas  est  ex  imparibus  numeris;  ergo  quot  unitates  sunt  in  numero 
hoc  est  in  .zi.,  tot  numeri  impares  intercidunt  inter  numeros,  kn  et  kc.  ; et  sunt 
continui  cum  imparibus  qui  sunt  inter  .kh.  et  .kn.,  ut  prediximus.  Sed  cx  numeris 
imparibus,  qui  sunt  inter  .kn  ct  kc.,  colligitur  numerus  .pq.,  cum  sit  circa  nume- 
rum .km.  Ergo  ex  omnibus  imparibus,  qui  sunt  ab  unitate  usque  in  numerum  .kc., 
prouenit  numerus  .r<7.;ergo  quadratus  est  numerus  . rq et  est  eius  radix  medietas 
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numeri  Jcc.  Ergo  congruum  est  unusquisque  numerorum  op.  et  pq.,  ut  prediximus. 
Inuentus  quidem  numerus  est,  scilicet  pq.,  quo  addito  super  quadratum,  scilicet  super 
.rp.,  facit  quadratum  numerum,  qui  est  .rq.}  et  diminuto  ipso,  scilicet  .pq.  , lioc 
est  .op.,  cx  eodem  quadrato,  scilicet  cx  rp,  remanet  quadratus,  scilicet  .ro.  ; quoti 
opportehat  facere.  Que  etiam  ut  clarius  uideantur,  ponam  numerum  .ab.  3.,  numerum 
quoque  .bg.  3.;  quare  lotus  .ag.  erit  .8.;  residuum  quoque  dg.  est  .2.:  pares  enim 
sunt  numeri  .ag.  et  dg.:  cx  ductu  quidem  dg.  in  bg.  prouenit  .io. ; ct  cx  ductu 
.dg.  in  .ab.  prouenit  .6.;  ergo  ,ez.  est  .10.  ct  zi.  est  .6,  Est  ergo  sicut  .bg.  ad  . ga , 
ita  ,cz.  ad  .zi.,  lioc  est  sicut  .5.  ad  .3.,  ita  .10  ad  .0.;  et  10  est  numerus  prime  mul- 
titudinis imparium  facientium  congruum,  et  .0.  csl  numerus  secund^  multitudinis  fa- 
cientium idem.  Item  cx  ductu  .ag.  in  .gb.  ct  in  .ba.  , lioc  est  -cx  .8.  in  et  iu 
.3  proucniuut  .km.  40.  ct  kl  24.;  residuum  Am.  est  .16.,  que  equatur  numeris  .ez.  .zi. 
Addantur  quidem  super  .kl.  numerus  .In.  equalis  numero  .ez.,  scilicet  .10.,  erit  .kn. 
34.;  ct  super  km.  addatur  .nm.,  scilicet  .zi.,  qui  est  .6.  exit  [sic)  . kc . 46.;  ct  aufe- 
ratur cx  kl  numerus  .kl  equalis  An.,  scilicet  .10,  remanebit  kh.  M;  et  ducatur  .ez., 
hoc  csl  An.  in  .kl.,  scilicet  .10  in  .24.,  prouenit po.  240.,  qui  csl  congruum;  et  sum- 
ma decem  numerorum  imparium  cxistcnlium  circa  .24.,  qui  sunt  inter  numeros  .kh  et 
kn.,  lioc  est  inter  .14.  ct  34. 

Item  ex  ductu  zi.  in  .km.,  hoc  est  dc  .G.  in  .40.,  prouenit  .240.,  hoc  est  .pq.  est 
summa  sex  imparium  exisleiiliutn  circa  .40.,  qui  sunt  inter  .kn.  et  .kc.,  lioc  est  inter 
.34.  et  .46.  Ex  numeris  quidem  imparibus,  qui  sunt  ah  uno  usque  ili  numerum  .kh., 
scilicet  in  .14,  prouenit  .ro.;  ct  est  .49.,  quia  ah  uno  usque  in  14.  sunt  septem  nu- 
meri impares,  ct  sunt  circa  septenarium;  quare  cx  ductu  | 7.  in  .r.  prouenit  summa 
imparium  , qui  sunt  ah  uno  usque  iu  .14.  Ergo  .ro.  est  quadratus.  Ex  multitudine 
quidem  imparium,  qui  sunt  inter  .kh.  et  hn .,  prouenit  op.  Ergo  cx  multitudine  im- 
parium , qui  sunt  ab  uno  usque  in  .kn.,  scilicet  in  .34.  , prouenit  numerus  .rp.  ; 
et  sunt  ili)  numeri  impares  .17.,  quorum  summa  surgit  ex  ductu  .17.  in  se;  ergo  .rp. 
est  quadratus,  ct  est  289.  Nam  addito  .ro  cum  .op.  , scilicet  .49.  cum  .240.,  faciunt 
.289.,  quorum  radix  est  .17.,  scilicet  dimidium  .kn.  Item  ex  multitudine  numerorum, 
qui  sunt  inter  .kn  ct  kc.,  prouenit  numerus  .pq.,  qui  est  equalis  numero  .op.  Est 
enim  .240.  Ergo  cx  multitudine  imparium,  qui  sunt  ah  uno  usque  in  .40.,  prouenit  nu- 
merus rq.,  et  est  quadratus,  cuius  radix  est  dimidium  numeri  .kc.,  scilicet  .2J.  Nam 
addito  .pq.  super  .rp.,  scilicet  210.  cum  2S9,  faciunt  .529.,  quorum  radix  est  .23. 

Skd  si  proportio  .gb.  ad  .ba.  maior  proportione  .ag.  ad  .gd.}  ct  sit  iterum  nu- 
merus .ag.  par , dico  possibile  esse  inuenirc  duas  multitudines  imparium  continuas 
facientes  congruum  in  proportione  quam  habet  numerus  .ag.  ad  munerum  .gd. : et 
ut  liquidius  appareat,  sit  .ab.  1.,  et  bg.  3;  quare  .ag.  est  .4.,  et  .dg.  est  .2.;  ct  mul- 
tiplicetur .ag.  in  .ab.,  .proucniat  .ez.}  ct  cx  .ab.  in  .dg.  proueniat  .zi,}  est  ergo 
ut  .ag.  ad  .dg.,  ita  ez.  ad  .zi.  : et  quia  ab  est  .1.,  numeri  .ez.  zi  sunt  equales 
numeris  .ag.  dg.}  ergo  .ez.  est  .4.,  et  .zi.  est  .2.  Item  ex  ductu  .bg.  in  .ag.  pro- 
ueniat km.,  et  cx  ductu  .bg.  in  .gd  proucniat  Jcl.}  est  ergo  .Ari».  12.,  ct  kl.  est  .6.: 
est  ergo  sicut  .ez.  ad  .zi.,  hoc  est  sicut  .ag.  ad  .dg.\  ita  km  ad  .kl.}  ct  ex  ductu 
ez.  iu  .kl.  proucniat  .op.}  et  ex  ductu  .zi.  in  .km  proueniat  .pq.  Equales  etenim 
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sunt  -ou.  cC  -/>  (j ■ Vn  usquisquc  eorum  est  .24.  Nam  .op.  constat  ex  mi."  imparibus, 
<jui  sunt  circa  .kl.  6,  hoc  circa  .kl.  propter  ez  qui  est  .4.;  quibus  .4.  aciei  ilis  super 
.kl.  faciat  .A/».;  ergo  .An.  est  .io.:  similiter  extractis  .4.  ex  kl.  remaneat  .A  /i.;  ergo 
,kh.  est  .2.  Rursus  addito  numeru  .zi.,  scilicet  .2.  super  .km,  faciat  .Ac.;  ergo  .Ac. 
est  .44.,  et  mc.  est  .4.,  in  quibus  sunt  duo  impares,  scilicet  .it.  et  .13.;  et  sunt  circa 
numerum  -Am.,  scilicet  circa  .12.,  qui  faciunt  numerum  .pq.  Ergo  primus  quadratus, 
scilicet  .r.o.,  est  .1.,  cuius  radix  est  dimidium  numeri  .kh.,  scilicet  .1.  Secundus  ucro 
quadratus,  scilicet  .r/>.,  est  .23.,  cuius  radix  est  dimidium  numeri  .An.,  quod  est  .4. 
Tertius  quidem  quadratus  , scilicet  ,rq.  , est  49.  , cuius  radix  est  dimidium  numeri 
.Ac.,  quod  est  .7.  Et  nutum  quia  .24.  est  primum  | congruum  , cum  sit  minor  nu- 
merus, cuius  20.“' .4. u pars  sit  iotegra;  et  oriatur  ex  duobus  minoribus  numeris  parem 
numerum  facientibus,  scilicet  ex  uuo  et  a.  Rursus  ex  numeris  ab  et  bg  coniunctus 
Iit  impar,  et  aufieratur  .ab.  ex  bg.,  et  sit  residuum  eorum  numerus  gd.  Et  sit  pro- 
portio numeri  gb.  ad  ba.  minor  proportione  .ag.  ad  .gd.  Inucniam  rursus  duas  mul- 
titudines continuas  imparium  in  proportione  quam  habet  gb.  ad  .ba.,  ex  una  quoque 
multitudine  procreabitur  congruum  unitatum  idem:  adiaceat  itaque  numerus  t.  duplus 
muneri  .bg.,  et  numerus  .s.  duplus  numeri  .ba.)  coniunctus  quidem  ex  numeris  .Is. 
par  est;  et  est  .f.  ad  -r.,  sicut  bg.  ad  .ba.:  et  ducatur  .gd.  in  numeris  .ts.,  et  pro- 
ucniaut  numeri  .ez.  et  zi.  Est  ergo  sicut  /.  ad  .t.,  hoc  est  sicut  .gb.  ad  .ba.,  ita  cz. 
ad  .zi. : et  ducatur  iterum  numerus  ag.  in  numeris  .t.s.,  et  proueniant  .km.  et  kl. 
Est  ergo  ut  ,t.  ad  ,s.,  hoc  est  ut  ez.  ad  zi.,  ita  km.  ad  kl:  et  quoniam  pares  sunt  nu- 
meri .t.s.,  pares  sunt  numeri  .km  et  kl.:  et  ostendetur  per  premissam  ca  que  dicta  sunt 
in  numeris  .kh.  hl.ln.  nm.  ct  mc. , et  in  reliquis  etiam  .ro.  op.  pq.  : est  ergo 
congruum  .op.  ucl  pq.  etc.  Que  etiam  ostendemus  cum  numeris.  Sit  ita  ut  bg.  t.  , 
et  ba.  sit  .1.,  erit  ag.  3.  ct  gd.  i.  et  t.  4.  et  .s.  2 ct  es.  4.  ct  zi.  2.  ct  .km.  12.  et 
.kl.  6.  ct  ./in.  8.  et  nc.  4.  et  k.h  2,  et  quadratus  .ro.  unum  congruum  . op .,  ucl 
.pq.  24.  Quare  quadratus  .rp.  est  23.,  ct  quadratus  ,rq.  .49.;  que  opertebant  (ric)osleudcre. 

Et  quoniam  nameri  bg  ct  ba.  , scilicet  unum  et  duc  snnt  minores  qui  sint  in 
numeris;  ct  ex  coniuncliouc  eorum  prouenit  impar  numerus;  ct  cum  ipsis  Imbuimus  24. 
per  congruum,  sicuti  habuimus  superius  ex  positione  ternarij  et  unitatis,  qui  sunt  mi- 
nores numeri  qui  esse  possint  facientium  parem  numerum.  Ideo  manifestum  est,  24. 
esse  minus,  ct  primum  congruum  quod  cadat  in  tribus  quadratis,  qui  sint  ex  inte- 
gris numeris;  sed  cum  fractionibus  possunt  inucnirj  minores  eo,  ut  inscqucnlilnis  de- 
monstrabimus. 

Sed  sit  proportio  gb.  ad  ba.  maior  proportione  .ag.  ad  gd.,  tunc  erunt  multi- 
tudo imparium  primj  congrui  ad  multitudinem  secundi  , sicut  .ag.  ad  gd. ; ct  sit 
iterum  ag.  impar:  que  ut  liquidius  demonstrentur,  sit  g.b.  s.,  et  .ba  2;  erunt  ergo 
.ag.  7.  et  dg.  3.:  duplum  quidem  ex  .gb.  est  .10,  ct  ex  ba.  est  4.;  ct  ducatur  .4.  in  nu- 
meris .ag.  ct  gd.,  ct  ucnicl  pro  multitudine  imparium  primi  congrui  .28.,  ct  pro  mul- 
titudine secundi  .12.:  ct  multiplica  unumquemque  numerorum  | ag  et  dg  per  duplum 
bg.,  ct  habebis  .70  pro  numero,  cire»  quem  sunt  12  impares  nnmcri  facientes  secundum 
congruum,  ct  30.,  circa  quem  erunt  23  impares  facientes  primum.  Quare  extractis  28. 
de  30.  remanent -2.,  quorum  medietas,  scilicet  unum,  est  radix  primi  quadrati;  et  adde 
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as  c«m  .30.,  erunt  .58.,  cuius  medietas,  scilicet  29,  est  radix  secundi  quadrati.  Itera  adde 
.12.  cura  .70.  faciunt  82,  quorum  medietas,  scilicet  .41.,  est  radix  tertij  quadiati;  et  ex 
ductu  .28.  in  .30.,  uel  12  in  .70.,  habentur  840  pro  congruo.  Egreditur  autem  idem  .840. 
ex  nlijs  duobus  adiacentibus  numeris,  scilicet  ex  septenario  et  quinario;  quia  si  so- 
lidum, quod  Ht  ab  cis  et  ab  eorum  couiuncto,  ducatur  in  binarium  , scilicet  id  in 
quo  .7.  excedit  .5.,  proucnict  .840.  Egreditur  enim  multitudo  prima  imparium  facientium 
ipsum  ex  ducto  binario  in  septenarium.  Quare  ipsi  impares  numeri  sunt  14.,  et  sunt 
circa  eo,  qui  egreditur  ex  quinario  ducto  in  12.:  multitudo  quidem  secunda  prouenit 
ex  binario  ducto  iu  quinarium;  et  est  illa  multitudo  circa  .84.,  qui  prouenit  ex  septe- 
nario ducto  in  .12.  Nam  decies  84.,  uel  sexagesies  .14.  equantur  solido,  qui  Iit  a 5 et  7 et 
12.  ducto  iu  binarium.  Ynde  cuiuslibet  congrui  vigesima  quarta  pars  est  integra,  ut 
superius  ostensum  est:  et  est  .24  primus  congruum,  quod  inuenirj  potest  cum  integris 
quadratis  numeris;  et  ab  ipso  24  generantur  omnia  congrua.  Quotiens  enim  .14.  mul- 
tiplicabitur per  quadratum  numerum,  totiens  congruum  procreabitur,  et  erunt  minor 
quadratus  ex  tribus  quadratis,  quibus  congruit  ipse  ille,  per  quem  multiplicabitur  .24. 
Medius  autem  quadratus  erit  numerus,  qui  procreabitur  ex  ipso  quadrato  ducto  in 
.23.  Tertius  quidem  quadratus  erit  numerus,  qui  proucnict  ex  eodem  primo  quadrato 

•1. 

ducto  iu  .49.,  cuius  numeri  radix  erit  numerus  factus  ex  multiplicatione  radicis  primj 
quadiati  in  .7.,  qui  est  radix  de  .49.;  et  erunt  multitudo  prima  imparium  facientium 
congruum  dupla  multitudinis  facientium  idem.  Similiter  egredietur  congruum  si  mul- 
tiplicabitur 24  per  aliquam  summam  quadratorum,  qui  fiunt  ab  ordinatis  numeris  ah 
imitate  ascendentibus  per  impares  et  pares,  uel  per  impares  tantum,  uel  ipsa  res  tantum, 
aut  per  cos  qui  ascendunt  per  ternarium,  seu  per  quaternarium,  uel  per  reliquos  nume- 
ros, quorum  quadratorum  summas  superius  inuenire  docuimus;  et  erunt  proportio  impa- 
rium facientium  secundum  congruum  ud  impares  fuciculium  primum,  sicut  radix  ultimi 
quadrati  est  ad  radicem  sequentis  quadrati  in  ordine  assumpte  collectionis.  Verbi  gratia: 
summa  quadratorum  trium  imparium  numerorum,  scilicet  uuius  et  noucm  et  xxv. , est 
33.;  quibus  ductis  per  24  faciunt  940.,  | qui  est  congruum;  prouenit  etiam  ex  quinario 
et  septenario  adiacentibus:  quare  proportio  prime  multitudinis  imparium  ad  multitudi- 
nem secundani  est  sicut  .7.  ad  .5.,  ut  superius  ostensum  est. 

Si  congruum  aliquod  cum  suis  quadratis  multiplicetur  per  aliquem  quadratum,  nu- 
merus factus  ex  multiplicatione  congrui  in  quadratum  congruum  erit;  reliqui  qua- 
drati erunt  congruentes,  facto  congruo.  Sit  .ab.  quadratus,  et  bg.  sil  congruum,  et 
,gd.  sit  cqualis  numero  .bg.}  quadrati  ergo  eiunt  numeri  ,ag.  et  ,a<l.i  et  adiaceat 
quidam  quadratus  numerus  .e.  Dico  quod  id,  quod  fit  ex  .e.  ili  congruo  .bg , congruum 
erit;  et  numeri,  qui  fient  ex  .e.  in  quadratis  .ab.  ag.  ad.y  quadrati  erunt  congruentes, 
congruo  facto  ex  .e.  in  .bg.  Ex  ductu  quidem  ex  .e.  in  .ab.  proiicuiut  .zi.\  et  ex  ductu 
.e.  in  .ag  proueniat  .zt.,  et  ex  .e.  in  .a.d.  proucniat  zk.  Et  quoniam  ex  .e.  quadrato 
iu  .ag.  quadratum  prouenit  .zt.  quadratus.  Est  ergo  etiam  zt , et  est  .si  cqualis  duo- 
bus numeris,  qui  fiunt  ex  quadrato  .e.  in  quadratum  ab,f  et  congruum  .bg.  Sed  id 
quod  fit  ex  quadrato  .e,  in  quadratum  .ab.  est  numerus  zi.  Reliquus  ergo  .it.  pro- 
creatur ex  .e.  in  congruum  .bg.  Et  quoniam  quadrati  suut  numeri  .e.  et  .ab.y  factus 
ex  eis  quadratus  est;  quadratus  est  ergo  numerus  .3/.  Rursus  quoniam  ex  quadrato  ,e. 
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in  quadratum  .a  d.  factus  est  numerus  .zk.;  quadratus  ergo  est  .zk. , et  est  equalis 
duobus  numeris,  qui  fiunt  es  ductu  .e.  in  numeris  .ag.  et  gd.  Sed  ex  .e.  iu  .ng.  factus 
est  quadratus  .zt.  Reliquus  ergo  zk.  fit  cx  e.  in  .gd.  F.l  quoniam  equulis  est  numerus 
.bg.  numero  .gd.,  equalis  erunt  factus  ex  .e.  in  .bg.  facto  cx  .e.  in  .gd.:  factus  autem 
ex  .e.  in  .bg.  est  .it.  Ergo  .it.  equalis  est  uumero  .tk.t  si  super  quadratum  autem  .zt. 
addatur  numerus  ,tk.,  faciet  quadratum  .zk.;  et  si  a zt.  quadrato  auferatur  -tk.,  Iioc 
est  remanebit  .si.  quadratus;  ergo  congruum  est  .it.,  ct  congrmmt  ei  tres  qua- 
drati, qui  sunt  .si.  cl. zt.  ct  .zk.;  que  oportebat  ostendere.  Similiter  ostendetur  pro- 
uenire  idem,  si  aliquod  congruum  cum  suis  quadratis  diuidatur  per  aliquem  quadratum 
numerum. 

Volo  inuenire congruum,  cuius  quinta  pars  sit  integra:  sit  unus  ex  adiaccntibus 
numeris  .s.,  alter  sit  numerus  quadratus  facientes  coniunctum  cx  eis  numerum  qua- 
dratum; ct  extracto  minora  cx  maiore  remaneat  quadratus  numerus.  Erit  itaque  ille 
quadratus  .4.;  quo  addito  cum  quinario  facit  .0.,  qui  est  quadratus;  et  extracto  .4.  de 
■s.  remanet  .1.,  qui  est  etiam  quadratus;  dico  cx  bis  numeris  adiaccntibus  egredi  con- 
gruum, cuius  quinta  pars  erit  quadrata  : prouenit  enim  congruum  ex  his  numeris  ex 
ducta  .1.  in  duplo  quinarij;  quod  totum  multiplicatur  per  duplum  quaternarij;  ct  illud 
quod  egreditur  ducitur  per  nouenarium,  | hoc  est  multiplicare  superficiem,  que  fit  ab 
uuo  in  duplo  quinarij,  in  superficiem  que  fit  a duplo  quaternarij,  in  .9.,  hoc  est  .to. 
in  .72;  sed  cx  ductu  quaternarij  in  nouenarium  prouenit  quadratus  numerus,  cum  ani  1 hi 
sint  quadrati.  Ergo  cx  ducto  duplo  quaternarij  in  .0.  facit  duplum  quadrati;  ct  cx 
ductu  dupli  quadrati  iu  duplo  quinarij  prouenit  quadruplum  quadrati  ductum  in  qui- 
narium. Sed  quadruplum  quadrati  facit  quadratum  numerum;  ergo  quadruplum  qua- 
drati ductum  in  .S.  facit  quincuplum  quadrati,  ct  ductu  quincuplo  dicti  quadrati  ducto 
in  .i.  qui  est  quadratus,  facit  iterum  quincuplum  quadrati.  Ergo  congruum,  quod  fit 
ab  Ilis,  quinta  pars  erit  quadrata. 

Hec  questio  predicta  in  prologo  libri  huius. 

Volo  inuenire  quadratum,  cui  addito  .5.  ucl  diminuto  faciat  quadratum  numerum. 
Adiaccat  congruum,  cui  quinta  pars  sit  quadrata,  critquc  7».,  cuius  quinta  pars  est 
.144.;  in  quo  diuidc  quadratos  congruentes  eidem  .7«o.,  quorum  primus  est  .9si.,  secun- 
dus est  .isst.,  tertius  autem  est  .2401.;  et  est  radix  primi  quadrati  .31.  Secundi  .41.,  tertij 
.49.,  exibit  pro  primo  quadrato  ^ e,  cuius  radix  est  £ .).,  que  prouenit  ex  dinisionc 
.31.  in  radicem  de  .144-,  hoc  est  in  .12.;  ct  pro  secundo,  hoc  est  pro  quesito  quadrato, 
ucilict  7J7  11,  cuius  radix  est  ~ 3,  que  prouenit  ex  diulsionc  .41.  in  .12.;  et  pro  ultimo 
quadrato  neniet  IS,  cuius  radix  est  4. 

Si  duo  quililict  numeri  componantur  facientes  compositum  cx  his  parem  numerum, 
proportio  compositi  ad  residuum,  in  quo  maior  excedit  minorem,  non  erunt  eadem 
quam  habet  maior  numerus  ad  minorem.  Adiaceant  duo  numeri  .ab.  ct  bg.  ; ct  sit 
.gd.  id  in  quo  maior  .gb.  excedit  minorem  Jta.;  et  sit  par  numerus  -ag.;  dico  non 
esse  ut  .gb.  ad  ,ba.,  ita  .ag.  ad  .gd.  Sed  si  possibile  est,  esto  .ag.  ad  .gd.,  sicut  .gb. 
ad  .ba.;  erit  ergo  .d.  superficies,  que  fit  cx  bg.  in  gd.,  equalis  superficiei  que  fit  cx 
.ag.  in  .ba.  Sit  ergo  .ze.  numerus  superficialis  qui  fit  cx  .bg.  in  .gd.;  ct  numerus  .kl. 
proucniat  e\ag.  in  .ba.;  equalis  est  ergo  numerus  .ze.  numero  .kl.:  ex  ductu  autem 
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.ze.  in  M.  proucniat  . op .;  numerus  ergo  .op.  equalis  est  numero  qui  fit  ex  ductu  .ba. 
in  .gd.  in  ductum  ex  ag.  in.bg.  Sit  ergo  ductus  .ab.  in  gd.  numerus  .zi.;  ct  ductus 
ag.  in  .bg  esto  .km.;  maior  est  enim  .km.  quam  . kl cum  maior  sit  numeros  ,gb. 
quam  . ba ergo  .op.  equalis  est  numero  qui  (It  ex  .zi.  in  .km.  Esto  itaque  numerus 
.pq.  factus  ex  .zi.  in  .km.;  ergo  numerus  .op.  equalis  est  numero  .pq.  Sed  op.  qua- 
dratus est,  cum  sit  factus  a duobus  e qualibus  numeris,  qui  sunt  .es.  kl.  | Ergo  et  pq. 
quadratus  est.  Ostensum  csl  superius  in  primo  congruo  in ucniendo,  numerum  Jm.  cqua- 
lem  esse  numero  .ei ; maior  est  enim  .ei  quam  .ez.;  ergo  maior  est  Im.  quam  ez.  : 
accipiatur  ergo  ex  numero  Jm.  numerus  .In  equalis  numero  .es.,  hoc  est  numero  .kl. 
Reliquus  ,nm  equalis  est  numero  .zi.  : addatur  itaque  super  km.  numerus  mc.  equa- 
lis numero  ./«.//.;  et  quoniam  .kn.  duplus  est  numero  .kl.,  par  erit  kn.  Ex  multitu- 
dine quidem  imparium,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  .kn.,  proucnit  quadratus  .op.;  sunt 
enim  circa  numerum  .kl. : quare  kl.  est  radii  numeri  op.  Rursus  quoniam  cx  zi.  in 
km.  proucnit  quadratus  .pq.  Sed  quot  unitates  sunt  in  numero  .zi.,  tot  impares  nu- 
meri sunt  inter  numerum  k n.  et  numerum  .kc.;  duplus  est  enim  .nc.  numeri  .zi.; 
ergo  quadratus  .pq.  constat  ex  imparibus,  qui  sunt  inter  .kn.  ct  .km.  Ergo  duo  qua- 
drati .op.  et  .pq.  constant  ex  omnibus  imparibus,  qui  sunt  ab  unitate  usque  iti  nu- 
merum .kc.;  ergo  numerus  .oq.  quadratus  est,  et  est  duplus  quadrati  .op.:  proportio 
ergo  quadrati  oq.  ad  quadratum  op.  est  sicut  .2.  ad  .1.,  hoc  est  sicut  numeri  non  qua- 
drati ad  numerum  quadratum;  quod  est  inconuenicns.  Non  ergo  proportio  coniuncti 
.a.g.  ad  residuum  d g.  est  sicut  .gb.  ad  .ba.;  quod  oportebat  ostendere. 

Hoc  idem  demonstraretur,  si  numerus  .ag  esset  impar;  quia  que  proportio  est  uu- 
meri  bg.  ad  .ba.,  eadem  dupli  gb.  ad  duplum  .ba.  Vude  numerus  .ez.  ostenderetur 
equalis  numero  .kl.  elc.  Ex  Ime  enim  ostendetur  quod  nullus  quadratus  numerus  po- 
test esse  congruum;  quia  si  possibile  esset,  eliaiu  esset  proportio  coniuncti  duorum 
adiaccntium  numerorum  ad  residuum,  sicut  maior  conun  ad  minorem. 

Quare  subintclHgitur,  multos  numeros  esse  qui  congruum  esse  non  possunt;  sed 
omnis  numerus  potest  esse  congruum,  si  cx  diuisioue  alicuius  congrui  per  ipsum  pro- 
ueniat  numerus  quadratus;  uel  si  ipse  fuerit  unus  ex  iin.*f  adiacentibus  , ct  reliqui 
tres  fiant  quadrati:  ut  si  ponamus  .9.  ct  .16.  qui  suut  quadrati;  et  coniunctus  cx  eis, 
scilicet  .23.,  est  quadra  tus;  et  aufleratur  9 de  16,  remanent  .7.;  qui  .7.  potest  esse  congruum: 
multiplicatio  quidem  dupli  de  .9.  in  duplum  de  .16.  facit  quadratum  numeruin,  scilicet 
.$76.;  qui  si  multiplicetur  per  23.,  faciet  iterum  quadratum  numerum;  qui  si  ducatur 
per  .7.,  faciet  congruum  ; ergo  .7.“*  eius  pars  erit  quadrata. 

Volo  inucnire  numerum  quadratum,  cui  addita  radice  ipsius  faciat  quadratum  nu- 
merum; ct  si  ipsa  radix  aufleratur  ab  eo,  remaneat  similiter  numerus  quadratus. 

A diaceat  congruum  similiter  cum  suis  tribus  quadratis,  qui  sunt  numeri  ab.ag. 
ad.  Quare  congruum  erit  numerus  bg.  et  gd.;  ct  diuidatur  unusquisque  quadratorum  | 
ab.ag.ad . per  congruum  .b  g.  , ct  proucniant  numeri  .ez.ei.ch.;  ct  constituatur 
super  .ei.  tetragonum  .eA\,et  compleatur  superficies  ,lb.;  et  a puncto  .z.  cquidistans 
rectis  .ik  et  .e/,  protrahatur  recta  .zl.;  ct  quoniam  numerus  .ez.  proucnit  exdiuisionc 
numeri  .ab.  per  bg.;  ct  numerus  .e.i.  proucnit  cx  diuisioue  numeri  .ag.  i u congruum 
.bg.;  numerus  quidem  zi.  proucnit  ex  diuisioue  .bg.  in  se.  Ergo  .zi.  est  i:  similiter 
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quia  tliul.su  .ad.  per  congruum  .gil.,  lioc  est  per  . bg , proucnit  numerus  .eft.,  et  ex  di- 
uisioue  a g.  iu  ,gd.  proucnit  .ei.  Ergo  .ili.  prouenicl  ex  diuisionc  ,gd.  iu  se.  Quare 
.Ut.  est  similiter  .1.;  cqualis  est  ergo  .hi.  rcclc  .iz.t  et  (|Uoiiiam  super  rectam  .ei.  con- 
stitutum est  tetragonum  .e Ii.,  et  .hi.  esi  .t.;  su|>erficies  itaque  .kh.,  uel  kz.  est  radix 
tetragon)  ek.  Ergo  super  tetragonum  -ek.  addatur  eius  radi»,  scilicet  superficies  .kh., 
prouenict  superficies  ./A.;  et  si  ex  quadrato  .ek  auflcratur  cius  radix,  que  est  .kz., 
remanebit  superficies  .zl.:  et  quoniam  ex  diuisionc  numerorum  ab.  et  .ag.  et  .ad.  in 
aliquem  numerum,  scilicet  in  .bg.,  proucncrunt  numeri  .ez.  ei.  eh.  Est  ergo  sicut  .ab. 
ad  .ag.,  ita  .ez.  ude/.;  sunt  enim  quadrati  numeri  ab.  et  ag.  : ergo  proportio  nu- 
meri .ez.  ad  ei  est  sicut  proportio  quadrati  numeri  ad  quadratum  numerum.  Quare  ex 
ductu  .ez.  iu.  ei.  prouenict  quadratus  numerus.  Sed  ei.  recte  cqualis  est  recta  .zt., 
cum  sit  cipialis  recte  Jk. ; tetragonum  enim  est  superficies  .ek.-,  ergo  superficies  .et. 
est  quadratus  numerus. 

Similiter  quoniam  proportio  e i ad  eA.,  lioc  est  le  ad  eh.,  est  sicut  quadrati  nu- 
meri ad  quadratura  numerum,  factus  quidem  ex  numeris  .eh.  le.  quadratus  erit,  boc 
est  superficies  /A.  liniendus  est  enim  quadratus  numerus  .ek.  , cui  addita  radice  , 
que  est  kh,  proucnit  quadratus  numerus  ./A.;  et  si  ex  quadrato  -e.k.  auferatur  cius 
radix,  remanebit  quadratus  numerus  .et.)  quod  oportebat  facere. 

Similiter  si  oportuerit  inucnirc  quadratum  numerum,  cui  additis  duabus  radicibus, 
ucl  diminutis  ab  eo,  fiat  semper  quadratus  numerus:  diuidantur  tunc  adiacentes  qua- 
drati .ab.  ag.  ad.  per  dimidium  congrui  -bg.,  et  proucniant  numeri  .e  .z.  ei.  eh., 
et  erit  numerus  .2/.  t.,  cui  equabitur  numerus  .«'A.:  quare  unaqueque  superficiorum  A A 
et  kz.  erit  cqualis  duabus  radicibus  quadrati  numeri  .k.)  et  erit  similiter  proportio 
-ce.  ad  .zt.,  sicut  quadrati  .ab  ad  quadratum  .ag.  Quare  numerus  qui  fit  ex  ez.  in  .zt., 
lioc  est  superficies  .et.,  quadratus  est;  propter  eandem  et  superficies,  scilicet  numerus 
./A.,  est  quadratus  : innentus  est  ergo  quadratus  .ek.,  cui  additis  duabus  radicibus, 
scilicet  .kh,  proucnit  quadratus  numerus  ./A.;  et  demptis  ab  eodem  .ek.  duabus  ra- 
dicibus, scilicet  .kz.,  remanet  quadratus  numerus  .zl.:  lioc  idem  intelligas  [ de  tribus, 
ucl  pluribus  radicibus  additis  uel  diminutis. 

Et  ut  lice  in  numeris  habeantur,  quadratus  .ab.  sit  .1.,  et  quadratus  .ag.  sit  -*s.  ; 
quadratus  quoque  .ad.  sit  erunt  ergo  congruum  .bg.  uel  gd.  st.,  in  quo  diuidantur 
I et  13  et  49,  prouenict  .e  z.  jj , ete/erit  — l;  numerus  quoque  e h erit  jj  *. : ex  ductu 
quidem  -ei.  in  se  proucnit  quadratum  ek.,  quod  est  * ~-j- ; cui  si  addatur  id  quod  fit 
ex  ki.  in  ,i'A.,  scilicet  jj  t,  prouenict  , cuius  radix  est  , boc  est  ~ 1 : similiter 
si  auferatur  jj  I,  boc  est  -f-fv  ex  j-j-J- , lioc  est  numerus  kz  cx  numero  ke.,  rema- 
nebit pro  superficie  .et.  ^ , quorum  radix  est  j-,  : ct  si  super  quadratum  aliquem 
proponatur  addi  ct  diminui  duas  radices,  duplicabis  quidem  numeros  .ez.  ei.  eh.,  pro- 
uenicnl  jj  et  7j  2 ct  ~ 4.;  qui  etiam  prouenient  si  diuidatur  .t.  ct  SS  ct  tt>.  per  dimi- 
dium congruum,  scilicet  per  ia.;  et  sic  radix  quesiti  quadrati  erit  jj.  1;  ct  sic  intelligas 
de  tribus  uel  pluribus  radicibus  additis  et  dimiuutis. 

Oiumiiii  trium  quadratorum,  qui  sunt  continui  impares,  maior  quadratus  addit  super 
medium  octo  plus  quam  medius  super  minorem.  Adiaccaut  tres  radices  .ab.  bg.  gd. 
trium  datorum  quadratorum,  qui  sunt  impares  ct  continui  ; et  sit  radix  .ab.  minor 
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quam  . bg et  minor  quam  .</g.;  dico  quadratum,  qui  iit  a numero  .gr/.,  addere 
octo  plus  super  quadratum,  qui  Iit  a numero  bg.,  quam  addat  quadratus,  qui  fit  a 
iiunu-ro  .bg.  super  quadratum,  qui  fit  a numero  .ad. 

Ouare  numeri  .ab.  bg.gd.  sunt  radices  trium  continuorum  quadratorum  imparium; 
impares  quidem  sunt  et  continui.  Quare  hg.  superba hundat  .ab.  in  duobus,  et  in  tot 
supcrbaliuudat  numerus  .gd.  numerum  .bg.  Aufleranlur  ergo  duo  a numero  .bg.,  re- 
mancatque  ex  eo  numerus  b.:  propter  eandem  si  a numero  .gd.  a ulVerantur  duo,  sci- 
licet numerus  . cd .,  remanebit  .gc.  cqualis  numero  .bg.  Rursus  si  a numero  .cg.  auffe- 
ratur  numerus  .gf.  cqualis  utrique  numerorum  .ab.be.,  remaneLunt  duo  pro  numero 
.fc.)  quare  totus  ,fd.  est  4.  Kt  quoniam  numerus  .ge.  est  id  in  quo  numerus  bg  su- 
perbabundat  numerum  ab.)  et  est  .e.g.  duo ; addit  ergo  quadratus,  qui  fit  a numero 
.bg.,  super  quadratum,  qui  fit  a numero  .ab.,  duplum  numerorum  .ab.  .bg.,  boc  nu- 
meri .ag.  Similiter  et  quadratus,  qui  fit  a numero  -g-d.,  addit  super  quadratum  bg. 
duplum  numerorum  .bg.  gd.;  ergo  quot  excedit  duplum  numerorum  bg.  gd.,  duplum 
" numerorum  .ab.  bg.,  tot  excedit  numerus  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a numeris 

r / e .gd.  gb.,  numerum  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a muneris  .gb.  ba.:  comuniter 

r«i.  53  r«/v.  aufleratur  duplum  numeri  Jbg.,  quot  | ergo  siipcrbahuiidat  duplum  numeri  .gd.  dupluni 
numeri  .a  b.,  tot  superbuhuudat  numerus  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a numeris 
.dg.gb. , numerum  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a numeris  .gb.  ba.  Sed  duplum 
numeri  .ab.  est  sicut  duplum  numeri  . gf ; ergo  duplum  uumeri  .gd.  superbabundat 
duplum  numeri  .ab.,  boc  est  duplum  numeri  .gf.  in  duplo  numeri  .fd.  Sed  duplum 
numeri  .fd.  est  octo;  quaternarius  est  enim  .fd.)  ergo  quadratus,  qui  fit  a numero  . gd ., 
addit  octo  super  quadratum,  qui  fit  a numero  .bg.,  plus  quam  addat  quadratus,  qui  fit 
a numero  .bg,  super  quadratum,  qui  fit  si  numero  .ba.,  ut  oportebat  ostcudere. 

Et  quoniam  secundus  quadratus  impar,  scilicet  .9.,  addit  unum  octonarium  super 
primum  quadratum  imparem,  scilicet  super  i.,  inucnictur  ex  his  tertium  quadratum 
imparem,  scilicet  .ss.,  addere  duos  octonarios  super  secundum  quadratum  imparem;  et 
sic  semper  inucnictur  ordinata  ascensio'  quadratorum  imparium  ascendere  per  ascen- 
sionem numerorum,  qui  asccnduut  per  octonarium  : boc  idem  accidit  in  quadratis  pa- 
rium numerorum  p re  ter  ascensionem  secundi  quadrati  paris,  scilicet  .10.,  qui  addit  .12. 
super  primum  quadratum  parem,  scilicet  super  .4.:  deinde  pares  quadrati  ascendunt 
per  octonarios  in  infinitum  numerando  supra  .12.  Vel  secundus  quadratus  par  addit  super 
primum  quadratum  parem  tres  quaternarios;  et  tertius  super  secuuduin  addit  quinque 
quaternarios;  et  quartus  super  tertium  septem  quaternarios;  et  quintus  super  quartum 
noucm;  et  sic  semper  adduntur  duo  quaternarij  per  ascensionem  imparium  numerorum 
usque  in  infiuitum  secundum  hanc  proportionem.  Vel  primus  quadratus  parium,  scili- 
cet .4.,  constat  ex  uno  quaternario.  Secundus  super  primum  addit  tres  quaternarios. 
Tertius  super  secundum  quinque;  et  sic  inuenitur,  pares  quadratos  ascendere  per  ascen- 
sionem quaternariorum,  que  ascendit  per  impares  numeros  ordinate.  Similiter  inueni 
quadratos  numerorum  qui  ascendunt  per  ternarium  ordinate,  ascendere  per  ascensio- 
nem itoucnarioruin,  qui  ascendunt  similiter  per  impares  numeros.  Verbi  gratia  : qua- 
dratus temarij  est  semel  .9.  Scxnarij  addit  super  primum  Ires  uouenarios,  cum  sit  .36.; 
super  quem  quadratus  noucuarij  addit  quinque  noucnarios.  Sequens  ucro,  scilicet  qua- 
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dratus  duodenarij  , addit  .7.  noucnarios  super  quadratum  nouenarij  ; et  sic  deinceps 
illud  idem  inucnj  ex  ascensione  quadratorum,  qui  sunt  a numeris  ascendentibus  per 
quaternarium,  et  per  alios  numeros  iu  infinitum;  ex  quibus  omnibus  collegi  solutiones 
quarumdam  sequentium  questionum.  | 

VOlo  inuenire  in  data  proportione  duas  differentias  trium  quadratorum.  Esto  data 
proportio  numeri  .a.  ad  numerum  .b.,  ct  sint  numeri  . a.b . primj  ad  se  inuiccm;  numeri 
quidem  .ab.  aut  sunt  contiuui  aut  non.  Sint  primum  continui,  et  esto  numerus  mb. 
maior  quam  ct  adiacct  unitas  .c;  et  ab  unitate  x.  in  ordine  disponantur  tot  numeri 
impares,  quot  sunt  unitates  in  numero  . b . maiori,  qui  sunt  .d.e.f.g.',  et  accipiantur 
quadrati  numerorum  x.f.g.,  qui  sint  numeri  hi.k.;  dico  quod  proportio  differentie  que 
est  inter  quadratum  k et  quadratum  .1.,  ad  differentiam  que  est  inter  quadratos  ./A*, 
est  sicut  numerus  .a.  ad  numerum  .b.;  quod  ita  probatur:  quoniam  unitas  est  .c.,  ct 
ab  ipsa  depositi  sunt  numeri  impares  ordinate  .d.e.f.g.,  erit  .d.  a.  et  .e  5.  et ./.  7.  et 
.g.  9.;  ct  quadratus,  qui  fit  a numero  .e.,  scilicet  numerus  ./i.,  est  25.;  ct  quadratus,  qui 
fit  a numero  scilicet  numerus  est  .49.;  et  quadratus,  qui  fit  a numero  . g .,  scilicet 
numerus  .A\,  est  81.:  ct  quia  numeri  .d.e.f.g.  sunt  secundum  quantitatem  unitatum  , 
que  sunt  in  numero  . b ct  numeri  .d.e.f.g.  sunt  .unor.,  erit  manifestum  quod  numerus 
.b.  est  .4.,  et  numerus  .a.  est  .3.;  et  manifestum  quod  quadratus,  qui  fit  a numero  . d ., 
scilicet  a ternario,  addit  super  quadratum,  qui  fit  ab  unitate  .c.  urium  octonarium;  ct 
quadratus,  qui  fit  a numero  .e.,  addit  super  quadratum  numeri  .d.  duos  octonarius.  Et 
quadratus,  qui  fit  a numero  ./.,  scilicet  numerus  .i.,  addit  super  quadratum,  qui  fit  a nu- 
mero hoc  est  super  numerum  .h.  tres  octonarios,  videlicet  secundum  quantitatem 
unitatum,  que  sunt  a numero  nec  non  et  quadratus,  qui  fit  a numero  .g.,  addit  su- 
per quadratum,  qui  fit  a numero  scilicet  super  quadratum  .$ , quatuor  octonarios, 
scilicet  secundum  quantitatem  unitatum,  que  sunt  ili  numero  .b.:  quare  proportio  dif- 
ferentig,  que  est  inter  quadratos  Ji.i.,  ad  differentiam,  que  est  inter  quadratos  .t.A*.,  est 
sicut  .a.  ad  .b.,  hoc  est  sicut  3.  ad  4.  Et  si  numerus  .a.  esset  .10.,  et  .b.  11,,  secundum 
ea  que  dicta  sunt,  addendi  essent  simul  to  et  il.  ct  21,  que  inde  proucniunt,  essent  radix 
mediauj  quadrati  : quare  .19.  erit  radix  minoris  quadrati,  et  23  erit  radix  maioris.  Sunt 
enim  19.  et  21  et  23  continui  impares;  ct  est  .21.  decimus  numerus  impar  ab  unitate.  Quare 
quadratus,  qui  fit  ab  ipso  .21.,  scilicet  .441.,  addit  super  quadratum,  qui  fit  a .19.,  scilicet 
super  .361.,  decem  octonarios.  Et  quadra  tus,  qui  fit  a 23.,  cum  sit  undecimus  numerus  impar 
ab  unitate,  addit  super  quadratum,  qui  fit  a 2t,  scilicet  529  super  441,  undecim  octona- 
rios: quare  differentia,  que  est  inter  361  et  441.,  scilicet  .so.,  est  ad  differentiam,  que  est 
inter  441  et  529.,  | scilicet  ad  8».,  sicut  .10  ad  ii.  Nam  quarti  proportionem  habet  .80  ad 

88.,  camdem  habet  J dc  80.  ad  \ de  88.,  scilicet  10  ad  11;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  si  non  sunt  numeri  .a.b.  continui,  erunt  ipsi  numeri  aut  impares  collaterales,  aut 
non.  Sint  primum  collaterales  impares;  et  quoniam  quadrati,  qui  sunt  a paribus  nu- 
meris, ordinate  ascendunt  per  quadruplicatam  ascensionem  imparium  numerorum,  ul 

4.,  qui  est  quadratus  biuarij,  scilicet  primj  paris  numeri,  qui  ascendit  per  quantitatem 
unius  quaternarij;  et  16.,  qui  est  quadratus  secundi  paris  numeri,  scilicet  quaternarij, 
qui  surgit  per  quadruplicatam  ascensionem  duorum  imparium  numerorum,  scilicet  dc 
.1.  et  3.,  erit  manifestum  quod  unusquisque  quadratus  par  addit  duos  quaternarios  plus 
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super  antecedente  quadratum  parem  super  quaternarios,  quos  addit  ipse  antecedens 
quadratus  super  suum  antecedentem  quadratum;  lioc  quod  tertius  quadratus  par  addit 
super  secundum  quadratum  parem  quinque  quaternarios,  cum  secundus  quadratus  par 
addit  super  primum  tres  quaternarios,  scilicet  .16.  super  .4.;  et  quartus  quadratus  par 
addit  super  tertium  quadratum  septeni  quaternarios;  et  ita  accidit  omnibus  per  or- 
dinem. Yndccum  uolumus  inucnirc  duas  difTerentias  inter  tres  quadratos  numeros, quarum 
proportio  sit  sicut  duo  numeri  impares  collaterales,  ut  dicamus  sicut  II.  est  ad  13. 
Accipiemus  inter  pares  quadratos  continuos,  quorum  medianus  quadratus  addat  stiper 
antecedentem  quadratum  parem  .11.  quaternarios.  Qui  tres  quadrati  ita  possunt  iuuenirj. 
Addantur.il.  cum  .13,  erunt  .84.;  quorum  quarta  pars  multiplicetur  per  .2,  scilicet  per 
radicem  priroj  paris  quadrati,  erit  .12.,  qui  sunt  radix  medianj  quadratj;  et  io  erit  radix 
primj  quadratj,  et  i«  erit  radix  secundi  quadratj  : possumus  etiam  lioc  idem  inuenirc 
inter  quadratos,  qui  fiunt  a numeris  ascendentibus  per  ternarium.  Verbi  gratia:  uo- 
lumus inuenirc  duas  differentias  inter  tres  quadratos  numeros,  quarum  proporto  sil 
sicut  19.  est  ad  .21.,  qui  sunt  collaterales  impares;  addemus  .19.  cum  .21.,  et  40.  que  pro- 
ucniunt,  diuidemus  per  4.;  et  io  que  inde  proueniunt,  multiplicabimus  per  3,  scilicet  per 
radicem  primj  quadratj  ipsius  ordinis,  erunt  .30.,  que  erunt  radix  medianj  quadratj. 
Quare  radix  minoris  quadrati  erit  .27,  et  radix  maioris  erit  .33.  Nam  quadratus  qui  fit 
d 30.,  scilicet  ooo.,  addit  super  quadratum  qui  fit  ad  27.,  scilicet  super  729,  noucmrios 
.19.;  et  quadratus  qui  fit  a .33.,  scilicet  .1039.,  addit  super  .ooo.  nouenarios  .21.;  et  sic 
proportio  differenti^,  que  est  inter  729  et  ooo.,  scilicet  171.,  est  ad  dilFercntiam  que  est  | 
inter  900  et  10S9,  scilicet  ad  183,  sicut  19  ad  2l;  lioc  uolumus:  quod  etiam  iuuenietur  inter 
quadratas,  qui  fiunt  d numeris  ascendentibus  per  quaternarium,  uel  quinarium,  uel  per 
alium  quemlibet  numerum. 

Et  si  proportio  duarum  differentiarum,  que  sunt  inter  tres  quadratos,  fuerit  sicut 
aliquis  quadratus  .a.  ad  aliquem  quadratum  . b noluero  ipsos  tres  quadratos  inuenire. 
Ponam  numerum  .c  medium  inter  . a.b . in  proportione  continua  cum  possibile.  Quia  , 
ut  in  Euclide  habetur,  inter  duos  quadratos  numeros  unus  meilius  intercidit  numerus, 
et  procreabitur  numerus  .c.  ex  multiplicatione  radicis  numeri .a.  in  radicem  numeri  .b.; 
et  erit  sicut  .a.  ad  .c.,  ita  .c.  ad  6.;  ct  sicut  .c.  est  ad  .b.t  ita  b sit  ad  .d.;  et  erunt 
numeri  .a.c.b.d.  continue  proportionales:  quare  erit  sicut  ,a.  ad  . b .,  ita  .c.  ad  .r/.;  et 
sit  quadratus  numeri  .a.  numerus  .c/.,  ct  quadratus  numeri  .c.  numerus  . eg . Insuper 
ct  quadratas  numeri  .b.  numerus  .e.h.;  dico,  differentias  que  sunt  inter  quadratos  .ef. 
ct  eg.  et  c/*.,  scilicet  numeri  .fg.  ct  .gh.f  proportionem  habere  ad  se  inuicem,  eam 
quam  habet  quadratus  numerus  . a . ad  quadratum  numerum  .b.  ; quod  sic  probatur. 
Quoniam  ntinicrj  .a.  c.  b.  continuo  proportionales  sunt,  est  sicut  .a.  primus  ad  .b.  ter- 
tium, ita  quadratus  numeri  .a.  primj  ad  quadratum  numeri  .c.  secundi,  ut  in  geome- 
tria aperte  monstratum  est.  Est  enim  quadratus  numeri  .a.  numeras  .e  /.,  ct  quadratus 
numeri  .c.  numerus  .eg.;  ergo  est  sicut  .a.  ad  .b.t  ita  numerus  .ef.  ad  numerum  eg. 
Rursus  quoniam  numeri  .c.  b d.  continue  proportionales,  est  sicut  .c.  ad  i/.,  ita  qua- 
dratus numeri  .c.,  scilicet  numerus  .eg.,  ad  quadratum  numeri  .b.t  scilicet  ad  nume- 
rum .eh.  Sed  sicut  .c.  est  ad  .d.t  ita  fuit  .a.  ad  b .;  ergo  sicut  .a.  ad  b ita  nu- 
merus eg.  ad  numerum  .eh.;  fuit  etiam  sicut  .a.  ad  b.t  ita  .ef.  ad  numerum  e g. 
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Numeri  ergo  .ef.  ct  eg.  et  eh.  continue  proportionales  sunt.  Et  quoniam  est  sicut 
.ef.  atl  .eg.,  ita  .eg . ad  .eh.  : disiunctim  ergo  erit  sicut  .ef.  ad  .fg.  , ita  eg.  ad 
.gh. : permutatiru  ergo  sicut  .ef.  ad  .eg.,  ita  .fg.  ad  gh.;  sed  ef.  ad  eg.  est  sicut 
.a.  ad  .b.;  ergo  sicut  .a.  ad  b.,  ita  .fg.,  scilicet  differentia  que  est  iu ter  quadratos 
.ef.  et  eg.  est  ad  .gh.,  scilicet  ad  difTcrcntiam  que  est  inter  quadratos  .eg.  et  .eh.: 
que  etiam  ostendantur  cum  minieris.  Esto  quidem  uumerus  .a.  10.,  et  numerus,  b.  25.; 
quare  numerus  .e.  erit  .20.,  qui  procreatur  ex  ductu  radicis  de  te  in  radicem  dc  .25;  et 
est  sicut  .te.  ad  .20,  ita  .20  ad  .25.;  et  erit  quadratus  numeri  .a.,  scilicet  numerus  .ef., 

256.;  ct  quadratus  numeri  .c.,  scilicet  numerus  eg.,  400.;  ct  quadratus  numeri  .b.,  hoc 
est  numerus  .eh.,  \ est  .625:  vnde  si  cx  .eg.  auferatur  .ef.,  remanebunt  .144.  pro  numero  W-  »5  ««*... 
.fg.;  ct  si  auferatur  quadratus  .eg.  ex  quadrato  .eh.,  scilicet  .400.  de  .625.,  remanebunt 
.225.  pro  numero  .gh:  sunt  enim  .144.  ad  .225.  sicut  .10.  sunt  ad  25.;  ct  hoc  uolui  de- 
monstrare. 

ET  Si  data  proportio  duarum  diflfercutiarium  cadentium  inter  tres  quadratos  non 
fuerit  aliqua  suprascriptarum,  videlicet  ex  continuis,  ucl  ex  imparibus  collateralibus 
numeris,  aut  cx  duobus  quadratis.  Solutionem  quarum  cx  ascensione  octonariorum  ca- 
dentem inter  quadratos  impares,  que  fit  cx  numeris  continue  ascendentibus  ab  uni- 
tate, ex  ascensione  quaternariorum  cadcntc  inter  pares  quadratos  numeros,  que  fit  cx 
numeris  ab  unitate  ascendentibus  per  impares  numeros.  Iuuenicmus  hoc  ordine.  Po- 
namus ut  proportio  duarum  differentiarum  cadentium  inter  tres  quadratos  numeros 
fiat  sicut  .2  est  ad  0. 

Accipiam  primum  quadratum  qui  fit  a quinario,  qui  addit  super  quadratum  sibi 
antecedentem  imparem  duos  octonarios.  Et  habebo  ipsum  pro  primo  quadrato,  si  pos- 
sibile fuerit;  ct  proportionabo  ipsos  duos  octonarios  cum  octonarijs,  quos  addit  se- 
quens quadratus  impar  super  quadratum  quinarij,  scilicet  cura  .3.  octonarijs:  ct  quia 
proportio  dc  .2.  ad  3.  non  est  sicut  .2.  ad  9,  super  tres  octonarios  addam  quatuor  octo- 
narios, quos  addit  quadratus  noucnarij  super  quadratum  scptennrij,  et  erunt  septem 
octonarij;  ct  erit  proportio  duorum  octonariorum  ad  septem  octonarios  sicut  .2.  ad  .7. 

Sed  proportio  de  .2.  ad  .7.  est  maior  proportione  quam  habet  .2.  ad  9.  Quare  super  .7. 
octonarijs  addam  multitudinem  octonariorum  additionis  sequentis  imparis  quadrati  , 
eius  videlicet  qui  fuit  ab  .11,  erunt  octonarij  .12.;  ad  quem  numerum,  cum  duo  habeant 
minorem  proportionem  quam  ad  .9.,  duplicabo  numeros  proportionis,  scilicet  .2.  ct  .9., 
et  habebo  4.  et  .13.  Et  considerabo  proportionem  quam  ha1>et  .4.  ad  sequentem  sibi  nu- 
merum, scilicet  ad  .5.,  uel  ad  duos  sequentes  numeras,  scilicet  ad  .5.  et  ad  0.,  ucl  ad 
tres  sequentes  numeros,  donec  inueniam  inde  proportionem  quam  habet  .4.  ad  .is.;  ct 
hoc  erit  cum  accepero  a quaternario  tres  sequentes  numeros,  scilicet  .5.  et  .6.  ct  .7., 
qui  faciunt  .is.;  ad  quem  numerum  .4.  habet  proportionem,  eam  quam  habet  .2.  ad  .9.: 
et  propter  hoc  inucuta  est  solutio  questionis,  ct  habebo  pro  maiorj  quadrato  ipsum 
qui  est  a 15.,  scilicet  225.;  que  .15.  habentur  cx  duplo  de  .7.,  uno  addito;  et  est  qua- 
dratus, qui  fit  a 15.,  addens  super  quadratum,  qui  fit  ad  13,  septem  octonarios;  | et  ful  M WJIP 
quadratus,  qui  fit  a 13,  addit  super  quadratum  qui  fit  ab  11.  sex  octonarios;  et  qua- 
dratus, qui  fit  ab  it,  addit  super  quadratum  qui  fit  a 9 quinque  octonarios;  et  sic  qua- 
dratus, qui  fit  ad  15,  addit  super  quadratum  qui  fit  a 9,  octonarios  .13.;  ct  quadratus, 
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qui  fit  a 3,  addit  super  quadratum  qui  fit  a 7,  quatuor  octonarios;  ct  sic  proportio 
difTcrcuti^,  que  est  inter  quadratum  qui  fit  a 7,  ct  quadratum  qui  fit  a 9.,  scilicet 
inter  .49.  ct  81.,  erit  ad  differentiam,  que  est  inter  8t  et  225,  sicut  .2.  ad  9;  et  lioc 
est  quod  uoluj  demonstrare. 

Soluuntur  etiam  omnes  supra scriptp  questiones  ct  eorum  consimiles  in  quadratis 
qui  liunt  a duplo  lici  si  triplo  ucl  a quolibet  alio  multiplice  numerorum,  a quibus 
fiunt  quadratj  suprascrip torum  (sic)  inuentionum.  Verbi  gratia:  fuerunt  quadrati  supra- 
script^  questionis  a 7 et  a 9 et  a 15.  Quare  si  dupricauimus  hos  tres  nuineros,  ha- 
bebimus pro  radice  minoris  quadrati  14.,  et  pro  radice  medianj  .18.,  ct  pro  radice 
maioris  .30.;  et  erit  similiter  proportio  differentiarum,  que  sunt  inter  quadratos,  qui 
fiunt  ab  ipsis  numeris,  sicut  2 ad  9.;  quod  ostendam  iu  lineis:  sit  linea  .ab.  49.,  sci- 
licet quadratus  septenarij  ; et  ac.  sit  ni.  , scilicet  quadratus  nouerarij;  ct  ad.  sit 
quadratus  qui  fit  15.;  et  .cz.  sit  quadratus  qui  fit  a 14.;  et  ei.  sit  quadratus  qui  fit 
a ts;  et  .c.t.  sit  quadratus  qui  fit  a 39.  Et  quoniam  numeri,  a quibus  fiunt  quadratj 
ez.  ei.  et.  , dupli  sunt  numerorum  , a quibus  fiunt  quadrati  .ab.  ac.  ad.  , erit 
unusquisque  quadratorum  .ez.ei.  ct.  quadruplus  sui  similis,  scilicet  cz.cx.ab. 
et  ei.  ex  ac.  ct  et.  ex  .ad.  Et  quoniam  totus  .e. i.  cx  toto  .ac.  quadruplus  est, 
et  ez  cx  ab.  similiter  est  quadruplus  , reliquus  ,zi  cx  reliquo  bc.  quadruplus 
est.  Similiter  ostendetur,  .it.  quadruplus  esse  cx  . cd .;  quare  est  sicut  bc.  ad  cd  , 
ita  .zi.  ad  .it.  Est  enim  .bc  ad  cd.  sicut  2 ad  9.;  ct  zi.  ad  .it.  est  similiter  sicut 
2 ad  9.  Similiter  si  numeri,  d quibus  essent  quadratj  .ez.  ei.  et .,  essent  tripli  nu- 
merorum, a quibus  quadratj  .ab.  ac.  ad.,  esset  unusquisque  quadratorum*  .ez.  ei.  et. 
lioiiuplus  sui  similiter;  quare  differentia  .zi.  esset  nonupla  cx  differentia  .bc.,  et  dif- 
ferentia .it.  cx  differentia  .cd.;  quare  esset  sicut  bc.  ad  cd.,  ita  zi.  ad  it.)  et  hoc 
uoluj  demonstrare. 

Et  Si  proportio  dvarum  differentiarum,  que  sunt  in  tres  quadratos,  fuerit  sicut  .11. 
est  ad  43,  erit  primus  quadratus  .25.  Secundus  729.  Tertius  3481. ; quos  hoc  ordine 
inuenj.  Posui  primum  pro  mediano  quadrato  quadratum  ] qui  fit  d 23,  cum  ipse  addat 
ii  octonarios  super  quadratum  qui  fit  a 21.;  et  inuestigaui  proportionem  quam  habet 
.11.  ad  primum  sequentem  sibi  numerum,  uel  ad  duos,  uel  ad  piares,  et  uou  iuueuj 
cura  ipsis  numeris  proportionem  quam  habet  it.  ad  .43.;  quia  si  addatur  12  et  13  ct 
14,  qui  secantur  it.  in  ordine  numerorum,  uou  faciunt  ultra  .39.;  ad  quem  numerum 
.11.  habet  maiorem  proportionem  quam  ad  43.:  ct  si  cum  ipsis  39.  addatur  sequens 
numerus,  scilicet  .15.,  ucniunt  54.;  ad  quem  numerum  .11.  habet  minorem  proportionem 
quam  ad  43;  ct  propter  lioc  duplicauj  .H.ct43,  ct  triplicauj  etiam,  et  per  unumquem- 
que numerorum,  qui  sunt  usque  in  .7.,  inultiplicauj  cos,  ct  non  iuueuj  inter  continuos 
numeros  proportionem  quam  qucrcbam:  ad  extremum  octuplicauj  .ti.  ct  .43.,  et  habui 
88.  ct  344.;  et  diuisi  .88  per  .it.,  ct  prouencrunt  .8.;  circa  quem  posui  decem  numerus 
sibi  continuos,  et  fuit  8.  medius  inter  cos;  ct  fuerunt  .u.  numeri,  qui  insimul  aggre- 
gat; faciunt  .88.,  cx  quibus  minor  numeras  est  .3.,  maior  .13.:  et  duplicauj  13.,  et  ad- 
didj  .1.,  et  prouencrunt  .27.,  cuius  quadratus  addit  octonarios.  13.  super  quadratum  qui 
fit  d 25;  et  quadratus,  qui  fit  d 25,  addit  12  octonarios  super  quadratum  qui  fit  a 23; 
et  sic  inuestigando  inuenj,  quadratum,  qui  fit  d 27,  addere  super  quadratum  qui  fit  a 
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5,  octonarios  .ss.,  qui  proueniunt  cx  aggregatione  numerorum,  qui  sunt  a 13  usque  in 
.3.,  scilicet  ex  undecim  numeris  ordinatis. 

Deinde  accepi  .14.  cum  suis  sequentibus  numeris  usque  iu  29,  et  aggregauj  cos, 
ct  habui  .344.,  scilicet  octuplum  dc  43.;  et  super  duplum  dc  29.  addidj  .<.,  et  habui 
-59.  pro  radice  maioris  quadratj,  scilicet  de  34si,  qui  addidit  octonarios  .29.  super  qua- 
dratum sibi  antecedentem  imparem  , scilicet  super  eum  qui  iit  a .57.;  qui  quadratus 
addit  super  quadratum,  qui  iit  a 55.,  octonarios  25.;  et  sic  addendo  omnes  octonarios, 
quos  addunt  antecedentes  quadratj,  qui  sunt  a quadrato,  qui  fit  a 59.  vsque  ad  qua- 
dratum qui  fit  a 27,  super  suos  consequentes,  collegj,  quadratum,  qui  fit  a 59.,  addere 
super  quadratum,  qui  fit  a .27.,  octonarios  344.:  (piare  proportio  diftcrcntig,  que  est  in- 
ter quadratum  qui  fit  a quinario,  ct  quadratum  qui  fit  a 27,  est  ad  differentiam  que 
est  inter  quadratum  qui  fit  a 27.,  et  quadratum  qui  fit  a 59,  sicut  .ii.  ad  43;  que 
etiam  proportio  inuenietur  in  quadratis,  qui  sunt  a duplo  ucl  ab  | alio  quolibet  mul- 
tiplice radicum  inuentarum. 

VOloinuenirc  tres  quadratos  numeros,  ut  additio  primj  et  secundi,  nec  non  ipsorum 
trium  numerorum  faciit  quadratum  numerum.  Inncniam  primum  duos  quadratos  nu- 
meros, cx  quorum  addictione  proucniat  quadratus  numerus,  ct  fiant  a numeris  primus 
ndse  inuicem.  Siutquc  9 ct  16,  ex  quorum  additione  proueniunt  25.,  qui  est  quadratus 
numerus:  ct  accipiam  quadratum,  qui  colligitur  ex  aggregatione  omnium  imparium  nu- 
merorum, qui  sunt  infra  .25.;  qui  quadratus  est  .144.,  cuius  radix  est  medietas  duorum 
extremorum  ipsorum  imparium  numerorum,  scilicet  de  . i.  ct  .23.  Ex  aggregatione  qui- 
dem dc  144  ct  25  proueniunt  .ico.,  qui  numerus  quadratus  est;  ct  sic  inuenti  sunt 
tres  numeri  quadratj,  quorum  duo,  nec  non  et  omnes  simul  aggregatj  faciunt  qua- 
dratum numerum:  super  quem  etiam  quadratura  si  addatur  quadratus  numerus,  qui 
colligitur  ex  omnibus  imparibus  numeris,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  <67.,  cuius  qua- 
drati radix  est  .84.,  scilicet  medietas  dc  ics,  proueniunt  7225,  qui  numerus  est  qua- 
dratus, ct  eius  radix  est  .85.;  ct  sic  inuenti  sunt  qualuor  quadratj,  quorum  duo  uel 
tres,  nec  non  et  omnes  simul  couiuticti  faciunt  quadratum  numerum  : super  quibus 
etiam  7223.  possumus  tres  quadratos  diucrsos  addere,  et  cum  unoquoque  ipsorum  fa- 
ciet quadratum  numerum,  ex  quibus  primus  est  quadratus  proueniensex  omnibus  im- 
paribus numeris,  qui  sunt  infra  .72 25.,  cuius  radix  est:  3612.  Secundus  uero  quadratus 
proucuit  ex  aggregatione  omnium  imparium  numerorum,  qui  sunt  sub  quinta  parte 
de  .7225. , detractis  inde  duobus  imparibus  eidem  quiutc  parti  collateralibus,  cuius  qua- 
drati radix  est  720.  Tertius  quidem  quadratus  proucuit  cx  imparibus  omnibus,  qui  sunt 
sub  ± de,  7225,  delitis  ex  cis  duodecim  imparibus  ipsius  ^ partis  collateralibus,  cuius 
quadratj  radix  est  132.;  ct  sic  possunt  infinitj  quadratj  numeri  inuenirj,  qui  disiuncti 
et  simul  agregatj,  secundum  istum  ordinem,  facient  numerum  quadratum. 

Questio  mihi  proposita  a magistro  Theodoro 
domini  imperatoris  phylosopho. 

Volo  inucnirc  tres  numeros,  qui  insimul  aggregati  cum  quadrato  primj  numeri  fa- 
ciant quadratum  numerum.  Super  quem  quadratum,  si  addatur  quadratus  secundi,  egre- 
diatur inde  quadratus  numerus;  cum  quo  quadrato,  addito  quadrato  terti j,  similiter 
quadratus  numerus  inde  proueniat.  Inuenieudi  sunt  primj  tres  numeri  quadratj,  qao- 
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rum  duo  simul  aggregat)  faciant  quadratum  | ex  aggregatione  ipsorum  trium  ucniat 
item  quadratus  numerus.  Et  minor  eorum  sit  plus  radicibus  reliquorum  duorum 
quadratarum.  Sintque  36  et  64  et  576,  et  erit  radix  sccundj  numeri  .8.,  tertij  .24.; 
que  radices  habeantur  pro  secundo  et  tertio  numero  quesilorum  trium  numerorum. 
Et  Ponam  pro  primo  numero  radicem,  et  aggregabo  hos  tres  numeros  simul,  ct  ha- 
bebo 32  et  radicem;  super  quem  addam  quadratum  radicis,  ct  habebo  32  et  quadratum 
et  radicem;  que  omnia  uolo  ut  equentur  primo  posito  quadrato,  scilicet  .36.;  et  au- 
feram ab  utraque  parte  32  , et  remanebunt  quadratus  et  radix  equales  iiuor  imitatibus. 
Vude  qualiter  iu  similibus  operandum  sit,  ponam  pro  quadrato  quadratum  .«c.,  cuius 
unumquodque  latus  sit  equale  posite  radicis;  et  addam  ci  superficiem  A e.  rcctiaiigu- 
lam,  que  sit  una  radix  qiiadratj  .ac.;  quare  .ce.  erit  .1.,  ct  dc.  est  radix,  cum  sit 
unum  cx  lateribus  quadrati  .ae.)  et  dimidiabo  ce.  super  ct  erit  uuaqueque  sectio- 
num . cf , et  (e.  medietas  unius. 

Et  quia  inucnimus,  quadratum  ct  radicem  cquarj  iui.or  unitatibus,  erit  manifestum 
quod  superficies  .ne.  rectiangula  erit  .4.;  que  superficies  proiieuit  cx  ab.  in  ,bet  hoc 
est  cx  .bc.  in  .be.\  ct  quia  linea  ce.  diuisa  est  in  duo  equa  super  ct  iu  directo 
eius  addita  est  quedam  recta  .cb. , erit  superficies  .bc.  iu  be.  cum  quadrato  lincp  .cf. 
cqualis  quadrato  lincg  .bf.  Sed  eibc.inbe  proucniuut  .4.;  quibus  si  addatur  qua- 
dratus numeri  .c/.,  qui  est  J,  habebuntur  y4  pro  quadrato  numerj  .bf.)  qui  numerus 
cum  non  habeat  radicem,  dicemus,  numerum  .bf.  esse  radicem  dc  ~ 4;  dc  quo  si  au- 
feratur numerus  .c/.,  qui  est  J unius,  remanebit  pro  radice  .bc.  radix  de  J 4 minus  | 
unius;  qui  numerus,  quamuis  sit  in  ratiocinatus,  habebitur  pro  primo  numero  quesito, 
et  secundus  erit  .8.,  tertius  24.  Verbi  gratia  : ex  aggregatione  quidem  horum  trium  nu- 
merorum habentur  + 31  ct  radix  dc  f 4;  super  quam  aggregationem  si  uddattius  qua- 
dratum primj  numeri,  qui  est  £ 4 minus  radice  dc  \ 4,  habebuntur  36;  qui  numerus 
quadratus  est.  Super  quem  si  addantur  .04.,  scilicet  quadratus  secundj  numeri,  uenient 
100.;  qui  numerus  quadratus  est,  ct  radix  cius  est  .10.;  super  quem  quadratum  si  ad- 
dantur 576.,  scilicet  quadratus  terti)  numeri,  liubcbuulur  gtg;  qui  numerus  quadratus 
est,  ct  radix  eius  est  26.;  et  hoc  uolumus. 

Et  ut  solutio  questionis  Suprascripte  habeatur  in  numeris  ratiocinatis,  Ostenden- 
dum | est  primum,  quod  quando  quarta  unius  integr)  additur  super  aliquem  numerum 
contemptum  sub  duobus  numeris  ratiocinatis,  quorum  uuus  excedat  alterum  in 
procreatur  inde  quadratus  numerus;  quod  ostendatur  iu  superficie  .ag. , que  con- 
tineatur sub  duobus  numeris  ratiocinatis,  quorum  maior  excedat  alterum  in  .1.,  qui 
sunt  .ab.  et  >bg.)  et  maior  eorum  esto  bg.f  ct  auferatur  i maior j .bg.  unitas  re- 
manebit numerus  .bd.  cqualis  numero  ab.;  et  diuidatur  unitas  ,gd.  in  duo  equa  super 
.e.,  ct  erit  de.  medietas  unius  integrj.  Quare  de  medietas  csl  ratiocinata.  Est  enim 
et  numerus  bd  ratiocinatus.  Quare  totus  .bc.  numerus  ratiocinatus  est;  ct  quadratus, 
qui  fit  ab  ipso,  ratiocinatus  est;  ctij  quadrato  cqualur  superficies,  que  fit  cx  bd.  iu 
bg .,  boc  est  ex  ab  in  bg.  cuiti  quadrato  qui  fit  a .de.  Sed  quadratus,  qui  fit  ex 
de .,  est  { uuius;  et  numerus,  qui  prouenit  ex  ab  in  bgy  est  contemptus  sub  duo- 
bus numeris  ratiocinatis,  quorum  unus  excedit  alium  in  i.  Ergo  cum  additur  J cum 
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numero  facto  a duobus  numeris,  quorum  unus  addat  super  alterum  .1.,  prouenit  inde 
quadratus  numerus;  et  hoc  uolui  demonstrare. 

Et  notandum  quod  omnes  numeri  integri,  qui  fiunt  a duobus  collateralibus,  sci- 
licet continuis  , proueniunt  ex  ordine  ex  ordinata  parium  numerorum  aggregatione. 

Nam  .2,  qui  prouenit  ex  unitate  ducta  in  .8.,  habetur  cx  primo  parj  numero;  et  G,  qui 
liunt  ex  ductis  .2.  in  3.,  habentur  ex  aggregatione  primorum  duorum  parium  nume- 
rorum; et  .12.,  que  ucriiunt  cx  3 ductis  in  4.,  habentur  ex  aggregatione  trium  parium 
numerorum,  scilicet  de  .2  et  4 et  6.;  et  hoc  eodem  ordine  ex  decem  paribus  numeris 
prouenit  numerus  factus  ex  io  uicibus  ti:  quod  idem  intelligatur  in  omnibus  reliquis 
numeris,  qui  liunt  a duobus  continuis  numeris  integris.  Et  sciendum  quod  omnis  impar 
numerus  est  aggregatio  duorum  numerorum  continuorum.  Yndc  quilibet  impar  numerus 
potest  diuidj  in  duos  numeros  continuos,  ut  7.  qui  diuiditur  in  .3.  ct  4. 

Nvsc  ostendere  uolo  quod  quando  dc  aliquo  quadrato  numero  tolluntur  aliquot  ra- 
dices eius,  et  numerus  ipsarum  radicum  diuidatur  in  duas  partes,  quarum  una  addat 
super  alteram  .1.;  et  multiplicetur  una  ipsarum  partium  per  aliam,  ct  quod  proucnerit, 
addatur  cum  residuo  quod  de  quadrato  remanet,  radicibus  dentis,  veniet  inde  numerus 
contemptus  sub  duobus  numeris  inequalibus,  quorum  maior  addit  .1.  super  minorem. 

Ad  quod  demonstrandum,  Adiaceat  | tetragonum  . ag .,  et  tollatur  cx  eo  aliquot  ra-  w*  ss  *****' 
dices  eius,  que  radices  contineat  (sic)  superficiem  .eg.;  quare  numerus  (g.  continet 
tot  unitates  quot  radices  cx  quadrato  .ag.  sunt  in  superlicie  .eg.’,  et  diuidatur  nu- 
merus .(g.  in  duas  partes,  quarum  maior  addat  i.  super  minorem,  que  sint  ./.i.  i.g.;  ct 
maior  carum  sit  .ig.  Dico  quod  cum  dc  quadrato  .ag.  tollitur  superficies  eg,  residuum, 
scilicet  superficies  .af  cum  superficie  que  fit  ex  .//.  in  .ig.,  facit  numerum  factum 
ex  duobus  inequalibus  numeris,  quorum  inaior  addit  .1.  super  minorem;  ct  hoc  est  dc 
quadrato  .ag.  tollere  superficies  eg  minus  superficie  que  fit  ex  .if.  in  .ig.  Ponamus 
siquidem  numerum  ,gh.  equalcm  numero  .if.,  et  remanebit  .ih.  unum;  quod  diuidatur 
in  duas  medietates,  que  sunt  zi  zh.,  ct  erit  totus  .fg.  di  nisus  iu  duo  cqualia  super 
.3.,  ct  in  duo  inequalia  super  .i.  Quare  multiplicatio  fi.  iti  .ig.  cum  quadrato  qui  fit 
ab  is.,  cquatur  quadrato  numeri  .fz.  Rursus  quoniam  numerus  .fg.  diuisus  est  iu  duo 
equa  super  .z.,  et  ei  additus  est  numerus  ,bf.,  erit  multiplicatio  .bg  in  bf.,  hoc  est 
multiplicatio  .a  b.  in  .bf.  cum  quadrato  numeri  .fz.,  equalis  quadrato  numeri  ,bz.  Sed 
quadrato  numeri  .fz.  equalis  est  superficies  .fi.  in  .ig.  cum  quadrato  qui  fit  ab  .iz 
medietate.  Ergo  multiplicatio  ab.  in  .bf.,  hoc  est  superficies  af.  cum  multiplicatione 
fi  iu  ig,  et  cum  quadrato  numeri  .iz  cquatur  quadrato  numeri  bz.  Rursus  quoniam 
ih  unitas  diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  .zi.,  et  ei  additus  est  numerus  . bi , 
erit  multiplicatio  bi.  in  bh  cum  quadrato  .iz.  equalis;  sed  quadrato  bz.  equales  sunt 
superficies  af,  et  superficies  fi.  in  .ig.  cum  quadrato  iz.;  ergo  superficies  .b  i.  in  bh 
cum  quadrato:  .iz.  equalis  est  supcrficicbus  .af.  et  .fi.  in  .ig.  et  quadrato  .iz.  Comu- 
niter  aufieralur  quadratus  cx  iz  , remanebit  superficies  .af.  cum  superficie  .fi.  in 
ig  equalis  superficiei  .bi.  in  bh.  : sed  superficies  bi.  in  bh  fit  cx  duobus  nume- 
ris, quorum  unus  addit  .1  super  alterum,  qui  sunt  bi.  et  bh;  est  enim  .ih.  l.  Que 
etiam  ostendatur  cum  numeris:  quadratus  quidem  .ag  sit  100,  et  erit  unumquodque 
latus  .10.;  et  auferantur  a quadrato  .ag.  7.  radices  eius  minus  multiplicatione  fi.  in 
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Jgr,  que  radices  sint  superficies  .eg.y  remanebit  superficies  .nf.  30;  cum  quibus  si  ad- 
ilalur  multiplicatio  .fi.  in  Jg.t  boc  est  de  .3.  in  .4.,  uenient  .42.;  qui  uumerus  surgit 
ex  bi.  in  .bh.t  hoc  est  de  6 in  .7.  Est  | enim  totus  bg.  io.;  de  quibus  si  auferatur  .fg 
numerus,  qui  est  ,7.t  remanept  .3.  pro  numero  .bf.; quibus  si  addatur  qui  est  .3., 
erit  .6.  totas  numerus  .bi,;  cui  si  addatur  unitas  .//*.,  habebuntur  .7.  pro  numero  .bh. 
Et  postquam  hoc  omnia  demonstrata  sunt,  redeamus  ad  questionem  phylosophi  , et 
procedamus  prcdictu  modo,  donec  habeamus  quod  census  et  radix  et  32  equanlur  qua- 
drato de  36.:  deinde  uideamus  quot  radices  sunt  33  de  36.,  hoc  est  quod  diuidamus 
32  per  radicem  de  36.,  venient  radices  | s;  et  propter  hoc,  ut  inueniamus  solutionem 
predicty  questionis  in  posita  proportione  trium  quadratorum  supradictorum,  scilicet 
de  36  et  de  64  et  de  576;  oportet  ut  inueniamus  quadratum  aliquem,  de  quo  extractis 
radicibus  J 5.  ipsius  remaneat  numerus,  qui  procreatur  cx  multiplicatione  dictorum 
numerorum  inequalitun,  quorum  maior  addat  .1.  super  minorem.  Quod  inueuiemus  si 
posuerimus  numerum  aliquot  radicum  supcrliabundantcm  predictas  radices  - 5.  Quod 
quidem  possumus  facere  in  infinitis  modis.  Vnde  ponamus  ad  libitum  radices  .7.,  et 
diuidamus  .7.  in  duas  partes,  quarum  una  addat  .1.  super  alteram,  eruntque  3 ct  4.;  et 
multiplicetur  3 per  4,  faciunt  .tt:  et  nos  scimus,  per  ea  que  dicta  sunt,  quod  quando 
de  aliquo  quadrato  tolluntur  .7.  radices  eius  minus  .i*.,  remanebit  dc  i pso  quadrato 
numerus  procreatus  ex  duobus  numeris  incqualibus,  quorum  maior  addit  .1.  super  mi- 
norem. Et  nos  uolitmus  inuenirc  quadratum,  de  quo  extractis  radicibus  { 5 ipsius,  re- 
maneat similiter  numerus  procreatus  cx  duobus  numeris,  quorum  unus  addat  .1.  su- 
per alium.  Ergo  radices  J 3 ipsius  quadrati,  quem  querimus  , equantur  radicibus  .7. 
eiusdem  quadrati  minus  .12.:  quare  si  addamus  i»,  utrique  partj,  erunt  radices  ~ 5 et 
12  dragme,  que  equantur  .7.  radicibus.  Tollamus  ergo  ab  utraque  parte  radices  \ 5., 
remanebit  radix  | t,  que  equantur  unitatibus  .12.  Triplicemus  ergo  hec  omnia,  et  erunt 
quinque  radices  cquales  .36.  Vnde  si  36  diuiserimus  per  5,  habebimus  | 7.  pro  radice 
qucsili  quadrat j,  scilicet  primj  : fuit  quidem  radix  prini j quadrati  .6.;  ergo  propor- 
lionalitcr  est  sicut  .6.  ad  \ 7,  ita  8 et  24  ad  radicem  sccundj  et  tertij  quadrati.  Sed  J 7 
addit  super  6.  quintam  partem  ipsius;  quare  si  super  8 et  super  24  addamus  quintam 
eorum,  habebimus  pro  radice  secundi  quadrati  | 9,  et  pro  radice  tertij  J 28;  ct  erit  | 9 
secundus  numerus  cx  tribus  quesitis  numeris»  cl  J 23  erit  tertius:  et  est  adhuc  pri- 
mus uumerus  ignotus,  qui  cum  | fuerit  additus  cum  secundo  ct  tertio  numero  prodi- 
ctis ct  cum  qifalrato  ipsius  primj  numeri,  faciet  quadratura  dc  | 7 ; qui  quadratus 
est  — 51.  Quare  Ruemus  pro  primo  numero  radicem,  ct  addemus  eam  cum  J 9 et 
cum  J 2S.,  el  habebimus  radicem  et  f 38.;  quibus  addemus  quadratum  radicis,  et  ha- 
bebimus quadratum  ct  radicem  ct  | 38.,  que  equantur  dragmis  {-j  si.  Tollamus  ergo 
ab  ulraque  parte  * 38,  remanebit  census  ct  radix,  que  equantur  dragmis  ||  13;  super 
quem  addamus  -J  , scilicet  quadratum  medietatis  radicis,  ut  superius  fecimus,  et  ha- 
bebimus "■  13,  que  sunt  centexime  1369.:  diuidamus  ergo  radicem  de  1369.,  scilicet 
37,  per  radicem  dc  ioo.,  ucuicut  ^ 3;  dc  quibus  tollamus  -J  pro  medietate  radicis,  re- 
manebunt £ 3 pro  primo  numero;  et  sic  soluta  est  hec  questio  in  numeris  ratiocina- 
tis; ct  secundum  hunc  modum  potest  solui  infinitis  modis. 

Solui  etiam  liauc  questionem  in  numeris  integris,  quorum  primus  fuit  35.  Secun- 
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dus  144.,  tertius  360.,  quorum  aggregatio  surgit  in  .539.;  super  quibus  addito  quadrato 
primj  numeri,  scilicet  1225.,  veniunt  1764.;  qui  numerus  quadratus  est,  et  cius  radix 
est  .49.:  super  quo  quadrato  addito  quadrato  numeri  secundi,  qui  est  10736,  ueniunt 
H500.;  qui  numerus  quadratus  est,  ct  radix  eius  est  .150.:  super  quo  quadrato  addito 
quadrato  terlij  numeri,  scilicet  149600.,  veniunt  .152100.;  qui  numerus  quadratus  est,  et 
radix  eius  est  .390.  Quos  numeros  inuenj  ex  positione  horum  trium  quadratorum,  sci- 
licet de  40  et  576  et  de  3600.,  quorum  duo,  nec  non  et  ipsi  tres  simul  additj  faciunt 
quadratum  numerum.  Et  aggregaui  radices  secundi  et  tertij,  scilicet  24  et  60,  fuerunt 
»4.;  que  diuisi  per  radicem  primj  quadrati,  scilicet  per  7.,  et  uenerunt  .14.:  ct  propter 
hoc  oportuit  me  inuenire  quadratum  numcruin,  dc  quo  cum  tollerem  .12  radices  eius, 
remaneret  numerus  factus  ex  duobus  numeris  ineqtialibus,  quorum  unus  adderet  .1. 
super  alium.  Ynde  accepi  13.,  et  diuisi  ipsum  in  partes  continuas,  scilicet  in  .6.  ct  7.; 
que  multiplicaui  insimul,  et  fuerunt  44.:  et  oportuit  rac  inuenire  quadratum,  cuius 
13.  radices  minus  .44.  dragmis  cquarctur  14  radicibus  eiusdem;  ct  processi  postea  pre- 
dicto  ordine,  et  habui  numeros  suprascriptos;  ex  quibus  etiam  quadratis  inuenj  hos 
alios  tres  numeros,  scilicet  * 10  et  6i  et  160.  Et  non  solum  per  hunc  modum  tres  nu- 
meri diucrsis  modis  possunt  inucnirj;  sed  etiam  inucuicntur  qua  tuor  cum  quatuor  nu- 
meris quadratis,  quorum  duo  per  ordinem  ct  tres,  nec  non  ct  omnes  simul  coniuncti  j 
fecerint  quadratum  numerum.  Ergo  autem  cum  his  quatuor  quadratis  numeris,  scilicet  w.  39  r*r». 
cum  ....  et ....  et  ....  et  ....  (*)  Inuenj  hos  quatuor  numeros,  quorum  primus  est  1495, 

Secundus  * 4566,  Tertius  | iui7,  Quartus  uero  est  79920.;  et  eorum  aggregatio  est  97199. 

Super  quo  numero,  si  addatur  quadratus  primj  numeri,  scilicet  1677045,  venient  1774444; 
qui  numerus  quadratus  est,  ct  eius  radix  est  133«.  Super  quo  etiam  quadrato  (••) 

(*)  Le  quattro  lacune  indicate  con  punti  nclla  linea  20  di  questa  pagina,  trovansi  nel  rovescio  dclla  carta 
39  dd  Codice  Ambrosianu  B.  75,  Parte  superiore. 

(**)  La  parte  serilia  dei  rovescio  della  carta  39  dcl  Codice  Ambrosiano  B.  75  , Parit  superiore,  finiscc 
in  tronco  alia  parola  quadrato,  non  contando  cbe  ollo  linee,  1'ultima  delle  quali  6 incompleta.  II  rimanente 
di  questo  Codice,  c interamonte  bianco. 
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